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Dogrunun Analitik incelenmesi (Bolim-1)

DOGRUNUN
ANALITIK
INCELENMESI

SIRALI iKiLi

TANIM
a ve b nin (a, b) bigiminde bir tek eleman olarak yazilmasina siral ikili yada kisaca ikili denir.

Burada a ya ikilinin birinci bilegeni, b ye ise ikinci bileseni adi verilir.

(-2, 4), (x,y) birer siral ikilidir.

UYARI :

(a, b) ikilisinde bitesenlerin yazilis sirast dnemlidir. Yani {a, b) # (b, a) dr.

SIRALI IKILILERIN ESITLIGI

iki sirali ikilinin birinci bilesenleri aralarinda ve ikinci bilesenleri aralarinda esit ise bu siral ikililer esittir denir.
Karsiti da dogrudur.
(a,b)={(c,dy=(a=cAb=d) dir.

UYARI:

(a, b,c) yesiralitgll, (a, b, ¢, d) ye sirali dértlii, ..., (x1, Xy Xgy e xn) ‘e de sirali n-li denir.

ORNEK (a, b~4) = (-5, 3) olduguna gére a+b kagtir?

¢ozim (3, b4)=(-513 = a=-5Ab-4=3 dir.

= a=-5Ab=4+3=7 dir.

Buradan a+b = -5+7 =2 bulunur.

ORNEK (2x=2, 4y, 6) = (4, y—Xx, z~y) olduguna gore x+2y-z igleminin sonucu nedir?

¢0z0m (2x=2, 4y, B) = (4, y—X, Z~Y) = 2%2=4Ady=y-XAz-y=6
= 2Xx=6 A 3y=-x A z-y=6

= Xx=3 A3y=-3Az+1=6
y=-1 z=5

X+2y-z2=3-2-5=-4 bulunur.
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KARTEZYEN CARPIM
TANIM

A ve B herhangi iki kime olsun.

AxB={(x,y)Ixe A Aye B} kimesine A ile B kiimesinin kartezyen ¢arpimi denir.

AxB=BxA dir. (Dedigsme 6zelligi yoktur.)

ORNEK A={a by, B={1,2,3} ise AxB ve BxA kiimelerini yazarak, semalarini ¢iziniz.

AxB={(a 1),(a 2),(a 3), (b, 1), (b, 2),(b,3)}

BxA={(1,a), (1,b), (2 a), (2 b), (3 a), (3 b)} dir.

Simdi semalarint gizelim.

ANALITiIK DUZLEM VE DUZLEMDE NOKTA KOORDINATLARI

iki reel sayi dogrusunu, "0" reel sayis! birbirleriyle gakigacak ve bu noktada dogrular birbirine dik olacak
sekilde gozonine aldigimizda olusan sisteme koordinat sistemi, koordinat sisteminin (izerinde bulundugu
duzleme de analitik diizlem yada koordinat diizlemi denir. Dik dogrulardan yatay olanina apsis ekseni,
dusey olanina ise ordinat ekseni adi verilir. Dik dogrularin kesim noktasina ise koordinat sisteminin
baslangi¢ noktasi yada orijin denir. O(0, 0) yazimiyla gésterilir.

vy ekseni
w Diigey eksen

Ordinat ekseni [ R _
x=0 dOQruiu/ RxR=F (2 boyutiu)

1234
—  x ekseni
-1 Yatay eksen R
-2 Apsis ekseni

3 y = 0 dogrusu

— PN Wh

7]

-4-3-2-
0(0, 0)
-4

Koordinat dizlemi RxR={(x y) I x,ye R} olup, sirali iililerle donanmigtir. Bu nedenle her siralt reel sayi
ikilisine, koordinat dizleminde bir nokta karsi geiir. Karsit olarak, koordinat dizleminde alinacak olan her
noktaya da karst gelen bir reel say: ikilisi vardir. Bu ikiliye noktanin koordinatlari ads verilir.

A(a, b) noktasinin yeri belirlenirken x ekseni (izerindeki a dederinden ve y ekseni (izerindeki b degerinden
birer dikme gikilir. ki dikmenin kesim noktasi aranan A(a, b) noktasidir.
/
Birinci bilesen Ikinci bilegen
apsis ordinat
(Yatay eksenden) (Dugey eksenden)

Koordinat eksenleri analitik diizlemi dort boigeye ayirir. Bu bolgeler asagidaki sekilde géralduga gibi 1., 1., 111,
ve 1V. bélge diye adlandirilir.
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y ekseninin saginda épsis pozitif, sol yaninda apsis negatiftir. +AF y
x ekseninin Gst yaninda ordinat pozitif, alt yaninda ordinat
negatiftir. Buna gore 1. Bdlge ) };Bfige
(_1 +) . .

) |. Bolgede apsis ve ordinat pozitif = Ala, b)

x>0 A y>0

- B [ Fx

.) 1. Béflgede apsis negatif ve ordinat pozitif Ol(o, 0) a

x<0 A y>0 . Bolge V.,

R . . . =) Bolge

.} lll. Bolgede apsis ve ordinat negatif (+ 2

x<0 A y<0 -

) IV. Bolgede apsis pozitif ve ordinat negatif
x>0 A y<0 olur.

)  xekseni Gzerinde alinacak her noktada ordinat sifir, y ekseni lizerinde alinacak her noktada ise apsis
sifirdir.

ORNEK | A2, 4), B(-3, -1), C(~4, 3), D(1,-2), E(3, 0), F(0, 4), G(1, 0), H(0, —2) noktalarint

analitik diizlemde gdésteriniz.

. AY
cozom
F(O, 4)
4 o A2, 4)
C(-4, 3) 3
=
2
il
L 3 awolo ! EGO
e - T — > X
-4 f____w 1 Hd 4] 2 3 a4
B3 D(, -2)
H(0, -2}
L 3
-4

‘ ORNEK Késelerinin koordinatlari A(0, 2), B(-3, 0) ve C(4, —2) noktalari olan ABC Uggenini

analitik diizlemde gosteriniz.

-. e ‘y
¢ozim
/ & ABC (iggeni yand
{ggeni yanda
B(-3,0

<9 0 > x gorildigu gibidir.

-2

B

C(4,-2)

ORNEK a, b birer tamsayi olmak Uzere, (a+1, b-a) noktasi analitik diizlemde 3. bdlgededir.

Buna gore (a—ab, ~3b+a) noktasi analitik diizlemde nerede bulunur?
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¢cO6z0m

cOzim

ORNEK

c6zim

ORNEK

¢cOzum

gl

(a+1, b—a) noktasi 3. boigedeise a+1< 0 A b-a<O0 dir.

Buradan a<-1 A b<a olup, b<a<-1 elde edilir.

Kosulu saglayan birer a ve b dederi alahm. Ornegdin b=-3 ve a=-2 olsun.
Bu durumda
(a—ab, —3b+a) (2-(-2).(-3),-3.(-3)-2)
(-2-6, 9-2)

(-8, 7) buiunur.

Yani (a-ab, —3b+a) noktasi 2. bdlgededir.

1l

A(m, n) noktas! analitik dizlemin 3. bdlgesinde ise B(2m+n, 3mn) noktast analitik diiz-

lemin kaginct bélgesindedir?

A(m, n) noktasi 3. bolgedeise m<0 A n<O0 dir.
m<0 = 2m<0 A n<0 = 2m+n<0 dir.
m<0 An<0 = mn>0 = 3mn>0 olur.

Yani B(2m+n, 3mn) = B(—, +) isaretli oldugundan B noktasi 2. bdlgededir.

(ab, a°b?) noktast analitik diizlemde 4. bélgededir. (ab, ab?) noktasi analitik diizlem-

de hangi bolgededir?

(a®b, a®p?) noktasi 4. bodlgede ise
a’b>0 A a’v?<0 dr.
VYae R~{0} igin a’>0 oldugundan, a’b>0 ise b>0 olmak zorundadir.
Yani b pozitiftir.
b>0= b°>0 olup, a’? <0 olmasi igin
a®<0 olmalidir. a®<0 = a<0 dir. Yani a negatiftir.

a<0, b>0 = (ab, ab2)=(—, ~) isaretliolup (ab, ab2) noktasi 3. bolgededir.

a, b, ¢, d sifirdan farkli reel sayilardir. P(a, b) noktasi analitik dizlemde 4. bdlgede, Q(c, d)

noktasi ise 3. bolgededir. K(b+c, a~d) noktasi analitik diizlemin hangi bélgesindedir?

P(a, b) — 4. Bolgede ise a>0 A b<0 drr.

Q(c, d) — 3. Bolgede ise ¢ <0 A d<0 dir.
K(b+c, a-d) ye bakalim.
b<0 A Cc<0 = b+c<0

a>0 A d<0 = a—d>0 olur. Yani

K(b+c, a—d) = (—, +) isaretli olup, K noktasi 2. Bélgededir.
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cozum

ORNEK

il

¢ozim

ORNEK

¢cOzim

A(ab, a®b) noktasi analitik diizlemde 4. bolgede ise B(a, —b) noktasi hangi bdigededir?

A(ab, a°b) noktasi 4. bélgedeise ab>0 A a’b<0 dir. ab>0 ise a ile b ayni igaret-
lidirer. a’b<0 = a®>0 oldugundan b<0 dir. a ile b ayniigaretli olarak bulunmugtu

b<0 = a<0 A b<0 eldeedilir. Oyleyse B(a, -b) = (-, +) isaretli olup, B noktasi 2.
bélgededir.

a bir tamsayidir. M(a—1, 2a—-6) noktasi analitik dizlemin 4. bdlgesinde ise a kagtir?

ae Z A M(a—1, 2a—-6) noktasi 4. béigede ise

a—1>0 A 2a—6<0 dir.
a>1 A 2a<b
a<3 bulunur. Yani

1<a<3 vede a birtamsay! olacagindan elde edilir.

A(2, a~4) ve B(a+3, -5) noktalar analitik diizlemin ayni béigesinde bulundukiarina

gore a nin deger arahg nedir?

A(2, a—4) ve B(a+3,-5) aynibdlgedeler
NS Ll

+ - + -~
Ayni bdlgede bulunmalari i¢in apsisleri ve ordinatlart aralarinda ayni isareti tagimalidirlar,
Yani a+t3>0 A a-4<0 olmaldir.
a>-3 A a<4 den -3<a<4 bulunur.
Yani ae (-3,4) dir

KOORDINATLAR VE NOKTALAR ARASI UZAKLIK

B P

Reel dogru lzerinde bir P noktasinin koordinati de- < _i . > IPyPyl=x4~x,
mekle P'ye karsilik gelen reel sayiyl kastediyoruz. X2 *
P, ve P, reel dogru lzerinde x, ve x, koordinath iki R B

nokta olsun ve IP P, P, ile P, arasindaki uzakhigi gos- < > > IP1Pal=x~x4
1 2

tersin veya PP, dogru pargasinin uzunlugu olsun.

IP1P2I, X, ile X, nin farkidir. (x1 =X

, ise P, ve P, noktalan gakigir.)

Daha kesin olarak

PP,

IP,P,|

{x1—x2, eder x, 2x,,

X, =X, eer x, <x

1<%y, ifadesi

X, =Xy, eger X, —X,20,
ifadesine esdegerdir.

X, =X, eger x, -x,<0
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iKi NOKTA ARASINDAKI UZAKLIK

Analitik dGziemin birinci bolgesinde A(x,, y,) ve B(x2, y,) noktala- ¥ B
rint alalim. :
A(x1, y1) noktasi ile B(x2, y2) noktasi arasindaki uzakhk 1ABI dir. A
Vi »
Sekilde gorildagi gibi ABC dik Gggeni olugturuldugunda Xp=X
IACl =x,—x, ve IBCl=y,~y, olur. Pisagor bagintisi uygulanirsa; ol 3 - .
2 2 2 0 % %2
IABI< = IACI + IBCI

IABI = VIACR + IBCI?

|AB[= \ﬂ‘z —x)2 +(y2—y1)? | elde edilr.

UYARI :

2 2
(a-b)? = (b-a)® oldugundan iki nokta arasindaki uzaklik; | AB|= \/(Xz -x1)" +{y2-¥1)" yada

{AB]= (X1 =x2)? +(y1~y)? formilerinden birisi ile hesaplanabilr.

ORNEK A(1,7) ve B(13, 2) noktalan arasindaki uzakhg: bulunuz.

1AB =V (13-1)2 + (2-7)2 = V122 + (-5)2 = V144 + 25= \ 169

JABI = 13 birimdir.

ORNEK A(-1,-4), B(2,-1) ve C(-2,3) noktalarini kbge kabul eden ABC liggeni bir dik liggen

midir?

IABI? = (x;=X,)% + (y,~y,)
IABR=(2+1)2+(-1+432=32+32=9+9=18 @
IBCR = (—2-2)% + (3+1)% = (-4)%+4° = 16+16 =32 @
IACP = (-2+1)% + (3+4)° = (-1)°+ 72 = 1449 =50 @
nolu esitlikler elde edilir.
Bu esitliklerden

IACI? = |ABI? + IBCI?

50 = 18 + 32

50 =50 oldugu goruldr.

Yani Pisagor bagintisi dogrulandigindan Gg¢gen dik dggendir.
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ORNEK A(-1,1) ve B(2, k) noktalan arasindaki uzaklik 5 br ise k ne olabilir?

lorAU/B A(-1,1), B(2,k) ve IABI=5br ise

IABI =5
N (%2 + (y,~y,)* =5
N (2+1)2 + (k-1 )2 =5 esitliginde her iki yanin karesi alinirsa ;
32 4 (k-1)2 =25
(k-1)2=25-9
(k-1)2=16 dan
k-1=—4 v k-1=4 olur ki buradan,
k=-3 v k=5 elde edilir.

ORNEK A(2, -1) ve B(—4, 3) noktalarindan esit uzakhikta bulunan noktalarin geometrik yeri

nedir?

¢coz0m A2, -1) ve B(—4, 3) noktalarindan esit uzaklikta bulunan noktalar kimesi C(x, y) olsun.

ICAI = ICBI oldugundan;

V(2 + (y+1)2 = (x+4)2 + (y-3)?  olur.
Her iki yanin karesi alinirsa,;
Xo—Ax+4+y2+2y+1 = X2+8x+16+y°~6y+9
Sadelestirmeler yapilirsa,
—4x+2y+5 = 8x-6y+25 den
12x-8y+20 =0
3x—2y+5 =0 dogrusu elde editir ki,

stzkonusu C noktalari bu dogru Gzerindeki noktalardir.

BiR DOGRU PARCASININ ORTA NOKTASI

Analitik dazlemin birinci bolgesinde A(x,, y,) ve B(x2, Y,) noktalari-

ni gdzénine alahm.
[AB] nin orta noktast M(x,, y,) noktasi olsun.

Yandaki koordinat diizleminde taranmig geometrik sekiller, tabanlan
X, ve x,, y, ve y, olan iki dik yamuktur.

X, ile y, da bu dik yamuklann orta tabanlandir. Yamukta orta taban
6zelliginden
X, +X Y +Y,

1
X=""T7p A Yo=T5 bulunur.

X1+X2 y1+y2

Yani ug noktalari A(x,,y,) ve B(x,. y,) olan [AB]'nin orta noktasi M(xo, y0)=M(—2~—, 2 ) dir.
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ORNEK Uc noktalan A(~3,1) ve B(5,5) olan AB dogru pargasinin orta noktasinin koordi-

natlari toplami kacgtir?

cOzim Orta nokta C(x,, y,) ise;

X, + X y, +V.
17 % 1772
X%=">5 ve Y=o
_8+5 _1+5
%="2 V& Y=73
X, =1 ve y,=3 tr

0=

C(1,3) olduguna gore koordinatiari toplamm 1 +3=4 tur.

2.yol: 8 artis A noktasinin apsisinden B'nin apsisine -3 den
m 5'e 8 artis olmus. Oyle ise A dan C noktasina
A(-3

-3, M/Isc(t}) B(5,5) kadar apsiste 4 artig olmaldir, yani C nin apsisi
. . . 1 olur. A'min ordinati -1 iken B'nin ordinati 5 tir. 4
artig sézkonusudur. A dan C'ye kadar ordinat 2
4 artig artar ve C nin ordinati 3 olur. C(1, 3) olup, yanit

1+3 =4 tur.

(2m+n)™" kagtir?

ORNEK l A(5, m) ve B(n,-9) noktalarini ug noktalari kabul eden [AB] 'nin orta noktasi C(7, 2) ise

CcOozum A(5, m) C(7,2) B(n, -9)
5+n m-9
7= 2 A 2= 2

5+n=14 A m-9=4

n=98 A m =13 olurkiburadan 2m+n=26+9=35 elde edilir.

Oyleyse aranilan sonug (2m+n)~' = 357 =31—5 tir.

VERILEN BiR DOGRU PARCASINI BELLi BiR ORANA GORE BOLEN
NOKTANIN KOORDINATLARI

A
AB dogru pargasint verilen bir A oranina gére bdlen nokta C ol- y
sun. (y,) B &
ICAL
|CB|=}\ (A=1) ) op C
olan C noktasini arayalim. v,) Al A
Cix, y), A(x1, y1) ve B(x2, y2) olsun. Dogru pargalari, izdu-
sUmleri ile orantil oldugundan - b
ICAI IC'A’i X-X - 0 A o & =
ce=A = cB = A veya T X, = A esitliginden XD 09 (%)

X=X, =A(x=X,) yazilir. Gerekli duzenlemeler yapildiginda
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x—x1=}»x—)»x2
X—>\X=X1—}\.X2
X(1=2) =x, —kxz

X, — AX
X= Y bulunur. Ayni disiinceyle
y1—ky2 - .
y= PR elde edilir. Yani aranan C noktasi
X, —AX, Y, —Ay
C(x, y) = O ! 2 U1 2y g
(Y =C(— =, = =) dr
IRDELEME

1) A<0 oIduQu.zaman C noktasi, A ile B arasindadir. Yani C, [AB] 'niigten bdlen noktadir.

2) A>0 oldugu zaman C noktasi, AB dogru pargasinin disindadir. Yani C, [AB] 'ni distan bdlen nokia-

dir.

3) A=-1 ise C noktasi AB dogru pargasinin orta noktasidir.

ORNEK

koordinatlarini bulunuz.

¢Ozim P(x,y) olsun. x,=-1, y,=—6 ve x,=3, y,=0 oldugundan

X, ')‘Xz -1 —% .3 —% 7
XTTyon T YT 1T e T
13 4
A 6 1 0
=u = y=—~4—=:§=—8 bulunur.
1-A 11 3
4 4
. 7 )
Yani aranan P noktasl P(—é- , —8) dir.

ICA!

seciliyor. C noktasinin apsisi nedir?

A(2, 5) ve B(0, 9) noktalan veriliyor. ICBI =% olacak sekilde [AB]'nin disinda bir C noktasi

¢Ozim C noktasinin apsisi x olsun. x, =2 ve x,=0 dir.

1
X, —Ax, 2-3.0
1~ 3 2 _
X = = i =2 =3 bulunur.
3

1-A

UYARI :

Bu tir sorular oran ve orantidan yararlanarak da hesaplanabilir.

P.(-1,-6), P,(3,0) dir. PP, dogru pargasini k:% oraninda bélen P noktasinin
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ORNEK A(3, —4) ve B(-6, 12} noktalari veriliyor. [AB] dogru pargasini A dan itibareng oranin-

da boélen C noktasinin koordinatlarini bulunuz.

- . 5k
cozim P .

A, - 4“——r—’3k % B(-6, 12)

5k uzakhiga karsilik apsis 9 br dedismigse (Azalig)
3k uzakhga kargiik apsis ? br degisir.

7= 3_5_9 = 25—7 degismelidir. O halde C noktasinin apsisi, degisim azalig bigciminde
oldugundan
27 12

Ayni sekilde;

5k uzakhda karsilik ordinat 16 br degigmisse (Artig)
3k uzakliga karsilik ordinat ? br dedisir.

? =3—'5ﬁ = i5§ degismelidir. O halde C noktasinin ordinati, degisim artig bigiminde

oldugundan —4 +

mlg

28 . 12 28 .
=% bulunur. Yani C(- 55 } dir.

KOSELERININ KOORDINATLARI VERILEN BiR KONVEKS
DORTGENIN PARALELKENAR OLMA KOSULU

Bir paralelkenarda kdsegenler birbirini ortaladigindan, kose-
genlerin kesim noktasi olan O noktasi, [AC] ve [BD] nin orta
noktasidir.

D(xp.yp) Cxcye)

X, + X, Y, t+Y
O noktasi [AC]'nin orta noktas| = O( AL A C) dir.

2 2 > .
Xg+ Xy Yg+Yp AlX 32Y a) B(xg.Y )
O noktasi [BD]'nin orta noktasi = O 5 T 5 dir

[AC] ve [BD] nin orta noktalan gakistk aldugundan

| (xA+xC yA+yC)_(xB+xD yB+yD> - Xa*Xo Xg*X%p AyA+yC_yB+yD i
2 2 - 2 ' 2 2 - 2 2 - 2 ’

Buradan ’7XA +X=Xg + XDJ A m +Yo=VYg +M bulunur.

SONUC

Kdge koordinatlart verilen bir konveks dortgenin paralelkenar olmast igin kargilikli
kdselerdeki apsisler toplami aralarinda ve karstlikli-‘kdselerdeki ordinatlar toplamt
da aralarinda esit oimalichr.
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ORNEK ' Kdgelerinin koordinatlan A(1, 2), B(-5,-3), C(7, -6), D(a, ) olan bir ABCD paralel-
kenarinda D kdsgesinin koordinatlan nedir?

GOZUM 1. YOL: D(a, ﬁ) C(7, -6)

A(1, 2) B(-5, -3)
a-5=1+7 A B-3=2-6 olmahdn.
a=8+5 A P=-4+3
o=13 A B=-1 bulunur. D(13, -1) dir.
Karsihkl kenariar esit ve pa-
2, YOL: . D(o, B) C(7, -6) ralel oldugundan B den C ye
——y olan degisim ile A dan D ye
' v olan degisim ayni olmalidir. A
53" @‘ /e nin apsisi 1 den a ya 12 artig
& fo? & g olursa o = 13 ve A nin ordi-
~
® natt 2 den 3 ya 3 azahs olur-
A1 2) B(=5, -3) sa p=-1olur.

Yani D(13, -1) dir.

ORNEK ABCD paralelkenarinda A(-2, m+1), 8(4,-3), C(k,8) ve D(1,-5) olduguna gére

m+k topiami kagtir?

- va
cozim

-

A(-2, m+1) B(4, -3)

ABCD paralelkenar olduguna gére
—2+k=4+1 A m+1+8=-3-5 olmalidir. Buradan
k=5+2 A m=-8-9

k=7 A m=-17 bufunur ki istenilen toplam m + k = =17 + 7 = —10 elde edilir.

ORNEK Késgegenlerinin kesim noktasi K(1, 2) olan bir ABCD paralelkenarinda A(~2, -3) ve B(3, 1)

ise {CD] kenarinin orta noktasinin koordinatlar toplami ne olur?

cozom D F(x. ) c Késegenlerin kesim noktasi K dan, [AD] ve

[BC] kenarlarina gizilecek olan [EF] paraleli
[AB] ve [CD] yiortalayacagindan E ve F
noktalar tizerinde bulunduklan kenarlarin orta
noktalari olacaklardir. £ noktasinin koordinatlari
bulunursa

A28 g 1 4) BB
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-2+3 -3+1
2 T2 )
Bu durumda K noktasi da [EF] dogru pargasinin orta noktasi konumuna gelir. Oyleyse

= E( % ,—1) elde edilir.

F( g 5) ise koordinatlar toplami §+ 5= 12—3 dir.

Sekildeki ABCD dikdértgeninde D k&- /\
sesinin koordinatlar nedir? C
'\

h®=p.k ve k=9dan 36=9p=p=4

bulunur. p=4 = C(—4, 0) olur. 4,00 C/p A(9,0)

(o 6)
D(x, y) ise paralelkenar olma 6zelliginden \\/ |
D(x.y}

cHzUM

ABC dik tiggeninde

XxX=9-4 A y+6=0 dan
x=5 A y=-6 elde edilir.
Yani D(5, -6) dir.

UCGENIN AGIRLIK MERKEZI

Alxq,¥1)

Késelerinin koordinatlan A(x1, y1), B (x2, y2), C(x3, y3) olan ABC uggeni-

nin kenarortaylarinin kesim noktasinin (agirlik merkezinin) koordinatlarini

bulahm.

Uggenin AD kenarortay (izerinde [AGI =§ IADI olacak sekilde G nokta- A\
s1 alahm.

B(xz, ¥2) Clxs , y3)

G noktasi kenarortaylarin kesim noktasidir.

:é%ll 2 olup A =2 dir. D noktasinin koordinatlan
Xo+ X3 YotYy . .
(T' —2-) dir. G noktasimin koordinatian

(x, y) ile gosterilirse, G noktasi [AD] 'ni igten bélen nokta oldugu igin A <0 dan A =-2 olacaktir.
Bu durumda

X, + X Y, +Y
x1+2.223y1+2.223
G(x,y)=G ,

1+2 1+2
X, + X, + Xy YV, +Y, +VY
( 1 32 3, ! 32 3) bulunur.

Yani kdselerinin koordinatlari verilen bir tiggende agirlik merkezinin apsisi koselerdeki apsislerin aritmetik
ortasi, ordinati da kdselerdeki ordinatlarin aritmetik ortasidir.
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?y

ORNEK A(4, 6)
A(4, 6) olduguna gore sekildeki AOB dik licge- :

ninin agirhk merkezinin koordinatlari toplam
nedir?

e AY
[AH] L [OB] gizelim. A4, 6)
OKklit bagintisindan
IAHIZ = IOHI . IHBI 6
36=4.k = k=9 bulunur. : o X
IHBI =9 ise I0BI =13 olurki ©, 07 4 H k B30

B(13, 0) dir. Ote yandan A(4, 6) ve O(0, 0) ol-
dugundan agirlik merkezi G( 13—7,2) elde edilir. Koordinatlar toplami ise 13—7+2=

23 .
3 dar.

UCGENIN ALANI
) Alxp. y,) . B(x, ¥,), C(xyy,) olmak tizere ABC uggeninin alanim bulahm.

/

A, B, C noktalarindan Ox eksenine AA’, BB’ ve CC’ dikmelerini

inelim. Uggenin alanini S ile gdsterirsek v3
¥4 j
S = A(AA'C’C) + A(CC'B'B) - A(AA'BB) drr. g
AA’C’C, CC'B'B ve AA'B'B birer dik yamuk olup; 4
it IAAT+ICCT o, Y1t Y3 - i
AAA'C'C) =~ INCY = TR (x - X)), S A& T
(x1) (x3) (x2)
iren ICC141BB1L o, YotV
ACCB'B) = =" .IBC= -2—2(x2—x3).
'\ + 188’ Yy +Y,
A(AA'B'B) = I—'L\—'L\*';is—( LIAB = 1—22 (x,—x,) bulunur. Bulunan degerler

S = A(AA'C'C) + A(CC'BB) - A(AA’B’B) esitliginde yerine konursa;

y,+y Yoty Yi+Ys
12_3.(x3—x1)+ 32 2.(x2—x3)— 12 (x, —x,) veya

2.8 =y, +VYg) (X3—X,) + (Y5 +¥,) (X, = X3) = (v, + ¥,) (X, —X,) olurki, parantezler agilip gerekli kisalt-

S=

malar yapilirsa
28 =%, (Y, = Ya) + X, (Y5~ ¥,) + X5 (Y, —Y,) elde edilir,

Bir Gggenin alani negatif olamayacagindan

r2S =X (Y= Yg) + X, (Y3 —Y,) + X5 (y, —y,) || bulunur.
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@ A(x,, ¥, B(x, ¥,), C(x;, ¥,) olmak Gzere ABC Gggeninin alam determinant yardimiyla
X, ¥y 1
> ¥, 1| esitliginden de hesaplanir.

1

Bu yolla alan hesaplarken pratik olarak asagidaki yontem izlenir.

1 x,><y1/--: S=%I)iﬁ/g+x2y3+x;;1—%—X2y1-—x;;2I
S=3- i x . S=%Ix1 (Vo= Va) + %, (Y5 = ¥,) + X5 (¥, = ¥,) |
x><y1\ : bulunur.
UYARI:

ABC iiggeninin alani sifir ¢ikarsa A, B, C noktalan bir dogru tzerindedir. (Dogrusal demektir.)

Kdgeleri A(-3,0), B(1,4), C(2,-6) olan ABC ii¢cgeninin alani ka¢ birimkaredir?

¢c6zim -3 0
 cozom | 08

A(ABC)= % R EPON

-3>x0

Vrana

NI—= + + 4+

A(ABC) = 15 | ~12-6-8-18! = =22b2 dir.

44
1-44| = >

A
ORNEK _
Sekildeki ABC tiggeninde B(6, 3), C(4, -1) dir. «G(3,0)
Uggenin adirlk merkezi G(3, 0) ise, alam kag
birimkaredir? B(6, 3) C(4, -1)
. . A
el [BG] ve [CG] dodru parcalan cizildiginde olugan
BCG i¢geninin alani, ABC {iggeninin alaninin % U
kadardir. B(6.3) C 1)
Yani A(ABC) = 3.A(BCG) dir. Oyleyse A(BCG) vyi hesaplayalim.
6.3
1 4><'1 1 1 6
A(BCG) = 5 3X0 =51-6+9-12+31=51-61=5=3b bulunur.

6><3

A(ABC) = 3.A(BCG) =3.3=9br? elde edilir.
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ORNEK

o)

ORNEK

¢cozim

Kenar orta noktalart D(3, 5), E(-1,2) ve F(-2,-1) olan ABC ii¢geninin alan: kag bi-

rimkaredir?

"Bir Gggende kenarlanin orta noktalarini ikiger ikiser bir-

lestiren dogru pargalar Gggenin alanini 4 es pargaya  D(3.95)

ayinir”
kurahn hatirlarsak A(ABC) = 4.A(DEF) olur.
Once A(DEF) yi bulalim, B £ 2)‘- c
3 5
1 >< 9
A(DEF) = . _1><2 _— |-3-4- 5+1o—1-6|_5|—9c=5bﬁ dir.
3 5

Oyleyse A(ABC) = 4A(DEF) =4 . g=18 br? elde edilir.

ABC Uuggeninde [AB], [BC] ve [AC] kenarlarinin orta noktalari sirasiyla D(1, 3), E(O, 4) ve

F(2,5) dir. B kdsesinin koordinatlari nedir?

"Bir Gicgende iki kenarin orta noktalarini birlegtirén dogru
pargasi Uglinch kenara paralel ve uzunlukga yansina esgit-
tir." ORTA TABAN &zelligi hatilanir ve uygulanirsa olu-
san BEFD bir paralelkenardir. Paralelkenar dzelliginden;

. D@13

a+2=1 A P+5=4+3 olmahd. 8o, p)
o=-1 A B=2 Yani B(-1,2) elde edilir.

E(0, 4) c

ABC li¢geninde kenar orta noktalari D(-1, 3), E(4, 1), F(6, 8) ise agirhk merkezinin

koordinatlar toplami nedir?

"Bir Gggenin agirhk merkezi ile, kenarlarinin orta noktalarini
ikiser ikiger birlestirdigimizde olusan (liggenin agirhk
merkezi gakigiktir."

D(-1, 3)

Bu nedenle ABC iiggeninin agirhk merkezi olan G noktasi,
B

DEF uGggeninin de agirlik merkezidir. E@ 1) c
Oyleyse (3»(”—1%4-":g §+_:1318_) =G(3,4) bulunur.

Agirlik merkezinin koordinatlan toplami ise 3+4 =7 dir.
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AY

ORNEK Sekildeki ABC iiggeninde A(-3, 0), B(-4, -2) e >X
ekildeki Gggeninde A(-3, 0), B(-4, -2), ‘ -
C(0, -4) dir. B(-4,-2)
IBHI = h, uzunlugu kag¢ birimdir? C(0, -4)
e AY
¢c6zim .
OAC dik tggeni 3, 4, 5 dik Gggeni olup IACI =5 br
dir. 3
B¢ 0 B(-4, -2) '
AnBo)=1| S X 2| Ties16-121 = L1101 10 |
(ABC)=3 | 07>-4| =3 16+16-121 =5 1101=75
-3 0
=5 br2 dir.
1ACI . h 2 AABC
A(ABC) = — b, hfﬁf
2.5 -
hb=T=2br elde edilir.

BiR DOGRUNUN EGiM ACISI VE EGiMi

Bir dogrunun x ekseniyle pozitif ydnde yapmis oldugu agiya egim agisi, egim ag¢isinin tanjant degerine ise

dogrunun egimi denir. Egim m ile gosterilir.
a ile B sirasiyla, d, ve d, dogrularinin egim agilandir.
d, dogrusunun egimi :

A
m, = tana ve
d, dogrusunun egimi : /{

m, = tanp dir.

UYARI / ' .
Batanler iki acinin tanlanh ters |$afethdlr Yam tan(‘IBO“ 9) -—-tan9 dlf 5

2. tan30°=~\{3*‘?1, tan4s® =1, .tan60°;=\[— '

tan150°=—@, tan135° = -1, tan120°=-\3 dir.
3. tan0°=0 ve tan90°® = +e '(Tamm5|z)v dir. .

- 907, egim tammsnz .

‘ e egw’s“

135°, egim -1 L , 45° egim1

302, egji%

o 1
150°%; egim — —
Ll

180°, egim0 x 0°, egmoO

o Egim agilarinin ve egimlerin Kargilagtiriimasi.
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Egim acilan 60° ve 120° olan dogrularin egimleri orani nedir?

¢cOzim m, = tan60° = V3 1 m,
= m= -1 dir.
m, = tan120° = —\/—5 J 2

,\Y

6

Sekildeki d dogrusunun egimi

kacgtir?

¢cOzim
m=tana ="

- _lA0l_6_3 .
tan(n—o) = —tana = OBl =4=p Ise
3
2

tanc=m=-

N . BHI Yo—VYy
A(x1, y1) ve B(x2, Vz) noktalarindan gegen dogrunun egimi; m = m,g = tana =1AHI T x —x. dir.
27N

UYARI :

v = Yy
i) Alx;, y;) ve B(x,, y,) noktalarindan gegen dogrunun egimi m,g= xz'—x1 veyam,, = x1 —x2 dir.
2771 v 172

if): .Ax + By +C =0 dogrusunun-egimi :m =~ g dir.

iii) .y =mx+n dogrusunda ise edim m dir. {y_degiskeni yalniz birakildiginda x'in katsayisr egimdit.)

A(4, 2+2\/§) » B(-2, 2) noktalarindan ge¢en dogrunun y ekseni ile yaptigi genis aginin

Ol¢cusii kag derecedir?

¢cOzim 5
Sekilden de goéraldigl gibi y ekseni ile yapilan ge-

nis agtyl buimak icin dogrunun egim agisini bul- 90+q/\
mak zorundayiz. Egim agisinin élgiis o olsun. Lsé?”"e”

_ _ Iy B

Egimi; m=YL y2=2+2ﬁ 2=2V3=£
: X1 - X2 4 — (—2) 6 3

y

— > X

edim agisi

dldugundan m =tano = ?3 = o = 30° bulunur.

Yani y ekseniile yapilan genis agisinin 6lgisii 90 + oo = 90 + 30 = 120° dir.
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ORNEK A(2, 6) ve B(-1, 1) noktalarindan gec¢en dogrunun egimi % ise t kactir?

- t-6 t-6 .. t-6 1 _
cozum Mpp=M="35="5 dir =3 = -t+6=1

= t=5 bulunur.

2x — 4y + 1 =0 dogrusunun egimi nedir?

g @

¢cOzim AX+By+C =0 dogrusunun egimi: m= —% idii.

. A__2_2 1
2x —4y +1 =0 dogrusunda A=2 ve B=-4 olup M=-p=-"4=255% dir.

UYARI : ‘

i) x eksenine paralel olan dogrularin:egim agisr 0° oldugu icin egimieri m = tén6° =0 d|r

if) y eksenine paralel olan dogrularin-egim acisi 90° oldu@"ﬁ igih,egjimlevrji .
m = tan90° = e {tanimsiz) dir. . :

jii) i‘ki dogru paralel ise edimleri esittir.

A

/ d Paralel dogrularin Ox ekseni ile pozitit yonde
do yaptiklart acgilar esit ve acilarin tanjantlart
1 z daesittir, Yani' : '
0 iy .
/ d,fld, & m =m, ‘ dir,

iv)  iki dogru dikse, egimleri carpimi (1) ‘e esittir. -
y

[s7] d

Sekilde | v,
o, =90° + 0, veya o, =0, ~90° dir.

d, dogrqsunun edimi tgna1 =m,

d2 dog”}rusunun-ﬁegimivde taﬁa2 =m, ile gosterilirse;

m, = tana, = tan(o,, - 90°) = tan | - (90°0,) ] = —tan(90°~a,) den’

p 11
m, = =tan(90 —a2) = —cotg, =— ) = bulunur.
. > 2
1 : S
Buradan m, =— m ‘yada m,.m, =-1 elde edilir. |

2

pemy = ~1 dir.

Yani d1 Ldz m
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¢cOzim

ORNEK

Bir d dogrusu, denklemi 2x — 3y + 17 =0 olan dogruya paralel ve denklemi

9x + (a—1)y — 13 = 0 olan dogruya diktir. Buna gore a kagtir?

d dogrusunun egimi m olsun. d dogrusuile 2x—3y + 17 =0 dogrusu paralel ise egimleri

: : A2 2 .
esit olmalidir. Yani m=—g'=~ =3 dar. @

d dogrusu 9x + (a—1)y — 13 =0 dogrusuna dik ise edimleri carpimi (—1)'e esittir.

Yani m.(—%):(—ﬂ = m.§=1 = Am=B = 9m=(a-1) = m=% dur. @

a1 2 4126 =a=7 bulunur.

Oyleyse @ ve @ den 9 =3

a’x?-y? =0 dogrularnin birbirine dik olmasi icin a’'min alabilecegi degerler nedir?

a®x® - y2 =0
(ax+y) (ax-y) =0 = ax+y=0 v ax-y=0

= y=-ax Vv y=ax olupdogrularin egimleri a ve (-a)dir.
Dogrularin birbirine dik olmasi icin egimleri carpimi (1) olmahldir. Yani

(a).(-a)=-1

a’2=1 = a=1v a=-1 elde edili.

a nin alabilecegdi degerler —1 veya 1 dir.

A(a-1,2) ve B(5,a) noktalarindan gecen dogrunun y = 3x+2 dogrusuna paralel olma-

sti¢in a ne olmahdir?

A(a-1,2) ve B(5, a) noktalarindan gegen dogrunun egimi

YooYy a-2 a-2
17 x,-x,"5-a+1"6-a

y =3x+2 dogrusunun egimi ise m, =3 dir. Dogrularin paralel olma kosulu, egimlerinin esit

dir.

a-2
(=M, = 6Ta=3 den

a-2=18-3a
4a =20
a=5 bulunur.

olmasiise m

DOGRU DENKLEMLERI

Bir dogru Gzerindeki herhangi bir noktanin koordinatiar (x, y) ise, x ile y arasindaki bagintiya bu dogrunun

denklemi denir.

A,B,Ce R ve A ile B ayni anda sifir olmamak (zere bir dogrunun genel denklemi Ax + By + C =0 yada
y = mx + n biciminde gdsterilir.
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A) EGIMi VE BiR NOKTAS! BiLINEN DOGRU DENLEMi :

Egimi m olan ve A(x1,y1) noktasindan gecen dogrunun denklemini yazalim.

PAH dik Gggeninde ; AY

Y1 §
=m oldugundan y

y
tano =27 1

fy—y1=m(x—x1)| dir. Y173

Yani e§imi m olan ve A(x,,y,) noktasindan gecen dogrunun denk-

lemi \ Y-y, =m(x—x1) ‘ bulunur.

d

P(3, —2) noktasindan gecen ve egimi — % olan dogrunun denklemini bulunuz.

coHzim

y_Y1:m(X—X1)
y+2=—%(x—3)

4y +8=—x+3
X+4y +5=0 bulunur.

ORNEK

0 \Qcic i

Ay

\(1\20 o
=

:: Grafigi sekilde goriilen dogrunun denklemini
yaziniz.
-2
6z0m _
Dogrunun edim acisi 120° oldugundan egimi
m =tan120° = —\/E dir. Bizden egimi m =-V3 olan ve
(-2, 4) noktasindan gegen dogrunun denkiemi istenmek-
tedir.
y—y1=m(x—x1) 2
y—4=—y3(x+2)
y-4=—/3x-23

x/§x+y+2\/§—4 =0 bulunur.

noktalarinin olusturdugu dogru denklemi nedir?

¢cOzum x=-3t+4 = 3t=4-x
4_
3

x

@

t=

y=t+5 = t=y-5 @ olur.
® ve @ nolu esitliklerden

4-x

AXoy-s

4-x=3y-15 = x+3y-19=0 elde edilir.

o

\ng X

m=tan120°

t, degisken bir reel sayit olmak lizere x = -3t+4 ve y =t+5 kosullarini saglayan (x, y)
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B) iKi NOKTASI BILINEN DOGRUNUN DENKLEMi :

A(Xy, ¥4), B(x2, y,) noktalarindan gegen dogrunun denklemini bulmak i¢in dnce egimini bulmak gerekir.

y-| - y2
m,,= dir.
AB X=X,
N . Yi=Y¥% < -
Simdi A(x,, y,) noktasindan gegen ve egimi Mas =X, - x olan dogrunun denklemini yazahim.
1772
y1 - y2

Y-y, = (x—=x,)
TX =X, 1
(y=y,) (%, =x) = (x=x,) (y,—y,) esitliginde

her iki yani (y1 - y2) . (x1 - x2) carpimi ile bélelim.

y—y1 X—X1

Yi=Y¥y X=X

elde edilir.

ORNEK A(3, 1) ve B(-2, -4) noktalarindan gegen dogrunun denklemi nedir?

cOzim Yoy X7H%
Yi7Yo X%
y—-1 _x-3
1447342

Yol _X=8 o x-8=y-1

X—=y-2=0 bulunur.

UYARI :

Bir noktanin bir-dogru Gizerinde olmasi yada dogrunun. verilen noktadan gegmesi sdzkonusu ise,
nokta koordinatlari-dogru denklemini saglamalidir.

ORNEK P(t, -2t) noktasi, A(1,-2) ve B(3, 2) noktalarindan gegen dogru lizerinde ise t kag-

tir?

¢Ozim Once A ve B noktalarindan gegen dogrunun denklemini yazalim.

Y=Y X% 2x—-2=y+2
YiT¥e X 7% 2x —y—4 =0 bulunur. P noktas! dogru
y+2 x-=1 iizerinde olduguna goére koordinatlar
-2-2-1-3 dogru denkiemini saglamahdir.
y+2 _x-1

4 - -2 2t+2t—-4=0
y+2 4 =4

o =x-1 t=1 elde edilir.



28

(Bolim—1)

Dogrunun Analitik incelenmesi

C) EKSEN PARCALARI CINSINDEN DOGRU DENKLEMi :

d : Ax + By + C = 0 denkleminde C'yi ikinci tarafa gegirerek; Ax + By =—C
bulunur. iki taraf —C ile bdlinerek

Ax

C Y
~A=P ve ~g=4q alimirsa

y_

By _ X =
<t cT 1 veya ot h 1 bulunur.
B

>|

+§=1 elde edilir.

O Ix

Ay

Yani herhangi bir d dogrusu, x eksenini p de, y eksenini q da kesiyorsa d dogrusunun denklemi

X
P q

XeXoq dir.

Burada p ve q ya eksen pargalan veya baglangi¢ apsis ve ordinatlari denir.

ORNEK

. ¢cozim

ORNEK

¢cOzim

Sekildeki dogrunun denklemini yaziniz.

X ¥ _ X+2y -
_4+_2_1 den " =1 = x+2y=-4

X+2y+4=0
elde edilir.

y= f(k) fonksiyonunun grafigi yanda verilmigtir.

(x) 2 f(x) ise x'in deger aralig: nedir?

X . ¥Y_
—2*1=1 ax-22X%2
X ] 2
X L v=
2%y 4x—-42x+2
_X,
y=a+ 3x26
X+2 -
Yy=">% x22 elde edilir.
f(x)=1‘;—2 olur. Yani xe [2, +) dur.

1(x)=2x-2 bulunur.

2

(x) 2(x) de yerine konursa
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D) 6ZEL DOGRULAR

i) Eksenlere Paralel Dogrular :

Ay Ay A
t
B >yt
1 [ >
> X
nl > x 0
0
y=0
\
x=0 x=k
x eksenine paralel dogrularin denklemi t € R y eksenine paralel dogrularin denklemi k € R
olmak Gzere y = t bigcimindedir. Egimleri sifirdir. -olmak Gzere x =k bigimindedir. Egimieri ta-
y =0 dogrusu ise x eksenini belirtir. nimsizdir. x = 0 dogrusu, y eksenini belirtir.

ii) Baglangi¢ Noktasindan Gegen Dogrular :

A
MY y=x (1. Agtortay dogrusu)
«. _.» y=mx (m>0)
> X
i A y=mx (m < 0)

y=—x (2. Aglortay dogrusu)

Denklemleri y = mx bigimindedir. y = x dogrusu birinci aglortay, y = —x dogrusu ikinci agiortay dogrusu
olarak bilinir.

E) DOGRU DEMETI

Denklemleri

. — ca,x+byy+c,=0
d,:ax+b y+c, =0 ve 2 82 X4DY+C,
d, : a,x+by+c, =0 olan iki dogrunun kesim noktasindan gegen dog- axtb yAC = 0
rularin timiine dogru demeti denir. Bu dogru demetinin denkiemi

a,x+b,y+¢ +Max+by+c)) =0, L e R @ bigimindedir.

d,ved, dogrularinin kesim noktasi P(x,, y,) oisun. P noktas her iki dogru Gzerinde bulundugundan her iki
denklemi de saglamalidir.

a1x1+b1y1+c1 =0

a2x1+b2y1+c2 =0
ikinci denklemin her iki yanini A ile garpip, birinci ile toplarsak

a1x1+b1y1+c1+x(a2x1+b2y1+cz) =0

bulunur. Bu baginti gosterirki P(x1,y1) noktasit @ dogrularinin Gzerindedir.
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ORNEK

3my+2x-4m+3 = 0 dogrular hangi noktada kesisirler?

¢ozim Bir dogru denklemi, x ve y degiskenlerinin yanisira bir G¢linctl bilinmeyen (parametre) igeri-

ORNEK

¢cozim

yorsa bu tek denklem, ayn sabit noktadan gegen sonsuz goklukta dogru yani bir dogru
demeti belirtir. Bizden istenilen ise tm dogrularin gegtigi sabit noktadir. Bu noktaya iki yolla
ulasabiliriz.
1.YOL:

m parametresine, keyfi iki deger vererek dogru demetindeki
dogrulardan iki tanesinin denklemini buluruz. Bu dogrularin
kesigen dogrular olacag: agiktir. Kesisen iki dogrunun kesim
noktasini bulmak i¢in iki bilinmeyenli iki denklemin ortak 3
¢O6zUma yapilir. X=-5

3my+2x—-4m+3 =0

2x+3y-1=0

@
m=1 = 3y+2x4+3=0 = 2x43y-1=0 @ bulunur.

m=0 = 2x+3=0 = 2X=-3 = X=-—

W

@ ve @ denklemlerinin ortak ¢dziimii P noktasini verir.

X=_g = 2(—g)+3y—1=0 = -3+3y-1=0 = 3y=4 = y=% dir.

Yani P(—g,g) elde edilir.

2.YOL :

Denklem parametreye, m'e gore duzenlenir. Olugan m'e bagh polinom denklemler,
3my—4m+2x+3 = 0

(3y—4)m+(2x+3) = 0 sifira 6zdes olmalidir.
Yani her katsayisi sifir olmahdir. Buradan

3y-4=0 A 2x+3=0
4 3

y=3 A X==j5 den P(—-g,g) elde edilir.
2x43y+4 =0 ve x~-5y-3 = 0 dogrularinin kesim noktasi ile baglangi¢ noktasindan ge-

¢en dogrunun denklemini bulunuz.

1.YOL:
Bu iki dogrunun kesim noktasindan gegen tim dogrular 2x+3y+4+A(x—5y-3) = 0 bigiminde-
dedir. (Dogru demeti)

S6z konusu dogru demetindeki dogrulardan baglangig noktasindan geceni istendigine gére
O(0, 0) noktasi dogru tizerinde olacagindan, bu denklemi saglamalidir.
2x+3y+4+A(x-5y-3) = 0
Xx=0Ay=0 = 4-3A=0

=% bulunur. Bu deger denklemde yerine konursa
2x+3y+4+ —g- (x-5y-3)=0

6x+9y+12+4x-20y-12 =0
10x-11y =0

11ly=10x = y=%x elde edilir.
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2.YOL:
2x+3y+4 =0 ve

-2/ x-5y-3 =0 dogrularinin kesim noktasini bulahim.

2x+3y+4 =0
-2x+10y+6 =0
10
13y+10=0 = y=-13
x-5y-3=0 = x=5y+3 dir.
10 10 -50+39 11
y=-13 = X=5(—ﬁ)+3=T=_ﬁ dur
KN( —% , % ) ve O(0, 0) noktalarindan gegen dogrunun denkiemi istenmektedir.
10
Yoo¥% 18 10 . y I Ny
m= "% =11 =11 dir. Orijinden gegen her dogru y = mx bigiminde olacagindan
2" M 2 .
1
m= % = y= % x elde edilir.

ORNEK A(-3,3), B(a,5), C(-8,4) noktalan veriliyor.

C noktasi AB dogrusu lizerinde ise a kagtir?

¢cOzim 1. YOL : AB dogrusunun denklemini yazalim.

Y-y, X-X

= den
Yi=Ye X 7%
y—-3 x+3
3-5"-3-a
y_—-_23 =%31:35 olur. C noktasi bu dogrunun {izerinde ise denklemi saglamaldir. x yerine -8,

4-3 —8+3 1 -5

2 3-a T T2%3-a

y yerine 4 konursa,

= 3+a=-10 = a=-13 elde edilir.

2.YOL:

C noktasi, AB dogrusunun Uzerinde ise A, B, C noktalar dogrusal demektir. Yani {icgen
olugturmazlar. Oyleyse alan sifir olmalidir. A(ABC) =0 dan

-3 3

at>< 5

8 X 4| =0 = 1-15+4a-24-3a+40+121=0
3X3 = | a+52-39 =0

= la+13/=0
= a+13=0

= a=-13 bulunur.
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3.YOL:
A ve B noktalarindan gegen dogrunun egdimi A ve C noktalarindan gegen dogrunun egimine
esit olmalidir.
_5=3__2 2428 1 en
Ms=a+3a+3 "¢ Mac™8+375
2 1
2+ 3= g Olmalidir. Buradan
a+3=-10 = a=-13 bulunur.
ORNEK 3x+ay+7 =0 dogrusunun A(-1,2) noktasindan gegcmesi icin a ne olmalidir?

A(-1, 2) noktas! dogru Uzerinde bulunduguna gore, nokta koordinatlart dogru denklemini
saglamalidir.
3(-1)+a.2+7 =0
2a-3+7=0

2a=-4
a=-2 olur.

ORNEK A(4, 2), B(2, -1) ve P(x, 0) noktalar veriliyor.

IPAI + IPBI toplaminin en kii¢iik (minimum) olmasi igin x ne olmalidir?

s 4
A ve B noktalari sabit, P(x, 0) noktas) degisken- 21
dir. "iki nokta arasindaki en kisa uzaklik, bu iki
noktay! birlestiren dogru pargasinin uzunlugu-
dur." aksiyomu hatirlandiginda, P noktasi, [AB] ~—
nin 0x eksenini kestigi nokta olarak alinirsa
IPAl + IPBI toplami en kiigiik olur. Yani P, A, B
noktalan dogrusal olmaldir,

AB dogrusunun denklemini yazalim. P noktasi bu denklemi sagtamalidir.

A4, 2)

v

I.3(2, -1)

A4, 2) B(2, -1) P(x, 0) noktasi
7Y _XTX den % =X ;4 denklemini saglarsa,
Yi=Ya % 7%
-2 x—-4
y=2 x-4 3= 5 den
2*; :“f 3x-12=—4
3 = p ol 3x=8 = x =% bulunur.

ORNEK

Sekildeki A noktasinin apsisi kagtir?
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cozim

ORNEK

=

ORNEK

d dogrusunun denklemini yazalim.

X —2X +
:§+%=1 =>““4_x=1 = -2X+y =4

(-2) = 2x-y+4=0 bulunur.
A noktas), bulunan 2x-y+4 = 0 dogrusu ile verilen y = —x dogrusunun ortak noktasi oldu-
gundan ortak ¢ézim gerekir.
y =—x degeri 2x-y+4 =0 dayazilirsa
2x—(-x)+4 =0
3x=—4

4 .
X=- 3 elde edilir.

Yandaki sekilde
A(8, 0), B(0, 12) noktalan ile OCDE dikdoértgeni veriliyor.
I0CI =2 ICDI ise D noktasinin koordinatlari nedir?

ICDI=0o = I0Cl=2a ve
D(2a, o) olur. _
A(8,0) ve B(0, 12) noktalarindan gecen dogrunun

denklemini yazalim.
X ¥ _ 3x+2y _
gt12=1 = T4 =1

@) @ = [3x+2y=24] olur.
D(2a, o) noktast 3x+2y = 24 denklemini saglamaldir.
3(2a) + 2a =24
6a + 20 =24
800=24 = a=3 ve D(6, 3) elde edilir.

ABCD karesinde A(4, 0) ve B(0, 6) ise
C noktasinin koordinatlar nedir? B(0,6)

A A
mOAB=o A mMOBA=f dersek o+ =290° dir.

A A
mCBH=a A mHCB=§ olur.

A A
AOB ile BHC i es Gggenlerdir.
(Hipotenis uzunluklan esit)
(Hipotends, her ikisinde de kare kenaridir.)

Es Giggenlerde es agtlar kargisinda es kenarlar bulunaca-
gindan IBHI =4 ve ICHI =6 olur. Bu durumda
IOHI = 10 dur. Oyleyse C noktasinin koordinatlar

C(6, 10) elde edilir.
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ORNEK I Sekildeki tarali alan kag birimkaredir?

A(ABCD) = A(ABC) + A(ACD)

_IACI. 10BI . IACI . 10DI

2 2
_ 4.4 4.12
T2 2
=8+24
= 32br? dir.
- y = =5x+2
ORNEK y =x+8 } dogrularinin ayni noktadan ge¢gmesi i¢in a ne olmalidir?
X+y =a

¢Ozim Dogrular ayni P noktasindan gegeceklerse, kesisen dogrulardir ve de

y = =5x+2

y = x+8
X+8 = -5x+2

X+5x = 2-8

6x=-6 = x=-1 A y=—1+8=7 olur.

} dogrularinn ortak ¢6ziimii P noktasini verecektir.

Yani P(-1,7) dir. P noktasi x+y = a dogrusu lizerinde bulunduguna gére koordinatlari bu

denklemi saglamalidir. -1 +7=a = a=6 bulunur.

(= Ay
ORNEK I . A(1,7)
A(1,7), B(-6, 4), C(5, -5) noktalan veriliyor. 10Al = a, B( ’
-6,4)
I10Bl=b, IOCl=c¢ ise a, b, ¢ arasindaki siralama nedir? a
b
> X
e 0
cOzim Bir P(x,, y,) noktasinin orijine uzakii§ IOPI =xZ +y2 dir. \
C(5,-5)

Oyleyse  I0Al=a=+1+49 =50

IOBl=b=+/36+16 =+/52 olur ki siralamasi bulunur.

JOCl=c =/25+25 =50
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iKi DOGRU ARASINDAKI ACI

Egimleri m
olsun. Sekildeki tarah Gggenden ao=06+8 = 6=a—-p dir.

1 ve m, olan d, ve d, dogrularn arasindaki agt 0

tan{a—-b) =

tana — tanb

1 +tana . tanb oldugunu hatirlayahm.

0=a~-f esitliginde her iki yanin tanjantt altnirsa;

tano = tan(a - B) =

tana — tanf
1 + tana . tanB

tang =

m,—m,

=17 m, . m, bulunur,

iRDELEME

i)
ii)

i)

iv)

v)

tan0 > 0 ise dogrular arasindaki agi dar agidir.
tan® <0 ise dogrular arasindaki agi genig agidir.

0, iki dogru arasindaki agi ise 0° <6 < 180° dir. iki dogru arasindaki agi denildiginde bitinler iki agi,
yani dogrusal gift dusuniimelidir. Ornegin
1

135°
45° gibi
dz
Egimleri m, ve m,oland, ved, dogrular paralel ise aralarindaki ag! 6 = 0° dir. d, d,
m-m
Buradan tan0° = 1—:—"‘1'—’"2: 0 = m-m,=0 m, s

= m =m, olur.
Yani iki dogru paralel ise egimleri esittir.

d,/ld, & m =m,
Egimlerim, ve m, olan (m, =0 ve m, =0) d, ved, dogrulan dik ise arala- d
. . m,-m, ma
rindaki agt 90° dir. Buradan tan90° =m=w (tanimsizdir.)
Bir kesrin tanimsiz olmasi paydasinin sifir olmasi demektir. Yani m,
1+m,.m,=0 = m,.m,=-1 dir. Ikidogru dik ise egimleri garpimi —1 dir. d,

d1J_d2 = m1.m2=—1

ORNEK 2x-y-3 =0 ve 3x+y+7 =0 dogrulan arasindaki dar aginin &l¢lsl nedir?

¢O6z0m 2x-y-3=0 = y=2x-3 = m, =2

x+y+7 =0 = y=—3x-7 = m,=-3 dir.

m-m, 2-(8 _2+3_5
1+m .m2'1+2.(—3)_1—6——

=-—1 dir.

tand =-1 ve 0°<0 < 180° = 0 =135° dir. Bulunan ag1 dogrular arasindaki genis agidir.
Dar agl ise 45° olur.
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ORNEK

)

ORNEK

0!

cozim

ORNEK

¢cOzUim

y=ax ve y=-x dogrulan arasindaki agi 60° ise a ne olabilir?

y=ax = m,=a
y=-Xx = m,=-1 ve dogrular arasindaki agl 6 = 60° ise

m, -m

o_ 1 2
tan60 "1+m1.m

= ?__12\/3 den
5 -a

a+1=\/§—\/5a
\lga+a=\]§——1
a(V3+1) = V3 -1

Vo-1_(fa-12 a-23_, =

3

Va+1 (V32-12 2
N3-1)

bulunur. 2—\/5 bulunurken m, =a ve m,=-1 ahnmigt. Eder m, =-1 ve m,=a al-

2
nirsa a= 2+‘]—§ bulunacaktir. Yani a, 2 —\15 yada 2 + \]—é olabilir.

1

y= \/Ex +7 ve y=x-~3 dogrulan arasindaki a¢i ka¢ derecedir?

y= \/gx +7 = m = \/—5 A 1960 = \/_é den egim agisi 60° dir.

y=x-3 =>m,=1 A tg45=1 denegim agisi 45° dir.

Egim agilan bilinen degderler ise, grafik ydntemi en uygun yoldur.

ABC lg¢geninde
A

mACB = 45° (Ters agilar) y=x-3

ve 60° =0 +45° den

6 =15° bulunur.

Yani dogrular arasindaki agt 15° veya 165° dir.

2y + 5xy - 3x2=0 dogrulan arasindaki a¢inin tanjanti ne olabilir?

2y2 + 5xy — 3x%=0
(y+3x) Qy=x) =0 = y+3x=0 v 2y-x=0 dir.

y=-3x ve y=% dogrulari elde edilirki egimleri m, =-3, m, =-12- olur. Aralarindaki agt o

1
ise tano = ™~ T, —_3 _2—
1+m, .m, 1_§

2

=7 bulunur.

| ] {
N= NI~

iki dogru arasindaki ag1 denildiginde, biitiinler iki agt sézkonusudur. Bitinler iki aginin tan-

jantlan zit isarsili cldugundan tano =7 veya tano =-7 olabilir.
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( ORNEK dogrularinin olusturdugu licgenin ¢evrel gemberinin merkezinin
=4x—4 koordinatlar nedir?

y=0
¢cOzim Dogrularin grafiklerini gizelim.

1
m1.m2=4(—z)=

oldugundan dogrular diktir. Capi goren gev-
re agi diktir. Yani [AB], ¢evrel ¢emberin ¢a-
pidir. Merkez [AB] nin orta noktast olup
M(3, 0) du.

BiR NOKTANIN BiR DOGRUYA OLAN UZAKLIGI

M(x1, y1) noktasinin, denklemi y = mx+n olan d dogrusuna olan uzak-
g1, Mden d dogrusuna inilen MA dikme uzunlugudur.

IBEI=IOFl=n ve IFE|=IOBI=x1 dir.

CFE dik iiggeninde
tga—:CE:EII = ICEl = EFI . tgo = ICEl =X, .tga

. 0 x, B i
olur. tga. dogrunun egimi olup m dir. Oyleyse ICEl=m.x, elde edilir. / !
IMCI = IMBI - (IBEI + IECI) =y, — (n + mx,) olur.
MAC dik uggeninden de

ICosal = IMCI veya IMAI=IMCI. ICosal yazilir.

IMCI nin bulunan degeri yerine konursa;

IMAl=1y, —mx, —=n|.ICosal bulunur.

ICosal = ! = ! > oldugundan IMAI =¢ konarak
\/1 +1g%0 Vi+m
MAI=1y, —mx, —nl. lcosal

1
Iy1—mx -nl

¢=ly,—mx,—nl

.\J1+m2
1

¢=—"———— elde edilir.

\l1+m2

Ax+By+C =0 dogrusunda y = e'g X —g— oldugundan m =- % ve n=- g dir. Bu degerleri yerine

koyarsak
v+ 2k + S |Ax +By; +C|  |Axs +By; +C|
, BBl B |_ 8|
\/1+§i JA2+BZ VA 482
B? B? 1]
=w bulunur.

\JA2+B2
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SONUG

' P(x,, y,) noktasinin ax + by + ¢ =0 dodrusuna olan uzakhg '

: lax, + by, + ¢/

(=
Va2 +b?

ORNEK A(2, 1) noktasinin 3x + 4y + 12=0 dogrusuna olan uzakligi kag birimdir?

coHZUM t=|3.2+4.(—1)+12I,=I6—4;+12I 15‘1=2,abr dir.
VO +16

ORNEK P(2, -1) noktasinin 6x +8y +¢c=0 dogrdsuna uzakhi@inin 5 br olmasi igin ¢ nin alabi-

lecegi degerler toplami nedir?

coOZOM '6'2\73;(‘1*‘3':5 N ”2—‘183*—"':5 = l4+cl =50 den
36 + 64

4+¢c =50 v 4+c =-50 olur ki buradan ¢ = 46 veya ¢ =-54 bulunur. ¢ nin alabilecegi de-
gerler toplami ise —54 + 46 =-8 dir.

ACIORTAY DENKLEMLERI
A

d;:a;x+b,y+c=0

P(\x,y)

dy ayx+byy+c, =0

Bir aginin aglortay Gzerindeki her nokta, aginin kollarindan esit uzakiikta olacagindan
IPH,I = IPH,| dir.

la,x+b y+c.| lax+by+c,|
121 21=222 22 den
\)a1+b1 \]az+bz

agiortay denklemleri

a +b y+c, _ a,x+b,y+c,

elde edilir.

7 2 2 2
\/a1+b| az+bz
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ORNEK 3x+4y-2 = 0 ve 6x-8y-5=0 dogrularinin olugturdugu agilarin, agiortay denklemleri ne-

dir?

ey 3x+4y—2 _ 6x-8By-5
cozum 5 =% 10

3x+4y—2=+F (Sx — 4y — g) den

3x+4y-2 = 3x—4y - g veya 3x+4y—2 = =3x+4y + golur

5 5
8y = 2——2 6x =2+2
1 9
8y = —2 6x = 2
1 3 -
y=-7g| veva X=3 elde edilir.

UYARI: d,: a1x+b1y+c1= 0

d,: ax+b,y+c, =0 dogru denklemlerinde

Y L L W d, ve d, dogrulari gakigiktrr.

i) 2=—1= ise d, ve d, dogrulan paraleldir.
a; by ¢

o8 by

1)} a_2 # b_2 ise d, ve d, dogrulan kesigirler..

Kesim noktalari bu denklemierin ortak ¢ézimudir.

PARALEL iKi DOGRU ARASINDAKIi UZAKLIK:

o E—1 # Rl durumunda dogrular paraleldir demistik. Yani paralel iki dogru denklemi
as 2 G2

A

T > d y:ax+by+cy=0

h bigimindedir.

< )1 d 2:ax+by+c2=0
(X0.¥0)

Dogru denklemleri ilk sunuldugunda, a ve b degerleri esit olmayabilir. Ancak genigletme veya sadelegtirme
yontemleriyle a ve b nin ayni olmasi saglanir. Bu durumda sadece sabitler farklidir. Boylesi paralel d,ve d,
dogrulan arasindaki h uzakhgini bulahm. d,dogrusu Gzerinde alinan bir (x,, y,) noktasinind, dogrusuna

uzakhgi:
_ lax,+by,+c, |

- V a+b?

Yani ax,+by, =~c, dir. Buldugumuz degeri @ de yerine yazarsak

@ dir. Ote yandan (Xg:Yo) nok’[asnd2 dogrusunun denkiemini saglar.

h= [01'—C2|

\/a2 +b

elde edilir.
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ORNEK

cozim

ORNEK

cOzum

ORNEK

‘N

cozim

2x—-(m+2)y 4 =0

X+2y-n+3 =0 denklemleri aynt dogruyu gésteriyorsa (m,n) ikilisi nedir?
a, b, ¢
2 “b. “c ise dogrular cakigiktir,
2 2 2
2 -m2 -4

Yani =5 =3
2= —_r%—_z = r:_S olmalidir. Buradan
-m-2 4

5 = ve n3=2den
-m-2=4 n-3=2

-m=6

m=-6 ve n=>5bulunur (m, n) = (-6, 5) dir.

3x—4y+21 =0

2mx+8y+m+1 =0 paralel dogrulan arasindaki uzaklik ka¢ birimdir?

3x—4y+21 =0
2mx+8y+m+1 = 0 dogrulari paralel ise

%rn = 8 olmahdir. Yania’?m =-2 den

-4
2m=-6
m = -3 dir
m = -3 degeri yerine yazilirsa

3x-4y+21=0
—6x+8y—-2 =0 denklemleri olugur.
2. denklemde her terim (—2) ye bélinirse;

3x—4y+21 =0
3x—4y+1 =0 bulunur. Bu iki paralel dogru arasindaki uzaklik
le, =Gl 12111 20

h= = =22 _ 4br. dir.
VaZp2  Vor16 °

Denklemleri 9x+12y+b = 0 ve ax+4y+5 = 0 olan dogrular paralel ve aralarindaki uzaklik 2br.

ise b nin alabilecegi degerler toplami nedir?

Ix+12y+b =0
ax+4y+5 =0 dogrular paralel ise
2: 14—2 = g =3 = 3a=9 = a=3olmalidir a=3 degeri yerine konursa;
9x+12y+b =0
3x+4y+5 =0 olur. ikinci denklemi 3 ile genigletirsek,
9x+12y+b =0
9x+12y+15 =0 bulunur. Bu iki paralel dogru arasindaki uzakiik 2 br. ise
Ib—15l Ib-15]

=2= T=2=> Ib—151 = 30 dan
\ 81+144 :

b-15=30 v b-15=-30 yazilir. Buradanb =45 veya b =-15olurki b nin alabilecegi
ideg’;erler toplami 45-15 = 30 dur.
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SIMETRILER

1) x eksenine gdre simetri :

A(x,,y,) noktasinin x eksenine gdre simetrigi, x eksenine olan uzaklg: kadar Ay
Otelenmesidir. A(x,,y,) noktasinin x eksenine gbre simetriginde apsis
dedismez, ordinatin igareti deisir. Yani simetrik nokta A' (x,, -y,) dir. y 1 A;x"y‘)
1 9 1
o >
" O % 4y "
ORNEK A(2,3) noktasinin Ox eksenine gore simetrigi A' (2, —3) Ay )
1751
B(-3,4) noktasinin Ox eksenine gére simetridi B' (-3,~4)
dar.
2) y eksenine gore simetri :
AY

A(x,,y,) noktasinin y eksenine gére simetrigi, y eksenine olan uzakligs

St idir. A'(—x%41.Y1)
kadar 6telenmesidir Y Alx1,¥1)

Y1
x4l O X,

A(x,,y,) noktasinin y eksenine gore simetriginde ordinat degismez,
apsisin isareti degisir. Yani simetrik nokta A' (=%, y,) dir.

> X

ORNEK A(3,1) noktasinin Oy eksenine gore simetrigi A' (=3,1)

B(—2,—4) noktasinin Oy eksenine gore simetrigi B' (2,—4) dir.

3) Orijine gore simetri :
A(x,,y,) noktasimin orijine gore simetrigi, O(0,0) noktasina olan uzakhg

kadar 6telenmesidir. Bu durumda O(0,0) noktasi, [AA"] dogru pargasinin orta
noktasi olur.

A(X1,y 1)

A(x,.y,) noktasinin orjine gére simetriginde koordinatlann isareti degisir. 0(0.0) > X
Yani simetrik nokta A’ (—x1, —y1) dir.

- Al(x1,-y1)
ORNEK A(—2,-6) noktasinin orijne gore simetrigi A'(2,6)

B(3,—4) noktasinin orijine gdre simetrigi B'(-3,4) dir.

4) y =x dogrusuna (1. agiortay dogrusuna) gére simetri :

y

A(x,,y,) noktasinin y = x dogrusuna gore simetrigi, dogruya olan uzak- y=X
g1 kadar 6telenmesidir. Olugan OAA' Giggeni ikizkenardir. OHA ve H
OH'A' dik Gggenleri bu durumda es dik tiggenler olur. Es Gggenlerde es
aclar kargisinda egkenarlar bulunacagindan IOH'l = x,ve IH'A'l =y,
bulunur ki, A(x,,y,) noktasinin y = x dogrusuna gore simetriginde
koordinatlar aralarinda yer degistirirler. Yani simetrik nokta A" (y, .x,)

dir.

Alxy.y1)

ORNEK A(2,~3) noktasinin y = x dogrusuna gore simetrigi A'(-3,2)

B(—4,1) noktasinin y = x dogrusuna gore simetrigi B'(1,—4) dir.
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5) y =-x dogrusuna (2. agiortay dogrusuna) gdre simetri
A(x,, y,) noktasinin y =—x dogrusuna gore simetrigi, dogruya olan uzakhg AY
kadar dtelenmesidir. Mxqy4)

A(x,y,) noktasinin y = —x dogrusuna gére simetrigi alindiginda koordinatiarin 0 A
hem yerleri, hemde isaretleri degisir. Yani simetrik nokta A'(=y,,—x,) dir. '

ORNEK A(-2,5) noktasinin y = ~x dogrusuna gore simetrigi A’ (-5,2) e ’
®
Ay q,-x 1)

y=-x

B(3,4) noktasinin y = —x dogrusuna gére simetirgi B'(—4, —3)
dir.

6) A(x,, y1) noktasinin x = a dogrusuna gore simetrigi:

A(x,.y,) noktasinin x = a dogrusuna gére simetrii, dogruya Ay 0

olan uzakhd: kadar 6telenmesidir. AlX1,Y4) . A2axq,yq)
T /4 N /4

Yandaki gekil incelenirse, A(x,,y,) noktasinin x = a dogrusu- y [<a-xy——><—ax—> y

na gore simetri§i A’ (2a-x,, y,) oldugu anlasir. ! S o o 1\

2a-x,

ORNEK A(2, 3) noktasinin x = 7 dogrusuna gbre si- a

metrigi : x=a

1.YOL: A@2,3) — x=7 > A(2.7-2,3)
A'(12,3) dir.
2. YOL: A@2,3) - x=7 - A(12,3) olur.
\\H_/ \H_j

5 artig 5 artis

ORNEK l y R
A(—2, =3) noktasinin x = 4 dogrusuna gobre simetrigi :

1. YOL: A2-3) - x=4- A'(24-(-2),-3)
A' (842, -3)
A' (10, -3) dir
2.YOL: A(-2,~3) —» x=4 — A(10,-3) olur.
SN—y—"

6 artis 6 artig

7) A(x,,y,) noktasinin y =b dogrusuna gére simetrigi :

A(x,, y,) nokiasinin y = b dogrusuna gore simetrigi, dogruya olan
2b-y, A'(x4,2b-y )
b-y,
Yandaki gekil incelenirse, A(x,, y,) noktasinin y = b dogrusuna ! r —~ y=b
gore simetirgi A' (x,,2b~y,) oldugu aniagihir. T b”y1{
b Yt A(X1!y1)

‘ ORNEK A(2,—4) noktasinin y = 3 dogrusuna gére simet- [ G

. Xy—>
rgy.

uzakhigi kadar dtelenmesidir.

Ed

1.YOL: A24) - y=3 > A'(2,23-(4))
A' (2, 6+4)
A'(2,10) olur.
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2.YOL: A2-4) - y=3 - A'(2,10) dur.
N ~— e —

7 artig 7 artis

ORNEK A(1,3) noktasinin y = —2 dogrusuna gore simetrigi :

1.YOL: A(13) » y=-2 — A'(1,2.(-2)-3)
A'(1,-4-3)
A’ (1, =7) dir.
2.YOL: A(1,3) » y=-2 - A'(1,-7) olur.
S Sy —

5 azalig 5 azalg

8) A(x,,y,) noktasinin B(a, b) noktasina gére simetrigi :

o o« o—4AL @ —~A—9@
A(x,,y,) noktasinin B(a,b) noktasina gdre simetrigi, A nin B ye olan uzakligi Ax,y,) B(ab) Ao, B)
kadar 6telenmesidir.

A noktasinin B noktasina gére simetrigi A’(c, B) ise, B noktasi [AA] dogru pargasinin orta noktasi konu-
munu alir. Orta nokta koordinatlarindan;

X 40
2

y,+B
=—1~2— = y,+B=2b = B= 2b-y, bulunur. Yani A(x, y1) noktasinin B(a,b) noktasina gore simetirigi :

A'(2a-xq, 2b-y,) elde edilir.

A(-2, 4) noktasinin B(3, —1) noktasina gére simetrigi :

1.YOL: A(-24) —» B(@3,-1) » A'(2.3-(-2),2.(-1)-4)

a= = X +0o=2a = 0L=23—X1

1

A' (642, —2—4)
A' (8, -6) dir.
5 azalig 5 azalig

2.YOL: A(-2,4) — B(3,-1) — A8, -6) olur.
\M\M
5 artig 5 artig

9) A(x,,y,) noktasinin ax+by+c =0 dogrusuna gore simetrigi :

A(x,,y,) noktasinin ax+by+c = 0 dogrusuna gdre simetrigi noktanin Ay, Y1) ax+by+c =0
dogruya olan uzaklig: kadar 6telenmesidir.

Bir noktanin bir genel dogruya gére simetriginde agagidaki sira izlenir. H(o., B)

i) Verilen ax+by+c =0 dogrusunun edimi bulunur.
a A'2o-x4, 2B-Y4)
(m1= - 6)
ii) Dogrutarin diklik kosulundan, egimleri garpiminin (—1) e esitliginden dik dogrunun (AA' dogrusunun) egi-
mi hesaplanir (m2 =g)
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iii) Egimi bulunan (m =§) ve verilen A(x,,y,) noktasindan gecen dik dogrunun (AA' dogrusunun) denk-
lemi yazilir. [y—y1 = m(x-—x1) formUlinden ]

iv) Denklemi verilen ax+by+c = 0 dogdrusu ile denklemi buiunan AA' dik dogrusunun ortak ¢6zimo, ortak
noktalan ofan H dikme ayaginin koordinatlarini belirler. H(c, ) olsun

v) A(x,,y,) noktasinin H noktasina gére simetrigi sonug A' noktasini verir.
A(X, ¥, = H(o B) > A'Ra—x,, 2B-y,)

A(3, 2) noktasinin x-y+5 = 0 dogrusuna gore simetirgi olan noktanin koordinatlarn

nedir?
A3, 2) 31 :x—y+55= 0
COZUM ) md, =1 1y =X+
! md 1= 1
i) md,.m,, =-1den !
md, =1 =m,, =-1dir.
i) m,,==1 A A@3,2) ise QIAA' .
AA' y -2 = —(x-3)

y—2 = -x+3
y =—=x+5 bultunur.
iv) H dikme ayag: noktas d,;y=x+5 ile AA"y =~-x+5 deGrularnnin ortak ¢dzuminden
xX+5 = —x+5 X=0=y=x+5
2x=0 y=5 dir.
x=0  H(0, 5) olarak elde edilir.

v) A(3, 2) noktasinin H(0, 5) noktasina gore simetrigi alinirsa A'(-3,8) sonug olarak

bulunur.
ORNEK l y = 2x dogrusunun P(5, 0) noktasina en yakin noktasinin koordinatlar nedir?
e L y

COZUM y = 2x dogrusunun noktalan igerisinde P(5, 0) noktasina en y=2x
yakin nokta, P(5, 0) noktasindan dogruya inilen dikme ayagt, H
yani, H noktasidir. H noktasinin koordinatlan istenmektedir.
i) y=2x dogrusunun egimi 2 dir. 0 -
" _ _1 P(5. 0)
ii}) 2.ml;,H =-1den Mpy =5 bulunur.

iii) Mpy == % ve P(5, 0) olduguna gére PH dik dogrusunun denkiemi:

1
y=~5(x5)
y=—§~ +g dir.

| =
N

iv) H dikme ayadi, y = 2x dodrusuiley =—; +
bulunacaktir. Oyleyse;

dogrularinin ortak gdzimiinden

N

x 5
2X=—2 +5
4x=-x+5
5x=5

x=1ve x=1= y=2x den y=2 olur. Yani H(1,2) olacaktir.
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ORNEK

(Ewer |

ORNEK

c6zUMm

3x—2y+5 = 0 dogrusunun A(-1,2) noktasina gore simetrigi olan dogru denklemi nedir?

1. YOL :

Aranan (d) dogrusu Uzerindeki noktalar kimesi B(x,y) ol-
sun B noktasinin A noktasina gére simetrigi olan C nokta-
lar, 3x—2y+5=0 dogrusu tzerindedir. 3x-2y+5=0 (d)

B(x,y) nin A(-1,2) noktasina gore simetrigi: C(-2-x, 4-y)
dir. C noktasi 3x—2y +5 = 0 dogrusu Gzerinde olduguna gére nokta koordinatlari dogru denk-
lemini saglamalidir.

3(-2-x)—2(4-y)+5=0
—6-3x—8+2y+5 =0 = 3x-2y+9 =0 aranilan d dogrusudur.

2.YOL :
< | > 3x-2y+5=0
¢
2 ¢ A(-1,2)
¢ 3
e IS - > 3x-2y+Cc =0

3x—2y+5 =0 dogrusunun A(-1, 2) noktasina gore simetrigi noktaya olan uzaklig: kadar 6te-
lenmig olanidir. Yani aranilan dogru, 3x-2y+5 = 0 do@rusuna paralel bir dogrudur ve de
denkiemi 3x—2y+c =0 bigiminde olmahdir.
A(-1, 2) nin 3x-2y+5 =0 dogrusuna olan uzakhgini bulahim.

|—3-4+51 |-7+5] 2

(= = = dar.
Vora V13 V13

= -\]_4—~ paralel dogrular arasindaki uzakhk olup,
13

le,—c, | -
——1—-2—=2eden le—-5|

4
Va2 + b2 13 V13
lc-51=4 = c-5=4 v c-5=-4

c=9 v c=1

aranilan dogru  3x-2y+c =0
3x-2y+9=0 bulunur.

A(1, 1) noktasinn, denklemi 4x+3y-2 =0 olan dogruya gore simetrigi B ise 1ABI kag

birimdir?

A1, 1)
IABI, A noktasinin 4x+3y—2 =0 dogrusuna P £
olan uzakhginin iki katidir. < > 4x+3y-2=0
EES L I T :{
V16 +9 8

IABI =2¢ =2 br elde edilir.
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ORNEK

¢cOzUm

cozim

ORNEK

cozum

ORNEK

¢Ozim

A(a, b) noktasinin B(b, a) noktasina gdre simetrigi olan nokta A'(x,y) ise x+y top-

lami nedir?

A(a, b) —» B(b,a) — A(x, y)
A'(2b-a, 2a-b) dir.

Buradan x = 2b-a
y=2a-b bulunur. Oyieyse araniian toplam

-+

x+y = a+b olur.

A(m+3, m-2) noktasinin y =—x dogrusuna goére simetrigi olan nokta, koordinat diizleminin

dérdiincl bodigesindedir. Buna gére m, kag farkli tamsayi degeri alir?

A(m+3, m-2) noktasinin y =~x dogrusuna gére simetrigi A’(2-m, -m~-3) dir. A’ noktasi

koordinat diizleminde dérdiinci bolgede ise;

A’(2-m, -m-3)
S~ N
+ -

2-m>0 A -m-3<0 olmahdir. Buradan
-m>-2 -m<3
m<2 A m>-3 bulunur. Yani
-3<m<2 olurki gHHH 13 m -2 -1,0, 1 olmak Gzere dort farkli tamsay degeri

alir.

A(—4, 1) noktasinin x = 2 do@rusuna gore simetrigi B noktast ise B niny = x dogrusuna

gore simetrigi olan C noktasinin koordinatlari nedir?
A(—4,1) > x=2 — A(8,1) olur.
\”_”\\H—/Y

6 artig 6 artis

B(8, 1) - y=x — C(1, 8) bulunur.
(Bilegenler yer degistireceginden)

A(-1, b) noktasinin y =—x dogrusuna gére simetrigi olan A’ noktasi x+4y =6 dogrusu {-

zerinde olduguna gére b degeri nedir?
A(-1,b) - y=—x — A(-b, 1) dir.

A’(-b, 1) noktasi, x+4y =6 dogrusu tizerinde bulunduduna gore, nokta koordinatiari dogru
denklemini saglamahdir.

-b+4=6 = -b=2 = b=-2 bulunur.
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ORNEK

(Emer |

A(3, —4) noktasinin x eksenine gbre simetrigi B, y eksenine gore simetrigi ise C noktasi-

dir. IBCI uzunlugu ka¢ birimdir?

A(3,-4) —» O0x — B(3, 4)
A(3,-4) - 0y — C(-3,—4) dir. Oyleyse

IBCI=V(3+3)2+ (4 +4)2=V36+64="100=10br bulunur.

UYARI :

iii) f(x, y) =0 denklemi ile verilen egrinin baslangi¢ noktasina gére simetriginin-denklemi
H(—x,-y) =0 dir.

vi) - f(x, y) =0 denklemi ile verilen egrinin'A(a, b)- noktasina gore simetriginin denklemi
f(2a—x, 2b—y) =0 "dir.

i) f(x,y)=0 denklemi ile verilen edrinin x eksenine gdre simetriginin denklemi f(x, —y) =0 dir.

ii) f(x, y) =0 denklemi ile verilen edrinin.y eksenine gore simetriginin denklemi f(—x, y)=0 dir.

iv): f(x, y) =0 denklemi ile verilen egrinin 1. Agiortay (y = x) dogrusuna gdre simetriginin denkle-
mi f(y, x} =0 dir.

v) f(x, y) =0 denklemi ile verilen egrinin 2. Agiortay (y =~x) dogrusuna gore simetriginin denk-
lemi f(-y, =x) =0 dir.

ESITSIZLIKLER

1. YOL : y = mx+n dogrusu analitik dizlemi iki bolgeye ayirir. y ekse-
ninin (+) tarafinda y > mx+n, y ekseninin (-) tarafinda y < mx+n esit-

sizligi saglanir.

2. YOL : Once verilen dogrunun grafigi gizilir. Dogrunun bir tarafinda
bulunan ve koordinatlari bilinen bir nokta segilir. Bu noktanin koordinat-
lar verilen esitsizlikte yerine yazilir. Esitsizlik saglaniyorsa noktanin
bulundugu taraf; saglanmiyorsa noktanin bulunmadi§ taraf aranilan

bolgedir.

ORNEK

¢co6zim

ixl<2

x-y+1 20

XI€£2 = -2<x<2 dir.
X-y+120 = -y>2-—x-1 = y<x+1 olur.

-2 <x <2 esitsizligini saglayan xler, x=-2 ve x=2
dogrulari arasindadir. Sekilde enine taranmig bolgedir.
$imdi y = x+1 dogrusunun grafigini gizelim.

X=0 = y=1 ve

y=0 = x+1=0 = x=-1 olur.

y < x+1 oldugundan y ekseninin (-) negatif tarafini tara-
yalim. Sekilde boyuna taranmig bolgedir.

Sekilde goérilen ortak bdlge sorunun ¢dzimadur.
<

y < mx+n

Y > mx+n

Xy=mx+n

}sistemini saglayan (x,y) noktalarinin kiimesini analitik diizlemde gosteriniz.

A Ay AZ
Fi y=x+1
> X
-2 2
X=—2 x=2
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ORNEK

¢cOzum

ORNEK

¢cOzim

|6RNEK

¢cozim

A={(x,y)Ix,ye R ve y22-x} olduguna gére A nin grafigini ¢iziniz.

Once y = 2—x dogrusunun grafigini gizetim. V\w '
X=0=y=2 2
y=0 = 2x=0 = x=2
y 2 2—x oldugundan y ekseninin (+) pozitif tarafini ta-
rayalim. 0 2>\ > X
Sekildeki tarall bélge sorunun ¢dzimuidr. y=2-x

Analitik diizlemde; x+y~14<0, y2> —g +7, x2 0 kosullarina uyan (x, y) ikililerinin

olusturdugu bélgenin alani ka¢ br? dir?

X+y—14<0 = y<—x+14 olur.

X=0 = y=14 A y=0 = x=14 dir.

y < —x+14 oldudundan y ekseninin (-) nega-
tif tarafini tarayalim. (Yatay tarali bélge)

x>0 esitsizligi y ekseni ve y ekseninin sagin-
da gergeklesir. (Dugey tarall boige)

yz-— ;:;— +7 de

X=0= y=7 A y=0 = x=14 bulunur.

y2 —% + 7 oldugundan y ekseninin (+) pozitif tarafini tarayalim. Sorunun ¢6zimi ABC
Uggensel balgesi olup istenilen Gggenin alant : A(ABC) = IBCIé 0Al = ! '214 = 49 br? elde
edilir.

Koordinat eksenteri disinda kalan sekil, bir kiipan agili-

midir. B noktasinin koordinatlan B 5, 0) olduguna gére,

i) A noktasinin koordinatlart nedir?

x20
i) y>0 } bélgesinde kalan geklin alani kag birimka-
redir?
y
) 10BI=V5 = i0CI=V5 di. NCio
H
IACl=t = |OAIl =2t olur. \E TJX A(x, y)
(Klpin bir ayriti t ise 10AI 2 ayrit karsthgi 2t dir.) y ot
OAC dik liggeninde pisagor uygulanirsa i @FX > X
0
2442 =5 = 52=5 = 2=1 = t=1

ve [ACl=1 A IOAl =2 elde edilir.

IOCI. IAHI _1ACI. IAQI
2 B 2

A(ACO) = dir. Buradan
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Vsx 1.2 2
2

=5 —= olur.
5 = X= olu

2

Ayni dik Gggende oklitten
IAOI? = IOHI . 10CI

4=y. \/_ = y—-i elde edilir. Oyleyse aranilan A noktasi A(\/z__ \/4_) dir.
5 N5

Vs

2.yol: ¥ C(0,Y5)
m,o =tana =2 = AO dodrusu orijinden gegtigine gore NO
denklemi y = mx bigiminde olup y =2x bulunur. " A
L B
Myg - Myc=-1 den Myc="5% dir. . \a®
> X
Mac =—% A C(0, \/E) ise AC dogrusunun denklemi 0 o+p=90°

y-y, = m(x — x1) den
y—-\/_=—%x olur.
A noktas) y=2x ile y=- % X + N5 in ortak noktalari oldugundan ortak ¢bzimle
——%X+V§
44X = —X + 2\/%

5x = 2\[_=>x—£ 2 vey=2x=y=2. —————d (L —4—) elde edilir.
Vs Vs Vs Ns'\s
x20 y
ii) } esitsizlik sistemi analitik diizlemin birinci béigesidir. c

Burada olusan OAC ve BDO dik {iggenleri egittir. Oyleyse
istenilen alan 2. A(OAC) dir.

AATO

2. AOAC) =2 . =2 =212 dir. g

2

GRAFIKLER

Analitik dUzlemde grafik okuyarak ¢ozllebilen problemleri ve de grafie donustiiriilebilen sorular drneklerle
agiklayalim. Ornekler 0SS-OYS sorularindan segilmistir.

" ‘ 4 Boy A
ORNEK Yanda A ve B bitkilerinin boylarinin yillara gére degigimi gés- 7 5
- 6
terilmistir. 5
Bu degisime gore 10. yilda, bitkilerin boylarn arasindaki g ______
fark kag birim olacaktir? (1981 - 0SS) 4
14
> Yil
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¢cozum |

ORNEK

(o)

ORNEK

¢cHzim

E(0, 1) ve G(1, 3) noktalarindan gegen EG dogfusu- } v (boy) o *

nun denklemini yazahm. 7 FARBK
y1—__1—35x6__—2 = y=2x+1 dir. D

F(0, 2) ve G(1, 3) noktalarindan gegen FG dogrusu- F?E G

nun denklemini yazalim. ol 1 3 10 —> x(yll)
2%%:’6:2 = y=x+2 dir.

10. yiida A bitkisinin boyu, y =2x + 1 denkleminde x =10 konularak y = 21 birim,

B bitkisinin boyu, y = x + 2 denkleminde x = 10 konularak y = 12 birim bulunur. Buna gére,
10. yiida bu iki bitkinin boylarinin farki, 21 -12 =9 br. dir.

Homojen bir (;ubugu'n 1 dm?® 'Gnain agirig 2 kg dir.
Bu ¢ubugun agirliginin, hacmine bagh olarak degigimini gdsteren grafigi ¢iziniz.

(1982 §SS)

Ay (agirlik) kg
Gubugun hacmi dm?® olarak x ekseninde, aguhgi da kg ola-

rak y ekseninde gésteriimektedir. Cismin hacmi ile agirhig

arasinda asagidaki tabloda belirtilen baginti vardir. 2
Hacim (dm3) | 0 1 1
= > x (hacim)
AGirik (kg) [0 2 ) 1 e

Gubuk homojen oldugundan, agilig:nin hacmine bagh ola-
rak degisimini gosteren grafik, (0, 0) noktasindan baglayan ve (1, 2) noktasindan gegen
igindir.

A°C
Yandaki grafik, baslangi¢ sicakhd (i = 0 igin) 30°C olan bir

50
cismin 1sitiimasi sirasinda sicakiiginin, t zamanina bagh olarak 30

degisimini gdstermektedir. F (fahrenhayt), C( santigrat)

dereceleri arasinda F =§ C + 32 bagintis) bulunduguna go- t (zaman)
re, bu cismin t =5 zamanindaki sicakhigi ka¢ °F dir? 0 5 10
(1982 6sS)
A°C
Bir kesen Uzerinde es dogru pargalan ayiran paralel dogrular, her
50 vd

kesen (izerinde es dogru pargalari ayirir. 40 /
Grafige gére, cismin t =5 zamanindaki sicaklig: 40°C olur. 30

9

= C + 32 bagintisina gére YR .
J 9 J 0 5% 30 !

L)

C=40 ise F=§.40+32=104 olur.

Buna gore, bu cismin t =5 zamanindaki sicakhd@i 104°F dir.
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ORNEK

¢c6zim

ORNEK

¢cOz0m

Yandaki grafik, bir tliccarin anaparasinin yiliara gore

o

degisimini gostermektedir. Anaparanin negatif

Ay (anapara)

/

olmasi tliccarin borcunu belirtmektedir.

Bu tiiccarin, borcunun timiini 6dedikten 6 yil
sonraki anaparasi kag birimdir? (1982 - OSS)

Grafige gére, 3. yila kadar tiiccar borgludur. 3. yilda tiiccar

borcunun tamiind 6demistir. 3. yildan, 6 yil gegerse 9. yila
ulagibir. Bizden 9. yildaki anaparasi istenmektedir.

A ve B noktalarindan gegen dogrunun denklemi

§+ ﬁ =1 dir. Bu denklemden x =9 igin y =8 br. bulunur.

+—t > X (yil)
144 12/3456 789
-2
-34
-4
1
Ay (anapara)
./
< > x (y1)

B

10 dm boyundaki bir agag fidani dikildikten sonra éyda 2 dm uzamaktadir. Bu fidanin boyu-
nun zamana gére degisimini gdsteren grafigi giziniz. (1983 - SS)

A
Agag¢ fidani dikildiginde 10 dm boyunda olduguna gore,

boy (dm)

grafigin baglangi¢ noktast, (0, 10) noktasidir. Agag 1 ayda2 12
dm uzadigina gdre (1,12) noktasi da grafige ait olmahdir. 10
Buna gére, fidanin boyunun zamana gére degisimini gdste-

ren grafik yandaki gibidir. 5

> zaman (ay)
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COZUMLU TEST -1

K(m-n, m+n) noktasi birinci bélgede oldu-
guna gore L(-m-n, n—-m) noktasi hangi bol-
gededir?

A) |. Bdlgede B) II. Bolgede
C) . Bdigede D) 1V. Bolgede
E) Orijinde

¢c6zim

K(m-n, m+n} noktast birinci bélgede oldudun-
dan, noktanin apsisi ve ordinati pozitif olmali-
dir. Yani;

m-n >0 ve m+n>0 olmaldir.

O halde;
m-n>0 ise n-m<0 ve

m+n >0 ise -m-n<0 dir.

L{(—-m—n, n—m) noktasi ise koordinat sisteminin
\_T_/ L..v_.._/

1. bélgesindedir.
YANIT "C"

K(m-1, m+2) noktast ikinci bolgede oldugu-
na gore m icin agsagidakilerden hangisi dog-
rudur?

A) m>1 B) m<—1 vm>2
C)m<-2 v m>1 D) 2<m«1
E) -t<m<2

cOzUum

K(m-1, m+2) noktas: ikinci bdlgede oldugun-
dan noktanin apsisi negatif, ordinati pozitif ol-
malidir.

Yani; m-1<0 ve m+2>0 dir.

m-1<0 ise m<1 ve
m+2 >0 ise m>-2 olur.

Buradan -2 <m < 1 bulunur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

A(1, 3) ve B(4, a) noktalan arasindaki
uzaklik 5 br ise a agagidakilerden hangisi
olabilir?

cOzim

>

A -7 B)-5 C -3 D -1 EO
IABI =V (1-4)% + (3-a)2 =5
9 + (3-a)° = 25
(3-a)’ =16
13-al =4
3-a=4 veya 3-a=-4 dir.
a, =-1 veya a,=7 bulunur.
YANIT"D"

A(m+2, m+1) ve B(m-3, m-4) noktalan veri-
liyor. m degistikce olusan [AB] dogru par-
¢asinin orta noktalarinin geometrik yerinin

. denklemi nedir?

A) y =2x+1 B) y=2x-1 C) y=1-x

D) y=x+1 E) y=x-1

¢Ozim

[AB] dogru parcasinin orta noktasi C(x, y) ol-
sun.

_m+2+m-3 2m-1

X= > ==5 ve
m+1+m-4 2m-3 .
y= ) ="5 dir.
_2m-1 . _ 2x+1 |
x=""5"Ise m="—,— olur.
y="5" ifadesinde m yerine x cinsinden
degeri yazilirsa,
2x+1
2. 72 78 e
y= 5 =% = y=x-1 bulunur.

YANIT "E"
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5.
B(-3, 9)
D / : |
C(0, 5) E(?, 7)
A(1, -3)
Sekilde %%%::% ve :%%:% ise
E noktasinin koordinatlar nedir?
A) (3,4) B) (4,3) C) (-3,4)
D) (4.-3) E) (-3,-4)
N B(-3, 9)
k
D[’ . G
3K cos B
A(1, -3)

4k uzakhgina karsilik apsis —4 degismis.
3k uzakhgina karsilik apsis ? degisir?

?= g—éﬁ =-3 degismelidir.

O halde D noktasinin apsisi 1-3 = -2 dir.

4k uzakligina karsilik ordinat +12 degismis.
3k " " ! ? . degisir.

7=2-12_ 9 degismelidir.

O halde D noktasinin ordinati —3+9 =6 dir.
D(-2, 6) bulunur.

p uzakhga karsilik apsis +2 degismis.
3p " ! "7 degisir.

?= §_1_2 =6 degigmelidir.

O halde E noktasinin apsisi —2+6 =4 ddir.

p uzaklifina karsilik ordinat ~1 degismis.
3p " " " ? degisir.

?7= 3_§jl =-3 degismelidir.

O halde E noktasinin ordinati 6—-3 = 3 tdr.

E noktasinin koordinatlar ise E(4, 3) bulunur.
YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

6.
AY

D(0,9)

o] A0

Sekilde ABCD bir karedir.

A(3,0) ve D(0,9) ise B noktasinin koordi-
natlari nedir?
A) (6, 6)

D) (12, 4)

C) (12, 3)

B) (8, 4)
E) (8,3)

AB0) ® H
B kosesinden x-eksenine [BH] dikmesini ¢i-

A A
zelim. AOD = BHA dir.
IAOI = IBHI =3 br ve |0DI =IHAI =9 br dir.
IOHI =3 + 9 = 12 br olur. O halde B noktasinin
apsisi 12, ordinati 3 tlr. B(12, 3) bulunur.
YANIT"C"

7. Kbselerinin koordinatiari A(8, 0), B(-28, —4)
ve C(-4, 6) olan ABC lggeninin V_kenaror-

tayinin uzunlugu kag br dir?

A) V34 B) V41 C) 8 D) 9 E) 10
c6zim
A8, 0)
D{x.y) ,
B(-28, -4) 4. 6)
[AB] nin orta noktasi D oisun.
. 828
D(x,y) ise x= T = —10 ve
0-4

y="p"=-2 di.
D(-10, -2) bulunur. Vc = |CDI dir.
V, =V (-10+4)% + (-2-6)%= V36464 = 10 br

bulunur.

YANIT "E"
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8. Késelerinin koordinatlart A(4, 1), B(-2, 1) ve

C(0, a) olan bir ABC (c¢geninin alani 12 br?
ise a kag olabilir?

A) -1 B) 1 C) 3 D) 5 E) 7
cOzim
a. 17 -
1 -2><1 -
A(ABC) = — . >
2 0 a +
IR N
N .
A(ABC) = % | 4-2a+0+2-0-4al =12
1
5-16-6al =12
i6 — 6al = 24

6-6a =24 veya 6-6a=-24 dir.
a,=-3 veya a,=5 bulunur.

YANIT "D"
9, Bir ABC li¢geninin agirlik merkezi G dir.
B(-3, 4), C(2, 1) ve G(3,-1) ise A(ABC) ka¢
br? dir?
19 21 25 27 29
A 5 B) 3 C)2 D)2 E)2
cOzUum 1
Alx, y)
G(3.-1)
B(-3,4) C(2,1)

A(x,y) olsun. G agwrlk merkezi oldugundan;

3=X_g+2 ve -1 =¥+;'—+1 dir.

x=10

ve y=-8 bulunur.
A(10, -8) ddr.

-
o
X
oo
+

+ 4+

A(ABC):%.!40—3—16~24—8—10I

A(ABC)= % 140611 = % =211 = % br? bulunur.

ZAFER YAYINLARI

¢c6zOm 2

A(x, y)

B(-3.4] “C2)
G agirlik merkezi oldugundan

A(ABC) = 3.A(GBC) dir.

317 -
A 1| a¥a T -
(GBC) = 5 2><1

>N
37711 +
o .

A(GBC) = % . 112-3-2-3-8-3|

A(GBC) = 15 7! =%br2 dir.

A(ABC) = 3. % = 22—1 br? bulunur.

YANIT"B"

N a4y

AN
TN

3x+y-8=0

X=—2
Sekildeki o acgisimin tanjanti nedir?

D)2 E3

X=—2
3x+y—8 =0 dogrusunun egim agisi B ise
tanp =-3 dar.

ABC dik G¢geninde tan(180-8) =3 olur.
tan(180-f) = cota = 3 diir.

1
coto =3 ise tana = 3 bulunur.

YANIT "A"
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11. ax+3y-2=0 ve 2x-9y+7 =0
dogrularinin paralel olmalan icin a ne ol-
mahlidir?

A) -1

cO6zim

d, ve d2 gibi iki dogru birbirine paralel ise

egimleri esit oimaldir.

1
E)_Z

ax+3y-2=0 => m =—% ve

Y

2x-9y+7=0 = m olur.

29
a

m, = a_2 -_2 bul
=m, = -5=g = a=-5 bulunur.

YANIT "C"

12. (m-1)x + (n+1)y-3=0 ve 3x—y+5 =0 dogru-
larinin birbirine dik olmasi i¢in m ile n ara-
sinda hangi baginti olmahdir?

A) 3m+n=4 B) m-3n=-4 C) m-3n=4
D) 3m—n=-4 E) 3m—n=4

¢cOzim
d, ve d, gibiiki dogru birbirini dik ise

m,.m, =—1 olmahdur.

(m-1)x+(n+1)y-3=0 = m, = ve

n+1

3x-y+5=0 = m,=3 dur.

1-m

ne 3=
3-3m=-n-1
n-3m=-4
3m —n=4 bulunur.

YANIT"E"

m1.m2

13. me R olmak Gzere;
A(2m+1, 4m+5) noktalarnin olusturdugu
dogrunun denklemi asagidakilerden hangi-

sidir?
A) y=2x+3 B) y=2x-3 C) y=3x+2
D) y=3x-2 E) y=x+3

ZAFER YAYINLARI

¢cOzim

X=2m+1 = m=X;1 @
y=4m+5 = m=%5 @ olur.
® ve @ den
x=1_y-5
y—-5=2x-2
y =2x + 3 bulunur.
YANIT"A"

14. ax+by-1=0 dogrusu x+y+1=0 dogrusuna dik
ve A(-1, 2) noktasindan ge¢cmektedir.
a-b toplami asagidakilerden hangisidir?

3 2 1

A) -1 4 C)—-3 D)—3

cOzim

ax+by-1 =0 dogrusu x+y+1 =0 dogrusuna
dik ise egdimleri garpimi —1 olmahdir.

B) — E) 0

ax+by-1=0 = m, =—§ ve

x+y+1=0 = m,=-1 dir.

_S,FU=—1:>S=—1:¢a=—bdm<3

ax+by—1 = 0 dogrusu A(-1, 2) noktasindan
gectigine gdre, noktanin koordinatlari dogru
denklemini saglar.

—a+2b-1=0 = a—2b=-1 dir. @
® ve @ den
a=_b}—b2b=4

a—2b=-1 -3b = -1
b =; ve
a= —; bulunur.
abel-o2 g

YANIT"C"

15. Koselerinin koordinatlan A(2, 1), B(-1, 3) ve
C(3, 5) olan ABC iicgeninin Va kenarorta-

yina ait dogrunun denklemi asagidakilerden

hangisidir?
A) y=-3x+5 B) y=-3x+7 C) y=3x-7
D) y=3x+5 E) y=3x
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I

BC13) T bxy)

i

C@3, 5)

[BC] nin orta noktasi D(x, y) olsun.
143 _ _35_, .
X="p =1vey=", =4 dr.

O halde V,_ kenarortayini taglyan dogru A(2,1)
ve D(1, 4) noktalarindan gegen AD dogrusu-
dur. Dogrunun denklemi ise;
y-1 x-2 y-1 x-2
1-42-1 = -3 =1
= Yy-1=-3x+6

y =-3x+7 bulunur.
YANIT"B"

16. Koselerinin koordinatlan A(3, 2), B(2, —1) ve
C(-3, 2) olan ABC ii¢geninin h, yiiksekli-

gine ait dogrunun denklemi asagidakilerden

hangisidir?
A) 3y-5x+9=0 B) 3y-5x-9=0
C) 3y+5x+9=0 D) 3y+5x—9=0
E) 3y-5x=0
¢cOzim
A(3,2)
ha
=l
B(2,-1) H Ct-32)

[AH] L [BC] cizelim. h,_ ylksekligini tagtyan
dogru A, H noktalarindan gecen ve [BC] ye dik
olan dogrudur.

O halde; mAH.mBC=—1 dir.
_-1-2 -3 25 40
Mec=533 =5 = Man=3 ar.

O halde aranilan dogru A(3, 2) noktasindan

gecen ve edimi m =g olan dogru denklemi-

AH
dir. Dogru denklemi ise;

5 5
y—2=3.(x—3) = y—2=3x—5

= 3y-5x+9 =0 bulunur.
YANIT"A"

ZAFER YAYINLARI

17.
Ay

/y=f(X)
2
_1/
> X
/

Sekilde y =f(x) fonksiyonunun grafigi verilmis-
tir. f(x)+2.F'(x) = 9 esitligini saglayan x de-
geri asagidakilerden hangisidir?

A) 1

cozim

y =1(x) fonksiyonu x eksenini —1, y-eksenini 2
de kesen bir dogru denklemidir.

B2 C3 D4 ES5

:)-(1~+%=1 = y=f(x)=2x+2 ve
y=f'(x) = % dir.
f(x) +267x) =9
x—2
2x+2+2 . —(5— =9
2
2X+2+x—2 =9
3x=9 = x=3 bulunur.
YANIT"C"

18.

Sekildeki A noktasinin apsisi 2 ise d, dog-

rusu y-eksenini hangi noktada keser?

AO-3) BO-3)  ©©-2
D) (0,-3) E) (0.-4)
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¢cOzim

19.

d, ve d, dogrularinin kesim noktast A dir. A
noktast d, dogrusu tzerinde oldugundan A(2.y)
noktasi d, dogrusunu saglar.

XY
d1 ._4+2_1
A2,y) = _2—4+%=1
y

1 .
2=1+§ = y=3 dir.

A(2, 3) bulunur. A noktasi d, dogrusu Gzerinde
de oldugundan d, dogrusunu saglar. d, dog-
rusunun y-eksenini kestigi nokta (0,y,) olsun.

XY g g
d2'1+y1‘1 dir.
2 3 3
A2,8) = T+, =1 = —~=-1
1y, Yy

= y,=-3 olur.
O haide d,, dogrusunun y eksenini kestigi nokta

(0, -3) dur.
YANIT "D"

4x-3y+4 = 0 dogrusunun tzerindeki apsisi
ve ordinati esit olan noktanin orijine olan
uzakhgi kac br dir?

A4 B 42 )6 D)6V2 D)8

cOzim

20.

4x-3y+4 = 0 dogrusu Uzerinde apsisi ve ordi-
nati esit olan nokta A(a, a) olsun. Bu nokta
dogru denklemini saglayacagindan;

4a-3a+4 =0 = a=-4 yani A(-4, —4) dir.

Bu noktanin orijine olan uzaklig ise

I0AI =V (—4)2 + (-4)2 = 4V 2 br bulunur.

YANIT"B"

y = 4x dogrusu iizerinde A(4, 1) ve B(-2, 3)
noktalarindan esit uzakhkta bulunan nokta-
nin koordinatlan asagidakilerden hangisi-
dir?

A) (-1,-4) B) (-2, 8) C) (0,0}
D) (1, 4) E) (2, 8)

ZAFER YAYINLARI

¢c0zim

y = 4x dogrusu Uzerinde ve A(4, 1), B(-2, 3)
noktalarina esit uzaklikta bulunan nokta
C(a, 4a) olsun.

IACI = IBCI olmaldir.
IACI =V (4—a)? + (1~4a)?

IBCI = V (-2-2)2 + (3-4a)?

 16-8a+a2+1-8a+16a2=\ 4+4a+a2+9—24a+16a°
17a—16a+17 = 17a°—20a+13
4da=—4
a=-1 bulunur.
O halde C(-1, -4) ddr.
YANIT"A"

21. %4_%:1 ve X +2y—5=0 dogrular

A noktasinda kesigmektedir. A noktasinin
baglangi¢ noktasina uzakh@ kac¢ birimdir?

1 B) V2 c) V3
Vs E) V10

[
cOzUiMm

X, ¥y_ =
2+4..1 = 2x+y=4 olur.

A)
D)

2X+y=4 ve x+2y =5 dogrulannin ortak
¢6zimani yaparak A noktasinin koordinatla-
rini bulahm.
2x+y=4
-2/ x+2y=5
2x+y=4
+ —2x—-4y=-10

-3y=-6=y=2 ve x=1 bulunur.

O halde A(1, 2) dir.

A(1, 2) noktasinin O(0, 0) noktasina olan
uzakhg ise,

10AI =V (0-1)2 + (0-2% = V5 br dir.

YANIT"D"
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COZUMLU TEST - 2

x+2y-m =0 ve 2x+y—6 =0 dogrulannin ke-
sim noktasinin birinci bélgede olmasi igin
m yerine kag tamsayi gelebilir?

A6 B 7 C8 D9 E10

iki dogrunun kesim noktasini bulmak icin ortak
¢Ozim yapahm.

X+2y-m =0
-2/ 2x+y-6=0
x+2y-m =0
—4x-2y+12=0
+
-3x—-m+12=0
_12-m _2m-6 |
="3 Vvey=—g olur
O halde kesim noktasi K(QT—m, %) dir.
Bu nokta I. bdlgede oldugundan
12=m 5 ve  2™6. 0 oimandr.
3 3
12-m>0 2m-6>0
m<12 m >3 olur.
m<12
} = 3<m< 12 olmaldir.
m>3

Bu araliktaki tamsaylar ise

4,5,6,7,8,9,10, 11 olmak (izere 8 tanedir.
YANIT"C"

(ro-3)x+5y—2m+1 = 0 dogrulannin gegctigi sabit
noktadan gegen dogrulardan biri 2ax-3y+1=0
ise a nedir?

ZAFER YAYINLARI

(m-3)x + 5y-2m+1 =0

denkiemi bir dogru demeti belirtir. Bu dogrula-
rin gectigi sabit noktayi bulmak icin m ye keyfi
iki deger vererek ortak ¢dzim yapahm.
m=3 = 5y-6+1=0 = y=1
m=0 = -3x+5y+1=0

y=1 = -3x+5+1 =0 = x =2 bulunur.
O halde dogrularin gectigi sabit nokta (2, 1)

dir. Bu nokta 2ax-3y+1 = 0 dogrusu
Gzerinde oldugundan, dogru denklemini

saglar.
2a.2-3.1+1=0
4a-2=0 = a =1 bulunur.

2
YANIT "B"

3. (m+1)x — 2m-3)y + 5 = 0 dogrusunun x-

eksenini kesmemesi icin m ne olmahidir?

A-1 B0 ©O1 Dy B2

¢Ozim

Bir dogrunun x-eksenini kesmemesi igin
dogru x-eksenine paralel yani egimi 0
olmaldir.

(m+1)x — (2m-3)y + 5 = 0 dogrusunun egimi

m+1

2m-3
m+1
2m-3

diir.

=0 = m=-1 bulunur.

YANIT "A"

4., x-2y+3 =0 ve y—éx+9 =0 dogrulan

arasindaki dar act kac derecedir?

A) 15 B)30 C)45 D)60 E)75
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coOzUm

Egimleri m, ve m, olan iki dogru arasindaki
MMy
1+ m,.m,

1

agl ¢ ise tana =

1
x2y+3=0 = m, =5

y-3x+9=0 = m,=3 olur.

=-1 dir.

tanc=-1 = o=135° dir.

Bunu biitiinleyen dar agt ise 45° dir.
YANIT"C"

5. ax+y-5=0 ve 3x-2y+7 =0 dogrular arasin-
daki genis a¢t 135° ise a asagidakilerden
hangisi olabilir?

2

A) -3

cozim

3x—2y+7 =0 dogrusu ile 135° lik agi yapan iki

C)o D) 5 E) 2

[RES

B) —

dogru vardir.

135°

D

—> 3x-2y+7=0

ax+y-5=0 3 x+y-5=0

Bu dogrulardan biri a,x+y-5 =0 ve digeri de
ax+y-5 =0 olup bu iki dogru birbirini dik ke-
ser. Yani egimleri carpimi —1 dir.
(-a,).(-ay)=-1 = a,.a,=-1 dir.
ax+y-5=0 = m,=-a ve

3x-2y+7=0 = m, =% dir.
Bu iki dogru arasindaki agl 135° ise;
a3
o2
tan135 = 3= -1
1-a.;
2
—2a-3_ 1
2-3a "~
3a-2=-2a-3
a= —% v a=5 bulunur.

YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

6. 3x-y+2=0 ve mx-2y+1 =0 dogrulan dik ke-

sismektedir. Bu iki dogrunun kesim nokta-
sindan gecen ve x+2y-3 = 0 dogrusuyla 45°

lik ag1 yapan dogrulardan birinin denklemi

nedir?
A) 15y-5x-6=0 B) 30y-10x+29 =0
C) 3y-x—2=0 D) 30y+10x-29 =0

E) 30x-10y-29 =0

cozum
3x-y+2 =0 ve mx—2y+1 =0 dogrulan dik ke-
sigiyor ise egimleri carpimi —1 olmahdir.

xvy+2=0 = m, =3

mx-2y+1 =0 = m

2

m 2 .
3. 2 =-1 = m=-3 dir.
-2/ x—vy+2=0
2
—3X- 2y+1=0
—6x+2y—4 =0
2
—3X- 2y+1=0
+
20 9 13 .
-3 X-3=0 = X==5q Ve Yy =54 dir.
O halde bu iki dogrunun kesim noktast
9 13,
K(_ZO’ZO) dir.

x+2y~3 = 0 dogrusuyla 45° lik a¢i yapan dog-

rulardan birinin egimi m, =a olsun.
x+2y-3=0 = m,=— % dir.
a+a
tand5° = 1= 1
1-a ‘5
2a+1=2-a

3a=1 = a=% bulunur.

O halde istenilen dogrulardan birinin egimi %di-
gerini egimi ise -3 dur. (K noktasindan gecen
ve x+2y-3 = 0 dogrusuyla 45° lik a¢i yapan iki
dogru vardir ve birbirine diktir.)

Dogrulardan birinin denklemi ise;

9 13
— = 13 1 9
“ 20’120) Y=20=3- *®+20)
m=a=g 13_1 _,,9
3 Y= 20360

bulunur.
60y-39 =20x + 9

60y-20x—24 =0

15y-5x—6 =0

YANIT"A"
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7. 3x+4y—10 = 0 dogrusunun A(2, a) noktasina
uzakhd: 5 br ise a min alabilecegi degerle-
rin toplami nedir?

E) 2

¢c0zim
A(x,,y,) noktasinin Ax+By+C = 0 dogrusuna
uzakhgr ¢ ise;
IAx1 +By, + Cl
VA2, B2
_16+4a—10l
V9 +16
l4a—-41 = 25
4a—4 =25 veya 4a—4=-25

¢ idi. O halde,

5

29 21 .
a;=7"veya a,=-" dar
29 21 8 .
a+a, =, —, =4_2 dir.

YANIT"E"

8. Koselerinin koordinatlart A(3, 1), B(-1, 4) ve
C(2, -8) olan ABC Uggeninin h_ yiiksekligi

kag br dir?
A) 3413 B) 2v19 C) V19
17 19
D) —— ——
' Y s
A(3,1)
[
B(-1,4) H c@-3)

ha yuksekliginin uzunlugu, A noktasinin BC
dogrusuna uzakhg: kadardir.

y=4 _x+1
4+37-1-2

X +7=-3y+12
7x+3y—-5=0 dir.

BC dogrusu;

A(3, 1) noktasinin 7x + 3y —5 =0 dogrusuna
uzakhgs;
_121+3-51 _ 19

h br dir.

YANIT "E"

ZAFER YAYINLARI

9.  x-3y+4 =0 dogrusu (zerinde alinan bir A nok-
tasinin 3x+4y-2 = 0 dogrusuna uzakhgi 2 br
ise A noktasinin ordinati ka¢ olabilir?

1 2 3 4 5
Al By O3 Dz B3

c6zim

x-3y+4 = 0 dogrusu lizerindeki nokta A(x, y)
olsun. A(x, y) noktasi dogru Gizerinde oldugun-
dan denklemi saglar.

x-3y+4 =0 = x =3y—4 dir.

A(3y-4, y) dir. Bu noktanin 3x+4y-2 =0 dog-
rusuna uzaklig 2 br ise;
_13.Cy-4)+4.y-21

2

V32 + 42
19y —12 +4y-21
2=
5
113y -141=10

13y - 14 =10 veya 13y—14 =-10 dur.
24 4
Y713 vVeva ¥,=73 bulunur.

YANIT "D"

10. 6x48y-3 =0 ve 4x+3y+2 =0 dogrularimn
olusturdugu acilarin, agiortay denklemlerin-
den biri agsa@idakilerden hangisidir?

A) 2x-2y-7=0 B) 2x-2y+7=0
C) x+y—1=0 D) 14x+14y-1=0
E) x+y+1=0
cOzum
6x4+8y-3 - 4x+3y+2
V6282 V43432
6x+8y-3 _ 3 4x+3y+2

W A

6x+8y-3 = T (8x+6y+4)
@ 6x+8y-3 = 8x+6y+4
2x—2y+7 =0 veya
@ 6x+8y-3 = -8x—6y—4

14x+14y+1 =0 bulunur.
YANIT"B"
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11. 2x+y-6=0 ve
y = —-2x+4 dogrularnindan esgit uzakhkta bulu-
nan noktalarin geometrik yerinin denklemi

nedir?

5
A) y= —2X+5 B) y= —-2X+§ C) y= 2x-5
D) y=2x—g E) y=2x

cOzim

y=-2x+4

y = -2x+6 ve y = —-2x+4 dogrular birbirine
paraleldir. Paralel iki dogrudan esit uzaklikta
bulunan noktalarin geometrik yeri, yine bu
dogrulara paralel olan ve bu iki dogruyu ortala-
yan y = —2x+c bigiminde bir dogrudur. ¢ sabiti
ise y = -2x+6 ve y =-2x+4 dogrularinin sa-

bitleri toplaminin yansidir. ¢ = 6%4 =5 dir. O

halde geometrik yer denklemi

y = —2x+5 dogrusudur.

ZAFER YAYINLARI

YANIT "A"

12. 4x-3y+6 =0 ve 2x+(m-2)y—2 =0 dogrulan

birbirine paralef ise bu iki dogru arasindaki
uzakhk kag br dir?

A1 B

cOzim

4x-3y+6 = 0 ve 2x+{m-2)y-2 =0 dogrulan
birbirine paralel ise egimieri esittir.

3
5 E) 3

C) 2 D)g

_ﬂ _—_2. di
m1—3 ve m2—m_2 Ir.

3
1l

1
> bulunur.

1
m=5 ise;
3
2x - 5Y - 2=0 ve 4x-3y+6 = 0 dogrulari
arasindaki uzakh@: bulmak igin, dogru denk-

lemlerindeki x ve y lerin katsayilari esit olmafi-
dir.

2/ 2x—gy—2 =0 = 4x-3y—-4=0 ve
4x-3y+6 =0
dogrulan arasindaki uzakhk h ise;
_1-4-61
B 42432

h =2 br. bulunur,

YANIT"C"

5x-12y—8 = 0 ve 10x—24y+k = 0 dogrulan
arasindaki uzakhk 2k br ise k nedir?

16 16

A) ~ 54 B) - 53 €)1
16 16

D) 54 B) 53

cOzUum

Once birinci denklemi 2 ile genisletelim.
10x—24y—16 = 0 olur. Bu dogru ile
10x-24y+k = 0 dogrusu arasindaki uzakhk 2k

brise;

2k=|—16—k|
V1024242
1-16 — ki

2k = 26

I-16 — kl = 52k

—-16-k=52k v -16 -k =-52k

16 16

k=—53 Y k=51 bulunur,

iki dogru arasindaki uzakhk 2k > 0 olacadin-
dan k>0 olmahdir. Yani k=E dir.

51
YANIT “D"

A(m+3, m+1) noktast ikinci aglortay Gzerinde
ise A noktasinin x = 2 dogrusuna gore si-
metrigi nedir?
A) (1,-3)
D) (-3,-1)

B) (-1, 3)
E) (3,-1)

C) (-3, 1)
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ikinci agtortay y = —x dogrusudur. A(m+3, m+1)

noktas! y = —x dogrusu Uzerinde ise

m+1=—-m-3 = m=-2 olur.

A(1, —1) dir. Bu noktanin x =2 dogrusuna go-

re simetrigi A’ ise;

A(1,-1) %55 A4, 1) = A3, -1)

bulunur.

YANIT"E"

15. A(2, -3) noktasinin B(m, 2m-1) noktasina
gore simetrigi 4x—3y—1 = 0 dogrusu Uzerinde
ise m nedir?

A) 4 B) -3

A@,-3) BMAM=D, rromp, 4m-243)
A’(2m-2, 4m+1) dir. Bu nokta 4x-3y—1=0

C)-2 D)-1 B0

dogrusu Ulzerinde oldugundan dogru denklemi-
ni saglar. '
4.(2m-2)-3.(4m+1}-1=0
8m-8-12m-3-1=0
—4m =12 = m=-3 bulunur.
YANIT "B"

16. m e R olmak lzere;
P(2m+1, m-1) noktalarinin orijine gére si-

metriklerinin geometrik yerinin denklemi ne-

dir?

X+3 x=3 —X+3
A)y="5  By="5 C)y=—">%"
D) y=x+43 E) y=x-3

coOzim

pem+1, m-1) —22 05 piom_1, _me1)

olur.
x=-2m-1 = m=_)(2_1
-1
y=-m+1 = y=—XT+1
y=)H2'3 bulunur.

YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

17. A2, -6) noktasinin y = ax+b dogrusuna gore

simetrigi B(—4, 2) ise (b-a) kagtir?

| me

A4 B)-3 C -2 D-1 EO
cozim
A(2,-6)
< c : > y=ax+b
B(-4,2)

A(2, -6) noktasinin y = ax+b dogrusuna goére
simetrigi, A noktasinin C noktasina gore simet-
rigidir. O halde [AB] dogru pargasinin orta nok-
tasi C dir.

c(352, 22 & ¢(-1,-2) buluner.
C noktasi y = ax+b dogrusu lizerinde oldu-
gundan, dogru denklemini saglar.

-2 =-a+b = b-a=-2 bulunur.

YANIT"C"

18. A(3,-1) noktasinin 5x-12y+3 = 0 dogrusuna

gore simetrigi B ise 1ABI kag birimdir?

30 45 15 30 60
Al B3z O3 Dz B3

cOzim

A(3,-1)

< he »

H% 5x-12y+3 = 0
h

B
IABI uzunlugu, A noktasinin 5x—12y+3 = 0
dogrusuna uzakhginin iki katidir.

IAHI = h = 115+12+431 =%§ tiir
\ 254144
O halde, 1ABI =2h = ?g br bulunur.

YANIT "E"
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19.

20.

A(—1, —2) noktasinin x+2y-3 = 0 dogrusuna
gore simetrigi olan noktanin koordinatlar ne-
dir?

- N e
0 (1.2 D) (1. %)
E) (5 &)

—> x+2y-3=0

f,

H d2
AA’ den gegen d, dogrusu ile d, dogrusunun
kesim noktasi olan B yi bulahm. A noktasinin B
noktasina gére simetrigi aranilan A’ noktasidir.

d, 1 d, oldugundan m0|1 . mdz =-1 dir.
1
m, =—5 = m, =2 dir.
d, 2 dy
d2 dogrusu;
A-1,-2) y+2 = 2.(x+1)
md2 =2 y=2x olur.
d, ve d, dogrularinin ortak ¢ozimand yapalim.
d; :x+2y-3=0) x422x-3=0
d,:y=2x 5x-3=0
=32 =8 dir
x=gvey=g di
3 6
B( 515 } bulunur.
3 6
B( 5’5 ) ., 6 12
AF1,-2) —— > A (5’“ 1,~5*+2)
A1 22
A 55 ) olur.
YANIT "D"

y—2x+1 =0 dogrusunun y = x dogrusuna gére
simetriginin denklemi asagrdakilerden han-
gisidir?

A) x-2y-1=0
C) y2x-1=0
E) y—2x+1=0

B) x-2y+1 =0
D) x+2y+1=0

ZAFER YAYINLARI

¢cOzum

21,

y=2x+1 =0 —L=X >y oy41 =0 bulunur.
: YANIT "B"

y =x+1 dogrusunun x =2 dogrusuna gdre si-
metridi ile x+y—3 = 0 dogrusunun y = 2 dogru-
suna gore simetriginin kesim noktalarinin koor-
dinatlan toplami nedir?

A) 5 B) 4 C) 3

D)2 E)1

cOzum

22,

y = X+1 x=2, y=4-x+1 = y=-x+5ve
x+y-3=0 =2, X+4-y-3 =0 = y =x+1
olur. y = —x+5 ve y =x+1 dogrularinin ortak
¢6zumini yapahm.
—X+5 = x+1
—2Xx=-4 = x=2 ve y=3 dur.
O halde bu iki dogrunun kesim noktasi (2, 3)

olur. Koordinatlar toplami ise 2+3 =5 dir.
YANIT"A"

7m-— 1)
2
noktalarinin olusturdugu dogru pargalarinin orta

noktalarinin geometrik yeri agagidakilerden
hangisidir?

m e R olmak (izere
A=(m—1, m+1) ve B:(m+1,

cozim

A) y=-x B) y=x C) y=2x

D) y=3x E) y=4x

A ve B nin orta noktasi C olsun.

C(x,y) = x=m;1%M=
y=——*2—“=2m

C(x, y) = C(m, 2m) dir.
X=m

y=2m } y =2x aranilan geometrik yerin

denklemidir.
YANIT"C"
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COZUMLU TEST - 3
1. x+y £ 2 ve 2x+y > 2 sisteminin ¢éziimii 2. Sekildeki taral

asagidakilerden hangisidir?
Ay

c6zim

X+y =2 ve 2x+y =2 dogrularini gizelim.

x+y < 2 esitsizligini saglayan bélgeyi bulmak
icin dogru Uzerinde olmayan (0, 0) noktasint
esitsizlikte yerine koyallim. 0 <2 olur. Bu esit-
sizlik dogru oldugundan (0, 0) noktasinin bu-
lundugu bdlge taranir. 2x+y > 2 esitsizli§ini
sadlayan bolgeyi bulmak igin dogru Gzerinde
olmayan (0, 0) noktasin: esitsizlikte yerine ko-
yalim, 0 > 2 olur. Bu esitsizlik yaniis oldugun-
dan (0, 0) noktasinin bulunmadigi bélge tara-
nir. iki kez taral bélge sistemin ¢oziim kimesi-

dir.
YANIT "B"

boélge, asagidaki
esitsizlik sistem-
lerinin hangisinin
¢6ziim kiimesi-
dir?

2x+y =2 -2 B 2X+y 2 2

A)
2x+3y < -6 2x+3y < 6
2X+y 2 2 2x+y <2
C) y D +y
2x+3y <6 2x+3y <6
2 2
E) X+y >
2x+3y <6

¢cOzim

:
4
%
gl
[+
m
: d1 dogrusunun denklemi;
N
)11+%= 1 = 2x+y—2=0 dir.

Bu dogrunun Gst kismi taranmigtir. (0, 0) nok-
tasini dogru denkleminde yerine yazalim.
—2 < 0 ¢ikar. O halde (0, 0) noktasinin bulun-

madi§t bolge taranacaktir. Yani 2x+y-2 2 0
olur. d2 dogrusunun denkiemi;

X Y_ =
3+2_1 = 2x+3y-6=0 dir.

Bu dogrunun alt kismi taranmistir. (0, 0) nokta-

sint dogru denkleminde yerine yazalim. -6 <0

cikar. O halde (0, 0) noktasinin bulundugu

bolge taranacaktir. Yani 2x+3y—6 <0 dir.

Sonugta taral bolge;

2x+y—220 ve 2x+3y-6<0

esitsizlik sisteminin ¢6zim kiimesidir.

YANIT"C"
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3. x+2y—2=0, x+2y=6 x=0 ve y=0 dogru-
lari ile simirh bolgenin alani kac br? dir?
A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8
X
6z0m a <0 oldugundan
= N - - . . " A A
Once verlle.n dog.yrular[ koordinat S|ste.mmde Gi ADC ~ CEB dir.
zerek alani istenilen bolgeyi elde edelim. 1 o
_a_
y (x=0) T =hp = (). (2)=2
(2-b) . (a+1) =2 bulunur.
YANIT "E"

istenilen bélge ABCD yamugunun alanidir.
A(ABCD) = A(BOC) — A(AOD) dir.

A(ABCD) = %3 - % =9-1 =8 br® bulunur.
YANIT "E"
4.
Ay
4
C(-1,2)
A
» X
/ 0

a ve b sifirdan farkli reel sayilar olmak lizere
bx+ay = ab dogrusunun grafigi ile Gzerindeki
C(-1, 2) noktasi verilmistir.

(2-b) . (a+1) carpiminin degeri nedir?

A) -2

cOzim

Once bx+ay = ab dogrusunun eksenleri kesti-
gi noktalari bulalim.

By-1 C)o0 D) 1 E) 2

Xx=0 = y=bvey=0= x=a dr.

ZAFER YAYINLARI

Sekildeki d dogrusunun denklemi

y = \/Ex + 3\/—3 +3 ise OABC karesinin
alani kag¢ br? dir?

A)1 B4 C9 D16 E)25

y="3x+3/3+3

OABC kare oldugundan

IOAl = IABI = IBCI = IOCl = a

B noktasinin apsisi —a, ordinati a olur. B(-a, a)
noktast y = \/Ex+3\]§+3 dogrusu Uzerinde ol-
dugundan denklemi saglar.

a= —\[ga + 3\/—5 +3
a(1+V3) =3(V3+1) = a=3br bulunur.

A(OABC) =a% =9 br? dir.
YANIT"C"
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6. a,be R* olmak lzere
ax+by+4 = 0 dogrusunun koordinat eksenleri
ile olusturdugu Gggenin alam 8 br® ise a.b
kactir?

B) 1 o2 po2 E);—’

;
A 2 2

Once ax+by+4 =0 dogrusunun eksenleri kes-
tigi noktalan bularak grafigini gizelim.

4
x=0= y=-p ve y=0= x=—§ dir.

Olusan iggen OAB dik Gcgenidir.

‘IA
TIh

A©OAB) =22 -8

- N

i=16 = a.b=1 bulunur.
a.b

YANIT "B"

H@0) X

: )
Sekilde A(AOB) =16 br? dir.

Verilere gére d dogrusunun denklemi asa-
gidakilerden hangisidir?

1 2
A) y=5X B) y=3x C) y=x
D)y=%x E) y=2x

ZAFER YAYINLARI

8.  Sekildeki

Ay

B(4,14)

~ ) H&, 0)
A(AOB) =W dir.
16 = ﬁi;xu = 14-y=8
y=6 olur.

O halde A(4, 6) bulunur.
d dogrusu orijinden gegtigi icin denklemi y=mx
bicimindedir. m = g =g =>y= g— x bulunur.

YANIT "D"

OABC
dikddrtgeninin alan
16br? dir. IOCI=IADI
ve I0Al =210CI
ise d dogrusunun
denklemi asagi-
dakilerden han-
gisidir?

A) y=x-6V2B) y=x
D) y=x-6 E)

yz\/EX—G

¢cOzim

IOCI =IADI = a ise I0Al=2a olur.

A(OABC) = 2a.a = 2a2 = 16 = a =2V 2 br dir.
B(a, -2a) = B(2V2,—4V2) olur. IADI = IABI
A A
ve m(DAB) = 90° oldugundan m(ADB) = 45°
olur. Yani d dogrusunun egim agisi 45° ve

egimi m=1_dir. B(Z\E, —4\/5) noktasindan
gecen ve egimi m = 1 olan d dogrusunun denk-

lemi ise; y+4\/§=x—2\/§ = y:x—6w/§
bulunur.

YANIT"A"
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9.
AY

B(0,3)

Sekildeki ABC dik iiggeni verilmistir. A(-2, 2),
B(0, 3) ve [AB] L[AC] ise IBCI kag br dir?

A) 4 B)S5 C)6 DY7 E)S8
cOzUm
AY
B(0,3)
%
A2, 22| 2
0 3>
.2 > X
C

[AH] L [BC] cizelim.

IAHI =2 br ve IOHI =2 br olur.

10BI = 3 br oldugundan

IBHI =3 -2 =1 br dir. ABC dik liggeninde;

IAHIZ = IBH! . ICHI (Oklid teoremi)
4 =1.ICHI = ICHI=4br dir.

IBCI =ICHI + IBHI =4 + 1 =5 br bulunur.
YANIT "B"

10.

»X

X+2y-4=0

x=-2
Sekildeki verilere gore A(ABC) kac br? dir?

A1 B2 C3 D4 ES5

ZAFER YAYINLARI

cozim

x+2y-4=0

x=-2
[BH] L[AC] ¢izelim. IBHI =2 br olur.
C noktasinin apsisi —2 dir. C noktasi
x+2y—4 = 0 dogrusu Uzerinde oldugundan dog-
ru denklemini saglar.

-242y—4 =0 = y =3 bulunur.
Yani C(-2, 3) olup IACl =3 br dir. O halde

A(ABC) = %ﬁt’l = % =3 br? bulunur.
YANIT"C"
11.
\A Y
8
-—0 X
d

1 <a<4 olmak izere
Sekildeki tarali alan asagidakilerden hangisi
ile ifade edilebilir?

A) (8-a). (4-a)
C) (11-a) (a-1)
E) (7-a) (a+1)

d dogrusunun denkiemi;
X,y

a*tg

B) (14-a) (a-1)
D) (7-a). (a-1)

=1 = 2x+y=8 dir.
Ay

D(1, 6)
C(a, 8-2a)

» X

i
0 1a_"1 a 4
2x+y=8
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Tarali alan bir dik yamuk olup yUksekligi

(a—1) br dir. D noktas 2x+y =8 dogrusu lze-
rindedir. D nin apsisi 1 ise ordinat

2+y=8 = y=6 di.

Yani |IADI =6 br dir.

C noktast 2x+y = 8 dogrusu (zerindedir. C
nin apsisi a ise ordinati 2a+y =8 = y=_8-2a
dir. Yani IBCl =8-2a dir.

IAD! + IBCI

A(ABCD) = > . 1AB}
A(ABCD) = %”—Za. @@a-1)
A(ABC) = (7-a) . (a—1) br® bulunur.

YANIT "D"

12. mx-3y+1 =0 dogru demetinden gecen kacg
dogru m2x—(m?+2)y—2 = 0 dogru demetinin
dogrularina paraleldir?

A) 1

cozim

mx—3y+1 =0 dogru demetinin

B)2 C©C3 D4 ES5

m2x—(m2+2)y—2 = 0 dogru demetine paralel
olan dogrularinin egimleri esittir.

mx—3y+1=0 = m, =% ve
m2
m2x~(m2+2)y—2 =0=>m,= Py dir.

2
m 3 2

=—7 % = m“+2m =3m
m<+2 3

w3

m3-3m%+2m = 0
m(m2—3m+2) =0
m.(m—1) (m-2) =0
m=0, m=1, m=2 bulunurki m nin bu de-
gerleri i¢in elde edilen dogrular birbirine para-
leldir.
YANIT "C"

13. A(1, m), B(-3, 4) ve C(5,.2) noktalarinin
dogrusal olmalan icin m ne olmahdir?

D)1 E)3

ZAFER YAYINLARI

cOzum

A, B, C noktalan dogrusal olacagindan
A(ABC) =0 olmaldir.

22X
A(ABC) = % Zx‘z‘

1><m
N
14-6+5m+3m-20-21=0
I8m-241=0

8m—-24=0 = m=3 bulunur.
YANIT"E"

o+ o+

14. A(-2,1), B(2, 3) ve C(x, 0) noktalar veriliyor.
IACI + IBCI toplaminin en kiiciik olmasi igin
C noktasinin apsisi ne olmalidir?

A) -2 B) 1 C)o D) 1 E) 2
cozim

Ay
3 B(2,3)

A(-2,1) 1

# /o .
-2 C(x.0 2
A(2,1) 1

A noktasinin x-eksenine gbre simetrigini ala-
im. A'(=2, —1) olur. Aranilan C noktasi IABI
dogrusunun x-eksenini kestigi noktadir.
(IACI = IA'CI dir.)

A'(=2,-1) } A’B dogrusu;
B(2.3) Yl X2
13722
y+1 = x+2
y =x+1 dir.

C(x, 0) noktasnA y = x+1 dogrusu uzerinde ol-
dugundan denklemi saglar.

0=x+1 = x=-1 bulunur.
YANIT "B"

15. 2x-y+3=0, x+ty-6=0 ve ax—2y+b=0
dogrularinin ayni noktadan ge¢meleri igin
(a+b) ne olmalidir?
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e 17.
cozuMm A yol (km)
2x-y+3 =0 ve x+y-6 =0 dogrularinin ortak K s :
¢6zimiinG yaparak kesim noktalarini bulalim. 300 :
2xA +3=0
X346 = 0 100
. : ;
0 1 2 3 5 zaman (saat)

3x3=0 = x=1vey=5

butunur. O halde bu dogrulann gectikleri ortak
nokta (1, 5) dir. (1, 5) noktasi ax-2y+b = 0
dogrusunu da saglar.
a~-25+b=0 = a+b=10 bulunur.
YANIT"B"

16.

x {yi)

0: 3

Sekilde bir bitkinin yillara gore boyunun degisi-
mini gdsteren dogrusal fonksiyonun grafigi ve-
rilmistir. Buna gére bitkinin 15. yilda boyu
kac br olur?

A) 20

cOziMm

Bitkinin boyu dikildiginde 2 br. dir. 3 yilda
6-2 = 4 br. bGylmektedir. Bitkinin boyu bir dog-

ru boyunca degistiginden dogru oranti ile sonu-

B) 21 C)22 D)23 E) 24

ca ulagitabilir.
3 yilda 4 br uzarsa
15 yilda y br uzar.

3y =60 = y=20br uzar.

Bitkinin boyu ise 15. yilda 20+2 =22 br. olur.
YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

18. Sekilde A ve B

Sekildeki grafik bir harekettinin yol-zaman gra-
figidir. Bu hareketli hi¢ durmadan yol aisay-
di ortalama hiz1 saatte ka¢ km olurdu?

A)60 B)72 C)8 D)9 FE) 96

cOzim

Hareketli 5 saatte 360 km yol almistir. Ancak 1.
ve 2. saatler arasinda hareketsiz kalmigtir. O
halde strekli 4 saat hareket etmigtir.

__Toplam Yol
Ortalama hiz ~Toplam Zaman

Ortalama hiz = 3

0 =90 km dir.
YANIT"D"

bitkilerinin
boylarinin yillara
gére degisimi

gosterilmigtir. B di-
kildikten kag¢ yil
sonra bitkilerin
boylan esit olur?

A) 4

cOzum

A ve B bitkileri dogrusat bliylimektedir. A ve B
dogrularinin birbirlerini kestigi noktada boylar:

B) 5

esit olur.
0,3
A dogrusu; (03 } y=3 _x0
2.8 ) 35702
y=x+3 @
1
a1 2
B dogrusu; 2 } 1., 12
2,20 ) 2
13 3
Y=2=2%72
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19.

® ve @ vyi ortak gdzelim.
y = x+3 }
3
y=5x- 1

O halde 8. yilda boylari esit olur. Ancak B 1.
yiida dikilmigtir. Sonugta A ve B bitkilerinin
boylar: B dikildikten 7 yil sonra esit ofur.

YANIT "D"

X—1=x+3

=4 = x =8 bulunur.

NX MW

A y (Maliyst) |
Bin TL.

> X (ay)

0

Sekilde iki malin aylara gére maliyetinin degi-
sim grafigi verilmigtir. 9. ayda iki malin maliyet
farki kag bin liradir?

cOzum

A) 4 B) 5 C) 6 D)7 E) 8
| in denklemi;
(0,3) y=3 _x0
(3, 5) 3-570-3
3y-9 = 2x
2x+9
y=57 @

Il nin denklemi;
(0,0 5
@5 JY=3* @

x ay, y maliyet oldugundan her iki denklem-
dede x =9 yerine yazilirsa;

_ 2949

Y1= "3 9 ve

y2=—g-.9=15 olur.

O halde 9. ayda her iki malin maliyet farki
Y,—Y, = 15-9 = 6 bin liradur.
YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

20.

A y (Enflasyon)
90
80
70
60
50
40
30
20

> X (yil)
0| 1976 1980 1984 1988 1992 1996

Sekildeki grafik bir titkenin yillara gore enflas-
yon degisimini gostermektedir. Hangi yillar
arasinda artis %50 dir?

A) 1976 — 1980
C) 1984 - 1988
E) 1992 — 1996

B) 1980 — 1984
D) 1988 — 1992

cHzim

N
e

cOzim

Grafikte de goriilecedi gibi 1992 yilinda enflas-
yon %60, 1996 yilinda %90 dir.

O halde 1992-1996 yillari arasi enflasyon arti-
s1 %50 dir.

YANIT "E"

Sekildeki OABC
dikdértgeninin B
kosesi denklemi

=— g +6o0land
dogrusu Gzerinde-
dir.
Cevre(OABC)=20 cm ise, Alan(OABC) kac¢
cm? dir?

A) 14

By16 C)18 D)20 E)24

:8@'.22 } = B=(aDb)

Cevre=2a+2b=20 = a+b=10

Ayrica B noktasi dogruyu saglar.

= b=—%+6

= a=12-2b

= 12-2b+b=10 = b=2 ve a=12-4 =8

Alan(OABC) = a.b = 8.2 = 16 cm? dir.
YANIT"B"



A(3, —2), B(5, 8) olmak (izere [AB] dogru par-
casini cap kabu eden gemberin, merkezinin
koordinatlarini bulunuz.
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BOLUM -1
BOLUM ILE ILGILI CALISMA SORULARI
A(3x—6, 2x+8) olmak iizere A nin |1. bolgede 8. Sekilde veri- D(0.0) C(x.y)
olmasini saglayan farkli x tamsayilan nelerdir? lenlere gbre,
ABCD paralel-
A(-a, 2b) noktas! analitik diiziemde III. bdlge- kenarinin € a(373) B(1,-2)
de ise (2a,-b) kacinci bdlgededir? noktasinin
. koordinatiarini bulunuz.
A(a+2, 5a) noktasinin IV. bélgede olmasi igin, 9 Sekilde, IABI = 4 IBC! ise ,IA B
Leas : ' ' ]
ac Z neye esittir? C noktasmin koordinat- (020 C (6,6)
larini bulunuz. -
a) (-5, 2) noktasinin x eksenine gore simetrigi
b) (6, —3) noktasinin y eksenine gére simetrigi 10. a) Koselerin koordinatlart,
c) (7,—4) noktasinin orijine gére simetrigi A(2, -2), B(3, -4), C(1, -3) olan ABC tg-
d) (1, 4) noktasinin y = x dogrusuna gore si- geninin kenarortaylarinin kesim noktasi-
metrigi ni1 bulunuz.
e) (-3 4) noktasinin y =-x dogrusuna gére b) G, ABC lg¢geninin agirlik merkezi olmak
simetrigi lizere,
f) (3, —2) noktasinin x =3 dogrusuna gore Alx;.yq), BE=1,-3), C(4,2)
simetrigi E G(3, 5) ise, x,,y, degerlerini bulunuz.
g) (~2,5) noktasinin y=-1 dogrusuna gére 2
simetrigi ; 11. Asagida verilen noktalarin arasindaki uzak-
h) (-2, 4) noktasinin (2, 4) noktasina gdre § hgr hesaplayiniz.
simetrigi olan noktalar bulunuz. o A) (3,-1), (-2, 4) B) (0, 1), (2, 0)
3] 3 2
Asgagida verilen A ve B noktalarinin belirle- N E) (0,0),(3,-4) F) (4, 2), (-4, 2)
digi [AB] dogru parcalarinin orta noktalarini
bulunuz. 12. A(8,y), B(4, 1) noktalar icin IABl = 5 oldugu-
na gore, y nin negatif degeri neye esittir?
. A(3,4) B(7. 3) y yees
i A(=2, 1) B(2, 1) 13. Koselerinin koordinatlan A(1, 4), B(4, 1),
. A(4,0) B(0, 6) C(5, 5) olan iiggenin ikizkenar tiggen oldugunu
IV. A0, 0) B3, 4) gbsterip, cevresini hesaplayiniz.
V. A3, 3) B(-4, —4)
14. Sekildeki ABC Giggeninin A23)
A(=2, 4) noktasinin y = x dogrusuna gdre si- [BC] kenarina fm ke-
L . " . . L . narortay uzunlugu neye
metrigdi B, B nin orjine gore simetrigi C ise, C esittir?
nin K(1, 2) noktasina gore simetrigi olan giir:
noktayi bulunuz. B(3,1) C(1,-3)
15. A(1,4), B(-3, 1) ve C(7, 3) olduguna gore,

ABC lcgeninin, V_ kenarortay uzunlugu ne-

ye esittir?
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16. A(-1, 3) noktasinin y eksenine gdre simetrigi B 25. Asagida iki noktasi verilen dogrularin denklem-
ve B noktasinin (0, 0) noktasina gore, si- lerini (ax+by+c = 0) biciminde yaziniz.
metrigi C ise 1ACI neye esittir? . A(1,2) B(3, 4)
Il. A(-1, -5) B(2, -5)
17.  A(-1, 2) noktasinin y = x dogrusuna gore si- Hl. A, 0) B(3, —4)
metrigi B ve B ninde x = 3 dogrusuna gére si- 3 4
metrigi C ise, IBCI kag birimdir? V- A2, 3) B=3.5)
V. A0, 1) B(2, 0)
18. x ekseni (zerinde olan A(2, -3) ve B(-4, -6)
noktalarina esit uzaklikia bulunan noktanin 26. Koseleri A(-3, 0), B(6, -3) ve C(2, 4) olan
apsisi nedir? ABC uggeninin C kbésesinden gegen kenaror-
tayinin denklemi nedir?
19. ABC esgkenar (g-
geninin B ve C 27. Sekilde verilen- (R4
kdseleri, sirasiy-la lere gére, DC ' Ala
y=xve y=-X dogrusunun /\
dogrulari Gzerin- denklemi nedir? B D .
dedir. -2 /8
IBCI = 4 birim ise,
A noktasinin koordinatlarini bulunuz.
28. A(3p-1, 2+p), B(2p+1, p—1) olmak lzere [AB]
20. Asagida A, B, C koselerinin koordinatlari dogru pargasinin orta noktalarinin geometrik
verilen liggenlerin alanlarini bulunuz. E yerinin denklemi nedir?
i A>2,2) B(4,2) C(3, 5) |
i) A(=2,0) B(1,1) C(0, -5) E 29. Asagidaki grafikleri verilen dogrularin denklem-
i) A(0, 0) B(2, 2) C(-11,-11) E |il)‘lnl (ax+by = ¢) blglg;mde yaziniz.
21.  Kdselerinin koordinatlar A(-2, 1), B(=3, 4), 2‘, /
C(x, 5) olan ABC lggeninin alani 13 birim ka- : 2 / 2
re olduguna gore, x neye egittir? N -2 >
3 /
22. A(1,-1), B(3,2), C(2, k) noktalarinin dogru-
sal olmasi igin k ne oimalidir?
iADI 2 . >
23. IDCI=3
taral alan kag¢
birim karedir?
E) w F)
3
—_—
24. Asagida egimi ve bir noktas! verilen dogrularin ”
denklemlerini, (y=ax+b) biciminde yaziniz.
. m=1 A2, 3) 30. Sekildeki B nokta-

. m=0 A )

2,
. m=—2 A3, -5)
(=2
V. m=—% A(-3

\HI\)\I

;)

)

V. m= 0(0, 0

=

sinin apsisi neye
esittir?
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31.  Asagidaki dogrul gimlerini _ —x+2y—4 =0 5
afaglfz‘: c;ogru a””b;ag)i”_‘ Z””‘:U'“”uz 39, x+;,—2 —0 } dogrularinin kesim noktasin-
0 ;x+2y—1 _ d) 2 x—sz _ dan gegen ve 5x+y+7 = 0 dogrusuna paralel
X _Y, 1 olan dogrunun denklemi nedir?
©) 5+ h 5= 3 *6
9) x= h) y= 40. A(3, -1) noktasinin y = —x dogrusuna gore,

32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

y = mx+2 ve (m+6)x—3y+3 =0 dogrularinin
egimleri esit ise, m kactir?

A(-3, 7), B(1, -2) ve C(k, 0) noktalarinin
dogrusal olmasi i¢in k ne olmalidir?

Asagidaki verilen noktalardan gecen ve karsi-
larindaki dogrulara paralel olan dogru denk-
lemlerini bulunuz.

i) A@3,2) ; y=2x-5

ii -1,2) ; y=-3x+2
1) ; 2x+3y-6=0

iv) A(2,3) ; 3x+2y-8=0

A(-3, 5) noktasindan gecen ve 2x-3y+5 = 0
dogrusuna dik olan dogrunun denklemi ne-
dir?

Asagidaki AB dogru pargalarinin orta nokta-
larindan AB dogru parcalarina gizilen dikmele-
rin denklemlerini bulunuz.

1) A(2,1) , B(4,-3)
2) A@4,1) , B(2,5)
3) A(-1,-1), B(3,7)
4) A{(0,4) , B(6,0)

Asagidaki dogrularin kesistikleri noktalarin
koordinatlarini (varsa) bulunuz.

L y=2x+3 ile  y=3x+2

. x+y+1=0 ile x+y=0

L y 2x-3 ile  x-y+3=0
.y i -

V. 2+3 4 ile x+y=5

V. y=2 ile x=3

Sekile gére, A nok-
tasinin koordinat- -
lari toplami kagtir?

ZAFER YAYINLARI

41,

42,

43.

44,

45,

46.

47.

48.

simetrigi B noktasidir. B noktasindan gecen
x-2y+1 =0 dogrusuna paralel olan dogru-
nun denklemi nedir?

y = 3x+4 dogrusu ile 3x+ky+4 = 0 dogrusu bir-
birine dik olduguna gbre, bu dogrularin kesim
noktasinin apsisi neye esittir?

2x=3y+p = 0 dogrusunun koordinat sisteminde,
eksenlerle olusturdugu Giggenin alani 3 birimka-
re ise, p neye esittir?

2x—y+6 =0
4x+3y-12 =0
kestigi noktalar A ve B, kesim noktalar K ol-
mak {izere, KAB {iggeninin alanm ka¢ birim-
karedir?

} dogrularinin 0x eksenini

{m+1)x+2my—4 =0 dogrusu A(2, 3) noktasin-
dan gegctigine gobre, dogrunun 0x ve Oy ek-
senlerini kestigi noktalari bulunuz.

A(m-1, 3) ve B(m+1, 2m—1) olmak lzere [AB]
nin orta noktasi, 2x—3y+5 = 0 dogdrusu Uzerin-
de ise, (m) kactir?

(k+1)x+ky+4 = 0 dogrusunun Ox eksenini kes-
tigi nokta A(4, 0) dir. Dogrunun Oy eksenini
kestigi nokta B ise, [AB] nin orta noktasinin
orijine uzakhg kag birimdir?

y = x4b, y = 2x+b+1, 4x+3y-2 =0 dogrulari
ayni bir sabit noktadan ge¢gmektedirler.
Buna goére b sayisi kactir?

y =2x-1, x+y-m = 0 ve 3x-y+3 =0 dogrular
bir A noktasinda kesistigine gdre, m neye
esittir?
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49, 57. Sekilde ABCD ya- ry
mugunda E(2, 1),
F(6, 1) ve [EF] dog- D C
ru pargasi yamu- E/Q\F
3 gun orta tabani ise, 0 > X
A(ABCD) Kag bi- ALO)  B@B.O)
/ N rim karedir?
7 0 > X
Sekilde ABC ikizkenar dik (ggeninde AB kenari 58. 3x+y-3 =0 dogrusunun orijine en yakin nok-
y = 3 dogrusu lzerinde olup alani 18 br? dir. tasnin apsisi neye egittir?
y = x+1 dogrusu A kdsesinden gectigine gore,
B kogesinin apsisi neye esittir? 59. ; ; gtg } parametresi ile verilen dogru ile
50.  Sekilde taral bol- eksenler arasindaki alan kag birim karedir?
genin alani kag .
birimkaredir? 60. Asagidaki dogrularin aralarindaki agilar bu-
lunuz.
1) y=2x+45 7y =-3x+2
2) xy+1=0 7 X+y+1=0
51. Sekildeki AC dog- 3) y=3x-5 ; y=3x+8
rusunun denklemi
x+y = 1, DC dogru- 3x+4y-6=0 .
sunun denklemi ¢ E 61. Bx—12y+6 = 0 } dogrularinin
y+1 =0 du. EJ olusturduklar agilarin aciortaylarinin denk-
Buna gore, sekil- L~ lemlerini bulunuz.
deki tarali alan kag §
birimkaredir? g 62. a) (-2,3) noktasinin 4x+3y—k= 0 dogrusuna
] olan uzakhi§i 3 birim ise, k'nin alacag: de-
52. A{2t, -t) noktasinin x+y = 0 dogrusuna gbre : gerler toplami kactir?
simetrigi 2x—3y—16 =0 dogrusu Uzerinde ise, t N .
- b) (4, —1) noktasinin 6x—8y+15 = 0 dogrusu-
neye esittir? . . L
na olan uzakhgi ka¢ birimdir?
53. A(1, 2) noktasinin x+y+1 =0 dogrusuna gbre
simetrigi olan noktay bulunuz. 63. Sekilde kogelerinin AS2)
koordinatiari verilen
54. 3x+2y-5 = 0 dogrusunun (-1, 2) noktasina go- ABC {¢geninde, 1AHI
re, simetriginin denklemi nedir? yiiksekligi kag¢ bi-
rimdir?
55. (Mm+2)x+3y-1 =0 dogrusununy =x dogrusu-
na gore simetrigi (3m+2)x—-6y+2 = 0 dogrusu- B(20) H C{4,2)
na dik ise, m neye esittir?
. 64. Koselerinin koordinatlariA(2, 0), B(3, 4), C(5, 0)
56.  Sekilde, ABCD ka- olan ABC lggeninin A kdsesinden gegen
redir. y = 4x dogru- . el - . .
L yiiksekliginin uzunlugu neye esittir?
su A kdsesinden, d
dogrusu ise D ké-
65. ax+y-3a-2 =0 dogrularinin kesim noktasimn,

sesinden ge¢mek-
tedir. D{10, a) ve
[BC] < [Ox oldu-
guna gore, ABCD karesinin alani kag¢ birim-
karedir?

3x+4y-2 = 0 dogrusuna uzakhd@ kac birim-
dir?
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(3a, a-b) noktasi koordinat diizleminde ikinci
bolgede ise (a+b, a.b) noktasi hangi bélge-
dedir?

A) |
D) IV

B) Ul
E) IveyalV

c)

(a%.b, b-a) noktasi koordinat diizleminde ikinci
bélgede ise (a.bz, a+b) noktasi hangi bolge-
dedir?

A) |
D) IV

B) I Cy i
E) x ekseni Ozerinde

3x—4y-12=0 dogrusu eksenleri A ve B nokta-
larinda kesiyor. [AB] nin orta noktasinin ori-
jine uzakhg: kag br dir?

A) 2 By25 C)3 D) 35 E)4
A(-2, 1), B(3, -4), C(1, 2), D(x, y) noktalar bir
ABCD parale!l kenannin kégeleriise x . y
kagtir?

A) -28 B) -14 C) -7

D) 14 E) 28

Sekildeki AB dog- Ay
rusu (—1,2) nokta-

-1,2) /|8
sindan gecmek-
tedir. 10BI = 2.10Al
ise A noktasinin /A 0 X
apsisi nedir?

A) -5 B)y—4 C)-3 D)-2 E)-1

(m+1)x+2y+m-5 = 0 dogrusu orijinden ge¢tigi-
ne gore bu dogrunun egimi kactir?

A)-5 By -4 C)-3 D)-2 E)-1

Koseleri A(-1,0), B) (5,4), C(2,-1) olan ABC
{¢genin G agirhk merkezi x+2y+a—3 = 0 dog-
rusu izerinde ise a nedir?

A) -2 B) ~1 C)o

D)1 E)2

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

12.

13.

14.

A(3, -1), B(-1, -5) ve C(2,a) olmak lzere C
noktasi [AB] nin orta dikmesi Gzerinde ise a
nedir?
A) 0 B) -1 C)—2 D)-3 E)-4
(-=2,0) noktasindan gegcen ve 2x -y + 1 =0
dogrusuna dik olan dogrunun denklemi asagi-

dakilerden hangisidir?

v A) x+2y-2=0 B) x2y+2=0 C) y= _% X

D) x+2y+2=0 'E) y=—%x+3

Koselerinin koordinatian A(-5,3), B(0,2),
C(2,0) ve D(x,y) olan bir ABCD paralel ke-
nannin alani kag br? dir?

A)6 B)8 C)12 D)24 E) 36

A(-1, 3), B(3, -5) ve C(x, 1) oimak Gzere C
noktasi A ve B noktalarindan esit uzaklikta ise
x nedir?
A) 6 B) 5 C) 4 D) 3 E) 2
A(0, 3), B{(—4, 0) ve C(x, y) noktalari dogrusal-
dir. 2IAC! = 3 1ABI ise IxI nedir?

A) 5 B) 6 C) 7 D) 8 E) 9
Kosegenlerinin kesim noktasi orjinde olan bir
ABCD egkenar dortgenin de A(-3, 5) ve B(a, b)
ise a ile b arasindaki baginti agagidakilerden

hangisidir?

A) 5a-3b=0 B) 2a-b=0
C) 3a+5b=0 D) 5a-2b=0
E) 3a-5b=0

ax + by — 4 = 0 dogrusu 3x — 2y + 5 = 0 dog-
rusuna paralel ve (%, 0) noktasindan gegmek-

tedir. b asagidakilerden hangisine egittir?

A -8 B -6 C -4 D-2 E-1
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

(a—-1) x + 3y =0 ve 2x — ay —4 = 0 dogrulan
birbirine dik olduguna gore, bu iki dogrunun
kesim noktasinin ordinati nedir?

A) -2 B) -t C)1 D) 2 E)3

m € R olmak Gzere; (m+2) x + 2m-1)y-5=0
dogrularinin kesim noktasi agsagidakilerden
hangisidir?

A} (0,0) B) (-1, 1) C) (-1,2)
D) (1,-2) E) (2,-1)
A(-1,4) Y
0\0(3,0)
/ B(a.0) AN > X

Sekilde verilenlere gore a asagidakilerden
hangisine esitti?

A5 B4 C -3 D)-2 BE-3
kx+(k+1)y-5=0, x+2y+1=0ve
2x + 3y + 3 = 0 dogrularinin ayni noktadan
gecmesi igin k ne olmalidir?
A)-3 B -2 C-1 D1 E) 2
\1 y
6
Cr—o\3
[ . 2 > X
0 A \

Sekildeki OABC dortgeni bir kare olduguna go-
re, C noktasinin ordinati nedir?

2x +(a-3)y+4=0ve x -2y + b=0 denklem-
lerinin aynt dogruyu géstermesi icin (a + b) ne
olmalidir?

A) O B) 1 C) 2 D) 3 E) 4

ZAFER YAYINLARI

21.

22.

N
w

)
b

25,

A(4,8)

» X

0 B

Sekildeki AOB dik iicgeninin alani kag br?
dir?

»
—>

B(-4,0) 0 C(6,0)

Sekildeki ABC dik (g¢genini alani 15 br? ise A
noktasimini apsisi nedir?

5 1
B) > D)y 5 E) 5

A) 2 C) 3

f dogrusal fonksiyonu igin;
f(0) =2 ve f(3) =0 ise f(9) kagtir?

Ay O B) 2
Sekilde Ay
10KI=IOLI=6br.
ise OABC dik-
dortgeninin C
cevresi kag br . K

A) 12 B) 13
Sekilde ABCD Mo
kare ve AB dog-

rusunun denk- D
Iemiy=\/§x A
dir. D noktasi-
nin ordinatl 4 > X
ise C noktasi- /

nin apsisi ne-

dir?

Vs

A) 5

1
2 B



Dogrunun Analitik incelenmesi (Botiim-1) 77

DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

A(3, 2), B(-1, -3) ve C(7, a) noktalar dogrusal
ise a nedir?

A8 B 7 C) 6 D) 5 E) 4

Afa, —% ) noktasinin 4x — 3y -8 = 0 dogru-

suna uzakhd 3 br ise a nin negatif degeri
nedir?

A}y -1 By-2 C -3 Dy-4 E)-5

y= \/gx—4 ve x+y =8 dogrularinin olusturdugu
dar acinin dleiisii ka¢ derecedir?

A)15 B)30 C)45 D)60 E)75

4x — 3y -9 = 0 ve 8x-6y + 2 = 0 dogrularn’

arasindaki uzaklik kag br dir?

A) 1 B)15 C)2 D)25 E)3
mx—6y+n = 0 ve 4x-3y+2 = 0 dogrular paraiel
ve aralarindaki uzaklik 1 br ise n 'nin pozitif

degeri nedir?

A) 14 B)13 Cyt2 D) 11 E) 10
Koselerinin koordinatlart A(1, -2), B(2,4) ve

C(3, 1) olan bir ABC tggeninin G agirhk mer-
kezinin 3x—4y—m = 0 dogrusuna olan uzakhg %
br ise m'nin alabilecegi degerler kiimesi
nedir?

A) {-5, -1}
D) {1, 5}

B) {-5, 1}
E) {-1,1}

C) {-1,5}

2x —ay +1 = 0 ve 3x+y-5 = 0 dogrularinin
olugturdugu agilardan birinin 8lgiisii 45° oldu-

guna gore, a'nin pozitif degeri nedir?

A1 B2 C3 D4 ES

(8m-2)x+(m~2)y+8 = 0 dogru demetinin (1, é)
noktasindan gegen dogrusunun egimi —% oldu-

guna gbre a nedir?

A5 B4 C3 D2 E1

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

12.

13.

14.

A noktasinda kesisen ve denklemleri y = —2x+4
ile y = —x+5 olan dogrular x eksenini sirasiyia B
ve C noktalarindan kesiyor. A(ABC) kac¢ br?
dir? :

A) 8 B) 9 C)y10 D) 11 E) 12
Denklemleriy =0, y = x+1 ve y = 3x-5 olan
dogrularla simirli ggensel bélgenin alani kag

br? dir?

4
A)z B
A(1, 1) noktasinin 4x—3y+4 = 0 dogrusuna
gore simetrigi B noktasi ise IABl ka¢ br ' dir?
A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5
xy—y—x2+x = 0 denklemi kesigen iki dogru
belirtir. Bu dogrularin kesim noktasinin ko-
ordinatlan toplami nedir?

A) -3 B) -1 C) 1 D) 2 E) 3
5x-3y+4 = 0 ve 10x-6y—2 = 0 dogrularindan
esit uzaklikta bulunan noktalanin geometrik ye-

rinin denklemi asagidakilerden hangisidir?
A) 5x-3y+3=0

C) 5x-3y-3=0
E) 10x-6y+3=0

B) 10x-6y-3 =0
D) 10x—6y+5=0

y = 2x dogrusu Uzerinde olup, denklemi

y = 3x~1 olan dogruya uzakhgi V10 br olan
noktalarin apsisleri toplami nedir?

A) O B) 1 C) 2 D) 8 E) 4
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15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

(1,3) noktasinin (-1, 1) noktasina gore si-
metriginin orjine uzakhgi kag br 'dir?

A V1o B) 25 C) 4V2
D) 10 E) 4V3

A(-3, 5) noktasinin y = x dogrusuna gobre si-
metrigi B, B noktasinin x— eksenine gére si-
metrigi C ise IACI kag¢ br' dir?

A V17 B) 2V17 ) 1+V17
D) 2+V17  E) 10

2x-y—10 = 0 dogrusunun y = x dogrusuna gdre
simetriginin denklemi agagidakilerden hangi-
sidir?

A) x-2y+10=0 B) 2y-x+10=0
C) 2x+y+10=0 D) 2y+x-10=0
E) x-y+10=0

A(3, —2) noktasinin y = —x dogrusuna gére si-
metrigi olan noktadan gegen ve x+y+1 = 0 dog-
rusuna dik olan dogrunun denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A) 2x+3y+2 =0 B) x+y-1=0

C) x-y-5=0 D) x~y-1=0

E) x-y+5=0

A(1, 2) noktasinin y = mx+n dogrusuna gére
simetrigi B(-3, 4) ise n asagidakilerden han-
gisine esgittir?

A) -3 B) ~t1 C) 1

D)3 E)s

y = 2x dogrusunun (5, 0) noktasina en ya-
kin noktasintn apsisi nedir?

E) 3

(=3, 0) ve (0, 2) noktalarindan gegen dogrunun
y-eksenine gbre simetriginin denkiemi agagi-
dakilerden hangisidir?

A) 3x+2y-6=0
C) 2x-3y-6=0
E) 2x+3y+6 =0

B) 3x-2y+6=0
D) 2x+3y-6=0

ZAFER YAYINLARI

22,

23.

24.

25.

A(4,1) noktasinin 3x—4y+2 = 0 dogrusuna gore
simetrigi olan noktadan gecen ve 3x—4y+2 =0
dogrusuna paralel olan dogrunun denklemi
agagidakilerden hangisidir?

A) 3x—4y+12=0
C) 3x—4y-12=0
E) 3x-4y-8=0

B) 3x—4y+8=0
D) 3x+4y-8 =0

d ve k dogrularinin denklemleri sirasiyla
2x—y+3 =0 ve y+x = 0 dir. (-2, 3) noktasinin
k dogrusuna gére simetriginden gecen ve d
dogrusuna dik olan dogrunun y eksenini
kestigi noktanin ordinati nedir?

1 1
A) o B) - C) 3 D) > E) 1
A
1 y 2x-y-2=0
6 e y=

‘//

Sekildeki ABC ikizkenar dik Gggeninin B kdsesi
2x-y-2 =0 dbgrusu, [BC] kenari ise y = 6
dogrusu uzerindedir. A(ABC) = 32 br? ise C
noktasinin apsisi nedir?

A) 6

B) 8

C)9 D)10 E) 12

135°

0 c\ D

X

Sekilde A(-3, 5) ve m(BCD) = 135° olduguna
gore A(AOB) kag br? dir?

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
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TEST @

3
1. P(Vad a.b) noktast Il. bdlgede bir nokta ise
K(§ » a+b) noktas: asagidaki bolgelerden

hangisindedir?

A) |. bolgede B) Il. bolgede
C) Il bolgede D) IV. bélgede
E) orijinde

2. (m+1) x—y—2m-3 = 0 dogrularinin ge¢tigi sabit
noktaninin orijine gére simetrigi agsagidakiler-
den hangisidir?

A) (-2,3) B) (-2, 1) C) (2, 1)
D) (2, 1) E) (1,-2)

3. A(-5, 3) B(1, ,6) olmak Gzere [AB] lzerinde
ahnan C ve D noktalan igin IACI = ICDI = 1DBI
ise D noktasmm koordinatlan toplam| kag-
tir?

A) 4 B) -3 c)-1 D 1 E) 4

4.  Sekilde A
IAKI = IKBI K
2IBCI = ICDI
A4, -3) B . D
C(2, -4)

D(10, 2) olduguna gore K noktasinin koordi-
natlari toplami kactir?

A) 2 B) 1 C)-2 D) -3 E) -4
5. y=1x+2dogrusu iizerinde olan ve (3, -1) ,

(-1, 1) noktalarina esit uzakiikta bulunan
noktanin koordinatlari nedir?

A) (-4, 6) B) (4, -6) C) (4, 6)
D) (6,4) E) (-6, 4)

6. Dik koordinat sisteminde
2x~y-3 =0, 3x+y~7 = 0 ve x = 0 dogrulariyla
sinirh bélgenin alani kag birimkaredir?

A) 12 B)y1o0 C)8 D) 7 E) 5

ZAFER YAYINLARI

©

10.

11.

AY
B
~N
C
A
0 D"

OABC eskenar dértgen |IABI = 5 br
A(OABC) = 15 br? ise 10DI kag birimdir?

A9 B)10 C) 12 D)14 E) 15

AY
N
c B
» X
0 A ~N

Sekilde, OABC dikdértgeninin B kosesi
x+y—2 = 0 dogrusu Gzerindedir. Dikddrtgenin
cevresi ka¢ birimdir?

A) 10 B) 8 C) 6 D) 4 E) 2
Kosgeleri A(1, 2), B(-2, 3) ve C(1, 0) olan ABC

Gicgeninde, A kdsesinden [BC] ye cizilen pa-
relel dogrunun denklemi nedir?

A) x-y-3=0 B) x-y+3=0
C) x+ty-3=0 =~ D) x+y+3=0
E) x+y+1=0

Parametrik denklemleri x = 2m-1 ve y = 3-m
olan dogruya dik olup, A(—1, 3) noktasindan
gecen dogrunun denklemi nedir?

A) y=2x+5 B) y=2x-5
C) y=2x+1 D) y=2x-1
E)y

A(-2, 4), B(a, 2) ve C(1,3) noktalar veriliyor. A
noktasi BC dogrusu (zerinde ise a kactir?

A2 B -1 C1 D2 FE4
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12. A2, 1), B(4, 3), C(1, a) noktalar veriliyor. 19. 2x-3y-1 = 0 dogrusunun y = x dogrusuna gbre
ICAl + ICBI toplaminin en kiigik olmas! igin a simetrigi A(a, a) noktasindan gegtigine gore a
kag olmalidir? kactir?
A)% B) 1 C) g D) 2 E) g A) 1 B) 2 C) 3 D) -2 E) -1
) 20. (Mm+3)x—2y+1 =0 ve x+m.y+3 = 0 dogrular
13, Sekilde . dik kesistikllerine gére m kactir?
2x-3y+6 >0
x+2y—2 <0
A) 4 B) 3 C) 1 D) -1 -
xy <0 ) ) ) ) E) -2
bolgesinde
bulunan nok- 21. A(-2, ~1) noktasinin 3x+2y+3 = 0 dogrusuna
ta hangisidir? gbre simetrigi olan nokta asagidakilerden
hangisidir?
A) A B) B
A 4 7 B) (-4, 1 C 4 T
)(13:13) )( ’ ) )(*13’13)
14. Dik koordlnat sisteminde, D) (4, 1) E) (% _l)
2x-y-2 < 0, x+ty20, 0<y<4 kO§uI|ar|n| 13" 13
saglayan bdlgenin alani kag¢ birimkaredir?
22, 2x+3y+3 = 0 dogrusu uUzerinde bulunan ve
A) 8 B) 12 C)14 D) 16 E) 18 E A(-1, 4) noktasina en yakin olan noktanin
3 koordinatlar nedir?
Z
15. Dik koordinat sisteminde P(2, 3) noktasindan K
gegen bir dogru x- eksenini apsisi a olan, y- § A (31) B) (1,3) C) =8.-1)
eksenini ordinatt b olan noktada kesmektedir.a g D) (=3.1) B G-
ve b pozitif sayilar olmak lzere, (a—2).(b~3) =
¢arpiminin degeri nedir? E 23. x+y-2 =0 dogrusunun (m+1) x-y-2m-3 = 0
dogrularinin gegtigi sabit noktaya gbre simetri-
A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6 ginin denklemi nedir?
16. A(3, —1) noktasinin y = ax+b dogrusuna gére A) x-y-1=0 B) x+y+1=0
simetrigi B(=1, 7) ise a+b kagtir? C) x+y-1=0 D) x-y=0
E) x+y=0
A) 2 B) 3 C) 4 D)5 E) 6
24. Dik koordinat sisteminde Ix+2| = 3,
17. x+3y+6 = 0 ve mx-y—6 = 0 dogrulan x+y = 0 X+6Y43 =0 Ve.y' =0 dog.rL;lanyIa s ol
dogrusu Uzerinde kesistigine gére m kagtir? genin alani kag birimkaredir?
A) 1 B) 2 c) 3 D) -1 E) -2 A)10 B)12 C)15 D) 18 E) 21
18.  Koseleri A(2, 1), B(5, 4) ve C(2, 3) olan ABC 25. A(1, 1) noktasinin x+my-1 = 0 dogrularina gé6-

dggeninin agirhk merkezinin 4x-3y+a = 0 dog-
rusuna olan uzakliginin 3 birim olmas! i¢in a nin
pozitif degeri kac olmahdir.

A) 3 B) 6 C)o9 Dy 12 E) 15

re simetriklerinin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

C) =1 D) x2+(y-2)% =1

A) (x—1)2+y2—1 B) x%+(y—1)2 =1
(x—2)%+
E) (x-1)? (y—2) =1
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1. P(a, b) IV. bdlgede bir noktadir. Asagidaki
noktalardan hangisi daima Ill. blgede bir
noktadir?

A) (atb,ab) B) (a-b,ab) C)(ab, b-a)
} (a.b,a-b) E) (-a.b, a-b)

a b N
2. p(‘bié’ —a—+T)) noktasinin x+y = 0 dogrusuna

gore simetrigi agagidakilerden hangisidir?

A) [ﬁ' a_+bb) 8) (aiby t:_aj

-b a
C’( Tb) ®) (m =)
9 (5 a5
a+b a
3.  Sekilde A B c
A(3, -5)

C(-1, 3), 3. 1ABI = IBCI olduguna gbre B nok-
tasinin koordinatlan toplami kagtir?

A) -2 B-1 CO0 D1 E?2

4.  A(8, —1) noktasinin birinci agiortay dogrusuna
gore simetrigi B dir. B noktasinin C(1, 2) nok-
tasina gore simetrigi asagidaki noktalardan
hangisidir?

A) (-1,-3) B) (-1,3) C) (1,-3)
D) (1,3) E) (3, 1)

5.  A(4, -3) noktasinin x = 1 dogrusuna gére si-
metrigi B, y= 1 dogrusuna gére simetrigi C ise
IBCI uzunlugu kag br dir?

A)10 B8 C5 D2 E1

6. Sekilde A
IAKI = IKCI
IBCI =5.1CD!
A-2,7) B - D
B(1, -3}
D(-5, 3) olduguna goére, K noktasinin koordi-
natlari toplami kactir?

A) -2 B)—g C) 0 D)g E) 2

ZAFER YAYINLARI

-
o

-
-t

12.

13.

Bir ABCD paralel kenarinin kdseleri
A(m+1, -2), B(-3, 4), C(8, n), D(-5, 1) oldugu-
na gére m+n toplami kactir?

A) -10 B)-8 C)-6 D)8 E) 10

Kbéselerinin koordinatiar A(0, 3) B(¥-4, 0)
C(0, 0) olan ABC iicgeninin ¢evresi ka¢ bi-
rimdir?

A) 4 B) 7 C)12 D) 15 E) 18
Bir ABC Uggeninde B(1, 2), [AC] nin orta nok-

tasi (4, —1), [BC] nin orta noktast (-1, 3} ise
ABC iicgeninin alani kag br? dir?

A5 B 6 C7 D8 EO9

A(m-1, m+1) noktas! 2x-3y+ 7 = 0 dogrusu
Gzerinde ve B(2, 2) ise IABI uzunilugu kag¢ bi-
rimdir?

AVs B2 V3 DV2 E)1

A(1, —2) noktasinin x eksenine gore simetrigi B
dir. C(6, m) ve IBCI = 5 hirim ise m kagtir?

A) -2 B) 1 c)o D) 1 E) 2
m e R, A(m-1, 3), B(2, 5m) ise [AB] nin orta
noktasinin geometrik yer denklemi agagidaki-
lerden hangisidir?

A) y=x-5 B) y=x+5 C) y=—x+5
D) y=5x+1 E) y = 5x-1

A(3, 3), B(7,5) ve C(m,1) noktalarinin ayni

dogru Gzerinde olmasi igin m ka¢ olmalhdir?

A2 B1 CO0 D -1 E-2
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14.

15.

16.

17.

18.

19.

20,

A(-2, 5) B(4, 1) C(m, 0) oimak iizere

ICAI + ICBI toplaminin en kiglk olmasi icin m
kac olmalidir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5
A(1, 4) noktasindan gecen ve x+4y-1 = 0
dogrusuna dik olan dogrunun denklemi ne-

dir?

A) 4x+y =0 B) 4x-y =0
C) 4x+y-1=0 D) 4x—vy-8=0
E) 4x—y+8=0

Koseleri A(-2, 3), B(1,-4) ve C(5,0) olan ABC
ticgeninde V, kenarortayini {izerinde bu-

lunduran dogrunun denklemi nedir?

A) x+y-1=0 B) x+y+1=0
C) x=y=1=0 D) x-y+1=0
E) x+ty=0

Kbéseleri A(3, —5), B(-1, 2) ve C(-3, 1) olan
ABC ucgeninde h, yiiksekligini Gzerinde

bulunduran dogrunun denklemi nedir?

A) x+2y-1=0 B) 2x+y—-1=0 C) x~2y-1=0
D) 2x-y-1=0 E) 2x+y+1=0

(n+1) x+ny-3=0 vey= % x+1 dogrulan

cakisiktir. P(m+§ , 1) noktasinin y = 1 dog-
rusuna gore simetrigi asagidakilerden hangi-
sidir?

A). (2,1)
D) (-2,-1)

B) (2,-1)
E) (-1,-2)

C) (-2, 1)

8x+6y—1 =0 ve 4x+my+n = 0 parelel dogrulan

1

arasindaki uzakhk > birim ise m+n asagida-

kilerden hangisi olabilir?

A)-5 B)-3 CO0 D2 ES3

2x-y—-1 = 0 dogrusu x+3y+a-9 =0 ve

x—3y+7 = 0 dogrularinin kesim noktasindan
gectigine gore a kagtir?

A3 B2 €1 D -1 E)-2

ZAFER YAYINLARI

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

(2m~1)x+4y—8 = 0 ve nx—2my+4 = 0 dogrulari

y-ekseni dzerinde dik kesistiklerine gére n
kacgtir?
A) 8 B) 5 c) 1

D) -1 E) -5

A(=3, 0), B(2, —1) ve C(3, 4) olmak lzere, A
noktasinin [BC] ye olan en kisa uzakhdi kag¢
birimdir?

A) 3V2 B) 2V5 C) 2V6 D)5 E) V26

3x-y+7 = 0 ve 2x+y—-5 = 0 dogrular arasin-
daki dar a¢1 kag derecedir?

A) 15 B) 30 C)45 D)60 E)75

A(1, 2) noktasindan gegen ve 3x—y-5 = 0 dog-
rusu ile 45° lik agi1 yapan dogrulardan birinin

denklemi agsagidakilerden hangisi olabilir?

A) x-2y+3=0 B) x-2y-3=0
C) 2x+y-3=0 . D) 2x-y-3=0
E) 2x+y+4=0

(2m+5)x+(m-7)y—3m+2 = 0 dogrusu daima sa-
bit bir noktadan gegmektedir. Bu noktanin
y = mx+n dogrusuna gore simetrigi (1, 3) ise
m+n kactir?

A) 3 B) 2 C) 1 Dy -1 E) -2

2x-3y—1 = 0 ve 4x-6y-+1 = 0 dogrularindan esit
uzakhkta bulunan noktalarin geometrik yer

denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) 2x-3y=0
C) 8x-12y+1=0
E) 8x+12y-1=0

B) 4x-6y-1=0
D) 8x-12y-1=0

4x-3y+2 = 0 dogrusuna 1 birim uzaklikta bulu-
nan noktalarin geometrik yerinin denklemlerin-
den birisi agsagidakilerden hangisidir?

A) 4x-3y+1=0 B) 4x-3y—1=0
C) 4x-3y-2=0 D) 4x-3y-3=0
E) 4x-3y+3=0
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1. Koseleri A(1,-5), B(3, 1), C(-1, 3) olan ili¢ggen-
de [AD] kenarortay uzuniugu kag¢ birimdir?

A V13 B) 5

2.  A(a—1, 2) ve B(5, a} noktalarindan gegen dog-
runun y = 3x+2 dogrusuna paralel olmasi igin a
ne olmalidir?

c)V3 D)6 E)7

A) 2 B) 4 C)5 D) 7 E) 8

3. A(1,1),B(-3,5), C(5, 7), D(x, y) ABCD para-
lelkenarinin [BD] kdsegeninin egimi kactir?

1 1 1l

A) 7 B) 3 C)—6 D) 5 E) 6
4, kA(—3, 0), AY

B(_4l _2) ’ A(-3,0) 0 > x

olmak {zere

A C(0, -4)

ABC ninde hb

kac birimdir? B(-4.-2)

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6

5. x+3y—1 = 0 ve 4x—y +9= 0 dogrulannin kesim
noktasindan gegen ve x-eksenine dik olan dog-
runun denklemi agagidakilerden hangisidir?

A y=-2 B) x=-2 C) x=3
D) x-y+1=0 E)y=2
6. yY
N A02)
0

A
Sekilde IABI = IBCI, mC) = 90° ise, d do§ru-
sunun denklemi nedir?

B) y =2x+18
D) y=18x-1

A) y=x-8
C) y=2x-18
E) y=18x+10

ZAFER YAYINLARI

1.

12.

A(1, 1) noktasinin, denklemi 4x+3y—2=0 olan
dogruya gére simetrigi B ise IABI kag¢ birim-
dir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

y = 5x+3 dogrusunun A(1, 3) noktasina gore
simetrigi agsagidakilerden hangisidir?

A) y=3x-7 B) y=4x-7 C) y=5x+7

D) y=-5x-7 E) y=5x-7

AB dogrusunun x AY

eksenini kestigi nok- 5

tanin apsisi agags- 9

dakilerden hangi-

sidir? AR o
0 16

A6 B -4 C-2 Dy-1 E)-7

d // ¢ olduguna go-
re d dogrusunun
denklemi asagida-
kilerden hangisi-
dir?

A) x+2y+1=0 B) x—2y+2=0
C) 2x+y-2=0 D) x-3y+1=0
E) y=2x
d dogrusu A ve C, k Y4 sk
dogrusu B ve D Dpio |
noktalarindan geg- p S
mektedir. d ve k 4 6
dogrularinin P ke- A ,3/?2 l —> X
sim noktasinin ordi-
natl agagidakiler-
den hangisine esittir?

6 5 10 20 30
A); B)g 0)7 D) = E) 7

A = (-5, 3), B = (m+1,2) ve C = (0,~1) olmak
iizere A, B, C noktalari dogrusal ise m aga-
gidakilerden hangisine egittir?

19 14 7 5 1
Ny B3 Oz D= B3
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13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

A = (-3, 0), B= (1,-4) olduguna gbre y ekseni
tzerinde A dan ve B den esit uzaklikta olan
nokta agagidakilerden hangisidir?

A) (0,1) B) (0, 2) C) (0,~1)
D) (0,-2) E) (0, 0)

A(-2, 3) noktasinin y = —x dogrusuna gore si-
metrigi B noktasidir. B nin K(-1, —2) noktasina
gore simetrigi olan C noktasininin apsis ve
ordinatinin toplami nedir?

A) -5 B) 4 C) 4 D)3 E) 2
A ve B noktalari, denkiemi x+y =5 = 0 olan
dogruya gore simetriktir. B noktasi A ile C
arasinda, A(-1, 2 )ve IBCl = 2 cm ise 1ACI kag
cm dir?

B) 3V2 +2 c) 6V2

E) 42

A) 22V2 + 1)
D) 5(V2-1)

A =(0,—4), B = (3, 0) ve C = (0, m) olmak Gze-

A
re m(ABC) = 90° ise m asagidakilerden han-
gisine esittir?
7 9
A) 5 B) 5 C) 4

D) 5 E) -6

A(-1, 3), B(2, 4) noktalan veriliyor. AB dogru-
sunun x— eksenini kestigi noktanin apsisi asa-
gidakilerden hangisidir?

A) -10 B) -9 C)-8 D38 E) 10
Denklemi 3x—4y—-12 = 0 olan dogru koordinat
eksenlerini B ve C de kesiyor. A = (-2, -3) ise ,

A
ABC iicgeninin alam kag birim karedir?

C)6 D)8 E)10

A(1, —-2) noktasindan gegen ve 3x+4y-7 =0
dogrusuna dik olan dogrunun Oy eksenini kesti-
di nokta agagidakilerden hangisidir?

A) (o,%) B) (o,— %0) C)(o,-13—°)

ZAFER YAYINLAR!

20.

21.

22

23.

24,

25.

A(-2, 3) noktasi 3x—2y+a = 0 ve 2x-3y-2 = 0
dogrularindan esit uzaklikta olduguna gére
a'nin negatif degeri asagidakilerden hangi-
sidir?

A) -7 By-6 C)-4 D)-3 E) -1

ABCD paralelkenarinda D(-2,1), C(4,3) dir.
[AC], [BD] kdsegenleri 0(0,0) noktasinda ke-
sigtigine gére [AB] nin orta noktasi nedir?

A) (-1,-2) B

) (=1,-1)
D) (-2, 1) E)

(31 _2)

C) (1,-2)

Denklemi 3x-5y+15 = 0 olan dogru ite koordi-
nat eksenterinin olugturdugu Gggenin alani kag
brldir?

13 15 17 19
E) 5

Sekilde OC ve OD R4
dogruiarinin denklem- D c
leri siraile y = 3x ve
y =-3x dir. E ninap- —] E X
sisi 1 olduguna gobre ,
ABCD dikddrtgeni- /A B
nin alani kag br?

dir?

A) 6 B) 8 C)10 D) 12 E) 14
6x+8y+1 = 0 dogrusundan 1 birim uzaklikta
bulunan noktalarin geometrik yer denklemi

asagidakilerden hangisidir?

A) 6x+8y+9 =0
C) x+y+11 =0
E) x+6y +8=0

B) 6x-8y-11=0
D) 6x+8y =9

(-5, 0) ve (0,2) noktalarindan gecen d dogrusu
ile (0,-2) ve (5, 0) noktalarindan gegen k
dogrusundan esit uzaklhkta bulunan noktalarin
kiimesinin denklemi (geometrik yerin denklemi)
asagidakilerden hangisidir?

5
A) y=§x—1 .B)y=—§x C)y=3x

D)yzsx E)y=§x+1
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TEST @

1. A(-2, 3) ve B(2, -3) noktalarindan esit uzak-
likta bulunan noktalar kiimesinin denklemi aga-
gidakilerden hangisidir?

A) y=x B) y=—x C) y=2x
D)y=5  Ey=5x
3 3

2. ffonksiyonunun grafi- R
i (5, 0) ve (0, -3)
noktalarindan gegen ° 5
bir dogrudur. (fof)(5) /5
asagidakilerden gk
hangisine esittir?

A)-5 B5 CO0 D3 E)-3

3. y = ax—8 ve x+2y+b+2 = 0 dogrularn 0x ekseni
Uzerinde dik olarak kesisiyoriar. a . b asagida-
kilerden hangisine esittir?

A) -8 B) -10 C) -12 D) -14 E) —16

A
4, ABC eskenar tggen , A(x, 0) , B{(0, -5) ve
C(0,5) olduguna gore, AC nin egimi agsagida-
kilerden hangist olabilir?

A V3 B)j_- c) -V3 D)
3

5. y=-x+3 vey =-3x+12 dogrular ile eksenle-
rin sinirfamis oldugu bélgesel alan kag birim
karedir?

E) 1

N [—

A) 19 B) 195 C) 20 D) 205 E) 22

6.  Sekilde IAHI = 1 birim ¥4
.. . A(-3,m)
olmast igin m hangi d
pozitif degeri alma- 3/
hdir?
H 3
74 0o X

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

12,

x-3y+k =0, x-3y —11 =0 dogrulan arasindaki
uzakh@in V 10 birim olmasi igin k'nin en biiyiik
degeri ka¢ olmalidir?

A)-1 B -2 C) -3 D)-5 E)-9

g +y = 1 dogrusunun A(3,2) noktasina en
yakin noktasinin ordinati kagtir?
A) 4 B) —1 C) 3 D)2 E)O

A(a,1) noktas! 2x+y+4 = 0 dogrusundan 3\/g
birim uzakhkta ise a'nin alacagi degerler top-
lami kactir?

A) -8 B) 6 C) 4 D) 5 E) -5

y
2 A(8,10)
j’\\é‘
» X
2N
v
+/

Sekildeki A noktasinin x —y = 1 dogrusuna go-
re simetrigi B, B noktasinin x+y = 5 dogrusuna
gore simetrigi C(a, b) dir. Buna gbre a+b aga-
gidakilerden hangisine esittir?

A)8 B4 C)-8 D)-4 E)-10.

Sekildeki ABGCD I
paralelzkenanmn alarﬂ D(x,3) C

24 br? ve [AC] nin

orta noktasi 'u \
K(—?,_Y) 'Se,_? ko- Ao B
sesinin apsisi ka¢

br dir?

A 1 s>§ Chz2 D3 BE

A(4, =2), B(-1, 3), C(O, a) noktalan veriliyor.
ICAIl + ICBI nin en kigik olmasi igin a ne ol-
malidir?

A)2 B -1 CO0 D1 E)2
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13. Sekilde A(D,—4), AY
B(6, 2) noktalar veri- B(6,2) 20. (m—1)x+2y—4 = 0 ve 4x+(n+1)y+8 = 0 dogrula-
liyor. 10CI agagida- rinin ayni dogruyu géstermesi igin magag’glda-
kilerden hangisine 0 R . N ] n
esittir? /C » X kilerden hangisine egit olmahdir?
A0 1 1 1
1 1 1 1
A) 3 B) 2 C) 5 D) 6 E) 1
A) 4 B)35 C)3 D) 25 E) 2
- - . A y
14. A(-1, b) noktasinin y = —x dogrusuna gbre si- 21. y=mxvey=x dog. y=mx y=x
metrigi olan A' noktasi x+4y = 6 dogrusu {ze- rularlmrll ""__’a?”;dzao‘j boe
rinde olduguna gére, b asagidakilerden han- aglnin © glfsu .
gisine esittir? oldijguna gbére m'nin . X
degeri asagidakiler-
A -2 B)-1 C)0 D) 1 E) 2 den hangisine egit
olur?
15. (1, 2) noktasinin 4x-3y+¢ = 0 dogrusuna uzak-
(1. 2) Inin x~Iyxe =B dogrusuna | A 2V3 B 24V3  C) 1+V3
hg: 1 br olduguna gore, ¢'nin alacag) degerler
toplami nedir? D) 3 E) -1
A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5 29,
A(1,2) B(3,5)
16. Denklemi y= 2x olan dogru (zerinde olup E ¢ '
. o N U | c
denklemi y = 3x-1 olan dogruya uzakhd1 V10 & i . sre A B .
birim olan noktalarin apsisteri toplami nedir? ';‘ Sekilde venler.ulere gore A(1,2) ve _(:.3‘5) d.|r.
§ 1ACI = 3 ICBI ise C noktasinin apsisi nedir?
A2 B3 ©C1 D -1 E)-zg e Bl of ma B
2 ) )3 O3 D ) 5
17.  Sekildekiy = mx ve Ay N
y = —x dogrulari ara- 150 y=mx . .
sindaki aci 75° ise, 23. A_(3, 2) ﬂoktasmln y = ax+b dogrusmuma gor?
(m) in esiti nedir? » X simetrigi B(-1, 4) noktasi olduguna gore
a+b kactir?
7 y=X A -2 B)1 C)o D) 1 E) 3
A V3 B) 5 o) 143
\/— 24. A(1,-2) B(3, 2) noktalarindan esit uzaklikta
D) 2+V3 E) 1 ve y-ekseni Uzerinde bulunan noktanin ordina-
. ti agagidakilerden hangisidir?
18. Denklemleri y = mx+2 ve 3x—y+ 11 = 0 olan
dogrularin tanimiadigi agilardan birinin 6lgisi A) 1 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
135° ise m'in negatif degeri nedir?
3 2 1 o o
A -3 B -2 O - D) ) E) - 25. (k=1)x + (k+2)y — 12 =0 dogrularinin gegtigi A
sabit noktasi O(0, 0) noktasindan kag¢ birim
19.  Denklemleri 9x+12y+b = 0 ve ax+4y+5 = 0 olan uzakiikta bulunur?

dogrular paralel ve aralarindaki uzaklik 2 br. ise
b'nin alacad degerlerin toplami kactir?

A) 10 B)25 C)30 D)35 E)40

A) 3V2
D) 2v2

B) 4V2
E) V2

c) 5V3
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TEST @

1. P(x,y) Il. bélgede bir noktadir. Asagidaki han-
gi nokta daima Il . bolgededir?

A) (X.y, X+Y) B) (x+vy,x.y)
C) (x.v. () D) (<x+y)2, K)

y
E) (§ (x - y)z)

2,  Sekilde ABCD kare 1Y
[OX // [AB] dir. A nok-
tasinin apsisi —2, C(4,8)

olduguna gére, E nok- AL "'E B
tasinin koordinatlan : N
nedir? 210 4 ’

1 1 1
V() () o ()
D) (1,2) E) (3,2

3. Sekilde ABCD kare
A(0,-6), C(2,14) tur.
B noktasinin koor-

=

dinatlar nedir? D
A
A) (4, 11) B) (5, 10) C) (11, 3)
D) (10, 4) E) (12,5)
4, . .
A C B

Sekilde IACI= 3. IBCI A(10, 2) , B(6,6) oldugu-
na gore C noktasinin koordinatiar nedir?

A) (5,7) B) (7, 5) C) (4.8)

D) (8, 4) E) (5, 10)

5. A(4, 3) B(-1, x) olmak tizere 1ABI = 13 br oldu-
guna gore x'in pozitif degeri kagtir?

A) 15 B) 18 C)20 D)22 E)=24

6. A(5, 3) B(3, 1) C(1, =3) olduguna gére ABC
iicgeninin [BC] kenarina ait kenarortay
uzunlugu kag br dir?

A) 8 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

12.

13.

A(3, 2) noktasinin B(—1, 2) noktasina gore si-
metrigi C dir. C'nin x = —2 denklemi ile verilen

dogruya gbre simetrigi D ise 1ADI uzunlugu
kag br dir?
A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

(3, 4) noktasinin x eksenine gére simetrigi A, y
eksenine gdre simetrigi B ve baslangi¢ nok-
tasina gore simetrigi C ise ABC {i¢geninin
alani kag br? dir?

y = mx+3 ve (m+6) x —3y+4 = 0 dogrular para-
lel olduguna gére m kactir?

A) 3 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8

A(1, 2) B(-1, 3} C(2, 4) olmak Gzere [BC] nin
orta noktasindan gegen ve AB'ye dik olan dog-
runun denklemi nedir?

A) x+y =1 B) 2x-y =3
C) 3x+y=4 D) 4x 2y =-5
E) 3x+2y=4

P(4, 5) noktasindan gegen ve koordinat eksen-
lerini Ave B noktalarindan kesen bir d dogrusu
veriliyor. IPAl = IPBI oldguna gére d dogrusu-
nun denklemi nedir?

A) x+4y =10 B) 4x+5y =20
C) 5x+4y =40 - D) 4x+y =1
E) x-y=1

Denklemi 2x -y = 2 olan dogrunun (2, 1)
noktasina gore simetriginin denklemi nedir?

A) 2x-y=1 B) 2x-y =2
C) 2x—y=3 D) 2x-y=4
E) 2x-y=5

v m e Rigin P(2m+1, m —1) olduguna gére, P
nin geometrik yerinin denklemi nedir?

A) x-2y=3 B) x-2y =-3
C) xty=3 D) 2x-y =3
E) 2x—-y=-8
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. y
14. Sekilde OABC \ y 20. Denklemleriy = kx, y =% X ve x = 4 olan dog-
karesinin alani K ]
4 br2, B den ge- 2 rularin kesismesi ile olusan Gggen AON l(igge-
cenve koordinat gL, \B nidir. ANl = 3 birim ise k min pozitif degeri
eksenlerini (k, 0) " j) asagidakilerden hangisine egittir?
k k
ve (0, 7) nokta- ] 14 13
0.5 5 AN x A8 B6 C4 D3z B
larindan kesen dogrunun denklemi asa-
gidakilerden hangi-sidir? 21. f fonksiyonunun grafigi, (2, 0) ve (0, 2) nok-
A) —x+2y =4 B) —x+4y =6 talarindan gegen bir dogrudur. (gof) (x) = x+2
C) x+2y =6 D) x-2y =1 ise g fonksiyonunun grafigi x eksenini hangi
E) x-2y=6 noktada keser?
. A) (4,0) B) (5,0) C) (6,0)
15. Sekilde [AB] ke- AY D A D) (7, 0) “E) (8, 0)
nar x ekseninine
paralel olan o i
ABCD dikdérige- 22. (1, 5) noktasininin y = x denklemi ile verilen
ninin B. C. D dogru Gzerindeki dik izdigimi (x, y) ise x+y
, G, : "
koseleri siraile A B kagtir?
y:%x,y=2x 5 > x A2 B4 C6 D8 EI10
ve y = 4x denklemleri ile verilen dogrular tize-
rindedir. A nin ordinati 2 ise apsisi nedir? E 23. 4x+3y+a = 0 ve ax+3y+6 = 0 denklemleri ile
= verilen dogrularin koordinat eksenleri ile olus-
A 1 B) 1 c 4 E turduklari Gggenlerin alanlan sira ile A,ve A,
)5 B )2 D3 B > A
P dir. A= 12 ise pozitif a gercel sayisi asagi-
- [+ 2
16. A(1, —2) noktasinin x —y+1 = 0 denklemi ile ve- E dakilerden hangisine esittir?
rilen dogruya goére simetrigi ax + ay =-14 <
dogrusu Gizerindeyse a kagtir? N A)11 B)12 C)13 D)14 E) 15
A) —-14 B)-13 C) -5 D) 14 E) 17
24. (-1, 0)ve (2, m) noktalarindan gegen dogru ile
. ] (1, 4) ve (2,5) noktalarindan gegen dogrunun
17. x+2y = 6 ve —x+y = 6 denklemleri ile verilen belirttigi agilardan birinin 6igisii 135° ise m
dogrularin kesim noktasi ile (1, 2) noktasindan asagidakilerden hangisine esittir?
gegen dogru (m, k) noktasindan gegctigine gbre '
2m+3k neye esittir? A -1 B)O C) 1 D) 2 E) 3
A) 6 B) 8 ¢ Dn E) 12 25. Denklemi x-3y+4 =0 olan dogru lizerinde ali-
3x 2y =6 nan bir A noktasinin 4x+3y-4 = 0 denklemi ile
18. x+2y =2 } denklemleri ile verilen dogrular verilen dogrudan uzakligi 2 birim ise A nin ap-
kx—2y =1 sisi agagidakilerden hangisine esit olabilir?
sabit bir noktadan gectigine gore k kagtir? 3 5
] ] A)"E B) -3 C)-2 D)1 E)'2
A) > B) 2 C) 3 D) 3 E) 4
26. Denkiemi 3x—4y —12 = 0 olan dogru (zerinde
19.  4x+ky —4 = 0 ve mx+(k —1)y —2'= 0 denklemleri (2, 1) noktasina en yakin olan noktanin or-

ayni dogruyu gésterdigine gore k+ m kagtir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5

dinati agagidakilerden hangisidir?

3 5 5

16
A -5 B)% -3 D3 B3
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DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

| TEST

AOBC dikdértgen Yy C(2,10)

d, : dogrusunun
denklemi y =-x
d,: dogrusunun dq
denklemi y = x A
'dir. C(2, 10) ise
B'nin koordinat-

lari nedir?

OI » X

A) (3,3)
D) (6, 6)

B) (4, 4)
E) (7.7)

C) (5, 5)

3x+y-8 = 0 ve y = 2mx+1 dogrulari y = x dog-
rusu Ozerinde kesigsmektedir. Buna gdére m
kactir?

A) 1 B)

A(m, n+p), B(n, p+m), C(x, m+ n) noktalar: bir
dogrunun (zerinde ise x nedir?

A) m B) n C)p D) m+p E)m-p

Parametrik denklemi x = 2t+1 ve y = 1+3 olan
dogru A(1, m) noktasindan gectigine gére m
kagtir?

A1 B2 €3 D4 ES

mx+y—-3m-2 = 0 dogrularinin kesim noktasinin
4y+3x—2 = 0 dogrusuna uzakligi ka¢ birim-
dir?

A)3 B4 C) 5 D) 6 E) 7

(m + 1)x + y — 4 = 0 do@rusunun y = x dogrusu-
na gore simetrigi A(1, 3) noktasindan gegtigine
gbre m kactir?

A) 4 B) 3 C) 2 D) 1 E) 0

A4, 3), B(1, 2), C(x,1) noktalart veriliyor.
IACI+ICBI nin en kii¢iik degeri i¢in x kagtir?

At B2 C©3 D4 ES

ZAFER YAYINLARI

10.

-—d
-t

12.

x+Y = 4 dogrusu iizerinde bulunan ve A(4, 4)
noktasina en yakin olan noktanin apsisi
kactir?

A) 1 B)g

Grafik iki is yerinin
yillara gére kar—za-
rar durumunu goés-
termektedir. Kag¢ yil
sonra karlan esit
olur?

(kar-zarar)
Y

B) 4

A) 5

C) 3 D) 2

E) 1

Sekildeki ABCD %Y

dikdértgeninin y=x
¢evresi 40 birim y
ise 1ABI uzun- D C_» Y=g
lugu kac birim-

dir? 3 "y 5 > X
A) 13 B)14 C)y15 D) 16 FE) 17

= "% x+5,y =4x—4, y =0 dogrularinin

olusturdugu {iggenin cevrel gemberinin
merkezi nedir?

A) (0, 20) B)«L%b C)é?,O)
D E .0 B G2

AY

B(7.,9)
D
/ C
A(-2,3) c(3.1)
X
0

IADI = 2|DBI, IBEI = |ECI ise DE dogrusunun
denklemi nedir?
A) y+x-1=0

C) y+2x-15=0
E) 2y+x-15=0

B) y2=0
D) y+x-2=0
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13. 17. y
h
y=%—.x
B B «
0 [ N
0 X AB dogrusunun denklemi 81 + é =1ise AC
y =% x dogrusu, y = mx ve y = 0 dogrularinin actortay dogrusunun denklemi nedir?
tay ise m nedir? X ¥y _ X ¥ _
aglortayi ise A)2+6_1 B)3+6..1
L 4 Xy
C =1 =1
N2 Bl o1 b2 o ) 4*% D)5+
E) x+ yg =1
14. A4, 0), B(0, 0), C(4, 6) noktalan veriliyor. 18. AC dogrusunun \‘
A ) demi v = -~
ABC ucgeninin [BC] kenarina ait kenaror- denk-lemiy = 2 +3 A
tay denklemi asagidakilerden hangisidir? A A
2y ¥ag g mC = mB ise D nok- A
tasinin ordinati ne-
x Y _ x Y _ ) o)
A) 4+6—1 B) 6+4-—1 dir? 07 >x
X .y _ X 5y _ ; \
©) gt =] D)%+ =1 & A/50-2)
x ¥y _ = 35 4
E) 5 +5=1 Z A}, B2 013 D1 E) 5
2
: 19. AB dogrusunun 4y 5
15. %) denklemi
Ay 5 15 .
da y=—5 X+ 8dir.
N N 8 A
ABCD eskenar / C(8,n)
A dértgen ise n ~ o .
? 0
) ) kactir /é
D C
N .
A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7
AOCB kare ise tarah alan kac br? dir? A Ay
20. ABC ggeni
171 153 o8 A(0,2/3)
Ay 2 B) 88 C) 32 D) a5 E) 4 eskenar lg¢gen-
dir. BH L AC H
ise BH dogru-
16. y=x+2, y =~x-3 ve y = 0 dogrulari ile sinir- sun.un .denk- B 0 = c
. . lemi nedir?
i bélgenin alaninin, y=x+2, y =—x-3 ve
x = 0 dogrular ile sinirh bdlgenin alanina \/’
3
orani nedir? A) y= Vs (x+2) B) y="3 (x+2)
1 1 1 ’ ’ C) y=x+2 D) x+y=\/§
Alg By O3 Dy B 35 E) 2x+y=—4
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1. A(—2, 1) noktasinin x eksenine gére simetrigi B 6. Sekildeki ABC y
ve y = —x dogrusuna gére simetrigi C ise IBCI eskenar lcgeni- p y=x—1
- - ;
uzunlugu kag br. dir? Tun [AC] kenavrl DB K
ile y = x -1 dog- 2 o«
A V2 Vs Vs D V7 B Vo s D(g,k) B o/ ¢
2. A(2t+1, t+2) , B(2t-1, 3t+2) noktalan veriliyor. t noktasinda ke-
bir parametre oimak Uzere, t degistikge mey- sismektedir.

dana gelen [AB] dogdru pargalarinin orta nokta-
larinin geometrik yerinin denklemi nedir?

A) 2x-y+1=0 B) x-y-3=0
C) xy+2=0 D) x+y-3=0
E) 2x-y+3=0

3. Ak, 4), B(-2, 2) noktalar veriliyor. AB dogrusu T.
ile y = x dogrusu Aile B arasinda bir C nokta-

sinda kesisiyor. llé% = 2 olduguna gére k kag-

tir?

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 12

4. y=-\3xdodrusu Ay
ABCD karesinin A
késesinden geg-
mektedir. C(2, 0)
olduguna gore B
kosesinin ordina- A B
t1 neye esittir? y=—3x

ZAFER YAYINLARI

D C(20)

x ¥

A) 1-V3 B) V3-2 c) V3 -3 10.

D) V34 E) V35

A
5. Sekilde; y =—Z— ve Y
y = 2x dogrularinin
grafikleri verilmistir.

[BC] // [OX olmak D
Gzere B ve C nok-

talar verilen dogru- 2 0 A(4,0) X 11.

larin (Ozerindedir.
A(4, 0) olduguna gére A(OBC) kag br’dir?

AV1 B2 €3 D4 ES5

A noktasinin ordinati neye esittir?
A 2@aV3) B 2(1+3V3 )
0 2a+V3) D) 2Vs-2

E) 3V3 —1

Koseleri A(-3,0) B(3,0) C(0.k) olan ABC iig-
geninin alan 12br olduguna gére gevresi kag
br. dir? ‘

Ay 15 B)16 C)17 D) 18 E) 20

Koseleri A0, 4), B(4, 6), C(3,0) olan ABC
A

Gcgeninin agdirhk merkezi G'dir. GAB l¢geni-

nin alani ka¢ br? dir?

1
6

12: 16 11 22
BBy O3 D3 B

A) =

y—\/g —1 = 0 ve y—x+4 = 0 dogrular arasin-
daki genis aci ka¢ derecedir?
A) 105 B) 120 C) 135 D) 150 E) 165

Koselerinin koordinatlan A(-2, 1), B(3, 3)

C(2, 5) olan ABC iiggeninin agirhk merkezin-
den gecen ve AB dogrusuna paralel olan
dogru denklemi nedir?

A) 2x-5y+13=0 B) x—y+2=0
C) 5x-5y-13=0 D) x-2y+13=0
E) 5x-2y-13=0

X,y
3%
noktasininin y eksenine olan uzakh@ kag br
dir?

7 11 12 15
7 D7

=1 ve 3x + 4y = 12 dogrularinin kesim

E) 3
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12.  Sekilde d, L d, by 19.  Sekilde f fonksiyonu- o
dir. d4 \ 5 nun grafigi verilmigtir. 1
2 X
e X soeen 2
) E 1dud .
gore; 9. 1BCLIDCI o/ E olduguna gore g |
arpimi neye 4 m| > X fonksiyonunun gra-
;m’:ﬂ of D O\ figi asagidakilerden hangisidir"
) A 1Y B)
A) 576 B) 596 C) 600 1 5
D) 672 E) 832 X l
13.  mx+y-3m-2 = 0 dogrulannin kesim noktasinin

14.

15.

16

17.

18.

4x+3y-2 = 0 dogrusuna olan uzakhig: kag
br. dir?

A)15—6 B4 ) 2

. D)6 E) 82

A(-2, 3) noktasinin 4x-3y—-2 = 0 dogrusuna
gore simetrigi B ise |ABI kag br. dir?

%8— o7 b &

A) 8 B) 5

E) 6

y = x+m, y =2x +m + 1, —4x -3y +2 = 0 dog-
rulan ayni noktadan gectigine gére; m kagtir?

A1 B2 C3 D4 ES5

X2 +2xy+y>+(x+2y-1)2 = 0 esitligini saglayan
dogrularnn kesim noktasi nedir?

A) (1,0) B) (1,1) C) (1,-1)
D) (-1.1) E) (-1.-1)

Sekilde f fonksiyonu- y .
nun grafigi veriimistir. 4

g(x) = x+f(x) dogrusu-
nun eksenlerle olus-
turdugu iicgenin ala-

/ ~
n1 kag br? dir?

A2 B3 ©C= D

2x+y —4 = 0 dogrusunun A(8, 4) noktasina en
yakin noktas: P ise P noktasinin orjine olan
uzakhgi kag br. dir?

BN2 C) Vs D)%E’ E)g

A) 1

ZAFER YAYINLARI

n
e

N
iy

22,

23.

C)‘l
X

j/s

d1 L d2 olmak lzere d, ve d2 dogrularinin x

eksenini kestigi noktalar arasindaki uzaklik 10
br. dir. d1 ve d2 dogrulari A(2,3) noktasinda

kesistiklerine gore dogrularin x eksenini kes-
tigi noktalarin apsisleri toplami kag olabilir?

A) 4 B -3 CO0 D3 FE4

Analitik diizlemde x+y ~14 <0,y 2 =5 +7,

X 20 kosuluna uyan(x, y) ikililerinin olusg-
turdugu bolgenin alani kag br? dir?

A) 32 B)36 C)49 D)52 E)SbS

>
<

Sekilde AOB eskenar
tiggen ABCD karedir.
B(2V3 , 0) olduguna
gére OD dogrusu-
nun denklemi nedir?

7o ®

B) y=x
E) y=4x

X
A y=5
D) y=3x

y=(Mm+1)x +6

(2m?=3)x - (2m—-1)y -6 =0

paralel dogrularinin x ekseni ile pozitif yén-
de yapmis oldugu aci ka¢ derecedir?

A) 45 B) 60 C) 120 D) 135 E) 150
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DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

TEST

1.  12x-5y+2 = 0 dogrusundan 1 birim uzaklik-
ta bulunan noktalarin geometrik yerinin
denklemlerinden biri asagidakilerden hangi-

sidir?
A) —12x+5y+11 =0 B) —4x+5y+5=0
C) 12x-5y+11 =0 D) 12x-5y+13=0

E) 12X-5y-15=0

2. x-2y+1=0 ve 2x+y—1=0 dogrularinin
otusturdugu agilarin agiortaylarindan, egim agis!
dar a¢! olanin denkiemi asagidakilerden
hangisdir?

A) x-2y+1=0 B) 2x+3y—2=0
C) x—4y-2=0 D) 3x-y=0
E) x-y=0

3.  Sekildeki d dogrusu f y
fonksiyonunun, k k
dogrusu da g fonksi-
yonunun grafigidir. > X
(fog) (2) degeri asa- d
gidakilerden hangi- 6
sidir?

&)

(@]

A)-3 B -1 C1 D3 ES

4. A1, 2), B(5, 6), C(x, 0) noktalan veriliyor.
1ACI + IBCI nin en kiglk olmast igin x kag ol-
malidir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

y=2x

B c

(=)

X

»

A
\ 2x+3y—14=0

Sekilde y = 2x ve 2x+3y-14 = 0 dogrulan verili-
yor I0Al = 1 br, [AB] L OX ve [BC] // OX ise C

noktasinin apsisi kactir?

Ay4 B5 C6 D7 EB8

ZAFER YAYINLARI

A(4, 2), B(-1, 3), C(-6, a) noktalar veriliyor.
ICAI-ICBI nin en buylk olmasi icin a ne ol-
malidir?

A)4 B)-2 C1 D2 FE4

Bir kdsesi mx-3y+21 = 0 dogrusu lzerinde ve
tabanlari mx+ny-9 = 0 dogrusu lzerinde bulu-
nan dggenlerin yikseklikleri 6 br. olduguna
gore (m—n) asagidakilerden hangisi olabilir?

A)-1 BO C1 D3 E)4

2y-—x < -1

x>0 } sisteminin analitik dizlemdeki ¢o-

zim0 asagidakilerden hangisidir?

A y A\y
B)

A)
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10.

Ixi<2

X—y+120 } sisteminin ¢6ziim kiimesi agag@idaki

taral boéigelerden hangisidir?

x, ¥ € R olmak zere; (0, 5)*7 < 8**Y esitsizli-
ginin ¢dzim kimesi agagidakilerden hangi-
sidir?

ZAFER YAYINLARI

11.

12.

13.

14.

A={(x,yIxyeRvelxi<4},
B ={ (x.y) Ix,y € R ve y?< 1 } kiimeleri veriliyor.
AnB kiimesinin belirttigi bélgenin alani kag¢
br? dir?
A) 2 B) 4 C) 8

D) 14 E) 16

X

Sekildeki taral bélge agagidakilerden hangi-
si ile ifade edilebilir?

A) x+2y <2
2x-y>12

C) 2x+y<2
2x—3y > 6

E) x-y=2
3x+2y > 6

B) x+y=>-2
2x3y>6

D) x+y>2
3x-2y>6

Sekilde verilen grafige goére y <—x ve x = 0 sis-
temini saglayan bolge asagidakilerden han-
gisidir?
A) A B) B C)C

DDD E)E

Sekilde A ve B Y} Boy(m

bitkilerinin yillara A
gbre blyime gra-
figi verilmistir. Bit-
kiler dikildikten
ka¢ vyil sonra X
boylari egit olur? 0 2

zamim (y)

A3 B4 C5 D6 E7
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15. Sekilde 1 br Y4 Sats 19. Sekilde d bir yT v(m3)
10.000 TL. olmak d havuza dolan gf__._.
{izere x bir malin su miktarinin, k I
maliyet, y ise sa- ; ise havuzdan i k
tis fiyatini goste- 7 bosalan su SL‘
riyor. Verilen ba- E % x miktarinin 5 £ i(saat)
gintiya gére ma- 0O 1 3 A|T§(10_ooo) zamana gdére 3 7
hin satisindan degisiminin grafigidir. Havuz bos iken musluk-
190. 000 TL. kar etmek igin maliyeti kag TL. lar ayni anda agiisa kag saat sonra 82m> su
olmalidir? birikir?
A) 80.000 B) 100.000 C) 110.000 A) 14 B)24 C)35 D)42 E) 48
D) 120.000 E) 130.000
20. Sekildeki grafik ¥4 V(m3)
16. Sekil | ve Il numarai Y/ bir havuzun
ha-reketlilerin saate 6 zamana gore 40\ :
bagh olarak aldikian i bcf§almasm| . §
yolu gostermektedir. 4 aostermektedlf. E
Kag saat sonra | 2 avuzun %40° E e X
numarali-nin aldigi yol 1 X kag saatte o 2 6 zaman (saat)
I numa-ralinin aldigsr O sfat bogalir?
3
yoluni kati olur? E A) 2 B) 24 C) 3 D) 34 E) 4
=
A)12 B)10 C)8 D)6 E) 4 & 21. Grafik A ve B % Yolkm) 5
§ araglarinin - ha-  40p————— '
17. Sekilde A bitki- v} boy & reketini - géster- 33 L A
sinin boyu dikil- R % mektedir. Araglar :
dikten 10yison- | N kaf"fﬂkla" fg |
ra kag metre g m ik yol aimg T T 5w
olur? 3 i | Ny y $ 2 t(saat)
| i X v olur?
0 4 10
A 24 B) 15 C) 16 D)1 E)8 A) 20 B)30 C)40 D)50 E) 60
. ' y 22.
18. Grafik, Ave Bbit- yjocm A Yol(km)
kilerinin yillara go- B 18l
re boylarnin de- b __ A | g
gisimini goster- % | 14 | |
mektedir. B dikil- L 8 |
- dikten 4 yil sonra —5—— s 7 E L
boyu A dan 20 cm 12 345 6 7 zaman (saat)

daha uzun olduguna goére, A dikildiginde

boyu kag¢ cm idi?

A) 8 B) 10

C) 12

D) 15

E) 24

Yandaki grafik, bir hareketlinin aldig) yolun
zamana gobre degisimini gdstermektedir. Bu
hareketlinin 0-2, 2-3, 3-5 ve 5-7 saatleri
arasindaki hizlari toplami kag km/saat tir?

A9 B)18 C)20

D) 22 E) 24
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23.  Sekildeki grafik bir sir- A y (para) 26. TL (mi
ketin kasasindaki pa-
ranin aylara gore '
degigimini gdstermek- o Maliyet
tedir. Sirket borglarini Iy A5 74> X(@) 6
6dedikten 10 ay son- -2 4
ra kasasinda kag bi- -3 - X
rim para olur? 0l 23 Miktar (ton)
Yukaridaki grafik bir malin satis ve maliyet
A) 9 B) 12 C)15 D)18 E) 21 tutarlarini géstermektedir.
Buna gore 15 ton mal satildiginda elde
edilen kar kag¢ milyon liradir?
A) 60 B) 61 C)62 D)63 E)e64
24,
A Yol (km)
A
13 " 27. 5
o5 1 o
60 — :
L » zaman(saat)
ol 12 4 1012 4R
Sekilde ayni noktadan baslayip ayni yonde ya- E 54~
risan iki aracin hareket ve ariza sebebiyle du- 3 I
rumiarinin zaman-yol grafigi verilmistir. Hare- E 2
ket halinde araglarin hizlan sabittir. Il. arag @ Serbest Esnaf Memur lsgi
kag saat siireyle yarigi 6nde gotirur? o Yukaridaki siitun grafigi bir siniftaki 6grenci-
= lerin velilerinin mesleklere gore dagilimint gés-
A) 8 B) 6 C) 5 D) 4 E)3 E termektedir.
Ayni dagilim bir daire grafigi ile gosterilirse
iscileri gosteren daire diliminin merkez aci-
si kag derece olur?
25. Bir magazada sa- visats) A) 45 B) 63 C) 117 D) 120 E)
tilan mallarin lira 135
olarak alig fiyati x, / s x(Alig)
satig fiyati y dir. 30 28. Grafikte bir aracn Mz (km)
x > 30 olmak Gze- g zamana gére hiz 60
re satig fiyati ve alig fiyati arasindaki baginti de-gigimi veriimistir. 4,20
grafik ile tanimianmistir. %40 karla satilan bir Aracin baslangic-
. . ' taki hizi kag km
malin ahs fiyatt kag liradir? o 0 > X
dir? 2 3  Zaman
(saat)
A} 100 B) 150 C) 200
D) 250 C) 300
A) 20 BYy25s C)y30 D)35 FE)40
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DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

1. a ve b birer tamsayi olmak lGzere P(a, b) . 6.
béigede bir noktadir. (a — 1, Y9-2b) nokta-

sinin apsis ve ordinati birbirine esit olduguna
gore bu kosulu saglayan kag P noktasi

vardir?
A) 0 B) 1 C) 2
D)y 3 E) Sonsuz
2. x 20 olmak Gzere A(2x -y, y +3x) noktasi . 7.

ve V. bolge arasinda bir nokta ise asagidaki-
lerden hangisi Hll. ve IV. bolge arasinda bir
noktadir?

A) (y+3x,x-Y) B) (y—3x,0)

C) (6x+2y,y—x) D) (0,y+3x)

E) (y+xy-x)

B(5,0) E
wl
Z 8.
%
L S
Koordinat eksenleri disinda kalan sekil bir %
kipan acgihmidir. B(5, 0) olduguna gbére A E 9.
noktasinin koordinatlari nedir? N
A (1,2 B) (1W5)  ©) (5,2
D) 24)  E) (2,245)
10.
4. A(1, 2), B(0,7), C(—24, 0), D(16, -18)
olmak (zere asagidakilerden hangisi dog-
rudur?
A) IABI = IACI B) IABI = IBCI 1.
C) IADI =ICDI D) IBCI =ICDI
E) IADI =IBCI
5. A(1,7), B(1,1), C(9,1) olmak lGzere ABC
licgeninde [BC] kenarina ait aciortay
uzuniugu kag br dir? 12.
A) 243 B) 3v5 C) 52
D) 743 E) V6

(-2, 3) noktasinin x eksenine gore simetrigi
A, y eksenine gbre simetrigi B, orjine gore
simetrigi C olduguna gore, ABC (iggeninin
agirhk merkezinin koordinatlar nedir?

w(EA) e (21 o2
o (+3) o (+3)

A(-2,1), D F c
B(3,0), 75 75~
C(4, 4) olmak

lzere gekil-

deki ABCD E
paralel kena-

rinin [BC] ve

[DC] A B
kenarlarinin

orta noktalarindan gegen [EF] dogru
par¢asinin uzunlugu kag br dir?

(22 g ol g A
2

A B> O3

A(4, 7) olan ABC ig¢geninde [AB] nin orta
noktast E(-2, 1), [BC] nin orta noktasi
F(3, 4) ise ABC licgeninin alani kag br? dir?
A) 6 B) 10 C) 12 D) 18 E) 24

A(1, 2) ve B(9, 8) noktalarina 13 br uzaklikta
bulunan noktalarin arasindaki uzakhk kag br
dir?

A) 5 B) 10 C) 12 D) 24 E) 30

A(-2, 1), B(6, —-7) olmak lzere [AB] dogru
par¢asinin orta dikmesinin denklemi nedir?
A) x+y-5=0 B) x-y-5=0

C) x+y+5=0 D) x-y+5=0

E) x+y+6=0

A(0, 2), B(1, 3), C(-3, 5) olmak Gizere [BC] nin
orta noktasindan gecen ve [AB] ye paralel olan
dogru denklemi nedir?

A) x+y+5=0 B) x+y-5=0

C) x-y+5=0 D) x-y-5=0

E) x-y+6=0

A(a -1, 2a + 1) olmak (zere; a € R degis-
tikge elde edilen A noktalan hangi dogru (A
nin geometrik yeri) lizerindedir?

A) 2x+y+3=0 B) 2x-y-3=0
C) 2x+v-3=0 D) 2x—-y+3=0
E) 2x-y+4=0
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13. vy eksenini (0, -3) noktasinda kesen dogru x 19. A(10,8), B(2,2), C(P, 0) olmak Uzere
ekseni ile pozitif ydbnde 135° a¢i yaptigina gore ICAI -ICBI farkinin en biyik degeri
bu dogrunun denklemi nedir? nedir?
Al x+y+3=0 B) x+y-3=0 A) 5 B) 8 C) 10 D) 13 E) 15
C) x-y+3=0 D) x-y-3=0
E) v2x+V2y+3=0 20. A(-10,8), B(2,7), C(P, 0) olmak iizere
ICAI + ICBI toplaminin en kiigiik degeri al-
14. Denklemi 2x + 3y -6=0 olan dogrunun masi durumunda 5P nedir?
C(-3, 2) noktasina gére simetrigi olan dogru- A) -18 B) -15C) 0 D)7 FE) 17
nun denklemi nedir?
A) 2x+3y+12=0 B) 2x-3y+6=0 21. A(24), B(6,1), C(1,1) olmak Gzere ABC
C) 3x+2y—6=0 D) 3x-2y+6=0 gggini;ill [AB] kenarina ait yiiksekligi
E) 2x+3y+6=0 ac¢ br dir:
A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
15. Sekildeki AOBC karesi-
nin alan 9 br2 22, Kenarlan 5x + 12y +8 =0 ve
A 10x + 24y + 3 =0 denklemleri ile verilen dog-
m(CDB) = a (;lmak rular lizerinde olan dikdorigenlerden birinin bir
izere tano =7 ise d kenari 4 br olduguna gére alant kag br? dir?
. . A) 6 By 5 C) 4 D) 3 E) 2
dogrusunun denklemi -
nedir? X 23. Denklemleri 3x +5y+11=0 ve
—4x + 3\/§y + 5 = 0 olan dogrularin agtor-
A) 2Xx+y+9=0 B) x+2y+9=0 taylarindan birinin denklemi nedir?
C) 2x—y+9=0 D) x-2y+9=0 A) x=(5+3w/§)y+16
E) 2x+9y—-1=0 &2 B) y=(5+3v2)x+16
<
16. Sekilde ABCD dikdért- g C) x=16y+5+372
gen [ADJ/[OY dir. 5 D) y=16x+5+3+2
A, B, C, D koseleriile < E) 3V2x+5y+16=0
orjinden gegen dogru- >
Ianln denklemieri sira- g 04 2x-y+3=0 dodrl dak
= = . ogrulan arasindaki
;IZ.ZX),/y:)é’xytir.X, E 3x+y-5=0 9
B kosesinin apsisi 3 dar aci kag derecedir?
olduguna gére a A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E) 75
ney? esittir? 5 3 4 5 25. 5x + 12y —13 = 0 dogrusunun orjine en
A 5 By 7 C) D) ¢ E) = yakin noktas1 A ise 10Al uzunlugu ka¢ br
2 3 4 5 6 dir?
1
17. m e R olmak Gzere, denklemi A) 4 B) 3 C) 2 D) 1 E) >
2x + my + 4 = 0 olan dogrularinin kesistikleri
noktadan gegon v 2x + 3y + 1 =0 dogr- 26.  Sekildekigrafik 4 Y (su miktan)
suna paralel olan dogru denklemi nedir? A ve B musluk- A
A) 2x+3y—-1=0 B) 2x+3y=0 larinin bir ha-
C) 2x+3y+2=0 D) 2x+3y+3=0 vuzdaki su mik- 3 T
E) 2x+3y+4=0 u ol fi
tarlarini
+2y-3=0 zamana gore e R
18. Denklemleri Ax—3y+b = 0} olan degistirme- s X (zaman)
yrh= lerinin B

dogrular ayni dogruyu belirlediklerine gore
(a, b) nedir?

(22 B[22 oY

052 8(3-3

grafigidir. y nin negatif degeri havuzdan
suyun bosaldigini belitmek Gzere bog
havuzda her iki muslukta acikken 3 saatte
ne kadar su birikir?

A 9 B) 8 C 7 D6 ES5
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a e Z olmak {izere; (a + 2, 3a) IV. bdlgede bir
nokta ise (a + 1, 2a) noktasi nerededir?

A) |. Bélgede

B) 1il. Bolgede

C) vy ekseninin pozitif ydninde

D) y ekseninin negatif yoninde

E) x ekseni Gizerinde

$ekixie A Ay
m(ACO)=m(ABO) =90° =P _1*

IACI =15 br X

ICOI = 20 br dir.

C{-a, p) olduguna Bla.k)
gore B(a, k) asagida- 5 >
kilerden hangisidir?

A) (9,12) B) (9, 16) C) (12,9)

D) (12, 16) E) (16, 25)

A(5, 8) , B(3, —2) olmak lizere [AB] capl
cemberin merkezinin orjine uzakhg: ka¢ br
dir?

A) 1 B) 2

Sekildeki
ABCD para-
lelkenarinin
kdselerinin
koordinatlan
A(-11,-6),
B(-5, -7),
Cix, ),
D(-1,-7),
EDC li¢-
geninin E kdgesi E(2, 30) dur.

G, iicgeninin O, paralel kenarmnin agirlik
merkezi olduguna gére 10GI uzunlugu kag¢
br dir?

A) 9 B)

B(-5-7)
AC11,6)

13 C) 15 D) 18 E) 25
Késelerinin koordinatlan (1, -2), (2, 3), (-3, y)
olan iicgenin alani 11 br2 olduguna gére y
asagidakilerden hangisidir?
A) O By 5 C) 11 D)22 E)44
A(5, 3), B(1, -3), C(3, 1) olmak Uzere ABC
ticgeninin [BC] kenarinin orta dikmesi
[AC] kenarini hangi noktada keser?

V(33 o3 o34

o33 @34

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

12.

A3, 1), B(1, 3), C(-1,4) olmak lzere
ABC lggeninin [AB] kenarina ait kenarortay

ile [BC] kenarina ait yiikseklik hangi
noktada kesigir?

A) (-1,5) B) (1,-3) C) 31

D) 3,-1) E) (-3.3)

Sekle gbre AB dog- A
rusunun denklemi

nedir? B

A) 2x+y=2 /

B) x+2y=2 % 1 >
C) y=x

D) x=2

E) y=2

2x=38t+1

arametresi ile verilen dogru ile
Jy=2t+ 1} P g

eksenler arasinda kalan alan kag br2 dir?

1 1 1 1 1
Ay B g 033 Dz B3

t degisken bir parametre olmak lzere;

tx+y—-2=0 dogrularintn kesistikleri noktanin
3x + 4y + 7 = 0 dogrusuna uzakhg: ka¢ br
dir?
A) 1 B) 2 C) 3

D) 4 E) 5

A(2,3) noktasinin x eksenine gbre simetrigi B,

- B nin y=x dogrusuna goére simetrigi C oldu-

guna gére AC dogrusunun denklemi nedir?
A) x-5y+13=0 B) x-5y-13=0

C) 5x-y+13=0 D) 5x-y~13=0

E) 5x+13y—~1=0

A(2, 3) noktasinin x =3 dogrusuna gore si-
metrigi B, B nin y =2 dogrusuna gére si-
metrigi C olduguna gére K(-1, 5) noktasin-
dan gecen AC dogrusuna dik olan dogru-
nun denklemi nedir?

A) x-2y+7=0
C) x~-y+6=0
E) 2x-y+7=0

B) x+2y-7=0
D) 2x+y-7=0
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13.  Késelerinin koordinatlarn; A0, k), B(-3, 0), 20 4x-3y+15<0] . .
C(3, 0) olan ABC Uggeninin alani 12 br2 T 2x+y-10>0 sisteminin analitik
olduguna gore cevresi kag br dir? diizlemde gériintiisii asagidakilerden han-
gisi olabilir?
A) 12 B) 16 C) 20 D) 24 E) 28
14.  A(2, 3) noktasinin 2x + 3y — 1 = 0 dogrusuna
gore simetrigi olan nokta nedir?
W52 w(28) (2
3 2 2 3 1313
(53] o523
13" 13 13" 13
15.  2x+3y-1=0 denklemiile verilen dogrunun
A(2, 3) noktasina gore simetrigi olan dogru-
. A
nun denklemi nedir? 21.  Sekildeki gra-
fik bir gazete-
A) 3y+2x-1=0 nin aylara
B) x+y-7=0 gore satis
C) 2x+3y-25=0 grafigini
D) 26x+39y =0 gostermexkte-
B dir. y ekse-
B) 2x+3y-13=0 E nindeki her bir
] birim 200.000
E gazetenin 0SS M N Xyl
16.  A(-1,5), B(6,~29), C(x,0) olmak iizere < satildigini gésterdigine gore gazetenin 4
ICBI-ICAI nin en biiyiik degeri kacgtir? gl aylik ortalama satisi kag bin tanedir?
g A) 400 B) 480 C) 600
A) 5 By 8 C) 12 D) 15 E) 25 % D) 800 E) 820
N 22, Asagidaki noktalardan hangisi;
3x+4y~-5=0 .
17.  A(2,-2), B(8,-6), C(x, 0) olmak iizere 4x—3y+5=0f dodrulannin agiortaylarin-
ICAl + ICBI toplaminin en_kiiciik degeri dan biri iizerindedir?
kagtir? A (7,1) B (-7,1)  ©) (7,-1)
D) (1.7) E) -1,7)
A) 5 B) 6 C) 7 D) 8 E) 10
3x+4y-5=0 .
23. paralel dogrulan arasin-
4Xx-my+10=0
2x+3y-k=0 . daki uzaklik k br olduguna gére k + m top-
18. my — 4x+10 = 0} denklem sisteminin lami neye esittir?
o - 17 6
¢dziim kiimesi sonsuz elemanli olmasi igin A -% B) -37 C)o
k + m toplami ne olmalidir? 6 17
A1 B2 C3 D5 FEB8 D) 37 E) &
19. mx+y-10=0 denklemi ile verilen dogru- 24. Sina =§ olduguna gére x ekseni ile pozitif

nun orjine uzakhd: 2 br olduguna gére; meR*
neye esittir?

A) 242
D) 26

yonde o derecelik agi yapan bir dogru y ek-
senini (0, -6) noktasinda kestigine gére bu
dogrunun eksenlerle olusturdugu iicgenin
alani kag br2 dir?

A) 12 B) 18 C) 24

D) 30 E) 48
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TEST @

1. A(p.q, %g_ ) noktas! koordinat diizleminin

3. bolgesinde ise B(2p ~ 1, —q) noktas: diizle-
minin neresindedir?

A) vy =0 dogrusu lzerinde
1. béigede
2. bdlgede
3. bdlgede
4. bélgede

A(-2,1) B (7, 11)

|ABI = 2IBC! ise B noktasinin koordinatlan
asagidakilerden hangisidir?

A) (-7,3) B) (-7,4) C) 7,-3)
D) (4,-7) E) (7,-4)

3. (m + 1)x — 4y + 3m — 2 = 0 dogrular sabit bir A
noktasindan gectigine gbére A'nin koordinat-
lart carpimi kactir?

1 3 7 11 15
A B £ ©f Dt E 2
) 4 V3 Oy )7 By

4. 3x -2y +9 =0 ve 5x + 7y — 2 = 0 dogrularn-
nin kesim noktasi ile A(1, 1) noktasindan
gecen dogrunun denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) 2x+9-11=0
B) 9x+2y—11=q
C) 8x+5y-13=0
D) 5x+8y—-13=0
E) 2x+5y-7=0

5. x + 3y — 6 = 0 dogrusuna dik olan ve (2, 1)
noktasindan geg¢en dogrunun denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) y=-3x+5 B) y=—%i

C) y=-3x+7 D) y=3x-5
E) y=6x—11

ZAFER YAYINLARI

®

kx + 3y — 12 =0 ve x + 2y — 6 = 0 dogrulan

y = x dogrusu Uzerinde kesistiklerine gére k
kactir?

A 1 B) 2 C)3 D)4 FE)S5

Sekildeki grafik MW %
A ve B bitkileri-

nin boylarinin
zamana gore
degisimlerini
gostermektedir. :
Kag¢ yil sonra : > Xty
boylar: farki 6
metre olur?

9

Ay 6 B 8 C)10 D)12 FE) 14

Sekildeki d dog- AY
rusu eksenleri Cl-4. p) d
(-8, 0) ve (0, 6) B/
noktalarinda kes-
mektedir.

A X
C(-4,p)vep>0 273 5>
dir.

CAB Uggeninin alani 60 birimkare ise p kagtir?

A) 12 B) 14 C) 16 D) 18 E) 20

Sekilde 27

[BA] L [CA] At 4)

dir. A(1, 4),

B(a, 0) ve _ > X
B(a,0) | O C(5, 0)

C(5, 0) nok-

talarinin olusturdugu ABC (iggensel
bélgenin alani kag bi? dir?

A) 4 B) 8 C)12 D)16 E) 20
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10. m bir parametre olmak iizere, 16. A(-2, 0), B(0, 3) noktalarindan gecen
mx +y - 2 = 0 dogrularinin kesistikleri do?runun x-eksenine.gére s“imetri.gi olan
noktanin 3x — 4y + 13 = 0 dogrusuna dogr.u[ufn denklemi asagidakilerden
uzakhg kag birimdir? hangisidir?
A} 3x+2y-6=0
A) 1 B)y 2 C)3 D)4 E)S5
) ) ) ) ) B) 2y-3x+6=0
C) 3x+2y+6=0
11. \/—Sx—y+3=0ve3x+3y—5=0 D) 2x+3y—6=0
dogrulaninin olusturdugu dar acinin dlgiisii
kag derecedir? E) 2x-3y-6=0
A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 FE) 75 L
17. vy ekseni lizerinde A(-1, 4) ve B(2, 3) nokta-
larindan esgit uzaklikta bulunan noktanin
ordinat: kactir?
12. Sekildeki OAB Ay A2 B 101 D2 E3
t¢geninde
A
IACI = ICBI,
18. ABCD dikdortge- I
B(S’A_Z) ve c . x ninin kenar X2y =0
A(AOB) = 8 br? uzunluklari birer o
ise A noktasinin B(.-2) E tamsayi olup, D
: ” 3 iy oy -
koordinatlari carpimi kactir E kdsesix -2y =0 o) Y 5 X
Ay BS 08 DT BT g dogrusu Gzerinded.
o B(5, 0) ve A(ABCD) = 3 br2 ise BD dogrusu-
[} nun denklemi nedir?
13.  A(2, 1) noktasinin x eksenine gore simetrigi E A) 3x+y-15=0
B'dir. B noktasinin orijine gére simetrigi C'dir. N B) 2x+y-10=0
C noktasinin (k, k + 1) noktasina gére simetrigi C) x+3y-5=0
ise D noktasidir. D noktasi 2x -y + 5 = 0 dog- D) x+2y-5=0
L - . ”
rusu Gzerinde olduguna gére k kactir? E) x—3y-5=0
A) 4 B) -3 C -2 D)3 E) 4
19. x-2y+2=0dogrusunun (-1, 4) noktasina
14.  A(3, 2) noktasinin x eksenine gore simetridi B, g::,,,yakm noktasi agagidakilerden hangisi-
y eksenine gore simetrigi C noktasidir. ABC 5 3 5
iicgeninin agirlik merkezinin orijine olan A (5.g) BN 22 O GB3)
uzakhgi kag¢ birimdir? 3 2 6
A) T“’: B) _21_3 c) V13
D) 2v13 E) 3V13 20. Vax+ y=0vex+V3 y = 0 dogrularinin olus-
turdugu aginin, agiortay dogrusu Gzerindeki bir
. noktasi P(8, m2 — 1) olduguna gére, m agagi-
15. 2x—3y + k = 0 dogrusunun A(1, —1) noktasina dakilerden hangisi olabilir?

gbre simetrigi B(4, —3) noktasindan gegiyorsa
k kactir?

A4 B 5 C 6 D7 E)SB8

A)-3 B) 2 C)-1 D)0 E)1



Dogrunun Analitik incelenmesi

(Bolum—1)

103

DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

TEST @

A(3x — 6, x + 2) noktasi ikinci bdlgede bir nokta
olduguna gore, x asagidaki arahklardan han-
gisinde yer alir?

A) (0, 2) B)
D) (-2,0) E)

(1,2
(_21 2)

C) (2,1)

X + 2y = m ve 2X + y = 6 dogrularinin kesim
noktasinin analitik dizlemin I. bélgesinde ol-
masi i¢in m'in alabilecedi degerler hangi
arahktadir?

A) (=, 3) B)

D) (15,23) E)

(-3,12)
(3,12)

C) (12, )

A(2-a, -1 +b) ve B(a + 6, 7—b) ise [AB] nin
orta noktasinin koordinat sisteminin basg-
langi¢ noktasina uzakhg kag¢ birimdir?

A) 5 By 4 C) 3

D)2 E) 1

(-6, 0) noktasindan gecen ve eksenler ara-
sindaki parg¢asinin uzunlugu 12 birim olan
dogrunun denklemi asagidakilerden hangisi
olabilir?
A) y=\/§x+8 B) y=\/§x+6\/5
C) y=3x+6 D)y:fﬁ“e
4 2
V2
E =-Zx+8
) V=5

(2a — 3)x + 8y + 15 = 0 dogrusu ile (-2, 0) ve
(0, 3) noktalarindan gegen dogru paralel ise a
kactir?

C) -1 D)g E)

N |

2x—y +3 =0ve x + 2y + 4 =0 dogrularinin
kesim noktasindan gegen, x — 3y + 5 = 0 dog-
rusuna dik olan dogrunun denklemi asagi-
dakilerden hangisidir?

A) 3x—4y+8=0 B) 2x-y+9=0
C) 3x+y+7=0 D) x+y+2=0
E) 4x-2y+11=0

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

Denklemi 3x — 4y — 14 = 0 olan dogrunun
A(-1, 2) noktasina en yakin olan noktasinin

koordinatlari toplami nedir?

A) 2 B -1 C)0 D1 FE2

k € IN olmak {zere (4k — k? — 3) x — 2y + 13=0
dogrularinin egim agist dar agi olduguna gére k
kac farkh tamsayi deger alabilir?

A) O B) 1 C) 2 D) 3 E) 4

Bk-2)x+ky—-12=0

2kx + (k + 2)y — 8 = 0 dogrulan k'nin hangi
degeri icin y ekseni lizerinde kesigirler?

A) -10 B) -8 C) 6 D)6 E) 8
Sekilde verilen- AY
lere gére IAHI N
kag birimdir? A(S,Q)
3
0 N
- 5 7
A) 1 By 2 () = D) 3 E) -
) ) ) 5 ) ) 5
ABCD karesinin AY
alani 400, ALOK P c
dikdértgeninin alani
8 birimkaredir. A ve
T B
B noktalart y = 4 > x
o o R0
dogrusu (zerinde

ise karenin agirhk
merkezinin koordinatlan nedir?

A} (4,16) B) (6, 12) C) (8,14)
D) (6,14) E) (4,18)
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A
12. 16. Bir ABC'nin kenarlarinin orta noktalari D(1, 2),
2y+x—10=0 y=3x A
y E(-2, 1), F(2, 4) olduguna gore ABC'nin alani
ka¢ birimkaredir?
B ¢ A)6 B) 8 C)10 D) 12 E) 14
o) o . x
A N 17.  A(1, =3) noktasinin orijine gére simetrigi B ise
Sekildeki y = 3x ve 2y + x — 10 = 0 dogrular B nok.tasmm P(2, 5) noktasina gore simetrigi
- hangi noktadir?
veriliyor. IOAl = 1 br, [AB] L Ox ve [BC] // Ox
ise C noktasinin koordinatlari toplami A) (7,6) B) (50) C) (7,0)
kactir? D) (5,7) E) (5, 6)
A) 7 B) 6 C)5 D) 4 E) 3 ’
18. A(1,7), B(2, 1) ve C(0, k) noktalari veriliyor.
13.  Sekildeki AY k'nin hangi degeri icin 1ACI + IBCI toplami
koordinat en kl'.lgl'.lk olur?
duzleminde; [s] 15
[AB]L[BO] A) 3 B) > C) 5 D) 6 E) >
ve B(-8, —4) A o
ise ABO 5
. L 19. 2x + 3y — 1 = 0 denklemi ile verilen dodrunun
ucgeninin 5 A(2,- 3) noktasina gore simetrigi ofan
cevresi kag B(-8, —4) E dogrunun K({(5, m) noktasindan gectigi
brdir? E bilindigine gére m kag¢ olmahdir?
A) 8+5V5 B) 8+6V5 E Al B2 O3 D4 BS
gl
c) 10+4Vs D) 10+6V5 & 20
E) 22 E’ y
. N 3
14. (m-1)x+ (m~3)y-12 = 0 dogrularinin 2
gectigi sabit noktanin (0, 2) noktasina olan
uzakhg: kag birimdir?
A) 6 B) 8 C)10 D) 12 E) 15 4 3 x
15.

Sekildeki d, ve d, dogrulan K( —13_6 , - ‘3_4 )
noktasinda kesismektedir. Tarah bélgenin
alani kag¢ birimkaredir?

A) 25 B) 26 C) 27 D) 28 E) 32

Sekildeki tarali bolgeyi veren sistem asagi-
dakilerden hangisidir?

A) 2x—-3y=s6 B) 2x+3y=<6
4x+3y =12 4x—-3ys12
C) 2x+3y=6 D) 2x+3y <6
4y-3x =12 4y-3x <12
E) 2x+3y=<6
4y +3x <12
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1. 2x — y — 1 = 0 dogrusu {izerinde olup, 7. Sekilde AY
A(-2, 0) ve B(5, -1) noktalarina esit {0AI=IODI=10 br
uzaklikta bulunan noktanin koordinatlari ise OBEC dik- b
toplami kacgtir? doértgeninin cev- E c
resi ka¢ br. dir? / l . x
A) 5 By 4 C) 3 D) 2 E) 1 .

2. mx +y — 10 = 0 denklemi ile verilen dogrunun
orijine uzakligi 5 br. olduguna gére, m € R*

kactir?

A V2 B V3 c) Ve D) 2V3 E) av2

3. (k-2)x +(k + 1) y + 3 = 0 dogrularinin geg-
tigi sabit noktanin 5x — 12y + 9 = 0 dogru-
suna olan uzakhgi kag br. dir?

2 16 27
A) = B 1 C - D2 E) =
) 13 ) ) 13 ) ) 13

4, 2y - 3x + 7 = 0 dogrusuna dik ve (-1, 3) nok-
tasindan gecen dogrunun denklemi nedir?

A) 3x—-2y+9=0 B) 3x+2y+1=0
C) 3x-2y+3=0 D) 3y+2x-7=0
E) 3y+2x-8=0

ZAFER YAYINLARI

5. 2x —y + 4 = 0 dogrusunun A(1, 1) noktasina gn
yakin noktas! B ise, B noktasinin orijine olan
uzakhgi kag¢ birimdir?

A1 B 2 c V5 D 22 E3

6. X — 2y + 4 = 0 dogrusuna paralel olan ve

y = =X + 4 dogrusu ile x-ekseni lizerinde
kesisen dogrunun denklemi asagidakiler-
den hangisidir?

A) x-2y+4=0 B) x+2y-4=0
C) 2y—-x+4=0 D) x-y~-4=0
E) x+y+4=0

jury
b

11.

/AB [e)

A) 10 B) 12 C) 16 D) 18 E) 20

mx + Y — 2m + 3 = 0 denklemli dogrularin gec-
tigi sabit nokta, x + y — k = 0 denklemli dogru
tzerinde ise k kagtir?

Ay -2 B) -1 C)0o D1 E)2

coso =% olduguna gore x ekseni ile pozitif

ybnde o derecelik agi yapan bir dogru y ekse-
nini (0, ~9) noktasinda kestigine gére bu dog-
runun eksenlerle olusturdugu iicgenin icte-
get cemberinin yaricapi nedir?

A) 2 B)3 €4 D5 E)6s

y = 2x + 5 ve y.= 2x + k dogrular veriliyor. ki
kenart bu dogrular Gzerinde bulunan karenin
alani 20 birimkare ise k'nin pozitif degeri
kacgtir?

A)5 B) 8 C) 10 D)12 E) 15

Sekildeki ¥

OABC dik

yamugunun

alani 16

birimkaredir. : >

9 A
I0CI=2 birim,
IABI = 6 birim ise BC dogrusunun x eksenini
kestigi noktanin apsisi kacgtir?

A) -1 B) —%C)—Z D) -3 E) -4
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12. [BC] dogru par- 18. 2x+3y~-5=0ve-3x+2y+1=0dogrula-
asinin kenar rina esit uzakhkta bulunan noktalarin ge-
¢ . . ometrik yerinin denklemi nedir?
orta dikmesi
A) 2x-4y+9=0 B) 2x-3y-1=0
A(=2, 1) nokta- C) 3x+y-6=0 D) 5y-x-4=0
sindan gegmek-
tedir. Tarah E) Sy+3x-6=0
alanlar toplami kag br? dir? 19. O<k<pigin
1 3 5 px>ky| . P .
A) — By 1 C) = D) 2 E) = sisteminin ¢6ziim kiimesi hangi-
2 2 2 y>x
13. Koseleri2x +y+8=0vedx +2y—-4=0
dogrular: Gzerinde bulunan karenin alant
kac br2 dir?
A) 8 B) 12 C) 16 D) 20 E) 25 X
. . y
14. Sekilde vefl y yoxed
len tarali bdl- B
geler birer ka-
N
IABI = 4V 2 br 7y BN, x
olduguna g
-
gore, karelerin alanlari toplami kag br? dir? E
A) 10 B) 16 C) 24 D) 3 E) 40 §
£
15. 2x-3y +6 =0, 6x + 5y — 30 = 0 dogrulari ile ﬁ
X ekseninin olugturdugu bdlgenin alam ka¢  §
br2 dir?
A) 12 g 2 ) 96 p) 156 192 20.
7 7 7 7 7
16. A(1, 3) noktasinin Ox eksenine gére simetrigi
B, vy = x dogrusuna gére simetrigi C noktast
ise IBCI ka¢ birimdir?
» X
A N2 B a2 s e 2\
D) 2Vs E) 4 Sekildeki noktalardan hangisi
y-x-1>0
17. 2x-y-6=0dogrusunun A(1, 3) noktasina 3x+2y-6<0; esitsizlik sistemini saglar?
gore simetrigi olan dogrunun denklemi X<0
asagidakilerden hangisidir?
A) 2x-y+8=0 B) 2x+y-6=0 A) A B) B C)C D)y D E) E

C) x-2y-8=0 D) 4x-2y+5=0
E) 6x-3y+1=0
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DOGRUNUN ANALITIK
INCELENMESI

1. meRicin(m+3)x-(Mm-1)y+m+4=0
dogrulannin (1, 1) noktasindan gecmesi icin
m kac¢ olmahdir?

A -12 B) -8 C) 4 D)4 E) 8

2, (2m - 6) x + 3y + 12m = 0 dogrularinin kesim
noktasinin koordinatlari toplami kactir?

A) 12 B) 2 C) -8 D)-16 E) —18

3. P(x, x — 1) noktasinin K(3y + 1, y) noktasina
gbre simetrigi olan nokta L(5, 0) ise (x, y) iki-
lisi nedir?

A) (1,3) By B 1) ©C) G2
D) 23y B (41)

2x+y-2=0

4, X-y+8=0 dogrular ortak bir
3ax+(a-2)y—-(a-3)=0
noktadan gegtiklerine gore a kagtir?

A) -12 B) -9 C) -6 D) 4 E) -3

5. 3x +4y — 5 =0 ve mx -y + 10 = 0 dogrulan
ikinci aciortay dogrusu lzerinde kesistiklerine
gore m kactir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

6. A(—1, 6) ve B(-5, 2) noktalan veriliyor. [AB]'nin
orta noktasinin x = 2 dogrusuna gére simetrigi
C dir. C noktasinin (3, 5} noktasina gére simet-
rigi D(x, y) ise x . y kactir?

A -8 B) -6 C) -2 D2 E 6

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

A(3, -5) ve B(-5, —7) noktalarina esit uzak-
hkta ve Ox ekseni lizerinde bulunan nokta-
nin apsisi nedir?

A) —% B) -3 C) —g D) -2 E) —g

Sekildeki d, ve dp

,\) y
d, dogrular B
d4
birbirine para- \
leldir. A
IABI=3IAOI ve S NN >

d, : 2x + 5y — 10 = O ise d,'nin denkiemi ne-
dir?

A) 2x-5y-40=0

B) 2x+5y+20=0

C) 2x+5y+40=0

D) 2x+5y—-40=0

E) 5x+2y-40=0

y = kx ve y = 3k dogrular ile y ekseni ara-
sinda kalan alan kag br? dir?

2 2
p 3 B 3 ) K p) K g2
2 2 2 2

A(2k — 1, k + 2) noktasinin (1, 2) noktasina
gore simetrigi x + y — 4 = 0 dogrusunun Oze-
rinde ise k kagtir?

2 1 1 2
A) -£ B) --0C 0 D) - E) £
) 3 ) 3 ) )3 )3
Sekildeki ABO Y
dik {icgeninin B(4.6)
alani kag br2 dir?
» X

A) 24 B) 28 C) 33 D) 36 E) 39
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12. (k-=2)x + 2(k — 1) y — 6 = 0 dogrularinin 16. y = ]2-x + 3 dogrusunun (1, 2) noktasina
kesistigi noktanin y = x dogrusuna gére . i e . . .
Simetrici gbre simetriginin denklemi asagidakiter-
etng den hangisidir?
a, b) ise b — a kactur? _
@.b) ¢ A)y=x+% B) y=_51
A) 9 By 6 C) 3 D) -6 E) -9 c 1 5 1 3
=—X =—-X—-=
)y > )y 5X5
13.  Sekilde y E) yzgx
IAC! = 1AQIl = |OBI d
: . AAN > x
dir. I(?AI =4 brise 0 17. Sekilde O, D, M y
d dogrusunun A noktalart dogrusal “
denklemi asagi- B ve ABCD bir kare- D C(G"”
dakilerden hangi- dir. M(6, 4) oldu-
sidir? duna goére D nok- )o ——>*
A y=- @ X 44 tasinin ordinati kagtir?
A5 B 21 ¢ps4 p 18 g2
B) y=-V3x-4 5 5 5
C) y=- ﬁ x—4
3 18. Denklemi y = —2x olan dogrunun (5, 0) nok-
\/g E tasina en_yakin noktasinin koordinatlarn
D) y=- X 4 E} toplami kagtir?
E) y=—V3x+4 5 A2 B -1 G0 D1 E2
>
- g ) 5 19.
14. Analitik dizlemde 2x — 4y + 20 = 0 dogrusu ile g y
x +y = —1 dogrusunun kesim noktasi A'dir. A N T c dy
noktasinin y eksenine gére simetrigi B'dir. A,
B ve orijini kose noktalar ofarak alan {ig- D, da
genin alani kac br? dir? B
A) 24 B) 18 C) 16 D) 12 E) 8 o /A > X
15. Sekildeki d dogrusu-
5 ‘ . d,:8x-4y+12=0
nun 2 x + 6 = y dogru-
2 d, : 4x - 2y — 14 = 0 dogrulari veriliyor. ABCD
suna gdére simetrigi karesinin alani kag birim karedir?
olan dogrunun denk-
lemi nedir? A) 12 B) 16 C) 18 D) 20 E) 24
20. A(-1, 5) ve B(7, —1) noktalarina esit uzak-

A) 5x-2y+12=0
B) 2x-5y—-12=0
2x-5y-14=0
5x—2y +14 =0

mn o o

2x—5y + 14 =0

hkta bulunan noktalarin geometrik yerinin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) y—4x=-6 B) 3y—-4x=6
C) 3y—-x=-6 D) 3y—4x=-6
E) y-x=-6
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CEMBERIN
ANALITIK
INCELENMESI

MERKEZi VE YARICAP! BiLINEN CEMBERIN DENKLEMI

A
Analitik diizlemde alinan bir M(a, b} noktasindan r birim uzakiktaki nokta- P
larin kimesi (geometrik yeri) bir cember belirtir.

Merkezi M(a, b) ve yarngapt r olan ¢ember Uzerinde herhangi bir nokta b

M(gJb)
P(x,y) olsun. - K

IPMI =r olmalidir. Buradan

i (x—a)2 + (y—b)2 =r yada her iki yanin karesi alinirsa . 0 a

(x-a)? + (y—b)% =r? bulunur.

Oyleyse merkezi M(a, b) ve yarigap! r olan gemberin denklemi | (x—a)2 + (y—b)2 = rq dir.

ORNEK Merkezi M(-2, 4) ve yarcapi r = 3 olan gcemberin denklemini yaziniz.

cozum (x-2) + (y-b)?> = r® denkleminde a=-2, b=4 ve r=3 konulursa
[x~(-2) ]2+ (y-4)* =32
(x+2)% + (y—4)°> =9 elde edilir.

(x-5)% + y2 = 64 ¢emberinin merkezi ve yarigapi nedir?

¢cOzim (x=5) +y? = 64 gemberi

(x=5)° + (y—0)? = 82 tipinde yazildifinda merkezi M(5, 0) ve yaricapi r=8 oldugu gorilir.

A(-1,7) ve B(5,-1) noktalar veriliyor.

[AB] dogru parcasini ¢ap kabul eden cemberin denklemini yaziniz.

g By ae

¢Ozim [AB] dogru pargasi cemberin gapi ise, orta'noktasi olan M de
A(-1,7)
cemberin merkezidir. Bu durumda orta nokta koordinatlarindan

merkezi bulabiliriz. Yani

M(%’ﬂ) = M(2, 3) olur.

2

Ote yandan IMBI =r olacagindan

r= \/(2—5)2 +(3+1)°= \[9 +16=5 br. dir. Merkezi M(2, 3) ve vyarigap! r=5 olan

¢emberin denklemi ise (x—2)2 + (y—3)2 =25 elde edilir.
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¢c6zim

cOzum

ORNEK

o)

Merkezi M(2, 1) olan ve P(6, 4) noktasindan gecen cemberin denklemini yaziniz.

M(2, 1) merkezli gember P(6,4) noktasindan gectigine gére IPM! P(6,4)

uzunlugu yaricap degeridir.

r=IPMl =V (6-2)2 + (4-1)2=V16 + 9=5 br. dir.
Merkezi M(2, 1) ve yarigapt r=5 olan gember denklemi
(x-2)2 + (y=1)2 =25 dir.

Merkezi M(2, -5) olan gember, denklemi 3x~4y~1 =0 olan dogruya tedettir. Bu gemberin

denkilemini yaziniz.

Kosullara uygun bir sekil gizer ve dogrunun ¢embere olan

degme noktasina A dersek, tedgetin degme noktasini mer-
keze birlestiren yarigap, degme noktasinda tegete dik ola-
cagindan M noktasinin 3x—4y—1 = 0 dogrusuna uzaklidi
yarigap uzuniugunu verecektir.

e 13.2 - 4.(-5)-11 _ 16+20-1] - 25 =5br. bulunur.

Vo 5 8

Yani merkezi M(2, -5) ve yarigapi r =5 olan gember istenmektedir.
(x-2? +[y-(-5) =25
(x=2)% + (y+5)2 =25 elde edilir.

A(-6, 0), B(0,8) ve C(0, 0) noktalarindan gecen cember denklemi nedir?

Gap) géren gevre aci dik olacagindan [AB] ¢ap olur. [AB]
nin orta noktas| merkez olacagindan

( —6+0 0+8

5 2 ) = M(-3, 4) dur.

Ote yandan [AB) cap ise IAB! = 2r ve ACB dik li¢geninde
Pisagor bagintisindan;

IABI? = IBCIZ + IACIZ = (2r)°=36+64 = 4r°=100 = °=25 = r=5 elde edilir.

Merkezi M(-3, 4) ve yarngapi r=5 ise aranilan denklem (x+3)2 +(y—4)2=25 elde edilir.

CEMBERIN GENEL DENKLEMI

Merkezi M(a, b) ve yarigapi r olan gemberin denklemi (x-a)? + (y=b)? = r? idi. Bu denklem agihr ve di-

zenlenirse;

x2+y?-2ax-2by+a?+b®—r*=0 olur. Denklemde

-2a=D, -2b=E ve a?+b2-r2=F denilirse

[ x> +y?+Dx+Ey+F=0| elde edilir.
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—2a=D = a=-

Nim NO

-2b=E = b=-5 den ¢emberin merkezi M(—LD - g) dir.

>, D?® E2

2_ .2 412 e DD B
=a“+b F:>r..4+4 F

a®+b’*~rP=F = r

, D2+E2-_4F VD?+E2-4F

= =T den yarigap ise r=—"—5 "~ bulunur.

Yani‘gemberin denklemi x? +y% + Dx + Ey +F = 0_biciminde ise merkezi M(= —ZQ’ *g ) ve yaricapl

VD2 +E2-4F

5 dir:

r=

i) Burada D, E ve F katsayllarinin, x® ve y2 nin katsaylar 1 oldugu andaki katsayilar olduguna dikkat
edilmelidir.
ii) D?+E?—4F sayisina cember denkleminin diskriminantt denir ve A ile gosterilir.

[A=D2+E2—4F dir.

UYARI 1

a) A=D%E?-4F >0 ise x2+y2+Dx+Ey+F = 0_denklemi gercel yaricapli bir cember belirtir. Mer-

. D E VD24 E2-4F
kezi M(_E’_E) ve.yaricapy r = e dir;

b) A=DXE?-4F =0 ise x2+y2+Dx+Ey+F =0 denklemi bir nokta belirtir. Bu nokta, M(—g = -5—)

merkez noktasidir.. (Nokta cemberi)

) A=D%E?4F <0 ise x+y?+Dx+Ey+F = 0 denklemi reel bir cember befitmez. Bu durumda
cember sanal yaricapli imajiner cemberdir.

UYARI 2: :
A, B, C, D, E, Fe R olmak lizere x ve. y'ye bagh, iki degiskenli; ikinci defeceden bir kapali
fonksiyonun genel ifadesi ' i

[ Ax®+By? + Cxy + Dx + Ey + F =0 ] bicimindedir.

Bu denklem tim koniklerin genel.denklemidir. Bu denklemin.cember belirtebilmesi icin

i) x.yliterim olmamal. (¢ = 0 olmal)
i) x® vev‘y2 nin katsayilar esit olmal (A =B olmali)
iil) ESit ofan A ve B nin 1 olmast saglanmali (A=B=1)
iv) vA="B = 1 durumunda x in katsayisi D, y nin katsayisi E ve Sabit'terim Fvolaf’ék alinmalidir:
v) . Tim sayilan maddeler gerceklendiginde gember denkleminin diékriminanh A = D%+E%-4F de-
geti hesaplanmahidir. ‘

vi) ‘A = D%+E2-4F > 0 ise denklem bir cember belirtmektedir ve de merkezi M(—ED ; —g) ; yan-

\ D*+E%-4F

caprise.r =TT 5 dir.
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cOzim

cOHzim

¢cOzUMm

ORNEK '

x?+y2+6x-10y—2 =0 cemberinin merkezini ve yarigapini bulunuz.

1.YOL:D =6, E=-10, F=-2 olduduna gdre gemberin merkezi
M(—Q —E) - M(-§ —tl@) = M(-3,5) ve

2° 2 2’ 2
VD2+E24F V36+100+8 V144 12
yangap r=="—""5"—""— = 1= > =75 =?=6br. bulunur.

2. YOL : Denkleme "parantez kareye tamamlama" ydntemi uygulanirsa
X2+6x+y°~10y—2 = 0

(x+3)> -9 + (y=5)°2—25-2=0

(x+3)? + (y-5)2 =36 elde edilir ki M(-3, 5) ve r=6 bulunur.

2x%+2y>—12x+16y—22 =0 denklemi analitik diizlemde ne belirtir?

2x2+2y2—1 2x+16y—22 = 0 denkleminde x.y'li terim bulunmadidi ve de A =B =2 oldugdu igin
her terimi 2 ye bolerek A =B =1 olmasini saglayalim.

x2+y?>~-6x48y-11 =0 olur. Diskriminantina bakarsak
A = D24+E%-4F = 36+464—4(-11) = 36+64+44 = 144 > 0

oldugundan denklem analitik diiziemde

merkezi M(—Q —E) = M(~t§),—§) = M(3, -4) ve

2’ 2 2 2
A \]
yarigapt r="5"= —%‘1 = 12—2 = 6 br olan bir cember belirtir.

(M=2)x2+(4—m)y’~4mx+6y—1 =0 denklemi analitik diizlemde bir cember belirttigine g6-

re merkezinin koordinatlarini ve yaricapini bulunuz.

x.y i terim yoktur. Denklem ¢ember belirttigine gore x® ve y2 li terimlerin katsayilan egit
oimahdir.

A=B = m-2=4-m = 2m =6 = m =3 bulunur m =3 degeri denklemde yerine
yazilirsa;

x2+y2-12x+6y—1 =0 elde edilir.

Oyleyse gemberin merkezi M(—ED , = —) ( , - g-) = M(6, -3) ve
VD2 E24F \ 144+36+4 \J 1 \/ Ny
yarigapi r= > = r= > > br bulunur.

mxZ+my+(m-2)xy—4mx+6y —% =0 denklemi analitik diizlemde bir cember belirttigine

gobre bu ¢cemberin merkezinin koordinatlarint ve yangapini bulunuz.
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0z0m
Denklem bir cember belirttigine gdre x.y li terimi olmamalidir. Yani ¢ =0 olmalidir. Buradan

c=0=> m2=0 = m=2 bulunur. m=2 degeri denklemde yerine yazilirsa
2x2.+2y~8x+6y —% =0 elde edilir.
Esit olan A ve B nin 1 olmasi saglanirsa gember denklemi

X2+yP—4x+3y—~ % =0 konumunu alr.

" , D E —4 3 3
Oyleyse merkezi M(——z‘,—E) = M(_LE)’—E) - M(2’—§) ve

= 2\ 2 birimdir.

yarigapl r=

7
Vo%e2ar N8940 Vieroi7 Va2 42
=

2 - 2 -2 T2

ORNEK (p—1)x2+4y2-8x+(g—p+3)xy—1 = 0 denklemi bir gember belirttigine gore 2p-5q isleminin

esiti kactir?

C=3
=, .

i) x% ve y? nin katsayilar esit olmalidir.
A=B = p-1=4 = p=5 bulunur.

if) xy li terim bulunmamahdir.

=0
:=5 } =2qp+3=0 = q-5+3=0 = q2=0 = q=2 elde edilir.
p=5
q=2} = 2p-59=25-52=10-10=0 olur.

ORNEK ke Z dir. x>+y>-2x+4y—k+1 =0 denklemi bir cember belirttigine gore k nin alabilecegi

en kiiciik tamsayi kagtir?

¢Ozim x2+y?+Dx+Ey+F = 0 denkleminin bir cember belitmesi igin A = D?+E?-4F > 0 olmalidir.

Oyleyse
D=-2, E=4 ve F=—k+1 ise
4 +16 —4(-k+1) > 0 dan ‘
20— 4(-k+1)>0
—4(-k+1) >-20
4(—k+1) < 20
—k+1<5
-k <4
k>—4 den k nin alabilecegi

en kiigik tamsayi W -3 bulunur.

4 .3 2 -

ORNEK I x?+y?-6x+10y-2 = 0 cemberi ile ayni merkezli olan ve P(2, —-1) noktasindan gegen

cember denklemini yaziniz.
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¢cOzim

ORNEK

¢cOzim

¢cOzim

x2+y?~6x+10y-2 = 0 gemberinin merkezi N(—ED - g) = M(—ﬁ_z—62 - 129) = M(3, -5)

bulunur. Bu durumda aranilan gemberin merkezi de M(3, —5) dir. Aranilan gember P(2, —1)
noktasindan gegtigine gore;

IPMI =r olacadindan

r=IPMI =V (3-2)2 + (-5+1)2 =V 1416 =V 17 br dir. P(2.1)
Oyleyse istenilen cember denklemi;

(x—3)2 + (y+5)2 =17 dir.

Merkezi M(6, 4) ve yaricapi r = 10 olan cemberin y eksenini kestigi noktalarin koor-

dinatlarim bulunuz.

M(6, 4) Ar=10 ise gember denklemi

(x—6) + (y—4)? = 100 dir.
Oy eksenini kestigi noktalan bulmak icin x = 0 yazilirsa;
36 + (y—4)% = 100
(y4%=64 = y-4=8 v y-4=-8 den
y=12 v y=-4 bulunur.
Yani aranilan noktalar A(0, 12) ve B(0, —4) dr.

P1(0, 1), PZ(O, 6), P3(3, 0) noktalarindan gegen cember denklemini bulunuz.

Aranilan gemberin genel denklemi
(C) : x2+y%+Dx+Ey+F = 0 bigimindedir.
Gember, P, P,, P, noktalarindan gectigi icin bu noktalarin koordinatlar yukaridaki denkle-
mi saglar. O halde P,e (C) = 1+E+F =0
P,e (C) = 36+6E+F =0
P3 € () = 943D+F =0 bulunur.
D, E, F ye gore ¢ bilinmeyenli olan bu denklem sistemi ¢dzilerek,
D=-5 E=~7, F=6 elde edilir.
O halde bu G¢ noktadan gecen gember denklemi

x2+y2—5x—7y+6 =0 d.

Bu ¢emberin merkez koordinatian M(g, g) ve yarigapi r =52£ br. dir.

P,(0, -3), P,(4,0) noktalarindan gecen ve merkezi x+2y =0 dogrusu (izerinde bulu-

nan ¢cember denklemini bulunuz.
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cHzim

ORNEK

cHzim

cbzim

Aranilan gemberin denklemi
©): x2+y2+Dx+Ey+F = 0 bigimindedir. Bu gember P, ve P, 'noktalarmdan gececegi icin bu
noktalarin koordinatlar gember denklemini saglar. Oyleyse

P,e (@) = 9-8E+F=0 @

P,e (C) = 16+4D+F =0 @ bulunur.

2
dan, merkez koordinatiari bu dogru denklemini saglar. Yani

D E
——2+2(—2)=0 dan

D
2

Gemberin merkezi M (—29 - E) olup, bu nokta x+2y = 0 dogrusu (izerinde bulundugun-

-Z-E=0
D+2E=0 ® olur.

, F=—— elde

[6, NN

®, ®, ® denklemlerinin ofugturdugu sistem g¢oziilerek D = —15‘1 , E
edilir. Yani aranilan Qember denklemi;
2 14 24
X +y -——x+5y 5 —= =0 veya

5x% +5y2 —14x + 7y =24 =0 dur.

Bu ¢emberin merkezi M(%—Z—O) ve yarigapt ise r=—22—g- br. dir.

x2+y2+px+4y+5 =0 denkleminin bir nokta belirtmesi icin p ne olmalidir?

X2+y%+px+4y+5 = 0 denkieminin bir nokta belirtmesiigin A = D?+E2—4F =0 olmalidir.

D=p, E=4, F=5 ise
p?+16-4.5=0 = p’+16-20=0 = p>~4=0 = p’>=4 den p=7%2 elde edilir.
Ar y

A(4, 0) ve B(10, 0) noktalarindan gegen ve cevresi 10n

birim olan sekildeki gemberin denkiemini bulunuz.

Ay
C=2rr = 2nr=10n den 2r=10 ve r=>5 br. dir. [AB]

dogru pargasi ¢emberin kirigi olup bir kirigin orta dikmesi‘
cember merkezinden gecer. |IABl = 6 br ve merkezden

kirige inilen dikme kirigi ortalayacagindan |AHI = IHB! = 3 br.

dir. AHM dik Gegeninden IMHI =4 br ve M(7, 4) buiunur. —
Yani gember denklemi (x-7)? + (y—4)% =25 dir.

(o]
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CEMBERDE OZEL DURUMLAR

1) MERKEZIL (MERKEZCIL) CEMBER :

Merkezi baslangi¢ (orijin) noktasi olan ¢emberdir. a=0, b =0, M(0, 0) ve yangap: r olacagindan merkezil
gemberin denklemi (x-0)2 + (y-0)> =r? den dir.

P(-3, 4) noktasindan gecen merkezil cemberin denklemini bulunuz.

cOzUM P(-3, 4) noktasi aranifan x?+y? = r? merkezil gemberinin izerinde bulundugundan, nokta
koordinatlari cember denklemini saglamalidir.
Pe(Q) = (-3%+4%=r2 = °=9416=25 olur.

Oyleyse sézkonusu gember denklemi x2+y2 =25 dir.

2) BASLANGIC NOKTASINDAN GEGCEN CEMBER :

Merkezi M(a, b) ve yanicapi r olan gember denklemi (x-a)? + (y-b)% = r?
idi. Bu gember O(0, 0) noktasindan geg¢tigine gére nokta koordinatlari gem-
ber denklemini saglamalidir. Buradan;

0(0,0) € (C) = (0-a)%+ (0-b)%>=r® = a%+b? =12 yada

MHO dik tiggeninden pisagorla a%+b? =% elde edilir. Cemberin agiimis du-
rumdaki genel denklemi

X2+y?—2ax—2by + a+b*~r? =0 dr.

0 olur.

a?+b? = r? ise denklem | x?+y?+Dx+Ey = 0| konumunu alir. Yani baglangic noktasindan gegen bir cem-

ber denkleminde sabit yoktur. F =a%+b?~r>=0 dir. (a®+b?=r®> oldugundan)

y

f
Baglangtg noktasindan gecen sekildeki cemberin denkle- o[/\m .

mini bulunuz.

¢Ozim 1. YOL : Capi géren gevre agi dik olacagindan [AB] dogru parga- 16
st captir. Merkez orta nokta koordinatlarindan
0+12 -16+0 y
( 5 5 ) = M(6, -8) olur. A(12,0)

AOB dik Gggeninde 3k, 4k, 5k kuralindan g¢ap, yani

IABl =2r =20 ve r=10 bulunur.

Cember denklemi (x—6)% + (y+8)% = 100 den B(0,-16)
x2+y’—12x+16y = 0 elde edilir. '

2. YOL : Aranilan gember orijinden gectigine gére denklemi x2+y2+Dx+Ey = 0 bigiminde
olmalidir. A ve B noktalari, bu gemberin noktalari oldugu icin, koordinatlar gember denkle-
mini saglamaldir.

Aec(Q) = 144+12D=0 = 12D =-144 = D=-12
Be (§) = 256-16E=0 = 16E =256 = E =16 bulunur.

Yani gemberin denlemi x%+y?—12x+1 6y=0 du.



Cemberin Analitik incelenmesi (B6Iim-2) 117

3) MERKEZi 0x EKSENi UZERINDE BULUNAN CEMBER :

Cemberin merkezi Ox ekseni {izerinde ise b =0 olur.
Merkez M(a, 0) A yangap r ise denklem (x—a)2+y2= r? bigimindedir.

. r
Acilirsa, | x2+y%+Dx+F = 0| konumuna gelir. . > x
¢ ’ S 0 M(a.0)

y=
i) Denklem x°+y?+Dx+F =0 seklindedir.
ii) y literim yoktur. Yani E =0 olup, F =a%~? dir.

ORNEK Merkezinin koordinatian M(-3, 0) ve yaricapt r = 4 birim olan gemberin denklemini

bulunuz.

¢Ozim Merkez M(-3, 0) olduguna gore Ox ekseni iizerindedir. M(-3,0) A r=4 ise denklem

(x+3)2 + y2 =16 dan
x2+y°+6x~7 =0 bulunur.

4) MERKEZi 0y EKSENi UZERINDE BULUNAN CEMBER :

Cemberin merkezi Oy ekseni tzerinde ise a =0 olur. y

Merkez M(0, b) A yangap r ise denklem x2+(y~b)2=r2 bigimindedir.

Agihirsa, | x2+y?+Ey+F = 0 | konumuna gelir.

i)  Denklem x?+y’+Ey+F =0 seklindedir.

i) x literim yoktur. Yani D=0 olup F=b?~2 dir. , ol > X

ORNEK A(0, 3) ve B(0, 11) noktalan veriliyor. [AB} dogru pargasint cap kabul eden cember

denklemini bulunuz.

cozum [AB] dogru par¢asini ¢gap kabui eden gemberin merkezi y ekse-

ni Gzerindedir. Merkez [AB] dogru pargaélnln orta noktasi olup
M(0, 7) dir.

IABl =2r=11-3=8 den r=4 dir.

Oyleyse M(0,7) A r=4 den cemberin denklemi > X

X2+ (y~7)2 =16 veya

x2+y2—14y+33 =0 bulunur.

5) Ox EKSENINE TEGET OLAN CEMBER :
Cember Ox eksenine tedet ise sekilden gbérilecegdi gibi r=Ibt olur ki
M(a, b) A r=1Ibl den denklemi

| (x-a)® + (y-b)® =b?| veya L(x—a)2 +(yFrl= rﬂ den E

| x?+y*+Dx+Ey+F = 0 I bulunur.

Burada F =a? dir.
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nuz.
Ay

Merkezinin koordinatiart M(2, 3) ve Ox eksenine teget olan cemberin denkiemini bulu-

cOzim r=Ibl =131 =3 dir.

M(2, 3) A r=3 ise denklem

(x-2)> + (y-3)> =9 veya

x2+y2—4x—6y+4 = 0 bigimindedir. q

6) Oy EKSENINE TEGET OLAN CEMBER :
Cember Oy eksenine teget ise sekilden gérilecegi gibi r =lal olur ki

M(a, b) A r=lal dan denklemi

| (x-a)? + (y-b)® =a®| veya ‘ 0FnN? + (y-b)? = rZJ den

b(2+y2+Dx+Ey+F =0 J bulunur.

Burada F =b? dir.

ORNEK Merkezinin koordinatlann M(-4, 2) ve Oy eksenine teget olan cemberin denklemini bu-

lunuz.
- . ‘ y
cozum r=lal={-4l=4 dir.

M(-4,2) Ar=4 ise denklem
(x+4)% + (y-2)% = 16 veya

x%+y%+8x—4y+4 = 0 bicimindedir.

7) HER iKi EKSENE DE TEGET OLAN GEMBER :

Cember her iki eksene de tedet ise lal = Ibl = r olup .
denklemi; h

Loan2+ y3n2=r2] veya
| x®+y?+Dx+Ey+F = 0| bigimindedir.

Burada F =r? dir.

Her iki eksene de teget olan ¢gemberlerin merkezleri 1. ya
da 2. agiortay dogrusu Uzerinde bulunur.

...‘

r'd

ORNEK I Merkezinin koordinatlan M(-2, 2) ve her iki eksene de tedet olan cemberin denklemini

bulunuz.
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¢cOzim a=-2 ve b=2 olup lal=Ilbl=r=2 dir.

M(-2, 2) A r=2 ise denklem

(x+2)° + (y—2)2 =4 veya
x? + y% + 4x—4y+4 = 0 bigimindedir.

Her iki eksene teget olan ve A(6,3) noktasindan gecen ¢emberin denklemini bulunuz.

cOzim Her iki eksene teget olan ¢gemberin A{6,3) noktasindan gectigi verildigine gore s6zkonusu

¢emberin merkezi A noktasindan dolayt, birinci bélgededir ve M(r, r) bigimindedir. Oyleyse
aranilan gember (x-r)? + y-n?=r2 (r>0) seklinde olup, A(6, 3) noktasinin koordinat-

larinca gerceklenmelidir.
AG,3)e (C) = (612 +(3-nN?=r? den
36—12r+r2+9-6r+12 = 1

r2~18r+45 = 0
VRN

Carpanlan : -15 -3
Kokleri:r, =3 A r,=15 bulunur.
Yani sorulmakta olan iki gember vardir vede yarigaplan sirastyla 3 ve 15 birim olup denk-
lemleri (x-3)% + (y=3)° =9 yada (x-15)2 + (y—15) = 225 seklindedir.

Daha iyi kavranmasi igin bulunan ¢emberler asagida gosterilmistir.

ORNEK Merkezi 2x+3y-12 = 0 dogrusu iizerinde bulunan ve Il. bolgede her iki eksene de teget

olan cemberin yarigcapi kactir?

i

¢Ozim 1. YOL : Kosullara uygun sekil gizilirse yandaki gi-
bi olur. M(—r, r) dir.
2x+3y-12 = 0 dogru denkleminden
Xx=0=>y=4 A y=0 = x=6 elde edilir.
Merkez 2x+3y-12 =0 dogrusu Uzerinde oldugun-
dan, koordinatlar dogru denklemini saglamaldir,
2(-n+3r—-12=0 = -12=0 = r=12 dir.
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2. YOL : Her iki eksene teget olan gemberlerin merkezleri agiortay dogrular Gzerindeydi.
Gemberin merkezi Il. bdlgede ise, merkez y = —x 2. agiortay dogrusunun Gzerinde ofmahdir.
Yani s6zkonusu ¢emberin merkezi;

y=-x

2x+3y-12=0

} dogrularinin kesim noktasidir.

Ortak ¢6zUm uygularsak;

2x+3(—x)-12=0 = x-12=0 = x=-12 A y=-x den y =12 bulunur.

Merkez M(-12, 12) ise r=lal = Ibl = 12 elde edilir.

¢c6zim

bulunan ¢emberin denklemini bulunuz.

y—x+1=0 = y=x-1 dir.

Xx=0=>y=-1 Ay=0 = x=1 olur.

y-1=0 = y=1
y#5=0 = y=—

Iir ki,
5} yazilir ki

y-1 =0 ve y+5 =0 dogrularina teget olan ve merkezi y-x+1 =0 dogrusu iizerinde

paralel bu iki dogru arasindaki uzaklik 6

birimdir.

Cember bu dogrulara tedet olacaksa ¢api 6 br,

e
/1 o]t x
e
/M 2 y=-2
. =5
/ 5

yani yaricap! r = 3 br. olmalidir.

Yarigapin 3 birim olmasi igin merkez y = ~2 dogrusu Uzerinde, y =—2 dogrusu ile y = x—1

dogrusunun kesim noktasidir. y=-2 = -2=x-1 = x=-1 vede M{-1,-2) A r=3 den

cemberin denklemi

(x+1)2 + (y+2)2 =9 elde edilir.

BiR DOGRU iLE BiR CEMBERIN BiRBIRINE GORE DURUMLARI

(x—a)2 + (y—b)? = r? gemberi ile y = mx+n dogrusu verilmig olsun. Gember merkezinin dogruya olan uzak-

igina ¢ diyelim.

1)
©

= > (d)

H

¢>r ise dogru ¢emberi kes-
mez, dogrunun tim noktalan
¢emberin digindadir.

d)~(C)=0 dir

2)
M(a,b)

P ©
r=¢
Iy > )

H

¢ =r ise dogru gembere bir ve
yalniz bir noktada tegettir. Bu
nokta H degme noktasidir.

(d) " (C)={H} dir.

3)
©)

N4 @

¢ < r ise doQru ¢emberi iki
farklh noktada keser. Kesim
noktalari A ve B dir.

{d N (C)={A, B} dir.

Ax+By+C = 0 dogrusu ile (x—a)? + (y—b)2 =2 ¢emberinin kesim noktalar arastirilirken dogru denkleminden
y ¢ekilir. Yani dogrunun denklemi y = mx+n bigimine getirilir ve y nin x tlrlinden degeri cember denkie-
minde yerine konulur. Boylece ortak ¢dzime gegilmis olur. Ortak ¢6zim, x'e gore ikinci dereceden
ax?+bx+c = 0 bigiminde bir denklem olusturur. Bu denklemin diskriminantinin A ile gobsterildigi hatirlanirsa,
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i) A<O0 ise dogru gcemberi kesmez, dogrunun tim noktalari gemberin digindadir. Yani ortak noktalari
yoktur. (d) A (C) = dir.

i) A =0 ise dogru gembere bir ve yalniz bir noktada tegettir. Denklemin gakisik kéki, tegetin degme
noktasinin apsisidir. Degme noktasi H ise (d)~(C)={H} dir.

iii) A>0 ise dogru cemberi farkl: iki noktada keser. Bu noktalar A ve B ise, denklemin kékleri, bu
noktalarin apsisleridir. (d) » (C) ={A, B} dir.

Acikladigimiz islemleri, x2+y2 = r? merkezil gemberi ile y = mx+n dogrusuna uygulayahm.

= mx+n degeri x2+y2 =r? cemberinde yerine konursa;
y
2 + (mx+n)2 = r?

X2 +m32 +2mnx +n° -2 =0

2

(14m?)x% + 2mnx + n~r? =0 olur. Burada

A = b°—4ac = 4m?n? — 4(1+m?) (n°~r?) den
A= 4rp§n/ —4n2+4r2—4rp§n’{ +4m?r?
A =4024m%P—n?) =4 [ (14m?) —n?] elde edilir.

A<D, A=0 ve A>0 durumiarinda her iki yani 4'e bolimek esitligi ya da esitsizligi bozmayacagindan
diskriminanti

A= r2(1+m2) ~n? \ almak mumkandir.

i) r2(1+m2) -n?>0 ise dogru gemberi iki farkli noktada keser.
i)  r’(1+4m?) —n? <0 ise dogru gemberi kesmez.
iii) r’(1+m?) - n® =0 ise dogru cembere tegettir.

UYARI . - .
iy y=mxtn dogrusunun X +y2 r2 merkezil qemberune teget olma (degme) kos;.ulu
[ 2+m)) —o | die

ii) y=mx4n dogrusunun X +y2..r gemberme tegetolmasu durumunda degme noktasmi
P(x, yo) ile gosterirsek; . i

°m 2 o
x9= T Ayo 0 elde edilir ki

.’n

' 2. .
degme noktasinin kcordinatlan P(*'rnm I'2) dir.

X2 +y?—6x+8y-25 =0 gemberi ile y = 3x-3 dogrusunun kesim noktalanim bulunuz.

¢Ozim y = 3x=3 degerini gember denkleminde yerine koyalim ve diizenleyelim.
x2 + (3x-3)2 — 6x+8(3x—3)-25 = 0 .
X2 +9%%—18xX+9-6x+24x—24-25 = 0
10x2-40 =0

X-4=0 = x°=4 = X,=—2 A X,=2 olur,
X,=-2 = y,=3(2)-3=-6-3=-9 dan A(-2,-9)
X,=2 = y,=3.2-3=6-3=3 den B(2, 3) bulunur.
Kesim noktalan A(-2,-9) A B(2, 3) dir.
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cOzim

ORNEK

!

¢cOzum

cOzim

2x—y+p =0 dogrusunun (x+3)2 + (y—-1)2 =25 ¢emberine teget olmasi igin p ne olmal-

dir?

Cemberin merkezi M(-3, 1) ve varigapt r=5 dir.

M(=3, 1) noktasinin 2x—y+p = 0 dogrusuna uzakhd 2x-y+p =0
r=5 yarigapina esit olur ise dogru cembere tegettir. Yani
IMKI =5 olmalidir. K
12(=8) -1 +pl =6-1+pl |-7+pl

Ver A5 s

I-7+pl = S\E bulunur. Buradan

IMKI = =5 den

—7+p = 5\/g v =T4p= —S\G
p= 5\/g+7 v p=-5N5+7 elde edilir.

x2+y2 =18 c¢emberiile y =2x-3 dogrusunun birbirine gére konumu nedir?

x2+y® = 18 merkezli cemberinde =18 ve y = 2x-3 dogrusunda m=2 A n=-3 oldu-
dgundan diskriminanta bakalim. '

A=r(1+m?) = n® = 18(144) — (-3)°=18.5-9=90-9

A =81>0 oldugundan dogru gemberi iki farkh noktada keser.

3x—4y-5 = 0 dogrusunun x2+y2 =r? cemberine teget olabilmesi icin r ka¢ olmalidir?

3 5 . 3 5
3x4y-5=0 = 4y=3x-5 = Yy=4X%X-7 olur ki buradan ms=, An=—, bulunur.
Tegetlik kosulu r2(1+m?) —n? =0 idi. m ve n degerleri yerine yazilirsa;

P) 9) 25 _

r (1 +16) 16=0

2 256 _25

16~ 16

=1 = r=1 birim olmahdir.

r

CEMBER UZERINDEKIi BIR NOKTADAN CEMBERE
CiZILEN TEGET VE NORMAL DENKLEMLERI

A) MERKEZIL CEMBERDE :

i)  x%+y® =r? merkezil gemberi Uzerinde bir P(x,, y,) noktas: alam. P
noktasindan ¢embere bir tedet ¢izelim. Tegetin degme noktasinda te- X P(x0,¥0)
gete dik ofan ve gember merkezinden gegen dik dogruya gemberin t: Teget
normali denir. N 0(0,0) K2ayPm 2
P(x, ¥,) noktasindan ¢izilen teget ve normalin denklemlerini bulacagrz.
Normal, O(0, 0) ve P(xo, y,) noktalarindan gectigine gore n % hormal

Yo¥y Y90 ¥
N7 x_—x

= =— olur.
X X0 X,
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Teget ve normal dik iki dogru olduklarindan,

Y

X
MT.MN=—1 = MT.;~=—1 = MT=—)—/g bulunur.

0 0

Ote yandan P(x +Y,) noktasi X2+y? =12 cemberi {izerinde bulundugundan, koordinatlari denklemi sag-
2

famalidir. x +yg = r? dir.

X
Teget Denklemi : P(Xy ¥o) dan gegen, egimi M, = —;,Q olan dogrudur.
0
y-y, =m(x-x,) den
X .
o
y_yO == yO (X_Xo)

2 2

YYo~Yo = XX, + Xo

2 2

XXq +YYy=Xg + Yo
_Y___l

1’2

eide edilir.

Y
Normal Denklemi : P(xo, Yo dan gegen, egimi My = X_o olan dogrudur.
0

y-y, = m(x—x,) den

Yo
y_yo = X (x_xo)
0
YXgXo¥o = %Yo ~ XoYo

Xyg—YX,=0 | elde edilir.

x>+y? = 16 gemberine A(3, —\/;) noktasindan cizilen teget ve normalin denklemlerini

bulunuz.

cozim A(3, —\f;) noktasinin koordinatlan gember denkleminde yerine yazilirsa, denklemi sagladig
goralir. Yani A noktasi gember Gzerindedir.

Teget Denklemi:  xx, +yy, = r? den
ax-V7y=16

3x—\/;y—16=01 ve

Normal Denkiemi : xy,—yx,=0 dan

—\/;x—3y =0 dan

\/7x +3y=0]| elde edilir.
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UYARI :

y

a Py, noktasinda tiirevliolan y = f(x) fonksiyonunun
grafigi lizerindeki P ‘ noktasmdah egriye i;:izilen tegetin
egimi, fonksiyonun bu noktadaki tiirevine esittir.

b- ‘F-.(x,‘ y) = 0 bagintisi ile verilen -kapah"fdnksiyqnun tirevi y' = = -'d:ir."_Fx,' F nin x e gére ti-

reVini, Fy. F nin_y ye gore tirevini gésterir;

: __FZ:

ORNEK

x%+y’~x+3y-10 =0 egrisine {izerindeki A(3, 1) noktasindan cizilen teget ve normalin

egimlerini bulunuz.

. dy ._;ﬂ_*ZxJ __2.3—1__6;1__§__
Sl o =V = TFy T2y D M=T2143=243° 571 Ve
m,.my=-1 den my = +1 bulunur.

ORNEK

cOzim

g BE

ORNEK

gl

x2+y2+2x+6y—15 =0 egrisine Uzerindeki P(2, 1) noktasindan cizilen tedet ve normalin

egimlerini bulunuz.

Fx  2x+2 x+1 _2+1 3
= Mp=-T35=-4ve m..my

Y =Ry = T 2y+6 " " y43

=-1 den m_ =5 bulunur.

N

(RIS

Oyleyse x2+y? =r®> merkezil gemberine Uzerindeki P(x, y,) noktasindan cizilen teget ve

normalin denklemierini tiirev yardimi ile de bulmak mimkindir. Bir drnekle inceleyelim.

x2+y2 =25 c¢emberine iizerindeki P(3, 4) noktasindan cizilen teget ve normalin denk-

lemlierini bulunuz.

P , 2_X _ X _ §
cozum y y="y = M=y olur.
me=-4 A P(3, 4) ise teget denklemi
Y-y, = m(x—x,) yada XX Yy, = r? den
y—4 = —% (x-3) 3x+4y-25 = 0 bulunur ki ayni oldugu gbzlenir.
4y-16 = -3x+9
3x+4y-25=0
._3 4
Me==54 A Mp. my=-1 = My=3 olur.
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=ﬁ A P(3, 4) ise normalin denklemi

my=3
y=y, = m{x-x,) Xy,—yx, =0 esitliginden
4
y-4=3 (x-3) 4x-3y =0 elde edilir.
3y—12 = 4x-12
4x-3y =0 ya da Her iki sonucunda ayni oldugunu inceleyiniz.

B) MERKEZININ KOORDINATLARI M(a, b) ve YARIGAPI r OLAN GENEL GEMBERDE :

(x—a)? + (y—b)? = > ¢emberi Gizerinde aldigimiz P(x, ¥,) noktasindan n:Normal

cembere ve tedetin degme noktasinda (P(xo, Yo noktasmda) tegete dik 9 )
Xo.Yo

olan, gember merkezinden gegen normalin denklemlerini bulatim.

YooYy Yo t: Teget
P{xg: ¥o) A M(a,b) = m =mg,, = X2—X1 xo—a dir. :Teg
- _ 1 X—a
mp.my=-1ise my=———=— y.—b bulunur. (C) : (x—a)®+(y-b)?=r?
N 0
X,;~a
Teget denklemi : P(x,, y,) noktasindan gegen, egimi m, = —y~:6 olan dogru denklemidir.
0
Y-y, = m(x—x1) den
X,—a

YYo=y o)
(Y-Yg) (Ygb) = —(x—xo) (x5—a)
r(x—x +(y-y,) (YD) =0| bulunur.

y,—b

Normal denklemi : P(x,, y;) noktasindan gegen, egimi m,, =X~°_—a olan dogru denklemidir.
0

Y-y, = m(x—x1) den
yO_b

YYo= % g %)
X~

(Y-Yq) (x,—8) = (x—=x,) (Y;—b)
F(x Xo) (y0 b) — (y— yo) (x —a) 4‘ elde edilir.

UYARI : . =
) . (x-a)+(y-b)?=r gembenne uzenndekn P(x y,) noktasindan cizilen tegetin denklemi :

A [ca) (x,-2) + 5-b) (ygb) = 7

B) [(0cxg) (o) + 5 057 =0]

e
i
i
1

LoXX +yyO a(x+x

b(y+y0)+a +b r2 0

D)

colmak Gzere: herhangl bmsmm secimiyle. bulunabnllr
ii) - Tegetin denkleml bulundugunda normalm denklemlne gecis;”

F’ﬂ = 'mN=~'h1T A Plx,, ya) olmak iizere

egimi ve bir noktasx bilinen dogru denkleml §ekllnde olacaktir.
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_ ORNEK , x2+y>-6x+8y-25 =0 gemberine iizerindeki P(2,t) noktasindan gizilen teget ve norma-

lin denklemlerini bulunuz. (Nokta koordinat diizleminin birinci bdlgesindedir.)

¢Ozim P(2, 1) noktasi gembere ait bir nokta oldugundan koordinatlari denkiemi saglamalidr.
P2, t) € (C) = 2%4+2-6.248425=0

248133 =0
/' \

Carpanlari : 11 A -3
Kokleri : =11 A 3 diir.
t=—11 A t=3 bulunur.
P noktasi koordinat diizleminin birinci bélgesinde ise P(2,3) olur.
x%+y?-6x+8y-25 = 0 denklemi kareye tamamlanirsa
(x~3)% + (y+4)>-9-16-25 =0 = (x=3)% + (y+4)2 =50 bulunur.

1.YOL :
3-(-4) 3+4 %52 3)

1 .
mT.mN=—1 =>mT=7 dir.

Teget denklemi : mT=% A P(2,3) ise
3=1 (x2
y=3=5 X )

7y—21 =x-2
X—7y+19 =0
Normal denklemi : my==7 A P(2, 3) ise

y—3 =—7(x-2)
y-3 =-7x+14

7x+y-17 =0 | elde edilir.

2. YOL : Teget formdlleri ile teget denklemlerini yazalim.

2 2
—6x+8y—~25=0
X ry —ox+8y P2 3) ise

(x—3)° +(y+4)% =50
A) (x-a) (x,~a) + (y-b) (y;—b) = 1°
(x=3) (2-3) + (y+4) (3+4) =50
—X+3+7y+28 = 50

X=7y+19 =0

B) (x—xg) (x;—a) + {y-y,) (y,0) =0
(x—2) (2-3) + (y-3) (3+4)=0
—X+2+7y-21=0

x-7y+19=0
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¢cOzim

Cc) XXo + Yy~ a(x+x0) - b(y+y0) +F =0
2x + 3y - 3(x+2) + 4(y+3) - 2r=0
2x+3y-3x-6+4y+12-25=0

x—7y+19=0| olur.  (UYARI UYGULAMASIDIR.)

A 1

My=—S=—7orT=

TTTBT T
y-3 =—7(x-2)
y-3 = -7x+14

7x+y-17 =0 | elde edilir.

3. YOL : KAPALI FONKSIYONUN TUREVI ILE : (Bu yolu segmek tiirevi bilen égrenciler igin -

= mg. mN=—1 = my=-7 A P(2,3) ise normal denklemi

~N =

daha kahcidir.)

6o _Fx  2x6  x3
)Y =Ry =T oy8 T Tyaa
23_ (M _1

) mr=-34=""7 =7

iit) mTz% A P2 3) = y—3=!/:(x—2) den x-7y+19 =0 olur.

. 1 i
iv) me.my=-1 A mp=5 = my =-7 dir.

v) my=-7 A P(2,3) = y-3=-7(x-2) den 7x+y-17=0 elde edilir.

x%+y°—2x+8y+7 = 0 denkleminin belirttigi cembere iizerindeki K(4, —3) noktasindan

cizilen teget, x eksenini A ve y eksenini B noktasinda kesmektedir. IABI uzunlugu kag
birimdir?
__Px__2x2_  xA1
Y =S TRy T T 2y48 T Tya4
41 3 _
M=~ 31471773
m,.=-3 A K(4,-3) ise tedet denklemi :

r
Y=Yy = m(x-x,)
y+3 = —3(x~4)
y+3 = -3x+12

y =-3x+9 bulunur.

Ox:y=0 = -3x+9=0 = 3x=9 = x=3 = A(3,0)
Oy:x=0 = y=9 = B(0,9) olur.

Buradan 1ABI = V (3-0)2 + (0-9)° = V9+81 = V90 = 3V 10 br.. eide edilir.

BiR CEMBERE DISINDA ALINAN BiR NOKTADAN CiZiLEN TEGETLER

Orneklerle agiklayalim.

x*+y? = 10 cemberine disindaki A(4, 2) noktasindan cizilen tegetlerin denklemlerini

bulunuz.
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cOzum

ORNEK

¢cOzim

Bir cembere digindaki bir noktadan iki teget gizilebilir. ry 2
Bu tegetler sekilde gizilmig olup t, ve t, ile goste- g _ A(4,2)
LN )

Aranilan téget denklemlerine ulagsmak igcin m ve n i
bulmamiz gerekir.

rilmistir. 2 \ ty
t, ve t, nin denklemleri bigimindedir. k TS 'A4 > X

A(4, 2) noktas! y = mx+n dogrusu Uzerinde oldugun-
dan denklemi saglamalidir.

4m+n=2 olur. @
Ote yandan y = mx+n dogrusunun x2+y? = > merkezil ¢emberine tegetlik kosulu
r’(1+m%) - n?=0 idi. Buradan
10(14m?) =n? elde edili. @
@ ve @ nolu denklemlerin ortak ¢cdziiminden
4m+n =2 = n=2-4m
10(1+m2) =n? = 10+10m? = 4-16m+16m?

6m2—16m—6 =0

my=
3m2-8m-3=0 < 3 ve

m2=3
1 1 4 10
m1=—3 = n=2—4m=2—4(—3)=2+3=3

m, = 3 = n=2-4m=2-4.3=2-12=-10 bulunur.

Oyleyse aranilan teget denkiemleri y = —% X+ léq ve y=3x-10 dur.

X°+y2 =4 cemberinin 2x+3y-5 =0 dogrusuna paralel tegetlerinin denklemlerini butu-

nuz.
Aranilan teget denklemleri y =mx+n olsun

- . A 2 .
2x+3y-5 =0 dogrusunun egimi m =- B~ 3 dir.

Bulacagimiz tegetler 2x+3y-5 = 0 dogrusuna paralel olacagindan edimleri esit olmalidir.

Yani m= 2 olur. Oyleyse tedet denklemleri y = —gx +n bigimindedir.

3 3
Tegetlik kogulundan rP(14m?) —-n?= 0
4u+g)=¥
2_, 13
n“=4. 9
_2N13
n=%=3 bulunur
Oyleyse istenilen teget denklemleri
2. 13 _.2, 2V13 di
y=—gX-"3 Ve y=s-gX+ 5 ar.
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(x+1)2 + (y-2)2=9 c¢emberine digindaki A(2, 3) noktasindan cizilen tegetin denklemini

bulunuz.

cozim A(2, 3) noktasindan (x + 1)2 + (y — 2)2 = 9 gemberine ¢izilen .

tegetlerden birisi x = 2, digeri t dogrusu olup, denklemi

y =mx + ndir. A(2, 3) noktasi, teget dogrusunun iizerinde
olduguna gore, dogru denklemini saglamalidir.

Yani 2m+n =3 olur. v’ l
Ote yandan M(=1, 2) noktasimin y = mx+n dogrusuna K

uzakhgi 3 birim olmalidir.
M(-1,2), ¢=3 A mx—y+n=0 ise

l—m—
Em=2anl_ o meosni =3V m2e1 i

m2+1

2m+n =3 = n=3-2m dir. Yerine koyar, her iki yanin karesini alirsak;
l-m—2+3-2ml = 3V m24+1
(-3m+1)2 = 9(m?+1)
9m2-6m+1 = 9m>+9

-6m=8
m = 4 |
=-3 olur
4 4 8 17
m=-3 A n=3-2m = n=3—2(—3)=3+3=3 bulunur.

Oyleyse aranilan tegetin denkiemi v = —g X+ 13—7 dar.

TEGET - NORMAL - TEGETALTI - NORMALALTI UZUNLUKLARI

v y
n
~| B A
 P(xo.¥0)
0L/ AN\ A oy
S Xo H
Ltixx otYYo=r2
n:x ¥ -0 X2 4y2 = 12
*XYp—YXo= 2 00 o
XgtYo="r

Tegetin Ox eksenini kestigi nokta ile degme noktast arasindaki uzakhd: teget uzunlugu, (iAPl)
Normalin Ox eksenini kestigi nokta ile degme noktas! arasindaki uzakhg: normal uzunlugu, ( IOPI)

Baslangigtari, dedme noktasinin Ox ekseni (izerindeki dik izdisimi (H), bitimleri teget ve normalin  0x
eksenini kestigi noktalar olan (O ve A)

[HA] dogru pargasinin uzuniuguna tegetaltt uzunlugu ( IHAI)

[HO] dogru pargasinin uzunluguna ise normalalti uzunlugu (IHOI ) ad verilir.

TEGET UZUNLUGU : \

XXy + VY, = r2 teget denkleminde y=0 = XX, = r? den x = )r(_ dir.
0
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2
Yani A(;—, 0) A P(x, Y, dir. O haide
0

|API [Xo
v
_ 1Yo
|API= -
X

1aPI= Yo"l | bulunur,
Xg

TEGETALTI UZUNLUGU :

5 r2——)(2 2
IHAI = I0AI - IOHI = '~ — x, = =X _Yo
Xo Xo %o
2
Yo
IHAI = i dr.

NORMAL UZUNLUGU : O(0, 0) ve P(xo, yO) noktalar arasindaki uzaklik olup,
IOPI =1Irl dir.

NORMALALTI UZUNLUGU : [HOI = Ix,l dir.

normal ve normalalti uzunluklarini bulunuz.

x%+y? = 100 ¢emberine (izerindeki P(6, 8) noktasindan teget giziliyor. Teget, tegetalt,

e AY
cOozum i) Teget uzunlugu
t
R 810|
IAPI = X, | P(6,8)
A8 \A
ii) Teget altl uzunlugu 10 H > X
Yo _b64 32
IHAI = x| =6 = br ‘ X24y2=100
iii) Normal uzunlugu © -10
IOPI =Irl =10 br

iv) Normalaltt uzunlugu
IOHI = Ix,;l = 6 br buiunur.

BiR NOKTA iLE BiR CEMBERIN KONUMU
(x-a)% + (y-b)2 =12 ¢emberi dizlemi iki bolgeye ayirir. Bu iki béige;
i) { x y) 1 (x-a)2 + (y-b)2<r?, x,ye R } kiimesi

Yani gcemberin i¢ bdlgesi

if) { (X, y) 1 (x=a)? + (y-b)>>r*, x,ye R } kiimesi
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Yani cemberin dig bélgesidir.

A(xy, Y, noktasi ile bir gemberin birbirine gére konumu incelenirken noktanin gemberdeki gorintusu hesap-

lanir. Biz bu durumu noktanin gembere kuvveti bigiminde yorumlayacagiz. Noktanin gembere kuvvetini P ile
gbsterirsek;

. 2 2 . . . 2 2
i) AlX, Yo) noktasinin x“+y® = r? cemberine gore kuvveti: P =x +yp— r
i) Alx, Yy, noktasinin (x-a)? + (y-b)? =r* gemberine gére kuvveti : P = (x;-a)? + (y,~b)* ~ r*
2 2
iii) A{x,, ¥o) noktasinin x2+y?+Dx+Ey+F = 0 gemberine gore kuvveti : P = xp+yo+Dx,+Ey +F olacaktir.

a) P >0 ise nokta cember disinda
b) P =0 ise nokta gember lizerinde
c) P <0 ise nokta cember icerisindedir denir.

Kuvvetin a ve ¢ durumlarini geometrik olarak agiklayalim.

Aciklama a)

A noktasinin gembere olan kuvveti :
P =1ABI . IACI = IATI? = IMAI? — IMTI? = IMAI? — /2
P = (x,—a)® + (y;b)? - r* ya da
2 2
P =xq +yo + Dx, + Ey, + F oldugu goériitir.

A noktasinin gembere olan kuvveti pozitif bir degerdir ve de bu deger A dan ¢cembere ¢izilen teget pargasi
uzunlugunun karesidir.

P=IATI? = IATI=VP | olacag: agiktrr.

Aciklama b)
(x-a)2 +(y-b)2 =r2

BC

A noktasinin gembere olan kuvveti :

2 2
P =—IABI . IACI = (x;-a)° + (y;~b)* —r* =xg +yo + Dx, + Ey, + F olup P<0 dir.
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cozim A noktasindan gembere cizilen teget parga-

sinin uzuniugu IATI =6 br. ise A dis nok-

tasinin gembere
olmalidir. Yani

12 4 (-2)
1+4+p-6

A(1, -2) noktasindan x2+y2+px+3y~1 =0 ¢emberine ¢izilen teget parcasinin uzunlugu 6 bi-

rim olduguna goére p kactir?

X2 +y2+4px+3y-1=0
olan kuvveti P = 62 = 36

A(1,-2)

+1.p+3.(-2)-1=36 dan

-1=36 = p=36+2=238 bulunur.

Denklemi x2+y2+12x+my+2=0 olan cemberin B noktasindaki tegeti A(1, 3) noktasindan

gecmektedir. |ABI =6 birim ise m kactir?

cozim IABI =6 ise A nin gembere olan kuvveti 36 olacagindan

36=1+9+

3m=36-24 = 3m=12 : 6

c6zim P=12%42%-1-42

P = 1+4-1-8-15

12+3m+2 A(1.3)

m =4 bulunur.

A(1, 2) noktasinin x2+y2—x—4y—15 =0 cemberine gore kuvveti nedir?

-15

=-19 dur.

P =-19 <0 oldugundan nokta gemberin i¢ bolgesindedir.

UYARI :

cataly-b)e?

ax+by-i-c=0 *

En bityiik uzaklik : IKHI

(¢, merkez noktanin dogr

(x-a)% + (y-b)2 =12 cemberiile _d|$avbda'bir ax+by+c= 0 dogrusu véﬁidiginde, cemberin dog-
ruya en yakin noktasi, merkezinden dogruya inilen dikmenin (dik dogrunun) cemberi kestigi
noktalardan dogru yaninda bulunantP’ﬂbkt':a'"sl, en uzak noktasi ise dogru tarafinda bulunma- |
yan capin diger ug noktasi, yani K noktasidir. o '
("Dyleyse cember ile dogru arasindaki e
En kisa uzakiik : IPHI = ¢-r

=esr dir.

uya olan uiakh@indan bulunacaktir:)
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R

Megyg

(x=a)® + (y-b)2 =12 gemberi ile diginda bir v:A(xo;f'yO) 'if.adkta;s[:.}ielfildiéinde,' cemberin‘A nokta-

'sina en yakin noktasi, A ve 'merkéiden-gec}gh_‘ddgmnun':.?embéfi':i{e?stiéi,'noktaiardan A ya-

ninda bulunani, yani P noktas, en uzak noktasi ise A tarafinda bulunmayan, capin diger ug
noktasi K noktasidir. M e e
0 Yo

Oyleyse gemberle A(x,.y,) noklasi arasindaki

En kisa uzaklik : IPAl = IMA - r

En biiyiik uzakitk : IKAl = IMAl +r dir.

(IMAI, ikinokta arasindaki uzaklik formaltinden bulunacaktir)

ORNEK

IABI ka¢ birimdir?

cozum A nin gembere kuvveti : P = 25+25-10-20-4

gl

P =16 >0 oldugundan
A dis noktadir. Gemberin merkezi

2 -2
M( D E) L M. 2) ve r=\/D +E24F V4416416

w

272 2 = 2

r=3 bulunur. Cemberin A ya en uzak noktas: B, sekilde gorilen noktadir.

IMAI =V (5-1)2 + (5-2)2 =V 1649 = V25 = 5 br ise
IABI =IMAIl +r=5+3=8br bulunur.

Denklemi x%+y?>-2x—4y—4 =0 olan gemberin A(5, 5) noktasina en uzak noktasi B ise

A(5,5)

ORNEK l Denklemi (x-3)? + (y—4)*> = 1 olan gemberin, denklemi 3x—4y-13 =0 olan dogruya en
uzak noktasinin uzakhgt kag birimdir?
B
cOzum Cemberin dogruya en_uzak noktas! B olduguna gére IBHI (x-3) 2+(y-4)2= 1
uzunludu istenmekiedir. IBHI = ¢+r dir.
19-16—-131 19-291 1-20l e
l= 5 == %5 =g =4 birim ise
- 3x—-4y-13=0
IBHI = ¢4r = 4+1 = 5 birim bulunur. < H >

cOzim K nin gembere kuvveti bulunursa;

ORNEK

!

B

K(7, 2) noktasiile (x-3)2+ (y-5)> =4 g¢emberi arasindaki en kisa uzakhk kac birimdir?

P=(7-3)2+(2-5)2~4=16+9—4=21>0 oldujundan nokta " K(7.2)
cember digindadir.

K(7, 2) noktasi ile gember arasindaki en kisa uzakhk 1BKI olup, IBKI = IMKl—r dir.

IMKI =V (3-7) + (5-2) =V 16 + 9= 5 br. olacagindan
IBKI=5-2=3br bulunur.
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KUVVET EKSENI

iki cembere gére ayni kuvvette bulunan noktalarin geometrik yeridir.

Kesisen iki cemberin kuvvet ekseni, kesim noktalarindan gegen bir dogrudur. -

Digtan teget olan iki gemberin kuvvet ekseni, degme noktalarinda gemberlere tedet olan bir dogrudur.

r//) Kuvvet ekseni r
> Kuvvet ekseni

)

iki gemberin kuvvet ekseni, bu gemberierin denkiemleri arasinda x> ve y2 li terimlerin yok edilmesiyle bulu-

nur
lﬁRNEK

cozim

cozim

Denklemleri (x-3)2+y?=1 ve x?+y? = 4 olan cemberlerin kuvvet eksenlerinin denk-

lemini bulunuz.
(x—3)2+y2 =1 denklemi agilarak diizenlenirse

x2+y2—6x+8=0 }
olur.

- x2+y2—4=0

Taraf tarafa ¢ikarilirsa,

—6x+8+4 =0
-6x+12=0
6x =12

elde edili.

Denklemleri x2+y2+2x+y-5 =0 ve x2+y2+3x—(m—1 Jy+m+2 = 0 olan cemberlerin kuvvet
ekseni (3, 2) noktasindan gectigine gére m nedir?

x24+y2 +3x—(m-1)y+m+2=0
- x2 +y242x+y-5=0

Taraf tarafa gtkanlrsa,
3x—(m-1)y+m+2-2x-y+5 = 0
x—={m—1)y-y+m+7 =0 olur.
Bulunan dogru denkiemi, kuvvet ekseninin denklemidir. Kuvvet ekseni (3, 2) noktasindan
gectigine gére, nokta koordinatlar dogru denklemini saglamahdir.

3-2(m—1)-24+m+7 =0

3—2m717!+m+7=0

-m+10=0 = m =10 bulunur.
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ORNEK Denklemleri x’+y?> =5 ve x®+y’~6x+4y-13 =0 olan iki cember A ve B gibi iki nokta-

da kesistiklerine gére AB dogrusunun denklemini bulunuz.

R —> K t ekseni
CcOzZum A ve B kesim noktalarindan gegen AB dogrusu, gemberle- . r uvvet eksen!

rin kuvvet eksenidir. Yani kuvvet ekseninin denklemi is-
tenmektedir.

x2+y2—6x+4y—13=0

2 2
-~ X +y -5=0
Taraf tarafa gikarlirsa

—6x+4y—-13+5=0
—6x+4y-8=0
3x—-2y+4=0 bulunur.

tasininin baslangi¢ noktasina uzakhd kag¢ birimdir?

x2+y%+2x-3 =0 ve x°+y? =4 olan gemberlerin kuvvet ekseni zerindeki (a,\/—zg) nok-

cozuM x2+y2+2x—3=0

- X+ y2 —~4 =0 Taraf tarafa ¢ikanlrsa

2x-3+4 =0 = 2x=-1 = x=—'12; olur.

, AL] bulunur. Basglangi¢ nokta-
o . $

N =

(a,TS) noktasi x=—1§ dogrusunun (zerinde ise (—

sina uzaklig ise Vx%+y? =

B
ty = 1 br. dir.

AI—A

iKi EGRi ARASINDAKI ACI

iki egrinin kesim noktasindaki tegetleri arasindaki acgtya, bu noktadaki egriler
arasindaki a¢1 denir.

Egriler birkag noktada kesisiyorlarsa her kesim noktasindaki egriler arasindaki
aci farkli olabilir. Eger her kesim noktasindaki egriler arasindaki a¢g! o ise bu
egriler o agisi altinda kesisiyorlar denir. o =90° ise egriler dik kesisgirler.

DiK ACI ALTINDA KESIiSEN (DiK KESISEN) (;EMBERLER

A kesim noktasindan cemberlere cizilen t, ve t, tegetleri ara-

sindaki ag1 90° ise gemberler dik kesisen gemberlerdlr. Bu du-
rumda t, ve t, tegetleri cemberlerin merkezlerinden geger.

AM M, dik Gggeninde pisagor bagintist uygulanirsa
2_2, .2
IM1M2| =r°+r
(@a)? + (b-b)2 =1 + 12
a®-2aa +a?+b2-20b +bZ =% 42 (x—a)2+(y—b)2=r2 (x-a)2+(y-b'P =r?

a2+ b2 -2+ & + 0% r?=2ad +2bb’ bulunur. @
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__b __E _ 2.2 .2
a=-, , b-—2, F=za“+b"—r° ve
a'=—-DZ—, b'=—%, F'=a?+b? -2 oldugu hatirlanir ve

bu degerler @ de yerine konursa

2)-Z)al 55

DD’ EE’
2 *t 2

| DD’ +EE' =2(F+F") | dik kesisme kosulu elde edili.

=F +F den

SONUG : iki gemberin dik kesigsme kosulu :
i.

(x—a)2 +(y—b)2 = r2
= |2aa'+2bb'=c+c¢'| dir.

(x-a) +(y-b)° =r?

(c= a?+b? - A c=a?+b?r? )

ii. x®+y?+Dx+Ey+F=0

. s = [ DD'+EE'= 2(F + F') ] olur.
X" +y  +D'x+E'y+F'=0

X2+y?—4x+6y-3 =0 ve x%+y’+2x-8y+k =0 gemberlerinin dik agi altinda kesismeleri
icin k ne olmahdir?

cOzim DD’ + EE’ = 2(F+F) olmalidir.

(-4) . (2) + (6) (-8) = 2(-3+k)
—8-48=2(-3 +k)
—56 = 2(-3+k)
-3+k=-28
k=-25 bulunur.

x2 + (y-5)2 = 25 gemberinin (x-2)? +y? = r? gemberini dik kesmesi i¢in r ne oimaldir?

cOzim X+ (y-5)¥ =25 = M(0,5) A 1, =5
(x=2)° +y?=r? = M,(2,0) A r,=r1 dir.
AM,M, dik degeninde
IM,M, % = 1AM, 1Z + IAM,J? den
(0-2)2 + (502 =52 +r?
4+28=25+ r

? =4 = r=2 birim bulunur.

x2+y2—4x =0 gemberi ile y=x dogrusu arasindaki aginin él¢iisii ka¢ derecedir?
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cozum

y
x2+y2*4x =0
(x-2°-4+y?=0 y=x
s 2 P 2 A K 45°

(x—2)° + y= = 4 den gemberin merkezi (2, 0) ve o 3
yarigap! 2 dir.

. 0y 45°
Dogru ile gember 0 ve A noktalarinda kesigiyoriar. 7 2 x
Cemberin 0 ve A noktalarnindaki tegetleri ile y = x u
dogrusu arasindaki agi 45° dir.

Yani dogru ile gember 45° lik agi altinda kesigirler.

CEMBER DEMETI

B
4 x2+y2 +D, x+E,y+F, = 0
X2+y24D (x+E,y+F= 0

Denklemieri x?+y?+D x+E.y+F, =0 ve x%+y?+D_x+E y+F, =0 olan iki gemberin kesim noktalari A ve B ol-

sun. A ve B noktalarindan gegcen gemberlerin timine ¢cember demeti denir. Cember demetinin denklemi

X24y24D X+ E y+F + MxP+y*+Dx+E,y+F,) =0, Ae R dir.

ORNEK l

Denkiemleri x?+y?+2x-12=0 ve x°+y’+8x+12=0 olan gemberlerin kesim noktalari

ile (1, 2) noktasindan gegen cemberin denklemi x%+y2+Dx+F =0 ise D nedir?

Bu iki cemberin kesim noktalarindan gegen tim ¢emberlerin denklemi,
X2+y2+2x—12+A (X2 +y%+8x+12) = 0 dir.
(1, 2) noktasi gember (izerinde olduguna gdére bu denklemi saglamalidir.

1+4+2—12+A(1+4+8+12) =0
-5+250 =0

250 =5 = A=¢ bulunur. A =% degeri

U=

denklemde yerine yazilirsa
X2+y+2x-12 + % (x2+y2+8x+1 2)=0
5x2+5y2+1 0x—60+x2+y2+8x+1 2=0
6x2+6y2+18x~48 = 0
x2+y2+3x—8 =0 denklemi elde edilir.

Bu denklem x?+y?+Dx+F = 0 biciminde ifade edildiginden D =3 olur.

Denklemi, x2+y2—g X —2my+1 = 0 olan ¢ember demetinin belirttigi cemberler sabit iki

noktadan gecerler. Bu noktalarin apsisleri toplami kagtir?
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cOzum X2+y° — g x-2my +1=0 gember demetinden

m=0 = x2+y2—52—x+1=0

m=1= x2+y2~52—x—2y+1=0 elde edilir.

Bu iki gcember demetteki cemberlerden iki tanesidir ve tiim ¢gemberlerin gegctigi sabit iki nok-
tadan da gegmektedirier.

Cemberlerin gectigi sabit iki nokta A ve B ise AB dogrusu
kuvvet eksenidir.

5
X +y2 -—)-(-~2y+1:0
5
X2 + y2 X +1=0
2 Taraf tarafa gikarilirsa
-2y=0 y=0

bulunur.

Yani cember demetindeki tim ¢gemberler y = 0 dogrusu lzerindeki A ve B noktalarinda ke-
sismektedirler. Oyleyse A ve B kesim noktalarini buimak icin

X + y2 - % +1=0 gemberiile y=0 dogrusunun ortak ¢cbziimi yapiimahdir.

25X, 1=0 denklemi elde edilir.

y=0 = X >

Bu denkiemin kékleri, aranilan noktalarin (A ve B nin) apsisleridir. Apsisler toplami ise denk-
lemin k&klerinin toplami olacagindan

5
X, +X,=—-=——>——=5 bulunur.

YARIM CEMBER DENKLEMLERI

A
i) (x-a)% + (y-b)2 =12 cember denkleminden y cekilirse y y=b+/r°—(x-a) 2
(y-b)? = r? - (x-a)? /\
5 . 2 y=b
y-b=7F - (x—a)2 < . >
b\ M(@b)/
y=b ¥ Vr?— (x-a)? yarnm cember denklemleri eide edilir. = s >X
0 N y=b—r2—(x-a)2

(+) isaretlisi y = b dogrusunun ust tarafini, (-) isaretlisiise y=b
dogrusunun alt tarafint gdsterir.

i) (x-a)? + (y-b)2 = r? gember denkleminden x gekilirse
(x-a)? = 12 - (y-b)?
x-a =% 2 - (y—)?
x=a¥ V- (y—b)2 yarim ¢cember denklemieri bulunur,

(+) isaretlisi x =a dogrusunun sag tarafini, (-} isaretlisi ise
x =a dogrusunun sol tarafini gosterir.

x=—2+V4- (y+4)?> denklemi ile verilen egrinin grafigini ciziniz.

x=a+\r2—(y—b)2
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cOziMm

cOzim

ORNEK

Bu denklemde karekékii yok edersek cemberin timiiniin denklemini buluruz.

A
x+2:\}4—-(y+4)2 y

-2
2 2 ml »
(x+2)" =4—-(y+4) 0 X

(x+2)% +(y+4) = 4 ‘\\
denklemi M(-2, —4) ve yanigap: r = 2 br olan gember belirtir. M(-3.-4) -4
x =—2 + V4 — (y+4)? ise bu gemberin sag yansidir. \‘1/

X==2

y=-3-V16 — (x-1 )2 denklemi ile verilen egrinin grafigini gizerek cevresinin kag birim

oldugunu bulunuz.
y=-3-V16 - (x-1)?
y+3=—V16 - (x——1)2

(y+3)? = 16 — (x=1)? 70

L] S Y=
(x=1)2 + (y+3)2 = 16 < Y\s j y="3
denklemi M(1, —3) ve yaricap: r =4 br olan ¢gember

belirtir.

y=-3-Y16 — (x-1 )2 denklemi bu gemberin alt yansini belirtir.
r=4 = C=2nr=2n.4=8nbr. dir.

Oyleyse aranan yarim gemberin gevresi ise 4w br, bulunur.

0 € R olmak lzere x =2co0s6+5 ve y =2sin0 kosulunu saglayan (x, y) noktalarinin

geometrik yerini bulunuz.

X=2c0s0+5 = cosB:%

y =2sin8 = sind =)2/- dir.

Her iki esitlikte de, her iki yanin karesini alalim.

52
£X—45~)— = cos?0
2
);T =sin?0 olur.
+
> 2 Taraf tarafa toplarsak
—5
9-(7)‘ + y4_ = sin0 + cos?0 elde edilir.

N———
1

(x-—5)2 + y2 =4 dr.
Yani (x,y) noktalar: merkezi M(5, 0) ve yarngapi r =2 olan bir gember Gzerindedirler.

{(x, )] e R igin x=-1 + 2sino, y =-2cosa }

kiimesinin belirttigi cemberin denklemini bulunuz.
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- . . 1
COZUM x=-1+2sino. = sino= %—

y

y = —2c0s0t = COSQ = — > olur. Buradan
x+1)° .
%L = sin%a
2
% = cos’a
A Taraf tarafa toplanirsa
x+1)2 2 )
K—Z‘L + y4_ = sino + cos®a. den
~—
1

(x+1)2 + y2 =4 aranilan gember denklemi bulunmus olur.

Denklemleri (x-6) + (y—4)*> =9 ve (x+2)? + (y—10)?> = 4 olan iki gember arasindaki en

kisa uzaklik kag¢ birimdir?

cOzim (x—6)2 + (y-4)°=9 = M.(6,4) A r, =3 dir.

(x+2)% + (y-10)2 =4 = M,(-2,10) A r,=2 dir.

Ay

M2(-2,10),r€\ 10
2 B

3
4 .

K M1 6,4),(1 =3

> X
-2 5

Cemberler koordinat dizleminde gosterilmistir. Bu iki gember arasindaki en kisa uzakhk |ABI

uzunlugudur.
IABI = IM M, | — (r,+r,) dir.

IM, M, = V (-2-6)2 + (10-4)? = V64436 = 10 br oldugundan
IABI = IM1M2l —(r,+r,) =10~ (3+2) =10-5 =5 br elde edilir.

ORNEK Denklemleri (x-2)2 + y?=r? ve (x+2)? + (y-r)?> =4 olan gemberlerin farkli iki noktada
kesismeleri icin r ne olmahdir?

coOzium Cemberlerin farkli iki noktada kesigmeleri icin AM,M,
degeni olugmalidir. Yani AM.M,, Gcgeninde licgen

i

esitsizligi saglanmahdir.
Ir=2l <IMM, I <r+2 dir.
r+2 > IM1M2l den

2> v (2+2)2 + (0—r)2
r+2> V16 +r2

rPrdr+d > 16+
4r>12

r >3 bulunur.

(X—2)‘2 +y2=r2 (x+2)2 +(S/ —ry2=4
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coOzim

cOzim

ORNEK

¢ozim

il

Denklemleri (x-1)? + (y—1)> =r? ve (x-7) + (y+7)? = 36 olan gemberler digtan teget ol-

duguna gore, r kag birimdir?

Cemberlerin distan teget olmalan igin merkezleri ara-

sindaki uzakhgin yangaplan toplamina esit olmas: ge-

rekir.
IM1 M2| =r+6 2\A 2
(x-1) 2 +{y~1 ):r2 (x=7) “+(y+7)<=36

V(1-7)% + (147)? = r+6

36464 =r+6 = r+6 =10 = r=4br. olur.

Denklemleri (x-1)? + (y=3)? = 25 ve (x-5)2 + y? = 4 olan gemberlerin dis ortak teget

pargasinin uzunlugu kag¢ birimdir?

(=12 +(y-3)2=25 =M, (1,3) A T =5
(x5 +y’=4 = My5,0) A r,=2 dir.

(x=1)? + (y-3)? = 25 gemberinin x-eksenini 1{ y
kestigi noktalar bulunursa; (x—1)2+(y-3)2=25

y=0 = (x~1)2+(0-3)2=25 AN
(x=1)?> = 25-9 = 16 dan 3
M4

x-1=4 v x-1=-4

N\ 5
x=5 v x=-3 olur. (—3,0)\ 1 ,
Yani (-3, 0) A (5, 0) noktalan elde edilir.

Cemberler koordinat diizleminde gésteril-
mistir. Ortak disteget pargasinin uzunlugu
tABI uzunlugudur.

IABI = 1KM,| dir.

MM, =V (1-5)2 + (3-0)> = V16 + 9= 5 br dir.
KM1M2 dik Gggeninde pisagor uygulanirsa
IKM_J? = 1ABI? = IM, M, — IKM, % olur. Buradan
IABI? =52 -32=25-9=16 = IABI=4br. elde edilir.

Denklemleri (x-a)?+ (y-1)2=49 ve (x-1)? + (y+3)? = 4 olan gcemberler icten teget ise
a ne olabilir?
(x-a)® +(y-1)°=49 = M,(a, 1) A r,=7 ‘
(x=1)?+ (y+3)° =4 = M,(1,-3) A r,=2 dir. W T
M, ve M, merkezli iki cember icten teget iseler merkezler arasi uzaklik
yangaplar farkina esittir.

MM, =r-r,
(@12 +(143)?=7-2=5
(a-1)+16=5 = (a-1)2+16=25 = (a-1)>=9

= a-1=3 v a-1=-3 olur. Buradan a=4 v a=-2 bulunur.
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ORNEK

cozim

gl

ORNEK

cozim

g0

ORNEK

¢cOzim

g0

x2+y2 <9 - .
esitsizlik sistemini koordinat diizleminde gésteriniz.
2x+y > 1

x2+y2 <9 esitsizligi, merkezi baglangi¢ noktasi ve yarigap uzunlugu 3 birim olan gember ve i¢
bdlgesini belirtir.

2x+y =1 dogrusunda x=0 = y=1 ve
y=0 = x =% olacagindan dogru A(0, 1) ve
B(% , 0) noktalarindan geger.

2x+y > 1 esitsizligi 2x+y =1 dogrusu ve st
bolgesinde saglanir.

x’+y2<9 S ,
Yani esitsizlik sistemi koordinat
2x+y 21

dizieminde koyu taral boéigedir.

x%+y?-4x <0

Yandaki sekle gore 2
y < =X“+2x

} esitsizlik sistemini

saglayan (x, y) ikililerine karsilik gelen noktalardan biri'
hangisidir?

x?+y?-4x <0 esitsizligi cember ve ig bolgesini verir.

y < —x%+2x_esitsizligi ise parabol ve ic bdlgesinde dogrulanir.
Ciinkdi (1, 0) noktasi
0<-1+2 = 0«1

oldugundan esitsizligi saglar.

x2+y2~4x <0

Oyleyse »

y < —x

} esitsizligini saglayan nokta E nok-
+2X

tasidir.

Koordinat eksenlerine A ve B noktalarinda teget olan

cember ile, denklemi x-y =5 olan AB dogrusunun
olusturdugu taralr bolgenin alani kag birimkaredir?

y=x-5de x=0 = y=-5 ve

y=0 = x=5 olur.

Cember her iki eksene de teget ise OACB kare ve r=5
dir.

Tarah alan dértte bir daire alanindan ACB ikizkenar dik
Gggeninin alaninin gikarimina esittir.

2n 55 251-50 25(n-2) ,
TA = 2 —_ > = 2 = 4 br< dir.
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(1, 2) noktasindan gec¢en bir dogru, denklemi (x—1)2 + (y+:2)2 =25 olan ¢emberi A ve

B noktalarinda kesiyor. 1ABI en kii¢iik ise AB nin denklemi nedir?

coOzUMm (x=1)% + (y+2)2=25 = M(1,-2) A r=5 dir.

(1, 2) noktasinin gembere kuvveti Ay

A B
P = (1-1)2 + (2+2)2 - 25 7] z RN y=2
P =16 — 25 = -9 < 0 oldugundan nokta gcemberin i¢ bélge- 7 ] > X
sindedir. k---‘;M(LQ)

x=1

Bir gcemberin i¢ bélgesinde alinacak olan bir noktadan ¢izi-
lebilecek en kisa kirig, bu noktadan gecen g¢apa bu noktada

dik olan kiristir. Oyleyse IABI nin en kiigiik olmasi igin mer-
kezden gecen x =1 dogrusuna (1, 2) noktasinda dik olan y = 2 dogrusu lzerinde bulun-
malidir.

Yani AB nin denklemi y =2 dir.

nedir?

x2+y? = 64 cemberi icindeki P(2, -3) noktasini orta nokta kabul eden kirigin denklemi

cOzim Bir kirisin orta dikmesi daima merkezden gececeginden

[AB] kiriginin orta dikmesi, yani OP dogrusu, O{0, 0) A
merkezinden geger. -8 o\ 2 X

8
Y=Yy -3-0 3 B
m,=—"——=>-—"~=—5 ve OPL AB 37 PR.-3)
oP X, = X, 2-0 2 B =
oldugundan
2
mOP.mAB=—1 den mAB=§ bulunur.

Oyleyse AB nin denklemi :
P(2,-3) A m _2

AB T 3
y+3 = % (x—2)
3y+9 =2x-4

2x-3y-13 =0 elde edilir.

ORNEK A(6, -4), B(-2, 2) noktalan veriliyor. [KA] .L [KB] kosulunu saglayan noktalarin geomet-

rik yerinin denklemi nedir?

cOziM Aranilan geometrik yere ait noktalarin kiimesi K(x, y) olsun.

[KA] L [KB] = m,, .M, =~1 olmalidir.
y+4 y-2
X6 x+2 7

(x=6) (x+2) = —(y+4) (y-2)
X°—4x~12 = —(y2+2y—8)

X2—4x—1 2+y?42y-8 = 0

X2+y’—4x+2y—20 = 0 elde edilir.
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ORNEK

o ]

ORNEK

cozim

gl

x%+y?-4x—10y-140 = 0 cemberinin 24 birim uzunlugundaki kiriglerinin orta noktalarinin

geometrik yeri nedir?

X2+y?—4x—10y-140 = 0

M(~§D,—§) = M(2, 5) ve yancap

r_\/D2+E2—4F _V16+100+560 V676 26
- 2 - 2 -2 T2
Sekildeki [AB], [CD], [EF] ... kiriglerinin uzunluk-
lart 24 birim olup, orta noktalar gorililecegi tizere
M(2, 5) merkezli yeni bir gemberin (zerindedirler.
Yeni cemberin yaricapt MKC dik tcgeninden
r =5 bulunacagindan aranan geometrik yer bir
cember olup merkezi M(2, 5) ve yangapt r=5

=13 olur.

den denklemi

(x=2) + (y=5)% = 25 olur. Diizenlenirse;

X2+y°—4x—10y+4 =0 elde edilir.

y = —-x+1, 2x+3y-6 = 0 dogrulariyla 0x ekseninin olusturdugu {icgenin ¢evrel cembe-

rinin denklemini bulunuz.

y=-x+1 de
X=0=y=1Ay=0= x=1
2x+3y-6=0 da

X=0=y=2 A y=0= x=3 olur.
Ortak ¢6ziimden

2X+ 3(—x+1)-6=0

2x-3x+3-6=0

X =-3 Ay=3+1=4

A(=3, 4) bulunur.

Aranilan gember x®+y>+Dx+Ey+F = 0 ise

AeC = 0+16-3D+4E+F =0
3D4E-F=25 O®

BeC = 14D+F=0 @

2x+3y-6=0

y=—X+1

CeC = 943D+F=0 @ bulunur. ©, @ ve @ denklemleri ¢ozllirse D =—4,

E=-10 ve F=3 elde edilir.

Yani gemberin denklemi
x2+y?—4x-10y+3 =0 ya da
(x—2)%2 -4 +(y-5)2—25+3=0 dan
(x—2)2 + (y—5)2 =26 bulunacaktr.
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COZUMLU TEST -1

1. Merkezi (-2, 1) olan ve P(3, 4) noktasindan
gecen cemberin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) (x-2)% + (y+1)2 =34
B) (x-2)% + (y-1)>=34

C) (x+2)2+ (y-1)2 =34
D) (x+2)? + (y-1)? =25
E) (x+2)%2+(y-1)2=16
¢cOzim
M(-2, 1) merkezli gem- P(3,4)
ber P(3, 4) noktasindan
gegctigine gbre, cemberin
yarigapi r = IMPI dir.
r=IMPI =V (-2 - 32 + (1-4)2=V 25 + 9
r="Y34 br dir.
O halde gemberin denklemi (x+2) + (y—1)2=34
dir.
YANIT"C"
2. Merkezi M(-1, 3) olan ¢ember 5x+12y—-4 =0
dogrusuna tegettir. Cemberin yaricap: kag br
dir?
17 23 27
A) 1 B) 13 C) 2 D) 13 ) 13
cozim
. d T  5x+12y-4=0
Tegetin deg- < >
me noktas1 T
olsun.
d L [MT] ola-
cagindan

¢emberin yarigapt r = IMTI dir. Yani M(-1, 3)
noktasinin 5x+12y~4 = 0 dogrusuna uzakhgy
cemberin yaricapidir.

FZ IMTI = 1-5+36—4| _ 136 — 9l
Vs2+122 169
27
r=13 br. bulunur.

YANIT "E"

ZAFER YAYINLARI

3. A(12, 0) ve B(0, 16) noktalarindan ve ori-

jinden gecen ¢cemberin denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A) (x- 8) +(y—6) =100
B) (+) +(y-8)2=100
C) x? y =100

D) (x—6)% + (y—8)>=100
E) (x-6)2 + (y-8)° = 400

cOzim

Capi géren gember
agl 90° olacagin-
dan [AB] cap olur.
[AB] nin orta nok-
tasi merkez olaca-
gindan; 0

A(12,0)

12+0 0+16

M( 5 ' o } = M(6, 8) bulunur.

IABI = 2r dir. OAB dik tiggeninde Pisagor teo-

reminden
IABI = 2r = 20 br bulunur. Yani r = 10 br dir.
Cemberin denklemi ise;

(x-6)2 + (y—8)° = 100 dr.
YANIT " D"

4.  (n+3)x% + Y% — 4y + (M=2)xy + (M-n)x —8 =0

denklemi bir cember belirttigine goére, bu cem-
berin yari¢api kac br dir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E)5
¢cOzum
n+3=1 ve m-2=0 olmahdir.
n=-2 ve m=2 bulunur.
O halde gember denklemi;
x> +y?+4x—4y—8=0 olur.
2 2 _ 4
Yargapt ise r = 47+ (_42) 4.(8)
r =—264 =4br. olur.
YANIT "D"
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2x% + 2y? —8mx + 6my + 2=0 denklemi bir
cember belirtmektedir. m € Z* olmak {izere
m nin en kiigiik degeri i¢cin c¢emberin
yaricapt ka¢ br dir?

\/;

2 2
D) 2

cozim

x2 ve y? nin katsayilar birbirine esit ve +1

olmalidir. O halde énce denklemin her iki yani-
ni 2 ile bélelim.

x2+y?—4mx +3my+1=0 olur.
X% + y2 + Dx + Ey + F =0 denkleminin bir cem-
ber belirtmesi igin

A=D?+E2-4F>0 olmaldr.

Oyleyse;
D=-4m 46m?+9m?-4>0
E =3m s
F=1 25m=>4
2 4 2
m°>5g = iml > 5 olmaldir.
; " N 2 2 .
m € Z7 oldugundan m >5 olur. m >g esit-

sizligini saglayan en kigiik m € Z* ise 1 dir.
m=1 ise denklem,
x2+y2—4x+3y+1=0 olur.

Cemberin yarigapi ise

VD2+E2-4F V16+9-4
= 2 = 2

Va1
2

r= br bulunur.

YANIT "A"

x—eKksenini -4 ve 2, y-ekseniniise 4 ve -2
de kesen cemberin merkezi (Im-1)x +y =3
dogrusu {izerinde ise m kagtir?

A)-2 By-1 CO D1 E2

ZAFER YAYINLARI

N

Cemberin

merkezi M olsun.

[MH] L [AB] ve

[MH] L [CD]

¢gizelim. X
IAHI = IBHI ve

ICKI = IDKI olur.

H noktasi A ile B nin orta noktasi oldugundan
H(-1, 0) ve K noktasi C ile D nin orta noktasi
oldugundan K(1, 0) bulunur. O halde gemberin
merkezi M(—1, 1) dir. M(-1, 1) noktasi
(m—1)x+y = 3 dogrusu GOzerinde oldugundan
denklemi sadlar.

(m-1) . (-1)+1=3

-m+1+1=3 = m=-1 bulunur.

' YANIT "B"

X2 + y2 +mx +4y +5=0 denklemi bir nokta
belitmektedir. Merkezi M(m, m) olan ve ori-
jinden gegcen ¢cemberierden birinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) (x-2)2 + (y+2)° = 4
B) x-2)%+ (y-2)°=4
C) (x+2)2 + (y-|-2)2 =8
D) (x—2)° + {y+2)°=8
E) (x+2)2 + (y+2)2 =4

cozim

xZ +y? + mX + 4y + 5= 0 gemberinin bir nokta
belitmesi igin
A=D?+E2-4F =0 olmaldir.
A=m2+16—20=0 = m=%2 bulunur.
O halde M,(-2,-2) veya M,(2, 2) dir.
Bu ¢emberler orijinden gegtigine gobre,
r=1OMi = V4 +4=2V2br. di.
Cemberlerin denklemleri ise;
(x+2)2 + (y+2)2 =8 veya

(x-2)% + (y-2)>=8 dir.
YANIT"C"



‘Cemberin Analitik incelenmesi

(Bblim—2)

147

8.

Sekildeki cember eksenlere A ve B noktala-
rinda, 3x+4y-24 = 0 dogrusuna ise T nokta-
sinda tegettir. Bu cemberin yarigap: kag bi-
rimdir?

E) 5

P(8,0)
X

3x + 4y —-24 =0 dogrusunda
y=0 = x=8 = P{8,0) ve
x=0 = y=6= K(0, 6)
I0Bl=r = IBKI=ITKI=6—-r

bulunur.

A
OKP de pisagordan
IPKI =10 bulunur.

IPTI=IPAI = 10+6-r=8+r

= r=4 bulunur.
YANIT"D"

Merkezi y = x dogrusu lizerinde olan ve
A(5, 0), B(0, -3) noktalarindan gegen ¢gem-
berin denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) x2+y?-2x-2y—-15=0
B) xX*+y?—-2x—2y-8=0
+y?-x-y-5=0

+y2+2x+2y~15=0
X +y2+2x+2y—8=0

OO0

X2
X2
2

)
)
)

m

ZAFER YAYINLARI

cozim

-—d
e

Cemberin merkezi M(a, b) ve yarigap) r ise
¢ember A ve B noktalanindan gegtidi igin bu
noktalar (x-a)? + (y-b)? = r? denklemini saglar.
A(5,0) = (5-a)2 + (0-b)% =12
B(0, -3) = (0-a)® + (-3-b)2 =r? olur.

gemberin merkezi y = x dogrusu (zerinde
oldudu igin M(a, b) y =x dogrusunu sagiar.

Yani a=b dir. Yukandaki denklemlerden ¢6-
zim yapilirsa
(5-a)® + a® = a% + (-3-a)?
25-10a+a’=9+6a+a’
-16a=-16 = a=b=1 olur.

O halde = (5-a)® + b2

?=16+1=17 = r="17br. olur.
Cember denklemi ise;

(x-1)% + (y-1)2 =17 veya
X2 +y?—2x-2y-15=0 olur.
YANIT "A"

x? +y? + (a+1)x + (b-1)y + 16 =0 gemberi
eksenlere tedget ise a +b kactir?

A) 2 B)-1 CO0 D1 E)2

cozim

Cemberin Ox ve Oy eksenine teget olabilmesi
icin merkezi y = x veya y =—x dogrusu Gze-
rinde bulunmalidir. Yani

D E
I—21=I*2I=rolmahdlr.
_VD?+E?-4F . D®_,
r= > ise  ,~=r" den
D? D?+E?2-4F

= E2=4F veya

_ D?=4F olmaldir.

E?=4F = (b-1)%=4.16 = Ib-11=8
b=9veya b=-7 dir.

D?=4F = (a+1)?=4.16 = la+11=8

a=7 veya a=-9 dur.

4 4

O haide ;

a=7 ise b=-7 veya

a=-9 ise b=9 oimalidr.

a+h=7-7=-9+ 9 =0 bulunur.
YANIT"C"
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11. x=3, x=7 dogrularina teget, merkezi
y = 3x--5 dogrusu lizerinde bulunan ¢embe-
rin denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) (x 10) +(y—5F._4
B) (x- ) +(y-5)°=2
C) (x-5)%+(y-5)°=4
D) (x=5)° + (y-10)2=2
E) (x-5)°+ (y-10)>=4

l\y

-5 X=3

/ x=7

Cember x=3 ve x =7 dogrularina teget ol-
dugundan 2r=7-3 = r=2br olur.

Merkezin apsisi ise a = 3—;—7= 5 dir.

M(5, b) noktasi y =3x-5 dogrusu (izerinde ol-
dugundan

b=35-5 = b=10 bulunur.
O halde M(5, 10) ve r=2 dir.
Cemberin denklemi ise
(x=5)% + (y—=10)> =4 olur.
YANIT "E"

12, X2+y?-mx+2y+1=0 ve
x2+y%—4x+(m-1)y =0
cemberierinin dik kesigmesi icin m ne oi-
mahdir?

1
A) -3

coziMm

Dik kesisme kosulu
DD’ + EE' = 2. (F + F') idi. O halde

(~=m).(4)+2.(m-1)=2.(1+0)
dm+2m-2=2

B)yO C) D)% E) 1

W)

6m=4 = m=; bulunur.

winN

YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

13. x%+ y2 =16 ¢emberine A(6, -2) ve B(6, 2)
noktalarindan cizilen tegetler arasindaki dar
acinin tanjant: agsagidakilerden hangisidir?

cozim

X2 + y2 = 16 merkezil gember oldugundan bu
¢emberin Gzerindeki (xo, yo) noktasindan cizi-

len tegetin denklemi xx, +yy, =r° idi.

(6\2)

TB nin denklemi 6x +2y=16 = m, =-3
TA min denklemi 6x —2y =16 = m, =3 olur.

iki dogru arasindaki aginin tanjanti ;

m, —-m 5
Tano =15 m,.m, oldugundan
T _ﬁ_ﬁ_g |
AN =14(3).3"-8~4 U
YANIT"C"

14. x*+ y2 +4x + my + 4 =0 gemberinin Oy ek-
senine teget olmasi icin m ne olmahdir?

A) ¥4 B) 75

cozim

Cember Oy eksenine teget ise (g Y =F ol

C)¥% D)3 E) 8

malidir.
E=m} myo_
-4 (2=
2
m
4=
me=16 = m=%4

YANIT"A"
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15.

y =2x dogrusunun x> +y?—2x-4y=0
cemberinden ayirdig: kirigin uzunlugu kag¢
br dir?

A) 2V3

D) 5

8) 2V5

E) 6

c) 3V2

cozim

16.

y =2x dogrusu ile X?+y2—2x—4y=0
cemberinin ortak ¢cozimini yaparsak, kirigin
ug noktalarinin koordinatlari bulunur.

A B o

X2+ (2x)° —2x — 4.(2x) =0
X2 +4x% —2x-8x =0
5% -~ 10x =0
5x(x-2) =0
X, =0 ve x,=2 bulunur.
y,=0vey,=4
A(0, 0) ve B(2,4) ise

1ABI = V (0-2)2 + (0-4)2 = V20 = 2\5 br olur.

YANIT "B"

Ay

307

>

0 A(6V3, 0)

A
Sekilde m(yOB) = 30° dir. M merkezli
cember OB ve Ox dogrularina A ve B nok-

talarinda tegettir. A(6V3, 0) ise cemberin
denk-lemi agagidakilerden hangisidir?

A) (x—6V3)2+(y-2V3)2=18
B) (x—6V3)2+(y—6)2=18
C) x—62+(y-6V3)2=18
D) (x—6V3)2+(y—6)2=36
E) (x—6)2+(y—~6V3)2=36

ZAFER YAYINLARI

cozum

—h
N

OB ve OA gembere teget oldugundan
I0BI = 10AI = 6V3 dir.

A
OM, AOB nin agiortayidir.

A A
m{AOM) = m(BOM) = 30° olur. O halde

A(A)M dik Gggeninde

IOAl = 6V3 = IMAI = 6 dir. (30°, 60°, 90° iig-
geni) IMAI= 6 br. Uzunlugu aym zamanda
¢emberin yarigapt ve merkezinin ordinatidir. O
halde merkez M(6V3, 6) ve r=6 dir. Cembe-
rin denklemi ise;

(x-6V3)2 + (y-6)2 =36 dr.
YANIT "D"

o

(=)

Sekilde M(2, 0) merkezli gember AB dogru-
suna T noktasinda tegettir.

\[—

A4, 0) ve B(0,4—3-§)

ise c¢emberin

yarigapi kag br. dir?

A)% B)% )1 DV3 E)2
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A
OAB licgeninde |OAl=4brve IOBl =——br

ise |ABI =§\/j br. olur.

3 (30°, 60°, 90° G¢geni)

A Fay
O halde m(OAB) = 30° ve m(OBA) = 60° olur.
[MT] L [AB] ¢izelim. IMTI =r br. dir.

M(2, 0) ise IOMI =2br ve
IMAI = 2 br. dir.

TMA dik Gggeninde hipoteniis 2 br ise 30° lik
acinin kargisindaki kenar IMTI =1 br dir.
YANIT "C"

18. Denklemleri (x-3)%+y?=1r? ve
x2 + (y—4)? = 9 olan iki cemberin birbirini dik
kesmesi icin r ne olmalidir?

C)3 D4 ES5

AN
\*/

R
M, (3, 0) ve M2(0, 4) merkezli gemberler dik
kesigiyorlarsa [M,P] L [M,P] olmalidir.

A
PM .M, dik dggeninde;
IPM1| =rbr, IPM,I=3br ve
IM M, =V3%+4%2=5br dir.
O halde IM1PI =4 br. bulunur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

19. x2+y?—4x-2y+1=0 ile
x2+y? +2x + 6y +1=0 cemberi igin
asagidakilerden hangisi séylenebilir?

A) Distan tegettirler.
B) icten tegettirler.
C) Dik kesisirler.
D) Aynktirlar.

E) Kesismezler.

X 4yP-dx-2y+1=0 = M,(2,1) ve

_N16+4+4
=T
x2+y2+2x+6y+1 =0 = M2(—1,—3) ve
V44+36-4 .
=" 5 = 3 dir.
Merkezler arast uzaklik;

IM M, = V(2412 + (143)2=5 ve

ry+r,=2+3=5 oldugundan

Iki cember distan tegettirler.

=2 dir.

YANIT"A"

N
e

2x* +2y2 - 3x—4y-4=0 cemberi ile
3x? +3y>-8x —y + 4 =0 cemberinin kesim
noktalarindan ve orijinden gecen ¢cemberin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) x> +y>—11x+5y=0
B) 5x2+5y2—11x+5y=0
C) 5x2+5y°+11x -5y =0
D) x*+y?>~11x—5y=0
E) 5x%+5y°—11x— 5y =0

cozim

iki cember kesisiyorsa, cember demeti olugtu-

rurlar. O halde

2x2+2y2-3x—4y—4+A.(3x2+3y°—8x—y+4) = 0 dir.

Aranilan gember orijinden gectigine gére

0O(0, 0} noktasi denklemi sadlar.

0+40-0-0-4+A.(0+0-0~-0+4)=0
—4+A:4=0ise A=1 olur.

A =1 yerine yazilirsa;
2x%+2y2-3x—4y—4+1.(3x%+3y*—8x—y+4) = 0

5x2+5y?>~11x-5y =0 bulunur.
YANIT "E"
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21.

x° +y? + 6x — 8y +15 = 0 gcemberine {izerin-
deki (-2, 1) noktasindan cizilen tegetin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) x—3y—-6=0
C) x+3y+6=0
E) x—-3y-5=0

B) x-3y+5=0
D) x+3y+5=0

cOzim

22,

X% + y2 +Dx+ Ey+C=0 c¢emberine Gzerin-
deki (x,, y,) noktasindan gizilen tegetin denk-
lemi;

D E
xx0+yy0+§.(x+x0)+§.(y+yo)+F=0

oldugundan; ¢gember denklemi

x? +y? +6x -8y +15=0 ve nokta (-2, 1)
ise teget denklemi;

22X +y+3. (x2)—-4.(y+1)+15=0
2X+Yy+3x-6-4y—-4+2=0

x—3y+5=0 bulunur.
YANIT "B"

x> +y?=9 gemberi (x-m)?+y?=25 gcembe-
rine icten teget olduguna gére, m nin pozi-
tif degeri asagidakilerden hangisidir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5

cOzim

x?+y?=9 gemberinin merkezi M,(0,0) ve
yargapi r, =3 tir.

(x-m)? +y? =25 gemberinin merkezi M,(m,0)

ve yarigapl r, =5 tir.

T

IM1 - le =15 -3l =2 br. oimahdir.

IMM,) =V (0-m)% + 002 =VmZ=m olur.

(m>0)
m=| M1 - M2 | =2 br. bulunur.

YANIT"B"

ZAFER YAYINLARI

23.

X2 + y2 =25 g¢emberi veriliyor.

0(0, 0) ve A(m, n) olmak iizere, [OA] dogru
parcasinin orta noktasi, cemberin i¢ bélge-
sinde ise asagidakilerden hangisi dogru-
dur?

A) m?+n?<50 B) m?+n®>25

C) m?+n?>100 D) m?+n?<25

E) m?+n<100

)
>

m
2’2

(=]

[OA] nin orta noktasi B ( ) olsun.

x> +y? < 5 esitsizligi, gemberin i¢ bélgesini ta-

nimladiindan, B (%], g) noktasi bu esitsizli-
gi saglar. O halde;
mo N
()7 +(5)2<25
2 .2
m7+%< 25 = m?+n<100 bulunur.

YANIT "E"

(x=2)2 + (y+5)° = 16 g¢emberi lizerinde bulu-
nan A(x, y) noktalar igin, agagidakilerden
hangisi dogrudur?

A) x =2-4cosa
y = 5—4sina

B) x =2+16cosa
y = 5+16cosa

C) x =2+4cosa
y =-5+4sino.

D) x=2+4cosa
y = ~5+4coso.

E) x =4+2coso
y = -5-2sina

(x-2)% + (y+5)2 =16 c¢emberinin merkezi
M(a, b) = (2, -5) ve vyangap! r=4 dir.
Parametrik gember denklemine gore ;

X =a+rcosa = X=2+4cosa

y=b +rsine = y=-5+4sina olur.
YANIT"C"
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25. X2+ y2 =2
x2+y2—4x—6=0 ve
x° +y2+6y—8=0 gemberlerinin kuvvet
merkezi agagidakilerden hangisidir?
A) (-1,1) B) (-1,0) C) (1,0)
D) (1,-1) E) (-1,-1)

cozim

Uc gemberin ikiser ikiser kuvvet eksenlerinin

kesim noktasl, ti¢ cemberin kuvvet merkezidir.
sisteminden

X2+y2=2} 2=4x+6= x=-1

x24+y2—4x-6=0 =D = X=-
bulunur.

Buna gdre, bu iki gemberin kuvvet ekseni x=—1

dogrusudur. .

W2 4 yg =9 leterglnde; 1
2,2 _a_ =D0by+o=y=

X4y +6y-8=0 bulunur.

Buna gore, bu iki gemberin kuvvet ekseniy = 1
dogrusudur. x = -1 ve y =1 dogrularinin ke-
sim noktas (-1, 1) de bu li¢ gemberin kuvvet

merkezidir.
YANIT"A"

26. (x-1)2+(y+3)2=9 cemberi ile ayni merkezli
olan ve 3x + 4y + 19 = 0 dogrusuna teget
olan ¢cemberin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

) (x=1) + (y+3)2 = 1
) (x=1)2 + (y+3)2 =2
C) (x=1)%+ (y+3)°=3
) (x=1)%+ (y+3)° = 4
) (x=1)2+(y+3)° =5

cozim

x-1)2 + (y+3)2=9 = M(1,-8) dir.
M(1, —3) noktasinin
3x+4y+19 = 0 dogrusuna
olan uzaklig:, aranilan
cemberin yaricapini verir.

r__|3—12+19I O,
V9 +16
] =‘15_0=2 br dir. 3x+4y+19=0

O halde merkezi M(1, -3) ve vyarigapir =2
olan ¢emberin denklemi
(x~1 )2 + (y+3)2 =4 olur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

27. X2+ y2 — 8x — 6y — 15 =0 c¢emberi Gzerindeki
bir nokta A(-2, 1) noktasidir. Bu noktadan
gecen capin diger ucundan gembere gizilen
tegetin denkilemi asagidakilerden hangisi-
dir?

A) 3x+y-35=0

C) 3x-y-25=0
E) 3x-y+20=0

cozim

x2+y2—8x—6y—15=0
ise M(4, 3) dur.

B) 3x+y-37=0
D) 3x-y+35=0

A noktasinin M noktasina
gore simetrigi B noktasi
olacagindan

A(Z
A2, 1) —ME8) , B0 442 23-1)

B(10, 5) bulunur. O halde gembere B(10, 5)
noktasindan cizilen tegetin denklemi,

E
2

D
xx0+yy0+5(x+x0)+ (y+y0)+F=O dan

10x + 5y —40-4x-15-3y-15=0

3x+y—-35=0 bulunur.
YANIT"A"

28. Sekilde IABI=2IPAl dir. £ A
P(2, 1) ve gemberin
denklemi
x2+y2+2x—6y+6=0
ise |ABI kag birimdir?

B

A) 2v2 B) 2V3 C) 3
D) 4 E) 3V2
IPAI=a = IABI=2a d.
IPAI.IPBI=2°+12+4-6+6
a.3a=9

a®=3 = a=V3
IABI = 2a = 2\'3 br dir.

YANIT"B"
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COZUMLU TEST - 2

x?+y?—4y =0 g¢emberi ve iizerinde A(\/—:;, 3)
noktasi veriliyor. Bu noktadan gec¢en capin
oteki u¢ noktasinin koordinatlari nedir?

A) (V3,2)  B) (V3 1)

C) (-V3,0)
D) (V3, 1) E) (V3,2

AW3, 3
Cemberin merkezi M(0, 2) 3.9

ve A dan gegen capin di-
ger ug noktast A'(x,, y,)
olsun.

[AA"] capinin orta noktasi
M(0, 2) oldugundan

x1+\[§
=0 = X, ==-N3 ve

2 1
y1+3

2
O halde A’(~V3, 1) bulunur.

A (xyyq)

=2 = y, =1 olur.

YANIT "B"

A(3, 0) ve B(-2, 0) noktalan veriliyor.
IPAl 2
IPBt ~ 3
nin denklemi asagidakilerden hangisidir?

olan P noktalarinin geometrik yeri-

A) x®+y?-12x-13=0
B) *+y°—7Xx+6=0
C) x>+y?>—7x-6=0
D) x°+y?+14x+13=0
E) x*+y?—14x+13=0

cOzim

P(x, y) olsun.

IPAL_(x-3)+y* 2
P8I ‘(x+2)2 +y2 3

x2—6x+9+y> 4

X“+4x+4+y=" 9

9x? — 54x + 81 + 9y? = 4x? + 16X + 16 + 4y?

5x% + 5y% — 70x + 65 = 0 ise geometrik yer

X2 + y2 —14x + 13 = 0 ¢emberi elde edilir.
YANIT"E"

olur.

ZAFER YAYINLARI

A(-3, 0) ve B(3, 0) noktalar veriliyor. [AB]
dogru parcasini 90° lik aci ile géren nokta-
larin geometrik yerinin denklemi asagidaki-
lerden hangisidir?

cozim

A) X2 +ry?=1 B) x*+y?=4
C) *+y?=9 D) x° +y?=16
E) x2+y2=25
Ay
P(x.y)
3

ABON 3 /o0 3 B@30f

w

P{xy

Bir dik G¢ggende hipotenise ait kenarortay: hi-
poteniisiin yarisina esit olacagindan

IOPI = 10Al = 10BI veya
V(0% + (y-0)2 = V9
Vi +y2=V9 = x2+y2=9 bulunur.

O halde, sorulan geometrik yer x> +y®>=9
¢emberidir.
YANIT"C"

Merkezi M(2, 3) ve vyarnigapi r = 4 br olan
cembere distan teget olan 2 br yarigaph
cemberlerin merkezlerinin geometrik yerinin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) (x-2)% + (y=3)° =25
B) (x-2)%+ (y—3)° =36
C) (x-2)2 + (y=3)° =49
D) (x+2)% + (y-3)° =25
E) (x+2)° + (y+3)2=36
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Geometrik yere ait olan P(x, y) noktasinin
M(2, 3) noktasina olan uzakhklar
IMPl =4 +2=6br dir.
IMPI =6 = V(x=2)%+ (y-3)°=6

(x-2)% + (y-3)> =36

cemberi aranilan geometrik yerdir.
’ YANIT "B"

5. X2 + y2 = 13 c¢emberi disinda P(5, 1) noktasi
aliniyor. P den gecen herhangi bir kesen bu
cemberi A ve B'de kestigine gore IPAI . IPBI
carpimi kactir?

A7 B9

cOzim
Ay

e
\

C)12 D)13 FE) 17

x24+y?=13

P noktasinin gembere gére kuvveti ;
IPTI? = IPAI . IPBI dir.
IPTI? =52 +12-13 =13 bulunur.

IPAI . IPBI = IPTI? = 13 elde edilir.
YANIT "D"

6. X2 + y2 =25 gemberine disindaki P(8, 6) nok-

tasindan gizilen tegetler arasindaki agi kag
derecedir?
A) 15 B) 30 C)45 D)eo E)75

ZAFER YAYINLARI

N

cozim

IOP1 =V 8% +62=10br ve

10T ,1=10T,l =5 br dir.

A
m(T,PO) = a olsun. T,PO dik Gggeninde
IT,Ol =5 br ve IOPI=10br oldugundan
o =30° dir.
A
m(T1PT2) =20.=60° bulunur.
YANIT "D"

X2+ y2 —-2mx + 6y — 11 =0 ¢emberlerinin
baslangi¢ noktasina olan uzakhgi 5 br oldudu-
na gbre, bu ¢cemberlerin merkezler arast
uzakligr kag br dir?

A) 6

cozim

x2+y2—2mx+6y—'11 =0

B)7 C)8 D)9 E)10

denkleminde merkezin koordinatlari M(m, —-3)
dir. M(m, —=3) noktasinin O(0, 0) noktasina

uzakhgi,
IOMI=Vm?+9 =5
m?+9=25

m?2=16 = m=74 olur.
m=-4 ise M1(—4, -3) ve
m=4 ise M2(4, =3) ddr.

IM,M,I =V (-4~ 4% + (-3 +3)2=8br dir.
YANIT"C"
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8.

Merkezi y=x-1 ve y=2x-4 dogrularinin
kesim noktasi olan ve y-eksenine teget olan
cemberin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

cOzim

Merkezin Ay y=2x—-;1l=x_1
koordinatlarini
butmak igin

y =x-1

vey =2x—4
dogrularinin 0
ortak ¢6zimdi A

yapilir.

r=3

T(0, 2)

y =x-1
y = 2x—4
bulunur.

} 2Xx4=x-1 = x=3 ve y=2

M(3, 2) olur. Cember y-eksenine teget oldu-
gundan r = 3 br dir.

O halde araniian gemberin denklemi;

(x—3)2 + (y——2)2 =9 olur.
YANIT "A"

X2 +y?2=10 cemberi diginda alinan P(2, 4)
noktasindan ¢embere ¢izilen tegetlerden birinin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

1

A) y=%x—? B) y=-3x+10
C) y=3x+13—0 D) y=3x-10
E) y:%X—1O

ZAFER YAYINLARI

cozom

10.

Aranilan te§et y = mx +n olsun.
Teget olma kosuluna gore,
10. (1+m2) =n® yaziir.

y=mx +n dogrusu P(2, 4) den gectidine
gore,
2m +n=4 olur.
10. (14m?) =n? N
denklem sistemi ¢ozilur.
2m+n=4

10

=3 bulunur.

m=-3, n=10 veya m=%, n
Teget denklemleri ise
y=-3x+ 10 veya y=%x+13—0 olur.

YANIT "B"

x-2)% + (y-3)2=9 ¢emberine digindaki
P(5, 7) noktasindan gizilen tegetlerin degme
noktalart T, ve T, ise IT,T,l kag br dir?

E) 4

Gemberin merkezi M(2, 3) ve
yarnigap! r=3 br. dir.

IPMI =V (5-2)2 + (7-3)2 = 5 br ve

IPT,l =IPT,l = 4 br dir.

[T1T2] ite [MP] nin kesim noktasi H olsun.

[T,T,] L[MP] ve IT,HI=ITHI dir.
A .
MT,P dik tggeninde
12 .
|T1H| .5=3.4 = |T1H| = ?br dir.

24
O halde IT,T,l=2.IT Hi= 5 br. olur.
YANIT"A"
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11.

x-eksenine A(3, 0) noktasinda teget olan ve
merkezi y = 2x—4 dogrusu lizerinde bulu-
nan cemberin denklemi agagidakilerden
hangisidir?

A) (x=3)2 +(y-2)°=9
B) (x-3)2+(y-2)°=8
C) (x-3)%+ (y-2)°=4
D) (x+3)% + (y+2)2=4
E) (x+3)% +(y+2)°=9

cozUuMm

12.

y=2x—4

/ 2 A(3,0)
-4

M nin apsisi 3 olup, M noktasi y = 2x — 4
dogrusu lizerinde oldugundan ordinati
y=2.3-4=2 dir.

IMAl =r =2 olur. O halde gemberin merkezi
M(3, 2) ve yarigapt r =2 dir. Denklemi ise

(x-3)% + (y-2)2=4 olur.

YANIT "C"

X2 +y? =64 gemberine icten teget ve merkezi
M(~-4, 3) olan ¢emberin denklemi asagidaki-
lerden hangisidir?

A) (x+4)% + (y-3)° =4
B) (x+4)%+ (y-3)2=9
C) (x+4)2 + (y-3)°2=12
D) (x+4)° + (y-3)°=16
E) (x+4)%+(y-3)>=25

ZAFER YAYINLARI

cozum

-
w

X2+ y2 =64 g¢emberinin yarigapi
IOTt=r=8br dir.

IOM! = V(—4)2 + (3)2 =5 br olur.

IOTI = IOMI + IMTI =5 +r, =8 = r, =3 dir.
O halde M(-4, 3) merkezli ve r,=3br yan-
caph ¢emberin denklemi,

(x+4)2 + (y—3)2 =9 bulunur.
YANIT "B"

X + (y—1 )2 <4 ve x 21 sisteminin ¢ozimiing,
asadidaki tarali bdlgelerden hangisi
saglar?
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cOzim

14,

X2+ (y=1)°< 4 kosulu merkezi M(O, 1) ve ya-
ricapl r =2 br olan ¢gemberi ve i¢ bblgesini
belirtir. x 21 kosulu ise apsisi 1 ve 1 den bu-
yuk olan noktalan belirttiginden dogru cevap E
dir.

YANIT "E"

N2t -4y—y?—x+1=0

kosulunu saglayan (x, y) noktalarinin kiimesi,
asagidakilerden hangisidir?

A Ay B) 1Y
6 3
0
L ] 3 > X
o T
-4 -6
C) 1 D) 4V

co6zum

V21 -4y -y2—x+1=0
V21—4y—y2=x——1

21 -4y - y2 >0 ve x=1 olmaldir.

(V21 -4y —y? )2 = (x-1)?
21 -4y —y? = (x-1)% =
(x-1)2+y?+4y-21=0
(x-12 +y* +4y+4-25=0
(x-1)2 + (y+2)° =25 olur.
Bu denklem merkezi M(1, —2) ve yarigap:
r =5 br. olan gember belirtir.
x 21 kosuluna gére aranilan kime de D sege-
negindeki yarim ¢cemberdir.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

15.

16.

(x-2)% + (y+1)>2 9 esitsizligini saglayan
(x, y) noktalarinin kimesi, agagidakilerden
hangisidir?

cozim

(x=2)2 + (y+1)®> 2 9 esitsizligi merkezi M(2, -1)
ve yarigap! r = 3 br olan ¢gemberi ve dig bdl-

gesini tanimlar.
YANIT"C"

(x+8)? + (y-6)>= 4 cemberine distan teget
ve merkezi orijinde olan gemberin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) x*+y?=36 B) xX°+y?>=64
C) *+y?=16 D) x*+y*>=49
E) x®+y?=81
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COZUM

17.

K" |

(x+8) + (y-6)2 =4 gemberinin merkezi

M(-8, 6) ve yarigap! r=2 br dir.

Buna gore IOMI =2 + R = (-8)2 + 62
2+R=10 = R=8br olur.

O halde merkezi O(0, 0) ve yarigapi

R =8 br olan gemberin denklemi
x? +y> =64 bulunur.

YANIT"B"

X2+ y2 =16 ve (x-9)°+ (y—1 2)2 =81
cemberlerine digtan teget ve yaricap: en kii-
ciik olan gemberin denklemi asagidakiler-
den hangisidir?

A) (x+3)% + (y—4)° =1
B) (x-3)%+ (y—4)%>=4
C) (x=3)%+ (y+4)° =4
D) (x-3)% + (y—4)2=1
E) (x+3)2 + (y+4)2 = 1

cozum

l.i
A«)O)

IACI = V92 + 122 = 15 br dir.

A, B, C noktalar dogrusal olursa r yarigapi en
kiiclk olacagindan
4+2r+9=15 = r=1br. olur.
IABI 1

IABl =5, IBCl =10 olup IBCI=2 dir.
5 10
/}(0,(3) B(xy) C(ﬂﬂg)
12 artig
3 artig
9 artig

B(3, 4) olup ¢emberin denklemi

(x-3)% + (y—4)2 =1 bulunur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

18.

X% + y2 —4x — 6y + 9 =0 g¢emberinin

x —y —1=0 dogrusu Uzerinde ayirdig: kirigi
cap kabul eden gemberin denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A (x-3)*+(y-2)° =2
B) (x-3)°+(y-2)°=4
C) (x+3)%+(y-2)2 =2
D) (x+3)% + (y~ 2)2—4
E) (x-3)%+ (y+2)%=2

cOzum

19.

X-y-1= y=x-1 olur.
y=x-1 dogrusuile x°+y?>—4x—6y+9=0
gemberinin ortak ¢éziimiini yapalim.
X2+ (x=1)2—4x -6 (x-1) +9=0
2x2-12x+16=0

X°-6x+8=0 = X, =2 ve x,=4 olur.

X1=2 = y1=1
X,=4 = y,=3 olur.

y=x-1
K(4,3)
K(4,3)
P2,1)
P(2,1)
Cemberin merkezi M( 2+4 3+1) ise
M(3, 2) olur.

Yangap ise r=IPM! dir.
r=V(2-3)2 + (1-2)2 = V2 br olur.

O halde merkezi M(3, 2) ve yarigapl
r= \/E br olan gemberin denklemi;

(x=3)% + (y=2)2 =2 dir.
YANIT "A"

X + y2 —6x + 4y — 12 =0 g¢emberinin

X +y =0 dogrusuna gore simetriginin x-
ekseni Gzerinde ayirdigt kirigin uzuniugu
kag br dir?

A) 2 B) 4 C) 6

D)8 E) 10
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X+y=0 = y=-x di.

(x, y) noktalarinin y = —x dogrusuna gére si-
metrikleri (—y, —x) oldugundan

()2 + (X2 -6.(~y) +4(x) ~12=0

x2+y2—4x+6y—12=0 olur.

Bu gemberin x-eksenini kestigi noktalarda y = 0
olacagindan,

X2 —4x-12=0

(x—6) (x+2) =0

X =6, x =—2 olup kirisin uzunlugu ise

6 +2=28br dir.

YANIT "D"

20. (x—3)2 + (y+4)2 =50 g¢emberi lizerinde apsisleri
—2 olan noktalardan gizilen tedetlerin kesim
noktasinin koordinatlar: toplami nedir?

A) -7 B)y-9 C)-11 D)-13 E) -15
cozim
x=-2 = (2-324+(y+4)?=50

(y+4)? =25

y+4 =35 = Y, =-9, Y, =1 olur.
O halde gember lzerindeki noktalar (-2, 1)
ve (-2,-9) dur.

' 2(X—3’
P V=" 2:4)

_—x+3 I
Ty+4 olup

2
(-2, 1) deki tegetinin egimi m _2+3_ 1

171+4
ve denklemi y—-1=1.(x+2) = y=x+3 dir.
2+3 -1
-9 +47
ve denklemi y+9=-1.(x+2) = y=—x-11

(-2, -9) daki tegetinin egimi m, =

dir. Tegetlerin kesim noktast ise

X=-7
X+3 = —x-11 =

y=—4 } K(-7, —4) dur.

Koordinatlarn toplami -7 — 4 =-11 bulunur.
YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

21.  (x+3)>+(y-2)>=8 ve
X2 + y2 —3x + 8y +k =0 gemberlerinin ortak
kiriglerinin P(1, 1) noktasindan gegmesi icin
k ne olmahdir?

A) -2

cOzim

(x+32 +(y-2°=8= x> +y? +6x— 4y +5=0

B)y-t C)O D) 1 E) 2

x2+y2+6x—-4y+5=0
x2+y2—3x+8y+k=0

9% - 12y +5 -k =0 kuvvet
ekseni olup P(1, 1) noktasi denklemi saglaya-
cagindan 9-12+5-k=0 = k=2 bulu-
nur.
YANIT "E"

22, x2+y?—4x+5y+3=0 gemberinin x-ek-
senini kestigi noktalar P ve K ise [PK] caph
cemberin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

A) x®+y?=1 B) x° + (y—=2)° =4

C) X%+ (y-2)°=1 D) (x-2)% +y?=1

E) (x—2)2 + y2 =4

cOzim
Cemberin x-eksenini kestigi noktalarda y = 0
olacagindan
X2-4x+3=0 = (x=1) (x-3) =0
X, =1 ve x,=3 olur.

P(1,0) ve K(3,0) dir.

1+3 040
M (7, —2“) = M(2, 0) ve
r =I_I32& =1br dir. Cemberin denklemi ise

(x-2)° + y2 =1 bulunur.

YANIT "D"
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23.

24,

P(-2, 1) ve K(3, 2) noktalarindan gecen ve
merkezi x —y — 2 = 0 dogrusu tzerinde bulu-
nan ¢gemberin denklemi asagidakilerden han-
gisidir?

A) (x+1)% + (y=1)° =13
B) (x-1)%+ (y+1)2=13
C) (x+1)°+(y-1)2=16
D) (x=1)% + (y+1)>=16
E) (x+1)°+ (y+1)°=25
K(3,2)

X—y-2=0 = y=x-2 dir.
Cemberin merkezi M(x, y) ise M(x
IPMI =

, X=2) olup

IKMI =r olacagdindan

+ (x—2-1 )2 = \/ (x—3)2 + (x—2—2)2
= (x=3)? + (x—4)?

X +4x+4=x°-8x+16

V (x+2)?
(x+2)2 + (x—3)2

12x=12 = x=1 ve y=-1 olur.
O halde M(1,-1) dir.
=V (1-3) + (-1-2)> = r =V 13 br dir.

Cemberin denklemi ise

(x—1)2 + (y+1)2 =13 bulunur.

YANIT "B"

4x + 3y =0 dogrusuna orijinde teget olan ve
P(8, 0) noktasindan gegen ¢cemberin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) (x—4)° + (y=3)%> =1
B) (x—4>2+<y— ) =4
C) (x—4)°+(y-3)°=9
D) (x—4)?+ (y-3)° = 16
E) (x—4)?+ (y-3)°=25

ZAFER YAYINLARI

cHzim 4y d

25.

cOzim

P(8.0)
4x+3y=0

4x + 3y =0 dogrusunun edimi m = ? olup

buna dik olan d dogrusunun egimi m

IOPI =8 = IOHI =4 olup,
IMHI 3 IMHI
= 0HI = = IMHI =

3 ..
=2 dir.

= 41="4 3 olur.

Qembenn merkezi M(4, 3) bulunur.
r=I10Ml =V42+32=5br oldugundan
¢emberin denklemi;

(x-4)% + (y=3)2 =25 dir.
YANIT "E"

A(3, 4) noktasindan gegen ve 3x -4y —-18=0
dogrusuna B(2, —3) noktasinda teget olan ¢cem-
berin denklemi asagidakilerden hangisidir?
A) (x+1)? + (y-1)> =4
(x+ ) + (y-1 2=25
(x— ) + (y+1 2=25
(x— 1) +(y+1)2 =4
( + (y+1 2=9

B
Cc
D
E

)
)
)
)

x+1

B(2,-3)

I
3x—4y—18=0
A(3,4)

3x—~4y—18=0=>m=?—1di]r.
__4 b+3 4
Mem="3 = a-273

= 4a+3b=-1 @

IMAI=IMBI=r=V (a-3)2+(b—4)2 = \ (a-2)%+(b+3)?
a®-6a+9+b%—8b+16=a’~4a+4+b>+6b+9
a+7b=6 @ oOlur.

® ve® den .
4a+3b = -1

a+7b=6
O halde gemberin merkezi M(-1, 1) ve yarigap! -

r=IMAI =V (-1-3)2 + (1-4)2 =5 olur.
Gemberin denklemi ise;

(x+1)% + (y-1)2 =25 dir.

} a=-1 ve b=1 bulunur.

YANIT"B"
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CEMBERIN ANALITIK
INCELENMESI

TEST @

1. x°+y?+mx+2y+m+1=0 denkleminin bir
cember belirtmemesi icin m nin alabilecegi
tamsayi degerleri toplami nedir?

A6 B)7 C) 8 D) 9 E) 10
2. Merkezi M(a-3, a+1) olan ve koordinat sis-

teminin ikinci bolgesinde eksenlere teget
olan cemberin denklemi nedir?

>

) x2+y2—4x+4y+4 =0
B) x2+y2—4x-—4y+4 =0
C) x2+y2+4x—4y+4 =0
D) x2+y2+2x—2y+2 =0
E) x2+y2—2x+2y+2 =0

3. XZ4y’—(m+1)x+(m-1)y-m =0 g¢emberinin
tizerindeki P(-2, 1) noktasindan gegen ca-
pinin 6teki u¢ noktasinin koordinatlari

nedir?
A) (4,-5) B) (-1,0) C) (3,0
D) (0,3) E) (0, 1)

4, A(5, —4) B(-3,2) oimak Gzere [AB] capli
cemberin x+y = 0 dogrusuna gore simetri-
ginin denkliemi nedir?

A) (x+1)%+ (y-1)>=25
B) (x-1)%+ (y+1)>=25
C) (x+1)% + (y-1)>=9
D) (x~1)2+ (y+1)°=9
E) (x~1)2+ (y+1)2=5

5. 3x—4y+24 =0 dogrusu ile koordinat eksen-
lerinin olusturdugu lg¢genin ¢evrel cembe-
rinin denklemi nedir?

A) x°+y°+8x—6y=0  B) x%+y>-8x+6y =0
C) x2+y2+6x—8y =0 D) x2+y2—6x+8y =0
E) x2+y2+4x-3y =0

6. 12x-5y+60 = 0 dogrusu ile koordinat ek-
senlerinin olusturdugu ig¢genin ic teget
cemberinin denklemi nedir?

A) x2+y2+2x—2y+2 =0
B) x2+y2—2x+2y+2 =0
C) XP+y’+4x—4y+4 =0
D) x2+y’—4x+4y+4 =0
E) x2+y2+4x—-4y—4 =0

ZAFER YAYINLARI

-
e

1.

12,

(x-1)2+ (y-n)2 =4 ve x2+y’+2x-8y+8 =0
¢emberlerinin merkezieri (m+1)x+2y-5=0
dogrusu Gzerinde iseler n nedir?

A) -1 B)1 C)2 D3 E)4

Xe+yP+4x—6y—12 = 0 cemberinin kiriglerinden
birisinin orta noktasi P(1, 2) ise, bu kirigi
iizerinde bulunduran dogrunun denklemi
nedir?

A) x-3y+1 =0 B) 3x+y-1=0
C) 3x-y+1=0 D) 3x—y-1=0
E) x-3y-1=0 '

y=-1 ve y=3 dogrularina teget olan ve
merkezi 2x-3y-5 =0 dogrusu lzerinde bu-
lunan gemberin denklemi nedir?

A) (x+2)% + (y+3)° =4
B) (x—4)2 + {y-1 )2 =4
C) (x+4)% + (y+1)%> =4
D) (x+5)% + (y+5)>=4
E) (x-5) +(y-5)°=4

3x+4y—1 =0 ve 3x+4y+19=0

dogrularina teget olan ve merkezi apsis ek-
seni ilizerinde bulunan gemberin denklemi
nedir?

A) x2+y?-6x-7=0 B) x2+y*—6x+7 =0
C) x%+y%+6x-7 =0 D) x2+y°+6x+7 =0
E) x%+y%+6x45=0

A(0, 0) ve B(2, 0) ve C(3, —1) noktalarin-
dan gecen ¢cemberin denklemi nedir?

A) (x+1)% + (y-2)2=13
B) (x-1)2+(y-2°=5
C) (x+1)% + (y+2)>=13
D) (x=1)2 + (y+2)°=5
E) (x+1)2 + (y+2)2 =5

P(1, 2) noktasindan (x—2)° + (y+3)2 =1
cemberine cizilen teget parcasinin uzunlu-
gu kac birimdir?

A)y26 B 25 C)V26 D)5 E) 2V6
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. XS4y 4Bx—4y-12 = emberine y nok- . XS4yS-2x—4y-5 =0 ve x“+y“-2x+6y-15=0
13.  x%+y%+6x—4y-12 =0 gemberine T(1, 5) nok 21, x%+y?-2x—dy 2+y? y
tasindan cizilen tegetinin denklemi nedir? c¢emberlerinin ortak kiriglerinin uzunlugu
A) 4x+3y-19=0 B) 4x-3y+11=0 kag birimdir?
C) 3x+4y-23=0 D) 3x—4y+17 =0 A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
E) 4x+3y+15=0
. . y
14, x2+y2+8x+6y+9=0 cemberi ile 6x+8y+k =0 22. Sekilde M merke.zlf
dogrusu arasindaki en kisa uzakhk 1 birim ise gember y eksenl'n! N
k nmin alacag: degerlerden birisi nedir? A(0, =1} ve x-eksenini
B(3, 0) noktasinda MB §
A) 3 B) 2 01 D) - E) -2 kesmektedir.
A
15. x=3 ve y=0 dogrularina teget olup, mer- Bu cemberin denkiemi nedir?
kezi x—2y = 0 dogrusu (zerinde bulunan :
cemberlerden birinin denklemi asagidakiler- A) X2+ (y-4)% =25 B) %+ (y—4)°=16
den hangisidir? C) X%+ (y-4)° =9 D) »? + (y+4)? = 25
2 2 _
A) X°+y’—4x-2y+3 =0 E) X+ (y+4)" =9
B) x2+y2—4x—2y+4 =0
C) x2+y?—4x—2y+1 =0 23. Sekildeki M mer- 1Y
D) xz+y2—4x—2y+2 =0 kezli gembfrin y=%
E) x™+y™4x-2y=0 merkezi y =
= . i o
16, x24+y2-8x~18y+72 = 0 ve x2+y>~16x-12y+k = 0 E gog,rusu vzenn: —=% X
cemberlerinin i¢ten teget olmas: icin k ne ol- E‘ edr.
malidir? 5 Bu cember x-
) e eksenini A(1, 0) ve B(5, 0) noktalarinda
A) 2 B) - C)o D) 1 E) 2 ; kestigine gore, denklemi nedir?
= 2.2 -
17.  x2+y?-6y+8 =0 ve x°+y>—6x+2y+6 =0 : A) x2+y2—6x—2y—5 =0
. - I B) x“+y*—6x—2y+5=0
cemberlerine ayni anda teget olan en kiiciik N o o
yaricaph cemberin capi kag birimdir? C) x2+y2—6x—2y =0
D) x“+y“+6x+2y-7 =0
N1 B2 O D3 B2 E) x*+y?-3x-2y+2=0
18. 4x+3y-13=0 dogrusunun x2+y2—2x+4y—20=0
¢emberi ile kesismesinden olusan kirigin 24. y
uzunlugu kac birimdir? T
P
19. P(5, 1) noktasindan geg¢en dogru
x2+y?—4x+6y+3 =0 gemberini A ve B noktala- Sekildeki M merkezli gember y-eksenine ori-
rinda kesiyor. 5.1PAl =3 .IPB| ise [AB] nin jinde, 93x—.4y+6 =0 dogru.s.unall ise T noktasn.n-
uzunlugu kag birimdir? da tegettir. IPTI = 4 birim ise cemberin
. denklemi nedir?
A) 2 B) g C) 3 D) > E) 4
A) (x3)°+y?=3 B) (x-3)2+y%=6
2 2 A2 2 =
20.  x%+y°—8x+2y+8 =0 ve x°+(y-2)° =12 C) (-8 +y =9 D) (x=4)"+y" =16

¢emberlerinin dik kesismeleri icin r ne ol-
malidir?

A1 B2 €3 D4 FES5

E) (x-5)%+y?=25
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(m+3)x2+5y2—10mx+1 Ony+(n-3)x.y+45 =0 8. x2+y2+4x~6y+3 =0 ¢emberinin bir capi [AB]

denklemi bir cember belirttigine gére, merke-
zinin koordinatlarn toplami nedir?

A) -5 B) -1 C) 1 D) 2 E) 5
P(2, 1) noktasindan gegen ve koordinat ek-
senlerine teget olan gemberierden ¢api bii-

ylik olanin yarigapt uzuniugu nedir?

B) V2 c) Vs

A)
E) 5V2

]
D) 5

Merkezinin koordinatlan (-2, 1) ve
3x—4y-5 = 0 dogrusuna teget olan ¢cemberin
denklemi nedir?

B) (x+2)° + (y-1)°=6

A) (x+2)% + (y-1)°=3
9 D) (x=2)%+(y+1)°=3
9

2
C) (x+2)% + (y=1)?
E) (x-2)°+ (y+1)?

x2+y2—6x+2y+5=0 ¢emberinin P(2, 1) nok-
tasindan gecen c¢apinin 6teki u¢ noktasinin
koordinatlan toplami nedir?

A) -3 B) -2 C) -1 D) 0 E) 1
(x-2)% + (y+1)° =9 gemberiile P(-1,3) nok-
tasi arasindaki uzaklik en az kag¢ birimdir?

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
x2+y?+6x—2y+6 =0 cemberinin P(2, 1) nok-
tasina en uzak noktasimin koordinatlan

nedir?

A) (-5, 1)
D) (-3,-1)

B) (-1,1)
E) (1,2

C) (-3,3)

x2+y2—4x~6y—21 =0 c¢cemberinin apsis eksenini
kestigi noktalar A ve B ise [AB] caph ¢cem-
berin denklemi nedir?

B) x°+y°—4x+21 =0
D) x%+y%+2x-21=0

A) x2+y2-2x+21 =0
C) x%+y?—4x-21=0
E) x2+y2+4x—21 =0

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

12.

13.

14.

15.

dir. A(-5, 4) ise B merkezli ve ordinat ek-
senine teget olan cemberin apsis eksenine
olan uzakhgi en ¢cok kac birimdir?

A) 1 B) 2 C) >
x%+y®~4x+3y—-10 =0 gemberinin x+y =0
dogrusuna gore simetriginin apsis ekseni
Gizerinde ayirdigi kirisin uzunlugu kag birimdir?

AJ3 B4 ©C5 D6 E7

x°+y’>-6x—8 =0 cemberinin P(1,2) nokta-
sindan gecen en kisa kirisinin uzunlugu kac¢
birimdir?

c) a2

(x-1)% + (y+2)2 =4 g¢emberiile
x2+y2—1 Ox—2y+k = 0 c¢cemberi arasindaki en
kisa uzakhdin 1 birim olmasi i¢in k ne ol-

malidir?
A) =22 B) 22

A) 2V2 B) 3 D)5 E)6

C)-11 D) 11 E) 17
(=2)% + (y+3)2 =1 ve (x+a)+ (y-1)>=36
¢emberlerinin igten teget olmalan igin a'min

alabilecegi degerler toplami ne olmalidir?

A) -5 B4 )1 D) 2 E) 5
x2+y2+ax—3y+1 =0 ve x2+y2—2x+5y—3 =0
¢emberlerinin ortak kirigsinin P(1, 1)

noktasindan gegmesi icin a ne olmalidir?
A) -1 B) 1 C) 2 D) 3 E) 4

x2+y2+8x—6y—25 =0 ¢emberine lizerindeki
y = -2 ordinatii noktalardan gizilen tegetler
arasindaki aci1 ka¢ derecedir?

A)90 B)75 C)60 D)45 E) 30

x2+y2+4x—6y+3 = 0 gemberine lzerindeki x=1
apsisli noktadan ¢izilen tegetlerden birinin
denkiemi agagidakiilerden hangisidir?

A) x-3y-1=0 B) x+3y-1=0
C) 3x-y+1=0 D) 3x-y—-1=0
E) 3x+y+7 =0
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16. 2x+y =0 dogrusuna orijinde teget olan ve 22. Sekildeki cember ek- 1y
P(4, 0) noktasindan gecen ¢emberin denk- senleri A, B(0, -2), D
lemi nedir? C(6, 0) ve D(0, 12) (’w
A) x2+y2—4x+2y =0 B) x2+y2—4x—2y =0 noktalarinda kesmek- 0
C) x?+y’—4x-4y =0 D) x2+y?—4x+dy =0 tedir. A\JC X
E) x°+y°—4x—6y =0 Bu ¢emberin yarica- B
pt nedir?
17.  A(-2, 1) ve B(3, 0) noktalarindan gegen,
merkezi x~-y+2 =0 dogrusu lzerinde bulu- A) 4 B) 2\/5 C) 5
nan ¢emberin denklemi nedir? D) 2V6 E) 5
2,2 2.2
A) x2+y2—2x—6y—3 =0 B) x2+y2—2x—6y+3 =0 23.  Sekildeki gember y- y ax
C) x“+y“+6x+2y-3 =0 D) x“+y“+2x-2y+3 =0 ) y="3
2 o eksenine A(0, 6)
E) x“+y“—6x-10y+3 =0 A
ve y =v3~X dogru- B
18. 3xj4y—10 =0 ve f?x—4y+30 =0 duogrula'r.lna suna B noktasinda
teget olan, merkezi x+2y =0 dogrusu lize- — > X
) ] ) ) tegettir. 0
rinde bulunan ¢cemberin denklemi nedir? . .
Bu ¢emberin yaricapt nedir?
A) XP+y’+4x—2y—11 =0 ,
B) x2+y2—4x+2y+11 =0 A) 2 \/— B) 2\/5 ©) 3
C) x+y’+4x—2y+11 =0 D) 2 E) 3V2
2
D) x+y"4x42y-11=0 24.  Sekildeki gember
E) x24yP+4x—2y—1 =0 3 =4 ve y=6 dog
19. x=1 ve y=2 dogrularina teget olan gem E rulanina teget olup,
berlerin merkezlerinin {izerinde bulundugu E mevrkeZ| ..2X_¥_1 =.0
. e ) o . b dogrusu Gzerindedir.
dogrularc%a.n _blrmln denklemi asagidakiler- 9 Bu gemberin denk- o > X
den hangisidir? E} lemi nedir?
A) xy-3=0 B} xy+3=0 C) x+y-3=0 A) x2+y2—6x—1 Oy+33 =0
D) xy-1=0 E) x+y-1=0 B) x2+y?—6x—10y-33 =0
2,2
20. x2+y2—5x+.3¥+k.: 0 ve x2+y.2.—)f+y—5 =0 g; zzi;lz_gi_: gtzg ; g
cemberlerinin dik kesismeleri icin 'k ne olmali- E) x2+y2—6x—10y—36 -0
dir?
A) -7 B)y-5 C)6 D) 7 E) 9 25. AY
21.  Sekildeki gember x- ry
eksenine C(4, 0) B /C > X
noktasina teget, y- < \-/ T
eksenini ise A ve B
noktalarinda kesmek- A > x Sekildeki M merkezli cember O merkezli birim
tedir. 0] € cembere P, x-eksenine ise T(3, 0) noktasinda
IOBI = 4. I0AIl ise tegettir.

cemberin denklemi nedir?

A) x +y2—4x~5y+8 0

B) x° +y —4x—5y+16 0
C) x2+y’—8x-10y+16 =0
D) x%+y>—8x-10y—16 =0
E) x%+y’-8x-10y+41 =0

M merkezli cemberin denklemi nedir?

A) (x+3)2 (y+4)° = 16
B) (x-3)°+(y—4)°=16
C) (x-3)°+(y—4)°=9
D) (x+3)2 + (y+4)° =9
E) (x-3)%+(y-4)°=25
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CEMBERIN ANALITIK
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TEST @

1. x°+y?+Dx+Ey+F =0 g¢emberleri x-eksenine
teget olduguna godre, asagidakilerden han-
gisi daima dogrudur?

A) D?=4F B) D? + E2=4F
C) E=F=0 D) D?+E%—4F <0
E) D2—4F>0

2. A(—4, 3) ve B(2, 5) bir capmin u¢ noktalan
olan gemberin denklemi asagidakilerden

hangisidir?

A) (x+1)% + (y+4)° = 10
B) (x-1)% + (y-4)>=10
C) (x+1)%+ (y=4)>=10
D) (x+2)° + (y+2)2=20
E) (x—4)2+ (y-1)2=12

3. Merkezi M(-1, 2) ve y-eksenine teget olan
cemberin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

) x2+y2—4x—y+4 =0

) X2 + y2+2x—4y+4 =0
C) x2+y2-'6x+4y—2 =0

) x2+yP—4x+2y+4 =0

) x2+y2—6x—4y—1 =0

4, Merkezi M(-1, 2) ve x-eksenini A(-2, 0)
noktasinda kesen cemberin denklemi aga-
gidakilerden hangisidir?

B) (x+1)%2+(y—2)°=4
C) (x=1)%+ (y+2)°=25
D) (x+1)° + (y-2)2 =25
E) (x+1)%+ (y-2)°=5

5. x%+y’-8x+6y-9 = 0 cemberi ile ayni merkezli
ve 3x-4y = 14 dogrusuna teget olan cem-
berin denklemi, asagidakilerden hangisidir?

A) (x—4)°+ (y+3)° =7
B) (x—4)° + (y+3)°=6
C) (x—4)%+ (y+3)°=5
D) (x—4)? + (y+3)2 =4
E) (x—4)°+ (y+3)°=3

ZAFER YAYINLARI

10.

x2+y? = 169 cemberi icinde A(-3, 4) noktas!
veriliyor. A dan gecen en kisa kirigi ¢cap ka-
bul eden ¢emberin denklemi, asagidakiler-
den hangisidir?

A) (x+3)% + (y4)2 =16

B) (x+3)2 (y—4)2=36
C) (x+3)° + (y—4)° = 49
D) (x+3)% + (y—4)° = 81
E) (x+3)% + (y-4)? = 144

A(-2, 3), B{(4, 5) noktalarindan gegen ve mer-
kezi y-ekseni lUzerinde bulunan gemberin
denklemi, agagidakilerden hnagisidir?

A) X2+ (y-7)2=20 B) (x-7)2+y?=20
D) x°+ (y—4)2 =20 D) x% + (y-1)> =16
E) X+ (y-7)° =16

Merkezi y =x-2 ve y=7-2x dogrularnin ke-
sim noktasi olan ¢ember x-eksenine teget ol-
duguna gore, denklemi asagidakilerden han-
gisidir?

A) x24y?-2x-2y-1=0

B) x%+y’>-6x—2y+9=0

C) x2+y%+6x-2y-9 =0

D) x2+y2+6x+6y+1 =0

E) x2+y2+2x+2y+1 =0

x =6, x=-2 dogrularina teget olan ve mer-
kezi y = x+1 dogrusu tizerinde bulunan ¢cem-
berin denklemi, agagidakilerden hangisidir?

A) x2+y2—4x—4y—4 =0
B) x2+y?+4x+6y-3=0
C) x%+y*-4x+6y-3 =0
D) x?+y’—4x—6y-3=0
E) x2+y2+4x—6y—3 =0

x =2 ve y=1 dogrularina teget olan 5 br
yarnigaph ve merkezi dordiincii bdlgede bu-
lunan ¢emberin denklemi, asagidakilerden
hangisidir?
A) (x-7) + (y+5)2 =25
B) (x—6)% + (y+4)2 =25

C) (x=7)%+ (y+4)2 =25
D) (x—3)2 (y+4)? =25
E) (x-7)°+ (y+3)° =25
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11. x%+y? =9 cemberinin x-ekseni ile pozitif 17. Merkezleri y =5 dogrusu {izerinde olan ve
yonde 60° lik agt yapan tegetlerinden birinin x-3 =0, y-1 =0 dogrularina teget olan
denklemi asagidakilerden hangisidir? cemberlerin merkezleri arasindaki uzakhk
kag br dir?
A y= \/_x 5 B)y=\/gx+8
C) y=ax+8 D) y=3x-4 A5 BS6 C7 D8 E10
E) y=V3x+4
s L . 18. x%+y>-2x-3=0 c¢emberinin orijine gore si-
12, (x=3)°+y“ =9 c¢emberine (izerindeki el . o . .
(4, a) (a>0) noktasindan cizilen tegetin metridginin denklemi asagidakilerden hangi-
’ sidir?
y-eksenini kestigi noktanin ordinati nedir?
A) 2V2 B) 3V2 c) V2 A) x*+y%42x43=0 B) x?+y%+2x-3=0
D) 5V2 E) 6V2 C) x®+y%42y-3=0 D) x%+y?-2x-3=0
E) x2+y2+2x =0
13. y=0, y=x+4 ve y+x=0 dogrularinin
kesim noktalarinin olugturdugu iicgenin, 19. 1Y
cevrel cemberinin denklemi asagidakilerden B(4, 2V2)
hangisidir? p
A) X*+y? =9 B) (x2)%+y>=1
C) (x+2)2+y*=4 D) X+ (y-2°=4 .
E) (x+2)%2+ (y+2)°=4 5 5 A
< Sekilde [OB]L[AB] ve B(4,2V2) dir.
14. Denklemleri x2+y?—6x—8y+24 =0 ve E OAB dik liggeninin gevrel cemberinin denk-
x°+y°+18x+2y+78 = 0 olan gemberlerin iizerin- < lemi agagidakilerden hangisidir?
de sirasi ile A ve B noktalan aliniyor. : 5 o
IABI uzunlugunun en kiigiik degeri kagtir? g A) (x-4)"+y =16 B) (x-3)"+y" =9
] C) (x-2)2+y?=4 D) (x-5)%+y?>=25
A)16 BY13 (€12 D)11 E)10 N E) (x—2\/5)2+y2=8
15. x®+y?=9 cemberinin 4y-2x-5=0 dogru- 20. (a~1)x2 + 3y?~4y+b+1 =0 denklemi orijin-
suna paralel tegetlerinden birinin denklemi den gegen bir cember belirttigine gore, a.b
asagidakilerden hangisidir? kactir?
A) 2y-x3V5=0 B) 2y+x-3V5=0 N4 B 0o D4 B
C) y-2x+3V5=0 D) y-x-3V5=0
E) 2y+x+3V5=0
21. x-eksenini —4 ve 2, y-eksenini 4 ve -2 de
16. x2 +y2—y =0 ve x2 +y2~2x =0 gemberlerinin kesen cemberin merkezi (m—1)x+y =3 dogru-
kesim noktasindan gecen ve merkezi su Uzerinde ise m kagtir?
x—6 = 0 dogrusu iizerinde bulunan ¢gembe-
rin denklemi, agagidakilerden hangisidir? A2 B-1 GO0 o)1 E)3
A 2,.,2 = .
) X Y Hiaxeoy =0 22. A(-2,0), B(6,0), C(0,4) noktalarindan esit

B) x%+y? -5y =0

C) x%+y’>-12x-5y =0
D) x?+y>—12x+5y =0
E) x2+y2+12x~—5y=0

uzakhkta bulunan noktanin koordinatlan
toplami nedir?

5
D) 2 E) >

B)-2 C)O0

N

A) -
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INCELENMEST il G
1. (x+ 1)+ (y — 3)% = 16 gemberi icinde A(1, 2) 6. y=bx rY yeax
noktast aliniyor. A dan gecgen en kisa_ kirisin
uzunlugu kag br dir? A B
0 > X
A) s5V2  B) 2V11 c) 7V13
D) 4 E) 6
2 Ay : 2.2 2 . T
. Sekilde x“+y“=r gcemberi verilmigtir. AB yayi-
o . < I .
/B’é>§ nin uzuniugu, gemberin gevresinin g idir. b nin
a tiirlinden degeri gidakilerden hangisi-
50 o X . iin geri asagidakilerden hang
dir?
1 1 a-1
Sekildeki O merkezli cemberde A(-7, 0) , A) a-1 B) a+1 C) a+1
IABI = 3 br, IBCI = 2 br ise gemberin denklemi
asagidakilerden hangisidir? 1 a+l
D) a+2 E) a-1
A) x2+y?=16 B) x%+y? =49 '
C) x°+y? = 34 D) x2+y® =28 7. P(4, -3) noktasindan (x - 1)? + {y - 2)% = 4 gem-
E) x2+y?= 24 E berine gizilen teget parcasinin uzuniugu kag br.
- dir?
3.  x%+y%+6y+4 = 0 cemberine digindaki P(-3,-2) E
noktasindan gizilen tegetler arasinda kalan ag¢i § A) V26 B) V30 C) 5 D) 6 E) 7
ka¢ derecedir? o
B g x+y? = 9 gemberi veriliyor. I. bdlgede y-ekseni-
A) 30 B)45 C)60 D)75 E)90 E ne A(0,7) de ve x>+y? = 9 gemberine distan
teget olan cemberin denklemi agagidakilerden
4. x%+y? = 8 cemberine x - ekseni ile 45° lik ag! hangisidir?
yapacak sekilde c¢izilen tegdetlerden birinin 20
denklemi asagidakilerden hangisidir? A) (x- 3 P +(y-72%=49
20,5 2 _400
A) y=2x+4 B) y=x-4 B) (X'3)+( -7 = 9
C) y=x+3 D) y=x+1 C) (x-3)%+(y-3)2%=9
E) y=x-1 D) (x-3)°+(y-7)%>=9
20 20
E) (x-3)%+(y-)=49
5. Merkezi 2x+3y - 10 = 0 dogrusu lizerinde ve |.
bolgede eksenlere teget olan ¢gemberin denk- 5 2 ]
9. (x+2)°+(y-3)°=1 c¢emberine digindaki

lemi asagidakilerden hangisidir?

A(1, 4) noktasindan gizilen tegetler arasindaki
dar aginin tanjanti, asagidakilerden hangisi-
dir?

Nt B3 0F: s B3

1
3
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10. Ay 16. X% +y? = 4 gemberi (x - 3) + (y +4)° = % gem-
d berine igten teget olduguna gébre, r kag br dir?
A *M A)5 B)6 C) 7 D) 8 E) 9
P(3.4) 17. Ay
> X
o) T
Sekildeki M merkezli gember y- eksenine A da My £
N - 0 .
d d?grusuna P(3 4) noktaélnda tegeftlr. Cem- <75 X
berin merkezinin x-eksenine uzakhg: kac br. d
dir?
Sekilde denklemi y = - V3 x+5Y3 olan d dog-
N N rusu T noktasinda M merkezli gembere tegettir.
A3 B4 C5 D) 5N2 E) 2V5 A(-3, 0) olduguna gdére, gemberin yarigapi kag
ir?
11. y =k -1 dogrusunun X% + y?- 3x + 2y -3 =0 br dir?
gemberine teget olmasi igin k degerlerinden A) V2 B) 2V2 ¢)2V3 D) 3V3 E) 4V3
birisi ne olmalidir?
18. O(0, 0) ve A( - 3, 0) noktalan veriliyor. O nok-
A) 4 B) .2 C) 1 D) S E) 3 tasina uzakhgi, A noktasina uzakliginin 2
5 3 2 2 . . o
kati olan noktalarin geometrik yeri asagida-
. i o
12. A={(x,y)|x=2+3sin8, y=1-3 cosh, 6¢ R} E k"e':e" za“g's‘d"'
kiimesinin belirttigi gemberin denklemi asagi- 3 A) X2 + Y2 +8x+12=0
dakilerden hangisidir? Z B) x+y +6x-6=0
E C) x2+y?- 4y-5 =0
A) (x-22+(y-1)°2=9 > D) xZ+yz-8x-12=0
B) (x+1)2+ (y+2)2=6 & E) x®+y? +8x-12=0
2 2 _
C) (x+ 12+ (y+1)2=16 - Ay
D) (x-1)2+(y-232%=5 N
E) (x-2)2+(y-1)2=4 5 3 6 > X
13. x2+ y2 - 4x - 2y - 20 = 0 ¢gemberinin A(10, 7) 3 1\
noktasina en uzak noktas: B ise IABI ka¢ br
dir? Sekildeki yarim ¢emberin denklemi asag-
dakilerden hangisidir?
A) 10 B)12 C)15 D) 16 E) 18
A) y=V3x-x2+3 B) y=Vx2-9 +3
14,  x°+y? 2x + 4y + 1 = 0 gemberi igine gizilen en C) y=Véx-x2-3 D) y=Vx®-6x -3
bliyiik karenin alani kag br? dir? E) y=Véx-x*+3
20. A(4, 8) ve B( - 2, 0) noktalari veriliyor. [AB]

15.

Ay 2 B) 4 C) 5 D) 6 E) 8
I. bolgede eksenlere tedet ve A(3, 4) nok-
tasindan gegen ¢emberlerin merkezleri ara-

sindaki uzakhk kag¢ br dir?

B) 7-2V6

E) 14

A) 7+2V6
D) 12

c) 7

dogru pargasint 90° lik agi ile géren noktalarin
geometrik yerinin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) (x+2)%+ (y-6)°=36
B) (x-1)2+(y-4)2=25
C) (x+1)°2+(y-4°=16
D) (x-1)2+(y-2°=36
E) (x-1)2+(y-4)°>=16
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21.

22,

23.

24.

25,

(x-5)2 + (y+3)? = 50 gemberinin igindeki

P(1, 2) noktasindan gecen kirislerin orta
noktalarinin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

) x2+y2+6x+y+1 =0
) *xP+y?—6x+y-1=0
C) xP+y%+6x—y-1=0
) x24y?-6x—y+1 =0
) x>+y?-10x+6y—10 =0

Merkezi (3, 4) ve yaricap: 10 br olan ¢cem-
berin 12 br uzunlugundaki kiriglerinin orta
noktalarinin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) (x-3)% + (y—4)° = 16

B) (x 3)2 (y—4)2=25

C) (x-3)°+(y—4)>=36

C) (x-3)° +(y—4) =49

E) (x-3)% + (y-4)* =64

(x=6) + (y+1)2=1 cemberiile

(x~2)% + (y+4)% = 1 ¢emberi distan teget ol-

duklarina gére r kag br dir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5

x%+y? =9 ve (x-5)% + (y-12)> = 16 cember-
lerine distan teget olan en kii¢iik yaricaph
¢cemberin yangapi ka¢ br dir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5
g x
o] @B\ 2
Sekildeki M merkezli gember A(0, 1) v

B(2,1) noktalarindan ge¢gmektedir.
Cemberin A noktasindaki tegeti x-eksenini
(\/_5, 0) noktasinda kesiyorsa, cemberin ya-
nc¢api kag¢ br dir?

yV3 B V2 )2

D) 3 E) 4

ZAFER YAYINLARI

26.

27.

28.

29,

Sekilde birbirlerine B y
ve eksenlere A ile C

noktalarinda teget olan

O, ve O, merkezli ’ @
¢cemberler verilmistir. )

A(0, 4), 100,l =5 birim "0

ise 02 merkezli ¢emberin merkezmm

ordinati ne-dir?

X°+y?>-8x+4y+16 = 0 gemberi (izerinde bir nok-
ta A, x°+y®>—2x—4y+4 =0 gemberi iizerinde bir
nokta B ise 1ABI nin en kiiclik degeri kactir?
A) 1 B) 2 C) 3

D)4 E)S5

Merkezi M(4, 3) olan gemberin (izerindeki bir
nokta A(-2, 1) dir. Bu noktadan gecen ¢apin
diger ucundan c¢embere cizilen tegetin
denklemi, asagidakilerden hangisidir?

A) 3x+y+25=0 B) 3x+y-35=0

C) 6x+2y-35=0 D) 3x+y—=25=0

E) 3x+y-20=0

y =—-7V3 x dogrusuna ve x-eksenine Ii. bél-

gede teget olan cemberin denklemi asagida-
kilerden hangisi olabilir?

) x2+y2+2V 3x—2y—1 =0

B) x2+y2—_2\[5x + \/E y+3=0
) x2+y2+2\[§x—\15 y+1=0

D) x2+y2+2V 3x—2y-3 = 0

E) x2+y2+2V 3x—2y+3 =0
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INCELENMES] rest (S
1. (x - 15)2+ (y - 8)2 =289 cemberinin y-eksenine 8. 8 € R olmak Uzere parametrik denkiemi
en uzak noktasinin apsisi asagidakilerden x=6+7 Cost
hangisidir? y=-8+7Sind
olan gemberin orijine en_uzak noktasi A ise
A) 17  B) 19 C)23 D)27 E)32 IOAl kac br. dir?
2. Merkezi M(- 5, 2) ve yanigapi r = 2V 11 br. olan A) 13 B)14 C)15 D)16 FE) 17
bir gember veriliyor. Bu ¢emberin disindaki
P(6, 4) noktas: ile [PM] caph cember olusturu- 9. Ay
luyor. iki cemberin kesim noktalan A ve B
ise IPAl kac br. dir?
A) 6 B) 7 C) 8 D) 9 E) 10
3. (x - 3)2 +(y + 2)2 =r? cemberi y- eksenine
tegettir. Bu ¢emberin baslangic noktasina
» . - . i
gbre kuvveti asagidakilerden hangisidir? Sekildeki M merkezli gember x- eksenine,
. - eksenine ve x? + y? = 18 gemberine igten
A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6 y, - . Y g. e
teget olduguna godre, bu ¢cemberin yangap kag
5 o E br dir?
4. A(4, 3) noktasinin x“ +y“ - 2x -4y +m=0 5
cemberinin diginda oldudu biliniyor. Buna gére &
: - A) 3V2-3 B) 6-3V2 C) 3
m yerine kac farkli tamsay: gelebilir? ;
y ¢ VIS < D) 3V2-1 E) 6-2V2
-4
AsS B 6 €7 Ds B8 E‘ 10. x°+y? = 5 gemberine iizerindeki A(1, 2) nok-
tasindan cizilen teget, (x + 6)2 + y2 = 12 cem-
5.  P(2, -3) noktasindan x2 + y? - 6x - 2y + m = 0 N . ¢ get, | N .) y ¢
. o N . berine de B noktasinda teget ise r kagtir?
cemberine cizilen teget parcasinin uzunlugu 4 ’
br ise cemberin yanicapi kag br dir?
¢ ¢ ¢ A) 2 B) 4 C) —Sf
1 3 5 9V5 11Vs
A5 B C); D2 B, D) 5 B g
6. x2+y? = 16 cemberinin x- ekseninin kestigi 11. x2 +y2 = 12 gemberine Uzerindeki P nok-
noktalar A ve B dir. Cember lizerinde bir C tasindan cizilen teget y-eksenini A(O, 4) nok-
noktasi aliniyor. A(ABC) = 12 br? ise C nok- tasinda kesiyor.
tasinin apsisi kag¢ olabilir? P noktasinin ordinati kagtir?
A) 1 B) 8 C) 2 D) 3 E) 3
A -V7 B) -3 c) o 2 2
D) 4-V7 E) 24V7
' _ 12, x*+y> =16 ¢emberine 0zerindeki apsisi 2\/—5
7. Merkezi2x -y -1=0dogrusu (zerinde ve ek- olan noktalardan cizilen tegetler arasindaki ag

senlere teget olan ka¢ ¢ember cizilebilir?

A) O B)1 C)2 D)3 E)4

kac¢ derecedir?

B)60 C)90 D) 105 E) 150
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13.  (x-3)2 + (y+2)° = 18 cemberinin y = x-19 17.  (x-2)% + (y + 3)% = 169 gemberinin 24 birim
dogrusuna en kisa uzakhd kac br dir? uzunlugundaki kiriglerinin orta noktalarinin
geometrik yerinin denklemi nedir?
A V2 B) 2V2 C) 3V2 \ \
)4\[5 E) 5\/'5 Ay xX-2°+({y+3)=10

14.

15.

16.

X + 2y + 4 = 0 dogrusunun x - eksenini kestigi
nokta A dir. A noktasinda dogruya teget olan
ve orijinden gecen cemberin denklemi,
agagidakilerden hangisidir?

A) (x+2)%+(y-4)°= 20
B) (x+3)%+(y-4)°= 16
C) (x+3°+(y-2°2=16
D) (x +2)%+ (y-3)2=25
E) (x+2)2+(y-22%=20

y=x—2

0

v
Sekildeki M merkezli gember x- eksenine T
noktasinda teget ve merkezi y = x - 2 dogrusu
Uizerindedir. IOM} = 2V 6 ise M noktasinin ko-
ordinatlar: toplami asagidakilerden hangisi-
dir?

A) 2V6 B) 6 c) 2V11
D) 4V3 E) 8
A y y=ﬁx
B
0 A > X

Sekildeki cemberi x eksenine Ave y = \[gx

dogrusuna B noktasinda tegettir. IOB! = 2\/3
birim ise bu ¢cemberin orijine en_uzak uzak-

hd kag birimdir?

A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8

ZAFER YAYINLARI

18.

19.

21.

B) (x-2)%2+(y+3)°%=25
C) (x-22+(y-3)°=

D) (x-2)%+(y-3)?=26
E) (x-2)%+(y+3)2=144

(x + 12 + (y - 2)% = 9 gemberine 1 birim uzak-
liktaki noktalarin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangisi olabilir?

A) (x+1)2+(y-2)°%=4
B) (x+1)2+(y-22=2
C) x+1)2+(y-2>=8
D) (x+1)2+(y-2>%=10
E) (x+1)2+(y-2°2=100

A(1,2) B (2, -1) olmak izere [CA] 1 [CB] ko-
sulunu saglayan C noktalarinin geometrik
yerinin denklemi nedir?

A) xP4y%- 3x+y=0
B) x2+y2+ 3x-y=0
C) x°+y%-3x-y=0
D) x2+y2-x+3y=0
E) x2+y%>x-3y=0

(x - 22 + (y + 1)2 = 8 gemberinin birbiri ile dik
kesisen tegetlerinin kesim noktalarinin geomet-
rik yerinin denklemi nedir?

A) (x-2%+(y+1)°2=1
B) (x-22+(y+1)72=4
C) x-2%+(y+1)>%=9
D) (x- 2)2 (y+1)°=16
E) (x-22+(y+1)?=25
/Ay
C
A
> X
0 K

Sekildeki cember T ve K noktalarinda eksen-
lere, AC dogrusuna ise C noktasinda tegettir.
K(1, 0) ve A(- 3, 0) ise IBCI nedir?

3 4
3 s Ps Bs5
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22.  (x=3)° + (y—4)*> =25 gemberinin P(1, 2) nok- 27.
tasindan gecen kiriglerinin orta noktalarinin | "
geometrik yerinin denklemi nedir? ﬁ
(&
A) x+y?—4x—6y+11=0 v H
B) x°+y’—4x—6y+5 =0 : B
C) x2+y2—6x—4y+11 =0 . . . .
D) x2+y2—6x—dy+5 = 0 $ek||gek; cemberlerin denklemleri :
E) x%+y*-4x-6y-11=0 x4y 2= 4 °
H (x-2)°+y" =2
N x®+y? +6y+8=0
23. A2, -1) ve B(~4,7) olmak iizere olduguna .gc'ire P(—"2, 1) noktasi igt-erisindeki
[AB] dogru parcasini dik agi altinda géren harfle belirlenen bdlgelerden hangisinde bu-
noktalarin geometrik yerinin denklemi ne- lunur?
dir?
A) A B) C C)E D) H E) G
A) (x-1)%+ (y+3)° =25
B) (x+1)%+(y-3)2=25
C) (x-1)%+(y-3)2=25
D) (x+1)%+ (y+3)2 =10 , .
E) (x+1)? + (y-3)% = 100 28, - X *tly+8) =r gemberleri birbirine
2 . x2+(y+8)2=64
<« icten tegettir.
24. x*+y?=5 gemberinin y = 2x-1 dogrusuna E l. gember ile X ekseninin kesigmesinden o-
paralel kiriglerinin orta noktalarinin geomet- E lusan kirigin uzunlugu kag br olabilir?
rik yerinin denklemi nedir? >
; & A5 B 6 C8 D9 E)16
A) y=-3x B) y =-2x C) y=-5x 2
D) y:—%x E) y=2x o
29.
25. P(0, 4) noktasinin m.(x-3)+2y = 0 dogrulari- y
na gore simetriklerinin geometrik yerinin
denklemi nedir?
A) x°+y° =16 B) x%+ (y—4)2=9 A
C) x°+(y—4)2=25 D) (x-3)2+ (y—4)°>=16
E) x-3)2+y>=25 E\O' > X
26. Denklemleri 3x+4y +5=0ve 3x+4y+C =0 Sekildeki A(0, 6) merkezii cemberde, B(6, 14)

olan paralel dogrulara tedet olan ¢gemberin
yarigapi 2 birim ise C nin alabilecegi degerler
toplami kactir?

C) 15 D) -12 E) -10

ve [BC] L Ox ise IEDI ~IDFl kagtir?

A)6 B)S8
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CEMBERIN ANALITIK
INCELENMESI

TEST @

Sekildeki C Ay
merkezi y =
dogdrusu uze-

rinde olan cem-

ber d,, d,ved, C

dogrularina te- | X ;
gettir. B(10, 4) ‘B
olduguna gore 0 5
cemberin
denklemi nedir?

A) (x—6)%+(y—
B) (x~7f+(y-
C) (x=7P2+(y-
x—8)+{y—
x—8)"+(y—

N

Sekildeki C AY
merkezli gem-
ber x eksenini
(—14,0) ve

e C
(~10, 0) nok- .
talarinda kes- EEPZI
mektedir.

I0C! = 13 br olduguna gére cemberin denk-
lemi nedir?

A) (x—14)2+(y-5)2=25
B) (x—-12)2+(y+5)° =27
C) (x+12)%+(y-5)>=29
D) (x—10)°+(y +5)>=30
E) (x—12)%+(y+5)?2=35

Denklemleri y = -2 ve y = 4 olan dogrulara te-
get olan ve merkezi x —y + 2 =0 dogrusu lze-
rinde bulunan ¢emberin denklemi nedir?
1)2=9

B) (x- )2+(y+1) =9

Merkezi x ekseni iizerinde olan ve orijin ile
(-1, 3) noktalarindan gecen cember denkle-
mi nedir?

A) (x+4)2+y*=16
C) (x-5°+y?>=25
E) (x+6)°+y?>=36

B) X% +(y +4)°=16
D) (x+5)°+y?>=25

N

ZAFER YAYINLARI

Ixl = 3 denkleminin belirttigi dogrulara teget
olan ve merkezi y = x-2 dogrusu (zerinde olan
cemberin denklemi nedir?

{{x,y) { © € R igin x=2+3c0s0 ve y=4+3sin0}
kiimesinin belirttigi cemberin denklemi asag-
dakilerden hangisidir?

A(2, — 3) olmak lzere A noktasinin y = —ax —1
denklemi ile belirtilen dogrulara gore, simetrik-
lerinin geometrik yeri asagidakilerden han-
gisi ile belirtilebilir?

A) y =8
B) x 1) =8
C) ¥®+(y-1)>2=8
D) (x—~ 2)2 (y+3°=18
E) x+1)2+y>=18

(+)
+(y+

A( -1, 2), B(1, 0) ve C(0, —1) olduguna gore
ABC iicgeninin cevrel cemberinin denklemi
a§a§|dakilerden hangisidir?

A) x 2+y —4x+y—1—0
B) *+y>—2x—y+1=0
C) x 2+y2+x y+2=0
D) x 2+y +X-y-2=0
E) x°+

+y2+4x+2y —2=0

(m+ 1) X2 + (2m= 1) y? - 6y — 9 = 0 denklemi
bir gember belirttigine gére, bu ¢gemberin olusg-
turdugu dairenin alani ka¢ birim karedir?

A)2r B)3n C)4n D)5n E)ér
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10. Denklemi (x — 2)2 +(y + 3)2 = 16 olan ¢cembere 17. Ay
distan tedet ve merkezi (-1, 1) noktas: olan
¢emberin yaricapt ka¢ birmdir?
A) 1 B) % C) 2 D) g E) 3 R
0 2N\.__74 > X
C2 L 2,2 2,2
11. Denklemlgrl X"+ YT =17 Ve Xy = 16 ola.n (2,0) ve (4,0) noktalarindan gegen ve yanigapi V5
¢cemberlerin olusturdugu halkamin alani 16x bi- birim olan sekildeki gemberin, y = x dogrusu ile
rimkare ise r agagidakilerden hangisine kesim noktalarinin apsisleri toplami nedir?
esittir?
A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8
A V2 B) 2V2 c) 3V2
D) 4V2 E) 5V2 18.  Sekildeki cem- y
berin denklemi
12.  Denklemi x® + y2 = 4 olan gemberin X2 + y2 = 25 tir. Q
4x + 3y + 20 = 0 denklemi ile verilen dogruya IPQ! =8 ise
en yakin noktasinin bu dogrudan uzakhg: kag PQ dogrusu- 5 P > X
birimdir? nun denklemi
A2 B3 C)4 D)5 E)6 nedir?
13.  Denklemleri (x —4)> + (y +3)2=1vex® +y? = A) 3x-4y+5=0 B) 3x+4y~15=0
1 olan gemberler lizerinde sira ile A ve B nokta- C) 3x-2y+15=0 D) 2x-3y—-15=0
iart aliniyor. 1ABI nin en kii¢iik degeri asagi- E E) 4x-3y -5=0
dakilerden hangisidir? =
5 19. 0, orijin, A(1,0) ve B(0, - V3 ) olmak iizere AB
A) 2 B)25 ©)3 D) 35 E) 4 ;:.. dogrusuna P noktasinda, X eksenine Q nokta-
o 2 o -4 sinda teget olan gemberin merkezi birinci bol-
14. Denklemi x“ + y= = 16 olan ¢emberin i¢ bdlge- &R dedir. Y \/g br. oldud sre 10PI
sinde bir P(1, 2) noktas! veriliyor. P noktasin- ﬁ gede |r; ancap! . f. olduguna gore
. N uzunlugu kag br. dir?
dan gecen ve gemberden ayirdigt kirigin or-
ta noktast P olan dogrunun denkiemi nedir? A) 2 B) 3 C) V10
A) x+2y-4=0 B) 3x+y—1=0 D) 13 E) N15
(E:)) x—)2/+15=00 D) x+y-1=0 20. Denkemi x? + y? - 3x — 2y + 2 = 0 olan cember
+ —_— =
X+ey x eksenini A ve B noktalarinda kesiyor. [AB]
dogru parcasinin orta dikmesinin denklemi
15. Denklemi x2 +y? +2x — 4y + 1 = 0 olan negir"p ¢ 2 ©
gembere P(6,0) noktasindan cizilen tegetlerden )
birinin degme noktast T ise IPTI A) Xzi% B) ng C) x=2
asagudakilerden hangisine esittir?
D) x=1 E) x=3
N6 BT OF D8 B
21. Denklemlerix2+y?+2x-3=0vex?+y> =4
' lan berlerin k t ekseni uzerindeki
16. Denklemleri x = -9 ve x = 1 olan dogrulara olan gemberlerin kuvvet ekseni Uzerindekd

teget olan ve merkezi x ekseni lzerinde bulu-
nan gemberin (~1, y), y > 0 noktasindan ge-
cen tegetinin denklemi nedir?

A) x+y-6=0

C) x-y+4=0

E) 3x+4y-13=0

B) X+y+6=0
D) x+y+13=0

(a,{g)noktasmln baslangic noktasina
uzakligi kag birimdir?

C) 2 D)

V3
) E)1
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CEMBERIN ANALITIK Test (7)
INCELENMESI

1.  Sekildeki C mer- Ay 5.  Denklemleri;
kezli cember X ek- x*+y?>=9ve
senini A ve B(8, 0) (x - 5)2 +(y— 12)2 = 4 olan iki cember {izerinde
noktalarinda kes- Ti o birbirine en_uzak iki nokta A ve B ise 1ABI
mekte Y eksenine \ oy uzunlugu kag br. dir?
T(0,4) noktasinda OA\_/B
teget olmaktadir. A) 15 B) 16 C)17 D) 18 E) 19

Cemberin denklemi nedir?
6. x°+y? =50 cemberinin icinde A(3,3) noktasi

2 2 _
A b 5)2 H- 4; =9 veriliyor. Cember (zerinde A'ya en yakin olan
o 5)2 . 4)2 =2 noktanin ordinatt kactir?
C) x—=5)+(y—57=25
D) (x-4)2 +(y-4)?=16 N5 B 6 o7 o o6
E) (x—3)% +(y—4)>=5
7. 2 2. 2 beri
2. Sekildeki C(3, 0) Ay X“ +y° =r1° gemberi

(x— 3)2 +(y— 4)2 =42 +12r+9 cemberine

merkezli ve y ekse- icten teget olduguna gére r kagtir?

nine oriijnde teget
olan yarim cembe-
rin denklemi nedir?

AV1 B2 €3 D4 ES5

> X
% 8. X% +y?=kx—(4—k)y + m = 0 denklemi ile be-
A o24v2og 319 4 lirlenen cember x ve y eksenlerine teget
B) b= 3) Ty _3 2_g E oldu-guna gore k kactir?
) 03Py -3 N
g;":z\/g—Lz g A5 B4 C3 D2 E1
X = -
A <
E) x=N9-y®-2 N 9. mx+ny+3=0dogrusu
2,2
. . ] Ay X“+y“=16ve
3 $.:kr::$:l g-:embe X2 + (y - 6)2 = 25 cemberlerine teget olduguna
ri ezi " +
C (m, n) yarigapt r (0,6) gore ne R™ kagtir?
olduguna gbre 1 1 1 1 1
m + n + r toplami Ay By C 3 D)7 B) g

neye egittir? 0,-2)

10. (m-2) x2+(4—m) y2—-6x+4y+4m=0gem-
A) 6- \/E B) 6+ wo C) 6 berinin y eksenine en yakin olan noktastnin
D) 12 E) 14 y eksenine olan uzakhg: kag br. dir?

4. Koselerinin koordinatlari A(0, 2), B(0, 6), C(3,2) A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
olan ABC lg¢geninin i¢ teget cemberinin denk-
lemi (x -m)®+(y-nf=rPise m+n+r 11, x24(y — 4)% = 16 gemberinin 4x + 3y + 13 = 0
toplami neye esittiri? dogrusuna en _yakin noktasi P ise P'nin
dogruya uzakhg kac br. dir?

A) 5 8)12—1 C) 6 D)? E)22~1
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12. Sekilde O merkezli D‘ Y 16. (x—4)2+ (y — 6)® = 2 cemberi x eksenine te-
dortte bir gember ile gettir. Bu ¢cember y eksenini A ve B noktala-
C merkezli yarm c rinda kestigine gére 10Al . 10BI garpimt neye
¢ember B noktasin- g esittir?
da kesigtigine gore 0 x
OB dogrusunun A A4 B6 C8 D12 E) 16
denklemi nedir?
7 7 17 x2+y2+2x—4y—4=0} cemberlerini
.22 o mberlerinin
A)y=—3—3x B)y=—2—2x C)yz\/gx X“+y —4x+ky-2=0
X kuvvet ekseni A(1, 2) noktasindan gectigine
D) y=x B)y="3 gore k kactir?
13. x°+ xy®> —9x < O esitsizliginin ¢dzim kiimesi AA-4 B3 C-=2 D-1 FO
g i tarall bél d isi ile ifa-
:za:(;::l;il“raora ! bolgelerden hangisi ile ifa 18. x°+ y2 - 2x + 4y — 20 = 0 ¢gemberine Uzerin-
) deki A(- 3, 1) noktasindan cizilen tegetin y ek-
senini kestigi noktanin ordinati kagtir?
3
Ay 0 B) 2 C) > D) 3 E) 5
19. A (6, k) noktasindan x% +y> —2x +y—4 =0
E gemberine gizilen tegetin degme noktas: B ve
= IABI = 2 V 23 olduguna gére k nin pozitif
E degeri kactir?
<
: A8 B7 C6 D5 EG4
<]
2 20. (x-3)2+(y-3)%=16 gemberile
N X + y2—1 6x —6y + 72 = 0 cemberinin ortak
dis tegetinin uzunlugu kag br. dir?
A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7
X~y =0 o 21.  V2x2 +y2 = mx + 1 esitligi merkezi (1,0) olan
14. 52 + (y—4)2 < 16 sistemini saglayan (x, y) bir cember denklemi belirttigine gore yar-
- ‘o
noktalannin olusturdugu bélgenin alam kag ¢ap uzunlugu kag br. dir?
br2 dir?
A4 B3 C2 DV3 EV2
A) n-2 B) 2n-2 C) 2n-4
E) 2n-6 E) 4n—-8 22, x%+ y2 — 1 = 0 gemberinin y eksenini kestigi
noktalardan gegen tegetleri d, ve d, dogrulari-
dir. d, ved, nin 2x+y-3 =0 dogrusunu
15.  x? + y? = 32 gemberinin x eksenine paralel bir

kirisi [AB] dir. AOB Gg¢geninin alani en biiyiik
olduguna gére |ABI uzunlugu kag br. olur?

c) 6V2

A) 32
D) 8

B) 16
E) 5V2

kestigi noktalar A ve B ise 1ABI uzuniugu
neye esittir?
A V2 B)V3

Vs D)3 B s
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CEMBERIN ANALITIK
INCELENMESI
1. (x+22+(3-y)2=4 ¢emberinin merkezinin 6. Sekildeki gember Oy ek-
koordinatlarn ve yaricap uzuniugu asagida- senini {0, 5), (0, 13) nok-
kilerden hangisidir? talarinda kesmekte ve
A) M(-2, 3) B) M(-2,-3) x = 8 dogrusuna teget ol-
r=2 r=2 maktadir. Cemberin
C) M(2, -3) D) M(-2, 3) denklemi nedir?
=2 r=4
E) M2, -3) (x—4)2+(y-4P= 169
=4 (x=32+(y-92=
(X+4)2+(y+4)2=

X + 3)2 (y+9)2—169

2. Merkezi C(-2, -5) olan ve Oy eksenine teget (
(x-3)2+(y+9)2=64

olan ¢gember denklemi nedir?
A) (x-2P+(y-572=4

nmogorz

B) (x—-22+(y-52=25 7.  Sekildeki cember Ox y
C) (x+2P+(y+5)2=4 eksenini (6,0), (8,0), Oy TB/—\B -
D) (x+22+(y+5)2=25 eksenini (0, —4) 4
E) (x+22-(y-5)2=25 noktalarinda kesmek-
tedir. Cemberin
3. Merkezi C(3, 4) olan ve A(-1, 2) noktasin- denklemi nedir?

dan gecen ¢cember denklemi nedir?

A) x2+y?2-3x—4y+5=0 A xP+y2—7x+8y+56=0
B) xX2+y2+3x+4y-5=0 E B) xX®+y2+7x-8y-56=0
C) x2+y?-6x—-8y+5=0 3 C) x2+y2—14x+16y+48=0
D) x2+y2+6x+8y—~5=0 & D) x2+y2+14x—16y—-48=0
E) x®+y2-6x+8y+7=0 E E) x®+y2+14x+16y—-65=0
>
4. A(2, -7) ve B(0, 1) noktalarini dik a¢i al- g 8. Sekilde C merkezli

tinda géren noktalarin geometrik yeri ne- é ¢cember (0, —4) ve
dir? N (0, —-8) noktalarindan, d
A (x —1)2+y2—3y—6=0 dogrusu (2, 0) ve
B) (x-12+ y +6y—59=0 (0, —4) noktalarindan
C) (x+1)32+ y —-By+6=0 gecmektedir. C
D) (x+1)2+ y +6y+8=0 merkezli cemberin
E) x-1)2+y2+6y-8=0 yaricapi kag br dir?

A1 B V2 V3 pyVs E V7

5.  Sekildeki orjinden gegen 9.  Sekildeki AB dog- ) ¥

cember Oy eksenini rusunun denklemi L/
(0,4), Ox eksenini (6,0) 8x-6y+48=0 8x-6y+48= A
noktalarinda kestigine olduguna gére AOB
gbre denklemi nedir? ticgeninin igteget

¢emberinin mer- A,
A) X2-3x+(y-22-13=0 kezinin koordinat- /8 0
B) ~6X+(y—2)2-4=0 lar nedir?
C) x2 +3X+(y+22+13=0 A) (-6, 6) B) (-5, 5) C) (-4,4)
D) x2 +6x+(y+22-4=0 D) (-3.3) E) (2.2
E) —BXx+(y+2)2-4=0
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10. 2x2+2y2+mxy-4x+8y+2m=0 17. (x—-2)2 + (y + 42 = 45 denklemi ile verilen
denklemi ile verilen gemberin merkezinin ko- ¢emberin orjine en yakin noktasi A ise 10Al
ordinatlari ve yaricap uzunlugu nedir? uzunlugu kag br dir?
A) (-1,2) B) (-1,2) C) (1,2) AY1 B) V2 C) 3 D) V5 E) 3
r=5 r= JE r=5
D) (1,-2) E) (1,-2) 18. x2 +y? + 6x — 8y = 15 denklemi ile verilen
r=5 r=+5 gemberin y = 2x dogrusu ile kesistikleri nokta-
lar A ve B ise IABI uzunlugu kag br dir?
11. x2+y2-2x+4y~20=0 denklemiile verilen A) 245 B) 45 C) 63
cember ile aynt merkezli olup orjinden gecen D) 516 E) 13
cember denklemi nedir?
2, y2_ =
g; iziyg +’;f§y:8 19. (x+22+(y-3)2 =1 denklemi ile verilen
C) x2+ y2 £0x— Z o 0 cemberin x +y — 4 =0 denklemi ile verilen
2 y2 y= dogruya en uzak noktasi A ise A noktasinin
D) X 4y —2x+4y =0 apsisi nedir?
E) x2+y2=5 ] ) ; ]
Ay -2-— B)-2+— C)2-—
12. x2+y2 —6x + 8y =0 denklemi ile verilen V2 V2 V2
cemberin Oy eksenini kestigi noktalar A ve D) V2-2 E) 2-42
B ise 1ABI uzunlugu kag br dir?
A) 4 By 6 C) 8 D) 10 E) 12
! ) ) ! ) (x=2)? +(y+3)? =1 A
- . 20. denklemleriyle verilen
13. x2 +y2 + px — gy = 0 denklemi ile verilen (x+1)2 +(y-12 =4
gem.ti‘?r A..(—5’ 12), B4, 6) - noktalarlngan ¢cemberlerin birbirine en yakin noktalar A ve B
gectigine gére 1yarlc;ap uzunlugu1 l1(ag br dir? ise IABI uzunlugu kag br dir?
A) 13 B)?SC)G D)? E) 5 5 A) 8 B) 6 C)5 D) 3 E) 2
=
14.  A(2, 4), B(4, 0), C(2, 1) noktalarindan gecen > gy XY=
cemberin merkezinin koordinatlari nedir? § ’ (x+3)2 +(y-12=9
A) (4,-2-) B) (2—2-) C) (4,5) “ﬁ denklemleriyle verilen gemberlerin ortak dig
E teget parcasinin uzunlugu kag br dir?
D) (—2,2) E) [4,-%) N A)V2 B V3  ©)+5
D) V6  E) 243
15.
| 22. P(4, 2) noktasindan x2 +y2 - 4x — 8y + 12=0
H ‘ cemberine gizilen tegetlerden birinin uzun-
lugu kag br dir?
Q.Y 3
© A) 4 B) 3 C)2 D)2 E) 1
[ i 23. x2+y2-10x + 16 =0 denklemi ite verilen
o - - gembere O(0, 0) noktasindan gizilen teget-
Sekildeki gembzerlenn denklemleri lerden birinin denklemi asagidakilerden
box?+ (Vz“ 2)2 =1 hangisidir?
-2 +y"=2 A) 4x+3y=0 B) 3x-4y=0
M:xc+y=+3x+4y=5 C) 4x-3y=0 D) 4x-5y=0
olduguna gére O(0, 0) noktasi, icerisindeki E) 4x+5y=0
harflerle belirlenen bélgelerden hangisinde
bulunur? 5 2
AAB B C CF DG EH 04 (x=5)"+(y-5)"=16
x-10)2 +(y-5)2 =r2
16. (x —2)2 + (y + 4)2 = 20 denklemi ile verilen ( Fry-9)

¢emberin orjine en uzak noktasi A ise A
noktasinin apsisi nedir?

C) 5 D)12—1 E) 6

denklemleriyle verilen ¢cemberler dik kesistik-
lerine gbre r kactir?

A3 B 4 C)5 E) 8
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CEMBERIN ANALITIK
INCELENMESI

x2+y2 +4x -6y +9 =0 denklemiile verilen 5. Sekitl)de[d c? ’L‘Iefk?Z”
. ) cemberin denklemi;
gemberle ayni merkezli olan yarigapi bu cem X2 4 y2 + dX + 8y + = 0
berin yarigapinin 2 kati uzunlukta olan arr.
cemberin denkiemi nedir? I0AI . I0BI = 30
A (x+2)2+(y-32=16 olduguna gére f kag-
B) (x-22+(y+32=16 ur? = -
C) (x-22+(y-3P2=4
D) (x+22+(y+3)2=4 A) 15 B) 30 C) 45 D) 60 E) 90
E) x®+y?+4x—6y+18=0 6.  Sekildeki 10 br caph AY
cember eksenleri A, B,
C, D noktalarinda E i
Sekildeki gember Ox y kesmektedir. )
eksenini (—4, 0) ve [ED{LL [DC]A y, c
(3, 0), Oy eksenini m(EA) = m(AC) ve y 5 ‘X
(0, —2) noktasinda kes- c(o, 3\/5) olduguna
mektedir. Denklemi - > gore IEDI uzuniugu kag br dir?
nedir? _2’/ g A) 743 B) 72 C) 4+2
A) x2+y?-x+4y+12=0 D) 2v6 E) V5
B) x®+y?-2x+4y+12=0 7.  x2+(y—4)2=r2 gemberine lizerindeki
C) x2+y2+2x—-4y-12=0 (3, —1) noktasindan cizilen tegetin x eksenini
D) x2+y2+x—-4y—12=0 E kestigi noktanin apsisi nedir?
E) x2+y2+4x-y—-12=0 3 ' 14 11
) y y E A g BT O 5 D5 B,
S
o , < 8 (a-3)x?+(1-a)y’+3ax+8y+11=0
Sekildeki M merkezli Y o denklemi ile verilen gemberin i¢ bolgesinde
cember Oy eksenine her ln:‘l kalan alan ka¢ © br? dir?
iki cemberde Ox ekse- : A) 6 B) 12 C) 18 D) 36 E) 45
nine (9, 0) ve N
(21, 0) noktalarinda te- x2+y2_2x-2y+1=0
gettir. C merkezli cem- 9 21 X 9. -
berin yaricapi kag br. X“+yS-4x-2y+4=0
dir? denklemleriyle verilen gemberlerin kuvvet ek-
seni P(k, —3) noktasindan gectigine gore bu
A 2 B3 C) 4 D) 5 E) 6 noktanin gemberlerin kesistikleri noktalara
olan uzakliklan ¢carpimi neye esittir?
Sekildeki A merkezli AV A) 2 B) 2411 C) 26
cember y eksenine te- 11
get ve merkezinin apsisi A D) 15_3 E) i_T
2, B merkezli gember x 3} .
eksenine teget ve mer- ;-1\ g -
kezinin ordinati 3 tir. C X 2 2
—-6x-8y+21=
merkezli gemberin yarigapi 10 br olduguna 10. XT+y" —bx-8y+ 0
5 ir? (x=7)% +(y-7)% =1
gére m(CAB) kag derecedir? ) i ) )
denklemleriyle verilen gemberler lizerinde bir-
birine en_uzak iki nokta A ve B ise |ABI
A) 30 B) 45 C) 60 D) 75 E) 90 uzunlugu kag br dir?
A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8
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11.  x2+y2=4 denkiemiile verilen cember 15 (x- 2)2 +(y - 2)2 =1
x2+y2 —6x —8y + k=0 denklemi ile verilen (x=5Y2 +(y—2)2 =1
cemberin i¢ bolgesinde ve birbirlerine teget denklemleriyle verilen gemberlere P(x,0) nok-
ise k kactir? tasina en yakin noktalan A ve B ise
IPAlI + IPBI toplaminin en kiiciik degeri
Ay ~-12 B) -16 C) -20 D) 24 E) -28 kactir?
A) 1 By 2 C)3 D) 4 E) 5
3x+4y-2=0 16. A0, 2), B(0, 6), C(3,2) olmak iizere \ABC
12.
3x+4y+4-=0 {icgeninin gevrel cemberinin denklemi
: , . y x>+y?+dx+ey+f=0 ise (d,e, f) Gclusi
denklemieriyle verilen dogrulara teget olan ve nedir?
merkezi x —4¥ + 3 =0 dogrusu uzerinde A) (-3,-8,12) B) (3, 8,-12)
bulunan ¢cemberin denklemi C) (3,-8,12) D) (8,3, -12)
x2+y2+Dx+Ey+F=0 ise F neye esit- E) (-8,3,12)
tir?
A 0.65 8 07 o) 0.89 17. x2+y?2-4x+6y+12=0 denklemi ile verilen
1o ) 0 ) o gemberin 3x + 4y — 5 =0 dogrusuna en yakin
D) 0,9 E) 1 noktasi A ise A nin dogruya uzakhg: kag
br dir?
_ , A V3 B) 2 C)g D)g E) 4
X=—\4-y?
13.
y=v1- x2 E
. . p = x2 +y2 —4x+6y+12=0
denklemileriyle verilen E 18. ) denklemieriyle
ceyrek gemberlerin  — N : x? +y?+2x-2y-2=0
eksenleri kestigi nok- > verilen gcemberlerin merkezleri C ve M, gcem-
talardan gegen sekildeki dogrularin kesim nok- E} berlerin birbirlerine en yakin noktalari A ve B
tasi olan A noktasinmin koordinatlari nedir? : ise [CM] capli gemberile [AB] capli gember
. N arasinda kalan bélgenin alam kag = br?
6 2 286 55 .
vigs] Blse) 9oz dir?
55 55 6 2 :
A) 5= B) 2—150) 6n D)g§£ E) 7n
55
0 (22 86 4 4
\2 6
19.  Orijin ile A(2,6) noktalarindan gecen ¢emberin
merkezi Ox ekseni Gzerinde olduguna gére bu
cemberin yaricapi kag br dir?
14.  x3+xy? - 2x2 <0 esitsizliginin ¢6ziim kiimesi A) 10 B) 9 C) 8 D)7 E)6
asagidaki tarali bélgelerden hangisi ile
ifade edilebilir? 20. x2+y?+2x—4y+1=0 denklemiile verilen

gemberile 3x —y + k =0 denklemi ile verilen
dogrunun kesismemesi icin asagidakiler-
den hangisi verilmelidir?
A kK-3k+4<0

) K2+3k-4<0
C) kK2+10k-15<0

) kB-10k—-15<0

) K2-10k-15>0



Cemberin Analitik incelenmesi (BoIim—2) 181

CEMBERIN ANALITIK [tesT

INCELENMESI - @
Sekildeki gemberin y 6. x2+y2-8x-10y+32=0ve

Gzerinde

A(-8, 0), B(0, -4)
ve C(0, 4) noktalart
verilmistir.

Cemberin denk-
lemi asagidakiler-

Cc
e
A y
\#_4
den hangisidir?
A) x2+y?-6x-16=0
B) x2+y2-6y-16=0
C) x*+y?+6y-25=0
D) x2+y?+6x-16=0
E) x2+4y2+6y+25=0

Merkezi (2, —3) olan ve (-1, 1) noktasindan ge-
cen gemberin x- eksenini kestigi noktalar A ve
B ise IABI kag¢ birimdir?

A) 6 B) 7 C)s8

D) ¢ E) 10

x? + y2 — 8x + 2y = 0 ¢cemberinin P(2, 1) nok-
tasindan gecen en kisa kirisinin uzunlugu
kac birimdir?

A) 22 B) 3C) 5 D)4V2 E) 6

x2 + y2 — 4x + 6y — 3 = 0 cemberine disindaki
P(-2, 2) noktasindan ¢izilen teget uzuniugu
kag birimdir?

A) 6 B) 5 C) 4

D)3 E) 2

x2 +y2+6x~4y +9=0cemberininy -x=3
dogrusu ile olusturdugu kirisin orta nokta-
sinin koordinatlar nedir?

A) (-1,2) B) (-3,0)
D) (1,2) E) (-1,-2)

C) (-2,1)

ZAFER YAYINLARI

10.

x2 + y2 ~ 4x - 10y + 4 = 0 gcemberlerinin
birbirlerine gére konumlari asagidakilerden
hangisidir?

A) Distan teget iki cember

B) icten teget iki cember

C) Farkh iki noktada kesigen iki gember
D) Ayrk iki gember

E) li¢ige iki cember

x?2 +y2 -8y + 7 = 0 denklemiyle verilen
cember lizerindeki, orijine en uzak nokta
asagidakilerden hangisidir?

A) (0,1) B) (<V5,2)
c) (Vs 2) D) V2, 3)
E) (0,7)

(x — 2)2 + y2 = 9 cemberi i¢cindeki (1, 2) nok-
tasindan gecen en kisa kirigin uzunlugu kag
birimdir?

AV1 B 2 C) 3

D)4 E)5

x2 +y2 = 35 gem-
berinin icinde M(-1, 3)
noktasi aliniyor.

-

IKMI = IMLI ise 1KLI 0 > X
kirisinin uzunlugu

kag birimdir?

A) 5 By 6 C) 8 D) 9 E) 10

P(-1, 1) noktasimin (x — 2)2 + (y + 3)2 = 16
cemberine en kisa uzakhgi kag¢ birimdir?

A1 By 2 C3 D4 ES5
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11.  O(0, 0) noktasindan gecen ve 17.  3x +4y + 15 = 0 dogrusunun,
4x - 3y + 12 = 0 dogrusuna teget olan en (x - 3)2 + (y + 1)2 = r2 gemberinin iginde kalan
kiiclik cemberin yaricapi kac birimdir? pargasinin uzuniugu 6 br ise r kagtir?
Al B8 b p1 pi A5 B 4 C3 D2 E1
5 5 5 5
12.  Sekildeki cember y y yJLS? .
eksenine A(Q, 6) ve 18. (x - 3)2 + (y + 4)2 = 25 denklemi ile verilen
\/3 3 B cembere {zerindeki (0, — 8) noktasinda dis-
y=-gX dogrusuna tan teget olan ve yarigap: 15 birim olan
B noktasinda teget- Ol > X cember denklemi nedir?
tir. Cemberin ori- A) (x+9)2+(y +20)2 =152
jine en yakin olan noktasinin koordinatlar
nedir? B) (x+8)%+(y+16)2=152
2 2. 152
A) (2V3,3) B) (V3,V3) C) x+6)"+{y+24)°=15
2 2. 152
C) (\/E, 3) D) (\[5, 2) D) (x+10)“+(y+20)=15
E) (2\/31 \/5) E) (x+15)2+ (y+20)2 =152
2 . y2 2 ini = Ay — & ru-
13. (x—=52+(y+22=4ve E 19. x“+y“=9 gen‘ibe—ru’un y = 4x . 20 ('iogru.
El suna paralel tegetinin denklemi asagidaki-
(x + 7)2 + (y - 3)2 = 9 cemberlerine teget 5 lerden hangisi olabilir?
olan en kiiglik cemberin yaricap: kagtir? : A) y=dx—3° f 17 B) y=4x-5
A1l B2 C3 D4 ES ‘s C) y=4x+3V13 D) y=4x+2V15
N E) y=4x-10
14. x? +y2 — 4 =0 cemberine y ~ 2x = n dogdrusu-
nun tedet olmasi icin n asagidakilerden han-
gisi olmahlidir? 20.
A +2V5 B) #5V2 ¢ 3Vs
D) +4V5 E) +2V2
15. (x—k)2+y2=16 x
x2 + (y + k)2 = 4 denklemii cemberler digtan te-
get olduguna gore k kactir? (k > 0)
ekilde B(0, 6), A(5Y 3, 0) olup B, C, D
A 2N2B) 3 C 4 D 3v2 E) 42 S (0. 8), Al ) olup ve
E, C, M noktalari dogrusaldir. M merkezli
¢emberde A ve D tegetlerin degme noktalar
16. x eksenini A(2, 0) ve B(8, 0) noktalarinda ke-

sen ve y eksenine teget olan cemberin yari-
¢api kag br dir?

Ay3 B 4 0C5 D)121 E) 6

m(AéM) = 30° ise M merkezli gemberin yari-
¢apt kag birimdir?

A1 B 2 C) 2¥2D)3 E) 2V3
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INCELENMES] TEST @D)
1. x2-(2n+3)xy +y%2-2x +y +a =0 denkle- 0 - y
minin gember belirtebilmesi igin a . n asagi- 5. Sekilde; ordinat ek- x-{3y=0
daki hangi kosulu gerceklemelidir? senine A(0, \/5), A
15 B
A) a.n<—-= B)a-nS—%S x - Y3y = 0 dogru-
suna B noktasinda te- > X
C) a.n>-15 D)a.nz—E . ¢ ©
8 8 get olan ¢ember ve-
E) a.n= _15 rilmistir. B noktasinmn apsisi nedir?
8
V3 3
2. Sekildeki cembe- y A 2 B 1 0 2 D) \/5 E) 2
rin denklemi asa- 1
gidakilerden
hangisidir? (/\ 6. xZ+y2-2x+2y+1=0c¢emberiile
N x2 +y2 + 2x + 2y + 1 = 0 cemberi A noktasinda
—4 [o) 9 - .
distan tegettir.
NS
A noktasi m2x — (4m — 1)y = m = 2 dogrusu
A) x-22+y-2)2=125 dzerinde ise m kagtir?
2 2
B) (x-272+(y-3)2=250 A1 B2 03 D4 BS
C) (2x—5)2+ (2y —9)2 =250 E
D) (2x—5)2+(2y—9)2=1—g§ 3
& 7. y=2x+m dogrusunun x2 + y2 = 1 cembe-
E) (x—2)24(y-2)2=125 b . g - s
> > 4 < rine teget olmasi icin m asagidakilerden
: hangisi olmalidir?
3. gil;ilde Aé&)‘;, 8) ve ; y El A) A7 B) 2 C) V3
, nok- A(5.8
talarindan gegen ( N D) Vs E) V11
cemberin
denklemi nedir? - > X
|0 B(9,0)
8.  x2+y2-4x-3y-5=0¢emberinin 2. agior-
A) (x= 9)2 +(y~ 5)2 =9 tay dogrusuna gore simetrigi olan cemberin
B) (x-9)°+(y-5)"=16 merkezinin koordinatlari nedir?
C) (x—9)2+(y—52=25 3
D) (x—9)2+(y-5)2=36 A) 38,2 B) (-3,-2) C) (5 ,2)
E) (x-9)?+(y—5)?=81 3 3
D) (-2,-2) E) (2,2
) 2.2 B @3)
4. A(-2, 4) noktasindan gecen ve eksenlere
teget olan cemberlerden birinin denklemi 2 2 _ - _
asagidakilerden hangisidir? 8. (x=2)°+{y-3)"=1gemberinin 3x + 4y = 8
dogrusuna en yakin noktasi ile en uzak
A) (x—10)2 + (y — 10)2 =100 noktasinin dogruya olan uzakliklarinin orani
B) (x+4)2+(y+4)2=16 kactir?
C) (x+10)2+(y—10)2=100 ] ) 0 ; o
D) (x+4)2+(y-42=16 Al B, o7 Dy B
E) (x-22+(y~-22=4
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10.  Sekildeki or’ 16. 2x2+2y2—3x+5y—7=0ve
gember II. bol- C . .
gede B x2 +y2 —4x +y + 1 = 0 gemberlerinin kesim
noktalarindan gegcen dogrunun y-eksenini
eksenlere N -—> X kestidi nok dir?
tegettir. [BD] A(_z,o)l 9] B(3,0) estigi nokta nedir?
cembere D A (0,-3) B) (0,-2) ©) (02
noktasinda tedget olduguna goére IDCI kag 5 5
birimdir? D) (0,3) E) (0,9)
2 6 3 4
A) = B)y 2 () =2 D)X E)1
) = ) 7 ) = ) = )
2 L y2 = _9)2 —2)2 = -
. x +y B 9.ve (x = 2)%+(y - 2)° = 4 cember 17.  (x—3)2 +(y + 1)2 = 17 cemberinin {izerindeki
lerinin kesim noktalarindan ve P(1, 0) nokta- .. _—
d berin denklemi nedir? P(4, 3) noktasindan cizilen tegetin y ekse-
sindan gecen gemberin denklemi nedir: nini kestigi noktanin ordinati nedir?
A x2+y?-x=0
B) 9x2+9y?-32x—-32y+23=0 A 2 B) 4 C) 6 D)8 E) 10
C) 6x2+6y°—12x~12y+11=0
D) x2+y2-2x-2y+1=0
E) 2x2+2y2+3x~5=0
) 2xT+2yT 4+ 3 18. x2+y2+2x — 4y~ 59 =0 gemberi ile
12. y=xvey=—xdogrularina teget olan bir gem- E 8x — 4y - 39 = 0 dogrusu ar.asmdaki en kisa
berin yarigapi 3 br dir. Bu gemberin merkezi- < uzaklik a, en biiylk uzaklik b ise a + b toplam
nin ordinatinin pozitif degeri kactir? Z kagtir?
A) 3 B 3V2 V2 D)V3 E) 4 é A)2 B) 8 C) 10 D)16 E) 20
-4
13. 3x +4y+ 11 =0dogrusunun =
(x - 3)2 + (y — 5)2 = 100 ¢emberi ile olugtur- E
dugu kirigin uzunlugu kag br dir? 19, x2+y2-4x+6y—-7=0 i y=kx—9
A) 6 B) 8 C) 10 D12 E) 16 g¢emberinin merkezi A/7<
y = kx — 9 dogrusu / > x
14.  (x—8)2 +(y - 5)2 = 36 gemboeri ile tzerinde olduguna Ki M
x2 + y2 — 4x + By + k = 0 gemberi arasindaki en gore IACI kag birim- B
kisa uzakhgin 3 birim olmasi igin k kag olmah- dir? c
dir?
A) -12 B) -10C) -6 D) 10 E) 12
) ) ) ) ) A) 9 B) 10 C) 11 D) 12 E) 13
15.  x2 +y2 — 4x + 6y ~ 12 = 0 gemberinin P(-6, -9)
noktasina en yakin noktasi B'dir.
20. x2?+y?-6x -4y -3 =0 cemberinin P(2, 1)

B noktasindan gembere cizilen tegetin
denkiemi nedir?

A) 3x+4y+24=0
B) 3x+4y+26=0
C) 4x+3y-12=0
D) 4x+3y—-24=0
E) 4x+3y+26=0

noktasindan gecen en kisa kirigini iizerinde

bulunduran dogrunun denklemi nedir?
A) x-2y=0 B) x+y-3=0
C) x+2y-4=0 D) 2x+y-5=0

E) 3x-y-5=0
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INcaLenmst s @
x2 + y2 — 2x + ky — 3 = 0 gemberi x eksenini A 5. Sekildeki gcemberin merke- A
ve B noktalarinda kesmektedir. [AB] caph zinin koordinatlar M(3, —8) AN
cemberin denklemi agagidakilerden hangi- ise cemberin denklemi ne- A
sidir? dir? T
A) x2+y2-2x-1=0 A) (x=3)2+(y +8)* =64 M
_3)2 2_
B) x2+y2—2x—3=0 B) (x 3)2+(y+8) =52 \E
- 2_
C) x2+y2—-4x-1=0 C) 3)2+(V+8)2'49 dy dp
D) (x-3)°+(y+8)-=36
D) x2+y2—4x—3=0 ) ( ) y )
E) x—-3)2+(y+8)2=25
E) x2+y°—4x+1=0
' 6. x2+y2-2x-4y— 11 = 0 cemberinin iginde
Koseleri A(3, 5), B(4, 1) ve C(~1, 4) noktalan ' P(2, 3) noktas:i aliniyor. P noktasindan gecen
olan ABC iicgeninin cevrel ¢emberinin en kisa kirisin denklemi asagidakilerden
denklemi nedir? hangisidir?
A) x2+y2_3x+5y=0 A) x+y-5=0 B) 2x+y-7=0
B) x2+y2——3x—5y=0 C) x+2y-8=0 D) 3x+2y-12=0
C) x2+y2+3x+5y=0 E) x-y+1=0
D) x2+y2-5x—-3y=0 3
E) x24y24+5x—3y=0 E 7. (x-n2+(y+22=25ve
= x2 + y2 + 6x + 8y + 9 = 0 gemberlerinin mer-
§ kezleri 2y — (m + 3) x + 5 = 0 dogrusu Uzerinde
Merkezi,x +y-12=0ve2x~-y +6=0dog- ise m + n toplami kactir?
rulaninin kesim noktasi olan ve y = -5 dog- &
rusuna teget olan ¢cemberin denklemi ne- E A -1 B 1 Q)2 D) 3 E) 4
dir?
A) (X + 3)2 (y + 5)2 _ 102 8- d dof]rusunun denk' y
. » ) lemi2x +y =8 ve C B
B) x-2)*+(y—10)*=15 noktasi degme nok-
C) (x+7)2+(y- 5)2 = 102 tasidir. Sekildeki
cemberin yarigcapit A
2 >
D) (x+6)%+(y+4)2=21 kag birimdir? CRN x
E) (x+2)2+(y+8)2=122 d
A5 B 6 C)7 D)‘? E)‘2—7
Merkezi M(-1, 2) ve 3x + 4y — 20 = 0 dogru-
suna teget olan ¢cemberin denklemi asag-
dakilerden hangisidir? 9. x2+y2-2x+3y—-1=0vexZ+y2-4x-1=0
A) x2+y?+2x-4y-4=0 cemberlerinin ortak kirigine dik ve (-1, 2)
B) x2+y2+x—dy—2=0 noktasindan gecen dogrunun denklemi ne-
- dir?
2 42 —3y—4—
C) x*+y*+2x-3y-4=0 A) 3x-2y+1=0 B) 3x—-2y+5=0
2,42 =
D) x*+y"+2x-y-2=0 C) 2x+3y~4=0 D) 3x-2y~1=0
2,2 4y —6 =
E) x*+y*+2x—-4y-6=0 E) 3x—2y+7=0
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10.

11.

12,

13.

14.

(x + 2)2 + (y — 5)2 = 16 cemberi ile 4x—3y—2=0
dogrusu arasindaki en biiyiik uzaklik kac
birimdir?

A) 1 By4 C 5 D7 EO9
Sekildeki M merkezli y

¢cemberin denklemi;

(x4 2)24(y—4)2=r2 M

ise O merkezli X
cemberin yarigapi o

kac birimdir? \U

A 3V3-2) B) 4(\3-1)

¢y 2(V2-1) D) 3(V2-2)

B 4N2-1)

Denklemleri (x —2)2 + (y—1)2=4 ve

(x + 1)2 + (y + 3)2 = r2 olan gemberlerin birbirini
kesmemesi i¢in r asagidaki kosullardan
hangisini sagiamaldir?

A) r<2 B)
D) r=2 E)

r<3 C) 3<r<4

r>3

y = mx dogrusu xZ + y2 — 4x + 1 = 0 cemberine
teget ise m asagidakilerden hangisi olabilir?

A1 B V20 V3 D)2

E) 3

Sekildeki cemberde A ve
B tegetlerin degme nok-

talanidir. m(K(/SA) = 30°
ve IOAl = 6 br olduguna
gore ¢cemberin denk-
lemi nedir?

A) x2+y2—8x+4\/§y+36=0
) x2+y2+12x—4\/§y+36=0
) x2+y2+12x+4V3y -36=0
)
)

o o

x2+y2~12x—4\/§y—36=0
X2 +y2—12x— 4\ 3y + 36 =0

m O

(x-224+(y+a)Z=1ve

(x + 1)2 + (y ~ 1)2 = 36 denklemleri ile verilen
¢emberlerin icten teget olmalan igin a'min
alabilecegi degerler toplami ka¢ olmalidir?

A3 B 2 C -1 D1 E)2

ZAFER YAYINLARI

16.

17.

18.

19.

20.

(x = 3)2 + (y - 5)2 = 36 denklemiyle verilen
cemberin 3x + 4y + 11 = 0 do§rusuna en ya-
kin noktasinin bu dogruya olan uzakhigi kag
br dir?

AA6 B 5 C 4 D3 E2
Sekilde denklemi Y

x2 +y2 = 100 olan 27
cember ile A ve B A

noktalarindan gegen
d dogrusu verilmistir.

S
IABl = 16 br oldu-

guna gére d dogrusunun denklemi agadi-
dakilerden hangisidir?

A) 3x-4y+30=0
C) 3x-4y+10=0
E) 3x+4y+30=0

B) 3x~-2y +15=0
D) 4x-3y+30=0

Sekilde O merkezli %
dortte bir ¢cember ile
[OA] ve [CD] ¢apli ya-
rim ¢emberler verilmig-
tir. B noktasinda yarim
cemberler birbirine dis- D

tan tegettir. IOAl = 12 O A X
br olduguna gore, [CD]

capl cemberin yari¢api kag¢ br dir?
A) 1 B) 2 C)3 D) 4

E) 5

x2 +y2 — 4x + 2y — 1 = 0 gemberi asagidaki
dogrulardan hangisine gore simetriktir?

A) y=x B) y+x=0
C) 2x+3y=1 D)
E) 2x+y+1=0

X+2y+3=0

(x —2)2 + (y - 3)2 = 9 cemberine tizerindeki
noktalardan cizilen tegetlerin degme nokta-
lanindan 1 br uzakliktaki noktalarin geomet-
rik yeri agsagidakilerden hangisi olabilir?

A) (x-2)2+(y-3)2=16

B) (x+22+(y+32=9

C) (x—2)2+(y+3)2=25

D) 4x+3y=2

E) 2x+3y=4
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VEKTORLER

YONLU DOGRU PARGALARI

Dogrultu
d (Tasiyicy)

A (o BN g
Baslangig¢ AB
noktasi

noktasi

Bir d dogrusu ve bu dogru lizerinde [AB] dogru pargas! alalim. Baglangi¢ noktasi A ve bitim noktasi B olan
— -
[AB] dogru pargasina yonli dogru pargasi denir ve AB ile gosterilir. AB yonli dogru pargasinin tizerinde bu-
-
lundugu d dogrusuna ise AB nin dogrultusu yada tasiyicisi denilir.

- — — —
AB ve CD yonli dogru parcgalarinin tagtyicilar olan AB ve CD dogrulari paraleise AB ve CD yénli dogru

- —
parcalari ayni dogrultuludur denir. AB // CD) Ayni dogrultulu iki yéniG dogru pargasi, ayni yonli yada zit
yonll olabilirler.

.- > ° > > d
d1 1/ d2 v = A B 1
- -
AB ile CD ayni dogrultulu ayni yonla - o d,
- — v hd >
EF ile KL aymi dogrultulu zit yénli L K c D

— -
CD ile KL ayni dogrultulu zit yonll

dogru parcalaridir.
- -
A ve B noktalari arasindaki uzakliga AB yonli dogru pargasinmin uzunlugu denir. IABl  yazimiyla gosterilir.
-
AA yonll dogru pargasinin tastyicist ile ydnl belirsiz, uzunlugu ise sifirdsr.

N
A_)B ile BA yonli dogru pargalarinin ters yonli olduklarina dikkat edilmelidir.

SONUGC | @ Biryonli dogru parcasi;
' i) Dog“jrultusij'
iy Yond
i) BUyﬁkiaﬁmie be:lirlenir.
I v @ AB ile. CD aym duzlemde yonlu dogru pargalan olsunlar Bunlarm dogrultular)

aym yonlen ayni, buyuklikleri esitse: (1ABI—]CDI) AB ile CD e§|’mr denir ve
AB CD bigiminde gosterilir.
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VEKTOR

Yanda, birbirine es (ayni dogrultuiu, ayni yénla ve uzunluklan esit) yonii
dogru parcalari gériilmektedir. Bunlarin kiimesine vektér denir ve bu

5
vektdr, kiimenin herhangi bir elemani ile gdsterilir. Yani AB yonl dogru

N
parcasi verilmekle AB vekidr veritimig olur.

SONUC | Birbirine denk yonlii dogru parqalarlnm denkhk smlﬂanndan herbmne vektbr

ad verilir. Baglangig ve bitis noktalari ayni olan vektore (AA BB CC DD =)
" sifir vektori denlr ve O ile gostenhr ' :

AB: vektord - TABI = {1 AB 11 AB . vektdriiniin uzunlugu. - normu - modull

VEKTORLERDE TOPLAMA VE CIKARMA

/ °
A B R R
TOPLAMA: © y Diizlemde iki vektor AB ile CD olsun. Bu iki vektdrin toplamini bulatim.

1. YOL : GOKGEN KURALI :

BE CD olacak sekilde BE vektorini gizelim. AE vektdriine, o /
AB |le CD vektorlenmn toplami denir. :/ E
AB + CD = AB + BE = AE yazilir. . B
Yani ilk vektériin baglangict ile ikinci vektdrin bitim noktasi birlestirildiginde 4 ¥

toplam vektéri elde edilir.
2. YOL : PARALELKENAR KURALLI :

— - — ~ -
AF = CD olacak sekilde AF vektorini gizelim. AF ve AB

N
Uzerine kurulan paralelkenarin uzun késegeni olan AE bu
vektdrierin toplamidir.

— — — — - — -
AB + CD = AB + AF = AB + BE = AE dir.

UYARI
i)y o AB,C noktalan dogrusal ise;
i b e > > AB+BC =AC dir.

i) Blr vektorun bm§ nokta3|, bag.ka bil" vektorun ba§1ang|g: noktasa

' olacak bicimde uc,: uca eklenmng vektorlenn toplam l|k vektorun :

ba§lang|g noktas' |Ie son vektorun bltl§ noktasmn bsrle:;tlr‘ mesny——v

le olugur :

AB+BC+CD+DE+EF+FK AK. dtr e

iii) AB+BA AA 0 dir. Yani AB+BA 0 ise AB :—-BA. dlr.. :
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CIKARMA :

— — -
A \ D AB vektdriinden CD vektdrini ¢grkarmak igin A—>B nin bitim noktasina C!S nin
\ — .
B N tersi olan — CD eklenir.
-CD - — — — — —
C AB-CD=AB+ (-CD)=AB + DC dir.
3 \
- = N 5
A AB-CD A

BiR VEKTORUN BiR GERCEL SAYI iLE CARPIMI :

N
k € R ile AB vektdrini ele alalim.
i) k>0 ise:

- - — —
k.AB, AB ile ayni dogrultuda, uzunlugu AB nin k kati olan bir vektérdir. Bu vektér CD olsun.
- - — -
CD =k .AB yada ICDI =k .IABI dir.

B,
AB - >
K.AB=CD
A c

ii) k<O ise:

— —
k.AB, AB ile ayni dogrultuda ters yonl( bir vektorddir.

- — — -
CD=k.AB = ICDI =k.|ABI dir.

— —> — —
iv) ke R\{0} olmak izere AB=k.CD ise AB//CD dir.

lunuz.

cOzioMm

—> — — A
IBDI = ICDI olduguna gére AD yi AB ve AC tiiriinden bu-

N - — —
® de: AD=AB +BD

— — - B
@ de: AD=AC +CD
N .

— -5 —> — -
2AD =AB+AC +BD +CD
-

0

AB +AC
.
AD = ; elde edilir.
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= A
ORNEK ' ABC i¢geninde G, agirhik merkezi olduguna gore,
A~l>) + gE + E)F toplamini bulunuz. F
QOZDM Bir &nceki drnekien yararlanarak ;
- 1 o - B D C
AD = > (AB + AC)
> 1
BE=5(BA+ BC)
21
CF = > (CA +CB)
+
— — - 1 = — — — — —
AD +BE+CF=§(AB+BA+AC+CA+BC+CB)
—_— ——— —_—
- - -
0 0 0
—~> — — -
AD + BE + CF=0 elde edilir.
- - —> —> A
ORNEK ABC (ggeninin agirhk merkezi G dir. GA+ GB+ GC
toplami nedir?
coOzim BDCG paralelkenarindan
B C

— — ~> - —
GB +GC=GB+BD=GD dir.
—> — —>
GB + GC=GD olup
— —
GD = - GA dir. Yerine konursa
—3 — —
GB+GC=-GA
— — - o
GA + GB + GC =0 bulunur.

| ABC aggeninde [AD], [BE], [CF], kenar ortaylar vede G agirlik merkezi olmak izere :
N : s - - -
i)  AD+BE+CF=0 i) GA+GB+GC=0

e sy .
i) GD+GE+GF=0 di.

Sekildeki ABCD dértgeninde E, F ve K noktalar kenarlarin orta

noktalandir.

— —
EF + EK toplami asagidakilerden hangisine esittir?

— — — —
B) AE -BK C) DF + DK

— —
E) DF - DB

-y —
A) CF +DK

— >
D) BD + DE
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cOzim

4

— - —
EF =EC + CF

— - —
EK=ED + DK

¢cOzium

¢cOzum

= - - — - —
EF + EK= EC +ED + CF + DK
-
.

0
— — — -
EF + EK=CF + DK elde edilir.

Sekildeki ABCDE gokgeninde O, P, R, S, T noktalari kenarlarin orta

noktalandir.
— — — — .
PC + RD + SE + TA asagidakilerden hangisine esittir?

- -3 — — —
A) OA B) OB C) oC D) OD E) OE

-

~> — - — -
BC+CD+DE+EA+AB=0

+
1l
ol

m
+
>
+
>
! ot 8‘L Nl%:ii
I

+
sy,

ol

+

w

m

+

—

=

+

ol ol

-

A =-A0O=0A olur.
YANIT"A"

Sekildeki G noktast ABCD dikdértgeni ile AB'C'D’ karesinin D PaN c

agirhk merkezidir.

= iy g iy - . e cras D' [ 4 B’
AA’ + BB + CC + DD’ asagidakilerden hangisine esittir? G

—

D)0,

=, -~ - -,
A) GA B) GB C) 2GC D) 4CC
-, — -,
AA" = AG + GA" (G noktasi dikdértgen ve karenin kdsegen-
lerinin kesim noktasidir.)
-, — -,
BB =BG+ GB
=, — -,
CC'=CG+GC

-, > -,
DD =DG+ GD

TS — — - -, o, =, -,
AA"+BB +CC +DD' =AG+CG+BG+DG+GA +GC +GB +GD

- R
- - - -
0 0 0 0

=, -, -, o, o
AA"+BB +CC +DD" =0 bulunur.
YANIT "E"
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cozum

Sekide OA=a

- o

OB=b ve

— -
OC=c dir.

- - -
3IACI=5ICBI ve ¢c =ma +nb ise n-m degeri nedir?

IACl 5 IACI 5k
3IACI=5ICBl = |~5/=3 = |6g| =3«

olup IACI =5k, ICBlI =3k ve |ABI =8k dir.

- o — e —
c=a+AC c=b+BC
- - 5 - - = 3 - .
C=a+g B @ c=b+§ A @ elde edilir.
- - 35
Buradan 5/ c=b+§ A
- - 5 =
3/ c=a+,AB
8
50 =5b +2 BA
. 8
3¢ =32 + 2 AB
8
- - -
80=3a+5b+1—58A+E B
8 8
__._v__—l
-
0
5
- - -
c=ga+2b n=g
den
- - —>J> 3
c=ma+nb m=g
n-m=

“bulunur.

ABC (ggeninin gevrel gemberinin merkezi M, agirhk merkezi G dir.

cOzim
+

- — —
MA + MB + MC asagidakilerden hangisine egittir?

— - -
A) GM B) MG C) 2MG
- - —

MA=MG + GA

- - —

MB = MG + GB

- — —

MC = MG + GC

R
D) 3MG

ol

E)

— - - - — — -
MA + MB + MC =3MG + GA + GB + GC
_v—_l

-

0
- — — -
MA + MB + MC =3MG  bulunur.

YANIT "D"
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KONUM (YER) VEKTORU

Baslangi¢c noktasi orijin olan vektdrlere konum (yer) vek- y d 4
téri denir. Eger vektdr orijinde degilse vektdrin uzun- dy 7
lugunu ve yénini degdistirmemek kaydiyla orijine tasiya-

bi?riz ! o e j Y P{X X 4¥ 5~Y1) B(x 2y 5)

AB vektorune es ve baslangi¢ noktasi orijin olan OP 0 A AxLY,)
yada P vektérine AB nin konum vektorii denir. & f‘a X

- - -

P = OP = AB =B — A = (XX, , ¥,mY,) = X=X, V,-Y,] g
_ [xz —x1) _ [xz —x1] dir
Y2 =1 Y2 — Y1

-
AB vektdrinin konum vektdrini gostermek igin bitiminden baslangicinin gikartildigina dikkat edilmelidir.

5
i) Bundan sonra bir A vektérQ
- X X
A = (x4,y1)=[X,y1] = (y1] :[ 1} seklinde verilirse baglangig noktasi orijin olan konum vektori
1 Y1

anlasgiimalidir.

i) A=(x,y), B=(x,y,) ise
- - o
AB=B - A = (x;~X, ¥,-Y,)
— - -
BA=A-B = (x1—x2, YiY,)
— —

N
A(-3,5), B(4,-7) ise AB niin yer vektoriini bulunuz.

— - o
AB=B-A = [4,—7]-[-3, 5]

ﬁ g:
N | Z ‘
< m
=2 A

= [4+3, -7-5]
= [7,-12] dir.

iKi VEKTORUN ESITLIGI
K = [x1, y1] ve B = [x2, y2] vektorleri igin
K:B = [x1,y1]=[x2, y2] & X

15X, A Y=Y, din

- - - =
A=(p+3,5), B=(6,9-1) ve A=B ise p+q nedir?

o TAVM A -B o (p+3,5)=(6,q-1)
= p+3=6 A g-1=5
= p=3 A q=6 olurkiburadan p+qg=9 elde edilir.
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BiR VEKTORUN UZUNLUGU (NORMU VEYA MODULU)
IOA2 = AR =x: +y} y

— -
IOAl = 1Al = Vxj +yy dir.

(Vektoriin uzunludu yada boyu baglangi¢ ve bitim noktalari arasindaki uzaklik-

=

OA=A=[x;.y4]

tir.) X
N 2 2
IABI© = (x2—x1) + (yz—y1)
IABI =/ (x,~x ) + (y,~y,)? dir.
(A ve B noktalar arasindaki uzaklik formdli oldugunu gériniz.) "A(x1 vq
[ > X

5
A =[8, 15] vektdriiniin uzunlugunu bulunuz. 0 X1 X2

N A =\xC +ye=VeZ+ 152 =64 + 205- V289 = 17 dir.

N
A(-3,-5), B(1,3) ise AB niin uzunlugunu bulunuz.

cOzim 1.yol: IABI = \/(xz—x1)2 +y,y,)? = V(1+43)% + (3+5)2 =V 16 + 64 =" 80
IABI = 4V5 dir.

2.yol: AB=B —A =[1, 3] - [-3, -5] = [4, 8]

IABI =V 42 + 82 =V 16 + 64=80 =4V5 olur.

VEKTORLERDE TOPLAMA — CIKARMA VE BiR SKALERLE CARPMA

X = {xq , § = {XZ} ise
Y1 Yo
woi-
Y1 Yo Yi+tYo
o[
Y1 Yo Yi=Yo

. X4 kxq|
k€ R olmak (zere k. = dir.
Y1 ky4

- 4]
ABz[ 5 vektorl icin A(=7, 1) dir. B noktasinin koordinatlari nedir?

IeYAVIl A7, 1) ve B(x,y) olsun. AB=B-A d.
X —7'_ 4
y 1] -5
x+7] 4
= den
oL

X+7 =4 = x=-3

} = B(-3,-4) elde edilir.
y-1=-5 = y=—4
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= -3
A(x+y—1, 2x+y) ve B(-3,-2) olan noktalari icin AB konum vektori KB:[ 4} ise

X ve y degerleri nedir?

(oTAUVM AB=B-A = [-3-x—y+1, 2-2x-y]

[x—vy-2, —2x-y-2]

N
AB =[-3, 4] ise
[—x—y-2, 2x-y-2]=[-3,4] den
—x-y—2=-3
-2x-y-2=4
Xy =-1 x=-7 = x+y=1 den
-2X-y=6 y=1-x
y=1+7
X+y =1 y=8 elde edilir.
-2x-y=6
+
—x=7
X=-7

—
A(2a, 38), B(1,-a), C(4,-1) olup AB+B_EJ toplam vektoriinin uzunlugu 5 ise a kagtir?

- - Ed
oAV AB +BC = AC dir.
— — —
Yani IAB+BCI=IACI=5 olur.
~>
IACI=5
v (2:«1——4)2 + (3+1)2 =5 de her iki yanin karesi alinirsa

(2a-4)> + 16 =25
(2a—4)>=9 = 2a-4=3 v 2a—-4=-3
2a=7 v 2a=1

7 1
a=2 va=; bulunur.

-3 - 5 > o - —
=[ } B =[ ] olup 2A -C =4B esitligini saglayan C vektorii nedir?

- o - -

N -
cOozum 2A —-C=4B = C=2A-4B dir.

oo [ge 5

>l

- [-6 20

C= -
HEH
620

g=|"°
| 8+4

- [-26

C= elde edilir.
| 12
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ORNEK

rii tiiriinden ifade ediniz.

[ 4] « -5 N 1

-2y L1 Yol

[ 4] [-5
S

| 2] X{ |-y

[ 4] [5x+y

-2 | X-y

-5x+y =4 X-y = -2

il

x-y=-2 y = X+2
1 13 .
x=-5 = y=2—2=2 olur ki

—4x =2
_ 1

X=-3

- 1i— 3=
buradan C=- > A +5 B yada
3B A

- -
C= 5 bulunur.

iKi VEKTORUN PARALELLIGI

2 P - 2 X o X2 | .
A vektord, B vektériine paralel, ke R—{0}, A= v ve B= ise
1

—

.B dir.

=k

Y

=—=k dir.
Y2

" 2 3
ORNEK A=|""| ve B= vektorleri veriliyor.
3 —4
- -
B=k.A ise m degeri nedir?
AV E-k.A = A/B = mT*z;f—
4m+8 =-9
4am =-17
17 ..
m=-- dir.

dogrunun denklemi nedir?

- - - X - -
A =[-5,1], B=][1,-1] ve C=1[4,-2] vektbrleri veriliyor. C vektoriini A ve

-
B vekto-

ORNEK M(2, -1) ve OA= [3,2] olduguna gére, M den gecen ve OA dogrusuna dik olan
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A
cozim tga =§ olup OA dogrusunun egimi % dir. Dogrulanin diklik - y
kosulu ;
m,.m,=-1 den

OA dogrusuna dik dogrunun egimi —g bulunur.

Egimi, —g ve M(2,-1) den gegen dogru istenmektedir.

y+1 =— g (x=2) den
3x+2y—4 =0 elde edilir.

(= - -
ORNEK A = [k+2, —6] ve §=[—1, k3] olmak {izere A vektdrii B vektdriine paralel ise k nin po-

zitif degeri nedir?

-1 Tk-3
(k+2) (k-3) =6
kK®-k-6-6=0
K-k-12=0
Carpanlar: 4, 3
Kékler : 4, -3 olup, pozitif kbk 4 dir.

N A/B o 2.6

ORNEK ’ A=, 91 B = (8", 3"*1) vektorler esit olduguna gére x +y toplami kagtir?

(4X+1' gy—1) = (8X—1, 3y+1)

>
I
o513
]

cozim
4X+1 = 8X-1 A gy—1 = 3y+1
22x+2 = 23x—3 A 32y—2 = 3y+1

3x-3 =2x+2 A 2y-2 =y+1

vy ou oy

X=5 A y=3 ‘den x+y=8 bulunur.

. Ed d . - -
ORNEK A =(3,-1), B=(k+1,1), C=(2,-3) vektorleri veriliyor. AB//C ise k nedir?

.- . .—)
IV AB =B — A = (ki1-3, 141) = (k-2, 2)

i

N
C=(2 -3

- k2 -2
AB/C = 2 =3
3k—6=—4
3k=2
2.

k=3 olur.
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ORNEK K:(a—1,a+2) vektériniin uzunlugu V17 birimdir. a sayisi ne olabilir?

cozom [ETSESNRY,

(a=1)% + (a+2)? = 17
a?-2a+1+a’+da+d = 17
2a+2a-12 =0
a’+a-6=0 dan -3 ve 2 bulunur.

N
Carpanlar : 3 -2

BiRiM VEKTOR

Uzunlugu 1 birim olan vektorlere birim vektdr denir.

- .. .. el 2 2
A =[x, y,] BIRIMVEKTOR = IAl=1 = Vxj+y =1 di.

ORNEK | A =[-1, 1] vektdrii birim vektér miidiir?

ItorAVUIB A vektori birim vektor degidir. Ginki

Al =V(12+12=V2 21 dir.

R
ORNEK | A=( % , %) vektdrii birim vektdr miidir?

gy Q0

- -
cozim IA!='\/ (§)2+ (3)2= 5—5+%g=\/§—g=1 oldugundan A vektéri birim vektorddr.

TEMEL BIiRiM VEKTORLER

Dizlemde x ve y eksenleri lizerindeki temel birim vektdrler sirastyla,
- - - -
e1=i =[1,0] A 82=j =[0, 1] dir.

— A y
Dizlemdeki her A =[x,,y,] vektori

i
- -
A=yl A 52500,1]

N 1

A =[X1,0]+[O, Y1] X

- > >
= 0 - -

A Xy (1, 0] +y,[0,1] 1 e’ =i=[1,0]

— - -

A=x .e +y,.e,

g g A .

A=x,.1 +y,.| biciminde temel birim vektdrler tiirinden yazilabilir.

- - '
[4, =7] vektoriinii e,.e, vektérieri tiriinden yaziniz.

cozim

[4,-7]1=[4,0]+[0,~7] =4 .[1,0]- 7 [0, 1]

>
n

>l >l

- -
= 4e1 - 7e2 bulunur.
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BiR VEKTORUN BiRiM VEKTORLERI

N
A =[x, y] vektdri ile

i)  Ayni yénli olan birim vektér,

A

*,E_VJ]_[ X y }
€ IXI \/x2+y2 \/x2+y2,\/x2+y2

ii)  Ters yonll olan birim vektor ;
—

N
A =—

e

\/X2+y2’ \/;2+y2

Az_m_z[ x y }
Al Vxe+y?

- —
iii) IAel = I——Ael =1 dir.

y A
A=[x,
@ x,y]
o| /Ae.|Y X
@ X
-Ae

ORNEK

(Emwer

ORNEK

o)

5
A = (3, 4) vektériiniin birim vektorlerini bulunuz.

-

i) A 0 ileayn ydnla birim vektérQ :

Al=Vo+16=V25=5

3 __X__M_[g 4]
a5 LSS

5

ii) A G ile zit yénll birim vektord :

-
- A
-A ~j=—[§gﬂ= [ —g,—g] olur.
Al

N

A=(6,1) ve B=(3,5) olduguna gore AB vektorii ile zit yonlii birim vektor nedir?

e e

AB=B - A =[3, 5] - [6, 1] = [3-6, 5-1] = [3, 4]
IAB! =V (-8)2 + 42 = Vo416 =25 =5

AB i ile zit yGnlii birim vektdr;

.
—Ké=_4§=_biﬂ=[9_i] elde edilir.
e IABI 5 5 5

DOGRUSAL (LINEER) BILESIM

- - - -
X,y € R olmak Gzere x.A +y.B vekidr toplamina A ve B vektdrlerinin lineer bilesimi denir.

— —
A ve B bir diizlemde sifir vektdriinden farkh ve birbirine paralel olmayan iki vektér iseler, ayni diiziemdeki

- - -
her vektér A ile B nin dogrusal (lineer) bilesimi olarak yazilabilir. {A , § } kimesine diizlemin taban de-

nir.
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Dizlemdeki her vektor tabani, vektdrlerinin bir lineer bilegimi olarak yazilabilir.

- - . . bd bd .
e, =(1,0), e,=(0,1) vektorlerinden olusan { e, e,} kimesine temel taban denir.

— - -
A=(xy)=xe, +y.e, yazildigi unutulmamalhidir.

- - -
- > - -
x) B=(0,2)=0e,+2e,=2¢,
- - - -
*) C=(—1,O)=—e1+Oez=—e1
- - -
x) D=5e,+2¢,=(52)
— - -
*) E=4e1—e2=(4,—1)
— -
*) F=361=(3,0)
- -
x) G=-6e,=(0,-6) olarak yazilabilir.

yaziniz.

e - - - - - -
cOzZum A vekiorll, B, C vektérlerinin lineer bilesimiise, A =xB +yC olarak yazilabilmelidir.

- - - — - -
A=(-2,4),B=(0,2), C=(2,6) ise Anii, B, C vektdrlerinin lineer bilegimi olarak

xyeR)
(-2 —x 0 . 2
| 4] 7|2 V'l
-2
[-2]_[0],[2v
| 4] |2x] |6y
(=21 [ 2y
4l 2x + 6y = 2y=—2 A 2x+by=4
- y=-1 2x = 4-6y

2X = 446
x=5 bulunur.

- -~ - - o
A=xB+yC=5B-C olur

N - - - - 2

ORNEK l 9,=(a21), 9,=(-1,2a) ise {0, 0,} kimesinin R* de bir taban olmasi i¢in a ne
olamaz?

cOzZUM B 1Y, = R? de taban olamazlar.’

- - 2
191*/{ 132 = R° de taban olurlar.

a2 _1

-1 Ta

a®-2a =1

a®-2a+1=0

(a=1)2%=0

a-1=0 = a=1 igin R? de taban olamazlar.
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iKi VEKTORUN SKALER (iC) CARPIMI

> X4 = | Xe .y . .
Sifirdan farkh A = v ve B = y vektérieri arasindaki agt 0 ise ;
1 2

A) BILESENLER TURUNDEN :

— — —

- - >
A ile B niniggarpimi: | A.B= (A, B )=x1x2+y1y2 dir.

B) ARALARINDAKI ACI TURUNDEN :

Vektorierin baglangi¢ noktasi orijin degilse; bir O nokta-
sindan bu iki vektdre esit vektodrler gizelim :

0
- —>
/}/?\Ei

- -
Bu durumda A ile B ninig carpimi :
- - - - - -
A.B=(A B)=IAl.IBI.cos8
- = - - - - dir.
A.B=(AB)=lIANI.liBIl.cos8

Bu esitlikten iki vektdr arasindaki agiya ;
A B XX, +Y.Y
cos0 = o 1727 V)2

A8l Vi Ay

iC CARPIMIN OZELLIKLERI :

esitligi ile ulagihr.

— =5
1) A.A=IAl
- o> -5 o
2) A.B=B.A
- o o - =5 -5 =
3) A.B+C)=A.B+A.C
- = - - -
49 A.A=0=A=0
5 (A.B)32<IAR.IB
- = - o i
6) A LB = A.B =0 (Ikivektdr dik ise skaler ¢garpimlari O dir.)
— -
A=yl A B=Ix,y,l ise
- - - - dir.
ALB = A.B=0 = xX,+Y,y,=0
- - - = - - -
A.B=0ise ALB veya A ile B denenazbiri 0O dir.
- - - > 5 =
7)- | i. A/B = A.B=IAl.IBI
= - - .
i. A//B = A=k.B iki vektor paralel ise skaler
S — X, Y, carpimlari, uzunluklari carpimina esittir.
iii.A/B = X—=y‘ dir.
2 Yo
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Vektorler

ORNEK

cozim

il

ORNEK

il

cOzum

cOzim

- - =5
A . A =1Al® oldugunu ispatlaymniz.
N
A =[x,y] olsun.
- = > 2 N "
A A=[xy].[x y]=xx+yy=x+y“ dir. Ote yandan
IXI =Vx%+y? olup buradan,
2
(AI2 = ( x2 +y? j =x% +y? dir. Oyleyse
X . X =x?+ y2 = IXI2 elde edilir.

- o - o
A1lB = A.B =0 oldugunu ispatiayiniz.

y
1.yol:
o )
A.B=x 0.0,y B=(0.y]
- -
A.B=x0+0y=0 vyada X
- - - o -~ >
A B =IAl.IBI.cos® dan o] Aix0]
- o - - ’
A . B =1Al.IBl. cos90°
gv_/
0
- -
A . B =0 bulunur.
2. yol
1
A=[x1,y1] = m?_x1
- Yg .
B =[x2, y,l = Mo =1 dir.
- o
ALlB = m m§>=—1 den
Y, Y
72 4
Xy X%
XXy ==Y4Y,
Mﬁ+Wb=o
- =
A .B =0 hulunur.
- - - o - -
A/lB = A.B=IAl.IBl oldugunu ispatlayiniz.
.%
< L 3 A —— > d1 -
1. yol 5 —_ /3:‘
B -
-——a > > dop B
- - - -
A . B =IAl.IBI. cos9
- - -
A . B =1Al.IBIl. cos0°
¥—V'_—I

>y
99)

1
>1
®
2
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Vektorler
2.yol :
L4
A=[x,y] = m?=x1
Y2
B =[x, y,] = m§>-x2
AlIB - hote o
= Mp=my = X, =%, yada
X, ¥
=1 pulunur.
X; Yo
iy
UYARI A/ ve A ile B Z|t yonlu vektdrier ise :
> 1y . .
A .B =—IAI A1Bl olu-r.
. —> -
ORNEK A(-3, 4), B(1, -5), C(4, 3), D(-1, 6) noktalari veriliyor. AB . CD i¢ carpiminin degeri

cOzim

ORNEK

o]

nedir?

AE:E-X:{q_Tﬂ=[1+1:mrm
5|7| 4|7|-5-4

- o o -1 4 -1-4
Cb=D-C - = =(-5,3)
e[

- -
AB.CD=(4,-9).(-5,3)=4.(-5)+(-9).3
=-20 - 27 =-47 bulunur.

- - -
A =-3e,+4e,
N
B

- - - - "
=(a+l) e, —e, dirr A.B =4 ise a degeri kactir?

-3a=11 = a=—13—1 bulunur.

- —
A =(-2,1), B =(2, 2) vektérleri arasindaki acinin kosiniisii nedir?

.
A=(21) = Al=V5
B=(22) = Bl=2V2

- -
A.B=(-2,1).(22)=—4+2=-2

cosﬂ:f;'B = = =——1 olur.

A8l V5.2v2 V10




204 (B6IGm-3) Vektorler

. - - - =2 > -
' ORNEK A =4e,-e, B=e, —(2-m) e, vektorleri dik olduguna gére m nedir?
cozum A=4e,~e,=(4,-1)
- - -
B = e, - (2-m) e,= (1, ~2+m)
- o -

5
ALlLB = A.B=0 dr.
4,-1).(1,-2+m) =0

442-m =0 = m=6 bulunur.

" -
ORNEK A = (sina, cosw), B = (2cosq, sina)  vektdrlerinin i¢ carpimi nedir?
.. - .

cozum A . B =sina . 2cosa + cosa . sino = 3sina cosa

\—-_v_.—l

1/2 sin2a

= g sin2o. bulunur.
- -

- g - g v - ase = e .
a=-6e,+e, ve b=3e, +(log,x) e, olmak lzere a vektéri b vekidrine paraletise x

degeri kactir?

cOzim Z:[_e, 1] 5 5 6 1
= allb = ;=

b =3, log X} 3 “log,x
1
log P
logx =— >

- 3 - - . i
A= [Iogsx“ ,cote], B =[2, 3tand] ve A.B =1 ise x nedir?

I -
cozum A.B=1
2. log, ;1( +3tand.cotd =1

——
1

2|og3 )1( =2

1
IOQ3 x> -1

1 _ . 1 A A
x_3 _3==>x-3 diir.

A(-1, 3), B(2,-1) ve C(5, 1) olmak lizere ABC lcgeninin agiriik merkezi G ise

G_)B. (;C skaler carpimi nedir?
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G(—1+2+5‘ 3~1+1) A=1.9)

3 3
G, 1)
GB=B-G=[2-1]-2 1]
GB =[0, -2] - B@2-1)
GC=C-G=[51]-[2 1]
GC=[3,0]
GB.GC=[0,-2].[3. 0]
=0.3+(-2).0
=0 bulunur,

C(5,1)

- - - -
ORNEK A =[In(x+1), "] ve B =[-1,e™] olmak (izere A vektdri B vektdriine dik ise x nedir?

L - o - o
cozum AlLB = A.B=0 dr

—In(x+1)+e*.e*=0
—In(x+1)+1=0
In(x+1) =1

In(x+1) =Ine

x+1=e = x=e-1 dir.

P —>
ORNEK IOAl =5

i A R . 3V15 . > 2 .

10Bl =8 ve s(AOB) =x° dir. 0<x<§ ve sinx = — == ise IA + Bl nedir?
N - 23 oS o
COzZUM A . B =I1Al.IBIl. cosx 16

al15
> o 11 55
A.B=5.8.€=§- dir.
1

-

25 =5 25 - o
IA+BlI“= IAI“+IBI“+2A . B

> 25 - -
IA+Bl*=25+64 +55=144 = |A +Bl =12 bulunur.

o A
ORNEK Sekiide A agist dik olan ABC ikizkenar dik liggeni veril-
mistir. |AEl = IDCI = 2 birim ve IEBI = 3 birimdir.

[;E . D_)B ic carpiminin degeri kagtir?

i

cOziMm DE . _DB
1 J

— — — —
= (DA + AE) . (DC + CB)

~> — - > - - — -
=DA.DC+DA.CB+AE.DC+AE.CB

L——_V__J
0
1 1
=3.2.(—1)+3.5\/§. 2.5V2. L
e V2

=—46+15+10=19 bulunur.
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- o - -
A+B=3e1"\/§ez
R

Al=V3 ve IBi=3 ise A.B nedir?

>y
+
o
i
>
N
+
WL
N
+
8
+: M

- =
12=3+9+2A.B
- o

2A .
—
A

S5 H G
Sekildeki kiipan bir aynti a birimdir. BH . BG = 4 ise a degeri A
Ay

kactir?

cOzim - -
BH.BG=4

¢ ————— ylzey kdsegeni N2a

cisim kdgegeni ~N3a

- —
IBHI . IBGI . cosa =4

%.63.}%:4

2a’=4
a’=2 = a=\/_2_ dir.

ABCD bir paralelkenar, A=(m,n), B=(0,-1), C=(5,-3) ve D=(2, 1) ise

- N
tan(AB, AC) degeri kactir?

- D(2,1) C(5,-3)
COZUMm ABCD paralelkenar ise ;

m+sbs=2 A n-3=0

m=~3 A n=3 Yani

A(-3, 3) olur.

— - o
AB=B-~A =[0, 1]-[-3, 3] =3, 4]
IABl = V9 + 16=5

— - -
AC=C-A=][5-3]-[-3,3]=8,-6]

IACI = V64 + 36= 10

- —
- N AB.AC 24+24 48 24

cos(AB, AC)="3 > =5 10 “50°25
——— |ABI.IAC! ’

o

A(m,n) B(0,-1)

25 A
7 - —> 7
tg(AB, AC) =tg0 = >4 butunur.

24
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| ORNEK | ABCDEF dizgin altigen, 1ABI = a birimdir. AD. AC i¢ garpiminin degeri kagtir?

360

. A,
OITVI  mA’ =" =60°

A
mA = 120° olup tim i¢ agilan 120° dir.
—> — — —
AD . AC =1AD! . 1ACI . cos®
=2a.\/§a.00330

=2a.\/—§a.£

2

=3a° Dbulunur.

A —
ABC ikizkenar Gicgen, ICAl =ICBI = 2 birim ve s(A) = 30° ise :B . (EC— BC) degert kacgtir?

INyA MR AB . (AC - BC)

— -

= AB. (AC + CB)
e

-
AB
- o
- AB.AB
—1ABI2 = (2\3)2 =12 elde edilir.

e T e S T - . - S LD .
a=b+c, blc, lal=2lcl kosullanni saglayan a, b, ¢ leriicin a ve c leriarasin-

-

daki acinin kosiniisii nedir?

e - . —
cOzUM lcl=k ise lal =2k dir. . reyd 5
AN : lal=2 ¢ G:Zk
a, ¢ = o oldugundan 0 —
> - k 1, b
cos(a, ¢) =cosa =5 =5 dir.

O
O

ABCD karesinde
IAElI = |EBI, IADI=4cm olup
—> — — F
DA . (DF + DC) skaler carpimi
kactir? ’ A E B
e D 4
I%eYATVM DA . (OF + DC) C
= D_/)\ . |5)F + D—TA . 50 als
=|DAI . IDFl . cosa + IDAI . IDCI . cos90° E
-4. = . ¥ +44.0
3 o
7E | A E 2 B
A A
= %g bulunur. AFE ~ CFD
%%:—:'Eg: —s IFDI = 2 IEFI
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e -> -
ORNEK =sin25° . e, + c0s25° . e,

W, >

— -
=c0s35° e, +sin35°. e, vektdrlerinin i¢ carpimi nedir?

¢cOzim A= [sin25°, cos25°]

B =[c0s35°, sin35°]

2

!

. . R E
A . B =sin25°.c0835° + c0s25° . sin35° = sin(25° + 35°) = sin60° = o dir.
iZzDUSUM VEKTORU
- -
i) A ile B arasindakiag 6 olsun.
A niin B © Gzerindeki dik izdisimi
5 -
OC 0 dar. ‘B
1001
AOC dik (icgeninden : cos8 = —;—
1Al
- —
10CI =IAl . cos® bulunur. @
A.B A.B
N -
Ote yandan cosf =5 = idi. @ esitliginde yerine konursa IOCI;«!&. R
1Al . IBI A1 1Bl
ey
s B o >, A.B
Dikizdstm vektdriniin uzuniugu 100t = —~—
: 181
elde ediiir.
5 E) S »
ii) B nin kendisi ile ayni yénili ve k birim uzunlugundaki vektérii = k . = dir. 0 C B
1Bl
- o
2 . A.B . . U= dP
OC niin uzunlugu = —— idi. Oyleyse A nin B (i Uzerindeki dik izdisim vektord,
iB
AB B
- -
Yani OC=10Cl. 5 =—"F5 . =
B! IBI
A.B
= ; =3
C=—5—1:8B
IB12
elde edilir.

cozim [EERIETY

[-6, 8] vektériiniin [0, 2] vektoril lizerindeki dik izdlsiimiiniin uzunlugu kag birimdir?

olsun,

~—

N
0,2]=8B
- -
A nin B{
A.B [6,8].[0
. . 1 -
=== L—]z——[—’—z—]=?6=8bmmdlr.
1Bl

Uzerindeki dik izdUsimdnin uzunlugu
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- — - — )
A =1{0, 5] ve B ={4, -3] olduguna gére A niin B i Uzerindeki dik izdiisiim vektori

N
olan P vektériinii bulunuz.

L. -
cozum X nin B 0 Gzerindeki dik izdlistim vektodrd :

- o
P= /|\ E': RS e AT
P=1214,3]=5.14,-3]
P= [ 152 -2 ] elde edili.
‘ UY;RI :
1) ax+by+c=0 dogrusunun dogrultman vektérleri (dogdruya paralel vektétleri) : |

2

3

ax+by+c=0=m= —% dir. -Paralelik kogulu egimlerinin ggit olmasidir.. Yani vektorlerin

egimide —% olmahdir. '[x,'y] vektériniin egimi L

" oldugundan istenilen vektorler

dir.

e
A
iy
A

1
K — L

Kb, ka) v B = (kb, —ka)
ax + by + ¢ = 0 dogrusuna dik vektbrler :
ax+#by+c=0-= ms —% dir. Diklik kosulu e@imleri carpimintn =1 olmasidir. Yani vektor-

lerin egimi golmahdtr. Oyleyse istenilen vektsrler :

dir.

‘RxR=R? de (duzlemde) :

= =
CA=(x;y) B= (X5 ¥,,) ‘iken vektor bilesenlerinin olusturdugu determinantta ;

Vektorler;
X1 ¥ . = Lineer (Dogrusal) bagimhdirlar.
i) Y X¥a =Xp¥1=0 = <. Geometrik olarak ayni diiziemde bulunmaktadiriar,
212 - Bulunduklari uzay) germezler.
~ R? de taban olusturmazlar.
Vektorler; .
ii) XY S XiYs =Xy 20 = 4T Lineer (Dogrusal) bagimsizdirlar.
Xo. Yo — Bulunduklariuzayi gererler.

~ R? de taban olustururlar.

ORNEK I [-3, 6] ve [2, m] vektorieri lineer bagimsiz ise m in alamayacagi deger nedir?
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cozum Vektdr bilesenlerinin olusturdugu determinant sifirdan farkli ise vektérler lineer bagimsizdrr.

Oyleyse determinant sifir kilan m bize gerekli sonugtur.

I—S 6
=0
2 m
-3m-12=0
3m=-12

m = -4 bulunur.

” y
ORNEK I Sekildeki d dogrusunun denklemini yazarak dogruya
paralel ve dik olan vektdrleri yaziniz. 4
. X X
cozum =1 = 4x+3y=12 >
4x +3y—12=0 bulunur. d

4x + 3y — 12 =0 dogrusunun :
Dogrultman vektérleri : (-b, a) v (b, ~-a)
(-3,4) v (3,—4)
Dik vektorleri: (a,b) v (-a, -b)
(4,3) v (-4,-3)

N
A =(1, 3) liny =2x~-3 dogrusu lizerindeki dik izdiisiiminiin uzunlugu ka¢ birimdir?
- - - -
cOozum A nin y =2x-3 dogrusu tzerindeki dik izdigimi ile y = 2x A=(1,3)
dogrusu uzerindeki dik izdastimi aynidir.
— > -
OBl =1{Al.cosb , IAl=V1+9=V10

cosO yi bulmak igin y = 2x dogrusu Gzerinde bir C(1, 2) nok-

tasi segelim.
100 =V1+4=5 dir.
- ~> — -
OA . OC=I0AIl.I0CI. coso
[1,3].[1,2]=V10. V5. cos8
1+6=5V2cosO

cos6 =—— dir.

5\F

— -
I0Bl = 1Al . cos®

ISBI:VTS\/_—\/—V 5\7 \/- bulunur.

- —
Dik koordinat sisteminde u = [cosa, cos2a] vektori veriliyor. o degistikce u vektoriiniin

bitim (u¢) noktasinin geometrik yeri nedir?
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cozum

cozim

- .
u =[ cosa, cos2a ]
—_—

X y
y = cos20. (Yarim agi uygulanirsa)
y= 2cos?0, - 1
y=2 (cosa)? -1

——

X
y=2x—1 bulunur.
-1<coso <1 x igin sinirh bir aralik olacagindan

—1<x<1| Y iginde sirls bir aralik olur.

Yani aranilan geometrik yer bir parabol pargasidir.

R? uzayinda asagida verilen vektor ikililerinden hangisi bu uzayi gerer (taban vektérie-

ridir)?
A) (_2, 6)1 (11 _3) B) (1’ 2)! (01 0) C) (01 1)’ (Or 2)
D) (6,-4),(-3,2) E) (1,2),(2,3)

Vektorlerin bulunduklan uzayi germesi igin (taban olusturmasi igin) determinant sifirdan farkh

oimaldir. Yada paralel olmamalidirlar.

-2
A) =6-6=0 , germezler.
1 -3
1 2
B) ‘= 0 , germezler.
0 0
0 1
C) }:o , germezler.
0 2
6 -4
D) =12-12=0 , germezler.
-3 2
1 2
E) ’:3—4=—1¢0 , gererler.
2 3
YANIT "E"
UC BOYUTLU VEKTOR UZAYINDA iSLEMLER
z
UZAYDA KOORDINAT SISTEMI
Uzaydaki her bir noktaya bir sirali (a, b, c) ugliist, her (a, b, c) sirali
Uclistine de uzayda bir nokta karsi gelir. ' ”
P(a, b, c) oL~
bl < v
apsis| kod i
5
ordinat
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A(2, -1, 1), B(2, 1,-2) ve C(-3, 3, 4) noktalarini uzayda gosteriniz.

z
e
AR - PE
{1 1 P - .y
1br T > ;
=Sl , { (21,0)
@10, 2 | . | } 2 br
X "vB(2,1,2)

iKi NOKTA ARASINDAKI UZAKLIK :

Uzayda verilen A(x1,y1,z1) ve B(xz, Yy 22) noktalari arasindaki uzaklik :

IAB| = \/(Xz - X1)2 +(Y2 - y1)2 +(22 - 21)2 dir.

A(2, -1, 1) ve B(1,-2, 3) noktalan arasindaki uzakiik kag¢ birimdir?
IoYAll VI 1ABI =V (1-2)2 + (2412 + 312 =V1+1+4="6br

ORNEK P4, 2,4), Q(t, -2, 1) noktalarr arasindaki uzaklik 13 birim ise t nedir?

¢cOzum IPQI=13

V(t=4)2 + (2-2)2 + (1-4)% = 13
(t-4)° + 16 + 9 = 169
(-4)=144 = t-4=12 v t-4=-12

t=16 v t=-8 bulunur.

_Not :P(a, b;vﬂc)_,::vrioktésmiﬁ orijine olanuzakh(;l " IO ‘

A(8, 9, 12) noktasmin orijine olan uzakhd nedir?
(olord VI 10AI=V82+92+122=\64 + 81 + 144

IOAl =V 289 =17 br olur.
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KURE

Uzayda bir M(a, b, ¢} noktasina esit uzaklhikta bulunan noktalann
geometrik yerine kiire denir.

Kirenin merkezi : M{a, b, c)

Kiirenin yarigapi D IMPl=r

Kareye ait bir nokta : P(x,y, z) ise IPMl =r olmahdr.

N (x-a)? + (y—b)2 + (z—c)2= r de her iki yanin karesi alinirsa
2
(x-a)? + (y-b)? + (z-¢)® = olur. x

(x—a)2 + (y-b)? + (z—)? = r? de gerekli agthmlar yapilir ve diizenlemeye

gidilirse

x2+y2+22—2ax—2by—2cz+a2+b2+02—r2=0
et e e ———

’ D E F G

| X®+y?+22+Dx+Ey+Fz+G=0

t M(a,b,c):M(—9,~E,—E)

| 2 2 2

VD?+E2+F2-4G
= 2

r elde edilir.

i) M©.0,0) ver=1 ise

Merkezi (3, 0, 0) olan ve orijinden gegen kiirenin denklemi ve alam nedir?

cOozum (x-3)%2 +y? + 22 = olup kire orijinden gegtigine gére O(0, 0, 0) noktas: denklemi sagla-
malidir. Buradan 9 =r2 yada r=3 bulunur.
Karenin denklemi : (x~3)2+y?+2°=9

Kirenin alani : S=4w?=4.9.m=36nbr? dir.

Merkezi M(4,-1,2) ve yaricapi 5 olan kiirenin denklemi nedir?
cOzim (x-4)2 + (y+1)% + (z-2)° = 25 yada

x2+y2+22—8x+2y—42—4=0 bulunur.

x2+y?+22-6x+4y+9=0 denklemi ile verilen kiirenin merkezinin koordinatiar ve

yaricapi nedir?

S ‘D_6_ __E__4_ __E_
cozum a=-5=5=3, b=-5=-5=-2, c=-5=0
M(3, -2, 0)
VD2 +E2+F>-4G V36+16-36 4
r= 2 = 2 =§=2 olur.
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UZAYDA VEKTORLER

%
1) ¥ =(a, b, ¢) vektoriiniin uzunlugu — boyu — normu:
%
91l = Va2 +b2 +¢2 dir.

- -
2) llsll=1 ise © =(a, b, c) vektdriine birim vektor denir.

- -
3) Baslangic noktast A(xy, y1, Z4) ve bitim noktast B(xs, ¥, Zo) olanAB vektdrinin konum (yer) vektéri OP

ise:

e
OP =B -A = (Xz —X1,Y2 —Y1.Z2 —24) dir.

'4) Standart birim vektérler: z A =[xy, 2
> o 6y =k=[0,0,1] S
eq=1i =[1,00]=(1,0,0) S A=[x,0,0]+[0,y,0]+[0, 0, Z]
‘92=j=[0,1,0] -

=x.[1,0,0]+y.{0,1,0}+z.[0,0,1]

- = >y
ep= | =[0,1,0]=(0,1,0) AN

€4=1=[1,0,0]
-5 -5

e3=k =[0,0,1]=(0,0,1) X

- - - -
A =X.e, +y.e,+z.e,
- e - -

r—t—

A=xi+y.] +zk

biciminde yazilabilir.

5) Vektorlerde toplama — gtkarma — bir skaler ile carpma

- - )
A =(x1,¥1,21) , B ={Xp v5 2y ise;

N
A +B = (X4 +Xa, Y +Y2 21 +2) .
%

A-B

= (X9 = Xp, Y1 ~ Y2, 21 — Zp)

._)
k.A = (kX1, kY1, kZ1) (kE R)

— - .
6) A =(xy,Yq,2¢) ve B =(xp, yo, 25) vektorlerinin paralel olma kosulu:

X1 Y1 _ %21 i
X2 Y2 22

- —
7) A =(Xq, Y1, Z1) ve B=(Xa, Yo, 2) vektorlerinin skaler (i¢) carpimi:

- -
a) A.B =XxiXo +YyqY2 + 2125 (Bilesenler tiriinden)

e
b) A.B =UAILIIBIl.cosb (Aralarindaki agi tiiriinden)

>l

- >
A.B XX, +Y,Y, +2,2,

coso =

N —>=\/2 5 2\/2 72
HAILIIBII X1+Y1+ 1. NXo+Ya + 2
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._)
= O olmak Gzere,

dir. (iki vektériin diklik kosulu)

.__)
1B = A.B =0 dan
+

*o +Y,Y, +2,2,=0 bulunur.
8) Bir vektoriin diger bir vektdr Gizerindeki dik izdiigiim vektorii:
- - - - - _
a) u=—B (u vektori B ile ayni yonli birim vektordir .) A =(x1.y1.21)
I8

- -
b) Ilsil=NAll.cose "
B =(xa2,y2.22)

- - - =
> 5  AB > A.B
el =llAll ————— = llsll=——
- = -
HANWNEBI Bl
- - - —
- S 5 AB /{1 =\ - AB o
) O=llollu=" (" B)s 9= ‘B
- - =,
s sl B
3 — - - )
9) R de: A = (X4, Y1, 2Z9), B = (X, Y2, 25), C = (g, y3, 23) vektorierinin lineer bagimh (geometrik

olarak diizlemsel) olma kosulu:

X1 Y1 Z4

- > -
det(A,B,C)=[x2 y2 zo|=0 dir.

X3 Y3 Z3

— — -
10) RS de A= x,,¥,2), B=(x,V¥,2), C=(x,Y,2,) vektorierinin lineer bagimsiz oima kosulu:
v Y15 2 Y €2 3 V3 <3 '

Xy Y1 7y
- - -
det(A,B,C)=|x, y, z,{#0 dir.
X3 Y3 Z3

11) Lineer {dogrusal) bilegim :

a8, ..., € R olmak (izere

— - — - -

u=a, .V, +a,. V2+33V3+..,an. V. ise

% e .—) _—) ——é 9 - . e . . . . .
u vektériine V1. V2, V3... Vn vektdrlerinin lineer bilesimi denir.

= — — —
ORNEK ' A =(1,2,1), B =(3,1, 2) vekiorleri veriliyor. AB vektériinii bularak uzuniugunu he-

_9
saplayimz. AB vektériinii uzayda gosteriniz.
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YAl - 2 =
¢ozUM AB=B -A=(3,1,2)-(1,2, 1)

ﬁ
AB=(2,-1,1) dir.

IP_\I)3!=V4+1 + =\]gbr olur.

ORNEK

5.7
_)
AB=1[a, 1,-1]1-[1, a, —a]

ﬁ
AB =[a-1, 1—a, —1+a] olur.

IABI = 2V3
V(a-1)2 + (1-a)? + (a-12=2\3
(1-a)2 = (a-1)® oldugundan

V3 (a-12=2V3

V3. la-11=2V3
la-1l=2
a-1=2 Y a-1=-2
a=3 v a=-1 den

a nin alabilecegi degerler garpimi -3 dir.

__)
B =(2,-2, 6) vektdrleri veriliyor.

- - = - o
a) A+B b) A-B c) 2A -4B  nedir?
_— oo
Sl o) A 4B =(5 4 2)+(2 -2 6)=(7,-6 8)
%
b) A —B =(5 -4,2)—(2 -2, 6)=(3, -2, —4)

%

c) 2A =2(5,-4, 2)=(10,-8,4)
__)
4B =4 (2,-2,6) =(8,-8, 24)

- =
2A -4B =(10,-8,4) — (8, -8, 24) = (2, 0,-20) bulunur.
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- - - o
ORNEK I u=(3,6,x), 9 =(1,y,-2) ve u// 0 ise x+y nedir?
- N X 2
cozum u/y = L=-1=-1 den
Yi Y2 %
3_6_x _
1=y_—2"3
x=—6 A 3y=6
y=2

x+y=—6+2=—4 elde edilir.

.. - -
ORNEK m=(51,a) ve n=(1,3,4) vektorleridikise a nedir?

il

QGZUM - - - —
mdin

L = m.n=0
x1x2+y1y2+z122=0
5+3+4a=0
4a=-8

a=-2 dir.

- - — B
ORNEK A(2,-1, 1), B(1,-2,3) noktalan veriliyor. A ile AB vektérlerinin A . AB ic¢ carpimi

kactir?

g

— .
COZUM I gp g

- o >
AB=B - A =(1,-2,3)-(2,-1,1)
_)

AB=(-1,-1,2)

- -
A.AB=(2-1,1).(-1-1,2)

=-2+1+2=1 dir.

- - > - >
ORNEK l A=e +2e_+e
. 1 2 3
e e
B =2e,+ e,~ e, vektorleri arasindaki aci ka¢ derecedir?
cozim

3 1 o
62 den ©0=60° bulunur.

ﬁ
A =(2,-2,1) vektori ile ayni yénlil birim vektor nedir?
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- -
¢ozum A =A , 1AI=N4+4+1=3

e

_)
Al
x 221 2 21
Ae= 3 _(3,—3,3) olur.
% .—9 TR TR TY - . = - - s - .u
A =(1,-1,1) vektériiniin B = (4, —4, 2) vektorii lizerindeki dik izdiigiimiiniin uzunlu-
dgu nedir?
s . N
¢ozuM Istenilen vektor ¥ ise
=2 X) g 2 4+44+2 10
. +4+ Y
O = - =16+16+4.(4,—4,2)=36.(4,—4,2)
1812
- 5 5 5
L =18.(4,—4,2)=18.2.(2,—2, 1)=9.(2,—2, 1)
- 1
B =(199,—§0,g) bulunur.

UZAYDA DOGRU DENKLEMi

1. Verilen bir noktadan gegen ve verilen bir vektére paralel olan dogrunun denklemi :

: -
R3 deki A(x4, y1, z1) noktasindan gecen ve © = (p, q, r) vektdriine paralel (¢akisik) olan dogrunun denklemi:

.ﬁ
Dogru Gzerinde herhangi bir nokta P(x, y, z) ise AP =(x— X4, ¥~ Y1, Z—24) olur Ki

- - .
AP // 9 istenmektedir. Oyleyse aranifan denklem:

_9
AP =(x—xpy-ynz-z¢)| =2 2
( 1Y = Y1 1) AP// O = = = bulunur.

_)
Y ={p,q.r)

_.9
Buradaki ¢ = (p, g, r} vektériine dogrunun dogrultman vektéril, p, g, r sayilarina da dogrultman paramet-

releri denir.

Dogru denklemindeki oranlari k'ya egitlersek dogrunun parametrik denklemleri denilen

X —X4 Y—V¥Yiq :Z_Z" =kdan
p q r

X=x1+pk
y =Y 1+ak rdenklemleri elde edilir.

Z=2z9+1K



Vektorler (BOIGm-3) 219

%—g = y;_1 =Z_—T4 olan dogrunun dogrultman vektériinii ve bu dogru {izerinde herhangi

iki nokta bulunuz.

cozim N o 2 e L
Dogrultman vektdrd 9 = (3, 2,~1) dir. Simdi bu dogru (izerinde iki nokta bulahm.

x=2 _yt1_z4

3 = 2 =7 =k olsun.
Xx=3k+2

y=2k—1

z=-k+4 elde edilir.

Dogru Uzerindeki tim noktalar (3k+2, 2k—1, ~k+4) bigimindedir.
k=0 = A2 -1, 4) '
k=1 = B(5,1,3) bulunur.

.. 4
ORNEK Orijinden gegenve u =(-3, 3,4) vektdriine paralel olan dogrunun denklemi nedir?

e N
cozuMm 0(0, 0,0) dan gegecekve u =(-3,3,4) vektdriine paraiel olacagindan

x0 _y-0_z0 x _y_ z
3 =3 = 2 den 37374 bulunur.

2. iki noktasi bilinen dogru denklemi:
A{x4, Y1, Z1) ve B(xs, Yo, Z5) noktalarindan gegen dogrunun denklemi:
X=Xy _¥Y=-Y1_2-2%

Xo— X1 Yo—Y1 Zp—2Z4

A(2, 3, 1) ve B(1, 0, —2) noktalarindan gegcen dogru denklemi nedir?
¢cOzim X=X1 _y~=Vi _ 2-2

X2 —X4q Yz—Y1_Zz—Z1
X-2_y-3_z-1
0-3 -2-1

dir.

=*——=—— bulunur.
-1 -3 -3

3. iki dogrunun paralel oima kosulu:

g X=Xo _Y~Yo _2Z-Zo

P q r
dogrularinin paralel olmasi demek dogruitman vektérlerinin paralel olmasi
de X=X YY1 2724
1t = =
P1 94 Ty
demektir.
- -

d =(p, q,r)ve dy = (py, gy, 1y) dir.

- -
d //dy = ﬁ:%:% elde edilir.
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'm 3 =2

X-3_y+5_z- 1
do: > "6 T n dogrularnimin paralel olmasi i¢in m + n toplami ne olmahdir?

ozum X+1_y-2 z+4 7
d1:T=%= 5 dy=(m, 3, -2)

- 1

d2:"2—3=L;5—=55— = dy = (2,6, n) bulunur.
- —

dylidy = dlidy = % = g = ~%
m_1__2
272" n
m =1 A n=-4 olur ki aranilan toplam m + n = 1 — 4 = - 3 bulunur

4. iki dogrunun dik olma kosulu:
iki dogrunun dik olmast demek dogrultman vektorlerinin dik olmasi demektir. -
X-Xo_Y-Yo_2Z-29
P q r
X=X YN _2-2Z
P4 a1 r

e
dldy= d Ldy= d.d; =0 olmalidir. Yani [pp; +qg; + 1ty = 0] bulunur.

d:

—
d¢: dogrularinin dogrultman vektérleri: d (p. q, r) ve dy = (p4, g4, ry) dir.

L 3
XYy 2z
do: a 2-_a dogrularinin dik durumlu olmasi igin a ne olmalidir?
0Z0M - -4
__)
do: §= %= 3 = dy = (a, 2, —4) bulunur

dy Ldy = dy Ldy = dy . do = 0 olmalidir.
~-2.a+3.2+(-1).(4)=
~-2a+6+4=0

2a = 10 = a = 5 elde edilir.

5. iki dogru arasindaki aci:

iki dogru arasindaki agi dogrultman vektorleri arasindaki agidir.

dy
N
- - di
d;.ds )
Cos@ = ——————dir.
- - 9
ildq 1. lidoH

d2
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1 -3 -5
oy pto1zs 28
V2

dogrulan arasindaki agi kag derecedir?

.. . _) _)
COZUM d1 = (1, -" \/E) ve d2 = (—1, 1, —\/E) olur.

- -

c—i:-di _ -1+1-2 =__2_=__;_ den 9 = 120° bulunur.
sl 2

cos 0= =
Vi+1+24/14142 22

6. Bir noktanin bir dogruya uzaklig::
P(Xxo.¥o :2g)

X—=Xq Y=Y Z2-24
p q r

.
Alg,y,z) H ha
8=P.arn

. - - -
Once AP U bulunur. AP ve ¥ vektérlerinin skaler carpimindan Cos6 elde edilir. Cos0 yardimiyla sin6 hesap-

_.)
lanir. PAH dik Gegeninden | d = l{APIE . Sing| ite noktanin dogruya olan uzakhigy hesaplanmig olur.

P(2, 1, 3) noktasinin %g = y"_:2—3 = z ~ 1 dogrusuna uzakhg: nedir?

¢cOzim X+2 y-3_
‘ 2 2 21
= A(-2, 3, 1)
—

¥ =(2,-2, 1) olur.
P(2, 1, 3) verilmisgti.

G
i) AP=P - A= 4,-2,2)

NAPI =V16+4+4=V24=2V6

-
¥ =(2,-2,1)

H .
hoh=Va+as1=3
‘ - -
AP. o g+442_ 14 __ 7 _7V6

i) Coso = = . S .
= = 32\ eV 3Vg 8

HAPIL 119 1

i) Y30 mW.sme=4%?mn

76
iv) d = IAPIL Sing = 2VF-V—_—2V_ 6. V6 V5 _ 2J—

36 br. elde edilir.
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UZAYDA DUZLEM DENKLEMi

._)
1. A(xy, Y1, 21) noktasindan gecen ve N = (a, b, c¢) vektériine dik olan diizlemin denklemi:

a(x — xq) + b(y — y4) + c(z — z1) = 0 denklemi diizenlenirse

N
N =(a, b, c)
A L Diizlemin normali

/
/7

________ =

E:|ax +by +cz +d = 0] bigimini alir. AlX1,¥1,24)

cOzim

cOzuMm

¢c6zim

2x — 3y + 4z + 7 = 0 diizleminin normali nedir?

.__)
E: ax + by + ¢z + d = 0 diizleminin normali N = (a, b, ¢) dir. (")yleyse 2x -3y + 4z + 7 =0 duz-
N ;
leminin normali N = (2, -3, 4) olur.

%
A(2, -1, 3) noktasindan gegen ve N = (3, 1, —1) vektbriine dik olan diizlemin denklemi nedir?

_)
A(x4, y1, z1) noktasindan gegen ve N = (a, b, c) vektérline dik olan diizlemin denkiemi

a(x —xq) + b(y —yq) + ¢(z — z4) = 0 oldugundan aranilan denklem;
3x-2)+(y+1)-(z-3)=0dan

3Xx+y—2z-2=0olur.

-
A(1, 0, —1) noktasindan gecen ve N = (-1, -2, 1) vektoriine dik olan diizlemin denklemi

nedir?

—x-1)-2(y)+(z+1)=0dan
X+1-2y+2z+1=0
X + 2y —z — 2 =0 bulunur.
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UYARI:

) Koordinat baglangiéindan gegen ddzlemin denklem

F u)E1a,x+b1y+ z+ .

s vy
) de e
)p 9

axy + by + 0z +d =0 |

(XY 12  1) cE

' '0'diizlghj‘i'ériﬁ'inxaraikeSiiihdén’-gﬁégen'»é‘iﬁﬁz}ém,l'éﬁn-sdenkf'lemi:ﬁ

) =0 bigimindedir.

2) iki diizlemin paralel olma kosulu:

Ei:aix+byy+ciz+dy =0
Es: apx + boy + Coz + dy = 0 diizlemlerinin paralel olmasi icin K I /
- __) _———ly .
Nt =(ay,by,c1) A N2 =(ap,by,cy) normallerinin paralel olmasi gerekir. E,
- -
E1//Ezz>N1//r\12:a—‘=E‘—=°—1 dir. -l
ao b2 Co E,

X — my + 3z — 4 = 0 diizleminin 2x + 6y + 6z — 1 = 0 diizlemine paralel olmasi icin m ne

olmahdir?

—— N .
cozu Ny=(1,-m, 3) ANy = (2, 6, 6) olup

- =

Ni#INp= 5= =

[e)R140]

1
:—%=§:>-m=3=>m=—3bulunur.

N
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3) iki diiztemin dik olma kosulu:

Eqiax+byy+cyz+dy =0

- -
E,: aox + boy + oz + dy = 0 diizlemlerinin dik olmasi iginN4 = (a4, by, c1) A Np = (ap, by, ¢5) normallerinin

dik olmasi gerekir.

N,
& i
- - p - > N
E1lE2:>N1J_N2 & -]
- o
=>N1.N2=O
E

= |ajas + bibs + cyCo = 0| olur.

Es: —Xx + 2y + 3z + 1 = 0 dlzlemleri dik ise m ne olmahdir?

cozum Ny = (2,3, m) A Ny = (-1, 2, 3) elde edilir.

Eq:2x+3y+mz-3=0

— — - =
E1J_E2=> N1J_N2=> N1.N2=O

=-2+6+3m=0

3m=-4 = m=—%o|ur.

4) iki diizlem arasindaki ac¢i1 —(dlgek acis):

Ei:=ax+byy+ciz+dy=0 /
= N 180-a

Es: asx + boy + Coz + dp = 0 duizlemleri arasindaki agi Ny ve No nor- Olgek agisi
malleri arasindaki aginin batiinleyenidir. o
N
AN - = -

(E4,Eo) =180 — (N4, Ny dir. : N A N

PN 2

N1 Np - . .
Coso = N den o bulunur. Batinleyeni olan agi Olgek | g, Ex

IEN4I. 1IN

acisidir.

Es: x— \[5 Yy + z — 1 = 0 diizlemleri arasindaki a¢i ka¢ derecedir?

E1:x+\/5y—z+5=0

0zim = =
¢ N1=(1,\/E,—1)/\N2=(1,—\/E,1)dir.
- -
Ni. N —9-1
Cosa = __)1 i =\/ ! 2\/ :_2—22~=—%:>a=120’d|r.
NI 1IN 1T+2+1.N1+2+1

Dazlemler arasindaki ag¢t (8lgek agisi) 120° nin bitlnleyeni, yani 60° dir.
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5. Bir dogru ile bir diiziem arasindaki aci:

d:x;xo=y;y°=z_rzo dogrusu ile N‘:(aj b, ¢) g
E: ax + by + ¢z + d = 0 diizlemi arasindaki ag dogrunun dogrultmani % =(p.a.n
ile duzlemin normali arasindaki aginin sinlisiine esittir. %
Dodgru ile diizlem arasindaki agi © dir. “_A_(;:;'?h )"
o + 6 = 90° olup Cosa = Sin6 dir. E //
¥

- >
N.
Sing = Coso. = ———— esitliginden elde edilir.
- -
(NI g

E:V2x+y+z-1=0dizlemiile

X\}j = y_+11 =2 ; 2 dogrusu arasindaki a¢i kag¢ derecedir?
2

N=N21,1)A =2, -1, 1)di.

d:

- -
N. 0 2—-1+1 2 1
Sing = = =S5 =,5den
NN 2272
INLon V2+teiNze141
6 = 30° elde edilir.
6) Dogrunun diizleme diklik kogulu:
XXg Y—Yo Z—2p . da
d: = = dogrusu
P q r
2 A A?\?
o

- =
E:ax + by +cz +d = 0 dizlemine dik ise N // & dir. (Dogrultman ve

normal vektorleri paralal olmahdirlar.

- - c
Eld=N/D =>-=—=?eldeedilir.

©
0

-2 1 - o . . . .-
2 5 = y_+3 = Zm2 dogrusunun ax + 6y + 2z + 3 = 0 dazlemine dik olmasi i¢in m +a ne ol-

mahdir?
. N N
¢ozUM 9 =(2,-3,m) A N =(a, 6, 2) olur.
N/ s _.2..3.m 2 1. m
EJ_d::>N//1§)=>a— 6= 223" 2—2den

a=—4Am=-1olur.

Aranilan toplamm + a=—-1 -4 = -5 dir.
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7. Dogrunun diizleme paralel olma kosulu:

X—X _Y—-Yo_ _%2—-2p , . -
: = = dogrusunun N=(ab,c
5 q r o y (ab,c)

—_—
E: ax + by + ¢z + d = 0 diizlemine paralel olmasi igin dogrunun dogrult- ¥=(p. a1
man vektéri diizlemin normaline dik olmahdr.

- o5 5 -
d/E=9 L N= 19 .N =0= ap+bg +cr=0bulunur. L

E: 3x — 2y + nz — 7 = 0 dliziemine paralel ise m ile n arasinda hangi baginti vardir?

. N N
cozuM ¥ =(2,m,5) AN =(3,-2,n)olur.

d:xz1=yn;=z—;gdogrusu

- S oo
dE=9 LN=>9.N=0=>6-2m+5n=0

bulunur.

. - . rA(Xo,Yo:Zo)
8. Bir noktanin bir diizleme olan uzakhg::
A(Xo, Yo, Zo) noktasinin E: ax + by + ¢z + d = 0 diizlemine olan uzakhg: h
laxg + byg + czg + dl .
h = 2X0 Yo 0 P - S

ir.
Va2 +b? +c? E

A(1, -3, 2) noktasinin E: 2x — 9y + 6z + 8 = 0 diizlemine olan uzakhgi ka¢ birimdir?
or4l 2+27 +12+8 49
cozZUM h= I | = I | =£~br. dir.

Va+81+36 121 11

9. Paralel iki diizlem arasindaki uzaklik:

Eyax+by+cz+d, =0

Paralel diizlemleri arasindaki uzaklik:
Es:ax+by+cz+dy,=0

|y — do|

v a®+b2 +c?
2X+y-z+1=0 . . . s
paralel diizlemleri arasindaki uzakhk ka¢ birimdir?

2X+y-2+7=0

— g _
,o_ldi-do _ [1-7] :6=%=\/§br. dir.

) \/a2+b2+02 IRZESEE I

dir.

. X-y+2z2-1=0 '
diizlemleri arasindaki uzakhk kag¢ birimdir?

-2x+2y—-4z-3=0
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¢ozim

ORNEK

o)

2/x-y+2z2-1=0
—1/—2x+2y—4z—3:0}

2x—2y+4z—2=0}

2x-2y+4z+3=0

di-do| _ 23 5 _ 5 _5V6

¢ = - = = = br. olur.
Va2 +p2+c? V4+4+16 24 26 12

% = ¥ = %@ dogrusu ile 2x—-3y+z-5=0 diizleminin kesim noktasinin koordinatlari-
nit bulunuz
x-1_y_2z+3 _
5 =1 5 = k dan
X = 2k+1

(ortak nokta olacagindan)
2(2k+1) - 3.k + (2k-3)-5=0
4k +2-3k+2k—-8=0
3k-6=0
k=2 elde edilir.
Oyleyse ortak nokta A(5, 2, 1) bulunur.
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iKi DUZLEMIN ARAKESITINDEN GECEN DUZLEM DENKLEMI
E1
E2 ‘a, 5
denklemi k € R olmak Gzere

:a1x+b1y+012+d1=0

X +b,y+c,z+d, =0 dizlemlerinin arakesitinden gegen diziemin

ax+by+c,z+d, +k (ax+by+c,z+d)=0 du.

ORNEK X+2y+z—-2=0 ve x—y+z=0 dizlemlerinin arakesitinden

ve A(-1, 2, 1) noktasindan gecgen diizlemin denklemi nedir?
cozum Verilen diizlemlerin arakesitinden gegen diizlemin denklemi

X+2y+z—-2+k{(x—y+2)=0 olup
bu dizlem A(-1, 2, 1) noktasindan da gegeceginden bu nokta koordinatlari diizlem denkle-
mini saglar.
“1+4+1-2+k(-1-2+1)=0
2-2k=0 dan
k=1 bulunur. k=1 yerine yazilirsa
X+2y+z-2+x-y+2=0
2x+y+2z-2=0 elde edilir.

iKi DUZLEMIN BiRBIiRINE GORE DURUMLARI

i)  iki diiztem bir dodru boyunca kesigebilir.

E,NE,={d}

- -
No=(ap,b2,c 9 N1=(a1,b1 ,c,)

ii)  Iki diizlem paralel ofabilir.
iki diizlem paralel oldugunda

ortak hicbir noktalar yoktur.
E, nE,=0

= = . PR
E,//E, = N,//IN, di.

i) Iki dizlem gakisik olabilir. AN

Eger iki diizlem ¢akigik ise

biitin noktalar ortaktir.
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2x-y+2=3
X+ z 4726 } diizlemleri kesigen diizlemler olduguna gore arakesit dogrusu nedir?

cozom x =k olsun

-y+z=3-2k
y+z=6-k
+
22=9-3k
_9-3k k_—2z+9
z="7% = k=773
X+y+z2=6
k+9_23k+y==6 = yzk—;—s— = k=2y-3
k=x; k=2y-3, k=:§%tg
31(‘ = g»;;q = ﬁ?;_Q arakesit dogrusunun denklemidir.

ORNEK X-2y+32-4=0

2x+my+6z—-4=0 dizlemleri paralel ise m nedir?

coziMm Iki diizlemin paralel olmasi igin normal vektérleri paralel olmalidir.

N
N, =(1,-2,3) 5 5 1 -2

5 = N /N, = 5=1" = m=-4 bulunur.
N, =(2, m, 6)

UC DUZLEMIN BiRBIRINE GORE DURUMLARI

E,:ax+by+cz+d =0

E,;ax+by+c,z+d,=0
Ea fagX + bay +C Z + d3 =0 duzlem denklemleri verilmis olsun.
a) Bu i diizlemin bir tek ontak b) Ug dizlem bir ¢) ki diizlem paralel otup, Gginci dizlem
noktas: olabilir. dogru boyunca bunlan kesebilir.
kesisebilir.
d
E
E —
E,nE,= 1]
g dy E E,nE;={d,}
E.NnE,={d,}
! 2 3 2
E1mE2mE3={A} 7‘ !

d) Uc diizlem birbirine paralel
olabilir.

g e} Ug dizlem gakigik olabilir.

E,nE,nE;={d} ds E

= s

E1mEsz3=®)
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COZUMLU TEST -1
. B A _
1. $ekll<ie |ADI = I1CDI cozim
ise BD asagidaki- RN
lerden hangisine D AB=DC=a
esittir? BC=AD=b
=
AE=EB..2 a olur.
B c AEF -~ CDF dir.
1 ac B) 2 (BA+BC AEL 1 dugund
A) - ) ( + ) IDCl -—2 0 Ugun an
1 BA+BC D) BA +BC DR 1 ur. O hald
C) 2( + BC) ) + IFE1 =2 olur. alde
1 - -
E) 5 (BA+AD) 6E 3. EE olur.
DE 3 FE DA + AE
— - 1 -
3FE=~b + 52
> - —y : -6 ? 3 > L. U
BD =BA + AD YANIT"A
— — -
BD =BC +CD 3 A
N .
—> — —> - -
ZBD BA+BC +AD +CD
Ge

AD DC (D orta nokta)
AD ——CD ve AD +CD 0 olur.

O halde;
ZBD BA+BC = BD=

bulunur.
YANIT"C"

2.  ABCD D c
paralelkenar,
IAEI = IBEI, F

— -

AB =a L. iL

- - A L4 L4 B
BC=Db ise

—>

FE asagidakilerden hangisine esittir?

m

15 1
—3a-3b

ZAFER YAYINLARI

C
Sekildeki ABC ticgeninde G- agirlik merkezidir.

— — — -
OA+0OB+0OC=m.0G ise me R kactir?
A)-3 B -2 (CO0 D) 2

¢cOzim

E) 3

— — —
OA=0G +GA
— — —
OB=0G +GB
— - —
OC=0G +GC

- — - — — — —
OA+0B+0C=30G+GA+GB+GC
\__V_/

0

O halde 3 JG =m. SG olacagindan m =3
bulunur.
YANIT "E"
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4, Bir ABC Ulg¢geninin ¢evrel gemberinin merkezi 6.
O, agirlik merkezi G olduguna gore, +y
d — 4 - R C
OA + OB + OC toplami asagidakilerden han- A
gisine esittir?
3 - > 3 -
A) 5.0G B) 3.0G C) -50G
2 2 B X
— - D >
D) -3 0G E) O 0
$ek|lde OACB paralelkenar 10DI = IBDI dir.

cozim

— —> )
OA=0G+GA
— — —
OB=0G +GB
— — —
0OC=0G+GC

— — — — — - —
OA+0OB+0C=3.0G+GA+GB+GC
\__V_/

4]

- —> — —
OA+0B+0C=3.0G bulunur.
. " YANIT"B"

Bir ABC Ulg¢geninin ortasantir't H ve agirlik mer-

- - -
kezi G olduguna gére, HA + HB + HC toplami -

asagidakilerden hangisidir?

- -
HG C) -3HG

ol MW

— - —
HA =HG + GA
- - -
HB =HG + GB
- - —
HC =HG+GC

+
— - — > — —> —
HA + HB + HC =3HG+ GA + GB + GC
%V___/
0

— - - -
HA + HB + HC =3 HG bulunur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

OA a ve OB b olduguna goére DC vek-
torl agagidakilerden hangisine esittir?

>
. b

I\)I—L

- -
A) b C) a+

my

N
+b B)
1-
+§b .E)

N|= N[—=

D)

cozim

ol

@'

UJ‘L I

1]
=
QN

N =

Idugundan
D

l

1}
N|= D'J,+ U,L"'
mi

+ P

O
1-
2b

g, 9 0
L 81388 8
1l
L mlO Ol
I

v
O
1
ol

bulunur.

+

YANIT"C"

Ay

X

0

Sekildeki OAB {g¢geninde OC agiortaydir.
J0AI 2 - o o o —
JOBI =3 OA=2a ve OB=b ise AC
vektorii asagidakilerden hangisine esittir?

A) % (a-b) B) %(H—Z) C) § (a-b)
D)%{Q—Q) E) b-a
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Vektdrler

coOzim

— —
@ = @ = % tur. (Aglortay teoremi)
10B! ICBI

— 2 -
Buradan |IACI = 5" IABI olur.

-

— — —> -
AB=B -A ve AC ile AB ayn! ydnde ve
ayni dogrultuda oldugundan,

— - 2 -
AC=;.AB=. B -A)

H\) U'IH\)

-

AC=¢.(b-2)

YANIT"B"

N
A(3, 1), B(3, -3) ise AB vektoriiniin uzun-
lugu kag¢ br dir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5

. -
Once AB vektdérinin konum vektériini bula-
lim.

= (3-3, -3-1)
=(0, -4)
IABI V02 + (—4)?
IABI 4 br. bulunur.
YANIT "D"
— 4 — 5 -> -
A=(3™%2), B=(9,4") ve A=B ise
(m+n) toplami kactir?
13 " 7 7 "
o m+4
A =B ise 3 =9 ve
2 =4"% oimaldrr.
3™4-3%2 & m4d =2 => m=-2 ve

_ 1
2=2210 _ on_10=1 = n=%o olur.

m+n =-2 +u=% bulunur.

2
YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

10.

A1, 4), B(0, 3), C(-2,-5) noktalar veriliyor.
— —>

AB + BC toplam vektoriiniin bilesenleri
asagidakilerden hangisidir?

A) (-3,-9) B) (-3, -6) C) (3,6)
D) (3,9) E) (9,0)
/I)B + B_()J = A_()J dir.
AC=C-A = (-2, -5)—(1, 4)
A_é =(-3,-9) bulunur.
YANIT"A"

11.

12.

A3, 2), ( -1, 4) C(2, 5) ve D(x,y) noktalart

veriliyor. AB CD olduguna gére, (x+y) top-
lami asagidakilerden hangisidir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5
cozim

— - -
AB=B-A=(-1,4)-(3,2)=(4,2)

— - -

D=D-C=(x,y)—(2, 5) = (x-2, y-5)

 —
- —
AB=CD = (-4, 2) = (x—2, y—5)
——
X-2=-4 = X=-2
y-5=2 =y=7
x+y =5 bulunur.
YANIT"E"

- — - -
A=(1,2), B=(a,5) ve A-2B =(4,-8)
olduguna gére a kactir?
A) -2 B 3 C) -1 D 1 E) O

) - ) —’2 ) - ) _2 )

cozim

— —
A —2B =(4,-8)
(11 2) - 2‘(al 5) = (41 _8)
(1, 2) —(2a, 10) = (4, -8)

1
(1-2a, 2-10) = (4, -8)
12a=4 ve 2-10=-8 dir.

2a=-3 -8=-8

3
a=-— 5 bulunur.

YANIT"B"
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- -

13. A=(2,5), B =(-3,-4) C=(-5,—2) vektor-

leri veriliyor.
—

— —
C=x.A+y.B ise (x+y) kactr?

(-5,-2)=x.(2,5) +y. (-3, —-4)
(-5, =2) = (2x, 5x) + (-3y, —4y)

1
(-5, —2) = (2x-3y, 5x—4y)
L1

2x~-3y=-5

5x~4y = -2 olur.

Denklem sistemi ¢ozllirse x=2 ve y=3
bulunur.

x+y =5 dir.
YANIT"E"”

- —
14. V, =(2,-3) ve V,=(-4, m) vektdrieri dogru-

sal bagimh olduguna gére m kagtir?

A) 3

cOzim

- -
V, ile V, nin dogrusal bagimli olmalart igin

koordinatlarinin orantih olmasi gerekir.

Buna gore,
2 _=3 m=6 olu
4=, D m= r.

B) 4 C)5 D) 6 E) 7

YANIT "D"

- -
15. V,=(3 4) ve V,= (-1, m) vektbrleri veriliyor.

-
ile V

N
a, b € R olmak lizere V1 arasinda

2
- ad b . L.
a. V1 +b. V2 = 0 bagintisinin olmasi igin

m ne olmahdir?

4 3 1
s B -1 O -

coOzim

— - - - -
V1 ile V2 arasinda a.V1 +b. V2=O

A) -

{

N
bagintisinin olmasi igin V. ile V,, vektorl

2
dog@rusal bagimh olmahdir. O halde

3 _4 4
Z1=m = M=-3 bulunur.

YANIT"A

ZAFER YAYINLARI

16.

B(0,6)

X
0 A(8,0)

Sekilde [OH] L [AB], A, 0), B(0, 6) ise

(;H vektorii asagidakilerden hangisine

esittir?
o) o (% %)o (8
25 25/ . 25 25 25 25

o3 %) 0 (Z 3
5 5 25 25

cozim

OAB dik G¢ge-
ninde |0Al =8,
10Bl =6 ise
IABl =10 dur.

A A
AHO ~ AOB dir.

IHGﬂ=18*0 = |OHI =
A A
HCO ~ AOB dir.
24
IHCI 5 96
8 =10 = IHCI =5 dir.
24 ‘
I0Cl 5 72
6 10 = IOCI=25 dir.

O halde 5H= (7—2 -%) olur.
25 25

YANIT"C"

17. Sekildeki OAB
dik (i¢geninin
agirhk merkezi

5. .
G(2, 3) dir.
- o
A + B vektorii

asagidakilerden
hangisine esittir?

y X

A) (6, 5)
D) (5, 4)

B) (5, 6)
E) (6, 6)

C) (4,5)
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. — - -
cOHzim 20. A(5,-2) noktas! ve BA= e, +3e, vektori
-
B - veriliyor. B vektériiniin uzunlugu asagida-
A+B+0=3.G dir kilerden hangisidir?
" Buna gobre
. 5 A) 3 B) 2V5 c) Vat
A+B=3.(2,§)=(6,5) olur. D) 3\@ E) 7
YANIT "A"
cozim
— -
18. V= (4, -3) vektdrinin e, ve e, taban vek- BA=A-B = B=A-BA olr
torlerinin lineer bilesimi olarak ifadesi, agagida- = § =(5-2)-(1,3)
. i o
kilerden hangisidir? - B= (4,-5) dir.
e d
A) 46436, B) 46,36, C)—de +3e, IBI = V42 + (-5)2 = 1B =41 br bulunur.
YANIT"C"

- - - -
D) 3e,—4e, E) 3e, t+de,

19.

— - -
\' =a.e, +b.e2

(4,-3)=a.(1,0) +b.(0, 1)
(4,-3)=(a,0)+(0,b) = a=4, b=-3 olur.
— —> -
V=(4,-3)=4e,-3e, bulunur.

YANIT "B"

— - —
A=(2, —4), B=(-3,5) ve C=(-6,8) vek-
torleri veriliyor. 8 vektoriiniin A ve B nin
dogrusal bilesimi olarak ifadesi, agagidaki-
lerden hangisidir?

— — — ~
B) 4A -3B C) 4A + 3B

- -
E) 3A — 4B

- —
A) A +2B
- —
D) 3A +4B

cOzUm

- - —
C=a.A +b.B olmaldir.
(-6, 8) =a.(2, —4) + b.(-3, 5)
(-6, 8) = (2a, —4a) + (-3b, 5b)

1
(-6, 8) = (2a—3b, —4a+5b)
L

2a—-3b=-6
—4a+5b=8

denklem sisteminin
¢dziminden

a=3 ve b=4 bulunur. O halde

-

- -
C =3A +4B olur.
YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

21.

>

- - - - -
= (m+3)e1 —492, B =-2e + 6e2,
_) g i . . e
C=e,+5e, vektdrleriveriliyor.

- —
A //CB ise me R degeri kagtir?

cozim

22"

A) 5 B) 6 C) 7 D) 8 E) 9
- o o
CB=B-C
— —
CB=(-2,6)-(1,5) = CB=(-3,1)
-5 o - -
A//ICB = A=kCB dir.
5
A=mwﬁq} m+3_ -4
o 3 =1
CB =(-3,1)

m+3 =12

m =9 bulunur.
YANIT"E"

- -
A =(m+1,5), B =(3, 2m-1) ve
K —

1B ie ke R degeri kactir?

N BE 0%

4 5
13. D)iz B33

- -
A . B =3.(m+1)+5(2m-1)=0
3m+3+10m-5=0
13m =2

2
m= 13 bulunur.
YANIT"B"
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23. = (3, -4) ve E = (1, 7) vektérleri arasin- . . . AYANIT "c
daki ac1 kag derecedir? 25. Sekildeki ABC lgge-
A
A) 45 B)60 C)9 D) 120 E) 135 ninde; m(ABC)=60°, .
IABl = 6 br ve
¢coz0Mm IBCl = 4br oIduguna
A
X ile g arasindaki ag1 o ise gore BA' AC skaler B 4 c
K E carpimi kactir?
coso. =5 dir.
IKI _ Igl A) -5 B) —-10 B) —-15
N D) -20 E) —25
IAlI=V9+16=5
Bl=V1+49=5V2 -
5 15\/5 252 AC =BC - BA dir.
coso =——— = o = 135° bulunur. - o - N
\ 2 BA . AC =BA. (BC — BA)
YANIT"E" I e e T S G
. BA. AC =BA.BC -BA. BA olur.
24. - — - 2
D c BA.AC =6.4.cos60 - IBAI
—> — 1 >
BA.AC=6.4.§—6
0 - o
BA.AC=12-36
A B g >
Sekildeki ABCD paralelkenarinda IABI=4br, BA.AC=-20 bulunur. CANIT D"
[OAI =3 br ve AB.AO=3 ise paralefkena-
rin alani kag br? dir? § - 1 -
Y 2. a=[1, :/:] ve b =[2, V2] vektorleri verili-
A) 2V15 B) 4V 15 C) 6V15 & 2
A
) 8V15 E) 10V15 E =
yor. sin(2a ; 3b) degeri nedir?
) 3 ) 3 ) 2
5 ) 4
¢cOzim
A(ABCD) = 4.A(OAB) dir N ] N 7
AB.AO =3 ise a=[-1,—F7]=2a=[-27V2]
3.4 3 L V2
= = - —
.4 . coso, = cosa=5 olur. b=[2,\/E]=>3b=[6,3\/E]
- - _
1 cos{2a ;3b) = a 3 \/.. +\/_
l2a| l3bl 3
sina:‘/z—? 6 .
AB) =5 . IAOL . i 18T 3 o
A(OAB) = IABI . sine Dik Gggene aktarirsak
N 3y A
A(OAB) ——34 1 = A(OAB) = '—élébrz dir. Aﬁ 203 \/—
3\/— ‘ sm(2a 3b) olur.
—a 3N15 _ 2 1
A(ABCD) = 4. 5 =6N15br bul_unur. YANIT "A"
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Vektdrier

COZUMLU TEST - 2

Sekilde
~ -
AB = a,
- -

AE = b, E

[AB] // [DC),

1AEI 1 b

JADI = = B
IDCI = 2 . 1ABI dir.

— . - - )
AC vektériiniin a ve b tiiriinden degeri
asagidakilerden hangisidir?

- - - - - -
A) 2b-a B) 4a-2b C) 2(a +b)
- - - -
D) 2a +3b E) 2a +4b

cOzim

— —» -
AC =AD +DC

— - -
AC = 4.AE + 2AB

~> —> -
AC =4b +2a bulunur.
YANIT"E"

- -
A=(3,1) ve B =(4,-2) ise
- > -

A +B ~ 2AB vektéri asagidakilerden han-
gisidir?

A) (5, 13)
D) (-13,-5)

B) (13,5)
E) (-5,-13)

C) (5,1)

cozim

- - -
A +B — 2AB =A+B-2.(B-A)
- - = - -
A+B-2AB = A+B-2B+2A
- o - =
A+B-2AB = 3A-B
- = —
A+B-2AB =3.(3,1)-(4,-2
- - —
A+B-2AB = (9,3)-(-4,-2)
- = -
A+B-2AB = (9-(-4),3-(-2))
- = -
A +B-2AB = (13,5) bulunur.

YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

L

-

5
B =3e, -4e,
_,

B =10 ve IAI 2\/5 olduguna goére
Bl kactir?

A) V33

D) 5

N
A~
>
A.
>

B) V29

Cc) 3V3a
E) 2V6 :

cOzim

~

-
-B=3,4) =

-

). (A—B)=(3,-4).

B, =

B (3, ~4)
B)2=(3,4) .

B

(3, -4)
e e
-2.A.B+B.B=3%+

>\

(—4)?
R S Y
A2 _2A . B +IBI2 =25

-
@V3)2-2.10 + IBI =25
[BI2= 25 + 8 = 33

Igl =V33 bulunur.

YANIT "A"

= (3, -4) ve E = (-5, 12) vektérlerinin
belirttigi aginin kosinlsl © ise cos® neye
esittir?

cozim

63 48 63

A) 1 B) 65 C) -85 D) -85 E) ~1
-2 - - -
A .B =1Al.IBl. cos®

- =

A.B
cos8 === olur.

1AL . IBI
IAl=Vo+16=5
N
IBl =V25+144=13
- -
A.B=-15-48=-63

~63 63
cose=5.13=—65 bulunur.

YANIT "D"
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5.  Sekildeki ABC iiggenin- A 7. D c
A
de m(ABC) = 60° dir.
IADI = ICDI , IABI = 3, 3 D 5
IBCl =6 olduguna gore
- -
BA . BD skaler carpi- = c A 573 B
?
mi kagtir? ABCD bir dikdortgendir. IABI = 5V 3 br,
— —
A) 7 B) 8 C)9 D) 10 E) 11 IBCI = 5 br olduguna goére, AC. AB skaler
carpimi kagtir?
¢ozum A) 90 B) 75 C)60 D) 45 E) 30
—> 1 -
BD = (BA +BC) dir. cOZOM
5A.BD = . BA. (BA+BC) olur. b C
BA.BD =1.1BA +1.BA.BC 10 5
- 1 2,1 1
BA . BD=— +5.3.6.5 R o
2° 2 2 53 B
BA.BD=3+2=9 bulunur ABC dik tggeninde
2
YANIT"C" IACI“=75+25 = IACI =10 br.
— — — -~
5 AC . AB = IACI . IABI . cosa
6.  Birim kiipiin bir kdgesin- 3 \[_
den diger iki kogesine Z AC . AB=10.5V3. %: 75 bulunur.
sekildeki gibi uzanan iki E VANIT"B"
vektoriin i¢c carpimi kag- P
tir? [+
Q g, a ve b birim vektorlermln olu;sturdugu ag:lnm
A) 1 B) \[5 E Olgist 120° dir. A = a - 2b olduguna gore A
\2 \3 vektériiniin uzunlugu kag br. dir?
D)2 B2

2 AVs BpVe © V7 D)3  E) 4

cozim —
cOzim

L
OBC dik G¢geninde ;

IBCR=12+12=2 = IBCl=V2
ABC dik Gggeninde ;

IACI = 124+ (\[5)2 =3 = IACI =V3 olur. gEA iggeninde kosiniis teoremi uygulanirsa;
IAIZ =12 4+ 22 - 2.1.2.c0s120

- 2 —1

AP=1+4-4.=

— — 1 2
AB.AC=1.\[5.—=1 bulunur. =5 -
V3 IAI2=5+2=7 = 1Al =\7br. bulunur,

YANIT "A" YANIT"C"

- - ~> —
AB . AC =IABI . IACI . cosa
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- 5 - e e T T N
9. a,b,c vektérleri c=a+b, alb ve 1. 3 b
lgl =3. IE)I kosullarint sagladigina gore
EVANN 60°
cos(b, ¢) nedir? > 2 0 P >
2 1 1 1 Hdn 1a ¢ ¢ .
£ ~ — - kilde lal=2, Ibl=3, ict=4 ol
A) 1 B) 3 C) > D) 3 E) ) Seki e_) a~+ N , Ic olduguna
gore la + b + cl kagtir? v
cozUM A V17 B) V19 c) 2vs
D) 5 E) 9
—>/\—->
m(b, ¢) = o olsun
- - e
b.c b.(a+b)
coso =5 =75 -
Ibl.lcl tbl.3.1bl .
5 ,
coseL = a. E + IE)I2 7/
3.1p12 >/
- - - - —C
(a L b oldugundan a.b =0 dir) 3 2 . )
>, ) 3 Tarali tggende kosints teoremi uygulanirsa;
ibl
coscx=3 |§|2=§ bulunur. E la +b +c|) =9+4-2.3.2.c0s120
YANIT D" 35 (1348 +0)2= 13-12.5 =18
4 e
10. Sekildeki ABCD karesinin D 4 C ®m fa+b+cl=V19br. bulunur.
bir kenar 4 br. dir. E YANIT"B
lleI =2_‘)/g br _i)se 2{5 12. A(1,4), B(-2,0), C(x, y) noktalari veriliyor.
. — —
AD . (DE tE,,B) skaler CA = k . AB egsitliginin saglanmasi igin x
carpimi kactire A a ile y arasinda asagidaki bagintilardan han-
E gisi olmahdir?
A -6 B)-12 C) 0 D) 12 E) 16 A) x-y=0 B) x+y=0
C) 4x+3y-8=0 D) 4x-3y+8=0
R D C E) 4x-3y-8=0
cozum
ADE dik Gc¢geninde, codzim
IAER = (2V52-42=4 4| 2T e e L.
IAEl = 2 br olur. Buradan CA=kAB = CA//AB olmaldrr.
IEB| 2bl’di|’ A= B (5—/)\ K 8 14 ; "
A I A
—EB EA olur. 07\— 1— 4‘_(~ ’;)B_( ’3)’4(_ -
AD.(DE EB) AD (DE+EA) &\/‘/%:ﬂ Y), AB=(=3,—4) ve
— M
AD . (DE EB) AD DE +AD EA se
N 1x _4~y
AD . (DE - EB) = —DA DE AD . AE 3= = 4x—4 =3y-12
— — - 4
AD . (DE-EB)=—4.2V5.——_-4.2 .0 = 4x-3y+8=0 bulunur.
o 2Vs YANIT "D"
— —
AD . (DE - EB) =—-16 bulunur.

YANIT "A"
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- 5 o
13. a, b, ¢ birim vektdrlerdir. cHzom
- S -5 - = >
a+b=c oldugunagére b.(a + c) skaler
carpimi kactir?
Ay -2 B -1 €0 D1 E) 2
[OD] LIAD,
2 _
cozZOM IADI= = |ABI . IACI
62=4.1ACl = IACI=8br ve
- - -
lal=Ibl=Ici=1br ve IBCl=5br dir.
- 5 5
a+b=c ise a,b,c vekidreri bir eskenar I0BI = 10CI =5 br olur.
tcgen olustururlar. -D—é D—,)t\ A_E)
= +
- — — — -
DC.AB=(DA +AC) . AB
— - — - — -~
DC.AB=DA.AB+AC. AB
— - — - — -
DC.AB=-AD.AB + AC . AB
D?J./?B:—G .4.cosa+9.4.cos0
5
Sekilde de goriilecegi gibi 5 4+5
NN DC.AB—64T+941
a+b=c olur E R
s - | . = — = R
b.(;+g)=g. a+5>.g = DC AB 26 + 36 =10 bulunur VANIT E"
- o > e ;
b.fa+c¢c)=-b.a+b.c <
RN > 15, x ve y dar agllar olmak uzere
b.(a+c)=-1.1.c0860 = 1.1.c0s60 g A =tana.. e + |ng(smy) e
e 1 1 ) é
b.(a+c)=-1.5+1.5=0 bulunur. S B = cota. e1 —492 vektorleri veriliyor.
" Lt - - . -
YANIT"C A .B =3 ise y acisi kac derecedir?
A)15 B)30 C)45 D)60 E)75

14,

Sekildeki O merkezli gembere [AD, D nok-
tasinda tegettir. IADI= 6 br, IABI = 4 br oldugu-

—> —
na gére DC. AB skaler carpimi kagtir?

A -10 B)-5 C 0 D)5 E) 10

¢cOzim

5
A =[tana, Iogz(siny)]

@l

= [cota, —4]
5

N
A .B =3 ise;

tana . cota —4 . log,(siny) = 3

1 - 4log,(siny) = 3
—4 log,(siny) =
log, (siny) =-5
1
siny=2 2
1

siny =—"= = y=45° bulunur.

V2

YANIT"C"
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16. a = (sin48°, cos48®) v 18. 5x—12y-4 =0 dogrusuna dik olan birim vek-
. . . . o
l_)) {cos12°, sin12°) vektorleri veriliyor. tor, asagidakilerden hangisi olabilir?
BN
Buna gbre Arccos[sin{a, b)] degeri nedir? A) (__5_13) B) [__5__1_2J C) (ilg)
\/— 1313 13 13 13 13
T T T 1 3
Mg Bz Oz D3 B
12 5 12 5
D)|-—,— | E)| —,——
L 13 13 13 13
cOozum
> &b cozim
cos(a, b)="7F"73 i
lat . Ibl . 5 .
5x—12y~4 = 0 dogrusunun egimi m =15 dir.
sin48 . cos12 + cos48 . sin12
cos(a b) N
\/7n248\+/gosz48 Vcos?12+sin212 Bu dogruya dik olan birim vektor V = (x, y) ise
-">  sin60 V3
cos(a, b) = ;_1 =5 ise % %:—1 olmalidir. Buradan
A
m(z, B))=30° dir. 12x+ 5y =0 yazilr.
-
VAN 1 IVl =1 oldugundan
sin(a, b sm30-” olur.
( )= +y?=1 = x®+y?*=1 olur.
e . x+y?=1 -
Arccos [sin(a, b)]= Arccos (sin30) 12x + 5y =0 denklem sistemi ¢oziliirse
e 1
Arccos [sin{a, b)]=Arccosy 5 12
2 3 Xx=Fgve y=¥33 bulunur.
N n Z
Arccos [sin(a, b)] =3 bulunur. E O halde aranilan birim vektorler;
YANIT "B" = v 5 12 o (5 12
& V1=(———,—] veya V2 [— ———J dir.
17 = 13 13 13 13
' ] YANIT "A"
N
o = \—B) - - " .
¢ 19. V =(x,-1) ve U =(-2, 2x) vektorleri arasin-
> L > o . daki act 60° ise x asagidakilerden hangisi
Sekilde A vektorinin B vektérl Gzerindeki o
N olabilir?
dik izdistimi olan C vektorl verilmigtir.
- —>_ — Ca - ”
A .B =12 ve IBI=6 ise ICI kactr? ) o_+3 B) 243 C)2+\/_é
A)% B) 1 C)g D)2 E)3 D) 2 E) V3
cozum ¢ozU
- - -
V.U=IVI.IUl.cos60
~2x-2x=Vx2+1. V4+4x2.1
N
o B =Vx?+1.2.V1 %
- - - o
/i.B:IAI.IBI.cosadlr. Ax=x®+1 = 2 +4x+1=0
ICl =1Al. cosoc oldugundan
X g IE ICI aziabili x=—2¢\/§ bulunur.
. 1 1ir. n Qs
=ty YANIT "B"
12 ACH = ICI 2 bulunur.

YANIT "D"
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20.

- -
V, =(-7,24) ve V, = (-5, 12) vektorleri ara-

N
sindaki aglyi ortalayan bir vektér V = (x, 1) ol-

duguna gore x kactir?

13 13 13
B)5y Cla; Dy B

1
A)E

cozum

21,

. COsu

(=7)% + 24°

(-5)% + 122
—7x+24 25
-5x +13 ~ 13

—91x + 312 =-125x + 325

13
34x=13 = X=2y

bulunur.
YANIT"C"

[

2x-3y-7 = 0 dogrusuna paralel ve uzunlu-
gu V13 br olan vektorlerden biri agagidaki-
lerden hangisidir?

A) 3,2 B) (-3.2)
D) (2,3) E) (-2,-3)

C) (3,-2)

coOzim

ax + by + ¢ =0 dogrusuna paralel vektor
5
= (k.b, —k.a) olacagindan 2x-3y-7 =0
-
dogrusuna paralel vekiér V = (=3k, —2k) olur.

N
IVI=V13 ise
V13 =V (=3K)? + (—2k)?
V13=V13k%2 = k¥®=1 ve k=1 olur.
O halde aranllan vektorler
-
k=—1 = V1=(3,2) ve
—
k=1 = v2=(—3,—2) dir.
YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

22,

- -~
V=(-1,2) ve U=
- —

V vektoriiniin U vektérii lizerindeki dik iz-
diisiim vektorii, asagidakilerden hangisidir?

2 (33) 2[53)

2 (53) 953

(3, 4) vektorleri veriliyor.

A) (11)

cozim

- -

V vektéraniin U vektérh (zerindeki dik izd-
—

sUm vektdri H vektéri olsun.

V=(-1,2)

ﬁQsA)

N
Sekilde de goéruldiga gibi ﬁ vektéri U vektd-
ri ile cakigik ve ayni ydnde oldugundan

5
H = (3k, 4k) dr.

Wi=V(1)2+22=V5,

IUI=V32+42=5,

IFi)I = W =5k olur.
VOH dik Gg¢geninde ;

cosa, = Sk dir.

Vs

- > — -
V.U=IVI|.IUl. cosa oldujundan

1
—3+8=\/E.5.cosoc = coso =-—= olur.

Vs

sk _ 1
V5 s

O halde ;

= k=% bulunur.

= (3K, 4k) = (3 4) dir.
55

YANIT "E"
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23.

...............

Sekildeki dikdértgenler prizmasinda ;
IABI =6 br, IBCl =3 br, ICC'l =4 br dir.

I?C . AD' skaler carpimi kagtir?

C)8 D) 9

‘24,

ABC dik G¢ggeninde

IACIZ =36 +9'= IACI =3V5 br.
CC'D' dik Gggeninde

ICD'1? =16 +36 = ICD'=2V 13 br.
AA'D' dik Gggeninde

IAD'1? =16 +9 = IAD' =5 br olur.

ACD' ug¢geninde kosinls teoremi uygulanirsa;
25+45-52 3

dir
2. 53\/— “5Vs

IACI . AD'I . COSQ

cosa =

>
AC.AD'=

AC.AD'=3V5.5. ——

5\/_

— —
AC . AD'=9 bulunur.

YANIT "D"

a =3e, +4e, vektorinin x-eksenine gdre si-
—

metrigi b vektoradur.

- - > — -

blLc ve lcl=2Ibl kosulunu saglayan c¢

vektdriiniin bilegenleri asagidakilerden han-

gisi olabilir?

A) (6, 8)
D) (8,-6)

B) (-8, 6)
E) (-6, -8)

C) (-8,-6)

ZAFER YAYINLARI

)
o

cOzim

- - - -
a=3e,+4e, = a=(3,4) dir.

- -
a vektorinln x-eksenine gore simetrigi b vek-
tori ise,

-

b = (3, —4) olur.

Ibl=V9 +16=5 ise

5
lcl=10 olur.

- .

¢ =(x,y) olsun.

Vx2+y? =10 = x®+y?=100.......... ®
- o -5 -
blLc = b.c=0 dr.

)G VI | ®
X2+y2=100} denklem sist lir
3x—dy =0 enklem sistemi ¢ozilirse

X=F8 ve y=F6 bulunur.
- -
O halde aranilan ¢ vektéri ¢, = (

6) dir.

-8, -6)

N
veya c, = (8,
YANIT"C"

5
V=(31) vektorunun y =2x dogrusu Gzerin-

deki dik izdisim( U vektori ise V ile U vek-
torleri arasindaki aginin siniisii nedir?

A)':/\/% B)% C)%
D) 5 E) 5

coOzim

Wi=V1+9=10br di.

V(1, 3) noktasinin 2x—y =0 dogrusuna

uzakhg ;
h=2=3L_ L o ir
Va4 +1 \/g

olur.
YANIT"A"
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COZUMLU TEST - 3

1. A2, 1)~,) B(3, 5) ve C(4, —1) noktalan veriliyor. cozom

ATB =CD ise D vektoriiniin boyu kac birimdir? p—y N
C=xA+yB = (6,7)=x.(-3,2)+y.(1,3)

A) 2V17 B) 2V2 C) Va4 -3/6=-3x+y
D) 42 E) 2V34 = 7=2x+3y}
9x ~3y=-18

= Ix=-11=x=-1

- - - -
AB=B-A= AB=(3,5)-(2,1)
= 2(-N+3y=7 = y=3 olup

>
N ‘)=>A_B)=(1_’>4) 8=—X+3§:X—3§)+8=0 bulunur.
CD=D-C = CD=D-(4 -1) YANIT "A"
- - -
AB=CD = (1,4)=D—(4,1) 4 b c
= (1,4)+(4,-1)=D
-
= (5,3)=D F
- IDI=V25+9=V34 .K\\\\\\ B
A
E
= IDI="34 birim bulunur.

ABCD bir dikdértgen, IAEI = IEBI, IADI = 3.1AF!
Yukarida verilenlere gore

— — —
x.EF =y.BC +z.DC ise x +y +z toplaminin
degeri nedir?
A) -5 B)-3 C)oO D) 3 E) 5

cOozim

YANIT"C"

o
2. A = (x+2, x—1) vektériiniin boyu V17 birim ise
x kac olabilir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

ZAFER YAYINLARI

e - -
ozuM .
SN
Al=V17 = V(22 + (=12 =V17 = -DC BC
2 5 = EF=—F"+—7
= XA +44X=2x4+1 = 17 2 3
- — -
= 2x%42x-12=0 = BEF =-3DC + 2BC
= x=6,2=-3, y=2
= 2{x+3) (x-2)=0 = X+y+z=5 bulunur.
= x4+3=0 v x-2=0 YANIT"E"
= x=-3 v x=2 bulunur. b '
YANIT "B" 5 ©
E
- — -
3. A=(3,2,B=(1,3), C=(6,7) ise
asagidakilerden hangisi dogrudur? A B8
A) K — 33 + 8 =0 B) ZX _ 43 + 8 =0 ABCD bir paralelkenar [AC] m [BD] ={E},
- 5 - - - - e = = 2. 2
C) 3A-B-C=0 D) A-3B-C=0 . AB+BC+x.EA=0 ise x kagtir?
E) 5A—-4B -C =0 A2 B -1 CO0 D2 ES3




244

(Bolim-3)

Vektoérler

cozim

- - — - — -
AB+BC=AC = AC+xEA=0

— - -

= -2EA+x.EA=0
-~
= (-2+x).EA=0

= -2+x=0 = x=2 olur.
YANIT"D"

F C
B

ABC ve DFC birer liggen, |AEI=IEBI,

- - — -
IACl=6.!ADI, BA=x, BC=y ise
hd - - - - e . as _ ae
ED vektériiniin x ve vy vektorleri tiriin-
den degeri nedir?

3% 2—> 3—) - 3—) -
X+2y X+y X—y
A "o B) o ) "0
) )
D) 3x+2y E) 3x+y
5 5
cOzum
A

YANIT "A"

7. X =(a-1, b+2) vektdri 2x—y+1 =0 dogrusu-
na paralel olup, boyu 2\/_5 birimdir.
; vektoriiniin koordinatlart asagidakilerden
hangisi olabilir?

A) (-2, 4)
D) (-4, -2)

B) (-2,-4)
E) (4,-2)

C) (2,-4)

ZAFER YAYINLARI

cOzum

2x-y+1 = 0 dogrusunun egimi m=2 olup
D2 L sao=be2

¢ a7
= b=2a-4

IxI=2V5 = V(a-1)2+ (p+2)2=2V5
V(a-1) + (2a—4+22 = 2V5
V(@12 +4(a-12=2V5
B .(a-12=4.8
la—1l=2
a-1=-2 v a-1=2
a=-1 v a=3 olur.

L e e U

5
a=-1=b=-6 olup x =(-2,-4)

-
a=3 =b=2 olup x =(2,4) bulunur.
YANIT "B"

8. A(-2,3) B(1,2) C@, -1) ve D(a—2, a) nok-

talan veriliyor. AB 1L CD ise D vektériiniin
boyu kag¢ birimdir?

A2 B4 C6 D8 E10
cozum
5 > o -
AB=B-A = AB=(1,2)— (-2 3)
= AB = (3, 1)
" —
CD=D-C = CD=(a-2, a)- (3, -1)
= (ﬁ):(a—s, a+1)
- - - -
BLCD = AB.CD=0
= (3,-1).(a-5,a+1)=0
= 3a-15-a-1=0
= 2a=16
= a=8
- —
D=(a-2a) = D=(8-2 8)
= D=(68)
= IDI=V6?+82
= 1Dl =100 = 10 br. olur.
YANIT "E”

- - - - .
9. A=(2x-1,x+2) ve B=2e, - 3e, vektorleri

- = - d
veriliyor. A //B veya A 1 B kosullarini sag-
layan x reel sa_yllarmln ¢arpimi nedir?

A3 B)-2 C -1 D0 FE)1
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cozim

10.

=2 2x—1  x+2
Al/lB = 5T =3
= 2X+4 = —6x+3
= 8x=-1
1
= X, =-g
- — - -
AlB = A.B=0
= (2x-1,x+2).(2,-3)=0
= 4x-2-3x-6=0
= X, =8
X, - x2=—%. 8 =—1 bulunur.

YANIT "C"

a>0 ve b<0 olmak lizere,

- - - - — — . .

A =4e,-3e, ve B=a.e +b.e, vekidrleri
- —

veriliyor. A vektori B birim vektor ile ayni

dogrultu ve yonde ise a+b nedir?

cozium

1.

1 2 1 2
A0 B -3 O-; Dy Bg
- = ﬁ_é
A/B =2
ﬁb:%a’ ®
Bi=1 >Va2+b?=1
= a’+b%=1 @
® ve @ den
2 2 ’
2, (=3a)" _ 2, 9a% _
a+(—) =1 =>a+16_1
16
2_16
= a =55
_4
= a=g
-3 4
:>b=4.5
=>b=_€3
4 3 1
a+b=5~5=>a+b=5 bulunur
YANIT "D"

- - -3 -
3x —4y =2e1 —11e2
- — - -
2x +3y =7e, +4e,
20 . 1 - - s e
vektorleri veriliyor. x + 2y vektbriine dik ve
boyu 5 birim olan vektérlerden biri nedir?

A) (-3,4)
D) (4,-3)

B) (-3, 4)
E) (3, 4)

C) (-4, 3)

ZAFER YAYINLARI

cozim

12.

3/ - - - -

3x —4y =2e, - 11e,=(2,-11)
4/ — - - e

2x +3y =7e, +4e,=(7,4)

- -
9x - 12y = (6, -33)

e -
8x + 12y = (28, 16)
+

> -
17x = (34, -17) = x = (2, —1)
2.2, -1)+3y =(7,4) = 3y =(7, 4) — (4, ~2)
= 3y = (3, 6)
-
= y=(1,2) olur.
X+2y =@ -1)+2.(1,2)

= (4, 3) - vektdrinin egimi g dar.

- - L. 4
vektbr( aranan vektor ise, egimi 3 olup

=(3a, —4a) veya K = (—3a, 4a) seklindedir.

> »|

>

I=5 = V(3a)’+(—4a)?=5

= 9a°+16a°=25

= 25a%=25

= a=71 olur.

O halde aranan vektor

X1 = (3, -4) veya Xz = (=3, 4) bulunur.
YANIT"A"

- e .
= e1.tan15°+e2, B = e1+e2.cot15° ise
N

B i¢ carpiminin degeri nedir?

B) 3 C) 4 D) 5

N
A
>
A.

A) 2 E) 6

cozim

- o
A .B = (tan15° 1). (1, cot15°)

= tan15°+cot15°
sin15° N cos 15°

cos15° sin15°
sin215°+cosz15°

cos 15°.sin15°
1

—
—.sin2.(15)
2

7 4 bulunur.
22
YANIT"C"
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- - - - - o
13. A =(1,-2), B =(2, 4) vektdrleri arasindaki ag¢! 16. IAl=6, IBI=5, IA-Bl=V22 ise
o ise tana nedir? IA+Bl nedir?
3 4 1 4 3 A)4 B)6 C) 8 D) 10 E) 12
A) 4 B)3 C)—3 D)—3 E) 4
e cOzim
CcOzUM ot
- o5 > > TK=A
A.B=lALIBl.coso = 1.2-2.4 = V 144 . V4+16 .cosa S5
TL =
=>—6=\/g.\l20.cosa _l: E_)
- -6=V5, 2\[33. cosa LK = A-B
SC0SU=5575 TP = A+B
g< a<n olup . Seklldekl TKL Gggeninde kenarortay teoremin-
. en
i IKLI2
tano: =73 bulunur. A 2ITOP = ITK? + ITLIZ - =7~
YANIT "D" 3
o_ 2. 2 (V22)°
18, A=ae +e, B =(a+2).e e, vekidrler 2ITOF =6"+5"-"75
- - NP 2ITOP=36+25-11 = ITOI?2=25
veriliyor. A . B i¢ ¢arpiminin en kii¢iik dege- :
ri nedir? = ITOl=5
- =
A) -3 B) -2 C) -1 D) 0 E) 1 IA+Bl=2.ITOl =10 bulunur.
3 YANIT "D"
- o
coOzim Z A A
g 17. mA=90° 4
- =
A .B =a(a+2)+ 1.(-1) N IBDI = IDCI 6
=a®+2a—1 o 1ABI = 6 birim
=(a+1)°—1-1 a IAC|=8bi_r)im B = c
=(a+1)2—2 olup en kigiik deger, : Sekilde BC .
=
a=-1 = A.B =-2 bulunur. N D_:A i¢ carpimi kagtir?
YANIT "B"
- - > - . A) 14 B) -7 C) —g D) —% E)-—Z
15. Ixl=2, lyl=3 ve x +y =(-1,2) ise S

- -
x ve y arasindaki acinin sinisi kagtir?
w1 BP0 0¥ 8y

cOzim

- o, 5 ~>2' e T
(X+y)'=(-1,2° = x“+y“+2x.y =1+4
-5 =5 - -
= IxFF+lyl“+2x.y =5

=

- -
4+9+2x .y =5

- -
= X.y=-4
- - - -
x .y =ixl.lyt.cosa
—4=2.3.co:30z:>cosot=_3—2

s 3
sino="3~ bulunur. A{’s
YANIT "E" >

cOzim

et
gi
|

= 10.5. coso
10.5.cos2a

10.5.(2cos® a —1)

2
50. 2(2) -1
10
-7
= 50.— =-14 bulunur.
25

]

YANIT"A"
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A c 20. 2. v ve 2 vektérler ici
18. mA=90° . i’ y%ve_)z \Le t?_t eri lglrj) S
N z=x+y,xLly velzl=2.lyl ise
mC = 55° 2 ¢ - . ) e
x ve z vektérieri arasindaki aginin dlgiisii
1ABI=Y 2 birim A B kag derecedir?

Sekilde B_l)\ €C ic carpimi kagtir?

3 5
A) 1 B) 5 C) 2 D) 5 E) 3
cOzim
C
55°
A 35 B
J2
BA.BC =V2.IBCI . cos35°
V2
=V2.1BCl. 55
= \[E . \E =2 bulunur.
YANIT "C"
19. A(1,y)
B(3, 4)
C(x, 1)
3IABI =2 IBCI X
— — —> —
Sekilde (OB — AB) . (OB + BC) i¢ carpimi
kactir?
A) 4 B) 6 C) 8 D)y 10 E) 12
cOzim
X
A(1,6) B(3,4) C(6,1)
| A |
2 artig 3 artig
— - —
OB-AB=0A=(1,6)
— — —
OB+BC=0C=(6,1)
— - — - - -
(OB-AB).(OB+BC) = OA .0OC

(1,6).(6, 1)
=6+ 6 =12 bulunur.
YANIT "E"

ZAFER YAYINLARI

A) 15 B) 30 C)45 D)eo E)75
cozim
A
-
X —
y
90— a
B I c
z
lyl
Sekilde, coso = -_L>
I1zI1
iyl
cosu = J‘:
2.1yl
cosa='% = o =60°
90 — o =90 - 60 = 30° bulunur.
YANIT "B"

N
-

- - — 3 .
A =-e, +3e, vektorinin y =4 X dogrusu

izerindeki dik izdiigiim uzunlugu kag birim-

dir?
1 3 5
A) 5 BT C) 5 D) 2 E) 5
cozim
y
A
x13
z
-1 H N
10 '

— - -
A =-e, +3e,=(-1,3) ve

y=g'x = 3x~4y=0 olup

A noktasinin 3x—4y =0 dogrusuna uzakhi
13.(-1)—-4.3l

IAHI =
Va2 (e
A
1Al =V (-1)2+32=V10 olup OAH dik tigge-

ninden dik izdlisim uzuniugu,

15
=% =3 olur.

IOHIZ = (N 10)2 - 32 = I0H2=10-9 =1

= |OHI = 1 birim bulunur.
. YANIT "B"
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Vektorler

R
A = (2, 3) vektériiniin B = (5, 1) vektori
tzerindeki izdiisiim vektori nedir?

o(13) o33

o(32) @[3

22,

=10+3=13

- - —
A.B =I1Al.IB!.coso =13=+/13.4/26 .coso

= 13=+/13.4/13.4/2 .cosq

= 13:13«/§.coscx

= cosazﬁ olur.

N
Aranan vektér OH vektéri olup,

@

- —
OH=—=.IOHl ve

T

-
IOHI

coso =3 =
1Al

.Izl.cosoc = O—)H=@.‘\l13.
V26
e B s L
- Ol= 13,
V13. 2 V2

N
= OH=£5’2—11

— -
IOHI=IAl . coso ise

@

.
OH=

N
V2

©l

N
= OH= (E l] bulunur.
2 2

YANIT "D"

ZAFER YAYINLARI

23. Asagidakilerden hangisinde verilen vektor-

ler bulunduklar: uzay! germez?

A) (1,2),(2, 1)
C) (3,2),(2,-3)

B) (2, 3), (2, -3)
D) &.2),(-1,-3)

E) 23), (1,4

1.YOL :

(—1,—3):%3. (%,2) olup, [—3—,2) ve

(-1, =8) vektorleri lineer bagimhdirlar. Lineer
bagimli vektorler bulunduklari uzay: germezler.
O halde yanit D segenegidir.

2.YOL :

R2 de paralel olan iki vektor bulunduklan uzayi

germez. [%2] ve (~-1,-3) vektorleri paralel

olduklarindan bulunduklari uzayi germez.
YANIT "D"

1)
P

Asagdidakilerden hangisinde verilen vektor-
ler bir taban olusturmazlar?

A) (2,3),(-3,2)
C) (2,3).(3,2)
E) (-2, 3), (2, -3)

cozim

(-2,3)=—-1.(2,-3) olup (-2, 3) ve (2, -3)
vektorleri lineer bagimhdir. Lineer badimii vek-
torler ise bir taban olusturmazlar.

B) (2,-3), (2, 3)
D) (2,-3),(-3,2)

YANIT "E"
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COZUMLU TEST - 4

1. Uzayda A(3, 4, 5) noktasinin baslangig
noktasina olan uzakligi ka¢ br dir?

c) a2

A) 4

D) 5V2

cOziM

B) 5
E) 6V2

5 A(3,4,5)
(0] > 4 >y
3 /
B

X
I0Al =V 32 + 42 4+ 52=\50 =5V 2 br dir.

YANIT "D"

2. Uzayda A(2, 4, 2) ve B(4, 1, 8) noktalan
arasindaki uzakhk kag br dir?

A)5 B)6 C) 7 D) 8 E) 9
cozim
IABI =\ (2-4)% + (4-1)2 + (2-8)?
IABI=N4 +9 + 36
IABl =7 br. bulunur.
YANIT"C"

3. Merkezi M(-1, 0, 0) olan ve orijinden gegen
kiirenin denklemi asagidakilerden hangisi-
dir?

A) x2+y?+2% —2x=0
B) x2 +y2 +2° +2x=0
C) x? +y2 +Z2 +2x+2=0
D) x2 +y2 +22-2x+2=0

E) x2+y2+z2 =1

cozim

Kdrenin yarigapt r =1 olacagindan denklemi;
(x+1)2 + y2 +2z2=1 olur. Yada

X2 + y2 +2Z°+2x=0 bulunur.
YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

4. A4, 2, 2) noktasindan gecgen ve koordinat

diizlemlerine teget olan kiirelerin merkezleri
arasindaki uzakhk kag¢ br dir?

A) 4

coziM

Kire koordinat diizlemierine teget oiduguna
gore, merkezi M(r, r, r) bigimindedir. O halde
kirenin denklemi;

B)5 C6 D7 EB8

(x—r)2 + (y—r)2 + (z—r)2 =% olmaldir.

A(4, 2, 2) noktas! kire Ozerinde oldugundan
denklemi saglar.
(4-1? + (2-n?+@2-n2=r?
16-8r+r2+4—4r+r2+4—4r+1% = 12
2r2-16r+24 =0

rP-8r+12=0 = r,=2 veya r,=6 bulunur.

O halde karelerin merkezleri M, (2, 2, 2) ve
M2(6, 6, 6) dir.
IM1M2I =1 Hr, = 8 br dir.
YANIT "E"

o

Merkezi M(1, -2, 5) olan ve P(4, 2, ~7) nok-
tasindan gecen kiirenin denklemi nedir?

A) x2+y2+22—2x+4y—102+139:0

B) x2+y2+22—2x+4y-—102~169=0

C) x2+y2+22—2x—4y+102—139=0

D) x2+y2+22+2x——4y+102—169:0

E) x2+y2+22—2x+4y+102-—139=0

cozim

P ile M arasindaki uzaklik kiirenin yaricapi
olacagindan, IPM! =R olup,

IPMI =V (4=1)% + (242)2 + (-7-5)2
R=V0+ 16+ 144

R =V 169 = 13 birim olur.
O halde kiirenin denklemi ,

(x=1)? + (y+2)? + (z-5)% = 132 yada
x2+y2+22—2x+4y—102— 139=0

bulunur.
YANIT "A"
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Vektorler

6. Denklemi x®> +y?> +z22—2x +4y—62—-11=0
olan kire, merkezinden 3 birim uzaklikta bir
dizlemle kesiliyor.

Elde edilen kesit dairesinin alani ka¢ birim-
karedir?

C) 12n D) 16n E) 20mn

cOzim
Sekilde kesit dairesinin mer-

kezi O, yang¢api r olup
IOMI = 3 birimdir.

A

@

x> +y2+22-2x+4y-6z—11=0 kiresinin
yaricapl IOMI =R ise

ZJL2F+42+FQZ—44—H)

R

2
R_V4+16+36+44_Jum
= 2 =72

R= JéQ =5 birim olur.

A
MOB dik uggeninden
r? + 3% =52 = r = 4 birim olur.
O halde kesit dairesinin alani m.r° = 1.4° = 16x

birimkare bulunur.
YANIT"D"

ST AN I ]
3 6 6 ‘
D)V26 E) V17
6 3
cOzOm
-
V vektoril birim vektor ise
IVI=1br olmald.
1 1
—+xZr— =1
4 9
2 13 _ 2_23
X +36-1 = X =36
= x=1% bulunur.

YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

©

N
8. V =(2,-1,-1) vektdrii ile aym yondeki bi-
rim vektér asagidakilerden hangisidir?

A 1;_;] B) [i_;__t_]
V6 6 V6 V6 6

cozim

- -3
V =(a, b, ¢) ise V vektori ile ayni yondeki

birim vektor

N

o=| 2 b
=’ 27 -
VI VI v

N
IVI=N4+14+1= \]E oldugundan

g_[i_;_;
V6 V6 V6

) bulunur.

YANIT "B"

- - - - - - - -
A= e, +3e2—7e3, B =—2e1 - e2+5e3
vektorleri veriliyor.

- —
AB vektori ile ayni dogruitulu ve AB vek-
tord ile zit yonlii birim vektér nedir?

A) (o, Ly ‘—2j B) [i, 4 0j
13 13 13 13
o(-2.-4.2) 524

13 13 13 13 13 13

N
A=(1,3-7) B=(-2,-1,5) olup

- - - —

AB=B-A = AB=(-2,-1,5)-(1, 3,-7)

N
= AB=(-3,—4,12)

.
= JABI=V9+16 + 144
— 1ABl = V169

-

>
IABl =13 olur.
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A_)B ile ayni dogrultu ve AT}B ile zit yonli birim

vekidr ise
—

_AB

-~ =
IABI

_ ~(=3,-4,12)
13

1
=13" (3, 4,-12)

[3 4 12)
=|—, —,—— bulunur.
13 13 13

YANIT"E"

- -
10. A =(-4,x-2,6) ve B=(-2,x, 3) vektdrlerinin
paralel olmasi icin x ne olmahdir?

A) -2

coOzim

Vektorlerin paralel olmast igin bilesenleri oran-
tth olmahdr.
-4 x2

B)-1 CO0 D)1 E)2

x-2
X

—2= X =2

6
3 =
= 2X=Xx-2
x =—2 bulunur.
YANIT"A"

- — .
11. V1 ={2,-3,1) veV,={1,m-2, 4) vektorieri

dik olduklarina gére m kagtir?

AJO B1 C2 D3 E4

V1 va = 71 .72=0 olmalidir.
(2,-3,1).(1,m=2,4)=0
2-3.(m-2)+4=0
2-3m+6+4=0
3m=12

m =4 bulunur.
YANIT"E"

3 - - o o = o - -
12. R° de A=2e1+e2—e3 ve B=e1+292+e

vektorleri arasindaki a¢1 kag derecedir?

3

A) 30 B) 60 C) 90 D) 120 E) 135

ZAFER YAYINLARI

cozim
- -
A=2,1,-1) = Al=V4+1+1=6
B=(1,21) = Bl=Vi1+4+1=V6
- - - o
A.B=2+2-1=A.B=3
X.E:lzl.lgl.cosa = 3=\/E.\/g.cosa

= 3=6.cosqa
_1
= cosa=j
= o =60° bulunur.

YANIT"B"

- -

13. A=(2,1,-1) ve B = (1, -2, 1) vektorlerinin
ikisine de dik olan ve boyu V35 birim olan
vektor nedir?

A) (5,3, 1) B) (-1,-3,5)
C) (-1,-3,-5) D) (-5,-3,-1)
E) (1,-3,5)

¢cozim

=
Aranan vektér C =(a, b, c) olsun.

> -

= A.C=0
= 2a+b-c=0 ®

- -
AlC

- 2
= B.C=0
= a-2b+c=0 &)
@ ve @ den
2a+b-c=0
+ a-2b+c=0
3a-b=0=b=3a
= 2a+3a-c=0
= c=>5a
I1=V35 = Va?+b2+c2=V35
= a’+b?>+c%®=35
= a®+(3a)’ + (5a)° =35

= 35a°=35 = a=7%1

- -
B.1C

a=1=b=3 vec=5
-
= C=(1,3,5)
a=-1 = b=-3, c=-5

= 8:(—1,—3,—5) bulunur.
YANIT"C"

Veya
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- g e . —_
14 A=(2,1,-1) ve B=(1,2,1) vel)(torlen ara- Aranan vektsr OH vektdra olup,
sindaki agy! ortalayan bir vektér C = (a, 1, 2) - -
. ” > B = IOHI 2.
ise a kactir? OH= =~I0HI ve cosa=—— = IOHI=IAl.cosa
1BI 1Al
A)2 B)3 C)4 D5 E)6 L2 .
ise Oh=2- AL cosa = OH = 242 g —é
e
ozum
¢ = C?H = 2,4, 2
- 2.6
A 5 1
= OH=§. (1,2, 1) bulunur.
¢é YANIT"A"
2 >B

- -

- - - o
A.C =1ALICl.cosa ve

- -
B.C =IBl.ICl.cosa

- = 4
A.C ALICl.cosa

= 3555 5
B.C IBLICl.cosa

_, 2412 _ Vas141 6
a+2+2 V14441 \/E
2a-1 - 1

= a+d ~

= 2a-1=a+4
a=5 bulunur.

i}

YANIT "D"

N

15. A=(1,-1,2) vektériinin B = (2, 4, 2) vek-
torii Gizerindeki dik izdiisiim vektérii asagi-
dakilerden hangisidir?

A 3121 B) .(1.2.1)
) 3.(1.2.1) D) (1,2,1)
E) 2.(1,2,1)

0 L

v,
B
N
Al=VN1+144 =\/E

Bl =Va+16+4 =26

- -

A.B=2-244=2

R

A.B=IALIBl.cosa = 2=V6.2V6.cosa

1
= cosa:-s— olur.

ZAFER YAYINLARI

- -
16. V =(1,\/E, 1) ve U=(1, m, 1) vektorleri
arasindaki agi 45° ise m kagtir?

A) -2

cozum
- -
V.U

cosf=—-—"=;
VI Ul

COS45° = 1+\/E.m+1
\/1+2+1.\/1+m2+1

ﬁ_ 2+V2m

2 "5 Noem?
2+V2 m=V4+2m?

4+aN2m+2m2=4+2m2
4+4V2m=4
4\/Em=0 = m=0 bulunur.

B)-1 C0 D1 FE)2

YANIT"C"

17. R® deverilen A = (2, -1,3), B =(a, 1, 2) ve

5
C=(1, 2,3) vektorlerinin lineer bagimh olma-
lan igin a ne olmahdir?

1 1 4 5 7
Ay Bg C0g Dy E) g
cozim
1.YOL :

=0 olmalidir.

= (6+6a—2)—(3+8-3a)=0

= 9a-7=0 = a=g bulunur.
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2.YOL:

18.

- 2 ¢ . T - .
A, B ve C vektdrleri lineer bagiml iseler
N

— —
A =x.B +y.C olarak yazilabilirler.
(2,-1,3)=x(a, 1,2) +y.(1,2,3)
2=ax+y
—1=x+2y; =
3=2x+3y

—2x—4y =2
=
2x+3y=3

-2/ x+2y=-1
2x+3y=3

xy=5 = y=-5
= x=9 olur.

2=ax+y = 2=a9-5

7
= a=7% bulunur.

9
YANIT"E"

P(—-2 3, 1) noktasindan gegen ve

= (5, -2, —1) vektdrine paralel olan dogru-
nun denklemi nedir?

A) x+2:y—3=z~1
5 2 -1

2 -3 -1

B) x+2 y _z 1
5 -2 -1

c) xX—2 y+3 z+1
5 —2 -1

D) x—5:y+2=z+1
-2 3 1

E) x—5=y+2=z+1
2 -3 -1

¢cozim

1.YOL :

T(x,y,2) olsun.
Dogrunun vektdrel denklemi

— -
PT=k.d = (x+2,y-3, z-1) =k.(5, -2, -1)

= x+2 =5k
y-3 =—-2k
z—-1 =-k, k yok edilirse
x+2 _y3 _z-1
5 =_p =_7 bulunur.
2. YOL

V = (5, -2, —1) vektérini dogrultman vektori

olarak alirsak, dogrunun denklemi ;

X+2 _y-3 z-+1
5 = _p = _7 Dbulunur.

YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

19.

A(3, -2, 5) noktasindan gegen

V = (m, -3, 4) vektdrini dogrultman vektéri
kabul eden ve 0x eksenine dik olan dogrunun
denklemi asagidakilerden hangisidir?

2 -5
A) x=3 1*2. Z
-3 4
B) x~3:y+2:z—5
2 -3 4
-3 y-2
) X=2_Y72 ;5
2 -3
-3 -5
D) X _Z y-_2
2 4
£) x—3=y—2=z—5
2 3 4

cOzim

20.

Dogrunun Ox eksenine dik olabilmesi igin,
dogrultman vektdrinin birinci bileseni Yani

m =0 olmalidr.

O halde dogrunun denklemi;

y+2 z-5
=3, 3° 4 olur.
YANIT " A"
s X=1_y+2  z43
=(3,a,-2) vektérinin ~o==""5"= T,

dogrusuna paralel oimasi igin a kag¢ olmali-
dir?

A2 B -1 CO0 D1 E?2

¢coOzim

Bir vektériin bir dogruya paralel olmasi demek
o dogrunun dogrultman vektdriine paralel ol-
masi demektir.

X1 _y+2 748 . -
6 -2 =4 dogrusunun dogrultman vek-
tori

>

d =(6, 2, —4) oldugundan
2,02 3 a =2
Vild = g=75="4

a 1
= 5=p = a=-1 bulunur.
YANIT "B"
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21. Uzayda P(1,0,-2) ve T(2, 3, 1) noktalarin- 23. d, X-8 _y=2 243

dan gecen dogrunun denklemi, asagidaki- 3 1 1

lerden hangisidir? g X4 _ys 2z

x-2 y-3 z-1

A)
3 3 1
B) x—2=y+3:z—1
1 3 1
c) x—2=y—3:z—1
2 3 -3
D) x+2:y+3=z—1
1 -3 3
E) x—2=y—3=z—1
1 3 3

22,

P(1,0,-2) ve T(2,3,1) ise

PT = (2-1,3-0, 1+2)

FT‘)F =(1, 3, 3) olacagindan

T(2, 3, 1) noktasindan gegen ve

N
PT = (1, 3, 3) vektdriine paralel olan dogrunun
denklemi,

x2 _y8_z-1

1 3 - 3 olur.

YANIT"E"

Denklemleri

d Xx=1_y+2 75

12 7 3 7 -
X

dogrularin birbirine dik durumlu olmasi igin
m ka¢ olmahdir?

A) 6 B)y-5 C)-4 D)-3 E)-2

cozim

Birinci dogrunun dogrultmani 31 =(2, 3,-1)

ikinci dogrunun dogruitmani 32 =(m, 3, -3)
- - - -
d1J.d2 = d1. 5 =0 olmaldir.

2m+9+3=0 = m=-6 bulunur.
YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

2°'27"1 " m
dogrularn arasindaki agt 60° ise m yerine ge-
lebilecek degerlerin toplami nedir?

29 B) - 37_6 40

52
E) E2

cozim

Verilen dogrularin dogrultman vektorieri
— -
d, =@, 1,1) ve d,=(2, 1, m) dir.

iki dogru arasindaki ag1, dogrultman vektérleri

arasindaki agi olacagindan,
d,.d
cos = ;—1—_,2
Id,l.1d,l
—-6+1+m

Vo+141 . Vasr14m?
1 -5+ m

2”17 NmPes
YV 11m?455 = 2m-10

11m2+55 = 4m?—40m+100

cos60 =

7m?+40m—45 =0 = m+m, =— 47—0

bulunur.
YANIT"C"
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COZUMLU TEST -5

YANIT"E"

x+1 y—=2 z+43 3. P(2, -1, 3) noktasindan gecen ve
N = = —
! \/E 1 1 U = (3, 2, 0) vektdriine paralel olan dogru-
x3 y-2 z-4 nun denklemi nedir?
dy: === =3 x—2 y+1 z-3
A2 A) = =
dogrulari arasindaki a¢i kag derecedir? 3 2 1
-2 1
A) 60 B) 90 C) 120 D) 135 E) 150 B) X3 =%, 2-3=0
cOzim ) x+2_y-1 ,_3
3 2
Dogrularin dogrultman vektorleri Xx+2 y-1_ z+3
- - D)
d,=(2,1,1) ve d,=(2,1,-1) dir. 3 2 1
Y x—2 y+2 z-1
d,.d, E) =Yre.
cosf =5 3 2 1
Id,l.1d,]
cosO = ,_____—2 +1 _r__1 cozum
_22+1 V2 1 Dogrunun denklemi; T_Y_z(_l ? ise
cosO=5— = cosf=-5 ve
6 =120° bulunur. 3~ 2 » Z73=0 olr.
YANIT"C" 3 YANIT "B"
4. P(1, -2, 1) ve K(2, 1, —1) noktalarindan ge-
— ol
A@3,-1,2) noktasmm%S y1—1- = z_-;g dogru- E ¢en dogrunun parametrlk denklemleri ne-
dir?
suna olan uzakhg kag br dir? g A) x=k+1 B) x=k—1
29 93 93 o Y oot
A) B) .|= cy = 1) z=1-2k z=2k—1
3 7 5 z D)x=l;k—13 D)x=l;;14
y = - y = +
D) ‘\/a E) \/Ez— N Z=2k—1 Z=2k"1
) 2 E) x=k+1
y=3k+2
s z=1-2k
cozum
Dogru iizerinde bir nokta P(0, 1,-2) dir. ¢cOzum
g o .
Dogrultman vektsrii d = (1,1, 2) ve Do1grunun d;nklem|;1
- x— = (= z- .
PA = (-3, 2, —4) oldugundan yr__i(_—& 9= k ise
e
- _ _qyr2_z1
cos0 = ZA'd_>=\/3_+2\]_8=—\/_9__ olur. x-1= 3 _—-2’k
IPAI . Id] 29.V6 174 X—1=k = x=1+k
y+2
sind = -(- 174)2 = sind = \’ 3 =k = y=-2+3k olur.
—
=IPAl . sin@ 221_k o 7=1-2k
N 93 YANIT"A"
‘= \/174 29. 174
bulunur.



256 (B6lUm-3) Vektorler

5. x+1 =L;3‘=z—2 dogrusu ile P(1,-1,3) ve 7. d1 'xa ‘_y;—1 é
K(3, 0, 2) noktalarindan gegen dogru arasin- d Xx+1 y-2 z-3
daki dar a¢i ka¢ derecedir? 2°3 7 b " 4
dogrularinin paralel durumlu olmalan igin
A) 15 B)30 C)45 D)60 E)75 a-b ne olmahdir?

7 5 5 7
_— AA-33B -3 €00 D5 B
CcOZOM 12 12 12 12
¢cOziMm -

N
d, dogrusunun dogruitmani u = (a, 2, 3)
d, dogrusunun dogrultmani \_/) =(3, b, 4) olup

- .=
d1 //d2 = ul//v olur.

-3 3"b"4
d, =x+1=75"=z-2 dogrusunun a_ 3 2 3
1 2 = 33 V¢ p=2
dod w0 9 8
grultman vektdri V1 =(1,2,1) = a=y ve b= 3
d, = PK dogrusunun dogrultman vektori 9 8
2 = a-b=,-5
— — - - 45 3
V,=PK=K-P E = a—b=1_—2 bulunur
V =(3-1,0-(-1),2-3) 3 YANIT"B"
Z
\—/’ =(2,1,-1) olup E 8. 5132, 2, :11) noktasinin, denklemi
- W D > =y:1_ = z+3 olan dogruya olan uzakhg
vy VIV, cosa & kag birimdir?
2+2—1=\/1+4+1 V44141 . cosa E 3 3\[5
N
3=V6.V6. cosa A) 2 B) 2 C) 2
3 1
coso=g=5 = o= 60° olur. D) 3\/_5 E) §'2_2
YANIT "D"
cozim
P(3,2,-1)
6. Denklemi 3x—y+\/; 2-17 = 0 olan diizlemin
normal vektoriiniin uzunlugu kag br dir? P AR1-3) L g > d
- H
A1 B2 ©3 D4 BS AN ——V
d: )% = _L11 = z+3 dogrusunun gegtidi bir

nokta A(2, 1,-3) ve dogrultman vektori

cozim V =(2 -1, 1) olup:
" -

- -
Diizlemin normal vektérii AP =P -A=(1,1,2) olur.
AP .V =1API. VI . cosa

1 \/—) dir. T M

5 2-1+2=V1+144 . V44141 . coso
INNI=V9+1+6=4br bulunur. 3=\/E.\/E.cosa

" H 1

YANIT"D coso = 3_ olur.

6-2
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A
PAH dik G¢geninden;

coa:@:% oldugundan,
IAPI
M=1 = lAHI=£ olur.
Ve 2 2
\/g 2
IPAIZ = |AHI2+IPHI2 =:(JEF{-EJ +HPHP
= 6=§+WHF
:IPHF:%
— IPHI =
i
= IPHI=3—2—2 bulunur.
YANIT"C"

A(2, 0, -1) noktasindan gecen ve

N

N = (1, -2, —1) vektoriine dik olan diizlemin
denkiemi asagidakilerden hangisidir?

A) x+2y+2-3=0

C) x-2y-z+2=0
E) x—2y-z-3=0

B) x+2y-z-3=0
D) x-2y-z-1=0

¢cOzim

10.

P(x, vy, z) olsun.
—

AP = (x-2,y, z+1)
N

N=(1,-2,-1)
- -
AP.N=0

X—-2-2y-z-1=0

X—2y—-z-3=0 bulunur.
YANIT "E"

x=3 _y+1_z-1

4 ~-37 1
2x+my-z-3 = 0 dlizlemine paralel olmasi
icin m kac olmahdir?

dogrusunun

A) 3 B) 2 C) 1 D)o E) 1

coOzim

N
Dogrunun dogrultman vektéra d = (4, -3, -1)
-

Dizlemin normal vektdéri N = (2, m, —1) dir.

Dogrunun dizieme paralel olmasi igin

- o

d.N=0 olmaldir.

(4,-3,-1).(2,m,-1)=0

8-3m+1=0 = m=3 bulunur.

YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

1.

P(2, -3, 1) ve K(-1,1,-1) noktalar veriliyor.
—

P noktasindan gecen ve PK vektoriine dik

olan diizlemin denklemi nedir?

A) 3x+4y-2z-20=0
C) 3x—4y+2z-16=0
E) 3x+4y-2z-18=0

B) 3x—4y+2z-20=0
D) 3x-4y+2z-18 =0

12,

Imqn;n

i/

E dizieminin normali

PeE
N
PKL1E

—

PK=K—P = (-3, 4,-2) olup denklemi,
B3 (x2)+4.{y—-(-3))-2.(z=1)=0
3x+6+4y+12-22+2=0
—3x+4y-22+20=0

3x—4y +2z2-20=0 bulunur.
YANIT "B"

X-a_y+2 _2z-2
4 37 b
dizlemiiginde ise a.b kagtir?

dogrusu 3x+2y-z+5 =0

A2 B -1 CO0 D1 E2

cozim

13.

N

Dogrunun dogrultmani u = (4, -3, b) ve

gectigi bir nokta P(a, -2, 2); dizlemin normali
-

ise v=(3,2,-1) olup,

- -

u.v=0=12-6-b=0 = b=6

P diizlem denklemini saglayacagindan

38-4-2+5=0 = a=1 olur.

3

a.b=1.b = a.b=2 bulunur.

3
YANIT "E"

Vax-y+z-5=0 dizlemiile
\/E X+Yy+2z-7=0 dizlemi arasindaki
acinin 6lciisii kag derecedir?

A) 30 B) 90 C) 120 D)135 E) 150
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cozim

14.

15.

Duzlemlerin normal vektorleri,

N
N, .N2

cosO=—"75" "3
IN1I . IN2I

0S8 = — 2—-1+1 __ 2 1
\/2+1+1 .\/2+1+1 2.2 2
1 .

cose=~§ ise ©=120° bulunur.

YANIT"C"

P(2, 4, 3) noktasinin 3x-y-2y-10 =0 diizle-
mine olan uzakhgi ka¢ birimdir?

A) V14 B) V13 c) 2V3
D) V11 E) V10
IP(2,4,3)
,é/ Hb //HeE
13.2-4-2.3-10l 14
IPHI= IPHI= ——
Jo+i1+4 V14
= |PHI= /14 birim
bulunur.

YANIT "A"

Bir diizleme orijinden inen dikin dikme aya-
g1 H(-1, 2, -3) ise bu diizlemin denklemi
nedir?

A) x+2y+3z-14=0 B) x—2y+32+14=0

C) 2x-y-3z-14=0 D) x+2y-3z-14=0

E) 2x+y+3z+14 =0

ZAFER YAYINLARI

16.

E dlzleminin normali

— - -

HO=0-H =(1, -2, 3) olup denklemi;

1(x—-(-1))-2(y-2)+3(z-(-3))=0
X+1-2y+4+32+9=0

X=2y+3z2+14=0 bulunur.
YANIT"B"

E,:2x+(2m-1)y-3z2+4=0
E2:(m+1)x—2y+4z——3=0

diizlemlerinin dik durumlu olmalarn i¢in m
ne olmahdir?

A)-7 B)-6 C)-5 D)-4 E)-3

cozim

17.

N
E1 dizleminin normali u = (2, 2m-1, -3)
E2 diizieminin normali \7 = (m+1, -2, 4) olup

- -
E1_LE2 = ulv
- -
u.vs=0
2(m+1) - 2.(2m-1)—-3.4=0
2m+2-4m+2-12=0

-2m-8=0

L

m=-4 bulunur.
YANIT"D"

E : (m-1)x+2y-3z+1 =0 dizlemi ile

gyt ze2

> 3 = dogrusunun

paralel durumlu olmasi igin m ne olmalidir?

N

D)-2 B -1
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cozim

N
E dlzleminin normali u = (m-1, 2, -3)

-
d dogrusunun dogrultmani v = (2, 3, —1) olup

- o
E//d = ulv olur

- -
= u.v=0

= 2(m-1)+3.2+(-1).(-3)=0
= 2m-2+6+3=0

= 2m=-7

-7
= m=—Fbulunur.

2
YANIT "E"

18. x1 = y1 = = dogrusunun 3x-y+2z-5 =0

2 3 -2
diizlemini deldigi noktamin koordinatlari ne-
dir?
C) 8,-2,-1) D) (1,2,-3)
E) (1,2,3)
cozim
1 _yst ozt
5 =3 = 5 = k ise

x =2k+1, y =3k-1 ve z=-2k+1 olup bu ko-
ordinatlar diizlem denklemini saglar.

3(2k + 1)~ (3k =) + 2.(-2k + ) = 5=0
6k +3-3k+1-4k+2-5=0

-k+1=0 = k=1 dir
x=2k+1 = x=3
y=3k-1 = y=2 olur.

z=-2k+1 = z=-1

Aranan nokta (3, 2, —1) bulunur.
YANIT "B"

19. 3x+2y+4z-12 =0 diizleminin koordinat diiz-
lemleriyle kesisiminden olusan cismin
hacmi kag¢ birimkiaptiir?

A) 8 By10 C)12 D) 14 E) 16

ZAFER YAYINLARI

cOzim

3x+2y+4z-12 =0 dizleminde
y=2z=0 = x=4
Xx=2=0 = y=6 olup olusan cisim

X=y=0 = z=3

A
tabani OAB dik liggeni ve yiksekligi IOCI olan
tcgen piramittir.

A
Hacim = 7 . A(OAB) . IOCI

4.6
> .3

—

2 birimkdup bulunur.
YANIT"C"
20. E,:V2x+y-z-1=0
E,i-N2x+y+2+3=0
diizlemleri arasindaki dar a¢1 ka¢ derecedir?

A) 15

cozim

5
E, duzleminin normali u = (\/E, 1,-1)

By3o0 C)y45 D)60 E)75

5
E,, diizleminin normali v = (<V2, 1, 1)

- -
olup E, ile E, arasindakiagi u ve v vektor-

leri arasindaki agidir.

- -5 -5 -
u.v=lullvl.cosa = —2+1-1=V 2+1+1.V 2+141.cosa

= -2 =2.2.co0s¢

= coso = — %

= o =120°

= 180°~a = 60° bulunur.
YANIT"D"
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x-1 z-3
o= y+2 ="
E:x+2y+z-5=0 dizlemi arasindaki dar

aci kag¢ derecedir?

21, d dogrusu ile

A) 15

cOozim

B) 30

ke E olup
-
d nin dogrultmani u =(2, 1,-1)

N
E ninnormali v =(1,2, 1)

- - -
u.v=lUuLivl.coso = 242—1=\ d+1+1 .V 1+4+1_cosa

d ve E arasindaki ag! ise
B=90°-a = B=90°-60°
= B =30° bulunur.
YANIT "B"

22, A(3,2,1), B(2,-1,1) ve C(1, 2, -2) nokta-
larindan gecgen diiziemin denklemi nedir?

A) 3x+2y—z-5=0
C) 3x-y—2z-5=0
E) 2x+y+z+5=0

¢cOzim

B) 3x+y-2z-5=0
D) 2x-y-z-5=0

x-3 2-3 1-3 x-3 -1 -2
y—-2 -1-2 2-2|=0=jy-2 -3 0|=0
z—1 1-1 -2-1 z-1 0 -3

= (9(x~3)+0+0)~(6(z=1)+3(y—2)+0)=0
= 9x-27-6z+6-3y+6=0
= 9x—-6z-3y-15=0
= 3x-y-2z-5=0 bulunur.
YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

23. 0x ekseni (izerinde olup,
E1 1 2x+y—2z-4 =0 ve
E2 1 3x+2y+6z-1 =0

diizlemlerine esit uzaklikta bulunan nok-
tanin koordinatlar nedir?

31 31

A) —,1,1] B) [—.0,1)
23 23
31 31

) ——,1,0) D) [—-,o,o]
23 23
31

E) ——,~1,0J
23

cozim

Ox ekseni Ozerindeki bir nokta P(a, 0, 0)

olmak lizere
12a+0-2.0-4l 13a+2.0+6.0-1l
V44144 9+4+36
12a-41 i3a-1l
3 - 7

7 .12a-41 =3 . 13a-1l
14a-28 =+ (9a-3)
5a =25 veya 23a =31
_5 LI
a=5 veya a= 53 olup

31

53’ bulunur.

YANIT "D"

P(5,0,0) veya P(53, 0,0)

24, 2x-3y+4z-5=0 ve -4x+6y-8z+2 =0
diizlemlerine esgit uzakhkta bulunan noktala-
rin geometrik yerinin denklemi nedir?

A) 3x+2y+4z-3=0
C) 2x-3y+4z-5=0
E) 2x-3y+4z-3=0

2x—-3y+4z-5=0
_l —4x+6y-8z+2=0
2

B) 3x-2y-4z-5=0
D) 2x+3y—-4z-3=0

R 2x-3y+4z-5=0
2x—-3y+4z-1=0

Paralel diizlemler olduklarindan geometrik yer
denklemi;
2x+2x  3y+3y 4z+4z 5+1

2 ~ 2 tT2 270
2x-3y+4z-3=0 olur.

YANIT "E"
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ABCD bir paralelkenardir.
Buna gore asagidakilerden hangisi yan-

hstir?

- — — —
A) AB=DC B) CB =DA
- - - —
C) CD =BA D) BC = AD
- ~
E) CB =AD

Uzunluklarn sifirdan farkh A_)B ve (?D yonli
— —

dogru pargalar icin AB = -3.CD olduguna

gore, agagidakilerden hangisi yanlistir?

— —>
) IABI 3 ICDI
B) AB ite CD aynl dogrultuda ve zit yonlidur.
) AB 3. DC
D) AB ile CD ayni dogrultuda ve ayni yénde-
dir.
- 1 -
E) DC=—§. BA

ABCD paralelkenarinin késegenlerinin kesim
noktasi O dir. Buna gdre asagidakilerden
hangisi dogrudur?

— - —
A) AD +AB =DB

- 1 — -
B) AO=5. (AD +AB)

—> 1 - —
C) AD +3. DB =OA

— — — —
D) AD + AC +CB =BA

- — —
E) CD+CB=2.A0

ABC uggeninin agirlik K
merkezi G dir. K her-
hangibir nokta olmak
-~ =
tizere KA+KB+KC asga-
gidakilerden hangisine
egittir? B D c
-
B) 3AD

—

E) O

— -
A) AD C) 2KD

-
D) 3.KD

ZAFER YAYINLARI

N

- 3 - — 2 o
AB =-— 2 CD ve CD=- 3 EF olduguna go6-

re asagidakilerden hangisi dogrudur?

- —

B) IABI > IEFI
- —y

D) AB=-EF

- —
A) AB=EF

- -
C) IABI < IEFI

— — —
E) AB+EF =CD

Sekildeki ABC A

uggeninde,

IAEIl = ICEI , A

IBDI = ICDI, E

[EF] i [CP] dnr

AF+CD_m (CP+AB) B c
olduguna goére
m kactir?

K E

A B
ABCD dikdértgeninde E ve F ait olduklan ke-
narlarin orta noktalaridir.
— — - —>
AE + AF = m.(AK + AL) olduguna gére
m kactir?

1 3
A, B1T 0O D2 B3
c
E F
B
D
$ekllde IAFI IDFI IBEIl = ICEI dir.

EF m. AB +n. CD olduguna gére m +n
kactir?

A)—2 B -1 CO0 D1 E2
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9. ABCD dérige- D 14. D 4 ©
ninde E ve F
késegenlerin F 5 5
orta noktalari- A ¢
— -
dir. AD + CB . A 5 B
a§a§|dakih-ar? Kenar uzunlukian sekilde verilen ikizkenar
den hangisi- 8 yamuk icin, asagidakilerden hangisi dogru-
ne esittir? dur?
- — — *
A)EF B) CA C) 2FE L L L
5 _ -
D)_ & £) OB A) AE+BS_DS+CB B) AE_Dci
C) IAB+BC+CDI=8 D)IAB+BCI=9
- > 2 1 2
10. Dogruitulan farkh 0 dan farkh a ve —b) vek- E) AB =5 Cb
- o - -
torleri icin la + bl > la — bl olduguna gore
asagidakilerden hangisi dogrudur? 15.  Sekildeki ABC (lcge- N
N N nindi IAD_I): 2_; ID(ZI)
A alb B) a=b dir. AB=a ,BD=b
A A > > .
C) m(a, b) < 90° D) m(a, b) > 90° ve CB=c olduguna O
E) Z//E’ gore a vektorunun Ba‘
b ve ¢ vektdrleri g ¢
11. 0 danfarkha ve b vektorleri icin, 5 tirdnden ifadesi
- - - = a i isi ittir?
la - bli% +1a +bI? asagidakilerden hangisi- < agagidakilerden hangisine egittir?
ne esittir? E A) 3b-2¢ B)3b+2c  C)2b-3c
-
A) lal? + (b2 B) 21al-2/62 a0 - o 2 o0
- D) —— E) —5—
C) 1al? - 1bl2 D) 2/al+2i6P & ) 73 )72
1 - 2 - >
E) 5. (al“+Ibl
) 3+ (alF+1b) E 16.  Sekildeki ABC A
. . . A lggeninde
12. Sekildeki ABC lgge- IBDI 2
ninde D, E, F ait ol- IBCI =7 dir.
duklari kenarlarin or- F E AB = a , N
5
ta noktalaridir. AC =Db ve a c b c
- >
Buna gore . AD =2 D
AF +BD +CE aga- B ) ¢ y . L SO
dakilerden hangisine esittir? olduguna gdére ¢ vektoriiniin a ve b tiiriin-
9 ) den ifadesi asagidakilerden hangisidir?
— - -
A) 3. AB 8) oA C) 28C 5a-2b 5a +2b 2a +5b
D) BA E) CC A T3 B~ 0 ~—7
2a-5b
- - -
13. Sekildeki ABC icge- A D) 37—5- E) g (a + b)
ninde IBDI = ICDt dir.
Buna gore - - .
1A'9B 1A_(): D—>B 17. A =(x+y,Y), =(5,—x) C=(6,1) dir.
- — e
2 AR+ AL+ A +B =C ise (x,y) asagidakilerden han-
asagidakilerden B — c gisine esittir?
hangisine esittir? D
- = - A) (-1,0) B) (-1,-1) C) (0, 1)
A) BA B) BC C) AC
) B ) BC ) D) (1,0) B (1.1)
D) AB E) CA




Vektorler (B6IUm—-3) 263
18. Sekildeki ABC ve DEF A 21.  Sekilde A
Gggeninin agirhk merkezi IABI = IBCI =I1CDI B
. — — — D F .
G dir. AD +BE +CF dir. o
asagidakilerden han- .G
gisine esittir? 0 D
B c
- = = = . .
\/ OA + OD = k OB + OC) olduguna gére k
E kactir?
A) 2AG B) 2GC C) 2GB
5 5 ALl B1 o2 b2 g2
D) 2GD E) 0 2 2 2
22. Sekildeki ABC iig- N
geninde
19. D' , A
/;‘w: o C m(BAC) =90° ve
AL . IBDI = ICDI dir. 5 s c
N 71 T 7]
c D: . D
S N o C -3 2 -
Pid B DP = 5 PA kosulunu saglayan P noktas
a B
a icin :32: oram kactir?
Sekildeki dlkdortgenler pnzmasmda
- .
IiEI _I)DEI dir. BA=a, BC=b v E A) % B)% C)% D)::; E)%
AA' = ¢ ise BE vektorii a§agldakllerden
hangisine esittir? E 23 A
1 - 2 - 1_—-) - - E )
A)2(a+b+c) B)2a+b+c 54 F
- 1= - - - 1o (4
C)a+§b+c D)a+b+§c =]
E
- - %
E) a+b+c N B
D Cc
Sekildeki  ABC Gggeninde
IBDI _ICEI _|AFI 1 d
20. E IBCI = ICAI~ IABI = olduguna gore
—
AD + BE + CF toplaml asagidakilerden han-
D gisine esittir?
C — — 1 =
E’ A) —2AC B) CA +3 AB
1 - - - 1 =
C)§.(BC+CA+AB) D)gBC
A -
2 B E)y o
IADI 2
Sekldekl ABCD paralelkenarinda 5= , AE| 5 dr. 24. ABC uggenlnln ic bolgesmde bir P noktasi ali-
AB=a, AC=b olduguna gére CE vektorii niyor. AB -PC + AC- PB =k. AP oldugu-
asagidakilerden hangisine esittir? na gore k kactir?
A) 2 B) 1 C)o D) 1 E) 2
- o - - 1= 3-
A) a+b B) a-b C);b-5a
2 2 - 1 = —
1> 3- 1> 33— 25. A, B, C, D noktalar icinAB=; BC =3 CD
D) ya-,b E)za+,b 3

oldugu biliniyor. AD =m . CD ise m Kagtir?
A9 B 11 C) 13 D)15 E) 17
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VEKTORLER TesT ()
- - - = — - —
1. 2A +B = (5,10) ve A - B = (4, 2) olduguna 7. V= \/5 e, +e, vektorinin x-ekseni ile pozitif
gore K vektoriiniin bilesenleri asagidakiler- yénde yaptigi kag derecedir?
den hangisidir?
A)15 B)30 C)45 D)60 E)75
A) (3,4) B) (4, 3) C) (~+1,2)
D) (1,-2) E) (1,2 8.  Koselerinin koordinatlan A(-3, —12), B(5, -9)
ve C(1, 3) olan ABC lc¢geninin agirlik merkezi
2. A=(25), B = (-1, 3), G- (7, 1) vektorleri G dir. GA vektdrii agagidakilerden han-
veriliyor. 8 = m.X +n. E olduguna gore gisine esittir?
m -n kactir?
A) (2,-1) B) (-7.0) C) (1.3)
A3 B4 C©C5 D6 E7 D) (4.6) E) (=4, -6)
— — -
5 5 9. A=(37), AB = (2, -6) olduguna gére B
3. % =(2,-8), OB = (-3, 5) olduguna gore, vektorii agagidakilerden hangisine esit-tir?
AB vektori agagidakilerden hangisine '
esittir? A) (-5,-1} B) (5,1) C) (-1,-5)
D) (1,5) E) (2,1)
A) (5,8) B) (-5, 13) C) (8,-3)
D) (13,5) E) (8,-5) E
g 10. A_()2, 3),_) (7, 2) ve C(3, 5) noktalari veriliyor.
9] AB = CD esitligini saglayan D noktasinin
N R oL g koordinatlan toplami nedir?
4. A={(m, 1), B=(1-m,2) ve C=2A +B dir. [ 4
ICI = 4 olduguna gére m kagtir? E‘ A) 4 B)6 C) 8 D) 10 E) 12
N
A) -2 B) -1 C)o D) 1 E) 2
11. A(1,-2), B(4, 1), C(3, m) ve D(5, 4) noktala-
ri veriliyor. ATB 1 (ﬁ)) olduguna gére m kag-
5. A(1,2) ve B(3, 4) noktalan veriliyor. tr?
A_I)?. =2 BTE: esitligini saglayan C noktasi-
nin orijine uzakhg kag br dir? A) 2 B) 3 € 4 D) 5 E) 6
A) 3 B) V29 C) 6 x—y=3 o
D) Va1 E) 7 12. 4x~3y=10} denklem sistemi agagidaki
' vektérel esitliklerden hangisine denktir?
6. A(3a, 2b) ve B(b, 2a—1) noktalart veriliyor.

[AB] dogru parcalarinin P orta noktasina
>

ait konum vektorii OP = (5, 3) ise a~-b kag-

tr?

A1 B2 ©C3 D4 ES5

A) y.[-11]+x.[4,-3]=[10,-3]
B) x.[-11]+y.[4,—3]=[10,-3]
C) x.[4,—1+y.[-3,1]=[10,-3]
D) x.[4,—1]+y.[-3,1]=[10,3]
E) 3.[x,—1]+4.[]y,~1=[10,3]
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13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

- - - - - -
A=-3.B ve A+B=8e,-6e, olduguna

gore, asagidakilerden hangisi yanhstir?

- o - - -

A) A+B=-2B B) A+3B=0
— 4 -

C) A=(5-1) D) B =(—4,3)
— -

E) 1Al=3.1B

k € R olmak lizere, asagidakilerden hangisi
yanhstir?

- o
A) a.az=0

B) Va.a=lal

- - - -

C)a.a=0 a=0

- - - -

D) (k.a).a=k.(a.a)

N

E) Vk.a.ka=k.lal

- —

A =(-2,2) ve B =(log,(x-2), 4) vektorleri
—

veriliyor. Xl B olduguna gére x kactir?

Ay 11 B) 29 C)83 D) 245 E) 731

— - - - S . i
A =3e1-4e2 ve B = e, +7e2 vektorleri

arasindaki a¢) ka¢ derecedir?

C)90 D) 135 E) 150

— —> - —>
V1 —2V2=Se1—4e2 ve

- - — -
V1 +2V,=-3e, +4e, olduguna gore

- -
V, ile V, vektdrleri arasindaki act kag

derecedir?

A) 135 B) 120 C) 60 D) 45 E) 30

me R olmak lizere

N
A = (2m, m—1) vektérlerinin belirtigi birim vek-
torler arasindaki agtinin kosinisii nedir?

C) o D)g E)%

=(-1,3), b=(2,4) olduguna gore

- = - =
(a — b).(a + b) skaler carpimi kagtir?

B) .10 C) =11 D) -12 E) -13

ZAFER YAYINLARI

20.

21,

22.

23.

24,

25,

26.

Bir ABC lggeninde IABI =3 br, IBCl =4 br
—> —
ve |AClI =6 br dir. AB. AC skaler carpimi

kactir?
A)gzg B) 15 C)%l D) 16 E)%‘?‘

Bir ABCD karesinin iginde herhangibir P
noktasi alintyor.

— — — —
(PA + CP) . (PB + DP) skaler carpimi kagtir?

AN2B -1 co D1 FEAV2

- - - -
lal=4, Ibl=2V5 ve a+b =(5,6) oldugu-
-

-3

nagére a.b i¢c ¢arpimi kactir?

15 23 25
A) 9 B)2 C) 1 D)2 vE)2
Sekildeki ABC A
ticgeninde

A
m(BAC) = 90°,

A
m(ACB) = 30° dir. 30°
— - B e C
CB.CA=12
-
olduguna goére 1ABI kactir?

A1 BY3 c2 DV5 E3

=
la
- -

a . b skaler carpimi kactir?

- - -
+bl=6, la—-bl=4 olduguna gbre

A) 2 B) 3 C) 4 D) 5 E) 6
Sekildeki ABC ticgeni A
eskenardir.
IBDI =ICEl =1br ve o
IAEl =2 br
olduguna gére
—> —> — E
BC . (DC + EC) ska- ]
ler carpimi kactir?

carp ¢ B - c

D

A) 6 By6s5 C7 D)y75 E)S8

V. =1,Y3), V,=(2V3,2) vektrleri

N
arasindaki agly ortalayan bir vektdér V = (a, 2)
olduguna gore, a kag olabilir?

A 2v3 B) 2-V3
D) 4-23  E)1-V3

c) 2+V3



Sekildeki y = ax? parabolii iizerinde apsisleri
sirasiyla 2 ve —1 olan A ve B noktalar aliniyor.

—> -
OA L OB ise a kagtr?

"
A)E

Sekildeki ABC A
lcgeninin alan!

6V 3 br? dir.

N
m{ABC) = 60° ~ 60°
o .. B C
olduguna goére,
—>

Bi . BC skaler carpimi kactir?

A)24 B)18 C)12 D)6 E) 4

(BoIUm-3) Vektorler
Sekildeki ABCD karesi- 2 c 5. Sekildeki D c
nin bir kenar 4 br dir. E ABCD karesinde,
IAEl =3 . IDEI oldugu- IABI = 12 br, Fl—xE
I A 1
na gore DA.(BA + BE) IDE! =3- IDBI ve
carpiminin degeri [EF] L [AD] ise
nedir? A B 5 5 B
4 AE . (EF + AB)
vektérel carpimi kactir?
A) —12 B) —%& C) —152 gare ¢
D) 45_8 E) 12 A)O B)16 C)32 D)48 E)e64
Sekilde A 6. B(4,4)
IBD! =5 br ve
ICDI =4 br A(6,2)
olduguna gobre,
— - =
CB . (AD-AB)
skaler carpimi B 5 D 4 C 5 > X
kactir?
Sekilde OABC dikddrtgen, A(6, 2}, B(4, 4) ve
- -
A) 25 B) -20 C) 16 D) 16 E) 20 § IBDI = ICDI olduguna gore, OD. OB ig¢
Ay Z carpimi kactir?
%
e A) 10 B)12 C)14 D) 16 E) 18
-4
=
5
E 7. Bir ABCD paralelkenarinda AB = (3, 4) ve
- —>
o —>X AD = (2, 0) olduguna gére A(ABCD) kag br?
dir?

A) 4 B)6

Sekilde ABCD . D
dik yamuktur.
IDEI=IDCI=2 by,
IAEl = 1 br ve
IABI =2 . 1DCI
olduguna gbre A
— —

EC . EB skaler
carpimi kactn?

A) 6 B) 8 C) 10

D) 12

E) 14
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9.  Sekildeki ABC A 15. 6x-8y-17 =0 dogrusuna paralel olan birim
G¢geninde, vektorlerden biri agsagidakilerden hangisi-
A D dir?
m(BAC) = 90°,
A A A)(S 4] )(4 3) )(3 4)
m(ABD)= O s rUa
(ABD)=m(CBD), g . c 5'5 5'5 5 5
IACI = 3 1ADI ve 3 4 4 3
e 34 o33
AC . (AB + AD) =27 ise IBCl =x kag br dir? 5 5 5 5
A) 8V3 B) 7V3 c) 6V3 16. A =(x,3x), B = (4—x, x) vektorleri dogrusal
e
D) 5V3 E) 4\/3 (lineer) bagimh iki vektor ise A . B skaler
carpimi kactir?
10. yz‘x—y+8=0 A)12 B) 18 C)24 D)27 E)30
D
17.  ABCDEF diizgin E D
C altigendir.
oy IABI = 2 br . o
/A 0 . olduguna gore
— —
) 5 . BF . BE skaler
Sekilde 2x-y+8 = 0 dogrusunun grafigi veril- carpimi kagtir?
L ICDI . . A 2 B
mistir. IAC! = 1BDI =5 olduguna ore
S A#N3B 9 Ci2 D eV3 E) 15
OC. OD skaler carpimi kagtir? 5
- B(8,6)
AY H
AY9 B)12 C) 15 D)18 E) 21 E 18.
« C(2.4
— - -]
11. V1 =(-3,-4), V2 = (8, 6) vektdrlerini ortala- ¥ A
®
yan bir vektor 3 =(1,a) ise a asagidakiler- :
den hangisi olabilir? N ) > X
A) -2 B) 1 C)o D) 1 E) 2 Sekildeki OABC paralelkenarinda B(8, 6) ve
C(2, 4) dir. [AH] L [BC] olduguna gore
12. me R °'_”“ak Uze_”e' . AH vektérii asagidakilerden hangisine esit-
AB =m.BC ve AC =4.CB olduguna gére tir?
m kagtr? N (26 B 1.4  C) (1,9
D) (1,4) .E) (0, 4)
A) -5 B)-3 C)1 D)3 E)5
A
N
13. A =(1,3) vektdrinin y=3x dogrusu izerin- 19.
deki dik izdisimuinin uzunlugu kag¢ br dir?
E
Ay2 B Vs c)3 D) V0 E) 4 60>
B C
D
14 Z ve H birim vektorleri arasindaki agi1 60° dir A
RN 5 ¢ ’ Sekildeki ABC (g¢geninde m(ACB) = 60° dir.
A =4a + 3b olduguna gére, 1Al nedir? ICDI o .
IBDI=ICEI=T =4 br olduguna gore
— > -
A) 5 B) 6 C) V37 CD . (CE + DB) skaler carpimi kagtir?
D) 7 E) 5V2 A) 48 B)52 C)56 D)60 E) 64
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20. a=b+c, blc ve Ibl=Y3.lcl 27. Bir ABC iiggeninin agirlik merkezi G dir.
— —
VNN GA+2GB asagidakilerden hangisine esittir?
olduguna gére cos(a, b) kacgtir?
V3 V3 A)BC B)CB C)AC D) CA E)CG
A)—1 B)—“§ C)1 D)—3 E) 1 :
2 2 2 2
5
21. 10x =t olmak uzere; 28. U+ 2 =[1,10] ve 3U V [10, 2] ise
i - -
A = (cos4x, 5'"4X) ve B = (sinx, cosx) U .V asagidakilerden hangisine egittir?
olduguna gére, A B skaler ¢carpimi kactir?
A) 22 B)y12 Cy10 D)8 E) 5
1 1 .
A) -1 B) -3 c)o D)3 E) 1
N 29. A=(-2,1) ve B=(2, 4) olmak iizere,
—(— — —
22. 3a+2b=(-1,3) AB//OC dir. IOCI =1 ise, AB. OC asag-
- —
a—-2b =(5,1) olduguna gore dakilerden hangisidir?
a +b vektoriniin x-ekseni dizerindeki dik 16 9 1
izdligiimiiniin uzunlugu kac br dir? A)2s B g Oy D)5 E) g
A)1  B)2 C)3 D4 E)S5
30. Sekilde 0
23. 1al+Ibi2=11, a—b=(3,4) oldujuna go- E IABI = 1BCI =3 br,
5 5 = I0CI = 4 birim ve
re a. b skaler carpimi kactir? Z N
E m(C) = 90° dir.
A-12 B9 ©-7 D5 EB-1 X OB . (OA + OC) skaler
5] (ic) carpimi asagidaki- A B Cc
24, 3x-5y+7 =0 dogrusuna paralel olan vektér- E lerden hangisine esit-
lerden biri agagidakilerden hangisi olabilir? tir?
A) (3,-5) B) (3, 5) C) (-3, 5) A) 50 B) 49 C) 3 D) 25 E) 12
D) (-10,6) E) (5,3)
- « - T .. . .
25. x2+y2 _4x=0 gemberinin bir cap) [AB] dir. 31. a ile b vektéri birim vektorlerdir.
ae . ap = . __)A__) -
Q_?mbgr tzerinde herhangibir nokta C ise m(a, b) = 120° ve A =; _25’ olduguna
o -
CA . CB skaler carpimi kactir? gore IAl uzuniugu Kag br dir?
Ay -4 B -2 CO0 D2 E)A4
A Vs B) V6 c) V7
Lo, D) 2V2 E) 3
26.  Dik koordinat sisteminde V = (T, t°-1) yer
- - - - -
vektorinde t degistikge vektdriin ug noktasi- 32. i=f)e1 tye, ve u.e, =4
nin ¢izdigi egrinin denklemi asagidakilerden u.e,=1 olduguna gére
o -
hangisidir? u vektériniin uzunlugu kag¢ br dir?

A) x.y=4 B)y=x*-4 C)V=fz+1

D) Y=32—1 E) y=x2+‘4

B) 2V3

E) 2Vs5

C) 4
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VEKTORLER

— —
1. A=[2,1], B=I[-1,3] olmak lzere,
— — -
AB - 2CA ={-4, 10] ise C asagidakilerden
hangisine esittir?
3
A) [1, -3] B) [5, SJ C) [-1, —-5]
D) [-1, =3] E) [2 6]
- —> - - -
2. A-B=[4-1veA-B=[25] ise B
asagidakilerden hangi-sine esittir?
A) [1,3] B) [-1,-3] o)1

D) -1, 3] E) [2, 6]

- - -

3. A=(2,x), B=(+4,2), C=(y,5) vektorleri
- = > o

veriliyor. A//B ve A LC ise x.y kactir?

5 3 5
A)_E B)—g C) —5 D)E E)E

- —
4, A =[m, 2,5), B=[2, m-1, 6] vektbrlerinin
dik olmast icin m ne olmalidwr?

A) 2 B -4 C -5 D)-6 E) -7

- — — - - -
U

=2e1+3e2,13—ae +4e x—e 1 +te,

vektorleri veriliyor. x + U I 1‘) ise a nedir?

A)-3 B -2 C2 D3 E¢4

—

6. A =8, 0] vekidri ile 60° lik agt yapan ve boyu
6 br olan vektoérlerden biri asagidakilerden

hangisidir?
A) (2, 2V3) B) (3V3,V3)
C) (3, —\/5) D) (-3V3, 3)
E) (3,-3V3)

ZAFER YAYINLARI

©

10.

11.

TEST @

-3 -
A= 2e1 - 392 vektériine paralel ve P= (2, —1)
noktasindan gegen dogrunun denklemi agagi-
dakilerden hangisidir?

A) 3x+2y+5=0 B) 3x+2y-7=0
C) 3x-2y=8 D) 3x+2y4 =0
E) 3x2y-7=0

- - - - -

.
A= 3e1 - 2ezve B = —e, + 5e2 vektorleri

veriliyor.

A_)B vektériine dik ve P(0, 2) noktasindan
gecen dogrunun denklemi agagidakilerden
hangisidir?

A) 7y—-4x=14 B) 3y+x=6
C) 4y +7x=8 D) 7y-4x =86

E) 4y +7x=14

- - - — - -
A =3e1 +X.e,, B =~2e1 +4e2

-
vekidrleri icin 1ABl =13 ise x agagidaki

degerlerden hangisi olabilir?

A) -16 B)-12 C) -8 D)8 FE) 12

3x +y =5 dogrusuna paralel ve uzunlugu

\V 10 br olan vektorlerden biri agagidakilerden
hangisidir?

A) 3, 1) B) (1,3) C) (-1,3)
D) (3,-1) E) (2,3)

A=[1,3], B=[1,1], C=[1,3]
8:xK+y§ ise x~y nin degeri kactir?

A6 B5 C4 D2 E1
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-
12. 17. A=(2,-1), B =(3, 1)
— -
A ve B arasindaki agimin tanjanti neye
esittir?
o A V3 B) 1 ) =
V3
D) -V3 E) -1
18.
- -
Sekildeki a ve b vektdrieri Oy ekseni ile sira-
slyla 30° ve 45° lik agilar yapiyorlar.
Z = x—e)1 - 3\/5 32
—>» X
e - -
b=-4e, +ye, ise
BN 3 ) o y = 4x + 12 dogrusu giiiim_i?{ir.
lal.Ibl agagidakilerden hangisidir? IPAI = 1ABI = IBRI ise A.B carpim kagtir?
A 6v2 B) 12V2 c) 18V2 A) 32 B)34 C)36 D)38 E)40
-
D) 24\/—5 E) 36\/; 19. U, 3 ve ;) vektérleri icin
- e T S - 5
) 21UI=V3.Ixl, x=0-U ve UL® ise
13. Dizlemde ; - -
U ve x vektorleri arasindaki agcinin cot'
AB=1BC =2CDve AD =k.BC ise o ¢
3 5 E neye egittir?
k nedir? s A 1 B) V3 C) -1
23 13 13 25 27 4 V3
N B Of DT BSOS D) -V3 E) 3
&
, , - - - - > —
14, Sekildeki dikdorigenier P c g 20. lal= \/g, bl = \/E, a+b=e, +5e,
- - ) - -
prizmasinda a, b ve f : N N olduguna gbére a ve b vektorlerinin i¢
- ' .
¢ vektorleri gosteril- ; ¢ carpimi nedir?.
isti D,
migtir. N R R c A2 B3 C4 D5 EBI
Buna gére hangisi |~ 2
? a B N
yanhstir a 21. Z\), E ve 8 vektorleri igin sin(K,C)zg,
- - o — - - P =disd 5 . - —
A) AD'=b +c B) AB'=a +¢c sin(B, C) =13 dir. 1A1=10, IBI =26,
C)BD'=b+c-a D) DB=a +b 2 . i R
S LT = ICI =3 ise AB. C i¢ garpimi ne olabilir?
E) BD'=b-a
A) 48 B)52 C)64 D)72 E) 86
-
15. A = (cos12, —4sin48), B = (4c0s48, sin12°) ise "
AN o 22. ; G
A . B skaler carpiminin degeri nedir? !
E ! E
A1 B2 C3 D4 ESB D I
_ /', ______________ IIizF C
— - A==
16. xe R ve A =(x-1,3), B=(x,-x) olmak B

N
Uzere A. E nin en kilgik degeri kagtir?

A)-8 B)-6 C)-4 D)—2 E)O

Sekildeki kiipin bir ayritinin uzunlugu a birim-
— —

dir. AH . AC =4 ise, kiipiin alan kag birim

karedir?

A)12 B)18 C)24 D)36 FE) 48



A —
a[t,2]+b[2,-3]=7e, ise, a-b nedir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 2 E)-3

Vektorier (BBIOmM-3) 271
Sekilde, A A o
IBDI 1 5. ABC iggeninin agirhik merkezi G dir.
IBCI = 4 dur A=(2,7), B=(4,4) ve C=(-3,2) ise
— - - - .
AD =k. AB-mAC G nedir?
ise, % asagidaki- 3
1
isi B D c A) | —,— B) [-3,-1 C) [-1,3
|erder; hangisine ) [Jﬁ m] ) ) ) I ]
esittir?
D) [V10,-3V10] E) [13]
3 1 1 4
A) -3 B)—4 C)3 D)—3 E)—3
— -
b c 6. A =[4,-3] ve B =[3t, 1] olmak Gzere
1 3 - g o R .
S.ekl!.(je, ABCD K A =kB ise t asagidakilerden hangisine
d_l)kdorigen ve r esittir?
AB = a, 4
— -
AD =b dir. g _4 9 3 _3 _
AT 1 — A-3 Bl7 O D-5 B-3
ITBi=3 V®
ICKI 1 o L o .
ICBI=3 olduguna gore, KT asagidakilerden
L - 7. A=(2,4) ve B=(-1, 6) olmak lzere
hangisine egittir? E N 5
: < 2CA = AB=2DB ise C noktasinin apsisi ile
A) - 12 1y B) 3 a1y Z D noktasinin ordinati toplami nedir?
3 2 4 2 L~
32 1o 12 12 <
C) -za+ghb D-za-gb X AP By of nf B
32 27 &
E) - 2233 b E
N .
£ 8. P=(3,1) ve T=(2,-3) noktalan veriliyor.
: —
sekilde ABCD paral.el TP vektdri ile ayni dogrultulu ve zit yonld ofan
kenar ve IADI=IDE! dir. . .o b . :
S 5 birim vektériin bilegsenleri toplami nedir?
AB = x ve
- o 3 2 5
AC =y ise D C A) —-= B) — C) ——
\C=y ise -5 B35 ) =7
CE asagidakilerden 2 2
hangisidir? D) ~Ti E) P
B
A X
A - - B 2—) — c - -5
- - - - — -
) y_) 2xﬂ )_, f, )y +Xx 3x+2y=591—10e2
D) 3y -2x E) y —-3x 9. 5 olduguna gore,

= -

2x -y =3e,-8e,
- —

Ix + 3yl asagidakilerden hangisine esittir?

A) V2 B) Va
D) V10 E) 2V2

C) 2
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10. [109225, 4] vekidri [klog54, ~3] vektdrine dik 17. I;I : \/— IyI 2 ve x ~y =02 3]
ise, k asagidakilerden hangisine esittir? olduguna gore, x . y agagldakilerden han-
gisine esittir?
A) 9 B) 6 C) 4 D) 3 E) 2
R R Ay 4 By-2 ¢C)4 D) 2 E) 1
11.  2e, +3e, vektord, denklemleri agagida ve-
rilen dogrulardan hangisine diktir? 18. sinx.g1 + cosx.gz vektdri, [00514_ —sin 145]
A) 6x =4y B) 14x+6y=5 vektoriine dik ise, x asagidakilerden hangi-
C) 2x-3y=0 D) 2x+3y=0 sine esit olabilir?
E) 4x—-6y =11
AT 5T gr Dl B
12. A=(3,5), B=(-1,2) ve C=(11,7) oldugu- 4 4 4
na gore, BA ve BC vektorlerinin belirttigi 5 BN
acilardan birinin kosiniisii nedir? 19. A =(3e,,—e,) vektorine dik birim vektor
E(x,y), (x>0, y>0) ise x+Yy nin esiti
A) 15 B) g% C) 512— D) 5 E) 15—3 asagidakilerden hangisidir?
R A) B) = O =
13. =[a-1, a+2] ve V =[a+1, a] olduguna gbre V10 V10 V1o
l_; ve \7 vektorleri dogrusal bagimmh (lineer D) " E) V1o
bagimh) ise, I\_I)I asagidakilerden hangisine E V10
seittir? E‘ 20. OA-[\/— 1] ve OB_[—2\/— 2] olduguna
1 9 \/5 \2 E gore, BO ve OA vektorierinin olusturdugu
Ay B1 CO3; D B ™ acilardan birinin dlgiisii kag n radyandir?
&
14. Denklemi 2x+3y-7 =0 olan dogru ile % A) 1 B) 1 C) 1 D) 1 E) S
[m—1, 2m] vektdri birbirine paralel ise, N 6 4 3 2 6
m asadidakilerden hangisine esittir? - -
21, lal—lbl Ia—bl=12 ve
n! 8l 92 pd g % b=-lallbl ise, Z vektdriiniin uzuniu-
gu (normu) asagidakilerden hangisine esit-
N tir?
15. A=(-2,3), B=(0,-1) ve U=[m-3, 2]
olmak dzere, U vektori AB dogrusuna dik A)24 B)y18 C)12 D)6 E) %
ise, m nedir?
- — - - - -
A) 4 B) 5 C) 6 D) 7 E) 8 22. a=2e,+3e, ve b=4e, +5e, olduguna
gbre, ; vektériinin B) vektord Gzerindeki
16. U ve V vektorlerinin belirttigi aginin 6lclisi 2x dik izdiigtimi olan vektdr agsagidakilerden
derece olsun. IUI =3, IVI =5 ve hangisidir?

- >

U .V =12 ise, tanx asagidakilerden hangi-
sine esit olabilir?
1

B) 3

A) 4 C) 3

23 8 17 23
SE=COI [5,4—1] o) Za2)

D) %4,5} E) %[5,41
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VEKTORLER

1. Sekildeki
dikdortgenler
prizmasinda
=

d vektoru-
- =

nin a,b ve 3
5
c vektorleri
tiriinden
degeri
nedir?

-
A) a

2, ABCD para-
lelkenarinda
E ve F orta
noktalardlr

AB = a ve
DA b ise
KP = x
- -
vektoriiniin a ve b cinsinden deger
kactir?
- -

—)~b~> —>t—3)
a-— C)a;

3. ABCD yamu- b H C
gunda E, F, G
ve H noktalan
lzerinde bu-
lunduklar ke- ‘a
narlarin orta
noktalar|d|r
C_I)E_x CF = y ise GH vektoriiniin

x ve y vektorlerl cmsmden degeri kaqtlr”

A) x ;y B) x —222 C) 2x2—y
- - - -
D) x-y E) x+vy
- — -
4, A =3e, —4e, vektdrl ile zit ydnde olan bi-

rim vektor asagidakilerden hangisidir?

o] o] w3
D)[s 54] ® [‘%"}

-n$
w

ZAFER YAYINLARI

10.

- 4 —> E)
3_[3$ ] -)} ise lals oram kactir?
b=15e+8e, la+ b|

A m 11V 11T
)G«f' ) T39 ) 39

D) 6439 E) 3946

5

a=[-1,13]

e - - -
b=5e+ey ise a nn b ve c
5

c=[-3,6]

cinsinden dogrusal bilesimi nedir?

- - - - -
A) b +2c B) b-2c C) 2b-c¢
- - - -
D) 2b+c¢ E) 2b -3¢
o
te R iken A =[3 +t, 2t — 5] seklindeki yer

vektorlerinin geometrik yerinin denklemi asa-
gidakilerden hangisidir?

A) y=2x-5 B) y=2x-6 C) y=2x-11
D) y=8x—-5 E) y=3x-6

a+b=10

= .

A=[a,4] vektorleri veriliyor.

- S )

B=be+6e5

K . E skaler carpiminin alabilecegi en biiyiik
deger kactir?

A) 3 B) 40 C) 45 D) 49 E) 56
a//b ve bJ_c oIduguna gore
1_,_L
2a +3b + 5¢).c orant kactir?

|c|

- - -
A) 2lal B) 3lcl C) 5lcl

-
D) 51c#? E) 10

- - .
A ve B sifirdan farkh vektorleri igin
—>

- o - o -
IA +Bl = 1A - Bl olup B/C ise asagidaki-
lerden hangisi kesin dogrudur?

- - -~ o
A) A//C By ALC

- - -

C) (A+B)//C D) (A-B)//C
E) (A + B) 10
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11.  ABCD dikdért- D P & 3 c 17.  Sekildeki dortgende c
geninde — - m(A) = m(B) = 60°
m(DAE)=m(BEC)= « IADI = 8 cm, D 16
I I o . IBC! = 16 cm dir.
(a.c+a.d+b.c+b.d) 73 c P ik o o
skaler ¢carpimlaninin (DA"'AB*BC)'BC;O 60° 60°
toplam: kactir? olduguna gore IABI B
A 8 nin degeri nedir?
A) 20 B) 24 C) 28 D) 32 E) 48
~> - - -
A) lal B) Ibl C) 2lcl D) Idl E) O _
18. ABD dik ligge- A
> o ninde BCFG kare
12. OB.AB skaler carpr- y ve CDEF dik-
minin degeri kactir? dortgendir
A) 36 B) -33 o c D
C) o D) 33 Alan(BDEG) = 64 br2
E) 36 B o x > >SS
0| > DB=y ve DA=x
X+2y=6 vektorleri veriliyor. = L
N N |;l=2 R 1
b C
13. a ve b vektorleriigin Ibl=4 ise (y.y-2y.X +X.x)? ifadesi agagidakilerden
- -
N 2a+b=[6,8] hangisine esittir?
a.b skaler carpiminin degeri kactir? A)4 B 8 C)16 D)32 E) 64
A) 8 B) 16 C) 17 D) 32 E) 68 19, 0° <o <90° K=[Cosa,sin§}
14. Sekilde AB=[1, 2] B S .
- { B = [sec «,Cos —-]
BD L AC dir. LA = E ise A.B i¢ carpiminin degeri kagtir?
Buna gére CD & A + B) = C) 3
asagidakilerden hangisidir? < 4 2 2
-117  -156 -3 4 > 4+42 2+42
A | ——| B8 1 Dy —3 B 4
25 ' 25 55 & .
-3 -4 -3 -4 5 A=[8,6] } - .
c)|—=,— D) | —=,— 20. vektdrleri arasindaki aciy!
)[11 11} ) [25 25] N B=[15,-8] e
E) [:‘li} ortalayan vektor 8 =[m, n] ise (—:l) orani
39 39
kactir?
15. ABCD dikdértge- D c A)7 B 8 C)11 D)13 E) 15
”'Zde He[ACIve [ | 21, Bir kenari 2 br olan ABC- E__ D
DEF diizg(n altigeninde
A(ADH). A(BCH) 64 br? K orta nokt';;r'ge K
) F C
;Sl?algc +rc|D) DH 5)K.6A skaler carpimi-
k t"oga pimi ; mn degeri kactir?
aguir: A B (O, igteget cemberin A B
merkezidir.)
A) -32 B) ~16 C) -4 D)4 E) 16 ‘
A) -2+/3 B) -3 C) -6 D)3 E)2+3
16. O Merkezli gemberde 22. Sekilde verilen kipte A A
ABCD yamugunun ve B orta noktalardir.
alani 12 br2 ve OA=a . OB=b
m(CéB) 60° is ve a ile b vektdrleri EARN
AC.BD _skaler garpt- arasindaki ag K
minin degeri kactir? m(A68)=a ise (sino) b B
nin degeri kactir?
A) 8Y3  B) 1243 ) 6 ] ] (— o6 3
D) 8+3 E) 1243 Alg B 50 5 D—5 Bj
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1. Sekilde G; ABC ugge- A A—2.B=[6,8] > _
ninin agirhk merkezidir. 6. = ve |Al=10 ise
A+2B=[10,a}
[GDBC) nin alabilecedi degerlerin toplami kactir?
— S . G a )
BA - CA =kGD ise k D A) 20 B) 16 C) 4 D) 16 E) 20
nin degeri kagtir?
7.
B C
2 o 3 E",/} |
AN B 103 = 7
D) 2 E) 3
B <
2.  ABCD egke- D F ¢
nar dértge-
ninde Eve F
orta nokta- E Sekildeki blyik dikdértgen es birim karelerden
- - —
lardir. olusmaktadir. ¢ nin a ve b cinsinden dog-
(EF +BF) £ / rusal birlegimi nedir?
- - - —
toplami ) o 6a —4b 3a—-4b
asagidakilerden hangisidir? R A) — B) 7
-
A) 2AE B) 3BC C) 3DE c 3;_45’ 5 a+3b
D) 3ED  E) 0 ) 3 ) T2
a-3b
3.  Sekilde verilen G F E E) —
birim kapte = |
- - - Z . .
IAB + EF + DGI > 8. 3x -4y +24 =0 dogrusuna dik olan 2 br
asagidakilerden E < uzunlugundaki vektor agagidakilerden
hangisidir? > hangisidir?
D c ~
> 4 3 -6 8 -4 -3
g B8 s o[5S
N 55 55 55
A B
o[58 0[5
1 55 10 5
A) — B) 1 C) 3
D) 2 E) 3 9.  Sifirdan farkh A ve B gibi il()i vektc‘il)' icin
— -
(A +3B) L(A-3B) ise AIABL o
4, @gcosx;sinx), B(Sinx, —cosx) noktalar igin kagtir?
Al + IABI toplaminin deg@eri kactir?
+1 opla |1| Geri kactir A) % B) g o) 3 D) 4 £ 5
A) — B) 5 C) 1
) V2 ) 2 ) 10. Sekilde A(6, 8) B
ve C(12, 5)

D) v2+1 E) 2

5. A4, 1), B(O, 1), C(5, —1), D(7, -3) noktalar
- -
veriliyor. 3.AB — CD vektorii agagidakilerden
hangisidir?

A) [2,-2] B) [-12, 0] C) [0,-12]
D) [14, 2] E) [-14, 2]

noktalarini kése
kabul eden ABCD
paralelkenarinda
EveF orta

- -
noktalardir. a. b
ic carpiminin degeri kagtir?

C(12,5)

13

A)2

B) 8 C)84—1 DY B2
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i - D c
11. A=[1,3] ve B =[3, 1] konum vektérleri 16. g‘fr%'z ‘::o'fgl‘:'(‘;“m
arasindaki acinin siniisii kactir? - ) '
IAD| = 12 brise 12
A) 2 B) e C) 2 AD.CB skaler
5 .
V1o Vio carpimi kactir?
3 4
D) 5 E) 5 A 8
A) —144 B) 36 C) 12
D) 36 E) 144
12. G; OAB Ucggeninin oL
g idi A=6e+8
agirlik merkezidir. A 17. > —1>+ egﬁ} vektorleri arasindaki
3x + 4y = 12 dog- /G B B=—591+1292 . 5 .
rusu x ve y eksen- ol AN agtyl ortalayan vektor ¢ = m.eqy + 2. e, ol-
lerini siraslyla B ve Bx+4y=12 dug:ma gore ;’m"in degeri kac olabilir?
A noktalarinda A) 8 B) 4 C) 1 D) 4 E) 8
kesmektedir. 5o
AN IA+B1=2/6
OG . AB skaler carpiminin degeri kactir? 18. IK—§I=4J§ olduguna gére
4 7 16 A+B)L(A-B
M1 By Cf D B6 (A+B).L(A-B)
IAl +1BI toplammin degeri kactir?
A) 342 B) 62 C) 643
13. ABCD dikdértge- D c D) 943 E) 12
ninde A, E, CveD, E 19. ABCD karesinde D E ©
E, B noktalar dog- é IAFI = IFBI =.IEFI ve
rusal degildir. > IABI =8br ise
. < FB.BC i¢ carpiminin de- F
[AE] L [BE] ise ol geri kagt?r"g P
- — — m :
(BE +EA) .DC [ by 3
skaler carpiminin degeri kactir? E A) —120 B) —40 C) 24 D) 40 E)120
20. Sekilde verilen B
A) -75 B) 45 C) —-15 D) 45 E) 75 kipte A(1, 0, m)
ve B(-1,2,1)
) D 2 ¢ noktalarn veriliyor.
14. Sekilde ABCD yamuk- Kipin ylzey alant
tur. 5 5 24 brise m nin
IABI = 10 cm alabilecegi
- degerlerin carpimi
IADI = IBCl =5 cm A 10 B kagtir? A
ICDI =2 cm ise
5 o o A) -9 B) -8 C)-2V3 D)-2+2 E)-3
; _ ” K
BA . (AD + CB) i¢ carpimimin degeri kactir? 21. A =[12, 5] vekis- B6:8)
N
A) -50 B) —60 C) -70 rinin B = [8, 6]
vektdru Gzerindeki
D) -80 E) —100 dik izdasim vek- A125)
- —
tori u ve B nin
- >
15. Koseleri A(2, 4), B(5, —2), C(6, 3) ve A Gzerindeki dik Ol

D(-3, a) olan konveks bir dortgenin kdsegen-
lerinin dik olmasi icin "a" nin degeri kag
olmalidir?

A) -34 B) -33 C) -32 D) -30 E) -28

izdasim vektéri
—

- lul
Vv
V.V

v ise oranit kactir?

13 13
D) 10 E) 5
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1. B) L E) ;) I E) E) /i _d) ise 7. A(-3, 5) noktasindan gecen ve §>=(1, 3) vek-
S o i SN toriine dik olan dogrunun denklemi nedir?
b(2a -3¢ — d) =-8olduguna gére, d . b A) 3x+y-5=0 B) x-y-12=0
skaler carpimi kactir? C) x+3y+7=0 D) x+5y-2=0
A8 B 4 C O D)-4 E) -8 E) x+3y-12=0
5 5 5 8. 2x + 3y - 1 = 0 dogrusuna dik olan vektér-

2. AB =[3, 2] ve BC =[2, 10] ise ICAI kagtir? lerden biri asagidakilerden hangisi olabilir?

— - — -
A)5 B) 8 C)10 D)13 E) 15 A) 3e,+2e, B)4e;-3e,
- — - —
C) 3e,+4e, D) 4e,+6e,
3. Koselerinin koordinatlar A(-1, 3), B(7, 1) ve N =
A s E) 4e,+3e,
C(3, 5) olan ABC nin agirlik merkezi G'dir. C
kenarina ait kenarortayin kenari kestigi K ol-
.. =2 o . .- - - - .
mak lzere GK asagidakilerden hangisine 9. Ix1=6brlyl =4\[5 br, x +y = (7\[5, 3) ise
esittir? NN
x ve y arasindaki a¢! ka¢ derecedir?

A) (0,-1) B) (1.2 € (-.2
A) 30 B) 45 C) 60 D) 90 E) 120

D) (0,-2) E) (0,2 3

wl
4. A= (-2, 3),B=(4,5)ve C=(1, 1) olmak izere E . S y
T~ 10. Sekilde verilen K vek-
ABC lggeninin agirhik merkezi G ise GA + CG  pd toro birim vektér oldu-
toplam vektérii asagidakilerden hangisidir? M — X
[} guna gére K vektori o)

A) (-3,0) B) (0,2) 0) 8.2 z asagidakilerden &

D) (-3,-2) E) (0.-2) ~ hangisidir? .

2 i RI2 =3 b2 A (-1 _ﬁ B) (-1 -1

5. lalR+ibl2=3brlve ) 5o ) ) E50m35)
— -

2 -b =(3 4)ise a . b skaler carpimi C) (-_‘2@,—;—) D) (—g,—g)

kacgtir? 4 _3
E) -Z.-%)

5 5

A) -11 B) -1 C)0 D)1 E) 11

6.  ABC iiggeninde A 11. ABCD dikdértgen E
[BA] L[CA], /j\ IDAI = 3IDEI ve 5 F c
[AH] L [BC], 5 o c 1ABI = 12 br ise

9 P T T
IAHI = 12 br ve DF . (FE + BC) A B
| R —l)\ skaler carpimi
IkBHt _79 br ise BA (HC + CA) skaler carpimi asagidakilerden hangisidir?
achr?

A) 72 B) 96 C) 108 D) 121 E) 144

A) 6 By3 C) -3 D)6 E) -9
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A
12. Sekilde [AB] L [AC], 16. Sekildeki d dogru- y d
[AD] L [BC], yd[\ sunun denklemi
—-3x+4y—48=0 dir. B
1ABI =5 br ve ° b ¢ IABI = ICDI ve
IDCI = 4 br ise IBCI = 2ICDI ise D = X
— — — e
AD . (AB + AC) skaler carpiminin sonucu OC . BO skaler
kagtir? carptmi kactir?
A) 6 B 8 C)12 D)16 E) 20
A) -125 B) -90 C) -75 D) -50 E) -25
17.  Sekilde d dogrusu O d
13. ABC eskenar fig- A merkezli cembere A o3 A
endir m(E[/SB) 30° noktasinda tegettir.
Ir. =
9 . 1ABI =53 br, B="3 cw“’
IBEI = IDCI =2 br ise » IBCI = 5 br ise
I 5z © o
DE . OB + DC) ska- DB . AD skaler carpimi kagtir?
ler carpiminin degderi kactir?
¢ g A) -120 B) -115 C) -225
A2 B 3 C4 D)5 E)6 2
E D) -205 g _175
2 2
-l
E 18. Diizlemde A(-1, 2) ve B(2, 1) noktalan verili-
14. Sekildeki ABC {g¢geninde A E yor. Eé niin x — 2y + k = 0 dogrulan Gzerin-
IABI = 7 br, IAC! = 8 br, .4 deki dik izdisiim uzunlugu kag br dir?
IBCI = 3 br olduguna gore ’ 8 ; Vi 5
BA . BE ic carpimi kag- N A1 B 2 C) V5 D)2V2E) 3
tr? B 3 C
N, 2
19. R2deV = [k, 12"‘ ], (k € R) vektériiniin
uc¢ noktasinin cizdigi egrinin uzuniugu kag
A) 3 By 8 g3 p-3F 3 birimdir?
14 16 16
AT B I ¢33t p E) 3
) 4 ) 3 ) y ) n ) 3n
15. Sekildeki dik ya- Ag——at—O
mukta; 20. f\_ll)1 = (-3, 4) ve I\_/I)2 = (-8, 15) vektorleri ara-
[AC] L [BD]. 5 c sindaki aciy1 ortalayan bir vektbrm = (k, 3) ise
IADI = 4 br ve k kag olabilir?
IBCl =9 br ise

A) -60 B)

e A S S
BD (CB + CA + CD) skaler ¢arpimi kagtir?

~50 C) —40 D) —20 E) 20

A -8 g -2 13

11 11 11
e -5
AT AT
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; ; > -
1. Sekildeki ABCD 5. X ve y arasindaki acinin él¢iisi 60° dir.
dérigeninde E, F,
hard bd ) —> R - .
K ve L bulunduklart Ix1=3,lyl=7ise Ixyl nin degeri kagtir?
kenarlarin orta A) \/F B) \/57' ) 2\/?
noktalardir. Buna
AR D) 22 E) 2V37
gore (ED+KB)-(CL+AF) isleminin sonucu
asagidakilerden hangisidir? N
6. A(3, 2), B(—1, 6) noktalari ile C = (4, 8) vekidra
A) AC CA c) 0 A8 +30 = Clise T
) B) CA ) veriliyor. AB + 3D = C ise IDI kagtir?
D) 2AC E) 2CA A) ﬁ B) L\[g C) ﬂ\/_—fl
3 3 3
‘ D) N10 E) V15
2. Sekildeki dik- H G -3 8
dortgenier .
prizmasinda Efo; c 7. ;)=4cosoz.g1 —:2
e 4
AB + HD + GF - . - - e e
Lo Al y = sina . e, + V3. e, vektorleri dik
toplam vektéri 8 1dué . kac d labilir?
asagidakiler- olduguna gore o kag derece olabilir?
den hangisidir? E:: A) 15 B) 30 C) 45 D) 75 E) 90
- - - - — &
A) DG B) HA C) BH D) HB E) AH = N N
§ 8. e, ve e, temel birim vektorler olmak izere,
-4 - - - -
5] A=me +ne, B=(m-1,n+1)ve
5 d -, - .
S 5 o - . N A // B ise (m - n)?2 + 4mn degeri kactir?
3. A =2e,-e,,B =3e, +2 e, vektorleri ve-
I Ao Bl o1 ol po
riliyor. BA vektériiniin uzunlugu kagtir? 2 2
A) 6 By 5 C) 4 D) 3 E) 2
-> o —
X =-e,+2e, - .
9. N N vektorleri arasindaki act
y =-3e,- e,
) A kac derecedir?
4. ABC Uggeninde;
A) 150 B) 135 C) 120
IBDI = IDCH, D) 60 E) 30
2IAEl = 3IEDI, g5 c
- 5 D —
EB + ED + EC =x.EA 10.

ise x agsagidakilerden hangisine esittir?

A2 B -1 1 D2 E3

- — -
A=-2e,+3e,
_)

=2 =
B =k.e, —4e, vektdreri veriliyor. A ve B
lineer bagimh ise k kactir?

A)

wm;m

B 2 C’

I~
R
Wl
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1. A=(x3),B =(-1,3),C =(4,y) olmak uzere, 16.  Sekilde O merkezli
O o cembere [AD, D nok-
B/CveB LAise 3 kactir? tasinda tegettir.
3 1 ] 1 s IADI = 8 br, IABI= 4 br
A T B) 4 ©) 2 D) 1 B) 4 olduguna gére
- o
DC . AB skaler ¢carpimi kactir?
. : A
12. ABC eskena endir.
1BDI —ejbernvrllg(g—Sbr A 95_6 B) = ©) = D) e E)1_9_2_
oD =eorve s Vs Vs 5 s
dir. Buna gore 10 10
- — —
BA . (DB + AC) neye N
esittir? B 2D 8 c 17. A(1, 3) ve B(3, 7) noktalar veriliyor. AB vekté-
riiniin y — x + 1 = 0 dogrusu iizerindeki dik
izdiiglimiintin uzuniugu kacgtir?
A) 50 B) 40 C) -50 D) -60 E) -70
) ) ) ) ) A V2 B) V3 ¢) 3V2 D) 2Vs5 E) 5V3
A A
13. ABC de IDCl =12 br,
ICAlI =10 br,
._9
_(): BTZ) 6 R 80N ¢ 18. A(4, -1) vektoriniiny + 2x ~ 1 = 0 dogrusu
BC = 48D, m(€)=60° 5™ E iizerindeki dik izdiisiimii vektérii asagidaki-
isc CA . DA skaler E lerden hangisidir?
carpiminin degeri kactir? =
«
A) 40 B) 80 C) 120 S A) (2,—15—2) B) (6, -2)
D) 140 E) 160 ﬁ -
5 5
N
14.  Sekildeki ABCD kare, A b E) (3,-1)
IDEI = ICFI, E
IECI = IFBI ve i
IFCI (IFCI + 2IECI) = 18 g+ —c 19. Dik koordinat sisteminde ? =(k-2k+1)yer
- = o _ o
ise AF . BE skaler car- vektodriinin k degistikge ug noktasinin cizdigi
pimi kactir? egri (2m, m — 2) noktasindan gectigine gére m
kactir?
A) -18 B) -9 C) 0 D) 9 E) 18
A) 6 B) 5 C) -4 D)-3 E)-2
15. Sekilde ABCD dik- A D
dértgen, [BK] L [AC], K
A o - -
m(ACB) = 15° ve 20. A =(8, 15) ve B = (3, 4) vektorleri arasindaki
; 15 -
IACI =16 brise B c aclyi ortalayan bir vektor K = (k, 1) olduguna
DA . KB skaler gore k kagc olabilir?
carpimi kactir?
17 11 5 7 1
A) 32 B) 24 C)16 D)8 E) 4 A B3 94 D Bs
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VEKTORLER

1. A(4, -3, 2) ve B(-3, 2, 1) noktalar arasin-
daki uzaklik ka¢ br dir?

A) 3V3 B) 4V3 ) 5V3

D) 6V3 E) 7V3

2. Denklemi x*+y?+z>-2x+4y =0 olan kiirenin
yaricapi kag br dir?

A) 2 B) V5 c) Ve
D) 2V2 E) 3

3. Merkezinin koordinatlari M(1, -1, 2) olan ve
orijinden gecgen kiirenin denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A) x2+y2+22+2x+4y+2z=0

B) x2+y2+22—2x+2y—4z—6 =0
C) x2+y?+22-2x—2y-4z+6 =0
D) x2+y2+22—2x+2y—4z =0
E) x2+y%+z%42x—4y-2z =0

- -
4. V,=(0,1,1) ve V,=(1,0,1) vektorleri

arasindaki act kag derecedir?
A) 30 B)4s C)e60 D)90 E) 120

- = - - .
U=e, -3e,+2e, vekidriile
V=4de, + (m-2) e,+ €, vektorll birbirine

dik ise m kagtir?

AV4 B3 C2 D1 EO

N
6. V = (5, -4, 3) vektéri ile uzunlugu 4 br olan
-
U vektdri arasindaki agl 120° olduguna

- o

gore V .U carpimi kagtir?

A) —10V2  B) -5V2 C) -2
D) 5V2 E) 10V2

ZAFER YAYINLARI

10.

N
AB vektorii ile ayni dogrultuda zit yondeki
birim vektor nedir?

- - -
A) —(—e1 —4e2+2e3)

— - -
(e1 +292—4e3)

ICAl asagidakilerden hangisine esittir?

A3 BVi4 4 D21 E5

N
R3 vektor uzayinda A =(3,-1,-4) ve

BN
B =(5, -2, -2) vektorieri veriliyor.

2 22 . -
(A - B)® asagidakilerden hangisine esittir?

A3 B 4. C5 D6. EY

3 — -
R°de A=[5,-8,a], B=[2,1,-2],
N
C =3, -2, 4] vekibrleri veriliyor.

- s an =g - =2 - - » . .=
A vektorii B ile C nin lineer bilesimi ise

a kactir?

A)8 B)10 C)12 D)14 E) 16
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11. Az 16. f:R%®— R? dogrusal dénisiiminde
G b f(e,) =(4,2) f(e,) = (3, 4) ise f(x,y) asag-
E dakilerden hangisidir?
F
Yy A) (4x+3y, 4y—2x) B) (4x42y, 2x+4y)
0 C C) (4x+3y, 2x +4y) D) (x+3y, 4x+2y)
E) (4x+3y, 2x—4y)
A B
X 17.  R? vektor uzayinda verilen asagidaki vektor
R3 te verilen dikdortgenler prizmasinda E kiimelerinden hangisindeki vektérler dogru-
késesinin koordinatlari (3, 4, 5) ise 10Dl sal (lineer) bagimhdir?
asagidakilerden hangisidir?
A) {[0.1], [11]} B) {[1,0], [0.1]}
A)4 B)Y5 C 6 D)V41 E) V46 1 1
C) 5,—5}, [-2.3] D) {[1.3], (3.1]}
12.  R® vektér uzayinda {(1,-1a), (2,10), (b,0,1)} E) {[l _1] 3 2]}
kiimesinin lineer bagimli olmasiicin a. b 2 3
carpimi kag olmalidir?
18. [1,-1,k], [3,1,-1] ve [k, 2, 1] vektdrieri
A) -8 B) -2 C)o D) 2 E) 3 dogrusal (lineer) bagimsiz ise, k agagidaki-
5 lerden hangisine esit olamaz?
- - - ]
13. A=(1,aa+1), B=(2,3,1), C=(1,2,0) = A) 3 B)-1" C)O D) 1 E) 3
vektorlerinin bir dizlem iginde olmast igin 5
a ne olmahdir? ™ 19. f:R®—> R dogrusal dénasiiminde
— -
1 1 E} fe,) =(2,-1,3) f(e,) =(3, 4, 1),
A)-—g B)E Cc)o D) 2 E) 4 : -
N f(e,) = (4, -2, 6) olduguna gére f déniisi-
miiniin matrisinin ranki nedir?
— — -
14. A =(-3,1,0), B=(-1,4,-38), C=(-2,-3,3)
vektorleri dogrusal bagiml iseler agagidaki A) 4 B) 3 C) 2 D) 1 E) O
bagintilardan hangisi dogrudur?
20. d:MEYZ_ZL
A) -A+B+C=0 By A+B+C=0
C) -A-2B-C=0 D) 2A+3B-C=0 d22%=%7=;%3
E) -3A+B+C=0
dogrularinin paralel olmasi icin a+b ka¢
?
15. o derecelik ddnmeye karsi gelen doniisim olmalidir?
cosa —sino -
matrisi | dir. X =(~1,V3) A)-10 B)-9 C)-8 D)-7 E) -6
sina  cosa
- -1 .
vektérii, ~ radyan déndiiriildiiginde gé- 21. g Xl oy _z1

riintiisii ne olur?

(5.
o) (1 -]

B) (V3. -1)

E) (-2, 0)

o) (-4 )

173 2 m

g Xl _y#3_z+4
24 T3~ 2

dogrularinin birbirine dik durumlu olmasi
icin m kac olmahdir?

A)-3 By-t €0 D1 ES3
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22. Uzayda A(2, -1, 3) B(1, 0, 2) noktalarindan 26. A(-1,2,3), B(3, 4, —1) noktalar veriliyor.
gecen dogrunun denklemi asagidakilerden [AB] dogru parcasinin P orta noktasindan
hangisidir? AB dogrusuna dik ¢izilen diizlemin denkle-
mi hangisidir?
A) x-2 y+1 z-3
-1 1 -1 A) 4x+2y—-4z-5=0
B) Xx+2 y-1_z+3 B) 4x—2y+4z-9=0
-1 1 -1
o x—2_y+1_z+3 C) 2x+y—2z_—6=0
- 1 D) 2x+y-2z-3=0
D) x-2_y-1_2z-3 E) 2x-y+2z+6=0
-1 1 -1
E) X+2 _ y+1 _ z-3
3 1 -1
27. 2x—-y +3z+6 =0 diizleminin Ox eksenini
23. ﬁ(~2. 1, 3) noktasindan gegen ve kestigi noktadan bu diizieme dik cizilen
d = (4, -2, 1) vektoriine paralel olan dogrunun denklemi hangisidir?
dogrunun denklemi nedir?
A) x-3 _y_z
A) x-2 y+1 z+3 2 -1 3
4 -2 1 X y-6 z
B) — Il —— e
B) x-2_y+1_z-3 E 2 -1 3
4 -2 1 E o X43 vy .z
C) x-4_y+2 z-1 S| 5 1 3
-2 1 3 § v 5
X zZ+
- _ D e —
D) x+2 _y-1_2z-3 o )2 ) 3
4 -2 1 El
X+4 +2 z-1 E x_y_ 2
E) S AL N ) 37573
2 3 3 .
24. A(2, 1,-1) noktasinin %3- = Y_:21_ = 241
dogrusuna uzakhg nedir? x-1_y+2 2z-5 . .
9 9 28. U {=a_q1=71_g dodrusu
2x + 3y ~-6z—12 =0 diizlemine paralel
A) V6 B) ﬁ C) S v P
5 V6 ise a kagtir?
D) ﬁ E) ____5'\/5
5 3 A2 B3 C)4 D)5 E)6
x-1_y+2_z4 -
25, 1 =2 = 3 dogrusu ile
-1
5_1;—3 = % = Z_—T;— dogrusu arasindaki ag! o ise
sino'min degeri kactir? 29. Koseleri A(1,1,1), B(-1,1,1), Cc(1,1,-1)
210 J10 J10 olan iicgenin alan kag birimkaredir?
N-—=— B 9
A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5
D) _2_@ E) 1
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1. Denklemi x?+y*+z%-2z-24 =0 olan kiirenin 7.  P(2,-1, 3) noktasindan gegen ve
merkezinin orijine olan uzakhgt kag¢ br dir? 3x-4y—6z+7 = 0 dlzlemine paralel olan dizle-
min denklemi agagidakilerden hangisidir?
A)% B) 1 C)g D) 2 E)g—
A) 3x—4y-6z+8 =0 B) 3x—4y-6z+6=0
C) 3x—4y-6z+1=0 D) 3x—4y-6z-3=0
2. xP+y?+z%-2x+2y-4z+42 =0 kiresine orijin- E) 3x—4y—6z+5=0
den cgizilen tedet parcasinin uzunlugu kag br
dir? 8.  X2+y’+z%-4x+6y-8z+13 =0 Kiiresine iizerin-
1 deki T(2, 1, 4) noktasinda teget olan diizle-
A 5 B) 1 c) V2 min denklemi nedir?
V2
D) 5 E) 22 A) x = B)y=1  C) z=-1
D) 2x+2y-1=0 E) x+y-2=0
3. A(3, -2, 4) noktasindan gegen ve
N=(2 — Ktbriine dik olan diiziemi 3x-4y+122+6=0) _
N=(2,-1,3) vekibrine dik olan dizlemin 9. diizlemlerinin ikisine
denklemi asagidakilerden hangisidir? —6x+8y—-24z+6=0
de teget olan kiirenin alani kag = dir?
A) 2x—y+3z-1=0 B) 2x-3y+z-20=0 E
C) 2x-y+3z-20=0 D) 2x—y+3z+420=0 81 27 12
wJ A B C
E) 2x-y+32-4=0 2 ) 169 ) 83 ) 17
< D) Y69 E) 7
4, 2x+ay—-6z+4 =0 dizleminin :
x—4y-3z+2 =0 diizlemine paralel olmasi icin & 10, 2x4y-z+1=0 diizlemi ile x+1 _y-3 242
a kag olmahdir? E . 2 -1
N dogrusu arasindaki acinin tanjanti nedir?
A) 4 B)6 C)8 D) -2 E) -8 i
A) 245 B) % C) ?5
5. A(1, -2, 3) noktasindan gegen ve 5 QJE E )
2x-3y+z—4 = 0 diizlemine paralel olan diiz- ) 5 ) 3
lemin denklemi nedir?
W om0 B aopeni-o | oo ey Bl
C) 2x-3y-z+11=0 D) 2x-3y+3z-11=0 ¢ Kag )
E -z-11=0
) x+y-z A)30 B)45 C)60 D)90 E) 150
X+4 y—-m  z+1 -
6. a = == d sun —
2 3 4 cogrusunun 12 % = y_+72 = Zzi dogrusu 2x-3y+z-23 =0

x+my+z—7 =0 diizlemine paralel olmasi igin
m kac olmalidir?

A) -3 B) -2 C) -1 D) 2 E) 3

dazlemini A noktasinda delmektedir.
A noktasinin koordinatlari toplan nedir?

A)7 B9 C)12 D)15 E) 18
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13. A(2,1, 1) noktasinin x-2y+22-4 = 0 diizle- 20. 2x+y-2z-7 =0 ve
mine olan uzakhg ka¢ birimdir? —3x+6y+2z+3 = 0 dizlemleri arasindaki
acinin kosiniisii kagtir?
1 2 3
A)3 B)3 C) 1 D)2 E)2 R 15 ic _FLDJ_ Ei
V=7 B2 O -5 D7 ) 21
_y3 _z+4 _q =
14. x+2= a = o dogrusunun 2x+3y+bz-1 =0 21.  Parametrik denklemi
duzlemine paralel olmasi igin a ile b arasin- X =3-t
daki baginti ne olmahdir? y=2t
z=2+3t
A) 3a+b=-2 B) 3a+2b =2 olan dogruya dik olan ve P(2, -1, 4)
C) 3a+2b=-2 D) 3a-2b=2 noktasindan gegen dizlemin denklemi
E) a+b=-4 asagidakilerden hangisidir?
15.  x+2y—2z+5 =0 dizleminin mx—2y-z+1 =0 A) x-2y-82-8=0 B) x-2y-3z+12=0
dizlemine dik olmasi icin m kag olmahdir? C) x-2y+32-8=0 D) x+2y-32+8 =0
E) x-2y-3z+8=0
A -3 B2 ()2 D) 3 E) 4
X2 _y+2 23 . _
22, 3~ 5 T4 dogrusu ile 2x-3y-z=7
16. 3x+y+z+7 =0 dizlemiile 6x+2y+2z+10 =0 diizleminin arakesiti olan noktanin koordi-
duzlemi arasindaki uzaklik kag br dir? E natlar asagidakilerden hangisidir?
2 3 4 E A 4 B
A) = B) JR S C) R S— ; ) (21 3! ) ) (21 —21 3)
V11 \/611 V11 = C) (4,-3,10) D) (-4, 3,-10)
D) —>— E) 22— > E) (4,3,10)
V11 V11 fé
5 23. %:%:% dogrusunun
17.  P(2, -3, 4) noktasinin N 97-6 = 0 dilzlemini k L
x+2y+2z—-13 = 0 diizemine olan uzakhg: kag MX+y—ez=6 = uzlemini kesmemest i¢in
br dir? m ka¢ olmahdir?
4 1 4
A) 2 B) 3 C) 4 A)-3 B-1 C3 D1 E) 3
D) 2V5 E) 3V5
24, x—\/_2_y+z—7=0 diizlemi ile
18. P(2, -3, —2) noktasindan gegen bir dizlem x+V2 y—-z-6=0 dlzlemi arasindaki ag
3x—2y+mz—-6 =0 ise m kagtir? kac derecedir?
A) -3 B) -2 C) -1 D) 3 E) 4 A) 45 B) 60 C) 120 D) 135 E) 150
x-1 y z+4 25, 2x+3y—4z-6=0 dizlemiile 4x+6y-82-18=0
19. T5-=3="¢g dogrusu ile diizleminden esit uzaklikta bulunan nokta-
10x+2y—112-7 = 0 dizlemi arasindaki larin geometrik yeri agagidakilerden hangi-
dar acinin siniisii kagtir? sidir?
5 2 1 8 3 A) 2x+3y—4z-7=0 B) 2x+3y—4z-9=0
A 57 B3 C) 5 D)5y E)Z
Y21 Bl 7 )3 D B3 D) 4x+6y-82-15 =0

C) 4x+6y-8z-12=0
E) 4x+6y-8z+12=0
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Vektorler

- —
1. A = (-3, 2, 1), B =(1, -3, 5) vektorleri verili-
yor.
- -
—A + 2B vektdrii asagidakilerden hangisi-
dir?
A) (5,-8,9) B) (-5,8,-9)
C) (21 31 5) D) (_2’ —51 "9)
E) (4: _21 9)

- -

2. A=(m,2,-5), B=(m4+3,-4,10)
vektorlerinin paralel olmasi igin m ne ol-
mahdir?

A) 2 By 1 C o0 D) 1 E) 2

3. A(2, 3, 4) noktasindan gegen ve
-

u = (2, 5, —1) vektoriine paralel olan dog-
runun denklemi nedir?

A) ﬂ_t____z'_"_

2 - -5
B) x-|2-2 =y;—3=z+4
C) x;2 =y-;—3=—z+4
D) XEZ =y—75—§=z—4

E) x-2=y-3=-z+4

4. (2, 5,-3) ve (-3, 0, 4) noktalarindan gecen
dogrunun denklemi nedir?
x-2 y-5 z-3

A T 5 = -7
XxX—2 z-
B) T3 =y-5="7"
X+3 'y _z-4
C) 2 57 3
x—-2 _y-5 z+3
D) -5 - -5 7 7
X+3 y _ z-4
E) 3 757 4
X-2 +3 z
5. iy =l =g
d.i__l__é:g
2'a "4~ -4

dy ile dy dogrularinin dik durumlu oimasi igin
a ne olmahdir?
A) 2 Byt C)-2 D)-5 E)-6

-5
6 dy:x—-2=y+3="
V2
xX—4 Z+3
da: =y+5="=
-1 V2
dq ile d; dogrulan arasindaki a1 ka¢ dere-
cedir?

A) 30° B) 45° C) 90° D) 120° E)150°

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

12,

A(1, -2, -3) noktasindan gegen ve
N

N = (2, -2, 3) vektoriine dik olan dizlemin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) x-y+z2-6=0

B) 2x-2y+3z+3=0
C) 2x-2y+3z+9=0
D) 2x+2y-3z-9=0
E) 2x-2y+2z-3=0

-2x +ay—3z=0 dizlemiile
6x — 2y + 9z + 4 = 0 dlizleminin paralel ol-
masi igin a ne olmahdir?

A) -= B)% )1 D)2 E)%

X+Y+ V2z+7=0

X—Y+ V2z-5=0

Yukarnida verilen diizlemler arasindaki dar
aci asagidakilerden hangisidir?

A) 30° B) 45° C) 60° D) 75° E) 80°

Xx=3 _y+2 _

3 T =2 ~
dogrusunun 6x + ay + 2z =0 diizlemine dik
olmasi icin a ne olmahdir?

A)1 B) -1 C) -2 D)-3 E) -4

A(-3, 1, 2) noktasindan gegen ve

X+ 2y +z -2 =0 dizlemine paralel olan
diizlemin denklemi agagidakilerden hangi-
sidir?

A) xX+y+z—-1=0
B) x+y+z=0

C) x+2y+z-1=0
D) x+2y+z+1=0
E) -3x+y+2z-4=0

3x—-2y+4z-7=0
(a—-2)x+by+(c+3).z+7=0

denklemleri ayni diizlemi gosterdigine gére
a+b+c toplamu kactir?

A -7 B) 6 C) 2 D) 3 E) 5
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13. R:x-2z=0 18. x+2y+4z—-10=0 dizleminin Oy eksenini
Q:3x-2y+2z-3=0 kestigi noktadan bu diizleme dik ¢izilen dog-
Rile Q diizlemlerinin arakesitleri olan dog- runun denklemi asagidakilerden hangisi-
runun denklemi nedir? dir?
S x+5 y _z X _y=5_2z
A AT =2=4 B1="7 =4
) 2=z =*? G XL Y5 _z X _y=5 _z+i
B X_ _y+3 _ -1 2 4 17 2 7 4
) TNT 3 T B X_Y_2Z=5
(— ) 1=2="23
2
2
C) %:y;—=z x=2+3t
3 19. y=-3+2t: dogrusu ile% = L;—il = 242'1
X y+ 2 =—1-t
D) 2="7 =2 ‘"
5 dogrusu dik ise a kagtir?
X +3 A) 2 B) -1 O 1 D) 2 E) 3
B) 3="74 =22
20. Koseleri A(1,1, 1), B(1,-1,1), C(1,1, 1)
14, x2+y24+2246x-8y+142-26=0 olan1iiggenin alam kagsbirim karedir? 5
kiresinin 16 birim uzunlugundaki kiriglerinin A) > By 1 C) > D) 2 E) >
orta noktalarinin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangsidir? .
A) (x+3)2+(y—4) + 22 =36 21, A(-2,2,-3) , B(2,6,1) I?:CX<Italar|1ver|I|yor.
B) (x—32+(y—42+(z-72=36 [AB] dogru pargasinin |Sg; = 7 olacak bi-
2 _4)2 2
g; Eitggz : (V2 +2 ++7()7ét?4 =36 5 ¢imde C noktasindan AB dogrusuna dik
2 y P e 3 cizilen diizlemin denklemi asagidakilerden
E) X=3F+{y-4°+(@-7)"=36 Z hangisidir?
N - ; A) x+y-z-2=0 B) 2x+y-z=0
15. A=(6, 5,—2) vektérinin B=(2, 0,"2) § C) X+y+z=0 D) _X+y_z=0
vektorl Gzerindeki dik izdiigiim vektorii asa- o E) x+y+z+1=0
gidakilerden hangisidir? ®
A) (2,1,0) B) (0,-2,4) C) (4,1,3) S 22, Sekildeki bir kenar
D) (4,0,-4) E) (3,-6,2) N 2 br olan kiip
verilmigtir.
16. 2x -3y +z-4=0 denklemli E dizlemi ve- a4
riliyor. P(2, —1, 0) noktasinin E diizlemine E:ll?rgore A.B \
gore simetrigi olan nokta asagidakilerden gure B
hangisidir?
1 -84 243
A) 5= B)|-=.=.=
) (7 7 7) ) [ 77 7) A
C) [gig’_g) D) (i,—_zlg] A) 1 By 2 C) 3 D) 4 E) 5
77 7 777
E) (_1 -9 ij 23. X:‘ = V’és = 2:23 olan dogru ile denk-
777 lemi x +3y -2z -6 =0 olan diizlemin ortak
noktasini merkez kabul eden ve yarigapi 2
17.  P(3, -2, 1) noktasinin birim olan kiirenin denkiemi nedir?
Xx+2 y-1 z-3 denklemii do 5 o 5
2 T3 T4 enklemli aogruya A) (x+1)°+y°+(z-1)°=4

gore simetrigi agsagidakilerden hangisidir?

(2B g (2 03
777 14" 14 14
o (-5.-8-2) o) (-2-2.4

14 14 14 7 7 14

E%EE%
14’ 14’14

B) (x-12+(y—12+22=4

C) x2+(y—-12+22=4

D) (x—12+(y+12+(z+1)32=4
E) (x—12+(y~-1)2+(z+1)2=4
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1. A= (2, 3, 5) ise asagidaki vektérlerden han- 6. A(-1,2,0) noktasindan gegen ve
_) .- e . Iy .
gisi A ile bir uzayin tabanini olusturur? B = (2, 1, 3) vektoriine dik olan dizlemin
A (4.6 10 B (2 3 4 denkiemi 2ax + 3by + cz=0isea.b.c
) (4,6,10) ) (2.2.1) kaghr?
C) (-6,-9,-15 D) (8,12, 15
) (-6,-9,-15) D) ( ) Nl Bl 2 D1 B2
E) (10, 15, 25) 9 3 3
- 1 1 — X= 1 + 3k
2. R3de A =( >3 4yve B = (3, 2, k) vektorleri 7. y=-2+ k} dogrusu ile
) z=2-K
lineer bagimsiz oiduklarina gére k agagidaki- X+5 y—1_z+4
isi A dogrus ralel ise
lerden hangisi olamaz? 2a-3 -2 b-2 grusu pa
A) 4 B) 6 C) 12 D) 18 E) 24 a.b kactir?
A) 6 By 3 C) 1 D) -3 E) -6
- - -
3. A=(1,0,2,B=(n1,-2)ve C=(0,2,n)
\I:::tslrrlnear;:'ndl::oaym dizlemde olmast igin n 8. A(6, k, —4) ve B(2, -4, 4) noktalarindan gegen
' dizlem x + 7 =¥=2 =2=5 4o3rusuna dik
5 4 3 5 E 2 8
A) 4 B) 5 C)-z D 3 E) -4 E ise k kactir?
, é A) 4 B) 2 C 2 D4 EE6
N ‘
4. R3deA =(-1,2,V3), B =(2,1,—- V10) vek- g
térleri arasindaki aci kag derecedir? g 9.  Uzayda A(-2, 3, 5) noktasinin
A) 150 B) 120 C) 75 D) 45 E) 30 N 2x + 4y + 4z - 1 = 0 diizlemine uzakhg: kag
birimdir?
5. AL B4 02 ps plt
)z 2 2
A D'
c 10 10. Merkezi (0,2, 1)olanve x-2y-22+3=0
B A >y diizlemine teget olan kiirenin alani kag br?
D dir?
6
B 8 c A4 B on )8 Dp)yar E) sn
X 3 3
Sekildeki dikddrtgenler prizmasinda
IBCt = 8 cm, ICDI = 6 cm, IDD'l = 10 cm oldu- x=2-3\
1. y=1+2) dogrusunun 2x + ky -5z +4 =0

_9
guna gore C_IS' . A'C skaler carpiminin so-
nucu asagidakilerden hangisidir?

A) -164 B) -136  C) -100
D) -86 E) -28

z=-3
diizlemine paralel olmasi igin k kagc olmahdir?
A) 5 B) -1 C) 2

D) 3 E) 4
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12.  Bir kibin birbirine en uzak iki kosesi 17. X=2_2-8 _¥+1 gogmusu
k 3k-2 k+2
K(2, -1, 1) ve P{4, 1, —1) noktalandir. Buna diizlemi
gore kiibiin tiim yiizey alam kag br? dir? ?X - 23: + mz — 11 = 0 diizleminde bulundu-
guna gore m + k kactir?
A) 12 B) 18 C) 24 D) 32 E) 36 5
A) 1 B) 2 C)E D) 3 E) 4
13. (1, -1, —2) noktasindan gecen ve (3, 2, 3)
vektoriine paralel olan dogrunun —xoy- X=-3y+2z=3 izl . c i
diizlemini kestigi noktanin koordinatlari 18 - y-z=2 } duzlemlerinin kesisim k-
toplaminin, -yoz- dizlemini kestigi mesi olan dogrunun denklemi nedir?
noktanin koordinatlari toplamina oram A) x= 5y+7 _5z-3
kactir? 2 3
5y—-7 _52+3
6 5 3 7 7 B) x=_/_9Z2%9
A) -2 By -2 C -2 D)~ E) £
)-2 8 -20-2 0l B 3 2
C) X = 5!+7 =52+3
3 - 2
14, x-y+2z=3ve2x-3z+y+4=0dizlemle- D) x= 5y-7 _5z-3
rinin arakesitinden ve (1, —1, 2) noktasindan 3
gegen diizleme, E) x= Y+7_52+3
2 3
Xom _ Y=K _Z+2 yosrysy dik ise m + k
m-2 3k+1 4
kactir? E - o :
¢ S 19 1-x_y+1 ;__4dogrusuile
A) -17_5 B) —17—7 0) —‘78 Z 2 2
E X + 2y + z + 3 = 0 diizleminin kesim nokta-
D) -8 g _22 > —
7 7 o sindan gegen ve V =(2, -1, 4) vektériine pa-
g ralel olan dogrunun denklemi nedir?
X+4 ~2_2+4
15.  3x2 +3y? + 322 — 6y — 9z + 12x + 3=0 kiiresine N A) > - y_1 =72
2x —y + 2z + k = 0 diizlemi teget ise k'nin ala- B) X+5_3-y_z+4
bilecegi degerler toplami kactir? 2 1 4
C) x+1_y—-t1_z+4
A) 2 B)y 3 C) 4 D) 5 E) 6 2 —1 4
D) x—3 =L+4 =Z"‘2
2 - 4
16. R3de koselerinin koordinatlari; A(-1, 4, 5),
E) X+1 _y-5_z-4
B(-4, 10, 8) ve C(4, 9, 0) olan ABC liggeni 2 1 4
veriliyor. IBDI = 2IADI ve 2IAF| = 3IFCl ise D
ve F noktalarindan gecen dogrunun . .
20. x2+y?+22-4x 4+ 2y -6z-11=0 kiiresinin

denklemi nedir?

A) X—=2 =y—6=z_6

B) X

C) X—2 =y+6=z—6

D) X 2=y—6=z"6

E) X+2 y_6

8 birim uzunlugundaki kirislerinin orta nok-
talarinin geometrik yerinin denklemi agagi-
dakilerden hangisidir?

A) x-22+(y+1)2+(z-32=16
B) (x-22+(y—-12+(z+3)2=9
X+22+(y—1)2+(z+32=9
D) (x-22+(y+1)2+(z~-32=9
(X+22+(y+1)2+(z+3)°=16
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1. R3 te asagidaki 6nermelerden kag¢ tanesi 5. Az
dogrudur? G F
I. Bir diizieme disindaki bir noktadan, bir
paralel diizlem gizilebliir. D E
o) — Y
il. Bir duzleme disindaki bir ‘noktadan, bir c
paralel dogru ¢izilebilir.
A
Hil. Birbirine dik olan iki dizlemden birinin « B
icindeki dogrulardan en az biri diger R3 de verilen dikddrtgenler prizmasinda E ké-
dizleme paraleldir. SN
o - i sesinin koordinatlan (3, 4, 5) ise AF . BG ska-
IV. Birbirine paralel iki dizlemin O¢lincl bir ler carpimi kagtir?
duziemle arakesiti birbirine paratel iki A) 4 B) 9 C)18 D)24 E) 36
dogrudur.
. 1_z+4
V. Birbirinden farkli 6 noktadan en fazla 20 6. dyi2-x= y;_=%
dozlem geger. dy: g =% =L3 denklemleri ile verilen dogru-
A) 1 By 2 C)3 D) 4 E) 5 larin dik durumlu olmasi igin a ka¢ olmal-
dir?
A) 9 B) 10 C) 12 D) 13 E) 15
2. R3deA =(342),B=(52-3) E
. e = y ’ = y &7 ve
S 7 x+2 _y—1_2-3 §o5rusunun
= o Z a 2 b
C = (13, 8, k) vektorleri bulunduklan uzayi S 2x — 3y +z + 1 = 0 diizlemine dik olmasi igin
germedikierine gére k asagidakilerden han- < a + b toplami kag olmalidir?
gisidir? 9 A) 12 B) -3 C) -2 D) -1 E) 0
. "
A 4 B) -2 C) 0 D)2 E 4 : 8. Mfrkezi.(1,0,?) olan vex+y-z+4=0
N diziemine teget olan kiirenin denklemi
asagidakilerden hangisidir?
2 v24 22 =
3. (-1, 2, 3) noktasindan gegen ve (2, -1, 1) A) X4y +2°-2x~4z+2=0
o . N . - B) X2+y2+2z2-3x+62+1=0
vektoriine dik olan diizlemin x eksenini kes- C) x2+y2+22—x—-32+3=0
tigi noktamin apsisi kactir? D) +y2+22+2x+z+3=0
] ; E) x2+y2+22+2x—y+2~-1=0
A) 2 By - C-- D)-t E) -2
9. A(3, 1, 2) ve B(-2, 5, 6) noktalarindan gegen
4. Uzayda ngru denklemi asagidakilerden hangisi-
ir?
- > - o _ _
A=2e,-3e,+ e, A) x+2=%5=£7~6_
e T gy X=3 _y-1_2z-2
B=4e;+e, ) 5 4 4
- N N 0) X-3 _y-1_2z-2
C=k.e,~e,+2e, 5 —4 3
D) X+2 _y-5_z-6
- 2 2 2 3 T 4
vektérleri veriliyor. A, B, C vektorlerinin li- 4 5
neer bagiml olmasi igin k ka¢ oimahdir? E) 3-x= L:T‘ =2 ;

A) 12 B) 16 C) 20 D) 24 E) 28
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10. X 3 1= % =Z —93 dogrusunun 16.  Denklemi x_;_1 =y;_2 = 2 -z olan dogru ile
) ] denklemi 2x — y — 2z + 3 = 0 olan diizlemin
3x + 6y + k. z—p =0 diizlemine paralel olmasi ortak noktasini merkez kabul eden ve yari-
icin k kac oimalidir? ¢api1 3 birim olan kiirenin denklemi nedir?
2 2 2
A) -3 B) -2 C) -1 D)1 E)2 A) x=1)+ly -5+ (z+3)°=9
B) (x—12+(y+532+(z+332=9
C) (x+12+(y+52+(z-32=9
1. :(2: 2, 4) nol:tasmmkl-)f +k2 =bz— 1(,’y°— 3=0 D) (x+1)2+(y—5)2+(z+3)2=9
uzakhn mdir?
ogrusuna olan g1 kag biri E) (x+1P2+(y+52+(@z+32=9
A) % B) iz—‘i C) _“2" p) Y11 g V11
\/5 17. A(-1, 2, -3) noktasindan gecen ve
6x + 5z — 3y — 11 = 0 diizlemine dik olan
dogrunun denklemi agagidakilerden hangi-
12. %: y +1=222 dogrusu ile sidir?
A) x+1_y+2 _2z-3
2x — 3y + z - 6 = 0 diizleminin kesim noktasi 6 -3 5
asagidakilerden hangisidir? B) X+ 1_y-2_2z+3
A (1,1,2)  B) (21,4 DA
C) X+1_-y+2 _2z+3
C) (-2,-2,4) D) (2,-2, 4) 6 3 5
E) (2,1, 4) D) x-1_y+2 _z-3
6 -3 5
E E) x=1_y+2_2z-3
13, (x—=1)2+(y - 3)2+ (z — 2)2 = 10 denklemiyle 5 6 3 -5
verilen kiirenin y o z diizlemiyle arakesitinin  »
denklemi nedir? g 18. P:2x+y-z+2=0
A) (y-3)2+(z-22=10 : Q:-x + 2y + z + 3 = 0 diizlemleri arasindaki
N agl 0 ise tand kagtir?
B) (y-32+(z-22=9
C) (x=1)2+(y-3)2=6 A) 6 B) V35 C) V30 D) Vi5 E)V10
D) x-12+(z~-22=1
E) (y-3)2+(z-2)?2=8 19. P2, 1, -1) noktasmlnx;1 = _y2—1 = Z;Z
denklemli dogruya gore simetrigi agagidaki-
\/_ lerden hangisidir?
14, x+y-N2z+4=0 A) (g,%q’%l) B) (2 —4, 1)
XY+ \/E z — 1 = 0 diizlemleri arasindaki aci
kag derecedir? c) (-4,1331) p) (4, _55 _45,
¢ : 5'5 5 17 17" 17
A) 30 B) 45 C) 60 D) 90 E) 135 B 4 _13 _3t
(—“ y T o T )
5 5 5
15, X=1_¥+1__; 2 dogrusunun " - . .
2 3 20. x + 3y -4z - 12 = 0 dizleminin koordinat diiz-

X — 2y + z + 5 = 0 diizlemini deldigi noktanin,

3x - 4y + 12z — 8 = 0 diizlemine olan uzakhg:
kac birimdir?

AJY1 B 2 C3 D4 ES5

lemleriyle olusturdugu piramit z + 1 = 0 diizle-
miyle kesiliyor. Kesik piramidin hacmi kag¢
br3 diir?

A) 140 gy 16 ) 152 p) 19 g) 178
9 9 9



292 (BOlGm—4) Konikler

KONIKLER

GENEL KONIK TANIMI

- d
pra L] N

Diizlemde degismeyen F noktasi ile degismeyen d dogrusu verilmis olsun. F noktasina uzakhiginin d
dogrusuna uzakhgina olan orani sabit kalan noktalarin geometrik yerine konik denir. Sekilde K aranan

IKFI
noktadir. Buna gbre: Degismeyen bu orani —— =e ile gosterelim.

IKH
i) e<1 ise, konik elipstir.
i) e=1 ise, konik paraboldiir.
iii) e>1 ise, konik hiperboldiir.
ELiPS
TANIM Duzlemde |FF’| =2c olmak lizere alinan sabit F ve F’ noktalarina olan uzakhklar toplami

2c den bliylk sabit 2a degerine esit olan noktalarin kiimesine elips denir.

) Elipsin igmlan
angap vektorleri
D (yangap )l \D
B(0.b)
Q P(x, y)
4
AR X
0¢ Fc,0) /A
{a, 0)
B'(0, -b)
\ Y
X== —a-2 X = _az

L > DoGRULTMAN DOGRULAF < °
0O, merkez
A A ,B,B kiseler
F, F’ odaklar

AA’ dogrusu bilyiik eksen (asal eksen)

* % % A %

BB’ dogrusu kiigik eksen (yedek eksen)



Konikler (Bolom—4) 293

IBF| = |BF'| = |OA| = |OA’| =a
[B'F| = |BF| = |OA| = |[OA’| =a
|AA’| = 2a, blyik eksen uzunlugu

{BB’| = 2b, kiglik eksen uzunlugu

L I . R

|CC’| = 2¢, odaklar arasi uzakhk adini alir.

1) BOF dik iggeninden a, b, ¢ arasindaki baginti bulunur. (a>b A a>c dir)

2) Elips tGizerinde alacagimiz her P(x, y) noktasinin odaklara olan uzakliklan toplami sabittir ve 2a
degerine esittir.

1 |PF| + |PF'| = 2a J dir.

3) Buylk ve kiiglk eksenler elipsin simetri eksenleridir.

4)
4 Ay ﬂ D
H ; P
\ H
B /\ 'S
A \F(=, 0) 0o Flco) JA
(-a, 0) (a, 0)
Y Y
x=-2 w2
¢ c
Elips Gzerinde alacagimiz her P noktasi igin,
IPFI
—=ec<1 dir.
IPHI
IPF’I
=e<1 dir.
IPH|
5) Elipste, odaklar arasindaki uzakhgin asal eksen uzunluguna oranina elipsin dis merkezligi denir ve e
ile gésterilir. '
IFF’l 2 c
e=——-= <.t dir.
IAA’l 2a a
a>c oldugundan, 0 <e <1 dir.
« . a2 .
6) Dogrultman denklemleri: | x=7F re dir.

7) Odaklardan birinden gecen ve asal eksene dik olan kirisin uzunluguna elipsin parametresi denir.

2p=—-] dir.

8) Elipsin alan: dir.
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9) Elipsin basikhgi: Blylik eksen uzunlugu ile kiiglik eksen uzunlugu farkinin biyik eksen uzunluguna
2a-2b 2(a-b) a-b b
= = =1—-— dir.
2a 2a a a

oranidir. Yani,

10) Bir elipste odakiann Gzerinde bulundugu eksen asal eksendir.

11) Elipsin gevresi: C =(a + b)rn dir.

12)
YA
a Bliylik gember M(0,0)Ar=a
Asal cember 2 2 2
x“+y" =a
X
>
—-a [e) b a
Kisglik gember M(0,0) Ar=b
-a Yedek gember x2 + y2 _ b2 dic.

13) Merkezi elipsin odaklarnindan biri ve yangap uzuniugu 2a olan gembere elipsin dogrultman ¢emberi
denir.

) F(c,0) A r=2a= (x—c)®+y2=4a2

ii) F(—¢,0) ar=2a= (x+c)®+y? =4a? dir.

ELiIPSIN MERKEZIL DENKLEMI

Merkezi orijinde ve eksenleri koordinat eksenleri olan elipse merkezil elips denir.
y

A
B P(xy)
/- 7[\ X

B

P(x, y) noktalarinin geometrik yerinin elips olmasi igin gerek ve yeter kosul ‘ |PF| + |PF’| =2a ‘ olmasidir.

Buradan \/(x—c)2 +y? +\/(X +0)®+y? =2a

Denklemin her iki yaninin karesi ahnarak gerekli sadelestirmeler ve dizenlemeler yapilirsa (a = b? + ¢?
esitligi gozoniinde tutularak) | b + a®y® = a%? | bulunur. Esitiikte her terim a2b?'ye bélindagiinden

I
—

elde edilir.

m|><

N

c'|~<
nN
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UYARI -

| Merkezil elipsin parametrik denklemleri, - ;

SONUC

Merkezil elips denkleminde;
Odaklar x ekseni Uzerinde ise; (asal eksen x ekseni ise)

dir.

1)

(><

2 2
X .
_2+_y_2_=1 ve a°=b%+c? dir.

a b
Odakiar y ekseni {izerinde ise; (Asal eksen y ekseni ise)

2)

2 2
X .
-—+y—=1 ve b?=2a%+c? dir.

2 2
a b

2 2
3) Bir elipsin X—2 +— =1 merkezil denkleminde hangi degiskenin payda degderi daha biyikse, odaklar o
a b
degiskenin olusturdugu eksen Ozerindedir.

i) a®>b? ise, odaklar x ekseni {izerinde
i) b? > a? ise, odaklar y ekseni Gizerindedir.

ORNEK 9x? + 16y2 =576 elipsi veriliyor.

a) Eksen uzunluklan nedir?
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b) Odaklar arasi uzaklig! nedir?

c) Odaklarinin ve kdselerinin koordinatlari nedir?
d) Dogrultman denklemieri nedir?

e) Elipsin grafigini giziniz.

f) Parametresi nedir?

g) Dis merkezligi nedir?

h) Basikligt nedir?

1) Alani nedir?

)y Cevresinedir?

k) Asal - yedek - dogrultman ¢cember denklemlerini yaziniz.

2 2
_ 1
cozom [EANL NI
576 576 576
X2 2
—+y—:1
64 36

a®=64 = a=+8
b>=36 = b=%x6
Biylk deger x 'in paydasinda oldugundan, odaklar x ekseni tizerindedir. Yani asal eksen x

eksenidir.

a2=b’+c?=c?=a%2-b?>=64-36=28=>cC= ?2\/7 bulunur.

a) Asal eksen uzunlugu : |AA’|=2a=2.8=16 br.
Yedek eksen uzunlugu : |[BB'|=2b=2.6=12 br.
b) Odaklar arasi uzaklik : IFF’I=2¢c =2.24/7 = 47 br.
c) A(8,0), A(-8,0), BO,6), B'0,-6), F(2v7,0), F'(-2+7,0)

2
_a®~ _ 64 _32
d) Dogrultman denklemleri : x =¥ —=%——=+

¢ 27 A7

_ 3247
+—

X =
7
e)
Ay
B(0,6)
- W
(-8,0) 8,0)
B'(0,-6)
2b° 2.36
f)y Parametre: 2p=~——=——=9

a 8
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Ay
B«
LN
A
B' L
9 .
IFKI=IFLI= — br. yada |KL| =9 br dir.
2
7 7
g) Dis merkeziidi........... e= c. i = :/—: <1 dir.
a 8 4
-2 - -b 8-6 2
h) Basikhgt......cccoeuernee. : 2a-2b = 2(a-b) _2 = 8-6 =—
2a 2a a 8 8

) AN e :S=n.a.b=n.8.6=48n br® dir.
j} CevreSi.......... :C=(a+b)jn=(8 +6)r=14rbr dir.
k) Asal cember ............. ‘M0,0)Ar=8= X2 + y2 =64

Yedek gember.......... *M(0,0) Ar=6=x>+y>=36

Dogrultman gemberi : F(2v7,0) Ar =16 = (x - 24/7)° +y? = 256

yada F'(-2v7,0) ar =16 = (x +24/7)° +y% =256 bulunur.
ORNEK 4x? + 25y2 = 100 elipsinin biiyiik eksen uzunlugu nedir?

cozim

cozim

ax” 26y° 100

100 100 100

X2 2
LA

—_—_—t—=

25 4

a2=25 , b2=4 ve a®>b? oldujundan, bliyik eksen yani asal eksen ox ekseni

tizerindedir.

Buiyik eksen uzuniugu: |AA’| =2a olup, a®=25=a=5 ve |AA’| =10 br olur.

9x? + 25y? = 225 elipsinin odaklarinin koordinatlari nedir?

9x? . 25y% 225

225 225 225

2y

—+—=1

25 9

a®=25 A b®=9 dur. Ote yandan,

a2 =b%+c? = c?=a- b? idi. Buradan,

®=25-9=16=c=x+4 elde edilir.
Oyleyse, odaklarin koordinattari,
F(4,0) A F'(—4,0) di.

, ORNEK I 4x? + 9y? =36 elipsinin dogrultman denklemlerini bulunuz.
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2 2
. 4 9 36
cOzUM ax L2y 90
36 36 36

2
y

“+ —=

4
a’=9 A b%®=4 olup, a®=b?+c? den,

x
© | X

n

?=a’-b’=9-4=5 :>c=4‘-w/§ bulunur.

2
. . _,a” .9
Dogrultman denklemleri: x = +— = +-— dir.

c 5

9x? + 25y2 = 225 elipsi ile asal dairesinin alanlari farki nedir?

2 2

¢cozim ox? +25y2 =225 X Y 4 den,

25 9
a2=25=a=5 A b2=9=b=3 olur.

Elipsin alani : S=nab=7.5. 3 = 151 br
Asal dairesinin M(0, 0) A r = a oldugundan,

alani : S = na® = 25z br? dir. Istenilen alanlar farki 25z — 157 = 10% br® elde edilir.

X =4c0s0

y = 3sin® } parametrik denkiemleri ile verilen elipsin denkiemini bulunuz.

2

I X X
(oo AIVI v = 4cos0= - =c0S0=>— =cos>8
4 16

y=335n9=>1=sine=>!—=sin26

3 + 9
X2 y2 .2 2
—+—=8in"0+cos O0=1
16 9
Xz y2
den elipsin denklemi, — +-— =1 elde edilir.
16 9

ORNEK Kogeleri A(x, y), B(-a, 0), C(a, 0) olan ABC diggeninin [AB] ve [AC] kenarlarinin
b2
e@imleri carpimiu, —-—5 dir. A kogesinin geometrik yeri nedir?

a

_ Yo=Yy y ‘ Alx, y)

3
>
@

|

c6zim

B(-a, 0) C(a, 0)



Konikler

(Bolim—4)

299

ORNEK

cOzim

il

ORNEK

cozUum

il

y y _ b
- 2
X+a x-a a
2 2
y b
2 2 2
X -a a

a2y2 b2x2 ) ap?
a’® a%® a%?

2 yz

S+ =1 bulunur. Yani aranilan geometrik yer elipstir.

T={(x,y):x=acos8 , y=bsin® , a,be R* , 8 e R} kiimesi analitik diizlemde ne

belirtir?
X x? 2
x:acose=>—=cos9=>—2=cos 7]
a a
y Y2 2
y=bsind= ==sin8=-—=sin"0
2
b b
x2 yz
a b

T kimesi analitik diizlemde elips belirtir.

9x? + 16y2 = 576 elipsinin F ve F’ odaklanindan asal eksene gizilen dikmeler elipsi K, L,

M, N noktalarinda kestigine gore, KLMN dikdértgeninin alani kag br® olur?

9x2+16y2=576
x2 2
_+.y__=1

64 36

a°=64 = a=+8

b2=36= b==6

Pza2-b2=c?=64-36=28 =—c=12y7 di.




300 (BoIOmM-4) Konikler

Olusan dikdortgenin [ ML ] boyutu odaklar arasi uzaklhk olup, IMLI=IFF’I=2c = 47 dir.
2
2b° 2.36
[KL] boyutu ise, parametresi olup, IKLI=2p=——=——=9 dur.
a 8

A(KLMN) =IMLLIKLI= 9.4+7 = 367 br® elde edilir.

ORNEK A(- 12, 0) ve B(12, 0) noktalarina uzakhiklanimin toplam: 26 br. olan noktalarin

geometrik yeri nedir?
cozum

P(xy)

A(-12,0) |0 8(12,0)

Duzlemin sabit iki noktasina uzakliklan toplami sabit olan noktalarin geometrik yeﬁ elips olup,
hatirlanacag gibi,

|PA| + [PA’} =2a =26 dan a=13 bulunur.
a®=b2+c?=b’=a’—c? =169~ 144 =25 = b =5 dir.

2 2

Aranilan geometrik yer elipstir ve denklemi, — + y__ 1 dir.

169 25

ORNEK 9x2 + 25y° = 225 elipsi lizerinde birinci bolgede bir P(x, y) (x>0 A y >0) noktas

ahinmaktadir. F ve F’ odaklar olduguna gore, PF'F licgeninin gevresi kag br. dir?

2 2
YA  ox 2592 =205 5% 1Y _15a2-25.b%=9 dur.
25 9

c?=a’-b%=25-9=16 dir. Buradan a=5 , b=3 ve ¢ =4 bulunur.

‘Nl

|PF| + |PF’| =2a=10br.

|FF’| = 2c =8 br oldugundan,

C = (PF'F) = |PF| + |PF'| + |[FF|=10+8
=18 br elde edilir.
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ELIPSTE TEGET VE NORMAL DENKLEMLERI

n=normal

P(x oY)

A

/—B—
\a-

[

X
2
a b

noktasinda tegete dik olan normalin denklemlerini buialim.

-
A NG
t=teget
2
Y

ae b2

2
+ y_2 =1 yada b?x? + a2y2 = a’b? elipsine Uzerindeki P(x, , yo) noktasindan gizilen tegetin ve degme

2 2
P(x,,Y,) noktasi elips Gzerinde oldugundan, koordinatlarn denklemi saglar. bzxo + a’yg = ab? dir.
0- Yo

b?x? + a%y? = a’b?
Tirev yoluyla tegetin egimini bulalim.

2b%x + 2a%yy’ = 0

, b3x
Y'=-—
ay
bzx0
my=-— olur.
a‘y,

Egimi ve bir noktasi bilinen dogru denklemini yazarsak;

bzx0

Y- Yo = ——5 = (x-Xg)
a‘y,

azyyo - azyg = —b2xx0 + bzxg

2 2 2.2 22
b xxg +ayyg =b"xg +a"yq
\__V__/

a%b®

bPxx, + a®yy, = a%b? den

XXo  Wo _,

> > elde edilir.
a b

My .my=-1=my=
b™x,

a2y
y-Yo=—5—
b™x,

(x—=xg)| dur.

2
a .
2y0 dir. Oyleyse normalin denklemi de;
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ORNEK 4x? + 9y? = 72 elipsinin (3, —2) noktasindaki teget ve normalin denklemlerini yaziniz.

¢cOzim 4.9+9.4=72 oldugundan, (3,-2) noktas: elipsin Gzerindedir.

4x + 9y? =72
K2 2
X Y _1den a?=18 A b?=8 dir.
18 8 '
2
.3 24 2
mTz-—bzxo:— 8 =-—=— dur.
a’yy 18.(-2) 36 3
Teget denklemi:
y+2=-2—(x—3)
3
3y+6=2x-6

2x -3y —12=0 bulunur.

2
My=—=>My= 3 dir. Buradan normal denklemi
3 2

3
y+2=—-—(x-3)
2

2y+4=-3x+9
3x+2y-5=0 elde edilir.

2 2

Z(—+l—=1 elipsinin F odagindan x eksenine gizilen dikme elipsi K ve K’ noktalarinda
25 9
¢cOzim

kesiyor. K ve K’ noktalarinin birindeki teget ve normalin denklemlerini bulunuz.

y
K
/— r\ 3
0 W
\———/*K'

x=4

x2 ye
—t—=1
25 9
a?=25 A b®2=9=c?=a’-b2=25-9

c®=16 drr.
Buradan, a=5, b=3 , ¢c=4 bulunur.

2 2

X .
x =4 dogrusu ile ——+-y—-=1 elipsinin ortak ¢6zimii K ve K’ noktalarini verecektir.
25 9
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2 2
16 1 9
x=4=>—+y—=1::>y—=1——6=———
25 9 9 25 25
2
9 .9
y—=-—:>y2 =—Ay=%— dir.
25 25 5
9 9
K(4,—) ~ K'(4, ——) elde edilir.
5 5
9 - o . -
K(4,—) noktasindan gizilen teget ve normalin denklemlerini bulalim.
5
b 9.4 94 4
my =—— U =___'.§=_._'_:__ dir.
avyy 25.2 5.9 5
5
9 4
y-==-—(x-4)
5 5

5y -9=-4x+16

4x + 5y — 25 =0 (Tegdet denklemi)
4 5

My =—-—=my=— olup
5

g 5
y-==2(x-4)

5 4
20y — 36 =25x — 100

25x ~ 20y - 64 =0 (Normal denklemi) elde edilir.

UYARI :

'i)' Bir ehpsin tizerinde alinan bir ‘M ' noktasindaki teget, bu noktayt odaklara birlegﬁren
yarigap vektdrierinin olusturdugu agnlarm dis aglortayidlr

u) Elipsin kosel tegetleri, bu késelerden gegen ekseniere diktlr. ,

iif) - Bir ellpste dik kesngen tegetlerin kesim noktalarmm geometrlk yerl MONJ QEM ' ERld'v .

e, g x2+y2~ a2+b2‘ -

|v) ‘Bir ellpste odaklarin tegetler iizerindeki dik |sz§umIer|nm geometrlk yerl ASAL"I
- CEMBERdir.
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cOzum

ORNEK

!

cOzim

cozum

coHzum

x2 + 4y =5 elipsinin P(1, —1) noktasindaki tegetinin egimi nedir?

12 +4(-1)°=1+4=5= P(1, - 1) noktasi elips tizerindedir.

Tdrev alirsak;

2x +8yy' =0
2 1 1
y’=——£:——x— den, mq=-—=— bulunur.
8y 4y -4 4

2x? + 5y =7 elipsine lizerindeki P(1, 1) noktasindan cizilen normal denklemi nedir?

Turev alirsak;

4x +10yy’ =0
4 2x 2
y’=——x=——— den, my=-— bulunur.
10y 5y 5
2 5 N .
me.my=-1A my=-—=my=— elde edilir. Oyleyse normal denkiemi
2
5
y-1==(x-1
2
2y—2=5(x-1)
2y -2=5x-5

6x—2y~3=0 dir.

9x? + 25y = 225 elipsinin dik kesigsen tegetlerinin kesim noktalarinin geometrik yeri
nedir?

Bir elipste dik kesigen tegetlerin kesim noktalarinin geometrik yeri M(0, 0) ve r= \la2 +b?

2 2
X
olan monj cemberidir. 9x2 +25y2 =225 =5 —+ y =1den
25 9

a®=25 A b®=9=a’+b?=34 dur. Oyleyse aramlan'geémetrik yer denklemi X2 +y?=34
olan monj ¢emberidir. .

Eksenieri koordinat eksenleri olan elipste, odadin teget lizerindeki dik izdiigimi H(4, 3)

noktasidir. Bu elipsin blyiik eksen uzunlugu nedir?

Bir elipste odaklarin tegetler Gizerindeki dik izdlsimlerinin geometrik yeri asal cemberdir. Asal

gemberin M(0, 0) AT =a olup denklemi x?+y? =a? dir.

Yani verilen H(4, 3} noktasi x2 + y2 =a® cemberinin Uzerindedir.

Buradan a®=15+9=25= a =5 br. olur. Bliylk eksen uzunlugu ise, |AA’| =2a =10 br
dir.
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DEGME NOKTASININ KOORDINATLARI

/é

x

Q

g
y =

P(xy , yg) noktasindan;

2 2
X—2 + y_2 =1 elipsine gizilen tegetin denklemi, "T + ﬂ%o_ =1 veya b2xx0 + rslzyy0 =a%b? idi.
a b a b

S6z konusu teget y=mx +n yada mx—y +n =0 seklinde olacagindan;

b2 2 22 _¢ i
XXg+a Yyo—a b =Ul gogrularn cakisik olmahdir. Oyleyse
mx-y+n=0

2 2 2 2
b a -a’b
Xo 2 Yo _ den,
m -1 n
a’m b2 a’m b?
Xg==——— A Yg=- bulunur. Yani degme noktasinin koordinatlar DN( —) dir.
n ~n n n
UYARI
i) Birelipste y=mx kosegeninin eslenigi y=-——x dir
L , ... _ oam

o

L - o Kutup dagrusu . v
‘ / BY Degme km§| '
XYy .
&

_ Bir elipse disindaki b|r P noktasindan iki teget gizilebilir. Tegetlerin degme noktatan P1 ,P2 nse,v
P P2 dogrusuna degme kmg: yada kutup dogrusu adi vermr '

. D_enyklemi;;
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BiR DOGRU iLE BiR ELiPSiN BiRBIiRINE GORE DURUMLARI

2 yz
—2+—2=1 .......... (1) elipsiile

a b

Y=MX+N v (2) dogrusunun birbirine gére durumlan incelenirken (1) ve (2) nolu denklemlerin

ortak ¢6ziimii yapilir. Bu ortak ¢6ziim bize x ya da y'ye bagl bir ikinci derece denkiemi olusturur. Olusan
denklemde | A=a’m?+b%- nz] elde edilir.

2

) A>0 = a°m?+b?>—n?>0 = dogru elipsi 2 farkli noktada keser.

i) A=0 = a®m?+b%-n?=0= dogdru elipse tedettir.

2

i) A<0 = a’m?+b%>-n2<0 = dogru elipsi kesmez, digindadir.

ORNEK I

Sekildeki elipse, y eksenini (0,2) noktasinda kesen teget ciziliyor. Teget dogrusunun x
eksenini kestigi noktanin apsisi kagtir?
2

R X
SoYAllVE 2-2 » b=1= Elipsindenklemi, — +yZ =1 dir.
4

Teget dogrusunun denklemi y = mx + n olsun.
Teget (0, 2) noktasindan gectigine gbre bu noktanin koordinatlar denklemi saglamalidir.
(0,2) € y=mx+n=n=2 olur. Ote yandan tegetlik kogulu a?m?+b%?-n=0 idi.
Degerier yerine konursa; '

4m?+1-4=0 dan

am2=3
2 3 _V3
m-=—=m=+— olur.
4 2

Eg§im agisi o, genis agl oldugundan tgo <0 olmahdir. Oyleyse, m = —ﬁ olmalidir. Yani
2

tegetin denklemi, y = ——gx +2 dir.
2
N V3x 4 -
Ox eksenini kestigi nokta: y=0=——=2 = x=— elde edilir.
2 3
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ORNEK

cozim

ORNEK

cOzim

g

cozum

9x? + 16y2 = 144 elipsinin y = 3x + 4 dogrusuna paralel tegetlerinin denklemleri nedir?

ox% +16y% =144

2 2
X vY _12a%-16Ab%=9 dur.
16 9

Aranilan tegetler: y = mx + n olsun. Aranilan tegetlerin y = 3x + 4 dogrusuna paralel
olmalan igin egimleri 3 olmaldir. Yani;

y = 3x + n bigiminde olmahdir.
Ote yandan tegetlik kosulu hatirlanirsa;
a?m? + b2 -n? =0 idi.
16.9+9=n"=n’=17.9 > n=F3V17 olur.
Sonug olarak tegetlerin denklemleri;
y=3x+ Sﬁ
y=3x-3V17 elde edilir.

4x% = 9y? = 36 elipsinin y - 2x + 3 =0 dogrusuna dik tegetlerinin denklemleri nedir?

ax? + 9y2 =36

X2 2

X Y 15a%-9Ab%=4 dir
9 4

Aranilan tegetler: y = mx +n olsun. Aranilan tedetlerin y = 2x — 3 dogrusuna dik olmasi igin

1 1
egimleri —— olmalidir.  Yani; y = ——x +n bigiminde oimalidir.
2 2

Ote yandan tegetlik kosulu hatirlanirsa;

a’m? +62-n2=0 idi.

1 25 5
9.—+4=n’=n? =4+?-=———=>n=-T~— dur.
4 4 4 2
Sonug olarak tedetlerin denklemleri:
1 5
y=-——X+—
2 2

1 5
y =—-—x-— elde edilir.
2 2

x? +9y? = 52 elipsinin 2x - 9y + k =0 dogrusuna teget olmasi icin k nmin alabilecegi

en kiigiik tamsay: degeri kactir?
2 2

2
——+—;?=1=>a2=52/\b2=5— dur.
52 2= 9

9

2 k
2x -9y +k=0=9y=2x+k=>y=—x+— olur.
9 9
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Tegetlik kosulundan: a?m? +b%-n?=0

2 2
52
sp. 2 B2 K kK 1882 2 13134
81 9 81 81 81
k=+2.13

k=226 bulunur.

k nin alabilecegi en kiigik tamsay1 - 26 dur.

ELiPSIN OTELENMESI

B B,
/ Kl . X
B Y
X=0
Yy
a2 b2

2

2
. —>
Sekil denklemi, x_2+y_2 =1 ve odaklan F, F’ olan elipsin,OO1 = (a, B) vektord ile otelenerek, F,ve F,’
a b

odakh elipse donlistigind gostermektedir.
Merkezi O,(c, B) olan, eksenleri koordinat eksenlerine paralel olan ve yanm eksen uzunluklan a ve b
olan elipsin denklemi:

x-0° v-B)° _
2 2
a b

A1'(U.+a, B) ’ A1’(a'—a, 3) y B1(a,B+b) , B1,(a,B““b)
Filae+c, B) veF{(a—c, B) olur.

1| dir. Bu durumda

2 2
3 -4
(x+3) + y=4 =1 denkleminin belirttigi elipsin merkezini ve odaklarini bulunuz.

169 144
2 2
. 3 _4
Nl X3 L9 g clipsinin merkezi M(~3, 4) dir.
169 144

a?=169=a=13

b?=144 = b =12 ve ¢®=a?-b? den
c®=169-144=25=c =5 bulunur.

Elipsin odaklari;

Filo+c, B)=(-3+5,4)=(2,4) ve
Fila-c,B)=(-3-5,4)=(-8,4) elde edilir.
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HIPERBOL

TANIM

5)

Diiziemde, |FF’'| = 2c olmak Gzere alinan sabit F ve F’' noktalarina olan uzakhiklan farki

sabit bir 2a degerine esit olan noktalarin kimesine hiperbol denir.
Ay
K

ey

A, K, P hiperbol Gzerindeki noktalar ise;
|IPF’I~IPFI| = |IKFI~IKF’ || = |IAF'I~IAFI] =2a dr.

Y Pixy)

b,
Y="3a

Asimtot

2

b
y= —X = X=a_2
a ¢ c
Asimtot I;. N j
DOGRULTMAN
DOGRULARI

—-a

Sabit olan F ve F’ noktalar hiperboliin odak noktalan,

[FF] niin orta noktasi O, hiperboliin merkezi,

FF’ dogrusu hiperboliin odaklar ekseni ya da asal (blyiik) ekseni
A, A’ noktalan hiperbolin kdseleri

Oy dogrusu hiperboliin yedek ekseni,

Ox ve Oy eksenleri hiperboliin simetri eksenleri,

* % % % o % %

B, B’ noktalari hiperboliin yedek eksen koseleridir.

|AA’| = 2a uzunluguna, asal (biiyiik) eksen uzunlugu denir.

|BB’| = 2b uzunlugu, yedek eksen uzuntugudur.

|FF’| = 2c, odaklar arasindaki uzakliktir.

O merkezli, ¢ yarncaph gemberin x =a dogrusunu kestigi noktalar K ve K’,

JAK| = |OB| = |OB’| =b olsun. OAK dik dggeninden a, b, ¢ arasindaki baginti

bulunur. (c>aAc>b dir)

+b? |

Hiperbol tzerinde alacagimiz her P(x, y) noktasinin odaklara olan uzakhiklarinin farki sabittir ve 2a
degerine esittir. | |PF’} - |PF| | =2a dur.

2

Dogruitman denklemleri: x = 2 i,
c
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7) Asimptotdenklemleri : y= ?LEx dir.
a

8)
AY A ad

TN

4 \

Hiperbol lizerinde alacagimiz her P noktasi i¢in,

IPFl ¢

—=—=eg>1

IPHI a

IPF’1
=E=e>1dir.

IPH'l a

9) Hiperbolde, odakiar aras! uzakhigin asal eksen uzunluguna oranina hiperboliin dis merkezligi denir ve
e ile gosterilir.

IFF’t 2¢c ¢
e=——=—=—>1{ dir.

IAA'l 2a a

10) Odaklardan birinden gegen ve asal eksene dik olan kirigin uzuniuguna hiperboliin parametresi denir.
2p ile gosterilir. '

|KF| = |FL| olup, IKLI=2p=2— dir.
a

11) Merkezi O ve yarigap uzuniugu a olan gembere hiperboliin asal ¢gemberi denir.
Denklemi: x? + y2 =a? dir.
12) Merkezi O ve yaricap uzunlugu b olan ¢cembere hiperbolin yedek gemberi denir.
Denklemi: x° + y? = b? dir.
13) Merkezi hiperbollin odaklarindan biri ve yarigap uzunlugu 2a olan gembere hiperboliin dogrultman
cemberi denir. :
a) F(c,0)ar=2a= (x-c)?+y°=4a’

b) F(—c,0) Ar=2a= (x+c)?+y2=4a> bulunur.
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14) Merkezil hiperbolde dik kesisen tegetlerin kesim noktalarinin geometrik yeri MONJ ¢cemberi olup merkezi
0(0, 0) yarigapi r = Va2 - b2 ve denklemi; x2 + y2 =1a? - b2 dir.

HIPERBOLUN MERKEZIL DENKLEMiI

Merkezi orijinde ve eksenleri koordinat eksenleri olan hiperbole merkezil hiperbol denir.
l} Y

P(x,y)

A F{c,0)

P(x, y) noktalarinin geometrik yerinin hiperbol olmasi igin gerek ve yeter kosul

IPF’| ~ |PF| = 2a olmasidir. Buradan;

\/(x+c)2+y2 —\/(x—c)2+y2 =2a

Denklemde, esitligin her iki yaninin karesi alinarak gerekli sadelestirmeler ve diizenlemeler yapilirsa

(c? = a® + b2 esitligi de gdzéninde bulundurularak)

b?x? — a%y? = a®? bulunur. Esitiikte her terim a%b? 'ye bélindigiinde,

2 y2
—2——?=1 elde edilir.

]
o

UYARI
Merkezil hiperboliin parametrik denklemleri: X =‘a3’e¢.9 di
o o o y=btang

SONUG

i) Odaklar x ekseni lzerinde ise, (Asal eksen x ekseni ise)

o

N
Egik asimtotlar

2 2
Y
2

X .
— =1 ve c®=2a+b? dir.

a

o

i) Odaklar y ekseni lizerinde ise (Asal eksen y ise) !



312 (Bolim-—-4) Konikler

AY

\ pWy.—_%x

b

/ﬁmyrg—x

2
=1 ve c?=a+b? di.

2
y
2

I
U’NI x

iiiy  Bir hiperboliin merkezil denkleminde hangi degiskenin dnindeki isaret pozitif ise, odaklar o degiskenin
olusturdugu eksen lzerindedir.

2

2
ORNEK | X _Y__1 hiperbolii verilmektedir.
9 4

a) Eksen uzunlukian nedir?

b) Odaklar arast uzakhdi nedir?

¢) Odaklarinin ve kdselerinin koordinatlar nedir?
d) Dogrultman denklemleri nedir?

e) Asimptot denklemieri nedir?

fy Hiperbolln grafigini ¢iziniz.

g) Parametresi nedir?

h) Dis merkezlidi nedir?

1) Asal, yedek ve dogrultman ¢emberlerinin denklemleri nedir?

2 2
¢cHzim —X——X—=1 hiperboliinde x degiskeni, pozitif isaret tasidigy icin odaklar x ekseni
9 4 )
Ozerindedir.

a) a’=9=>a=3 olup, asal eksen uzuniugu: |AA’| =6 br dir.

b’>=4=b=2 olup, yedek eksen uzuniugu: |BB’| = 4 br dir.

b) c®=a?+b?=9+4=13= c=7F+13 olur.
Odaklar arasi uzaklik: IFF’I:Zw/ﬁ br dir.
¢) F(¥13,0), F'(-+13,0), A(3,0), A(-3,0) dr.
2
]
a 9 9413 don x= 9413 913

d x=F—=F——=7F , ve X =-—— dogrultmanlannin
c 13 13 13 13 °

denkiemieridir.

b _2 2 2 .. . -
e} y= ?-a—x = +§x den, y=—x ve y=-—x egik asimptot denkiemleridir.
3



Konikler (Bollim—4) 313
f)
AY
2
y=gz*
i —» X
F(-¥13,0) o F13,0)
2
y=-g X
913 _9Y13
=33 =5
20° 2.4 8
g) Parametre: 2p = — = —— = 3 diir.

cHzim

ORNEK

cHdzim

gl

a
c _ 13

h) Dismerkezlik: e = = =
a 3
1) Asalgember: M(0,0) ar=a=x>+y?=9
Yedek gember: M(0,0) ar=b=x*>+y?=4

Dogrultman gemberleri :

>1 dir.

Merkez: F(\/E,O)AF=28:6=>(X—\/?§)2+y2 = 36

Merkez: F’ (- V13,0) Ar =2a =6 = (x + V13 )2 + y2 = 36 bulunur.

Bir odagy F(6, 0) ve bu odaga ait dogruitmanin denklemi x = 4 olan hiperboliin

denklemini yazarak x eksenini kestigi noktalari bulunuz.

F(6, 0) = ¢ =6 br dir. Bu odaga ait dogruitmant x = aT olacagindan,

2

X = —aé— - 4 = a% = 24 dur. Ote yandan ?=a?+b?=>b%=c?-a%=36-24=12 olur.

2 2
Hiperbolin denkiemi x Y . 1 den,
2 2
a b
2 2
X _Y_ _1 elde edil.
24 12

Hiperboliin x eksenini kestigi noktalar;

A(a, 0) A A’(-a, 0) dan, A(2v6,0) A A’ (-2V6,0) drr.

ax? - 8y2 =16 denkleminin belirttigi hiperboliin asimptotlarinin denklemlerini yaziniz.

2
4x® 8y 16

16 16 16
2 2
—4———y2—=1=>a2=4/\a=2

2 - 2Ab= \E bulunur.

V2

b

Asimptot denklemleri: y = iEx dan, y= TF?X elde edilir.
a
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ORNEK

Bir asimptotunun denklemi y = 2x olan ve

denklemini yaziniz.

c6zim y=—:l—x=2x=>%=2:>b=2ad|r.

P(10, 12) noktasindan gecen hiperboliin

2 2
Ote yandan P(10, 12) noktast, _x? - !? =1 hiperbolinin {lizerinde olduguna gore
a b
denklemi saglamalidir.
2 2
102 - 12 5 =1 den,
a (2a)
100 144 _,_, 100 36 _, 8 4% _es4a=8ve
2 2 2 2 2
a 4a a a a

b=2a=b=2.8=16=b?=256 bulunur.
Aranilan hiperbol denklemi:
2
x2 y

— - —— =1 dir.
64 256

16x% — 9y? = 144 hiperboliiniin odaklar arasi uzakhg kac birimdir?

16x* _ 9" _ 144
144 144 144
2 2
X__L:1=> a®=9 A b%=16 olup,
9 16

ofordil

c®=a®+b%=9+16=25 den
¢ =5 br. elde edilir.
Oyleyse odaklar arasi uzakltk: |FF’| =2¢=2.5=10br dir.

Bir kdsesi A(0, 4) ve dis merkezligi e =3 olan hiperboliin denklemi nedir?

¢cOzim A(0, 4) olduguna gbre odaklar y ekseni Gzerindedir.

a=4re=2 =

L -3=c¢=12 dir

a 4

P=a’+bP=b%=c?—a%=144-16 = 128 olur.
2

X_Z_ X2 y X2

=1den, —-—— =1 yad
2 b2 16 128 yaaa

8y° — x% = 128 elde edilir.
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ORNEK

cOzim

ORNEK

e

ORNEK |

2
2y

X I oy hiperboll Gzerindeki bir M noktasinin, F ve F’ odaklarina olan uzaklikiarn-

25 16
nin kareleri farki |MF’|2 — [MF|? = 160 dur.

|MF’| kag birimdir?

IMF|?2 - [MF|2=160 A a>=25=a=5 dir.
( IMF| = [MF[) (IMF7] + [MF|) =160
Hiperbol tanimi geredince 2a yani 10 br dir.
10( [MF’| + |MF| ) = 160 dan,
|[MF’| + |MF| = 16 olur. Ote yandan,
IMF’| — |MF| =10 dan,

2|MF| =26
[MF’| =13 br bulunur.

2

X = —— , y =3tand® parametrik denklemlerinin gosterdigi egrinin tirit ve denklemi

cos 6
nedir?

X = 2 :>cosG=£:> 1 X
cos 6 X cos 0 2

dir.

3tan9=>tan9=i=> sin 9 =i dur.
3 cos 9 3

~<
1l

1 X
cos 0 2

sin @
cos 8

__________ Taraf tarafa ¢tkartalim.
2

2
X y _ 1—sin29 00326 X
4

4 9 cos” 06 cos” 6

bulunur ki bu da bir hiperbol denklemidir.

abeR",0ecR,0 = (2 +1)%, ke Z olmak lzere;

X = asecH

y = btan 9} kosullarint saglayan (x, y) noktalarinin geometrik yerini bulunuz.

2
_Y =1 denklemi
9
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cHzim x =asech =seco=X o X o1 X
a a cos 0

y=btan9:>tan6=—y—=:»-y«=ﬂ y2 sm26
b b cose_ b cos® o
2
ﬁ_L_1—sin29
2 2 2
a cos ©

hiperboli elde edilir.

ORNEK (x—2) (x + 2) = 4y® denklemi analitik diizlemde ne belirtir?

!

cOzim (x—2) (x +2) = 4y?

x2—4=4y2

X2 -4y’ =4
2

X

X - y? =1 hiperbol belirti.

| ORNEK I 3x? - 4y? =12 hiperboliiniin asimptotlar arasindaki dar aginin kosiniisii kagtir?
. . 2 2
cozim 3x2-4y2=12=>"T-l’3—=1:>a2=4/\a=2
b2 =3ab =13 dir

V3

Asimptot denklemleri: y = ?F-b—x =F —x den,
a

2
fs /3

m = - m, = — dir. Asimptottar arasindaki dar agi o ise;
-m
tgo = T den,
1+m.m,

NESEEY wE
2 "2 _As _,

tgot = —=—F=— = 3 olur.

1
4 4 1

1
CcoS O = 7 bulunur.
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ORNEK

¢c6zim

i) . Denklemi
e
. uzakiigr sabittir ve

x? - 3y?> =1 hiperboliiniin asimptotiarindan biri x ekseni ile kac derecelik a¢i1 yapar?
X2 -3y?=1

2
xz--y1—=1=>a2=1Aa=1
3

2 1 1 3 ..
b = — Ab=—r == dir.
3" 75 3

V3

Asimptot denkiemleri: y = ?E Xx=7F Y x den
a

V3 {3 V3

= 2 x = 1= tg30°= —— = 30° yada
y=gx=ms =g 3 y

Is fs Js

y = ‘-—-é—x = m2 = "T = tg150°= ——3—- =>150°' dlr

Aranilan a¢1 30° veya 150° dir.

uvaRl
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ORNEK | 3x2 - 4y? = 12 hiperboli ve P(4, 3) noktast veriliyor. P noktasindan gizilen teget ile

asimptotlarin olugturdugu licgenin alani kag br? dir?

cHzim 3x2—4y?® =12

2 2
XY 15a%=4ra=2
4 3

b2 =3/\b=\/§ olup,
Soéz konusu lggenin alani: S =|ab|=| 2\/§| = 2\/5 br? dir.

iKiZKENAR HIiPERBOL

Asimptotlan birbirine dik olan hiperbole ikizkenar hiperbol denir.
2
X
a’ b

Asimptotlar dik olacagindan; m, . my,=-1 | olmahdir. Buradan,
2
b b)_ _ b” _ 2 .2
(;J-(";)- 1= =15a"=b"=[a=b|

a

2
~¥—2~ =1 hiperbolinde asimptot denklemleri y=¢2x olup egimleri m, =§ ve m, = —g dir.
a

bulunur. Yani ikizkenar hiperbolin denklemi;

x2 Y2
_2.__2=1 yada | x" -y° =a dir.
a a

i) X2 - y2 =a? ikizkenar hiperboliiniin odaklan x ekseni lizerinde olup, asimptotlari y =m x dir.

ii) ikizkenar hiperboliin odaklar y ekseninde ise denklemi y2 -x? =a? seklindedir.
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HIiPERBOLDE TEGET VE NORMAL DENKLEMLERI

2 2
DenMemi-lz---l— =1

a b2

olan hiperbol Gizerindeki P(x, , y;) noktasindan gizilen teget ve normalin denklem-

lerini bulma islemi elipste agik olarak verilmistir. Ayni yéntemler uygulanarak hiperbol igin de bulunabilir. Biz

bu asamada dogrudan sonucunu verecegiz.

o b"x,
Tegetin egimi : ....cccccevnnee tmp o= —
avyp
XX
Tegetin denklemi : ............ 20 20 4| yada

............................................ b?xx, —a’yy, = azb‘J dir.
Normalin egimi :.................. N = a2y0
b™x,
2
: - ) a Yo
Normatin denklemi : ........... A e {(x - %q)
b™x,

ORNEK

cozim

Turev yoluyla teget edimini bulalhim.

2x—18yy' =0
o 2X X dir.
18y 9y
4 . . .
my = 3 A P(-4,1) ise, teget denklemi,
4
-1=-—(x+4
y 5 (x+4)

9y -9=—4x-16=4x+9y+7=0 dr.

mT =
9 : i
my = 7 A P(-4,1) ise, normal denklemi
9
-1==(x+4
y 4( )

4y -4 =9x+36 = 9x—~4y + 40 =0 olur.

dir.

x? - 9y? =7 hiperboliiniin P(- 4, 1) noktasindaki teget ve normalin denklemleri nedir?

(-42%-9.1=16-9=7 oldugundan, P(- 4, 1) noktas! hiperboliin Uzerindedir.

4 9 ..
—EAmT.mN = -1 den, my = ) dir.
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DEGME NOKTASININ KOORDINATLARI

5 2 P(xo0,yo0)
P(xq , o) nokiasindan, 3(—2— - 12— =1 hiperbolline ¢izilen tegetin denklemi -
a b
XXo _ Yo =1yada bzxx0 - azyyo - azb2 = 0] idi.
a2 b2

Sézkonusu teget y=mx+n yada mx-y+n=0 seklinde olacagindan,

b2 2 —a%? =0
XXg —a Yyo — 2 - dogrulan ¢akigik olmalidir.
mx-y+n=20

b?x -azy -a'b
Oyleyse; 0 - 0 - den
m -1 n
b2
Xg = =~ ve Yy = ——— bulunur.
n
Yani degme noktasinin koordinatlan;
2 2
DN(-2 ™ by g
n n

UYARI o

Bir hiperbole gizilen iki tegetin degme noktalahny:ﬁirlggt_irén kirise degm:
dogrusu denir. o . o

Bir hiperbole M(x, , y,) noktasindan gizilen tegetlerin meydana getirdif

2 y2
X __Z_—1...(1) hiperboliile
2 2
a b
Yy=mMX+ Norerneeen, (2) dogrusunun birbirine gére durumlar incelenirken (1) ve (2) nolu denklemierin ortak
¢0zamG yapilir. Bu ortak ¢6ziim bize x ya da y ye bagl: bir ikinci derece denklemi olusturur. Olusan denk-

2

lemde; | A=-a’m?+b?+n?| elde edilir.

i) —a?m?+b%+n?>0 ise, dogru hiperbolii 2 farkli noktada keser.

iy —a?m?+b%+n?=0 ise, dogru hiperbole tegettir.

| TEGETLIK KOSULU: —a?m? +b? +n?=0

iy —a?m?+b2+n?<0 ise, dogru hiperbolii kesmez.
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ORNEK I 2x2 —3y? = 6 hiperbolinin bir tegetinin egimi, —\/E;— dir. Degme noktasinin koordinatlarini
bulunuz.

2 2
cHzim 2x2—3y2=6=>%—12—=1=>a2=3, b2 =2 dir.

Tegetin egimi \/5 i g V3

;M= se, teget, y=Tx+n dir. Ote yandan

tegetlik kosulu — a’m?+b%®+n?=0 dan,

—3§+2+n =0=n° = 2—2:1 n=‘-|El dir
4 4 4 2
Yani tegetler, y = —\/g"—x +-;—/\y = —Qix ~—;— olur.
3
1 a?m b2 ‘3'%: 2
n=—= DN(-——, --—)— -2 1=(-343, -4) dir
2 n 1 1
2 2
n=- 15 ye gére de yazilabilir.

3x —2y + k=0 dogrusunun 32 — Sy2 =55 hiperboliine teget olmasi igin, k ne olmahdir?

¢Ozim 3x-2y+k=0 A 3x2-5y2=55

x2 y2? ,
2y—3X+k -EE—T{—1dII'.
— =
3 @
a2
3.0k
T2 2
m n

Tegetlik kosulundan ;

~a2’m?+ b2 +n?=0

2
_55 —g-+11+L=O
3 4 4

2
K°o_185 121

. Z - den k=121 ve k=7%11 bulunur.
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ORNEK

cOzim

2 2
2—1 - )1;_6 =1 hiperboliniin 5x — 6y — 25 =0 dogrusuna paralel tegetlerinin denklemlerini
bulunuz.

5x — 6y — 25 =0 dogrusunun egimi,

m = "B "T85 % olup, tegetler bu dogruya paralel olacaklarindan egimleri =
olmalidir. Yani aranilan teget denklemleri, y = — x + n bigimindedir.
2
2y

Tegetlik kosulundan;
—a?m? +b%+n=0

~8122 L a64n2 =0
36

2 8125 81.25-36.36
n = -36=
36 36
n2 = 81(25-16) _ 81.9 =ﬂ den
36 36 4

n? =Tg bulunur. Oyleyse aranilan teget denklemieri

5 9 5 9 ..
==X+=-ve y=-—x-— di.
y 6 2 y 6 2

HIPERBOLUN OTELENMESI

'/ N
X=0

2

2 ‘ .
Denklemi —X? - Z—z =1 olan hiperbol gekilde OO, = (o, B) vektdri ile 6telenmistir. Yeni hiperboliin

a

x-0)? (-8B _

denklemi, 2z -2 1} dir.

Hiperboliin;

Merkezi :04(a, B)

Odaklari Fi(a+c,pB) A Fyloa—-c, B)

Asimptotlan :y - B = %(x -o) ve y-fB = —%(x —a) di.
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2 2
[ = -4 6
ORNEK (x " ) - by +9 ) =1 hiperboliniin merkezini, odaklarini ve asimptot denklemlerini
bulunuz.

M(4, — 6) dir.
=16 A b®=9 dan, ?=a%+b%2=16+9=25=¢c=5 dir.
Odaklar: Fi(o+c,B)=(4+5,-6)=(9,-6)
F{(o—c,B)=(4-5-6)=(-1,-6) du.

Asimptotlan: y -8 = —(x - a)

b

a

3
6=—(x-4

y+6="r(x-4)

4y +24 =3x - 12

3x-4y-36=0

y-p=-2x-a)
y+6=—%(x—4)

4y +24 =-3x+12
3x+4y+12=0 bulunur.

PARABOL

TANIM l Dizlemde sabit bir F noktasi ve sabit bir d dogrusu verilmis olsun. F noktasina ve d

dogrusuna ayni uzakhkta bulunan noktalarin geometrik yerine (kiimesine) parabol denir.

dA AY

P(x,y)

b

H

P2 P/2

TP P
HT O g0

N

Vo
X=-—p

* X eksenine paraboliin simetri ekseni,

* F noktasina parabolin odag:: F(%, 0)

* d dogrusuna parabolin dogrultmani: x = -3

Dogrultmana en yakin nokta O ya paraboliin késesi: O(0, 0)

*  Odagin dogrultmana olan uzakiigina paraboliin parametresi denir. | |FH| =P
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PARABOLUN MERKEZIL (STANDART) DENKLEMi

Parabol (izerindeki bir nokta P(x, y) ise, |PF| = [PH| dir.

(X—P~)2+y2 =X+

2

P
2

Her iki tarafin karesi ahnip, gerekli dazenlemeler yapilirsa;

denklemi elde edilir.

sos—

» UYAR’i:,",p::SO v, cﬁl;vrﬁékv»é?erjé;‘f v .

Odagi FG.0)
db@'rultmaﬁl':* X -—--—-g— o
simetri ekseni x ekseni

D oo lo b

N

- dogrultmani: x = ‘
simetri ekseni x ekseni |

. Odaki F.(O,E)f,
. dogrultman: y = —72'3' o
simetri ekseni y ekseni -

iv)

Oulain F(o,?—‘g)‘ o
dogrultmani: y = g
simetri ekseni y ekseni
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ORNEK I Dogrultmam x =-4 ve kdsesi O(0, 0) olan parabol denklemini yaziniz.
o P A AY
cozum x:——2—=—4=>P=8dir.
- P
Odagi F(E' 0) = F(4,0)
s 2 ) © F(4,0)
Denklemi: y° =2px = y“ = 16x dir.
Xlr_4 y 2=16x
ORNEK ' Dogrultmam y =-2 ve odag: F(0,2) olan parabo! denkiemini bulunuz.
- .. ‘ Y
cozom y=-2=>y=-f21=-2=>p=4dﬁr. £ 02)
x2=8y
Odagi F(0, 0) .
Denklemi x% = 2py = x% = 8y dir. 0

ORNEK

¢cOzim

gl

cOzim

4

y? = 2px paraboliiniin odagindan gecen ve x eksenine dik olan kiriginin uzunlugu

nedir? (P> 0)

X =% dogrusu ile y? = 2px parabolinin ortak

¢bzumi A ve B noktalarini verecektir.

y? =2p-(2-)=> y2=p®=y="Fp di

p p
A(2,p)AB(2,—p) olup,

'ABl = 'AF’ + IBFI =p+p =2p olur.

Sekilde verilenlere gére |OA| uzuniugu kag br dir?

OHA dik Giggeninden; A(x, V3x) seklindedir.

A noktasi paraboliin izerinde oldugundan koordinatlari
denklemi saglar.

(V3x)2 = 6x = 3x% —6x = 0 =
3x(x —2) =0 = x =2 bulunur.

|OA| =2x =4 br dir.

-
<

L] »X
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PARABOLUN OTELENMESI

‘/
Y

A d

1 T F,

' P
N -
Y

y 2=2Px

N | €&—F—>
(=]

y?=2px parabolii 00, = (o, B) vekidri ile 6telendiginde yeni paraboliin denklemi; (y B)? = 2p(x — a) olur.

Odag: 'F1 (o + % B) ve késesi: O,(c, B),

Dogrultman denklemiise: x = a —% dir.

ORNEK

cOzim

ORNEK

cOzum

y2 = - 4x paraboliiniin 1_‘)> = (2, — 4) vektori ile dtelenmiginin denklemini yaziniz.

Oteleme vektorii _1; = (2, — 4) oldugundan, y2 =—4x paraboliinde x yerine x—2 ve y
yerine y — (— 4) =y + 4 yazarsak bu paraboliin 6telenmisi elde edilir.

(y + 4 =-4(x-2)

y2 +8y+16=-4x+8

y2 =8y +4x+8=0 elde edilir.

y2— 6y —8x + 49 =0 denklemi veriliyor. Bu denklemin bir parabol belirttigini gosteriniz.

Odagini ve dogrultmanini bularak grafigini giziniz.

y2 -6y —8x+49=0

y2—6y+9—8x+40=0

(y-3)*-8(x-5)=0

(y—3)%>=8(x-5) olur. y?=8x paraboliinin (5,3) vektdri ile dtelenmigidir.
2p=8=p=4 ’

Odagr: F(o + g— B) =(5+2, 3) 4y A
= F(7,3) y=s
3 0,(5.3) F(7,3)
Dogruitmani:
x=a—%=5—2=3:x=3 —> X
tir. ° 4 ) ’
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UYARI

y=a+bx+c P?fé?wﬁnde .

Merkez sf= -l?m

4ac - |

2a a

Dogrultman :y

PARABOLUN TEGET VE NORMAL DENKLEMLERI
A(xg , ¥p) noktasi parabol (izerinde oldugundan koordinatlari denklemi
saglar. yg = 2pxg dir.

y? = 2px esitliginde tirev alinirsa;

2yy’=2p

’

y:B_—_:. mT=i dir.
y Yo

Teget denklemi: my = —y—p— A A(xg,¥q)
0
P
B (x = xq)
2
YYo — Yo = PX — PXg
d
YYo=~ 2PXy = PX — PXg
YYo = PX + pXq

VYo =P(X +X%g) | dir.

Normal denklemi: my = _YTO A A(Xg,¥0)

Y —Yo

y
Y ~ Yo =—T°(x—x0) dir.

& t=teget
A{Xo,Y0)
/ >
0 \n=normal

y2=2px

y2 = 9x paraboliine iizerindeki P(4, — 6) noktasindan cizilen teget ve normalin

denklemierini bulunuz.

2yy' =9

2.(-6) 12 4
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Teget denklemi: y+6-= —% (x — 4)
4y + 24 =-3x + 12
3X+4y+12=0 di.

Normal denklemi: ~ my = -% =my = % olup,

4
6=—(x-4
y + 3(X )

3y+18=4x-16
4x ~3y—34=0 di.

ORNEK y =x? paraboliiniin P(2, 4) noktasindaki tegetinin koordinat eksenleri ile meydana

getirdigi Giggenin alani kag br? dir?

cOozum 4 = 22 = 4 oldugundan, nokta parabol {izerindedir.

g

y=2x=>m;=2.2=4 dir.
Mr=4 A P2,4)= y-4=4(x-2)
y—-4=4x~-8
y = 4x — 4 tedet denklemidir.
y=4x—-4de x=0=>y=-4

y=0=>x=1 dir.

Tarah alan: —;i =2 b dir.
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BiR DOGRU iLE BiR PARABOLUN BiRBIRINE GORE DURUMLARI

Yy=mMX+ N (1) dogrusu ile
y2 3] o) STR (2) parabolin(in birbirine gore durumlari incelenirse (1) ve (2) nolu denklemlerin ortak
¢6zim yapilir. Bu ortak ¢6ziim, x ya da vy 'ye bagli bir ikinci derece denklemi olusturur. Olugsan denklemde
diskiriminant;
A =4p(p-2mn) | bulunur.
i) p(p—2mn) >0 ise dogru paraboli 2 farkh noktada keser.
i) p(p—2mn)=20ise dogru parabole bir noktada tegettir.
i) p(p—2mn)<0ise dogru parabolil kesmez, disindadir.
' ORNEK y =x +2 dodrusunun y? = 2px paraboliine teget olmasi icin p ne olmaldir?
¢cozim Tegetlik kosulu: p{p —2mn) =0 dr.
Buradan, p—2mn=0 olur.

p—2.1.2=0=>p-4=0=p=4 olmahdr.

ORNEK y? = 8x paraboliiniin y =—2x + 12 dogrusuna dik olan tegetinin denklemi nedir?

¢cozim Y’ =8x=2p=8=p=4 dir

y =—2x + 12 dogrusunun egimi — 2 olup aranilan tegetin bu dogruya dik olmasi i¢in egimi

1 olmalidir. Yani teget denklemi y = 15 x + n seklindedir. Tegetlik kogulundan,
p—2mn=0:>4—2-%-n:0=>4—n=0=>n=4 bulunur.

Teget denklemi y = %x + 4

2y=x+8
x—2y+8=0 elde edilir.

GENEL KONiK DENKLEMI

A,B,C,D,E, F e R olmak lzere x ve y degiskenlerine gére gergel katsayil ikinci dereceden,

Ax2+Bxy+Cy2+Dx +Ey+F =0

denklemi genel konik denklemidir.

Bu denklemde | A =B2—4AC | olarak tammlansin.

1) A=B?-4AC<0 ise elips, cember, nokta veya bos kiime belirtir.
i) A=C A B=0 ise gember, nokta veya bos kiimedir.

ii) A=C A B=z0 ise elips, nokta veya bog kiimedir.



330

(Bolim-—4) Konikier

2) A=B%-4AC=0 ise parabol, paralel iki dogru veya cakisik iki dogru belirtir.

i) Denklem garpanlarina ayrilabiliyor ise, paraiel veya gakisik iki dogru belirtir.

i) Carpanlarina ayrilamiyor ise parabol belirtir.

3) A=B2-4AC>0 ise, hiperbol veya kesisen iki dogru belirtir.

i) Denklem birinci dereceden asal iki carpana ayrilamiyorsa hiperbol belirtir.

iii) Denklem birinci dereceden iki carpana ayrilabiliyorsa kesisen iki dogru belirtir.

ovAml

B

e - B=0 ise, 'yafgi"

 btelemede x=X+0 A y=Y +P yazir.

Konigin genet denkleminde x li ve

. sz +Bxy + Cy? +F=00b

x? +2y? 4 6x — 4y + 7 =0 denkiemi analitik diizlemde ne belirtir?

cozim

A=1,B=0,C=2,D=6, E=-4, F=7 dir.

A=B?-4AC=-4AC=-4.1.2=-8<0 oldugundan, denklem elips, gember, nokta ya
da bos kiime belirtir.

x° ve y2 li terimlerin katsayilari farkh oldugundan bu denklem gember belirtmez. Denklemde

x .y li terimin olmadig: da gbriilmektedir.

Bu nedenle x'li ve y'li terimleri yok ederek konigin standart denklemini bulahm.
2CD - BE 2AE - BD
B® - 4AC B - 4AC

oldugundan, x ve y kooridnat eksenlerini (—3, 1) vektor( ile dteleyelim. Bunun igin verilen
denklemde x=X-3 A y=Y +1 koyalim.

1

(x-32 +2(y+1)2+6(x-3)—4(y+1)+7=0
= x2+2y2=4
2 2
= X+ Y _ 1 clipsielde edilir
4 2 '
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cOzim A=5 B=6,C=5,D=0, E=0, F=-32 dir.

5x° + 6xy + 5y2 — 32 =0 denklemi analitik diizlemde ne belirtir?

A =B?-4AC =-64 <0 oldugundan, denkiem elips, gember,' nokta ya da bog kiime belirtir.

Denklemde x .y li terim bulundugundan bu denklem gember belirtmez. Konigin kesin tGr{ini
saptamak icin, denklemde x li ve y li terimler olmadigindan, yalniz xy 'li terimi yok etmek
yeterlidir. Bunun igin koordinat eksenlerine uygulanacak D, ddénme doénlgimiine ait ©
sayisini bulatim.

tan 26 = B = 6 ifadesi tanimsiz oldugundan,

A-C 5-5

20 =2 A0 =L dur (xOy) koordinat sistemine D _ dénme déniigimu uygulandigin-
2 4 L

4
dan (x,Oy,) sistemi olugsun. (xOy) sisteminde bir nokta (x, y) ise, ayni nokta (x,Oy,) sis-

teminde (X, Y) olsun. Buna gbre;

cosE sinf cos-1E —sinlt-
X _ P a |[* p x]_ 4 P X
v . |- yada . % |y
L —sin— cos— | LY Y sin= cos—
4 4 4 4

2
[x o o |[X
= . dir. Buradan
_Y} V2 V2 M
2 2
X= \/?E-(X -Y) A y= -‘g?-(x +Y) elde edilir.
Bu degerler 5x% + 6xy + 5y2—32 =0 konik denkleminde yerine yazihirsa;

2 X v?
16X +4Y2 =64 yada e + 16 =1 standart elipsi bulunur.

ORNEK 4x2 —9y? + 6y — 1 =0 denklemi analitik diizlemde ne belirtir?

‘Nl

¢cOziMm A=4, B=0, C=-9 oldugundan, A=B?-4AC =-4AC=144>0 drr.

Denklem hiperbol ya da kesisen iki dogru belirtir.
4x? — 9y2 +6y—-1= (2x)2 - (9y2 -6y +1)
= (207 - @y -1)°
={(2x+3y—-1)(2x~3y—-1)=0
= 2x+8y-1= 0} dogrulan olusur.
2x -3y -1=0

% # % oldugundan, denklem sistemi bir noktada kesi§en iki dogru belirtir.
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cHzim

ORNEK

¢cozim

ORNEK

i

cOzim

¢cOzim

2x° — 4xy + 2y? — 5x + 5y = 0 denklemi analitik diizlemde ne belirtir?

B? - 4AC = 0 oldugundan, denklem parabol, paralel ya da cakistk iki dogru belirtir.
2x2 — 4xy + 2y% — 5x + 5y = 2(x% ~ 2xy + y2) = 5(x ~ y)
= 2(x~y)? - 5(x —y)
= (X-y)(2x—-2y-5)=0
=x~-y=0 v 2x~2y—-5=0 olur.
= x-y=20 .
2x -2y -5=0 dogrularinin edimlerinin esit oldugu goérulir. Oyleyse denklem paralel

iki dogru belirtir.

X2 + y2 —6x + 8y + 25 = 0 denklemi analitik diiziemde ne belirtir?

B? - 4AC = — 4 <0 oldugundan, denklem elips, gember, nokta ya da bos kiime belirtir.

X2 ve y? nin katsayilan esit ve x.y literim olmadigindan elips belirtmez.

D%+ E2-4F = (- 6)° + 8% -4 .25 =0 oldugundan, denklem bir nokta belirtir. Bu nokta

D . E, _ _ .
(——2— \ ——2—) = (3, —4) dir.

px? + 2xy + y* —x +y =0 koniginin parabol gdstermesiicin, p nin degeri kag olmalidir?

A=B?~4AC =0 olmaldur.

4—4p=0
44p=4

olur.

X? + Xy + ky® + 2x — 4y =6 = 0 denkleminin hiperbol belirtmesi icin, k ne olmalidir?

A=B%-4AC >0 olmaldir.
1-41k >0
-4k > -1
4k <1
k < 1 bulunur.
4

x?>~y? —x +y =0 denklemi analitik diiziemde ne belirtir?

X2~ vy —x+y=0

(x+y) (x—y)-(x-y)=0

(x-y)(x+y-1)=0

X-y=0v x+y-1=0

y =X v y=—x+1 olur. Dogrularin egimleri sirastyla m; =1 A m, =—1 oldugundan,
m, . m, =-1 elde edilir. Denklem analitik dizlemde dik kesigen iki dogru belirtir.
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ORNEK I {(x,y)] x=2+3cos8 , y=4+5sin0, 6 € R} kiimesi analitik diiziemde ne belirtir?

" _ _2y2
cozum x:2+30039:c056=%:>(L9—2—)—=00529 (1)

2
-4 -4
y=4+5sin9:>sin9=y5 :>(y25) = sin’ @ @)
+

(1) ve (2) esitlikleri taraf tarafa toplanirsa,

2 2
x-2)"  (y-4)

9 25

= 1| olur. Denklem merkezi (2, 4) olan &telenmis bir elips belirtir.

ORNEK {(x,y): x=4t2 | y=8t, te R} kiimesi analitik diizlemde ne belirtir?

COZUM ST % )
y

(2) olur.

=8t=1t-=
y 8

t = -};—degenm (1) de yerine yazalim.
X _,Y.2
2 (8)
2
y _x
64 4

N

paraboli elde edilir.

~

1 -1
f:R? > R? dogrusal dénisiminin matrisi[ 1] dir.

Bu doniisiime gore y? = 4x paraboliiniin gériintiisii ne olur?

cOozZum = 4x paraboliindeki her nokta (o , 2Vo ) seklindedir.

L] o

2
X =0 2\[(1} elde edilir. x = o - 2\[(; da 2\/3 yerine y, o yerine !Z— yazarsak,
y =2vVa
y? y? -4y 2
X="—-yoX=———=4x=y -4
) y 2 y y
y2=4x+4y
y? = 4(x +y)

bulunur.
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COZUMLU TEST -1

Odaklan E(8, 0), F'(-8, 0) ve asal eksen
uzuniugu 20 br olan elipsin denkiemi agagi-
dakilerden hangisidir?

x2 2 x2 2
A 24 Y oy B) >—+¥ 1
100 64 100 36
XL Y VXL Y
36 100 64 100
X2 2
) Lo
64 36

cozim

Asal eksen uzuniugu 2a =20
a=10
IOFl =c =8 oldugundan
a?=b%+c® = 102=b?+8?
= b =6 bulunur.
a>b ve odaklar x-ekseni lizerinde bulundu-
dundan

2 2

X y2 X y2
S+l =5 Lo
a? b2 10° 6°
2 2
= —)i—-+l—=1 bulunur.
100 36

YANIT "B"

Kogeleri A(V3,0), A'(-V3,0) olanve
P(w/i ,-;—) noktasindan gecen elipsin denk-

lemi agagidakilerden hangisidir?

A) x>+4y%=3 B) 4x? +3y? =16
2 2 2
XX o X ¥

C) F+y=1 D) 3+ =1

E) 3x%+4y?2=12

ZAFER YAYINLARI

cozUm

IAAI=2a=2V3 = a=V3
= a’=3 olur.

Elipsin denklemi
2 2 2 2
X X .
52+%z=1 = 3 +y62=1 dir.
1 N -
P(VQ,—z—) noktasi elipsin (izerinde oldugundan

denklemi saglar.

@i+-[—%)—2=1 =

LR

3 b? ab? 3
o 1
4p® 3

= b2=% bulunur.

O halde elipsin denklemi
2 2

S+ =1 yada 2 +4y2=3 elde edir.
4

YANIT "A"

3. Denklemi 25x2 + 4y? = 100 olan elipsin

odaklar arasi1 uzakhg kag br dir?

A) 2415 B) V21 C) 2421
D) 446 E) v30

cOzUM

25x2 + 4y2 = 100 denkleminin her iki tarafini

100 ile bolelim.
'
T +5z=1 olur.Buradan,

4 " 25
a’=4 = a=2

b>=25 = b=5 bulunur.

a < b oldugundan odaklar y-ekseni tizerindedir.

b?=a?+c?

25=4+C° = c=¢‘\)21 olur.
O halde elipsin odaklar

F0,V21) ve F(0, N 21) dir. Odakiar aras

uzaklik ise IFFl=2c=2V21br dir.
YANIT"C
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2 2

4. )—é— + % =1 elipsinin bir odagindan gegen ve m
asai eksene. dik olan doQ:u elip?i P ve Q nokta- 2—4‘“ %5 =1 = a2=64 oldujundan asal gem-
Iargnqaokesuyor. POQ ilicgeninin alanmi kag berin denklemi 32 +y2 = 64 ve b? =49
br* dir? oldugundan yedek gemberin denklemi
2
X“+y =49 dur.
A) is: B) _2_‘3/_3 C) V5 v
D) i g 85
3
cozim
X2 y_z » Asal gember ile yedek gember arasinda kalan
gtg=1 = a=9=a=3 bdlgenin alani ise 64r — 491 = 157 br? bulunur.
= b’=4 = b=2 dir. YANIT "E"
a®=b%?+c? = 9=44+¢2 6. Parametrik denklemleri
c=FV5 olur. x=\5.cosa
O halde odaklar F(\'5, 0) ve F'(-\'5,0) dir. y=\2.sino
Ay olan elipsin denklemi agagidakilerden han-
F gisidir?
E 2 v2 22
P o A) ¥y B X +¥ 4
/— E 5 2 2 5
{5 E > X < X2 y2 ~ X2 y2 _
0 D C) —=+-"==1 D) —+3—=
” NP 25 4
Q 5] 2 yz
E) —+=—=1
4 25
IPQI uzunlugu elipsin parametresi oldugundan
2 0z0m
IPQl =2p = 2—:— dir.
4 8 x=V5cos0 = a=V5
IPQl=2.5=7br ol
Q 3 =g > o y=V2 .sino = b=V2 oldugundan
8 elipsin denklemi ;
3 Vs 4 2 ?(2 2 X
A(POQ) ==% =3 \/E bre bulunur. T _,._l__z =1= __+X_ 1 bulunur.
() () ° °
YANIT "D"
YANIT " A"
7. ikikosesi A(4,0), A'(—4,0) ve dis merkezligi
2 2 e 275 olan elipsin odaklari x-ekseni Gzerinde
X .
5. 64 +z§ =1 elipsinin asal ve yedek cember- ise denklemi asagidakilerden hangisidir?
leri arasinda kalan bélgenin alami kag¢ br? X2 y? X2 y?
. A) —+Z—= ) —+1—=
dir? 16 5 16 11
2 2 2 2
.Y x .y
A B) 7 C) 8 D) t E) 15 C) —+I1==1 —t—=1
) © ) 7n ) 81t ) 13n  E) 15n ) PR ) T
2 2
E) X +¥ 4
11 16
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cOzim

Odaklar x-ekseni (zerinde oldugundan (-4, 0)
ve (4, 0) koseleri asal eksen kogeleridir.
Buradan a=4 olur.

. c_N5 .
Dis merkezlik e=,="4 Iise

_\/4_E=% = c=\/—g dir.
a2=b%+c® = 16=b%+5 = b>=11 di.

2

a2 =16 elipsin denklemi
b® =11
2 2
x ¥y _
T AET 1 bulunur.

YANIT "B"

8.  Merkezi orijinde, dis merkezligi % olan ve

P(6, —\/;) noktasindan gegen elipsin denk-
lemi agagidakilerden hangisidir?

2 2 2 2

A Y By .Y 4
9 7 36 7
X2 2 X2 2

c) ¥ 4 D) X+ ¥ 4
45 35 64 49
2 2

E) x_.+y_=1
72" 35

cOziMm

= c=\/5k ve

a=3k olur.
a2=b%+c? = 9k%=b? +2k% = b? = 7K dir.
o+l
+p2 =
2=9k? ve b?=7k? yerine yazilirsa
v,
Wt 7E= 1 olur.

>

1 denkleminde

[4) QH

©Olx
N

P(6, —\/;) noktasi elips denklemini saglayaca-

gindan,

36 7 4 1
———2+———2=1=>—+—2=1
9k® 7k k

= =1

= | >
r\:IU" o

= k2 =5 olur.
k>’=5 = a’=45 ve b>=35 dir.
O halde elizpsin denklemi
2

X ¥y

45 + 35~ 1 bulunur.

YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

x2 2

9. E*ﬁyﬁ=1 elipsinde P(0, —4) noktasimin F’

2
o o a o
odagina olan uzakhgi h1, X=-"= dogrusuna

h
uzakhgi h, ise h—1 orani kagtir?
2

A) % B)

¢cozim

2 _
32”25 02=a2—b2=>c:2=25—16
b® =16 =c¢=3 olur.

C) D) ¢

2 3 4
5 5 5 B

F’ odaginin koordinatlari F'(—c, 0) oldugun-
dan F'(-3, 0) dur.

IPFl=h, = V(0+3)2 + (~4-0)2= 5 br dir.

2
P(0, —4) noktasinin x=—%—=_—23é

dogrusuna uzakhgt h, =2:;—5 br dir.
h,

h, ™

bulunur. YANIT"D"

m|g‘m
0w

10. Merkezi M(4, —1) , odaklarindan biri F(1,-1)
olan ve P(8, 0) noktasindan gecen elipsin
denklemi agagidakilerden hangisidir?

A) xP+y%4+8x—4y =0  B) 2x°+y*—4x+8y =0

C) 2x2+y2+4x—8y =0 D) x2+2y2+8x—4y =0
E) x2+2y2-8x+4y =0

cozim

Merkezi M(4, —~1) olan elipsin denklemi

2 2
ot LYy g Bu elips P(@, 0)
a b
noktasindan gegtiginden
(8-4Y° (0+1°
5 t— =1
a b
1g+i2=1 = a® +16b% =a’p? O olur.
a~ b

Merkezin odaga uzakhdi

c=V(@1)2+ (1+1)2=3 dir.

a2=b?+c® = a°=b%+9 @ olur.
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1.

® ve @ den
b? + 9 + 16b? = (b%+9) . b?

17b% + 9 = b* + 9b?
b*~8b2-9=0 => b?=9 ve b®=—-1 olur.
a®=pb2+9 = a°=9+9 = a’>=18 dir.
O halde elipsin denklemi
X2 —8x+16+2y° +4y+2=18

=

x2 + 2y2 —8x+4y=0 bulunur.
YANIT"E"

Odaklarindan biri F(4,-3), dogrultmam

x =—1 dogrusu ve dis merkezligi e = %
olan elipsin denklemi agsagidakilerden han-
gisidir?

A) ax® +3y2 —-6x+6y+20=0

B) 4x> +5y2 —-6x+8y+8=0

C) 3x> +2y2 +4x—-3y+12=0

D) 5x° +9y® —80x + 54y +221=0

E) 5x% +9y? —80x + 54y +221=0

cozim

12.

Elipsin bir noktasi P(x, y) ise P nin odaga
olan uzakhdinin dogrultmana olan uzakhgina
orani elipsin dis merkezligidir.

2 y(x=4)° +(y+3)

3 Ix+1

9.(x~4)2 +9.(y+3)° =d.(x+ 1)?
9x% — 72x + 144+ 9y® + 54y + 81=4x° +8x + 4

5x2 +9y? — 80x + 54y +221=0 bulunur.
YANIT "D"

4x? + 3y? = 16 elipsine {izerindeki A(1, y),
y > 0 noktasindan ¢izilen tegetinin denkle-
mi nedir?

A) 2x+3y-8=0
C) 8x+12y-1=0
E) 2x+3y =0

B) 2x+3y+8 =0
D) 8x+12y+1 =0

ZAFER YAYINLARI

cozim

13.

A(1,y) elips tzerinde olup, denklemi saglaya-
cagindan

x=1 = 41+3y°=16
= 3y?=12
= y2=4
= y=2 olup A(1,2) dir.

Buna gore tedetinin denklemi ,

1.YOL:
2 2 X2 y2
4x +3y =16:T+E=1
1 32
_’E_’251+V'_Z1=1=>x_'+}'1:_6_=1
a b 4 O
3
x 3
= —+—=1
4 8
= 2x+3y=8 bulunur.
2.YOL:
4x2+3y2 =16 = 8x+6y.y'=0

= y'=
. —-4.1 -2
eaim, mT:H = mT=? olur.

O halde egimi _?2 olan ve A(1, 2) den gegen
dogrunun denkiemi

y—2=%2.(x—-1) = 3y-6=-2x+2
= 2x+3y=8 bulunur.

YANIT"A"

9x? + 16y? = 144 elipsi izerindeki noktalar-
dan apsis eksenine inilen dikme parcalari-
nin orta noktalarinin geometrik yerinin
denkiemi nedir?

2 2

A) 16x°+3y2 =48  B) 53—+V?=1
2 2 2 2

C) X LY o _q D) XY 4
16 3 16 8

E) 8x% +16y° =1
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cozim
- s 2 15, y=2x+n dogrusunun 9x% + 10y? =90
92+ 16y2 = 144 = 156.+¥E.__1 dir. elipsine teget olmasi igin n kag olmalidir?
A
y AT B ¥ C D7 E 79
2/3
D
b X -
_4\:::::::0 PR cHzim
2
2 x f
73 L O +10y2=90 = Jo+g =1
2 2
Sekilde goriilecedi gibi geometrik yer yine bir = a =10 ve b"=9 dur.
o 2 2
elzupstlré y =mx + n dogrusunun gz + %z =1 elipsine
© ¥ o
16 12 =1 elipsinde teget olma kosulu

a®=16 = a=4
b?=12 = b=2\/§ olup aranan elipste

2
(a')2 =a® =16 ve (b)° = (%) =3 olup
2 2

denklemi x + Y_ 1

16+ 3 bulunur.

YANIT"C"

_9)2 _1)2
14, IXT:)— + (11%)_ =1 elipsinin odaklarindan
birisi, agagidakilerden hangisidir?

A) (-2,1)
D) (1,1)

cozim

a® =25
b =16
Elipsin merkezi (h, k) =(2, 1) dir.

B) (-1,1)
E) (2,1)

C) (0, 1)

a2 =b2+c2
25-16+c2 = c=3 olur.

Grafigi ise ;

dikkat edilirse elipsin odaklan F(5, 1) ve

F'(~1, 1) dir.
YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

a®.m? + b? =n? idi. Buna gore
1022+9=n? => n?=49

n=%7 bulunur.
YANIT"D"

16. x°>+6y>—10=0 elipsiile x—3y+1=0
dogrusunun kesim noktasinin ordinatian
toplami kagtir?

A - B -2 0o D)§ E)%

oW
[S:R1 )\

cozim

x2 +6y2-10=0| denklem sistemi
x-3y+1=0 } ¢ozullr.

x—-3y+1=0
x2+6y° -10=0 = (3y—-1%+6y>-10=0

= 9y° —6y+1+6y° -10=0

= x=3y-1

= 15y2—6y—9=0
= 5y2—2y—3=0
(5y+3).(y-1=0
3
y1=—§ ve y, =1 olur.

2
5

oW

bulunur.

YANIT"D"

Yi+Yp=— +1=
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17.  Uzuniugu 9 br olan bir [AB] dogru pargasinin ug
noktalari A, x-ekseni ve B, y-ekseni Uzerinde Ay
hareket etmektedir. 4
AB dogrusu {lizerinde ve B den 3 br C(xy)
uzakhkta olan noktalarin geometrik yeri, ﬁjfp\hk)
asagidakilerden hangisidir? . T N4,y
|0 Ab4p)

A) 4x2+3y° =12 B) 9x% + 4y’ =36 I
C) 3x2 +4y?> =12 D) x% + 4y =36 =
E) 4 +y?>=36

[AC] nin orta noktasinin koordinatlari,

2 x=h
dir.
koY +0_y y=2k
2 2
¥ +y?=16 = h®>+4k’>=16 drr.
Geometrik yerin denklemi ise
x? + 4y? =16 elipsidir.
YANIT "B"

18.

A
BKP ~ PHA dir
yk_h 3 1
k “x-h“6%2
%:% = x-h=2h = x=3h
X;K=% = 2y-2k=k = y=§5

|AB|—Vx2+y2—9 dan

x2 +y —81=>(3h) +(32k) =81

= oh® +%k2 =81
= 36h% +9k? = 324
— 4h%® +k? =36 olur.

0] halde aramlan geometrik yer
4x? +y? =36 elipsidir.

YANIT"E"
x2 +y? = 16 gemberi (izerindeki noktalarin or-
dinatlarinm % oraninda bdélen noktalarin geo-

metrik yerinin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

X y 2 2
Ay —+—==1 B) x° +4y° =1
)2 72 ) 2 y
C) x2+3y2—1 D) xT+y2=1
2 2
B) o+l -4
9 4

ZAFER YAYINLARI

19.

Denklemi 2x? + 3y2—8x + 6y — 7 =0 olan
elipsin standart denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A 228 -1
9 6
O e
6 9
o x=2° 0,
9 6
py ¥=2° o+
6 9
g &2’ -9,
9 6

2x2+3y2 —8x+6y—-7=0

z(x2 -4x)+3(y2 +2y)—7=o

2.(x% —4x+4-4)+3.(y> +2y +1-1)-7=0
2.(x—2)2-8+3.(y+1)?-3-7=0
2.(x-2° +3.(y+1? =18

(x-2)°
9

2
+ (—X—%L)-— =1 bulunur.

YANIT"C"
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20. 7x%- 6\]§xy +1 3y2 — 16 = 0 elipsinde xy'li
terimi yok etmek icin, elips ka¢ derece dén-
dirilmelidir?

A) 15

cozim

xy'li terimi yok etmek igin

By30 C)45 D)60 E)75

tan26 = esitligini saglayan 8 donmesini

_B_
A-C
uygulamamiz gerekir.
6V3 _ -3
7-13 -6
tan20=+3 = 20=60° ve

0 =30° bulunur.

YANIT "B"

A=7 tan20 =

B=-6v3

C=13

21. 16x2 + 25y% = 400 elipsinin P(3,15—6)nokta-
sindaki normali ile PF dogrusu arasindaki
dar aginin tanjanti kagtir?

1 2 3 4
A) 5 B) 5 C) 5 D) 5 E) 1
¢Ozum
2 2
2 2 _ XY _ ;
16x“ + 25y° = 400 = 25+16._1 dir.
2x
,__25__16x .
y =~y =" 25y ise
16
tegetin egimi m, = ——1—6'?—6 =- % dir.
25. 5
o _5 ..
Normahn‘eglml m,=3 tar.

Ay

Sy

16
P(&j{)
/_E 18 t
YA bl ® » x
(-3,00 of N F@QfA

B

a® =25
b% =16

} c2=9 ve c=3 tir.

ZAFER YAYINLARI

F(3,0) ve P(3,15§) oldugundan

16

[PF] L[AA] dir. IPFI= 5 Ve

m, =tanf =g ise PNF dik ticgeninde

16
5 5
tanB=1NF =3
48
INFI = o5 olur.
48
25 48 5 3
ana—l6_—25.~16—5 ulunur.
5

YANIT"C"

22. A(—\B, 0) ve B(\B, 0) noktalanna olan

uzakliklar toplami 4\/3 birim olan nokta-
larin geometrik yerinin denklemi nedir?

2 2 2 2
Ay ¥ g B) 2+ ¥ 4

9 4 9 6

X2 y2 x2 y2
C) —+—=1 D) —+—=1

12 6 12 8

X2 y2
) —+—=1

12 9

cozim

Aranan geometrik yer odaklan A’ ve A olan
sekildeki elipstir.

£

LY
‘:::r\\
—’[5 O—y —>

2a=4«f5 = a:2\/§ ve

c=+v3 olup
a2=b2+c2 :12=b2+3
:>b2=9
= b=3 olur.
X2 2 x2 yz
_2+y_2.=1 = —+2—=1 bulunur.
a b 12 9

YANIT "E"
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23.

xX+y?=1 ve x?+y?-4x-21=0 ‘ cemberle-
rine igten teget olan degisken bir gemberin
merkezinin geometrik yerinin denklemi asag-
dakilerden hangisidir?

2 2 2 2

py XU LY gy gy DY
Yo 8 o

o) &V Y 4 p &=V LY
8 9 3 4

E) 8x°+9y2 =72

cOzOM

X2 +y?—4x-21=0 = (x—-2)2+y2=25

biciminde yazarsak, gemberin merkezi P(2, 0)
ve yarigapl r=5 br olur. Bu iki gembere i¢ten
teget olan gemberin merkezi M(x, y) ve degme
noktalart E, E’ olsun.

Y

[
\\jﬁg’P
IMEI = IME"l veya

\fxz +y2 -1= 5—\/(x—2)2 +y2 dir.

\/x2+y2 =6—\/(x—2)2+y2

E'

)
X

x2+y2 =36—12\/(x—2)2 +y2 +x2—4x+4+y2

12.9(x~2)? +y? = 40— 4x
3\[(x—2)2 +y2 =10-x
9.(x - 2)% +9y? =100 ~ 20x + x°
9x2 — 36x + 36 + 9y? =100 — 20x + X°
8x% —16x+9y? —64=0

2 2
Buradan =1 ¥y
9 8

=1 elipsi bulunur.

YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

24,

Bir ABC licgeninin kenarortaylarinin kesim
noktasi O merkezi (orijin) ile cakigtigina
gore, bu kosulu saglayan biitiin iicgenlerin
kenarlarinin orta noktalarinin geometrik yeri
asagidakilerden hangisidir?

X2 y2 x2 y2
A) 5 +—5=1 B) >+ =1
a® b’ b®  a’

) 2 . v 2 . v2 )
e GG
2 ) 2 2 2

2
E) 55-Y 4
a~ b

7\}

A noktasinin koordinatlari (x, y) ve BC nin D
orta noktasinin koordinatlan (o, B) olsun.

0 agirlik merkezi oldugundan

JA =-2. O—)D olur.

x=-20, y=-2p d.
A(x, y) koordinatlan b?x*+a?%y? = a®b?
denklemini gergekler. O halde,
b?.(—20)? + a2.(2B)2 = a?b?

(12 BZ

o yerine x, § vyerine y yazilirsa, bitin D

=1 bulunur.

noktalarinin geometrik yeri olan

X+ Y 1 elipsielde edilr.

YANIT"C"
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Konikler

COZUMLU TEST - 2

1.  Odaklarindan biri F'(-5, 0) ve asal eksen
uzunlugu 6 br olan hiperboliin denklemi
agagidakilerden hangisidir?

2 5 X2 y2
A) x2-y?=9 By 2 -Y -1
) y ) 7 3
x2 2 X2 2
c) Y 4 D) LY _q
3 4 16 9
2 2
) LY _q
9 16

cOzim

F'(-5,0) = ¢c=5
asal eksen uzuniugu 2a=6 = a=3

02:a2+b2=>25=9+b2:>b=4 olur.

a=3) x2 yz 2 y2
—l =1 = —_—2<_=1 bulunur.
b=4]a% p? 9 16
YANIT "E"
2. Asimpotlarindan biri y=gx olan ve P(8, 0)
noktasindan gecen hiperboliin denklemi
asagidakilerden hangisidir?
2 2 2 2
X y X y
) oot B) -2
100 64 64 100
L LS
16 25 25 16
2 2
LS A
8 10

Asimpot denkiemi y = gx dir.

V‘EX

g E:; olur.
= —X a
Y 4

Hiperbol x-ekseni Gzerindeki P(8, 0} noktasin-
dan gectigine gbre a =8 dir.
b_5 b_5
a4 T 874
= b=10 olur.

Hiperbolin denklemi ise

252 2 2
— X ¥ :
—%2—1 = 54 100_1 dir.

o | X

YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

3.  4x?>-y?=16 hiperboliiniin asimptotlar ara-
sindaki a¢inin siniisii kactir?

G

2 3. 4 N2 N3
AN B Of D5 B
cOzim
2 2
2_ .2 _ Xy
4x°-y°=16 = 126 ;6'1
Xy _ ;
= 2 16_1 dir.

a’=4 = a=2
b?®=16 = b=4 olup asimptotiar

_zb _-4
y=F X = y=%5X

= y=7%2x olur.

Asimptot dogrulaninin egimlerim, = -2 ve
m, = 2 alinirsa, asimptotlar arasindaki agimin

tanjanti,
m,—m

tana =30
172

tang = 22
= AN=1-2).2

a2
= anoz-_s

4
= tana:g olur.

5 4

bulunur.

YANIT"C"

0°<a<180° = sina =

O w

4. {(x,y)lx=2tanoc,y=—4—, ae R}
coso.
kiimesinin belirledigi geometrik yerin denk-
lemi nedir?
2 2 2 2
ALY 4 y X g
4 2 4 2
2 2 2 2
16 4 16 4
2 2
B L _X 4
4 16
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¢cozom

X sina
x=2tano = — =
2 cosa
X2 sino
= — = 3
4  cos“a
__4 y__1
cos o 4 cosqa
2
1
=Y _ 5 olup
16 cos“
yz_ﬁ_ 1 sin®
16 4  cos’o cosla
f__ﬁ 1—sin® o
16 4 cos?o
2 2 2
y x _cos a
16 4 cos’q
2 2
y _x _
16 4

hiperbolii elde edilir.
YANIT"D"

5. x?-y?=4 hiperboliiile y = 3 - x dogrusu-
nun kesim noktasinin koordinatlan asagt-
dakilerden hangisidir?

(5 ales)

X2 _y? =
y=3-x

X¥-(3x2=4 =

4

} denklem sistemini ¢zelim.
x2 — (9—6x+x2) = 4
= X -x2+6x-9=4

= 6x=13

[«3]4)] w

=13 13
= X=g Ve y=3-%
y =7 olur.

O halde kesim noktasi (%g) olup bir tane-

dir.
YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

2 2
6. y=2x+n dogrusunun XT - % =1 hiperbo-

liine teget olmasi igin n kag¢ oimalidir?

A) V5 B) V6 o) W7

D) ¥3 E) ™

cozim

%2——%=1 = a®=4 ve b2=10 dur.
y=2x+n = m=2
n=n dir.

Teget olma kosulu : a>.m?-b%=n? dir.

4.22-10 =n? |

= n°=6

=n =T-\/—E> bulunur.

YANIT"B"

7.  ax?- 9y’=7 hiperboliine tizerindeki A(2, y),
y > 0 noktasindan cizilen tegetinin denkle-
mi nedir?
A) 8x-9y=7 B) 9x-8y=7
C) 8x-9y=-7 D) 9x -8y =-7
E) 8x+9y=7 "

cOzim

4x®-9y?=7 hiperboliinde
x=2 = 422-9y°=7

= 16-9y°=7

= 9=9y?

= y=1

= A(2,1) olur.

2_gy2 ¥ g
4X°-9y" =7 = 7 7 =1 dir.
4 9

1.YOL:
Teget denklemi ;

XX, V.Y, 5
—E—lr——bz—=1 oldugundan

E_M=1 = 8x -9y =7 bulunur.
77170
4 9
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2.YOL: 4x°—9y?=7 = 8x—18yy'=0 cOzUM
olup A(2, 1) deki tegetinin egimi 5 o > 2

82-181y'=0 = m=y'=%§

_8
= m—-9 olur.

O halde tegetin denklemi
y—1 =g(x—2) = 9y-9=8x-16
= 8x—9y =7 bulunur.
YANIT"A"

A(3, 0) ve B(-3, 0) noktalarina uzakhklan

farki 4\/_2_ birim olan noktalarin geometrik
yerinin denklemi nedir?

B) 3x%-4y*=1
D) x*-8y*=1

A) x2—y2=1
C) 4x®-3y?=1
E) 2x2 -8y’ =1

cozim

Sekilden de gorulecegi gibi problem hiperbollin
tanimidir.

Odaklar A ve B olup ¢ =3 dir.

IPAI = IPBI =2a = 2a=4Y2
= a=2\]§ dir.
9=8+b°

b=1 olur.
2 2

2 2
X _ ¥ _
2=l = gy
= x2—8y2=1 bulunur.
YANIT "D"

=
=

9x? — 4y? = 36 hiperboliiniin eglenigi agagi-
dakilerden hangisidir?

B) 9x° + 4y =36
D) 4y -9x° =36

A) 4x° +9y? =36
C) 4x° -9y’ =36
E) 9x°— 4y’ =-36

ZAFER YAYINLARI

10.

X . o . .1 X
a®” %2 =1 hiperboliinin eglenigi %2 ~ a2

hiperboliidir. O halde 9x®— 4y® =36 hiperbo-

lintin eslenigi 4y? — 9x? = 36 hiperboliiddir.
YANIT "D"

A(2, 3), B(—4, —1) noktalan veriliyor.
mp, - My, =4 kosulunu saglayan P(x, y)
noktalarinin geometrik yerinin denklemi

asagidakilerden hangisidir?
A) 32x%—8y? =256
B) 8x?-32y? =256

o X283
8 32 ~

Dy (% _ ()
8 32

g &2 (=17
8 32

1.

Geometrik yere ait nokta P(x, y) olsun.

mPA.mPB=4 ise
y-3 y+1_
X—-2 ’x+4_4 =

y2 —2y-3=4(x® +2x-8)
y2 -2y+1-4= 4.(x2 +2x+1-9)
(y-12 -4=4(x+1°-36
Ax+1)° —(y-1)% =32
o+’ =17 _,
8 32
hiperbolii geometrik yerdir.
YANIT "E"

Odaklari apsis ekseni lizerinde, dis merkez-

ligi % ve odaklarin birinden gegen en kiigiik

kiriginin uzunlugu 9 birim olan hiperboliin
denklemi nedir?

ELE L g
64 36 36 64
2 2 2 2
XY . X Y .
32 18 18 32

E) x?-y? =36



Konikler

(BoIim—4)

345

cozim

12.

= c=5k, a=4k alalim.

b2 = 25k%=16k? + b?
= 9k?=Db?
= b =3k olur.

Odaktan gegen en kisa kiris parametre olup

2 2

= k=2 olur.

a=4k=8 ve b=3k=6 ise
2 2 2 2

X ¥ L o= X ¥y
a2 %2_1 64 36_1 bulunur.

YANIT "A"
x2 vy

15°6° 1 hiperboliine tizerindeki P(5, —2)
noktasindan c¢izilen normalin denklemi aga-
gidakilerden hangisidir?

¢cOzim

13.

A) y=x+7 B) y=7-x C) y=x-7
D) y=—x-5 E)y=x-5
25x
f__ 15 2
_2y %y
6
Tegetin egimi m, = 5:52_) =1
Normalin egimi m_=1 dir.
Normalin denklemi ise
y+2=1(x-5) = y=x-7 dir.
YANIT"C"

Bir Gi¢cgenin iki kdsesinin koordinatlar A(—4, 0)
ve B(4, 0) dir. Bu iliggenin degisken kenar-

larinin {izerinde bulundugu dogrularn egim-
leri carpimi %
metrik yerinin denklemi nedir?

ise, l¢linci kbsesinin geo-

B) 5x° + 3y2 =48
D) 3x?—5y? =48

A) 3x% +5y° =48
C) 5x2—3y?*=48
E) 3x2-3y?=1

ZAFER YAYINLARI

coOzim

14.

Sekilde ;
Y

MeA=X+ 4

Meg=x -4

olup

hiperboli elde edilir.
YANIT "D"

Odag (3, 0) ve dogrultmant x+3 = 0 olan pa-
raboliin denklemi nedir?
C) y>=-6x

A) y? =6x B) y*=12x

D) y’=—-12x E) y*=x

¢cozim

15.

Odak ile dogrultman basiangi¢ noktasina gbre
simetrik oldugundan, paraboliin kdsesi orijin
olup, odak apsis ekseni (izerindedir.

P
2

y2 =2px = yz =2.6.Xx

=3 = p =6 olup denklem,

= y2 =12x bulunur.
YANIT"B"

y2 = 4x paraboliiniin odagindan gecgen ve
eksenine dik olan kirisin uzuniugu kag¢ br
dir?

A) 8 B) 7 C) 6 D) 5 E) 4



346

(Balim—4)

Konikler

coOzim

16.

AY
Py (1Y) y 2

0 F(1,0)

P2(1,-
p_ :
5= 1 dir.
Parabollin odagd F(1, 0) olur. Kirigin parabolu
kestigi noktalarin apsisleri 1 dir.

2p=4 =

P(1, y) noktast parabol denkieminde yerine
yazilirsa ;
y?=4 = y=%2 olur.
Buradan P,(1,2) ve P2(1,—2) bulunur.
iP,P,l=4br dir.
YANIT"E"

x? - 4y = 0 paraboliiniin bir kiriginin orta
noktasi A(1, 4) ise, bu kirisin lizerinde bu-
lundugu dogrunun denklemi nedir?

A) x-y+7=0 B) x-2y-7=0
C) x-2y+7=0 D) x+2y+7=0
E) x+y+7=0

cOzum

p y=ax+b

x2=4
y 'A(1/3)

K

/ 0

Dogrunun denklemi y =ax +b olsun.

A(1, 4) bu denklemi saglayacadindan
4=al1+b = a+bh=4 @ olur.

K(x1, yy) P(xz, y2) noktalarini ortak ¢ézim-
den bufalhim.
>§2 =4y } = x° =4.(ax+b)
y=ax+b

= x2—4ax—4b=0

Denklemin kokleri X, ve X, olup
X1 + X2 B 4_a_
2 ' = 2°F
1
= a=j @ olur

ZAFER YAYINLARI

17.

® ve @ den

1 1
a—2 ve atbh=4 = 2+b=4

=b =% bulunur.
O halde dogrunun denklemi

1 7
y=ax+b = y=5X+5

= x—2y+7=0 bulunur.
YANIT"C"

Tepe noktasi A(4, 2), odag: F(6, 2) olan
paraboliin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

A) y>4y-8x-36=0 B) y’>—4y+8x=0

18.

C) y2 =8x D) y2+4x—8 =0
E) y>—4y-8x+36=0

yA

Dogrultman
2 Al/ Fe2)
0 4 K > X
x=2
P_s_

|AFI = 5= 6-4

$=2 = p=4 dir

Tepe noktas! (4, k) olan parabolin denklemi
(y—k)2 =2p.(x—4) dir.

(y=2)° = 2.4.(x—4)

y?—4y+4 = 8x—32 veya

y?—4y-8x-36 =0 bulunur.
YANIT "A"

Odag F(0, 8) noktasi, dogrultmani x-ekseni
olan paraboliin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) x°-8y-32=0
C) x%+8y—64=0
E) x°+16y—64 =0

B) x°-8y+64 =0
D) x*>-16y+64 =0
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cOzim

19.

1 F(0,8)

, A(0.4)
Dogrultman

0

IAFI =§=4 = p=8 dir.
Tepe noktasi (0, 4) olan paraboliin denklemi
(x—0)° = 16.(y—4) yada

x>—1 6y+64 =0 bulunur.
‘ YANIT "D"

A(3, 0) noktasina ve x =1 dogrusuna uzak-
hklar egit olan noktalarin geometrik yerinin
denklemi nedir?

cOzim

20.

A) y?4x-1=0 B) y>+2x+4 =0
C) y’+4x+8 =0 D) y>-2x+4 =0
E) y*—4x+8=0
y A x=1
K P(x,y)
of 1 A(3,0)

IPKI = x—1 olup IPAI=IPKl ise
(x-3)%+y? = (x-1)?
x2—6x+9+y2 = x2—2x+1

y?~4x+8 =0 parabolt bulunur.
YANIT "E"

y2 = 16x paraboliine lizerindeki P(1, 4) nok-
tasindan cizilen tegetin denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A) y=2x+2
D) y=2x-1

B) y =2x+1
E) y=2x-2

C) y=2x

ZAFER YAYINLARI

cOzim

21.

y? = 2px paraboliine P(x,, Y,) noktasindan
¢gizilen tegetin denklemi vy . Yo = P.(X +x;) ol
dugundan

y? = 16x

P(1,4) y.4=8.(x+1)

2p =16 y=2x+2 bulunur.
p=8

YANIT"A"

y = 2x +4 dogrusunun y? = ax paraboliine
teget olmasi igin a € R* ne olmalidir?

A)34 B)32 C)30 D)28 E)24

cozim

22,

y?=ax | denklem sisteminin
y=2x+4

4x% + 16x + 16 = ax

4x% + (16-a)x + 16 =0
A=0 = A=(16-a)°-4.4.16=0
= 256-32a+a’—256=0

¢6ziminde A =0 olmalidir.

(2x+4)? = ax

a®-32a=0
az#0 ve a=32 bulunur.

YANIT"B"

Denklemi x2 = 20y olan paraboliin
X — 2y -~ 2 =0 dogrusuna en yakin nokta-
sinin koordinatlari nedir?
) (53]
4

A) (E,s) B) (5,5)

4
o (&)

ot
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cozim

x2=20y

L

x~-2y—2=0

En yakin nokta x — 2y — 2 =0 dogrusuna pa-
ralel olan tegetin degme noktasidir.

x>=20y = 2x=20y

egimlerin esitliginden
x 1 .
1052 = x=5 olup T(5,y) dir.
T noktast parabolin Gzerinde olup, denkiemi
saglar.
x*=20y = 25=20y

25 5
= ¥Y=5574 olur.

O halde en yakin noktanin koordinatlari

T( 5, —2) bulunur.
YANIT "C"

23. Tepesi (0, 0) noktasinda, ekseni y-ekseni
olan ve P(6, 4) noktasindan gegen parabo-
liin denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) x%=9y B) x° =6y C) y?=9x
D) y?=16x  E) =2

10Y
cOzim

Tepesi (0, 0), ekseni y-ekseni olan paraboliin
denklemi x2 = 2py dir.

P(6, 4) noktasi bu denklemi saglar.
62=2p.4 = 2p=9 olur.

Paraboliin denklemi ise x® =9y dir.
YANIT "A"

ZAFER YAYINLARI

24,

Konikler

2 2
P P
100 * 36 = 1 elipsiile P(-2, 1) noktas: veril

yor. P noktasi tarafindan iki esit parcaya bo-
liinen elips kiriginin denklemi asagidakiler-
den hangisidir?

A) x+2y-1=0 B) 9x-5y-24 =0
C) 9x-5y+24 =0 D) 18x-25y+61 =0
E) 18x—25y-61 =0

cozim

P noktasindan gegen elips késegeninin denk-
lemi y= —% x dir. Aranilan Kirig ise, bu dog-
runun eslenigi olan késegene paraleldir.
Eslenik kdsegen denklemi
__ _18

Yy=—Zm-X veya y=5gx

o ST 18
oldugundan, aranilan kiris egimi m = 25 olan
ve P(-2, 1) noktasindan gegen dogru olup,
denklemi 18x — 25y +61=0 dir.

YANIT "D"
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COZUMLU TEST -3

4x2 -3xy +y? -1 =0 denklemi nasil bir
konik belirtir?

B) Hiperbol C) Parabol
E) Paralel iki dogru

A) Elips
D) Cember

cozim

4x2 - 3xy +y>-1=0

A=4) B®-4AC=(-3)°-4.4.1
B=-3; B®-4AC=9-16

c=1| B%2-4AC=-7<0

oldugundan denklem elips, nokta gember yada
bos kiime belirtir.

A = C ve B=z0 oldugundan denklemin elips,

nokta ya da bos kiime oldugu sdylenebilir.
YANIT "A"

x2-2xy+y?+2x—2y+1 = 0 ikinci derece denk-
lemi ne belirtir?

A) Elips B) Hiperbol

C) Parabol D) Kesigen iki dogru

E) Cakisik iki dogru

cozim

X2 — 2xy + y?42x-2y+1 =0 ise
(x—y)2 +2.(x-y)+1=0

(x—y+1) . (x~y+1) =0
X—-y+1=0, x—-y+1=0 olup

cakisik iki dogru belirtir.
YANIT"E"

2x2 - xy — 3y? = 0 ikinci derece denklemi ne
belirtir?

A) Elips
C) Parabol
E) Paralel iki dogru

B) Hiperbol
D) Kesigen iki dogru

ZAFER YAYINLARI

cozum

2x2—xy—3y?’=0 = (x+y) (2x-3y) =
= x+y =0veya 2x-3y =0

olup kesigen iki dogru belirtir.
YANIT "D"

4x2+y2-4x+4y+5 = 0 ikinci derece denklemi
ne belirtir?

A) Elips
D) Parabol

B) Hiperbol
E) Bos kime

C) Nokta

4x2+y2—-4x+4y+5=0

= 42 ~4x+1 +y2+4y+4=0
= (2x-1)%+(y+2)°=0

= 2x-1=0ve y+2=0

ey=

I\JI—L l’\)l

olup ( ) noktasini belirtir.

YANIT"C"

3x2 — 4y? +6x + 24y — 135 = 0 konik denkle-
minin standart bicimi agagidakilerden han-
gisidir?

x+1° (y-3°
Ve E
2
gy 0 _=3°
102 102
X2 y2
T T
x-1° (y+3?®
2
2 2
N S VA2

102 102 (
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cozim

3x2 —4y? +6x+24y-135=0

3(x? +2x) - 4(y® —6y)—135=0

3(x® +2x+1-1)—4(y? -6y +9-9)-135=0

3(x+1)2-3-4.(y-3)°> +36-135=0
3(x+1%-4(y-3)% =102

3x+1° _4(y-8)°

102 102
x+0? _(y=3° _,

34 51

2

Hiperboll bulunur.
YANIT "A"

6. 4x®-4xy +y>-4x+2y-3=0 ikinci derece
denklemi ne belirtir?

A) Elips B) Paralel iki dogru
C) Kesigen iki dogru D) Hiperbol
E) Cember

4x2—4xy+y2—4x+2y—3=0 ise
(@x-y)? ~2.2x-y+1)-1=0
(2x-y)2 —1-2(2x-y+1)=0
@x-y-10).2x-y+N)-2.2x-y+1)=0
@2x-y+1).(2x—-y—-1-2)=0
2x-y+1).(2x-y-3)=0
2x-y+1=0 veya 2x-y-3=0 olup
palel iki dogru belirtir.

YANIT "B"

7. x?-mxy+y?-2x+3y=0 denkleminin bir
parabol belirtmesi icin m ka¢ olmalidir?

A) 0

cozim

Ax?> +Bxy +Cy> +Dx +Ey+F =0
denkleminin parabol belirtmesi igin
B2-4AC =0 olmaldr.

BZ—4AC=0 = m?-4.1.1=0
= m2=4

B) 1 C0 D8 E#4

= m=+2 bulunur.
YANIT"C"

8. x*+ 2xy + y2 +2x +2y +n=0 koniginin ca-
kisik iki dogru belirtmesi icin n kac olmali-
dir?
A) -2

x2+2xy+y2+2x+2y+n=0 ise

B)-1 CO0 D)1 E)2

(x+y)2 + 2(x+y)-+ n = 0 denklemi bir tamkare
olmalidir.

n=1 = (x+y)2 +2(x+y) +1=0
= (x+y+1)2=0 olur. O halde

n=1 igin gakisik iki dogru belirler.
YANIT"D"

9. xy +3x -4y — 2 =0 koniginin simetri
merkezinin koordinatlar nedir?

g A) (3,-3) B) (-3, -3) C) (4,3)
) D) (-4, 3) E) (4,-3)
N
:
E Xy +3x~4y~2=0 = y.(x4)=-3x+2
—3x+2
=>Y="3_4 olup

bu konik bir hiperboldiir.

Simetri merkezi asimptotlarin kesim noktasi

olacagindan,

Disey asimptot ; x-4=0=>x=4

Yatay asimptot; lim —8x+2 =-3
X—eo X =

olup y=-3 dir.

O halde simetri merkezi (4, -3) olur.
YANIT"E"

10. ax?+9y?-6xy -4y +3 =0 denkleminin bir
elips belirtmesi icin a nin en kiigiik tamsayi
degeri ka¢ olmalidir?

A) 0 B) 1 C) 2 D) 3 E) 4
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cOzUm
B2-4AC<0 = (-6)°-4.29<0
= 36 -36a<0
= 1<a olup

a nin en kiglk tamsayi degeri 2 olur.
YANIT"C"

x2 2

Yy - i
M. 3, 3%*5n-9=" denkleminin, odaklar ap
sis ekseni {izerinde olan bir hiperbol belirtmesi
igin n nin alabilecegi tamsay: degerleri top-
lami ka¢ olmalidir?
A) 5 B) 6 Cy7 D) 8 E) 9
cozim
2 2 2
S ¥
a3n—4t2n-9-' @ 3n-4"g-2n""
olur.
a%=3n4>0 = n>%
b’>=9-2n>0 = n<g olup
%<n<g = n=2,3,4€eZ
= 2+3+4=9 bulunur.
YANIT"E"

12. A(0, 4) noktasina uzakligi, y = -1 do§rusu-
na olan uzakhiginin 2 katina egit olan nokta-
larin geometrik yerinin denkiemi nedir?

A) x>-3y—16x+12=0
B) x*-3y>—16y+12=0
C) 3x°-y?>—16y+12=0
D) 3x°-y?—16x+12=0
E) x2—y2—16y+12=0

Ay
A(0.4) \
0

-
H ¥
y=—1

P(xy)

— X

IPAI =2 . IPHI ise

V@ 4 (y—42=2.[y—(-1)]
X2 +(y—4)2 =4 . (y+1)?
x2+y2—-8y+16=4y2+8y+4

x> =3y’ — 16y + 12=0 elde edilir.
YANIT "B"

ZAFER YAYINLARI

13.

14.

Sekilde A ve B 1\3’
noktalari eksenler A
lizerinde hareketli P
noktalar ve
P e [AB] dir. B
IPAI 2 0

IPBI “5 V@
|ABI = 14 birim ise P noktalaninin geometrik
yerinin denklemi nedir?

— X

2 2 22

A) i(__+.y_=1_ B) X__+L_
64.12 362 3? 64&

) X_+¥ 4 D) L+ Y _—4
1%0 3? 16 100
100 16

0

IPAl = 2k ve IPBI =5k ise
IABl=7k=14 = k=2

IPAl =4 ve IPBl =10 olur.

2

A X 2 X
AHP den.cosa=4 = cos“a =g

A 2
BKP den : sina =L = sina =L olup

10 100
2 2 2 2
x ¥y .2 . 2 x ¥y _
16+100_cos o+ sin“a = 16+100_1
bulunur.
YANIT "D"

4x2 - 9y? = 36 hiperboliiniin asimptotlar ile
3x -2y - 65 = 0 dogrusunun kesim noktala-
rinin koordinatlarindan biri nedir?

A) (15,-10)
D) (39, -26)

B) (-15, 10)
E) (-39, 26)

C) (15, 10)
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cozim

15.

2 2

2 2 _ ¥y _ ;

4x°-9y“ =36 = 9 4 =1 dir.
a’=9 = a=3

b?=4 = b=2 olup asimptot denklemleri,

_b 2
y=+,x=>y= +3x olur.
3x-2y-65=0

2 = 3x- 23:65
yZEX 5 3
:—X=65
3
= x=39, y=26
3x—-2y-65=0
2X
__2x = 3x— 2( ):65
Y——"‘S— 3
=>E=65
3

= x=15, y=-10

olup kesim noktalan
(39, 26) ve (15, -10) bulunur.

YANIT "A"
2y
0tg = 1 elipsiile y = ax+7 dogrusunun

teget olmasi icin a kac¢ olmalidir?

cOozUMm

A) O B)y+1 C)¥ D ¥ E) +4
1. YOL : Tegetlik kosulu
a?m?+b%=n? = 10.a2+9=49
= 10a%=40
- a’=4
= a=+2 bulunur.
2.YOL:
Teg”;etin denklemi
o Wo
10+ 9 =1 = 9xx,+10yy,—-90=0 ile _
y=ax+7 = ax-y+7 =0 dogrusu gakigik
olmahdir.
9% _10¥,_—g0 _-10a 9
a- -7 7%= 7 V&Y¥=7
olup -?,-:a._170a+7 = 9=-10a%+49
- a?°=4 = a=%2
bulunur.

YANIT"C"

ZAFER YAYINLARI

16.

17.

Merkezi orijin, dis merkezligi TS olan ve

2
A[ \/5,5) noktasindan gecgen elipsin denk-

lemi nedir?

2 . 2 2
A L Yy B) L+ Y 4

16 4, 416
c) 2 D D) X 9

16 24 4 16
E) ——+y—=1

16

e=9— - = C= \/—'k ve a=3k olur.
a 3
a2=b%+c? = 9kZ=b2%+5K
= b2=4k?

= b =2k olup elipsin denklemi
2 2 2 2
X X
2Z%b =1 = éT(*z+Zsz=1 olur.

A(«/g %) noktasi elips (izerinde olup denkiemi

saglar
4
3 g 3 1
po -yt Syl
9k~ 4k 9k® 9k
4
ﬁ—-z——"
9k 4
=>k2——
29
= k== olur
3
2 2 2 2
XY LY
ok® 4k 9.4 44
29 29
x + ﬂ— =1 bulunur
4 16

YANIT "D”

x.y = 6 koniginin standart bicimi asagsdaki-
lerden hangisidir?

A) x’ y2=6 B) x2-y?2=12
C) x '2-18 D) xX2~y2=24
E) x2-y?2=30
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cozum

18.

x.y = 6 konigini standart bi¢ime getirmek igin
tan26 =—|E~=%= o ise
20=90° = =45 lik

bir eksen dondirme dénlsimia uygulanir. Bu
déniisiiman denklemi

x=x.cos8—y .sin@ = x= i.(xly')

\E

y=x.sin8+y .cos8 = y= +.

V2

' +v"

1 7 1 7 7
x.y=§.(x—y).(x +Y)

2oy = R-y?=12

1
= 5 A

ikizkenar hiperboli bulunur.
YANIT "B"

x2 - 4y2 — 6x — 8y —~ 10 = 0 koniginin birinci
dereceden terimleri, eksenler uygun bigim-
de o6telenerek kaydinlirsa asagtdaki denk-
lemlerden hangisi elde edilir?

cOzim

19.

A) 3x2- 4y B) 4x2-3y?=12
C) x?- 3y D) 3xZ—4y?=10
E) 4x"?—3%
3x° -4y’ —6x-8y—10=0
3(x?-2x) — 4(y?+2y) =10 =0
3(P—2x+1—1) — 4(y°+2y+1-1) =10 =0
3(x-1)2-3-4.(y+1)2+4-10=0
3(x=1)2 —4.(y+1)2=9 bulunur.
x—1=x" . .

. alinirsa konigin denklemi
y+ 1= y
3x?-4y?=9 olur.

YANIT "A"

y2 = 6x parabolii lizerinde alinan bir P nok-
tasindan x-eksenine indirilen [PH] dikmele-
rinin K orta noktalarinin geometrik yeri
asagidakilerden hangisidir?

A) x? =3y

B) x2=gy C) y2=2x

D) y®=3x E)y2=gx

ZAFER YAYINLARI

N
o

¢cozim

F y P(xq:Y0)

K(X o)

71 »

t —» X
0 Q-
y2=6x

y2 = 6x parabolii tizerinde alinan nokta
P(xo, yo) olsun. [PH] in orta noktasi olan K
nin koordinatlari
X=X

0 XO =X

y_Xg yo=2y dir.

yo =6x, = 4y? = 6x
y2 = g x parabold

K orta noktalarinin geometrik yeridir.
YANIT "E"

2 2
x .y
18*%8
tasindan ¢izilen tegetlerden birinin denkle-
mi agagidakilerden hangisidir?

=1 elipsine disindaki P(9, 2) nok-

2 20 2 20
A) y=57X+7 B) y==—51X=7
C)y= 2x 4 D)y=§x 4
E) y=§x+4

cOzUm

P noktasindan elipse gizilen teget y = mx + n
olsun. Bu dogru P(9, 2) noktasindan gegtigin-
den 2=9m+n @ olur.
a’m? +b%—n?=0 degme kosulundan
18m2+8-n2=0 @ olur.
IM+n=2
18m2 +8—-n?=0
18m? + 8 — (2-9m)®=0
18m? + 8 —4 +36m -81m? =0
63m?—36m -4 =0 olur.
21m+2).Bm-2) =

} denklem sistemi ¢ézilirse

._2 _2
mMi=-21> M3
n = 20 ve n,=-4 bulunur.
7
Teget denklemieri ise
2 —gx—4 !
y=—57X+7 veyay=g olur.

YANIT "D"
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1. x?>+4y®=8 elipsinin odaklarindan birisi
asadakilerden hangisidir?

A) (V6,00 B) ©0,-V6) C) (40

D) (-4,0) E) (0,0)
X2y o
2. 6atag= 1 elipsi Uzerindeki P(x,, y,) nokta-

sindan x-eksenine [PH] dikmesi ¢iziliyor.

Asal eksen koseleri A, A’ olmak iizere;

2

%" orani kagtir?

w2 g 213 o Yo
: 32 43 ) >
D) 4 E) 3

3. Késeleri B(0,4), B'(0, -4) olan ve P(1,2)
noktasindan gecen elipsin denklemi nedir?

A) 12x%+4y* =9 B) 12x%+y? =16
C) 9x+4y? = 21 D) x?+12y* =16
E) 4x°+y2=4

4. x2+2y? =17 elipsine iizerindeki T(~3,2) nok-
tasindan cizien tegetin denklemi nedir?

A) x+2y-17=0 B) x-y+17=0
C) 3x—4y+17=0 D) 3x-4y—-17=0
E) 2x-3y =0

5. Parametrik denklemi
X =2 sihovey= \/; cos o olan elipsin
odaklar arasi uzakhgr kag br dir?

A2 B 23 C)3 D) 3V3 E) 4

6. x2+3y2 = 4 elipsinin x = 1 apsisli noktalarin-
daki tegetlerinin kesim noktasinin apsisi
kactir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5

ZAFER YAYINLARI

©

10.

y = x+n _dogrusunun 5x? - 16y? = 80
hiperboliine tedet olmast i¢cin n Kkag
olmalidir?

A) 3 B) V10 cV11
D) 2V3 E) V13

X

2
Sekildeki elipsin denklemiz- +y? = 1 dir. F ve

F' odaklar olduguna gore tarali alan kag¢ br?
dir?

4n—1 Vor-2
A) > B) n—-1 C) 3
2n—1 \/En—1
D) = E)—f —

x%+4y? = 4 elipsi ile y = x =1 dogrusunun ke-
sim noktalarinin ordinatlari toplami kagtir?

QiN
oW

D)-% E -

Q=

N i o-

Merkezi orjinde ve dogrultan gemberi
x2+y? - 6x — 247 = 0 olan elipsin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) 7x2+16y? =112
2 2
B) s + 2o =1

%* 247
) —11‘55+f% =1
D) g—z+£\=1
E) §+‘g—=1
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11.

12.

13.

14,

15.

16.

Alani 12z br? olan elipsin dis merkezligi

e = \/?7 dir. Bu elipsin biiyiilk eksen
uzuniugu kag¢ br dir?

A) 6V2 B)63V2 c) 6. 42
D) 648 E) 12.4V8

Merkezi orjinde ve P(1, -1), T(—-| ,\/E)

V2
noktalarindan gecgen elipsin alam kag¢ br?
dir?

3 V3
A) = B) 2“ c) 2V3n
V2
D) 4n E) 6rn
2y
100 Y62 = 1 elipsinin asal eksen kdselerini
odak kabul eden ve bu elipsin odaklarindan
gecen hiperboliin denklemi asagidakilerden
hangisitdir?
2 2 2 2
X Yy _ X _¥Y _
A) 100 ~ 84 =1 B) 64 36
¥y _ X Y _
©) 39‘1(30‘1 D) 00 ~36 =
x ¥y _
E) 36 “64
x? —7y? = 9 hiperboliinin P(4,1) noktasindaki

tegeti eksenleri A ve B noktalarinda kesiyor.
A(AOB) kag br? dir? .

144 72 81 81
A) 5 B 3 C)28 D)56 E) 4
X2 y?
4738 = 1 hiperboliniin y = 5x + 3 dogru-

suna paralel tegetlerinden birinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) y=5x—-1
D) y=5x-4

B) y=5x-2
E) y=5x-5

C)y=5x-3

4x%+9y° = 36 elipsi ile asal cemberi arasinda

kalan bdlgenin alani kag = br? dir?

A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5

ZAFER YAYINLARI

17.

18.

19.

n
o

21.

22,

Dogruitman x+3 = 0 dogrusu ve odag)

F(3, 0) olan paraboliin denklemi agagidaki-
lerden hangisidir?

A) y?=3x B) y2=6x
D) x%=6y E) X% =12y

C) y?=12x

x? = 4y paraboliine iizerindeki P(2,1) nokta-
sindan cizilen normalin denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A) y—x=1 B) y+x=3
D) y+2x=5 E) y-3x+5=0

C) yx=-1

Merkezinin koordinatlari M(-2, 3) , asal ek-

sen uzunlugu 10 ve yedek eksen uzunlugu 8

olan elipsin asal ekseni x- eksenine paralel

ise denklemi nedir?

o 022 (=87 o (x2)° (y43)°
) a5 *Tea =18 g5 * 36 =

0) P55-+ =1 oy O L

2 2
g (2 (eat

P(4, 2), K(-2, 2) noktalarina uzakhklar top-
lami 8 br olan noktalarin geometrik yeri
asagidakilerden hangisidir?

A) 16x%+7y?>—14x—64y—41=0
B) 16x*+ 7y*— 14x + 64y — 41 =0
C) 7x% +16y> —14x—64y—41=0
D) 7x% + 16y% +14x + 64y —41=0
E) 7x%+16y? — 14x - 64y =0

P(3, - 2), K(-2, 1) noktalarina birlestirildigi
zaman, egimleri ¢carpimi —6 olan noktalarin
geometrik yerinin denklemi agagidakilerden
hangisidir?

A) x2+y?—2xy—6x+y=0
B) x2+6y°~6x+y—38=0
C) 6x2+y2— 6x+y-38=0
D) 6x2—y? +6x—y—38=0
E) x>-6y>+6x—3y—38=0

y = 5 dogrusuna olan uzakhgnin F(3, 2)
noktasina olan uzakhgina orani 1 olan nok-
talarin geometrik yerinin denklemi agagida-
kilerden hangisidir?

B) x? =6y
D) y?>—4y—6x+5=0

A) (x-3)%2=6.(y-2)
C) y?=6x
E) x°—6x+6y—12=0
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1. 3x2 + 4y? = 7 elipsine {izerindeki P(1,1) nok-
tasindan gizilen normalin denklemi nedir?

A) 4x-3y-2=0 B) 4x-3y+2=10
C) 4x-3y—-1=0 D) 4x-3y+1=0
E) 4x-3y=0

2. y? = 9x paraboliine iizerindeki P(1,3) nok-
tasindan cizilen tegetin denklemi nedir?

A) x-2y+1=0 B) 3x-y=0
C) x—-y+2=0 D) 3x-2y+3=0
E) x-3y+7=0

3.  3x2-2y? = 12 hiperboliiniin odaklarindan
birinin koordinatlari nedir?

A) V10,00 B) (40  C) (0,-V10)
D) (0, 6) E) (0, -V 13)

4. y=x?vey 2= 8x parabollerinin ortak teget-

lerinin denklemi agsagidakilerden hangisi-

dir?
A y+2x=0 B) y+2x—-1=0
C) y-2x=0 D) y-2x+1=0

E) y+2x+1=0

2 2

x ¥y

> 16774

asimtotuna inilen dikmenin ayagi H ise
A(HOF) kag br? dir?

= 1 hiperboliinin F odagindan y = g X

AA2. BY3° C4 D)5 E)6

2 2
X y . o -
6. 20 60 = 1 hiperbolll Gzerindeki bir noktayi

odaklara birlegtiren iki dogru birbirine diktir. Bu
nokta asagidakilerden hangisidir?

A) 2,V3) B) 2,-=2V3  C) (-8,-6)
D) (6,-8) E) (-8, 6)

ZAFER YAYINLARI

10.

1.

Bir késesinin koordinatlari (4,0) ve parametresi
18 olan hiperboliin eksenleri, koordinat eksen-
leridir. Bu hiperboliin denklemi asagidaki-
lerden hangisidir?

2 2 2 2
x Yy _ x ¥y _

A) 25 716 =1 B) 16 252‘1
x ¥y _ x _ Yy _

o 18 92‘1 D)6~ 36 ="
x Yy _

E) 36 “16 =

2y

33 +g = 1 elipsine disindaki P(2, 3) nokta-

sindan ¢izilen tegetlerden birinin denklemi
nedir?

A) x+2y—-8=0 B) x-2y-8=0
C)x+2y+8=0 D) x-14y+20=0
E) x+14y +40=0

2x + 3y — 25 = 0 dogrusuna P(8, 3) noktasin-
da teget olan elipsin denklemi agagidakiler-
den hangisidir?

A) x®+2y2=50 B) x*>+4y>=100
C) 2x®+y?=50 D) 4x% +y? =100
E) 2x2 +4y?> =25

2x? + 3y? — 8x — 6y + 5 = 0 elipsinin merkezi
agsagidakilerden hangisidir?

A 1,-1) B (1,1) C) 1)
D) (-2,1) E) (3,-1)

x2 - Xy — 2y2 + 2Xx + 2y = 0 denklemi nasil bir
konik belirtir?

A) Elips B) Cember
C) Parabol D) Kesigen iki dogru
E) Paralel iki dogru
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12. x2- mxy + y2 + 3x — 2y = 0 denkleminin bir 19. Ekseni x - eksenine paralel olan ve A(6, -3),
parabol belirttigi bilindigine gore m asagida- B(6,5) ve C(3, 3) noktalarindan gecen para-
kilerden hangisi glabilir? boliin denklemi asagidakilerden hangisidir?
— 2 —
A1 B) 2 C)3 D)4 E)6 A (’; 2y =4y +1)
B) y*=4.(x-2)
C) (y-22=4.(x—1)
f— 2 — —

13. x*+ 2xy + y2 + 4x + 4y + m = 0 koniginin ca- 2) (y ;)2 : : x 21)

kisik iki dogru belirtmesi igin m ne olmahidir? ) k=27 =4.y-1)
A1 B2 ©3 D)4 E)5 20. x%-y?=1 hiperbolii ile x? + y? = 4 cemberi-
nin kesim noktalarindan ve P(0, 3) noktasin-
) ) dan gecen konik denklemi agsagidakilerden
14. 2(8_ + é— = 1 elipsinin x+2y — 10 = 0 dogrusu- hangisidir?
X2 2 2 2
na en yakin noktasinin koordinatlan topla- A) 3 +y9_ =1 B) 3 +% =1
mi nedir? 2 2 2
05 -% =1 D)z(s-—§=1
A) 3 By C)8 D12 E) 15 E) x2—y?=1
x* y?

15. (m-2) x2+4xy +y? - 2x + y-4=0 21, 9 *7 = 1 elipsine digindaki P(4,0) nokta-
denkleminin bir hiperbol belirtmesi icin m 5 sindan cizilen tegetler arasindaki a¢1 kag
ne olmalidir? .-zl derecedir?

>
A) m<—-6 B) m>-6 C) m>2 ; A) 30 B)45 C)60 D)g90 E) 105
D) m<6 E) m>6 o

B 2 (M

2

16. 3x%- 2y2 = 120 hiperboliiniin hangi nokta- N A(a,b)

sindaki tegeti y — eksenini (0, 10) da keser? 2
(c.d)
A) (-10,2) B) (-6,5) C) (-8.-6) 2 0 X
AN
D) (6.8) E) (8.6) "2
Sekildeki dogru ve parabol A(a, b) ve B(c, d)

17.  x?-3y? = 1 hiperboliiniin asimptotlar ara- noktalarinda kesigmektedirler.

sindaki agt kag derecedir? Buna gore a+c toplami kactir?
A) -2 B) 1 C) 2 D) 3 E) 4
A) 30 B)45 C)9 D) 120 E) 150
23. y= X2 +4 paraboliiniin y = 2x + 13 dogru-
18. y?>=-16x ve x? = 12y parabollerinin odaklar suna en yakin noktasinin bu dogruya uzak-

sirastyla F, ve F,, dir.

Merkezi orjinde ve F1 s F2 noktalarindan ge-
cen elipsin bir odag: asagidakilerden hangi-
sidir?

A) (3,0) B) (4,0) C) (5,0)
D) 7,00 B (V10,0

hig1 kag br dir?

A)

i)

sl gle

C)

e

D)

o

e anle
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Dizlemde A(-2, 0) ve B(2, 0) noktalarina olan
uzakhklari toplami 6 birim olan noktalarin ge-
ometrik yerinin deklemi nedir?

B) 5x°- 9y’ =45
D) 5% + 9y? = 45

A) x2+6x=y
C) 9x®+5y°> =45
E) 5x%=6y% =30

Denklemi 9x° + 25y2 = 225 olan elips i¢in aga-
gidakilerden hangisi yanhgtir?

A) Odaklar x ekseni Ozerindedir.

B) Asal eksen uzunlugu 10 birimdir.

C) Yedek eksen uzuniugu 6 birimdir.

D) Odaklar arasindaki uzaklk 4 birimdir.

E) Dig merkezlik% sayisina egittir.

2y
Denklemi 9+ =1 olan elips tizerindeki

(2, §) noktasindan cizilen tegetin y ekseni-
3

ni kestigi noktanin ordinati agsagidakilerden
hangisine esittir?

C) 4 D)g

7
A) 3 B) > > E) 5
y
B
A A X
BI
2y

Denklemi 6tg = 1 olan gekildeki elipsin A’

ve B koselerinden gegen dogruya teget olan ve
merkezi elipsin merkezi ile ayni olan ¢emberin
yarigapi kag birimdir?

A) 36 B)3 C)28 D)24 E)2

{{x,y) :0€ Rigin x=2sin® ve y=3cos0 }

kiimesinin analitik diizlemdeki grafigi olan
elipsin asal eksen uzunlugu kag bimdir?

A2 B3 C4 D5 EB6

ZAFER YAYINLARI

10.

Odaklari F' ve F olan elips Gzerinde herhangi
bir nokta M olsun. F' = (-3, 0), F = (3, 0) ve
IMF'l + IMF! = 10 ise, denklemi x? + y*> = 16
olan gcemberin dis bélgesi ile elipsin i¢ bol-
gesinin olusturdugu bélgenin alani kag n
birim karedir? .

A) 2 B) 4 C)5 D) 9 E) 12

Denklemi 4x° + 25y2 = 100 olan elipsin {izerin-
deki noktalardan asal eksene indirilen dik dog-
ru parcalarinin orta noktalarinin geometrik yeri

asagidakilerden hangisi ile belirtilebilir?

B) x%+25y* =25
D) X2 + 4y2 =4

A) 2x% +y>=100
C) 25x° +y?> =25
E) 2x2+25y° =25

Eksenleri koordi- Ay

nat eksenlerine c B
paralel olan sekil-
deki elips OABC X
dikdértgeninin ke- 0] A
narlarina tegettir.

10AI = 6 birim ve I0OCI = 4 birim ise elipsin
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A) 4(x+3)2+9(y-27°=36
B) 4x2-9y%> =36

C) 4(x-3)%+9(y-2)°>=36
D) 4(x-2)%>+9(y-3)°=36
E) 9(x-3)%+4(y-2)°=36

Odaklari x ekseni (izerinde, dis merkezligi % ve

yedek eksen uzunlugu 2\174 olan elipsin asal
eksen uzuniugu nedir?

AsV2 B8 C7 D)6 E) 2V7

Odaklar x ekseni (izerinde, dis merkezligi g ve

odaklarin birinden asal eksene dik olarak gizi-
len kirigin uzunlugu 10 birim olan hiperboliin
koseleri arasindaki uzaklik ka¢ birimdir?

A8 B 7 C6 D)5 E) 4
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11.

12.

13.

14,

15.

Blylk eksen kdselerinin koordinatlarn A(1, 6)
A'(1, -4) olan ve odaklarindan biri 2y = x + 7
dogrusu Gzerinde bulunan elipsin denklemi
nedir?

A) 7x% + 16y + 14x - 64y - 41 =0
B) 6x%+7y?-36x+ 14y +53=0
C) 8x%+4y?-64x-8y +64 =0

D) 25x2 + 16y° - 50x - 32y - 359 =0
E) 9x°+ 25y? + 54x - 200y - 873 =0

P1(O, 13), P2(O, -13) noktalarina olan uzakhk-

lari farki 24 olan noktalinn geometrik yeri
nedir?

A) 144y? - 25x° = 3600
B) 25y2- 144x° = 3600
C) 30x%-2y?> =120

D) 7x°- 4y =47

E) 9y?- 25x% =225

x° - 3y? = 6 hiperbolli ile 2x - 3y - 3 = 0 dogrusu
veriliyor. Dogru ile asimptotlarin kesim
noktalarindan biri agagidakilerden hangisi-
dir?

A) (6+3V3,3+2V3)

B) (2-V3,3-2V3

c (2+\/§,3+2\/5))
(2+\/§,3-3\/\]§_)
6-3V3,3+2V3)

)
)
D)
E)
3x2 - 4y? = 12 denklemli hiperbolin (x,, y,)

noktasindaki tedetinin denklemiy - x +1=0
olduguna gore, X, +Y, kactir?

A) 5 B) 6 C)y7 D) 8 E)9
x2 v . .
k+o * k.1 = | denklemi odaklar, x ekseni

Gzerinde olan bir hiperbol belirttijine gore, k
icin asagidakilerden hangisi dogrudur?

A) k-2
D) 2<k<16

B) -2<k<1
E) 16 <k

C) 1<k<?2

ZAFER YAYINLARI

16.

17.

18.

19.

20.

P(9, 0) noktasina olan uzakhgi x = 1 dogru-
suna olan uzakhginin 3 kati olan noktalarin
geometrik yerinin denklemi agagidakilerden
hangisidir?

B) 25x%-9y? =175
D) x-y=4

A) 3x%-y? =11

C) 8x%-y?=72
E) 9x2-25y? =225
x+1?  (y-2)°_

7 T 9

Denklemi = 1 olan hiper boliin

odaklarindan biri agagidakilerden hangisidir?

A) (-1,2) B) (-4,2) C) (-1,6)
D) (3,7) E) 3,2
Sekildeki hiperboliin ké- AY
selere A ve A', odaklar +F
F ve F' dir. IOAI=IOA'l=1 kA
birim ve IOFI = 10F = 3 A > X
birim ise, hiperbolin
asimptotlarindan / } :
birinin denklemi nedir?
A) y=-2V2x B) y=3V2x

2 V3
C)y= 2 X D) y= 3 X

X
E) y=-" =

32

Ay
X

Sekildeki hiperboltin denklemi x2 - y? = 1 dir.
P(- 2, V3) olduguna gére P deki teget ile
asimptotlarin olusturdugu iicgenin alani kag
birim karedir?

A) 5 B)4 C) 3 D) 2 E) 1
x? - y? = 4 egrisinin asimptotlan ile lyl = 3
dogrularinin sinirladigi bélgenin alanm kag
birim karedir?

A) 9 B) 12 C) 18

D) 24 E) 30
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A=(-2\2,0)veB =(2V2,0) olmak iizere,
[IMAI-IMBI| =22 ise M noktasinin geo-
metrik yerinin denklemi agsagidakilerden
hangisidir?

K={{x,y);Jdoe R, x=asecavey=>btana}
kiimesinin diizlemde belirttigi egri asagida-
kilerden hangisidir?

A) Elips

B) Hiperbol

C) Parabol

D) Paralel iki dogru
E) Kesigen iki dogru

Ix-2
4-x
merkezi agsagidaki noktalardan hangisidir?

Denkiemiy = olan hiperboliin simetri

A (3.2
D) (4,-2)

B) (4,-1)
E) (4,-3)

C) (3,-1)

6x2 - 17xy +12y? =0 denkleminin belirttigi
egrilerin kesim noktasi nedir?

A) (2,0)
D) (1,0)

B) (-1, 0)
E) (2,0)

C) (0,0)

ZAFER YAYINLARI

Bir parabolde birbirine paralel olan kirigle-
rin orta noktalarinin kiimesi i¢in agagidaki-
lerden hangisi dogrudur?

A) Parabollin dogrultmanina paralel bir
isindir.

B) Paraboliin asal eksenine paralel bir isindr.

C) Parabol izerinde bir noktadir.

D) Paraboliin asal eksenine dik bir 1sindir.

E) Merkezi paraboitin odagi olan bir gember-
dir.

Denklemi y? = 20x olan paraboliin y = 2x + 2
dogrusuna en yakin noktasinin koordinatla-
r agagidakilerden hangisidir?

o(bs) wlhe ol
o4 (34

Dogrultman denklemi x = _29 olan parabo-

liin standart denklemi nedir?

FNT)

A) y?=9x B) y¥?=>x C) y*=7x

D) y? = 18x E) y’=2x

O~ N©

Denklemi 8x = y? olan parabol iizerindeki

(1, 2\/5) noktasinin paraboliin odagina
uzakhigi kag birimdir?

A) V2

D) 3

c) 2v2

B) 2

E) 3V2



Konikler

(Bdlim—4)

361

9.

10.

11.

12,

13.

Denklemi y = x?>~4x olan paraboliin odag:
asagidakilerden hangisidir?

A) (2, —§) B) (2, —141)
o[22 ofsl
o(«-2)

Odadn (3, 0) noktasi, dogrultmani 0y ekseni

ve dis merkezligi % olan konik denklemin-

de x? nin katsayisi kagtir?

A) 9 B) 8 C)7 D) 6 E) 5

Odagi F(4, 12) ve dogrultmani y = 4 olan
paraboliin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

9x? - 6xy + y> - 12x + 4y + 3 =0 denklemi-
nin belirttigi egri asagidakilerden hangisi-
dir?

A) Elips
D) Cember

B) Hiperbol C) Parabol
E) Paralel iki dogru

(x—1)2-4y? =0 denkleminin belirttigi egri
asagidakilerden hangisidir?

A) Elips
C) Cember
E) Nokta

B) Kesigen iki dogru
D) Parabol

ZAFER YAYINLARI

14.

15.

16.

17.

18.

19.

9x2 - 6xy + my? —4x + 3 =0 denklemi bir
elips denklemi belirttigine gére m igin asa-
gidakilerden hangisi dogrudur?

A) m<1
D) m> -1

B) 0<m«<«1
E) m<—1

C) m>1

k nin asagida verilen, degerlerinden hangisi
icin kx? + 4xy + 2y%+ 3x + 2y + 4 = 0 konigi
bir parabol gésterir?

A1 B2 C)3

D)4 E)S5

m, sifirdan farkh gergel sayi olmak GOzere,

mx% + 2y + Xx—2 =0 denklemi ile verilen para-
boller sabit bir noktadan gegerler.

Bu noktanin koordinatlari toplam: nedir?

A) -2 B) 1 c)o

D) 1 E) 2

3x2 - 5xy + 2y?> =0 denkleminin belirttigi
egri asagidakilerden hangisidir?

A) Elips
C) Cember
E) Kesisen iki dogru

B) Hiperbol
D) Parabol

X% + 4xy + y2 -4x+3y+8=0 denklemli
konikte xy li terim bulunmayan bir denklem
bicimine déniistiirmek icin koordinat eksen-
leri pozitif yonde ka¢ derece dondiiriilmeli-
dir?
A) 30 B) 45 C) 60

D) 80 E) 90

Odagt (0, 0) noktasi, dogrultmant x+8=0

dogrusu ve dis merkezlik sayisi % olan ko-

nigin denklemi nedir?

A) 6x2+7xy+5y2+2x+4=0
B) 8x2+9y2—16x~12=0
C) 6x2—5y2+2x+y+3=0
D) 8x%+9y® - 16x—64 =0
E) x2—y2—4x+y+6=0
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KONIiKLER 1esT (&)
1. K={(xy)x®+key+9y? +4x—-2y+5=0 6.  4x2 +9y? =144 elipsinin P(x,, 2) noktasin-

(x,y) € R?}

egrisinin elips olmasi i¢in k hangi arahkta
olmahdir?

A) -6<k<b6

B) k<-6 veya k>6

C) k=-6 veya k=6

D) -6<k<6

E) 6=<ks<6

2x2 + 3y? =6 olan elips igin asagidakilerden
hangisi yanlistir?
A) Asal eksen uzuniugu 243

B) Yedek eksen uzunlugu 4

2
C) Odaklar arasindaki uzaklik 2

3
D) Dis merkezlik % sayisina esgittir.

E) Odaklar y ekseni Gzerindedir.

Dis merkezligi % parametresi 2p = 35—2 olan

bir elipsin y = x + n dogrusuna teget olmasi
icin n e R* ka¢ olmaldir?

A) 41 B) /21 Cc) 41

D) 42 E) 2N

Yandaki AB dogru y

pargastnin A ucu B

Ox, Bucu Oy

{izerinde M

hareketlidir.

IABI=9 br ve X

4 IMAI = 5 IMBI ise A

M'nin geometrik yeri nedirz? )
X ¥ LU i

A) 224-92-1 B) 92+225_1
Xy Xy _

C) 12+2£2:,--1 D) 9+16_1
Xy

B) eat3e™"

x2 + 2y2 = 9 elipsinin Gzerindeki (1,2) nokta-
sindan ¢izilen tegetinin koordinat eksenle-
riyle olusturdugu licgenin alani kacgtir?

71 71 81
A) ) B) ) C) )
D) 3v2 E) 42

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

daki x, € R~ noktasindaki tegeti x— ekseni
hangi noktada keser?

A) (-4,0)  B) (-243,0) C) (-3v3,0)
D) (-443,0) E) (-v3,0)

4x2 + 9y2 = 100 elipsinin asal ¢emberi ile
yedek cemberi arasinda kalan bdlgenin
alani ka¢ = dir?

121
9

124 12
9 © o

127

m et B D) 28 g 127

5x2 —11y2 =55 hiperboliiniin odaklari
arasindaki uzakhk kag birimdir?

AJ6 B 7 C 8 D9 E) 10

24/3x2+3xy+yY3y2-5=0

denkieminin standart sekle déndstirtimesi i¢in
koordinat eksenleri ka¢ derece dondiiriil-
melidir?

A) 75 B) 60 C) 45 D) 30 E) 15

x2-y24+2x—4y +2=0 koniginde x ve y li
terimleri yoketmek igin koordinat eksen mer-
kezi hangi noktaya 6telenmelidir?

A) (2,1)
D) (1.2

B) (-1.-2)
E) (1,1)

C) (2,-1)

Bir hiperbollin asimtot denklemi 4y = 3x dir.

a—b=1 olduguna gére bu hiperboliin pa-
rametresi kagtir?

9 9 14
A) 16 B) ;7 OC) 5

9 5
8 D2 B3
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. . . - A , :

12. S:r‘:il:?de;' ABC g y ) 20. y2 =16x parabolil Gzerindeki noktalardan x
rgnAB .Mpc =k >t eksenine inilen dikmelerin orta noktalarinin
ise A'min geometrik yerinin denklemi nedir?
uzerinde >
bulundugu egri B(-a0) Of Cla0) x A) 2y?=x B) y2=4x
agagidakilerden C) y2=6x D) 4y2=x
hangisidir?

E) 2y2=3x
A) Parabol B) Elips C) Hiperbol
D) Gember E) Dogru
21. y?=8 rabolii il = teget i

13. Parametrik denklemleri x = a Seca, r};n k); :ra,a dlie y=mx+n fegetise
y = b tano. olan konigin adi nedir? ) hr
A) Cember B) Hiperbol C) Dogru A 6 B) 4 C) 3 D) 2 E) 1
D) Elips E) Parabol ) ) 4 ) ) )

14, x2-y2=k egrisinin dis merkezligi nedir?

A) 1 B) V2 C) 3 22, x2+y24+2x—-4y+5=0
D) A E) 2 denkleminin grafigi asagidakilerden han-
A2 gisidir?
A) Cember B) Elips

15. 4x2 —y2 =4 hiperboliiniin bir odaginin E C) Parabol D) Hiperbol
asimtota olan uzakhgt nedir? 2
A) 1 B) 2 C3 D4 ES5 £ E) Nokta

o
gl

16. x?-3y2=9 hiperboliniin x ekseniile 860° lik a‘}
acl yapan tegeti, y—eksenini hangi noktada % 3x°-y? >3
keser? N 23 2 ) sistemini saglayan bélge
A) (0,V6) B) (0,0) C) (0.1) 7ty sl
D) (0.-2V6) E) (2V6,0) asagidakilerden hangisidir?

C(x=1)2 -2)?

17.  Denklemi 9 BERET =1 olan
hiperboliin odaklarindan biri agagidakiler-
den hangisidir?

A) (-4,-2) B) (-6,2) C) (6.-2)
D) 4.2 E) (6,2)

18. X2 +2xy+py?+x-3=0
koniginin parabol gdstermesi i¢cin p ka¢
olmalidir?

A -1 B 0 C1 D)2 E)3

19. y2=8x parabolinin y =x +2 dodrusuna en

yakin noktasinin apsisi nedir?

A) By 1 C) 2 D) 3 E) 4

N =
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1. x2 + xy — 6y2 + 2y — x = 0 seklinde verilen
ikinci dereceden denklem asagidakilerden
hangisinin denklemidir?

A) Elips B) Cember
C) Parabol D) Paralel iki dogru

E) Kesigen iki dogru

2. 6 parametresine gore parametrik denklem-
leri x = a. cosf,y = b . sino olan konik asa-
gidakilerden hangisidir?

A) Cember B) Kesigen iki dogru
C) Elips D) Hiperbol
E) Parabol

3. Kiiciik eksen uzunlugu 6 birim, bilyiik ek-
sen kosgelerinden biri A(-5, 0) olan merkezil
elipsin odaklar aras: uzakhgi ka¢ birimdir?

A) 4 By 6 C) 8 D) 10 E) 12

4. Cevresi 9m, alami 20 olan ve odaklan x ek-
seni ilizerinde bulunan elipsin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A XY oq B)Z‘;+112=1

9 10
2 2 2 2
C) X+¥ =1 Dy X4 ¥ =1
16 25 25 16
2 2
E) X4 Y =1
25 36

5.  x? + 4y? = 16 denklemiyle verilen elips ile
yedek cemberi arasinda kalan alan kag br?
dir?

A) 16n B) 8t C) 4n D) 2n E) n

ZAFER YAYINLARI

10.

Merkezi orijin, dis merkezligi % olan elips

(3, \/g) noktasindan gectigine gore alam kag
birimkaredir?

A) 6Vsn B) Vsn  C) 4Vsn
D) 2Vsn E) 2

2x2 + 3y? — 24 = 0 elipsine y = x + a dogrusu-
nun teget olabilmesi i¢in a'nin pozitif degeri
agagidakilerden hangisi olmahidir?

As B 2vs C) 4 D) 2V3 E) 2v2

16x? + 25y2 = 1600 elipsinin odagindan ge-
¢en en kisa kirisin uzunlugu kag¢ birimdir?

Ay 23 B) 25 C) 35 D) 3,7 E)128

x2 + 6y2 = 42 denklemiyle verilen elipsin
egimi 1 olan tegetlerinden birinin degme
noktasinin apsisi asagidakilerden hangisi-
dir?

A) -6 B) 5 C)-4 D)2 E)3

2 2
QL;_?-_)_ _(L+4_1.)_=1 hiperboliiniin asimp-

totlarindan birinin denklemi nedir?
A) 2x+3y+1=0
B) 2x-3y+7=0
C) 2x+3y-1=0
D) 2x+3y+7=0

E) 3x+2y-1=0
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11.

12.

13.

14.

15.

F(4, 0) ve F'(-4, 0) noktalarina olan uzakhk-
larinin fark: 6 olan noktalarin olusturdugu
hiperboliin denklemi nedir?

A XY -4

B) X_z_Lz=1
5

c) X

D) X_¥i_4

= x + 4 dogrusu®s + ¥2= 1 elipsine teget i
y=x+ ogrusu? + i elipsine teget ise
elipsin parametresi kac¢tir?

2 4 V3
A) 5\/5 B) 5\/5 c) 2
D) 4V3

E) 4

9x2 — 4y2 = 36 hiperboliiniin asimptotlan ile
x = 2 dogrusu arasinda kalan iicgenin alant
kac birim karedir?

A) 6 B)g C)4 D)3 E)g—

x2 _

2
16 y§ = 1 hiperboliiniin asimptotlari ile

y = 6 dogrusu arasinda kalan bélgenin alam
kac br2 dir?
A) 16 B) 24 C) 36

D) 48 E) 64

x2 — y2 = 4 hiperboliiniin 2x — y + 5 = 0 dog-
rusuna paralel tegetlerinden birinin x ekse-
nini kestigi nokta agsagidakilerden hangisi

olabilir?
B) V2,0) ©) (V3,0)

E) (3,0)

A) (1,0)
D) (2,0)

ZAFER YAYINLARI

16.

17.

18.

20.

y2 + 2y + 8x — 15 = 0 paraboliiniin hangi
noktasindaki tegeti, dogrultman dogrusuna
paraleldir?

A) (2,2)
D) (2,-1)

B) (2,1)
E) (2,-2)

C) (2,0)

y=x2-4x-5vey = 2x2 - 10x — 12 parabol-
lerinin kesim noktalarindan ve (0, ~7) nok-
tasindan gegen ayni tirden paraboliin
denkiemi nedir?

A) y=9x2-40x-7
9.5 40

B ==X ——=Xx-7

)y = =

C) y=9x2+40x-7
D) y=7x2—40x-7
E) y=18x2-20x+7

Dogrultman x = —4 dogrusu ve kdsesi orijin
olan paraboliin iizerindeki P(k, 4) noktasin-
dan cizilen tegetin denklemi agagidakiler-
den hangisidir?

A) y=x+2 B) y=2x+1
C) y=2x+2 D) y=2x+4
E) y=2x+6

X2 y2 L ) .
5 % =1 hiperboliine (4,2) noktasindan gizi-

len tegetin y = x dogrusuna gore simetrigi
asagidakilerden hangisidir?

A) x~-y=2 B) x+y=2
C) y—-2x=2 D)y y-x=2
E) y+2x=2

x2 )’3 1 elipsinin bir odagindan gecen ve
=+ =
36 16 P 9 gee

asal eksene dik olan dogru elipsi A ve B nokta-
larinda kesiyor. AOB liggeninin x ekseni etra-
finda 360° dondiriilmesi ile olusan cismin
hacmi kag br3 diir?

256V 5 232Vsn
A) 256Y5m B) 232V 5n
27 27

o) 20;/313 D) 48;/311

128V5n
) 128V5m
27
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KONIKLER
1. 4x2 +y2 + mxy - 2X + y — 6 = 0 denkleminin 6.  Sekildeki elipsin Y
paralel iki dogru belirtmesi icin m asagida- denklemi B
kilerden hangisine esit olmalidir? 9x2 + 16y2 = 1 olup Wg X
odaklari F ve F' diir. B'
Ay4 B2 CO1 D-2 F -4 BF'F iiggeninin
alani kag br2 dir?
. 2 2 _ _ .
2. 3x< + 2xy + Ky + 2x — 6y + 1 = 0 denkleminin A) \f‘ B) ﬁ c) \/_ D) \/; E) 2\/;
hiperbol belirtmesi icin k ne olmahdir? 24
A) k<l By k<l ©) k<1
2 3
D) k<2 E) k<3 7. x2 +4y2 = 20 denklemiyle verilen elipsin
edimi 1 olan tegetlerinden birinin degme
noktasinin apsisi agagidakilerden hangisi-
- dir?
3. Odaklar arasi uzakligu 6\/5 br, yedek eksen
uzuniugu 2V7 birim olan elipsin alam kac¢ A -4 B -2 CO0 D) 3 E) 5
br2 dir?
A) 25m  B) 20n  C) 7V5m E
D) 5V 7m 3V 7m 2 8.  Odaklar aras) uzakhgi 6 br ve bir odaglndan
E gecen en kisa kiriginin uzunlugu 5 2 br olan
: elipsin bilyiik eksen uzunlugu kag br dir?
& v
L < A)8 B 9 C)10 D)12 E) 16
4. Yedek eksen (kiiclik eksen) koseleri B(0, 3),
B'(0, -3) olan ve D(1, \/ 5) noktasindan
gecen merkezil elipsin denklemi
asagidakilerden hangisidir? 9. % +¥- = 1 elipsine ait A(5, n) noktasindaki
A) x2+4y?=21 B) 3x2+4y?=23 normalin denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?
C) x2+4y?2=9 D) 42 +y2=9
A) y=Xx B) x=0 Cyy=0
2 L v2 =
E) 4x=+y==21 D) y=—x E) x+y=—1
10. 4x2 +9y2 = 36 elipsining - ¥2— = 1 dogru-
5. x2 + ¥ 1 elipsinin asal ve yedek cem- suna en yakin noktasinin ordinat kactir?
225 121 \/__ \/_ \/_
berleri arasinda kalan bdélgenin alani kag o A) - —73—2 B) - iaé C) -25—5
br2 dir? \/——
D) -5 g Y10

A) 81 B) 100 C) 104 D) 120 E) 121

Vo 8
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11.  y = 2x + n dogrusu 9x2 + 4y2 = 144 elipsine te- 16.  4x2-9y2 =27 hiperbolii ve Gzerindeki P(3, —1)
get olduguna gore n asagidakilerden hangi- noktas: veriliyor. P noktasindan cizilen teget
sidir? ile asimptotlarin olusturdugu lG¢genin alant
kac birimkaredir?
A) 6 B) 7 C) 8 D) 9 E) 10
7 9 11
A) L By 4 C 2 D) 5 E) X
) 3 ) ) 5 ) ) 5
» ) . . . 17. y? - 4x = 0 paraboliiniin iizerindeki (1, -2)
12. 16x° - 9y* = 144 denklemiyle verilen hiper- noktasindan cizilen tegetinin denkiemi
boliin odaklari arast uzakhg: ka¢ br dir? asagidakilerden hangisidir?
A) 4 B) 6 C) 8 D)y 10 E) 12 A) y+x+1=0 B)y+x-1=0
C) 2y+x-1=0 D) 2y-x+1=0
E) x—-2y-2=0
13.  Odaklar aras uzakI|§1| 12 br olup asimptot 18. y2 = 4x parabolinin bir kiriginin orta noktasi
denklemleri y = +-— x olan hiperboliin A(3, 1) ise bu kirigin (izerinde bulundugu
3 dogrunun denklemi nedir?
denklemi asagidakilerden hangisidir? A) y=2x-5 B) y=3x—-8
X2 y2_ x2 y2
A) E-lé.q B) ag‘%” 5 C) y=x-2 D) y =4x + 1
E) y=5x-14
2 2 2
c) X_ ¥y D) XY =4 o
25 5 9 3 =
E) x2_y?_ 4 E 19. Sekilde kose
4 2 o) noktalar A, A", B,
E] B' olan elipsin
X
s » ) denklemi
X _ . . - . .
14 —% = 1 hiperboliine {izerindeki A4, 6) N 9x2 + 25y2 = 225
noktasindan cizilen tegetin denklemi nedir? dir. Asal gember _
ile elips arasinda kalan S,, yedek gember ile
A) y=x+2 B) y=—x+10 elips arasinda kalan olan S, olduguna gére,
C) y=3x-6 D) y=2x-2 S, . S, kactir?
A 3@ B) 1BE ) 4
D) M g 5
2
2 2
15. X 4+ Y =1 elipsi y
64 48 Plxy) 20. x2-y? =6 hiperboliiniin x + 2y — k = 0 dog-
O > X

Uzerindeki P(x, y)

noktasindan x ek-

senine inilen dikme

[PH] olup, H noktasi odaktir. Buna gére
IPHI? degeri nedir?

IAHI IA'HI
C) ﬁ D) 2= E) A ’Q
2 \/5 2

A)

E o[ oN]

B)

Wip

rusuna dik tegetlerinden birinin x eksenini .
kestigi nokta asagidakilerden hangisi
olabilir?

A (V2,0 B) (—%,0)
) <-'°‘2ﬁ,0) D) (-2V5,0)
E) (—52&,0)
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GEOMETRIK YER

Analitik olarak bir problemi ¢ézerken asagidaki agiklamalar dogrultusunda hareket edilebilir.

1.

Problemde koordinat sistemi verilmemigse probleme uyan bir koordinat sistemi segilmelidir. Ornegin,
problemde sabit bir nokta verilmigse, bu nokta baglangi¢ olarak secilmeli veya hi¢ olmazsa eksenlerden
biri verilen noktadan gegiriimelidir. Problemde sabit iki nokta verilmigse, bu noktalari birlestiren dogru
parcasinin orta dikmesi eksenlerden biri olarak alinmalidir. Eger problemde sabit bir dogru veriimisse bu
dogru eksenlerden biri olarak kabul edilmeli veya eksenlerden biri bu dogruya paralel se¢ilmelidir.

Koordinat eksenlerinin se¢iminde yukaridaki agiklamalar sadece yol géstermek icindir, yoksa bu se¢im
icin kesin yollar gosterilemez.

Ayni 6zelige sahip noktalarin meydana getirdikleri sekil, bu noktalarin geometrik yeridir. Geometrik yer
problemierinin ¢dzimiinde géz dnlinde bulundurulacak anayol sudur: Problemde veriten kogula uyan bir
noktanin (x, y) koordinatian arasindaki bagintiy: gésteren denklem aranir.-Cogu kez bu koordinatlar bir ya
da iki parametreye bagl olarak hesap edilir. Sonra x ve y nin bulunan parametrik degerleri arasinda
parametre yok edilerek x ile y arasinda bir bagintt kurulur. iste bu badinti aranilan geometrik yerin
denklemidir. Bu denklem x ve y ye gére birinci dereceden ise geometrik yer bir dogrudur. ikinci
dereceden ise genel olarak bir konik gosterir. Bu durumda genel konik denklemi béiimiinde
sundugumuz bilgiler dogrultusunda konigin tur belirlenir.

bulunuz.

ORNEK 1 I Ox ve Oy eksenlerine olan uzakhklari orani % olan noktalarin geometrik yerini

¢Ozum Geometrik yere ait bir nokta P(x, y) olsun. Bu noktalarin Ox eksenine olan uzakhigi ly|, Oy

eksenine olan uzakligi ise |x] oldugundan,

y

ly_l_:,z_ Veya ‘__
X

|=gden
[x{ 3 3

.y_:_-g F =
- +3=>2x+3y 0 bulunur.

Arantlan geometrik yer orijinden gegen iki dogrudur.

bulunuz.

A(8, 0) ve B(2, 0) noktalarina olan uzakhiklari oram 2 olan noktalarin geometrik yerini

cozum Geometrik yere ait bir nokta P(x, y) olsun. P noktasinin A ve B ye uzaklikiari

\/(x - 8)2 + y2 ve \[(x - 2)2 + y2 olup bunlarin orani 2 oldugundan,
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V(x-8)° +y?
Jix-2)% +y?

(x—8)2+y? =4[ (x-2)% +y?] den

=2 veya

3x° + 3y° =48 yada x2+y? =16 bulunur.

Aranilan geometrik yer, yarigapi 4 br. olan merkezil gemberdir.

nedir?

¢cozim Verilen sabit iki nokta A ve B olsun. AB dogrusunu

Sabit iki noktaya olan uzakhklarimin kareleri farki sabit olan noktalarin geometrik yeri

apsis ekseni ve AB dogru pargasinin orta noktasindan

¢ikilan dikmeyi de ordinat ekseni olarak segelim. /
A ve B arasindaki uzakhigi 2a ile gdsterelim. A(‘ayof' Oq “ Blao)

|PAJZ2 = (x +a)2 +y? 2a
|PB|? = (x —a)2 +y? dir. Verilen sabit k? ile gbsterilirse,
| [PA|? - |PBJ?| den

| (x+a)?+y?~(x-a)’ -y} =k?

| X% +2ax +a% +y? —x% + 2ax —a® -y 1 = k®

| 4ax | =k? ve

2
ix]= £ dan
4a
2 2
X = L8 ve X = L elde edilir.
4a 4a

Aranilan geometrik yer AB dogrusuna dik iki dogrudur.

kiriglerinin orta noktalarinin geometrik yerini bulunuz.

_ ORNEK 4 I O merkezi ve R yarigapi ile verilen bir gemberin digindaki sabit bir A noktasindan gegen

¢cOzUum Verilen gemberin merkezi O ve yarigap! R olsun. O ile A

dan gegen ekseni apsis ekseni, O dan bu eksene gizilen
dikmeyi de ordinat ekseni segelim. A noktasinin O ya olan o) A(a,o)‘x
uzakligini a ile gosterelim.

A dan gegen Kiriglerin edimleri m olsun. MM’

kirislerinin H orta noktasini O ya birlestiren OH dogrusu
AMM’ kirisine diktir.

O hailde OH in egimi —% dir. AMM’ ve OH dogrularinin denklemleri sirasiyla,

y=m(x-a) (1)
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ORNEK 5 '
Cooain |

ORNEK 6 ]

y = — —:H X (2) dir. Bu iki denklem arasinda m parametresi yok edilirse,
geometrik yerin denklemi bulunmus olur. (1) ve (2) taraf tarafa ¢arpiiirsa;
y? = — x(x — a) veya X2+ y?‘ —ax =0 bulunur.”

O halde geometrik yer,

Merkezi (%,0) ve yarigap! % olan bir gemberdir.

Sabit iki noktadan gegen ve birbiri ile sabit bir a¢i yapan iki dogrunun kesim

noktalarinin geometrik yerini bulunuz.

vA

> X
A
——~—— B
Y (a,0)

A ve B iki nokta, AP ve BP bu noktalardan g¢izilen iki dogru ve bunlarin arasindaki sabit
a¢l o olsun. |AB| =a diyelim. AB dogrusunu apsis ekseni, A dan buna gikilan dikmeyi de
ordinat ekseni olarak segelim. AP dogrusunun edimi m ve BP dogrusunun edimi m’ ile
gosterilirse;

AP dog@rusunun denklemi :@y=mx

BP dogrusunun denklemi :y=m’(x—-a) dir.

Bu iki dogru arasindaki agi o oldugundan;

m-m
1+ mnv

~
<
~<

(1) elde edilir. Yukanndan m ve m’ niigekersek m= —, m'=

thL =

>

x
I

0

olur.

m ve m’ nin bu degerleri (1) de yerine konursa;

y__ vy
tga = |-X_x-2 JV(X‘a)‘yXI: tay veya
141, Y ' x(x~a)+y®| x* +y? -ax
X X—a

x2 + y2 - ax;—a—-y =0 bulunur.
tga

Aranilan geometrik yer merkezi (—a— , ;——a——) ve yarigapl
.2 2tga

a a
R=——.J1+tga = olan iki cemberdir.
2tga 9 2sina ¢

Koordinat eksenlerine olan uzakliklarinin kareleri toplami 10 olan noktalarin geometrik

yerini bulunuz.
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cozim

Z

X
5 P(x.y)
y Iyl
r A - X

X

ORNEK 7 '

¢cozim

ORNEK 8
cOzim

ORNEK 9 |

Aranilan geometrik yere ait nokta P(x, y) olsun. x eksenine uzakhg@ |y| , y eksenine
uzakhgr |x| dir.

x? +y? =10 bulunur. Aranilan geometrik yer merkezi O(0,0) At = Y10 br olan merkezil
¢emberdir.

A(3, 0) , B(0, - 2) noktalarina olan uzakliklarinin kareleri farki 8 olan noktalarin

geometrik yerini bulunuz.

Aranilan geometrik yere ait bir nokta P(x, y) olsun.
IPAZ = (x=3)2+y?

|PB|2=x2 + (y +2)° olur.

| IPA]Z ~|PBJ?| =8

| (x-32 +y?—x®—(y+2)>%1=8

X2 —6x+9+y>-x?-y?—4y—41=8

|- 6x —4y + 5| =8 den,

—-6x—4y+5=8 v -—-6x—-4y+5=-8
6x+4y+3=0 v 6x+4y—13=0 elde edilir.

Aranilan geometrik yer paralel iki dogrudur.

x—4=0, y+5=0 dogrularina esit uzaklikta olan noktalarin geometrik yerini

bulunuz.

Aranilan geometrik yere ait bir nokta P(x, y) olsun.
P noktasinin x —4 =0 dogrusuna uzakhgi : 1, =|x — 4|
P noktasinin y +5 =0 dogrusuna uzakhigi : 1, =|y + 5| dir. -
1, =1, den,
[x=4| = Iy +5]
X—4=y+5 v x-~4=-(y+5)
X—-y—-9=0 v x+y+1=0 elde edilir.

Aranilan geometrik yer kesisen iki dogrudur.

Bir kenari A(- 2, — 4), diger kenar B(2, 6) noktasindan gegen bir dik aginin kdsesinin

geometrik yerini bulunuz.
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¢cozim Dik aginin kése noktasi D(x, y) olsun.

y+4 y-6
mPA = X+2/\mPB:m d|r.

[PA]JL[PB] = mp, . mpg=—1 olmahdir.
y+4 y- 6
X+2 x-2
(x+2) (x-2)=—(y+4)(y—6)
x+2)(x-2)+(y+4)(y—-6)=0

x? -—4+y2—2y—24=0

x2 +y2 -2y — 28 =0 bulunur. Sézkonusu dik acinin kogesi merkezi M(0, 1) ve yarigapi
\/55 br. olan gember Gzerindedir.

Kenarlan A(- 2, 0) ve B(2, 0) noktalarindan gecen 30° lik bir acimin kdsesinin
geometrik yerini bulunuz.
¢cOzim

= -1

P(x.y)
30°

A(-2,0)
B(2,0)

30° lik aginin kdsesi P(x, y) olsun.

y
mPA=m'=x+2
mPB:m2—+d|r
1 m-m, 1
tg30°= — olup, |-—— = = — olmaldur.
Vs T+m.m |~ V3
y y
Ty — -2y - xy -2
X +2 2x 2|_ 1 den XYZVZXY yi_ 1
y 3 X" +y -4 \/g
1+ 2
x~ -4
e S DU I
x2+y2—4 \/5
—4y LIV AR

2

x+y2—4_\/§ x2+y2—4_ \/5

x2+y2+4\/§y—4=0 v x2+y2—4w/§y—4=0

Cemberleri bulunur. Aranilan 30° lik aginin kbsesi kesigen iki ¢emberin yaylar Gzerindedir.
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ORNEK 11 | Kaselerinin koordinatlan A(x,y) , B(-3,0) , C(3,0) olan ABC iiggeninin BB’ kenarortay!

sabit olup, |BB’| =5 br dir. A kdsesinin geometrik yerini bulunuz.

¢cozim

\4
A(xy)
B
B(-3,0) C(3,0) >
B’ noktasi AC dogru pargasinin orta noktasi olup, koordinatlari B” ( X ; 3 ,—;—) dir.
IBB’| =5 br oldugundan, B(-3,0) A E(X;3,%)dm,
X +3 2 Y.2
+3 =) =5
\/ (F5=+3)" + (3)
2 2
X+9) Y o
4 4

(x + 9)2 + y2 =100 bulunur.

A(x, y) noktalarinin geometrik yeri M(-9, 0) A r =10 yanigapl cemberdir.

bulunuz.

ORNEK 12 I Birbirinin icinde olan iki daireye teget olan daire merkezlerinin geometrik yerini

cozim

3.

Verilen iki daire O ve O’ merkezli daireler olsun. ig ice olan bu iki dairenin yarigaplarini r
ve 1’ ile gbsterelim. Bu iki daireye teget olan M merkezli daire O dairesinin igindedir. O’
ve M merkezli daireler birbirlerine distan ve igten teget olabilirler.
O’ ve M merkezli dairelerin sekilde gériildiigi gibi distan teget olduklarini varsayalim. M
merkezli dairenin yaricapini R ile gdsterirsek;

|OM| =r-R

[O'M]| =¢" + R olup buradan,

JOM| + |O'M| =r + 1" elde edilir. O halde M noktasi odaklari O, O’ noktalari olan bir
(E) elipsi izerindedirler.
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cOzUM

‘6RNEK13

cOzim

Bir ABC lggeninin BC = a kenari ile AC-AB.cos® g =k? carpimi sabit kaldigina gére, A

kdgesinin geometrik yerini bulunuz.

B, C koselerinin A agisinin i¢ aglortayina olan uzakhklar BB, ve £ A E
CC,, dis aglortayina olan uzakhklar BB", CC’ olsun. ) N
A
AB.cos 2 .AC.cos A = AB,.AC, = BB’.CC’=k? yazil e
~C0S - -cos—2—— y-ACy = . = yazulir. 8 B,
B, C késelerinin degisken B’C’ dogrusuna olan uzakliklan
carpiminin sabit olusu, B’C’ nin odaklan B, C olan bir elipse ¢, h c

teget oldugunu gésterir. O halde A noktasinin geometrik yeri
odaklarn B, C kiigik eksen uzunlugu k ve A noktasindakitegeti B’ C’ olan bir elipstir.

AB c¢apl bir gemberin degisken bir tedeti, bu capin iki ucundaki tegetlerini A’, B’ noktalarinda

kesiyor. AB” ve A’'B nin M kesim noktasinin geometrik yerini bulunuz.

Cemberin AB c¢apini x ekseni ve buna dik olan ¢api da y ekseni olarak alalim.

|AB| =2a ve M’ noktasinin koordinatlan (x,,y,) olsun. Cemberin M’ noktasindaki teget
denklemi;

xx, +Yyy; = a® olup buradan;

2

a“ - ax

1

XA,=a y yA,:—._
Y1

2

a“ + ax,

Xg=-a , yg = ——
Y1

bulunur. BA’ nln denklemi;
(a®+ ax)x, + 2ayy, -a-a’%=0 dr. (1)

a yerine —a koyarak AB’ nin denklemi bulunur. Buna gére AB’ nlin denklemi;

2

(a* — ax)x, — 2ayy, + a®-a%=0 dr. (2)

(1) ve (2) denklemlerinden;

2 2 2
a -x %

Xy = X, =
1 Y1 2y 2y

» (yy = 2y)

. o .2 2 2 -
bulunur. x;,y, in budegerleri x; +y,; =a" gember denklemini saglar.
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2

2 2 2 x°
X" +4y” =a" veya 5+
a (

<

=1 bulunur.
2

)

N

Geometrik yer eksenlerinin yart uzuniuklar a ve % olan bir elipstir.

agirlik merkezinin geometrik yerini bulunuz.
\ ¥

ORNEK 15 | Bir elipsin degisken bir M noktasi F, F’ odaklarina birlestiriliyor. MFF’ iicgeninin G

¢cOzim M noktasinin koordinatlani M(x, y) olsun. G nin )
Mix,y

y
koordinatlari; /— 7“
X+Cc—-C X / G \ — X
x=2E18 % Flc.0) _F(cy

Y =% olur. Buradan,

X=2ox=3Xx A Y=Yoy=3Y di
3 3

M(x, y) = (3X, 3Y) noktasi elips lizerinde oldugundan denklemi saglamalidirlar.

9x? 9v?
—2—'+—§—'=1
a b
2 2
: 5 + LI . =1 elde edilir.
(3) (5)

Geometrik yer eksen uzunlukiari % ve % olan elipstir.

P(4, 0) noktasindan gegen ve X% + y2 + 8x — 84 = 0 g¢emberine tedet olan daire

merkezlerinin geometrik yerini bulunuz.

¢Ozim x2+y? +8x—84 =0 gemberini (x +4)? +y?=100 seklinde yazarsak,

merkezi Q(~4, 0) ve r=10 olur.

P den gegen ve Q merkezli verilen cembere E noktasinda teget olan gemberin merkezi
M(x, y) olsun.
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IME| = |[MP| veya |ME[=10-+(x+4)%> +y® ve [MP|=+(x-4)% +y?

oldugundan, 10 - \/(x + 4)2 + y2 = \R~ 4)2 + y2 yazilir. Her iki yanin karesi alinarak gerekli
sadelestirmeler yapilirsa;
9x? + 25y% = 225 veya

2 2
X_ Y _1 elde edilr.

25 9

Geometrik yer bir elipstir.

ORNEK 17 | y=mx?-2(m + 1)x - 4 parabollerinin tepe noktalarinin geometrik yeri nedir?

cozim [T I
) 2a 2a
b 2(m+1)  m+1 m+1
X =——= = = X =
2a 2m m m
2
y:f(m+1)=m(m+1) —2(m+1)-—n—]:r—1—4
m m.m m
2 2
1 2 1
y=(m+) _ 2(m+1) _a
m m
2
m+1
S ) (1) olur.
m
X = mn:1 Smx=m+1=>mx-m=1
m{x—1)=1
m=—1—1 bulunur.
(1) de yerine konursa,
= () (me1) -4
1
y = —x-( +1) -4
x —1
y = _1+x—1 _4
X -1
x2
y=- x -1
2
y = :—u;‘—”— elde edilir.
X_

‘ ORNEK 18 I y=2x2~4(m—2)x—m+ 1 parabollerinin tepe noktalarinin geometrik yeri nedir?

2a 2a

4(m- 2
Xz__t_’_:in__)=m_2=>x=m—2 ya da
2a 4
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6RNEK19¢

¢cOzim

¢Ozim

ORNEKZO'

y=fm-2)=2(m-2)% —4m-2) (m-2)—m +1
y=2(m-22-4m-2%-m+1
y=—2(m-22-m+1 bulunur.

m—2 yerine X ve m yerine x + 2 yazilirsa;
y=—-2%—(x+2)+1

y=—2x2—x—2+1

y2 =-2x2—x—1 parabolii olusur. Buda aranilan geometrik yerdir.

Uc noktalan koordinat eksenleri lizerinde olan AB dogru pargalarinin uzunluklari 5 br dir.

AB dogru pargalannin orta noktalarinin geometrik yeri nedir?

AY
|AB| =5 br. . {ob)B

A(a, 0) , B(0, b) ve [AB] nin orta noktasi P(x, y) olsun. P(x.y)
OAB dik Giggeninden, a%+b%=25 bulunur. (1)

. a b : >
Oteyandan P(x,y) = P(E’E) dir. o A(a,0) X

Yani x=%:>a=2x/\ y:%:b:Zy dir.

Degerler (1) de yerine konursa;
4x2 + 4y2 =25 yada

x? + y2 = %5— merkezil gemberine ulasilir. Aranan geometrik yer merkezil cemberdir.

A(3, 0) noktasinin y =mx —2 dogrularina gore simetriklerinin geometrik yeri nedir?

y
y =mx~2 dogrusunda x=0=>y=-2 olur. Yani P(0, —2) nok- \ ]
. A(3,0)
tas! dogru demetinde tim dogrularin kesistigi noktadir. Bu dogrular- > X

dan birisi d olsun. A nin d'ye gére simetrigi A’(x, y) ise, PAA’ P(0,-2)
liggeni ikizkenar olacagindan, |PA| = |PA’| olmaldir.

\lxz +(y + 2)2 =vY9+4 A(xy)

X% +(y + 2)2 =13 elde edilir.

Aranilan geometrik yer (0, —2) merkezli r = V13 yarigaph gemberdir.
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Test (T)

4x2 —4xy +y?> - 2x+y—6 =0 denklemi
asagidakilerden hangisini belirtir?

A) Elips B) Hiperbol

C) Parabol D) Cember

E) Paralel iki dogru

16x° -y =2y + 1 denklemi asagidakilerden
hangisini belirtir?

A) Nokta B) Kesigen iki dogru
C) Parabol D) Cember
E) Elips

x> + mxy + y?> + x —y =0 denklemi, m'nin

hangi degeri igin bir parabol belirtir?
A)-2 B)-1 C)1 D)2 E) 4
3x2—5xy+4y2+2x—3y—1 =0

denklemi asagidakilerden hangisini belirtir?
A) Hiperbol B) Parabol

C) Elips D) Gember

E) Kesisen iki dogru

K={(a, b)| x=aseca ve y=btana, acR}
kiimesinin tamimh oldugu yerierde, geomet-
rik yerin denklemi nedir?

A) b2 — a2y? = a%b?

B) a®x® — b%y? = a%b?

C) b%? + a%y? = a’b?

D) b?x% — a%y? = 1

E) a’x® - b2y2 =1

A(Z,%) ve B(—6,—;—) noktalarina esit

uzakhikta bulunan noktalarin geometrik ye-
rinin denklemi nedir?
A)x+8y+15=0
C)8x+y+15=0
E)8x-y-15=0

B)8x+y-15=0
D)8x~y+15=0

A ve B sabit iki nokta clmak (izere,
[CA] L [CB] kosulunu gercekleyen C nok-
talarinin geometrik yeri asagidakilerden
hangisidir?

A) Kesigen iki dogru
C) Parabol

E) Cember

B) Paralel iki dogru
D) Elips

ZAFER YAYINLARI

10.

11.

12.

+ 8 e R olmak lizere, parametrik denklemileri

X = 2sing + 1
y =2(1 + cos8)
olan noktalarin geometrik yerinin denklemi
nedir?
A) x> +y>=4
B) (x—1)2+y? =4
C)(x—1)2 +(y-2°=16
D) (x—1)2+({y~-2)2=4
E) (x+1)2+(y+2°=4

4x+7y-5=0 ve x—-8y +8=0 dogrularina
esit uzakhkta bulunan noktalarin geometrik
yerinin denklemi nedir?

A)3x+y+1=0 B)x-3y-11=0
C)3x+15y~13=0 D)2x+7y+11=0
E)3x-15y-13=0

A(-1,7) ve B(11, — 9) noktalarindan gegen
dogrular birbirini dik kesmektedir. Bu dogrula-
rin kesim noktalarinin geometrik yerinin
denklemi nedir?

A) (x - 5)% + (y + 1)% = 400

B) (x — 1)% + (y — 5)% = 400

C) x% +y? =100

D) (x—5)% + (y + 1) =100

E) (x+5)%+ (y+1)2=100

A(~- 3, 8) ve B(9, —8) noktalan veriliyor.

[AB] dogru parcasini dik aci altinda géren
noktalarin geometrik yerinin denklemi ne-
dir?

A) (x —3)% +y? = 400

B) (x — 3)° + (y + 8)%> = 100

C) x% + (y — 3)°> = 400

D) (x + 3)° + (y — 3)2 = 400

E) (x—3)% +y? =100

x2 +y?> —12x - 16y + 75 =0 gemberinin 2 bi-
rim uzunlugundaki kiriglerinin orta noktala-
rinin geometrik yerinin denklemi nedir?

A) (x—6)%+ (y-8)2=22

B) (x— 6)°+(y—8)2=24

C) (x—3)2+y2=24

D) (x—6)° +(y-8)°=25

E) (x—6)% +(y—8)2=99
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13. Merkezi (2, 3) noktas! ve yaricapi 4 birim 18. Ordinat eksenine ve 5x + 12y = 0 dogru-
olan ¢cemberi 60° lik agi altinda géren nokta- suna teget olan, apsis eksenini kesmeyen
larin geometrik yerinin denklemi nedir? cemberlerin merkezierinin geometrik yerinin
denklemi nedir?
A) (x—2)* + (y - 3)%° =81 A)x +5y=0 B)3x-2y=0
B) (x—2)2 + (y—3)° =64 C)2x+3y=0 D)2x—3y=0
C)(x-3+(y—2)°>=25 E)3x+2y=0
D) (x—2)% + (y— 42 =36
E) (x—2)2+(y—3)°=16 19. A(1, 3) noktasinin x +ay -2 =0 dogrula-
rina gére simetriklerinin geometrik yerinin
denklemi nedir?
14. A(6,4) ve B(2, —4) noktalan veriliyor. Ay (x+2°2+y>=10 B)(x-2)%2+y>=10
IPBf 1 y C)xX°+(y-22%=10 D)x®+(y+2>=10
TPAl - 2 kosulunu saglayan P noktala- E) (x= 1) + (y — 3)2 = 10
rinin geometrik yerinin denklemi nedir?
20. x2+y2 =r? gemberinin iizerindeki nokta-
A)x2 +y?—4x +40y +28=0 lardan apsis eksenine inilen dikmelerin orta
B) X2+ v? +4x - 40y +28 =0 noktalannin geometrik yerinin denklemi ne-
C) 3x? + 3y? —4x + 40y + 28 =0 dir?
D) 3x2 + 3y2 + 4x — 40y + 28 = 0 A) X2 = 4y? =72 B) 4x° —y? =12
E)3x% + 3y% + 40x — 4y + 28 = 0 Cy e +4y?=r* D) 4 +y? =12
E E) 4x% + 4y? =12
15. y=x?+ax parabollerinin tepe noktalarinin E 21, x2+(y-1)°+(z+3)?=25 kiiresinin birbir-
geometrik yerinin denklemi nedir? E lerini dik kesen tegetlerinin kesim noktalari-
Ay=-x° B)y=-2x° Cly=—4x> ™ nin geometrik yerinin denklemi nedir?
D)y=x2 E)y=2x2 g ) » »
: AxX“+(y-1)"+(z-3)°=50
16. (x-3)°+(y-1)>=9 gemberine teget ve ya- N B) (x— 1) +y? + (z+3)?=50
ricapt 1 birim olan gemberlerin merkezleri- C) P+ (y+1)2+(z-8)%=50
nin geometrik yerinin denklemi nedir? D) x? +y? + 2% = 50
E)x%+(y—1)%2+ (z +3)%2=50
A) (x+3)2 +(y+1)2 =16
B) (x~3)2+(y+1)°=16
C) (x +3)2+ (y— 1)2—16 22. d/[BC) < ~ > d
D) (x= 3 +(y-1)°= Aed
E)y(x+3)2+(y+1)?=4 ABC bir ggen
B C
17. x®+y? - 4x+2y +Cc=0 gemberlerinin igin- $ekilde, A noktasi d dogrusu iizerinde

deki A(3, 4) noktasindan gecen kiriglerinin
orta noktalarinin geometrik yerinin denklemi
nedir?

A)x2+y2—5x—3y+2=0
B) x> +y?—5x+3y+2=0
C)x°+y?2 —-3x—5y+2=0
D)x2+y2—-3x+5y+2=0
E)x2+y2—5x+5y+2=0

hareketli bir nokta olmak kosuluyla [AB]
dogru parcasinin orta noktalarinin geomet-
rik yeri agagidakilerden hangisidir?

A) Bir dogru parcasi

B) d dogrusuna dik bir dogru

C)d ye paralel bir dogru

D) [AC] ye paralel bir dogru pargasi
E) [AB] ¢apli bir gember
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1. A(-1, 3) ve B(2, 4) noktalarindan esit uzak-
likta bulunan noktalartn geometrik yerinin
denklemi agagidakilerden hangisidir?

A} x+3y-5=0
B) 2x—-y+1=0
C) 3x+2y+5=0
D) 3x+y-5=0
E) 4x — 2y -1=0

2. 3x+4y -2 =0 ve 5x - 12y — 3 = 0 dogrula-
rina esit uzaklhkta bulunan noktalarin ge-
ometrik yerinin denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) 14x-11ly+11=0
B) 14x+11y-22=0
C) 64x—-8y—-11=0
D) —14x+11y+11=0
E) 64x-8y—-41=0

3. (3, 1) noktasinin 2x —ky -1+ kx +y—2k =0
dogrularina gore simetriklerinin geometrik
yer denklemi nedir?

A) (x-1)2+(y+1)°=8
B) (x+1)2+(y—-1)2=8
C) x—1)2+(y+1)2=4
D) (x—-1)2+(y-1)2=4
E) x2+(y—-1)2=8

4. A(3, -5) ve B(1, —1) noktalarini dik a¢i al-
tinda goren noktalarin geometrik yeri nedir?
A) x2+y2~-4x+5=0
B) x2+y2-2x+3y-6=0
C) x2+y2-4x—-6y+8=0
D) x2+y2—4x+4y—-2=0
E) x2+y2-2x+4y+4=0

5. ke R, x=10k%,y =V5 k noktalarinin ge-

ometrik yer denklemi nedir?
Cember B) Dogru C) Hiperbol

D) Elips E) Parabol

6. A(-6, 0) ve B(4, 0) noktalan ve [AC] L [BC]

olacak bigimde bir C noktas: veriliyor.
1ACI2 + IBCI? = IABI? kogulunu saglayan C
noktalarinin geometrik yerinin denklemi
nedir?

A) x2+y2+2x-24=0

B) x2+y2-4x-26=0

C) x2+y2+6x-36=0

D) x2+y?2-8x-40=0

E) x2+y?2-10x—-20=0

ZAFER YAYINLARI

-
ad

1.

A(-3, 0), B(0, 4) noktalan veriliyor.
IPAI + IPBI = 9 ise P noktalarinin geometrik
yeri asagidakilerden hangisidir?

A) Cember B) Parabol C) Hiperbol

D) Elips E) APB agisinin agiortayi

A(2, 1) noktasindan gegen ve x— eksenine te-
get olan M merkezli gemberler ¢iziliyor.

Buna gore M noktalarimin geometrik yeri
asagidakilerden hangisidir?

A) x>-2x-2y=0

B) ¥+4x—2y+5=0

C) x2-4x-2y-5=0

D) x2+4x-2y-5=0

E) X¥-4x-2y+5=0

6 € R olmak lizere parametrik denklemleti
x = 2cos0 - 1, y = 2 + 2sin6 olan noktalarin
geometrik yerinin denklemi nedir?

A) x2+y2=4

B) x-12+y2=4

C) (x=12+(y-22=4
D) (x+172+(y-22=4
E) x—22+(y+1)2=4

iHAI = 3br, 1ABI = 2 br
ve B noktasi ile d dog- H 3 A
rusu sabittir. A nokta-

sinin geometrik yeri

asagidakilerden han- B
gisidir?

A) Hiperbol B) Elips C) Parabol

D) Cember E) Kesigen iki dogru

(x - 2)2 + (y - 3)2 = 25 denklemiyle verilen
cembere distan teget ve yaricaplart 2 br
olan ¢cemberlerin merkezlerinin geometrik
yerinin denklemi nedir?

A) (x-22+(y—3)2=36
B) (x+2)2+(y+3)2=49
C) (x—-2P+(y—3)2=49
D) (x-22+(y-3)2=9
E) x-22+(y—-3)2=1
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12

13.

14.

15.

(x —2)2 + (y — 3)2 = 8 gemberine {izerindeki

P(x , y) noktalarindan tegetler ¢iziliyor. Teget-
lerin iizerinde ve tegetlerin degme noktala-
rindan itibaren 1 birim uzaklikta olacak se-
kilde alinan noktalarnin geometrik yerinin
denklemi nedir?

A x—22 +(y-32=16
B) (x—2)2+(y-32=9+4V2
C) (x—22+(y-3)°=9
D) (x-22+(y-3)2=1
E) (x-2)2+(y—3)2=25

x2 + y2 — 4x + 2y — 31 = 0 gemberinin

A(—1, 3) noktasindan gegen kiriglerinin orta
noktalarinin geometrik yer denklemi nedir?

A x2+y2-4x+2y-25=0
B) x2+y2—4x+2y—-30=0
C) x2+y24+2x—4y-25=0
D) x2+y2-2x—4y-30=0
E) xX2+y2-x-2y+5=0

Merkezleri ayni ve yarigaplan sirast ile 2br
ve 4br olan iki cembere ayni anda teget
olan ¢cemberlerin merkezlerinin geometrik
yerinin sinirladidi alan kag br2 dir?

A) 36n B) 12n C) 9t D) 4 E) 2n

O noktasi ABC
dg¢geninin diklik
merkezidir. Buna N L
gore asagidaki
onermelerden
hangisi kesin- B
likle dogrudur?

A) 1AOI.1BOI =1COI . IONI dir.

B) O noktasi KLN Gg¢geninin agirik merkezi-
dir.

C) O noktast KLN (i¢genin kenarlarina esit
uzaklikta bulunan bir noktadir.

D) O noktast ABC (¢genin gevrel cemberinin
merkezidir.

E) [BOI =4IOLI dir.

ZAFER YAYINLARI

16.

17.

19.

20.

A(1, -6) noktasi ve y = x2 — 5 parabolii verili-
yor. B noktasi parabol lizerinde hareket et-
mek kosuluyla AB dogru pargasinin orta
noktalarinin geometrik yerinin denklemi
asagidakilerden hangisidir?

A) y=2x2-2x+3

B) y=2x2-2x-3

C) y=2x2-2x-5

D) y=2x2+2x+5

E) y=2x2+2x-3

2 2
X2 _¥Y" = 1 hiperboliiniin dik kesigen teget-
36 25

lerinin geometrik yeri nedir?

A) 2+y2=121 B) X2 +y2=36
C) x2+y2=25 D) x2+y2=16
E) x®+y2=11

36x2 + 49y2 = 1764 elipsinin iizerindeki nok-
talardan asal eksene cizilen dikmelerin orta
noktalaritnin geometrik yerinin denklemi
nedir?

A) 9x2 + 36y2 = 441
B) 9x2 +49y2 = 441
C) 36x2 + 9y? = 441
D) 49x2 + 9y2 = 441
E) 6x2+7y2=42

A(1, -2) ve B(4, 2) diizlemde sabit iki noktadir.
Sabit iki noktaya gore egimleri carpim 2
olan (x, y) noktalarinin geometrik yeri ne-
dir?

A) Dogru B) Cember
D) Hiperbol E) Parabol

C) Elips

X2  y? . aV6
— +4-=1 elipsi ( ——, 1) noktasindan ge¢-
279 psi ( 3 ) ! ge¢
mektedir. Bu elipsin dik kesigen tegetlerinin
geometrik yeri nedir?

A) x2+y2=9 B) x2+y2=12

C) x2+y2=16 D) x2+y2=21

E) x2+y2=441
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BOLUM-1

TEST-1 TEST-2 TEST-3 TEST-4
1. B 15. C 1. B 15. A 1. D 15. E 1. C 15. B
2. C 16. E 2. B 16. B 2. B 16. B 2. D 16. A
3. B 17. A 3. E 17. A 3. E 17. A 3. B 17. B
4. A 18. B 4, C 18. C 4. E 18. C 4. E 18. D
5 D 19. C 5 A 19. E 5 C 19. E 5 A 19. C
6. C 20. B 6. C 20. B 6. B 20. B 6. D 20. E
7. B 21. E 7. A 21. D 7. E 21. A 7. A 21. A
8. E 22. D 8. A 22. A 8. D 22. D 8. C 22. E
9. D 23. C 9. B 23. D g. C 23. E 9. B 23. C
10. B 24. A 10. D 24. E 10. A 24, C 10. D 24, A
11. B 25. C 11. B 25. B 11. E 25. A 11. E 25. B
12. B 12. D 12. C 12. E 26. D
13. E 13. E 13. D 13. D 27. D
14, A 14, C 14. D 14. C

TEST-5 TEST-6 TEST-7 TEST-8
1. E 15. A 1. E 15. D 1. E 15. E 1. D 15. B
2. C 16. C 2. E 16. A 2. D 16. D 2. D 16. E
3. C 17. A 3. C 17. A 3. C 17. B 3. C 17. B
4. A 18. B 4. B 18. B 4, B 18. A 4. C 18. B
5 B 19. C 5 B 19. C 5 A 19. D 5 A 19. D
6. C 20. D 6. B 20. C 6. C 20. E 6. E 20. B
7. B 21. A 7. A 21. B 7. B 21. A 7. B
8. E 22. C 8. E 22. C 8. E 22. C 8. C
9. C 23. D 9. E 23. E 9. A 23. B 9. A
10. B 24. D 10. C 24. A 10. D 24. B 10. C
11. E 25. D 11. C 25. B 11. C 25. C 11. D
12. A 12. E 12. D 26. A 12. C
13. C 13. A 13. A 13. B
14. A 14. A 14. C 14. A

TEST-9 TEST-10 TEST-11 TEST-12
1. E 15. C 1. A 15. B 1. B 15. C 1. D 18. C
2. C 16. D 2. D 16. C 2. C 16. B 2. C 16. A
3. E 17. C 3. D 17. E 3. D 17. E 3. E 17. E
4. C 18. D 4. B 18. D 4. E 18. D 4. B 18. A
5 C 19. C 5 A 19. D 5 B 19. C 5 A 19. D
6. B 20. A 6. E 20. B 6. A 20. A 6. B 20. C
7. B 21. C 7. A 21. D 7. C 21. B 7. A 21. D
8. D 22. B 8. C 22. A 8. E 22. E 8. D 22. E
9. E 23. D 9. A 23. C 9. D 23. A 9. E 23. A
10. A 10. A 24. D 10. B 24. C 10. C 24, C
11. C 11. E 25. A 11. C 25. D 11. A
12. E 12. D 26. E 12. D 26. B 12. C
13. A 13. D 27. E 13. A 13. B
14, B 14. B 28. C 14. E 14. D

TEST-13 TEST-14 TEST-15 TEST-16
1. D 11. E 1. E 11. C 1. A 11. C 1. B 11. E
2. D 12. C 2. E 12. A 2. B 12. C 2. E 12. E
3. E 13. A 3. A 13. D 3. D 13. D 3. B 13. C
4. A 14. A 4. B 14. C 4. D 14, E 4. B 14. D
5 D 16. D 5 A 15. A 5 C 15. C 5 A 15. D
6. C 16. C 6. C 16. C 6. C 16. D 6. B 16. C
7. C 17. D 7. C 17. D 7. E 17. A 7. C 17. E
8. D 18. C 8. B i8. C 8. B 18. D 8. D 18. B
9. D 19. E 9. C 19. E 9. B 19. B 9. C 19. D
10. A 20. A 10. B 20. D 10. E 20. A 10. D 20. D
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BOLUM-2
TEST-1 TEST-2 TEST-3 TEST-4 TEST-5 TEST-6
1. A |16. C 1. B 16. B 1. A |16. D 1. B |[16. C 1. E 16. C 1. B |16. E
2. Cl|17. B 2. D|17. A 2. C117. D 2. C ]17. D 2. D|117. B 2. C117. B
3. D|18. E 3. C|18. A 3. B 18. B 3. E j18. A 3. C |18 A 3. AJ]18. B
4. B [19. A 4. E |19. C 4. E |19. B 4. B |19. C 4. E 119. C 4, D |19. D
5 Al20. D 5 A 120. E 5. D{20. A 5. B l20. B 5. B l20. D 5 E {20. B
6. C|21. E 6. Al21. C 6. E |21. B 6. C |21. B 6. AJl21. D 6. Al21. E
7. B }22. A 7. C |22. E 7. A |22 E 7. B |22. E 7. C {22. A 7. B
8. DJ]23. B 8. D |23. D 8. B 8. B |23. D 8. E |23. B 8. D
9. Bl24. C 9. E [24. A 9. D 9. D {24. C 9. B |24. C 9. C
10. E 10. E |25. B [|10. C 10. C |25. C l|10. E |25. C ||10. A
11. D 11. B 11. C 11. D |26. A {J11. C |26. A ||11. D
12. D 12. B 12. B 12. A j27. B 112. C )27. D |j12. A
13. A 13. C 13. C 13. C |28. B ||13. D }28. E 13. C
14. E 14. A 14. E 14. E |29. E 14. A |[29. D ||14. E
15. B 15. D 15. A 15. C 15. C 15. B
TEST-7 TEST-8 TEST-9 TEST-10 TEST-11 TEST-12
1. B 113. C 1. A |13. B 1. A [13. B 1. D {13. D 1. C {13. D 1. B 113. C
2. Cl|14. E 2. C l14. A 2. D (14. E 2. C [14. A 2. C |14. E 2. B |14. E
3. D}|15. D 3. C |15. C 3. C|156. C 3. E |[15. D 3. C |15. E 3. B|15. B
4. A |[16. E 4. E |16. A 4. E |16. A 4, B |16. C 4. C |16. D 4. A |16. E
5. Dl]17. C 5 B 17. D 5 B |17. D 5 C 17. A 5. C |17. B 5 E |17. A
6. A |18. E 6. B |18. B 6. B [18. B 6. B |18. A 6. A |18. E 6. A|18. D
7. B ]19. A 7. C |19. A 7. C |19. A 7. E |19. A 7. D |19. B 7. Al19. C
8. D|20. B 8. D |20. E 8. D |20. E 8. D 120. D 8. D |120. B 8. A |20. A
9. Cl21. E 9. E|21. D 9. E 9. E 9. A 9. E
10. A |22. C 110. E |22. C ||10. E 10. A 10. B 10. E
11. D 11. D {23. B fi11. D 11. C 11. B 11. B
12. A 12. C |24. A |l12. C i2. C 12. B 12. B
BOLUM-3
TEST-1 TEST-2 TEST-3 TEST-4 TEST-5
1. E|17. C 1. A |17. A 1. A |17. C 1. B |17. B 1. A |17. D
2. D[18. E 2. C |18. D 2. B |18. C 2. D |18. B 2. E |18. A
3. Bl19. C 3. B {19. B 3. B [19. A 3. A|19. D 3. A [19. A
4. D |20. C 4. B |20. A 4. D |20. D 4. E |20. E 4. C |20. C
5 AJ21. B 5. DJ|21. C 5 C le1. E 5 D |21. A 5 E |21. D
6. Bl22. D 6. C |22. E 6. D |22. A 6. E |22. C 6. A |22. D
7. Cl23. E 7. B [23. C 7. Cl123. C 7. D 7. B
8. C|24. E 8. E |24. D 8. Al24. D 8. A 8. C
9. Cl2s. C 9. B |25. D 9. C |25. C 9. C 9. E
10. C 10. £ 126. D f10. C }126. D ||10. C 10. D
11. D 11. A 11. B 27. B 11. B 11. D
12. E 12. C 12. A |28. E 12. D 12. B
13. D 13. C 13. D [29. D {{13. C 13. E
14, C 14. E 14. C |30. A 14. D 14. B
15. A 15. C 15. C |31. C ||15. B 15. D
16. B 16. D 16. E {32. D ||16. C 16. B
TEST-6 TEST-7 TEST- TEST-9 TEST-10
1. C |17. B 1. E 17. B 1. A |15. D 1. C |15. C 1. C |17. C
2. Bi{1s. B 2. D{18. B 2. D116, C 2. D |16. D 2. B l18. A
3. D]19. D 3. C|19. C 3. AJ17. C 3. C |17. C 3. DI|19. C
4. C |20. D 4. D |{20. E 4. C |18. C 4, A |18. A 4. C |20. B
5 B l21. B 5 E [21. D 5 A |19. C 5 B |19. B 5 A |21. E
6. AJ]22. D 6. B 6. E |20. B 6. C |20. D 6. A |22. A
7. C 7. A 7. E 7. B 7. D |23. D
8. D 8. B 8. D 8. A 8. B |24. E
9. C 9. E 9. A g. B 9. E |25. D
10. B 10. C 10. C 10. D 10. E {26. D
11. E 11. E 11. E 11. A 11. D j27. C
12. E 12. C 12. B 12. D 12. E {28. D
13. C 13. B 13. E 13. A 13. B |29. B
14. A 14, D 14. E 14. C 14. A
15. B 15. A | 15. E
16. A 16. A 16. C
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BOLUM-3
——— —r——— —_————
TEST-11 TEST-12 TEST-13 TEST-14
1. B 15. C 1. A 15. D 1. D 15. C 1. D 15. A
2. C 16. A 2. B 16. C 2. E 16. D 2. A 16. C
3. C 17. B 3. C 17. A 3. B 17. C 3. C 17. C
4. E 18. D 4. D 18. B 4. B 18. C 4. D 18. B
5 B 19. D 5. E 19. A 5 B 19. C 5 C 19. D
6. B 20. E 6. D 20. D 6. D 20. D 6. D 20. C
7. A 21. E 7. B 21. C 7. E 7. C
8. B 22. B 8. B 22. D 8. E 8. A
9. A 23. E 9. C 23. E g9. C 9. B .
10. D 24. B 10. E 10. D 10. E
11. C 25. D 11. C 11. D 11. D
12. A 12. B 12. C 12. C
13. B 13. D 13. B 13. B
14. C 14. C 14. D 14, C
BOLUM-4
TEST-1 TEST-2 TEST-3 TEST-4
1. A 13. E 1. C 13. D 1. D 13. A 1. C 13. B
2. D 14. D 2. D 14. A 2. D 14. C 2. B 14. C
3. B 15. D 3. C 15. E 3. A 15. B 3. E 15. B
4. C 16. C 4. E 16. C 4. D 16. C 4. C 16. D
5 B 17. C 5 C 17. D 5 E 17. E 5 B 17. E
6. D 18. B 6. C 18. C 6. B 18. C 6. C 18. B
7. C 19. C 7. D 19. D 7. B 19. E 7. A 19. D
8. E 20. C 8. A 20. A 8. C 20. C 8. D
9. D 21. C 9. B 21. D 9. A 9. A
10. D 22. E 10. C 22. C 10. A 10. E
11. D 11. A 23. A 11. D 11. C
12. A 12. B 12. B 12. E
TEST-5 TEST-6 TEST-7
1. D 13. B 1. E 13. A 1. E 13. A
2. E 14. B 2. C 14. D 2. B 14. D .
3. C 15. B 3. C 15. C 3. D 15. A
4. C 16. D 4. D 16. D 4. D 16. C
5 C 17. E 5. C 17. B 5 C 17. A~
6. C 18. C 6. A 18. C 6. A 18. A
7. C 19. C 7. B 19. D 7. A 19. B
8. C 20. B 8. E 20. E 8. C 20. C
9. E 21. D 9. A 9. C
10. B 22. E 10. C 10. E
11. D 23. D 11. A 11. E
12. C 12. B 12. D
BOLUM-5
TEST-1 TEST-2
1. E 12. B 1. D 12. C
2. B 13. B 2. E 13. B
3. A 14. C 3. A 14. C
4. C 15. A 4. C 15. C
5 A 16. D 5. E 16. C
6. C 17. A 6. A 17. E
7. E 18. E 7. D 18. B
8. D 19. B 8. E 19. D
9. C 20. C 9. D 20. D
10. D 21. E 10. B
11. E 22. C 11. C




