Konulan anlamakta giicliik cekenler,

Soru ¢dzerken nereden baslayacagini bilemeyenier,

Probiemlerin ¢ézlimlinde yorum giiclinii artirmak isteyenler icin...

Halil ibrahim KUCUKKAYA

Matematik Bire Bir Ogretim Uzmani

Ahmet KARAKOG Mehmet GIRGIC
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Ustelemek basarvun temel uwnsturudur. Kapuyv :
yelerince ugun siwe ve yiksek sesle calarsang, “Matematikte zekdidan once sabu gelir.”

birierini wyondwracad wugdowy emin olabilivsinig. Cahit ARF
H. W. Longfellow “

SAYILAR
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o AsalSaylar

Matematikte gekadan énce sabur gelir. « Faktoriyel

Cahit Arf



bigt yenmesine igivv vermemektiv.
Mowk Koy

Yapabildigimigy her seyi yapsaydik, buno kendimizg

bilesasordik:
Thomaos Edisovw

Tam Sayilar I.Hafto

SAYILAR

Rakam, Tam say, Dogal sayl...

Konu bilgisinin ¢ok az oldugu énemii bir konu.
Rakam deyince aklimza 0,1,2,3,4,5,6,7,8, 8
gelmesi lazim.

Dodal Saylar: 0,1, 2,3, 4,56, ...

Gordiginiz gibi en kiiglk dodal say sifirdir. Ve ilging
olani bunu bildigi halde dogal sayi sorularinda sifir
unuiup da yamulanlar hig de az degil.

Onun icin dogal sayi sorulanni gdzerken liitfen stfire
unutmayalim.

Tam Sayilar: ...,~3, -2,-1,0,1,2,3, ...

Ve tam sayi sorulanni ¢ézerken de negatif tam sayilan
unutmayin. Bir de sifir pozitif ya da negatf filan degit-
dir. Aklinizda olsun.

Astinda buradaki tam say: ve dogal sayl sorularinm
codunun ¢éztimiini harflere uygun degderler vererek
yapacaksiniz, Yalniz harflere deger vermenin de bir
mantidl var elbette. Oyle rastgele deJerler verimez.
iste siz asi bu degerlerin hangi mantiga gtre verildigi-
ni 6gdrenin.

Ama sakin ola ki bu konuda verecedim hig bir geyi
ezberlemeye galigmayin. Clayin mantifint anlamaya
caligin. Yoksa yamulursunuz walla.®

Ama bagtan soyleyeyim, Sayilar konusu biraz dadinik-
tir. Onun igin ilk etapta biraz sikici gelebilir. Yol yén-
fem bilmiyorsaniz siz soruya bakarsiniz soruda size.©
Belki konu bilgisi olarak gok uzun bir konu dedil sayilar
konusu, Ama ¢ok degisik sorular yazilabilir burada.
Onun igin ben kafanizi fazla kanistirmadan size ¢ok
snemli belli bash birkag temel mantig vereyim. Gerisi
size kalacak artik.@ Biraz kafay ¢aligtinr ve adam gibi
de gahisirsamz bu konunun Ustesinden de rahatlikla
gelebilirsiniz.

Ve unutmayin ki ortalama zekaya sahip her insan
matematigi yapabilir. Ama yeter ki sabirhi ve kararh
olsun,

Bilmem ki derdimi anlatabildim mi?

Ornek Soru
a ve b pozitif tam say1 ve
ath=7

olduguna gére, Za + 3b toplaminin alabilecegdi en
biiytik deger kagtir?

Cozelim

Bu ifadenin en biylk degderi b nin en blyik dederi
almasiyla mimkiin clur. Giinkii bir foplamda kat
sayisi bilyiik olan harf bliyitk segilince toplarmin
sonucu daha biiyiik ¢ikar.

Yani, b ye en gok 8 verebilirsiniz. a da 1 olur dogat
olarak. Bu durumda da 2a + 3b = 2.1 + 3.6 = 20 olur.
Sdayledim aslinda. Ama yine de bazilannizin aklina gu
gelebilir. Niye en blylik dederi b ye veriyoruz da a ya
Vermiyoruz. @ nin ne sugu var?@

Sovleyeyim. a nin sugu kat sayisimin (6nlndeki say!)
kiigiik olmast.

Cinkil bir ifadenin toplamimin bilyilik olmasint
istivorsamz kat sayisi bilyitk olana biiyik deder
vereceksiniz. Kiiglik olmasini istivorsamiz da kiigtik
deger vereceksiniz.

Yani, bir toplamda kat sayisi biiyitk olana blylk deder
varince sonug buylk, kiiglik verince de kiiglk gikiyor.

Ornek Soru
a, b, ¢ farkh rakamlar oimak {izere,
2a+3b+7c
toplaminin alabilecedi en bilyiik ve en kiiciik dege-
ri bulalim,

Cozelim

Once en blyik degderini bulaiim, En biylk degeri
bulmak igin kat sayisi en biylk olan ¢ ye 9, ondan
sonra kat sayisi en blyik olan b ye 8, sonradaaya7
vermek iazim.

Bu degerler icin,
2a+3b+7c=27+38+7.9=101olur.

Simdi de en kiigik dederini bulaiim.

En kiiglk olmasi igin kat sayisi en bliylk olan c ve O,
ondan sonra b ye 1 ve a ya da 2 vermek lazim.

Bu degerler igin,

2a+ 3+ 7c=22+3.1+7.0=Tolur. Ok@ :




Tam Sayilar

1. Haftow

1. ave b farkl iki rakam oiduguna gore, 3a + 2b
toplami en ¢ok kag ofabilir?

2. a, b, ¢ farkli rakamiardir,
Buna gbre, ab + ¢ toplami en gok kagtir?

3. a, b sifirdan farkll birer rakam olmak tzere,
4a=5b
olduguna goére, a + b toplarm kagtir?

4. x,y pozitif tam sayidir,
5x + 3y =18
olduguna gore, x kagtir?

5. a, b dodal sayilardir.
5a +6b =22

olduguna gére, a + b toplami kagtir?

6. ave b birer rakam olduguna gére, 3b - 4a farki

en cok kagtir?

7. A={1,2,3,4, 5} kiimesinin farkh iki elemant a

ve b olduguna gére,

a) 2a + 5b toplaminin degeri en ok kagtir?
b} 2a- 3b fark gh cok kagtir?

c} 2a - 3b farki en az kagtu?

8. A={1,2,3,4,5, 6} kiimesinin farkh {¢ eleman;

a, b ve ¢ olduguna gbre,

a} 2a+ 3b+ 4c toplaminun degeri en gok kag-
tr?

b) 2a + 5b - 7c ifadesinin degeri en gok kagtr?

9. a, b, cfarkh pozitif tam sayilar olmak Uzere,

a+b+c=12

olduguna gore, 3a + 5b + ¢ toplam: en gok kag-
or?

Tam Sayilar

1.Haftow

Birazdan tam sayi sorulanni ¢izeceksiniz. Bagla-
madan &nce size acayip anemli bir sey séyleye-
yim.

Tam sayi sorularinin ¢éziimii genelde harflere -
uygun degerier verilerek yapilir. Yalniz harfler-
den birine dedier verdiginiz zaman bu deder igin
diger harfin de tam sayi olup olmadigin mu-
hakkak kontrol edin.

Yoksa... 80@ ... ®

llk soruda a ya 1 den baglayarak dederler verin.
Yalniz her dederden sonra b nin tam sayi olup ol-
madigina da bakin litfen.©@

. ave b pozitif tam sayilari igin agagidaki egitiik-

lerde a nin alabilecedi en kiigiik deger kagtir?

a) 3a+2b=19

b} 4a +3b =47

Hatirlayin® Toplami belli olan iki sayidan bizinin en
blyiik clmasi igin digerini kiglk almak [&zim.

. a ve b pozitif tam sayilar i¢in agafidaki egitlik-

lerde a nin alabilecedi en biiylik deder kagtir?

a) a+8bh=35

b} 3a+2b =286

Bu soruda b ne kadar kugiik clursa a ve dolayisiyia
da a + b toplam o kadar kigilk olur. Bakn isterse-
niz.

. a ve b pozitif tam sayilan igin agafidaki egitlik-

lerde a + b toplaminin alabilecedi en kiiciik de-
geri bulunuz,

a) a-b=13

b) 5a-3b =21

Bu soruda kafayi calistinn bakalim. En kiiglk
dederi a ya mi verelim yoksa b ye mi?

. ave b pozitif tam sayillan i¢in agadidaki egitlik-

lerde a + b toplaminin alabilecedi en kiiciik de-
deri bulunuz.

a) 5a+2b=22

b) a+5b =52




Tam Sayilar

1.Haftow

Hatirlayin.® ki sayinin farkinin en gok olmasi igin
gikarilan sayi(sagdaki sayi©) mimkan olan en ki-
clk deder segilmeliydi.

5. a ve b pozitif tam sayilan igin agsadidaki egitlik-
lerde a — b farkinmin alabilecedi en biiyiik degeri

bulunuz.
a)a+b=10
b) 3a + 2b = 26

Peki, bu soru da hangisini kiguk secelim?
Ne dersiniz?

8. ave b pozitif tam saydar icin agagidaki egitlik-
lerde a *+ b toplamimn alabilecedi en bijyiik de-
geri bulunuz.

a) a+5b =41

b) 3a+2b =61

Toplam bigimindeki bir egitlikte a kag farkl: de-
ger alabilir? Ya da a nin alabilecedi degerler
toplami kagtir? gibi sorularda daima kat sayis
bilylk olan harfe defier vererek islem yapin. Daha
hizli gézersiniz. Tecrlibeyle sabit®

7. ave b pozitif tam sayilari i¢in asadudaki egitlik-
lerde a nin alabilecedi dederler toplami kactir?

a) a+5b=18

b) 4a + b =21

8. ave b pozitif tam say1 oldufuna gére asagidaki
esitliklerde a kac farkl dedier alabilir?

a) a+9b =75

b} 2a + 5b = 81

Tam Sayilar

1.Hafto

Ne demistik? -

Toplamy verilen sayilardan birinin en biyiik
olmasi igin diferlerinin en kiglk secilmesi ia-
Zim.

1. %, Y, Z birbirinden farkh pozitif tam sayilar oldu-
guna gore, agadidaki egitliklerde x in alabilece-
gl en biyiik deger kagtir?

a) x+3y+5bz=48

b) 3x+2y+z=41

2. x,y, z pozitif tam sayilar olduguna gére, agagi-
daki esitliklerde x in alabilecegi_en bilyiik deger
kagtir?

a) x+3y+7z=100

b) 3x+4dy+z=47

3. a, b, ¢ birbirinden farkl pozitif tam sayilar ol-
dufjuna gére, asagidaki egitliklerde a nin alabi-
lecedi en kiiciik deger kagtr?

a) 2a-3b-4c=25

b) a-2(b+5c)=30

4. a, b, ¢ pozitif tam sayilar olduguna gdre, agads-
daki esitiiklerde a nin alahilecedi en kiiciik de-
der kagtir?

a) 2a-5b-4c=41

b) a+2b+43c =232




Tam Sayilar

1.Hafta

5. ave b pozitif tam sayilar olduguna gbre, agadi-
daki egitlikleri saglayan a ve b dederleri igin a.b
carpimi en az kagtir?

aya-2b=5

b) 3a-~2b=16

6., 7. ve 8. sorulara dikkat edin. a, b, ¢ i bir top-
lam verilmis. a + b + ¢ nin en biiylik ya da en ki-
clik degerinin kag oldudu soruluyor.

a + b + ¢ toplaminin en biiviik degerini almas:
icin kat say1s1 en bitylk olan harfe en kiiciik
degeri vermek f&zim.

a + b + ¢ nin en kiigiik degerini almas: igin ise
kat sayis1 en kiiglik olan harfe en kiiglik degeri
vermek idzim.

6. a, b, ¢ pozitif tam saydar olduguna gbre, asag-

daki esgitliklerde a + b + ¢ toplami en az kactir?

a) 4a+3h+c=564

b) 5a+3b+c=79

7. a, b, c birbirinden farkll pozitif tam sawiar ol-
duguna gore, asadidaki esitiilderde
a + b * c toplami_en az kagtir?

a)da+3b+c=67

b) 5a+3b+c=78

8. x,y, z birbirinden farkli pozitif tam sayilar oldu-

guna gore, asadidaki esitliklerde x + y + z top-
lami en gok kagtir?

a) X+4y+5z2=45

b) 3x+ 2y +z=37

Tam Sayilar

1. Haftw

Toplam: verilen iki dogal sayinin garpiminin en bi-
yUk olmasini istiyorsaniz saylarn birgirine gok yakin
{mimkiinse esit) segin. Yani, farki en az olan sayl-
lart segin. Ama carpimin en kiigik olmasin istiyor-
saniz o zaman birbirine en uzak sayilan segin. Ya-
ni, aralarindaki fark en gok olan sayilari.

Anladimz ni?

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gbre, agsadida-

ki egitliklerde a.b garpiminin alabilecedi en kii-
glik deger kagtir?

a) a+b=10
by a+b=19
) a+h=25

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-

ki esitliklerde a.b garpimimin alabilecegdi en bii-
yiik deder kactir?

a) a+b=10
b} a+b=18
¢ a+b=19

3. x, y farkh pozitif tam sayiiar olduguna gdre,

asagidaki esitliklerde .y garpiminin alabilecegi
en kiigiik ve en biiylik deger toplami kagtir?

a) Xx+y=11
b) x+y=20
c) X+y=25

Dogai say sorular: cozillirken genelde sifir unutu-
lur.® En kigik dogal say sifirdir. Unutmayin®

. X ve y birer dogal sayi olduguna gdre, agafida-

ki esitliklerde x.y carpumuinin alabilecedi en kii-
¢lik defjer kagtir?

a)x +y=8
b} 2x +y =30

c) 3x+y=100




Tam Sayilar 1. Haftow

5. x,y farkh dogal sayilar olduguna gére, agafi-
daki esitliklerde 3.y gcarpiminin alabilecedi en
kiigiik ve en bliyiik deger toplami kagtr?

a) x+y=14
b) x+y=20
c) x+y=25

6. a, b, cdogal sayilar ve
a+2b+3c~61

olduguna gére, a.b.c ¢arpiminin alabilecegi en
kiiglk deger kagtir?

7. a, b, ¢ negatif oimayan famsayiiar ve
at+tb+c=16

olduguna gore, a.b.c ¢arpirminin alabilecedi en
kiiglik deger kagtir? :

8. ave b birbirinden farkl pozitif tam saytlar ve
at+b=22

oldugiuna gire, a.b garpiminin alabilecegi en
biiyiik ve en kiicik degerin farks kagtur?

9. a ve b pozitif tam sayilar olmak {izere,

_ a=c+7
h=9-¢

olduguna giire, a.b garpiminin alabilecedi en
bityiik deger kactir?

10. a ve b pozifif tam sayilar olmak Uzere,
a=15-x
b=5+x

olduiuna gore, a.b ¢arpimi en ok kagtir?

41.a, b, ¢, d pozitif tam sayilar ve

a+b=17
c4+d=7

olduguna gore, »24% orani en gok kagtir?

Tam Sayilar

1 Haftow

Carpimi verilen pozitif iki tam sayimin toplaminin
en blyik degerini bulmak icin sayilardan birini 1
segin. (Baha dogrusu mimkdn olan en kiglk sa-
vyl segin.}

Teptamlarinin en kiigik degerini bulmak istiyorsa-
niz ¢ zaman da birbirine yakin sayilar segin.

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-

ki esitliklerde a + b toplaminin alabilecegi en
bilylik deger kagtir?

a) ab=18

b} ab=24

. a, b pozitif tam sayilar olduguna goére, asagida-

ki egitliklerde a + b toplaminin alabilecedi en
kiigitk deger kagtir?

ay ab=16

by ab=24

Ama sorunun bas:inda a ve b nin tam sayi oldu-
gundan bahseimisse negatif tam sayiar da unut-
mayin.

Yoksa yamulursunuz walla®

3. a, b tam sayilan igin agadidaki esitlikierde
a + b toplaminin alabilecedi en biiyiik ve en
kiigtik degerleri bulunuz.

a) ab=20

b)ab=28

4. ave b pozitif tam sayilar olmak Gzere,
ab=48

olduguna gére, a + b toplaminin alabilecedi en
biiyiik ve en kiigiik degerin toplami kagtir?

5. a ve b tam sayllar oimak Gzere,
a.b =48

olduguna gbre, a + b foplammnin alabilecedi en
biiyiik ve en kiigiik degerin toplami kagtir?




Tam Saytlar

1. Hafta

{J¢ saymmun ikili ikili garpimian verilmigse gbiziime
ortak olan harfin alabilecedi en bliyik deferi bula-
rak baglayin.(Bu degler iki sayiyl da tam bélen en
biylk sayidir.} Ortak harfin diger degerleri de en
blyik degerinin tam bélenleri olacaktir dogal ola-
rak.

Omegin,

1. soruda ortak harf b dir. Ve bengok 16 ve 24 G
bélen en bilylik say! olan 8 dir. b nin difer degerie-
ri de 8in tam bolenieri olan 4, 2 ve 1 dir. Bagka da
yok.

Anladiysaniz ¢6zln bakakm.©

6. 2, b, c pozitif tam sayilardir.
ab=18
be = 24
olduguna gbre, b en gok ka¢tur?

7. a, b, c pozitif tam sayilardir.
ab =18
bc=24
olduguna gbre, b kag farkl deger alabilir?

8. a, b, ¢ pozitif tam sayilardir.
ab=6
ac=14
olduguna gére, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

9. a, b, ¢ pozitif tam sayilardir.
ab=24
ac=18

olduguna gore, a + b + ¢ toplami en gok kag-
ar?

10. a, b, c pozitif tam sayilar olmak izere,
ab=18
be =27

oldugiuna gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cedi en biiyiik ve en kilgiik deger toplam kag-
tir?

Unutmayin® Tam say: sorulannda genellikie nega-
4f sayilar unutuldugu icin hata yapilir,

11. a, b, c tam saylardir.
ab =24
bc = 36

oldugjuna gore, a+ b + ¢ toplanunin alabile-
cedi en kilgiik dedier kagtir?

12. a, b, ¢ birer tam sayi clmak iizere,
ab=18
bec =30

olduguna géire, a + b + ¢ toplarm en gok kag-
fr?

Tam Sayiar 1. Haftn

1. 8, b, c tam sayilar igin 5. X, y, z pozitif tam sayilardir,
ab=12 X—y=5
bc = 16 ¥—z=12

oldufiuna gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cedi en kiigitk deger kagtir?

2. X, y, ztam sayiar olmak Gzere,
Xy =18
Xz =27
oldufjuna gore, x + y + z toplamt en gok kagtir?

3. 3, b, c poziiif tam sayilar, a > b olmak (izere

ab =20
ac =45

olduguna gore, a+ b+ ¢ foplamt kagtir?

4. a, b, ¢ birbirinden farkll pozitif tam sayitar ve
at+h=7
b-c=1

olduguna goére, a min alabilecegi degerler top-
lam kactir?

olduguna gére, X + y + z toplaminin alabilecegl
en kiiglik deger kagtir?

6. a, b ve ¢ birbirinden farkl) pozitif tam sayilar ve
a+b+c=10
a-h=2

aldufuna gére, ¢ nin alabilecedi degerler top-
lami kagtir?

7. X, Y,z pozifif tam sayilar clmak Gzere,
Xy =36
x+z=25
olduduna gére, y + z toplami en az kactir?

8. a, b, c pozitif tam sayilar igin

ab = 48
a+c=30
ofduguna gbre, b + ¢ toplami en gok kag ola-

bilir?




Tam Sayilar

1. Hafta

9. ab ve ¢ farkls pozitif tam sayilar ve
atp=12
ac=18

olduguna gére, a min alabilecegi degerler top-
lame kacgtir?

10. a, b, ¢ farkll pozitif tam sayilar oimak Uzere,
at+b=142
bc =30
olduguna gére, a kag farklt deger alabilir?

1. a, b pozitif tam sayilardir.
3
a=10+ -~
b

olduguna gore, a kag farkh deger alabilir?

42. a, b pozitif tam sayilar ve

12
a4—=5
b
oldufuna gore, a nmn alabilecegi dederler top-

lam kagtir?

13. a, b tam sayl cimak {izere,
6
a2+
b

olduguna gére, a kag farkh deger alahilir?

14. a, b tam saylardir.

a= 8
b+1

ofdugiuna gére, b nin alabiiecedi degerier top-
larmt kagtir?

15. a, b birbirinden farki: pozitif tamsaytiardir.
10,
b

olduguna gbre, a nin alabilecegi degerler top-
lami kactir?

a-3

16.  x, y pozitif tam sayilar ve

- Sx 8
X

olduguna gére, v kag farkh deder alabilir?

“ Tam Saydar

1 Hafta

4. X%,y ve z pozitif tam say! olmak Uzere,
z>5
X+y=32-2

olduguna gdére, x + y + z toplam en az kag
olabilir?

2. X, yve z pozitif tam sayilar ve
X>y+4
y>z+6

oldudiuna gbire, x + v + z toplam en az kagtir?

3. a, b pozitif tam sayilar ve

3a+5b=100
a>7

oldufuna gore, b en gok kagtir?

4. x, vy pozitif fam sayiar ve

x4+ 2y =92
x<20

olduguna gore, y en az kagtir?

5. a, b ve c pozitif tam sayilardir.

c<6
a+b=4c-2

olduguna gbre, a.b garpimi en gok kag olabi-
lir?

6. a, b, ¢ pozilif tam sayilar ve
a=4b, b<c
olduguna gbre, a + b + ¢ toplam: en az kagtir?

7. Xy, z pozitif tam sayiar olmak Gzere,
Jcx<y
Z=2X+3y—2

ofdufuna gore, z en az kagtr?

8. 2, b dodal sayilar ve

a<b
b=8a-53
olduguna gore, a + b toplami en az kagtur?




Tam Sayitar

1.Haftw

9. x,y, z pozitif tam sayllar clmak {izere,
2x > By
X+y+2z2=20

olduguna goére, z en gok kagtu?

10.a, b dogal sayilar ve
a+3<b
¢=2a+3b-1
olduguna gbre, a + b + c toplami en az kagtir?

1. a, b, ¢, d dogal sayilardr.
a<5<b<c<18<d

olduguna gore, d — a farla en az kagtr?

12. x ve y pozitif tam sayilardur.
x(y—5)=18
olduguna gore, x in hangi degeri igin y en kii-
¢iil degerini alir?

13. a, b, ¢ ve d pozitif tam sayilar olmak {zere,
a+h=49
c+d=8

olduguna gore, % :-g~ ifadesinin alabilecegi en

kiiglk deger kagtir?

14. a, b, ¢ pozitif tam sayilar ve
a+b=8
c=ab+a+b+i

olduguna gére, a + b + ¢ toplami gn gok kac-
tir?

15. x, vy ve z farkll dogal sayilar olmak {izere,
X+y=8
Xy +z=25

olduguna gore, 2 en az Kagtir?

16. a, b, ¢, d pozitif tam sayilardir,

a.3 e 4.5 _b.2
b 4 ¢ 4 a 3

oldufiuna gdre, d en az kactir?

Tam Sayiar

1. Hafto

1. a, b pozitif tam sayilar olmak (zere,
a=h(b+3)
olduguna gére, a + b toplam: agagidakilerden
hangisi olabilir?

A)10 B)11  C)12  D)13  E)14

2. % veytam say olmak {izere,
X=Ty
olduguna gbre, x + y toplams agagidakilerden
hangisine egit olabilir?

AN B)13 CHe D) 21 E) 26

3. x,v, z pozitif tam sayilardsr.
XY=z

olduguna gore, X.y.z ¢arpiminin sonucu aga-
didakilerden hangisi olabilir?

A) B0 B)70  C)80  D)90 E)100

4. x, vy, z pozitif tam sayardir.
x =4y
y =3z
olduguna gére, X + y + z toplami en az kaghr?

5.a, b, ¢ dogal sayilar ve
a=13+b
c=20-a
oldufjuna gbre, ¢ en cok kagt;r?

6. a, b, ¢ pozitif tam sayilan igin
a=15-2b
c=3b-18
olduguna gére, a + b + ¢ toplami kagtir?

7. a, b, ¢ pozitif tamsayilar ve
a-2b=25
b-3¢c=4
oldufiuna gére, a + b + ¢ toplam: en az kagtir?

8. a, b, c pozitif tam saylar ve

ab =20
- ac =36
be =45

oldugiuna gbre, ¢ ~ b farki kagtir?




Tam Sayiar

1.Hafto

9. s, b,- ¢ birbirinden farkii pozitif tam sayilardir.
a+b=28
b—c=2

olduduna gére, b nin alabilecegdi degerler top-
lams: kacgtir?

10. x, v, z farkl pozitif tam sayitar olmak lzere,
X+y=2z
X+ty+z=12

oldufiuna gdre, x in alabilecedi degerler top-
lami kagtir?

11. a, b ve c birbirinden farkil pozitif tam sayilar ve
a+h=12

a_.

b

olduguna gore, b kag farklt deger alabilir?

12. a, b, ¢ birbirinden farkl pozitif tam sayslar ve

a

F +1=c

a+b=38
‘olduﬁuna gére, ¢ nin alabilecedi degerler top-
‘larmi kagtir?

43. a, b ve ¢ birbirinden farkh pozitif tam sayiar ve
a<b<8 €=

olduguna gbre, ¢ ka¢ farkil deder alabilir?

14. xve y pozilif tam sayilar olmak {izere,
Xy +4)—y(x-3)=76

olduguna gore, x in en hiiyiik degeri kactir?

158. x, v, z pozitif tam sayilar ve

x 5
olduguna gdre, z nin en bliyiik degeri igin x4+
y + z toplam: kagtir?

16. a, b, ¢ pozitif tam sayilar igin,

a_ 18 —c
4 b+1

olduguna gdre, b nin en bliyiik degeri igin
a + b + ¢ toplami kagtir?

. Pozitif ve Negatif Sayilar

1 Haftew

Pozitif ve Negatif Sayilar

Sifirdan biylk sayilara pozitif sayi, sifirdan kiighk
saytara da negatif sayl dendifjini biliyorsunuz-
dur.&@

Ayrica sifir pozitif va da negatif degiidir.

Pozitif negatif olma olayinda basit ama 6nemli olan
husus gudur.
(+

RYIRO ¢.
O R AR

Ayni igaretli iki sayimn ¢arpimi veya boélimiin-
de sonug pozitif (+ igaretli), ters igaretli iki sa-
yinin carpim veya héiiimiinde ise sonug nega-
#if 7" igaretlidiv.)

Ornegin,

a<b<0<colsun.

ab > G (negatif iki sayiyt garpmisiz.)

be < O (ters igaretii ki sayiy1 carpmisiz.}
abc >0

ab + ¢ > 0 (ab pozitif, c de pozitif)

a + be < 0(a negatif, bc de negatif)

a+ ¢ =7 {bilinemez)

Aslinda bu olayt en glizel antrenmanian yapmoa
anlayacaksimz. Onun igin cok da uzatmaya gerek
yok®

Peki, iki saymin toplami veya farkinda durum nasi
olur sizce?
Pozitif iki sayinin toplams pozitif,
Negatif iki sayinin toplami negatif,
Biri pozitif biri negatif iki sayinin toptaminda
sonug bilyitk olan sayinin isaretiyle ayni igaretli
olur.
Yani, (+)+(+)=(+)

(=) (=)= (=)

{+)+ {—)= bliyiik sayinn isareti.©@

Ve hata yapilan bir nokta®©

Eger a > b oldugunu biliyorsaniz,

&— b daima pozitiftir. (Yani,a—b>0dir)
b~ a daima negatiftir. (Yani,b—-a<0dr.)

Bu tlr durumlarda a ya b ye deger verilebilir. Ama
sunu bilin ki burada a ve b nin isaretlerinin ne ol-
dugunun higbir 6nemi yok.

Tirkgesi su@

Bliyiik olan sayidan kiigiiginii gikarirsaniz so-
nu¢ daima pozitif, kli¢iigiinden biyiigiini ¢ika-
rirsamz ise negatif olur.

Anladimiz mi burayi?

Ornedin,

a <h <0 < colmak Uzere,

a-b < 0 dir. (QUnkit & sayisi b den kigiik.)
¢—b >0 dir. {c savist b den blyik)

Pozitif sayilann tim kuvvetleri pozitiftir. Negatif
sayilarn ise cift kuvvetleri pozitif, tek kuvvetle-
ri negatiftir.

Sifirdan farkll bir a sayisi igin a® daima pozitiftir.
a*, b2, ¢® gibi ifadeier daima poazitiftirier...

Burada a, b ve ¢ nin igaretleri ile ilgili kesin bir sey
stylenemez.

Himm...

Demek ki iis ¢ift oldugu zaman tabanda bulu-

nan sayinin igareti hakkinda bi gey divemiyo-
ruz.,

201 in igareti a ile aymidir.

a
Yani, a pozitifise a° a~", a9, a’ ... pozitiftir.

Fakat a negatif ise bu ifadeler negatif olur.

x° = 0lise x kesinlikle pozitiftir.

x> < 0 ise x kesinlikle negatiftir.

Ornedin,

a?b% < 0 ise burada b kesintikle negatiftir. Ama a
nin igareti hakkinda bir sey styleyemezsiniz. Cin-
kil Ussl ¢ift. Ama tabani negatif olan sayinin tek
kuvveti daima negatiftir.

Kisacasi ¢ift kuvvetlerde tabanin isareti hakkinda

yorum yapamazsiniz, Sadece tek kuvvetierde ya-
pabilirsiniz.




Pozitif ve Negatif Sayilar

1.Hafto

1. Asagdaki ifadelerin igaretlerini belirleyi-
niz.(Kaca esit olduklarim bulmaniza gerek
yok.@)

a) (=3y b) (-5)"°
¢) (~2y (-3 d) (- 13)-9)
e) (-8}~ 73} -99) )-7-~18

2 a<h<Q0<c
olduguna gore, asadidaki ifadelerin isaretlerini
belirleyiniz.
a) a+b bja-b
c) c—-b dyab+c¢
e} a+ho flela—b)

a<{0<b<g¢

oldugjuna gore, asafidaki ifadelerin isaretierini
belirleyiniz.

ab

a) - b) a®+bc
[+]
2
a*+b
c) a-b? d) —
c
2
an f) a’b-¢
C—a

a<0<b<gc

oldutiuna gére, agagidaki ifadelerden hangile-
rinin sonucu stfira esit olabilir?

a) a2 +b+c b) a-+b®+c?
2 2 a® +b
cla®-b dy =——
c—-a
&) c(a——bz) f) ab%c®

pozitif ve Negatif Sayilar

1. Haftow

1. a<b<c<(

olduguna goére, agafidaki ifadelerden hangi-
lerinin sonucu pozitiftir?

i abc . a-be

il a~b V. ¢-a

V. ab-¢ Vi a(b-c¢)
a<b<(

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?
Ala+b B)ab Cla-b

D) a® E)b -2

a<bh<0<¢

olduguna gore, agatidaki ifadelerden hangi-
leri kesinlikie pozitiftir?

|, a-b N 2.
b-c b-c¢
h, axc v alb - ¢}
b-c¢ a-c
Vv a+b+c VI a2 - o2

4,

5.

6.

a<0<b

olduguna gére, agadidakilerden hangisi her
Zaman negatiftir?

AyaZ +b Bja? +b° Cla-+b

D)a-b? Eya® +b

a<0<b=<c¢

olduguna goére, agagidakilerden hangileri
kesinlikle negatiftir?

I. a-bc . a-pZ-¢3
m a Y, a+b-c
82 ¢ " b+c
axrbrc VI. a®+batc
abc
a<b=<c=<0

olduguna gore agadidakiterden hangisi ke~
sinlikle pozitiftir?

Ayabc B) (a~b)c Cab+c




Pozitif ve Negatif Sayilar

1.Hafow

7. a<b<0<gc

olduguna gbre asagidakilerden hangisi ke-
sinlikle pozitiftir?
Ala+b+c

Bya—-b+c Clac—-b

a-b a-b

D E
)bmc )b+c

8. a<0<b<c

olduguna gére agadidakilerden hangisi ke-
sinlikle pozitiftir?

Aya+b+c Bla-b+c C)ab + bc

a+b ab
D) “bo E) —

9, a<{<b=<c

olduguna gére, agsadidakilerden hangisi
sifira esit olabilir?

Ala-b B)a®+b C)a® b

D)a® +¢? E}b+c?

10. a<b<0<e
olduguna gore, asagidakilerden hangisi ne-
gatiftir?

Ayb~-a Byh-a+c

Dya+be

C) abe
ab
E) -

11, a<b<0<c _
olduguna gore, asafidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

A)bc—ac B) b® +¢2

Ma+b+c

C) a® +b
E)a-b+c¢

12. ab<0 bc<0
oiduguna gore, asafdakilerden hangisi
her zaman pozitiftir?

Alb-a B)ac Cla-c D)a+¢ E)b+c

13. a>b ve a.b < 0 olduguna gdre, agadidaki-
lerden hangisi her zaman dogrudur?

Aya>1 Bla+b>0 C)b<0

D) b < —1 E)%>O

14. x, y sifirdan farkh reel sayilar ve
Ix~4y=0

olduguna goére, agagidakilerden hangisi
her zaman pozHiftir?

A) x* B)xy Cix+y D)x-y E)x+4

olduguna gére, a, b, ¢, nin igaretieri sirasiyla
nedir?

xy?z% >0, xy*z? <0, xz%2<0
olduguna gore, X, v, z nin igaretleri sirasiyla
nedir?

6.

- Pozitif ve Negatif Sayilar 1.Hafto
1, Asafnda verilen ifadelere gbre, a, b ve ¢ nin 4, x2y3 >0 y?z=0 Xyz<0
isaretierini belirteyiniz. . .
clduguna gore, x, y, Z nin igaretleri sirasiyla
agagidakilerin hangisinde dogru olarak ve-
a) a’b% >0 a%e® <o abc > 0 rilmistir?
b) ab? >0 ac® <0 abc > 0 A+ -+ B) *, +, - C)-, +, +
D)-D e E) +, +, ok
¢y ablc >0  abc® <o a’he >0
ab : a 3.2 ac?
—-< s <0 abe® <0 5. a’hc >0, <0
c bec

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima negatiftir?

Ala+c Blat+b Clac Dibec E}b+c

a*b* >0, ac<0 ab-c<0
olduguna gbre, agagidakilerden hangisi da-

ima pozitiftir?

A)bc Blatc C)b-c D)ya+b E}&

o




Pozitif ve Negatif Sayilar

1. Haftow

7. ntam sayi olmak lzere,

abn+2
C

a"b? <0 > ac <0

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

Alc>a Bja>b

E)a<b

Cib>c
Dic<a

8. a, b, creel sayilardir.
abc<0

oldugjuna gére, asagidakilerden hangisi her
zaman dogrudur?

Ala+b+c<0 Blatb-c<0
Clab-¢=<0 D)a-bec<0
£y 22 - g
¢

9. abc <0, abx>c?

olduguna gbre, asagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?
Ala<0

Bja>b Cye<0

Dya+c>0 E)c>0

10. a<b<0<c

olduguna gére agagidakilerden hangileri si-
fira esit olabilir?

f. a~-Db+g . a+b®-c°
M. ab+c V. a+b®+cd
a+b+o VI, a2+b2+03
abc
11. a<ab<abc<(

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da- '
ima pozitiftir?

Aya+b B)b+c

Dyac E)a+c

Cla+b

41. a~h=86
b-c=-9

oldugjuna gére, agafitdakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

a-b B)a»—c

A)b-~c h—a

C)la+h

Dib+c E)a+b+c

Tek ve Gift Savilar

1.Haftow

Tek ve Cift Sayilar

Tek ve gift sayinin ne demek oldudunu bilmeyen
yoktur, Ama yine de sdyleyeyim.

2 ile tam bdlinen tam sayilara ¢ift sayl, 2 ile tam
bslinmeyen tam sayilara da tek say: denir.

T = Tek sayian
¢ = Cift sayilar gdstermek {izere,

TT=¢ T.T=T
C¥C=C ve T.C=C
TFG=T ¢.C=¢

Tek sayilann pozitif tam kuvvetleri tek, ¢ift sa-
yilarin ise gifttir.

neZ” olmak Gizere,
T =T, ¢t=¢C

Ornegin,
312 (15)%, 217%8 gibi taban tek otan sayilanin
tek oldugunu,

2% 623, 2008290° gibi taban: gift olan sayilann

da cift oldugunu hemencecik sdyleyebiliriz.
Canlar dikkat ettiniz mi hi¢? Uslerin tek veya ¢ift
olmaya higbir etkisi olmad.

“Himm... Demek ki

Tek - Gift sorulannda pozitif tam sayt olan Osler si-
linerek ¢tziim yapilabilir,

Pozitif tam say: olan lislerin tek veya ¢ift oima
durumuna etkisi yoktur. Yani, Usleri silin ve sa-
dece tabanlara bakin demek oluyor bu da®

Bu bilgi sorularda acayip kolaylik sagliyor. -

Ona gore®

Ornedin,

Bir tek - ¢ift sorusunda x%® + x% + x'® toplami
yerine direkf x + x + x = 3x almakta,

Veya ad 4+ p2 toplamini a + b olarak almakia hig
bir sakinca yok. Yani Usleri salliyoruz,

Bu kadar basit.©
Anladiuiz mi?

Ikinei bir husus da su

Bir garpimun sonucu tek sayi ise garpilan biitlin
sayilar kesinlikle tektir.

L)

Ornedin,

a.b.c garpimi tek ise hem a, hem b, hem de ¢ tek-
tir. '

Eger, (@8 + 1) « {3b + 2) ifadesi tek ise hem

a + 1, hem de 3b + 2 tektir. Bunun bagka bir olasi-
[t yok.

Simdi sdyleyecedim seye dikkat edin.

Bu da tnemii.

a tam say ken

3

a+1,a+2, a% a% 3a+2, 5-3a

ifadeterinin sonuglarinin tek veya ¢ift oldugu ile igi-
ii kesin bir sey diyemezsiniz, Gtinkli bunlarin sonu-
cunun tek veya ¢ift olmasi a nin tek veya cift olma-
sina gore degisir.

Fakat
2a,4-2a, 6a+4, 2a%, 4a°

ifadeleri kesinlikle giftlir.

Chnkl kat saydar: ¢ift de ondan. (Cok dnemli}
2a+1, 2a-3, 7—-4a, 2a° -5

ifadeleri de kesiniikle tektir.

Bunun nedenini anladiniz m1?

{Ve ilging olani buniarda a nin tek veya ¢ift olmasi-
min Snemi yok.)

Kartigmad: de§it mi?
Minik bir 6zet ister misiniz?

Tek - ¢ift sorularinda

Kesir halindeki esitlikterde yorum yapmayin. Once
ifadeleri garpma, toplama bigimine getirin. Ve dyle
yorumiayin.

Eder verilen ifadede kat sayis! ¢ift olan bir terim
varsa ¢dzUme oradan baglarsaniz iginiz daha kolay
olur. Ne de olsa kat sayist ¢ift olan terim kesinlikle
cift olacaklr.

Oyle di mi?

Eder terimlerde pozitif tam say: (sler varsa onlarn|
da silin. Clink( bilmek 1&zim ki pozitif tam say: olan
dslerin tek ¢ift olmaya etkisi yokiu.

Ozetin de 6zeti.©

Pozitif Usleri saflayin,

Esitlik varken bélme bigiminde yorum yapma-
yin,

Kat sayisi ¢ift olan yerden basglayin.

Ve antrenmaniara basglayin®




Tek ve Gift Sayllar

1. Hafte

1. Asaiidaki sayilardan hangileri gifitir?

1. 2015.2008 i1, 78910
3. 7201 435 v, 298 4377 L579

V. 973,58 710 VI 4% 4 47

2. a+ 3 gift ise agadidakilerden hangileri tektir?

. a+4 I 3a~1
Il 5a+4 IV.2a -6
V.1-a vi.a?

viL.a? +a Viil.a® -1

3. atam sayi olduguna gore, agadidakiterden
hangileri daima tek sayidir?

L a+1 L 3a+1
M. a-3 IV, 2a-3
V. 6a+5 VI 5-2a
Vil a2 +1 vill, a? -2

4. Asafidaki sayilardan hangisi gifttir?

A) 107+1 B) 10%+1 C) 9'%+9°%

D) 50+ 10° E)87+7%57

5. Agadgudakilerden hangisi tektir?

Ay 784+ 7% B) 97.8° cy6* + 87

D)2% +3° Ey526% + 8¢

6. X+ 4tek say olduguna gore, agadidakilerden
hangisi gifttir? '

Ay x2 B) x3 C)2x+5

E) 5x - 2

gore, asagidakilerden hangisi tek sayidu?

Ala+1 B)4a C)éa
E)a®+3

a- 2 ve b + 1 pozitif cift sayilar olduguna
gbre, agadidakilerden hangisi tektir?

A) 22 B)22+b C)a? +b?

E)a+2b

7.

" Tek ve {ift Sayilar 1Hafto
Tekrar hatirlatayim. 4. a+1veb -2 ¢ift olduguna gére, agafida-
Tek — ¢t sorularinda pozitif Gsleri silivor, b6- kilerden hangisi tektir?
Im bigiminde yorum yapmiyor ve kat sayis
cift olan terimden bagliyorduk. A)ab +3 Byab-2 Clab
Ok® 2 .2 2,3
D) 2 b
Hadi bakalim antrenman basliyor. ) 2"+ E)a
% tam sayi ve 3x + 1 ¢ifi say olduguna 3. ;;nzave;;;; t:t( lfj:);(]ille: :;; hangisi cift
gire, agagidakilerden hangisi gifttir? gore, asag N hangist ¢hit sa-
yichr?

_ Ayab + 1 B) a? +b? a(b+1

A)x? B) x + 1 Cyax+1 ) \ yats © ab+1)
D) 3x E) 3 D) a® +ab EY3b+2a

a tam sayt ve 5a + 3 gift say: olduduna 8. X pozitif tam sayt olduguna gbre, agadidaki-

lerden hangisi daima tek sayidir?

A) X2 +%x+3

D} 7x + 2

B) &x + 1 C)4* +x

E)x+5

a tam sayi olduguna gore, agafdakilerden
hangisi daima cift sayidir?

A)a+1 B} aZ+a C)3a




Tek ve Cift Sayilar 1.Haftow

8. x pozilif tam say1 olduguna gore, agagtda-
kilerden hangisi daima gifttir?

A)3 +x B)x? C) 3x =1

9. a+ 2tek sayi oimak (zere,
b=3a+2

olduguna gore, agadidakilerden hangisi
cifitir?

A)a® B)a’~b® C)b? D)Sb+2 E)3a

10. a pozitif gift, b pozitif tek say1 olduguna gore
agagidakilerden hangisi tek sayidir?
A) 3a B)a® c)a® +b?

Cla+b+1 Dyab

11.a, b pozitif tam sayiardir.
a=3b+4

olduguna gére, asafidakilerden hangisi kesin-
likle cifttir?

A)a® B)a+2 C)b+1 Dja+b E)ab

12. x pozitif tam sayi olmak dzere,
%% +3x% + 5%+ 2
ifadesi tek say: oldu@iuna gdre, asagidaki-
lerden hangisi tektir?
A) 2% +1 B) x? +1 ) x% -1
Dyx—1 Eyx+1

13.a pozitif tek sayl, b negatif ¢ift say1 olduguna
gbre, asagidakilerden hangisi daima pozitif
tek saywdir?

Ayab+2 B)aZ +3b C)a-b?

D)a® -5b E)ab? -5

14. x =57 + 212 y = 3%x + 64

olduguna gore, agadidakilerden hangisi
tektir?

A) x? -1 B}x? + y* Cyx+y
Dyy+1 E)xy

15. a=75+7%+77
p=1+8%18% 181

olduguna goére, agadidakilerden hangisi
Cifttir?

Aja+b B)aZ Cp® D)ab E)a®

. Tek ve Gift Sayilar

1.Hafta

Egitlik durumundaki sorularda tek — gift yoru-
mu yapacaksan|z dnce esitligi dizenleyin ve
kat sayist ¢ift olan terimlere muhakkak dikkat
edin. Glnki kat sayisi ¢ift ofan terim kesinlikle
gift oluyor.

X, ¥ ve Z tam sayilar igin

XA y=2z
olduguna gdre, x + y + z toplami agagidaki-
lerden hangisine esit olamaz?

A) 21 B)24 C)30 D)34 E)36

a, b, ¢ tam sayilar olmak Uzere,

a+b=c+1
olduguna gbre, a + b + ¢ toplami agadidaki-
ferden hangisine esit olabilir?

A) 22 B)33 C)44 D)66 E)72

X, ¥, z pozitif tam sayilar olmak (zers,
X+ty=2z+1
olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima tektir?
Ayx+y+z B} x -y Cixz
Dy2x+y E)yx+z

a, b, ¢ pozitif tam sayilari igin,
a+b=z=4¢-3

olduguna gére, asagwdakilerden hangisi

her zaman cifttir?

Alab Bla-b Cibc Dja+c E)c

&, b ve ¢ pozitif tam sayilar olmak lizere,

ab+ 1= 2ac
clduduna gére agafiidakilerden hangisi her
zaman cifttir?

Ala.b Bla-b Clbc Djac E)c+2

« &, b, ctam sayilar olmak lizere,

3ab~8c=1
olduguna gore, agadidakilerden hangisi daima
dogrudur?
A) a + ¢ gifttir B) b + ¢ gifitir C) b.c tekir
D} a - b gifttir E)a+ b + ctekiir

a, b, ¢ tam sayilar olmak tizere,
2a° +5=3b%
oldufluna gére, asadidakilerden hangisi daima
dogrudur?
A)a + b tektir B) a cifttir C) b — ¢ gifttir
D) a.b tektir E) b.c gifttir




~Tek ve Gift Sayilar

1.Haftw

8.

a, b ve ¢ pogzitif tam say ve
a? b =20 +1
olduguna gére, agagidakilerden hangisi her

zaman dogdrudur?

B) a ve b tekir.
D)a-b tekiir

A) a, b ve ¢ tektir,
C) b ve ¢ cifttir,
E)b + c tektir.

9. a, bvectam sayilan igin

2a+b2=¢+1
olduguna gére, agafiidakiierden hangisi da-
ima gift sayidir?

Aja+b B)b~c Cibc Dya+c E)ac

10. a.ve b tam sayilar olmak tzere,

a — 3b fark: tek sayi olduguna govre, agafidaki-
lerden hangisi daima tek sayidir?

Cyad+2b
E£)ab +1

A)2a+b B)3a-2h

D)a-2b

1. x, v, z pozitif tam sayilar olmak Uzere,
X+ 2y+2=42 _
olduguna gdre, agagidakilerden hangisi da-
ima gifttir?

Alxy Blyz Cly+z Dix+y E)x+z

42. ab, c tamsayidar olmak (zere,
3b+c=2a+4
olduguna gére, agagidakilerden hangisi
her zaman Gifttir?

Biab-c Cib-c¢

Elatc

A)at+tb+e
Diac—-Db

13, a, b ve ¢ pozitif tamsayilar ve
Bh -3¢ =23
olduguna gére, asagidakilerden hangisi da-
ima ¢ift sayidu?

Alab B} b.c C)c—-a Djac E)b+c

14. a, b, ¢ tam sayilar olmak lzere,
abc = 6{a + b) +7
olduguna gbre, asagdakilerden hangisi
dogrudur?

B) ¢ ¢iftir. C) b.c ¢ifitir
E)a + b — ¢ Giftlir

A) a + b tektir
D}a+ b + ¢ tektir

15. a, b vé c tam sayiian igin
(Ba+ 1)b+2)=4c+1
olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima tekiir?

Clatb
E)ya+bhe

Blb-¢
Dyab

A)a.g

!

Tek ve GHT Sayilar

1.Hafiow

1.

a, b ve ¢ pozitif tam sayilar olmak {zere,

2a+t_ o
b
olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima gifttir?

Ala+b Bib~c¢ C)ale

Dyab Ela-c¢

a, b, ¢ pozitif tam sayilar olmak zere,

=2b+ 4

da+b
¢

oldufiuna gbre, agagidakilerden hangisi
her zaman dogrudur?
A) a gifttir.

B) b tektir C} b cifttir

D) ¢ tektir E) ¢ ¢ifttir

a, b, ¢ ve d tam sayllar olmak tzere,

23 +1

: =
bo +1

: _ olduguna gore, agagidakilerden hangisi her
T zaman ¢ifttir? i

Alb+d B)a-d Cib+c

D)o+d Eya+c¢

4. x,y, z pozitif tam sayilar ve

X -3y z+2

oldufiuna gbre, agagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

A} x,y, zteklir. B)y+ z tektir. C)x + y gifttir

D) x+ztektir, E}x+y-+ zciftiir.

5. a, b, cvedtam sayilar olmak tizere,

Ta+4b-~c

- = 3d + 1

olduguna gére, agadidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

A) a + b gifttir B) ¢ — a tektir

C) b + d tekiir 0} d — ¢ gifttir

E) a + ¢ gifttir

6. a, b, c tam sayilar olmak lizere,

2a+3
i =

b+1
olduguna gbre, agafidakilerden hangisi da-
ima dofirudur?

A) a tektir B) btektir C}b + ¢ ifttir

D} b — ¢ tekiir E) a — b gifttir




Tek ve Gift Sayilar

1.Haftow

7. Asagidaki ifadelerde a, b, ¢ tam say: oldugu-
na gére, hangilerinde hem a, hem de b kesin:
likle tektir?

|. 3ah=2c% -1 . a+tb=2c
8a-3 1-4c%
. = 3b V. = = 3b
2
v a;bxgc Y LN

8. a, b, c pozifif tamsayilar ve

3a+5b _ 4
c+1
olduguna gbre, agafiidakilerden hangisi daima
dogrudur?
A) a.b tektir B} a.b gifttir C) b — ¢ tektir

D) b — a gifttir £)a + ¢ tektir

9. a, b, ctek say oldﬁguna gbre, agagidakiter-
den hangilerinin sonucu daima tektir?

i a+b-c¢ I. ab+c¢
n ?-2-‘—’ IV. 2a+ 3b + 4c

V. a?-p?.g4 Vi, a-20% + 4

10. a, b, c ift sayilar olduguna gére, agagidaki
ifadelerden hangileri her zaman ¢ifttir?

. a+2b-¢ paxbre
3
EH a+b+c lV. ab.c
‘ 2
v, abs V1.2a3 - 3b% + 5
4
11. a, b, ¢ pozitif tam sayilardir.

a_b_

4 2
olduguna gdre, asadidakilerden hangisi daima
Gift sayidir?

a+b+c gy &x b cy &
A 3 ) 2 ) 2
a Ey at¢
P) 2 ) 2

12. x, v, z gift sayilar oldufjuna gore, asagidaki-
lerden hangisi daima ciff sayidir?

X4y +2Z Xty+z 22Xty
A) — B) 2 C) 2
D) X‘Z'Z B) XY 22

- Ardisik Sayilar

1. Hafta

Ardigik Sayilar

Bu sayilar belli bir kurala gére art arda gelen sayi-
Jardir.

a) Ardisik Tam Sayiar
Adindan belli zaten.
Bunlar art arda gelen tam sayilar.

—3,-2,-1,0,1,2,3, ...

Ardigik her iki fam sayt arasindaki fark 1 (artma ya
da azalma miktar. Her neyse iste®} oldugundan
bunlart .

L X=2, %=1 XX, X2,

bigiminde gbsterebiliriz. (Burada x herhangi bir tam
sayidir.)

) Ardigik Cift Saydar
Bunlar da art arda gelen ¢ift sayilarder.

v ~4.-2,0 2, 4,..

Ardisik her iki ¢ift sayinin arasindaki fark 2 {artma
ya da azalma miktar} oidugundan, bunlan genei
olarak

. K—4, X—-2, X, x+2, x+4, ..,

gibi ifade edebiliriz.(Burada x in ¢ift say! cldugunu
siylemeye gerek var mi?)

Archgik Tek Sayilar
Eeee ...

Artik bunlarin art arda gelen tek sayilar oldudunu
stylemeye gerek yok herhalde.

< =5,-3,-1,1,3,5, ...

Ardisik tek sayilarin da artig miktart (yani, ardisik
her iki tek sayinin farki) 2 oldudundan bunlan da;

e X=2, % X+ 2, X+4, X+6, ..

- Bigiminde ifade edebiliriz. (Burada x tek sayidir
 tabii ki)

Ardigik sayt sorulan kesinlikle gok kolay. {genelik-
le tabii. Yoksa kastiktan sonra en basit konudan bi-
le en baba soru sorulabilir®

Neyse...

Cok fazla soru trd yok zaten. En sik kargilasaca-
Giniz bir kagin: gbstereyim

Birincisi gu
Ardigik beg tam sayinin toplami 135 olduguna
gdre, bu sayilanin en kiigigii kagtir?

Bu tipteki sorularda sayiann en kiigiidlne x, difer-
ferine de sirasiylax + 1, x+ 2, x + 3,

x + 4 diyebilirsiniz.

Iste bunarin toplami verilmis.

Artik sunu yazarsiniz. Ve soruyu gdzersiniz, ©

X+ (x+De(x+2) e (x+3}+(x+4)=135

5% +10 =135
X =25
Oldu mu?

Tabii ki daha bagka tirl de ¢ozllebilir. Ama dnce
bunu bi halledin bakalim.©

ikincisi su

a, b, ¢ ardigik iig ¢ift sayl ve
a<b<c
52+3b=7¢c~6

olduguna gobre, a kactir?

Bu tip sorularin ¢ézimiinde bilinmeyenlerin (harfle-
rin) hepsini tek bir bilinmeyen {(harf) tUrinden yaz-
mak lazim. Yoksa rastgele deger verip deneyerek
bulmak biraz zor.&

Zaten a y1 b yi ¢ yi bilseydiniz niye deger veresiniz
ki?

Mantikh mi sizce? ©

Burada b ve ¢ yi a tdrlinden yazin &nee.
b= a+ 2 dir. (6yle ya b a dan 2 fazla oimall} ve
c=at4tlr

Dolayisiyla da




Ardigik Sayilar . 1. Haft

53+3b=7¢c—6

fa+3a+2)=7(a+4)-6
8a+6=7a+22
a=16
bulur ve mutlu olursunuz®
Himm...
Bemek ki bu tipteki {yani harflerin soruldugu)
archsik say1 sorulannda sayifar ayn dedis-

ken(harf) tiirinden yazinica soru acayip kolay-
fagiyor.@

Artik bundan sonra yazarsiniz@

Uglinciisi de su
X, ¥, z ardisik iig tek sayl ve x < y < z olduguna

(x=z)®
T"m"i" ifadesinin degeri kactir?

gore,
z-y)

Bu tir sorularda (Yani, saylardan herhangi birini
bulmaya gerek olmayan sorularda) sayilar uygun
sekilde secerek sonuca gidebiliriz,
x=1,y=3vez=>5 alabilinz.

Tabl ki gidlp de sagma sapan degerler alirsaniz
yamuima olasiliginiz dogal olarak yitksek olabitir®
Deneyin isterseniz@

Neyse..,
Bu degerler igin istenen ifadenin deder
3
1-5 ~
-E—.._.._-)z— = ..-@i. =16 olur.
(5-3) 4

Var mi anlamadiginiz bir yer?

- Cik@

Bak ne diycem.

Ashinda bu soruda da y ve z yi x tirinden yazsay-
dik ayr sonucu yine de bulabilirdik. Ama bir de
héyle gozelim canim.

Ne olacak ki?

Bunu da gormis olun. Daha pratik bir ¢dzim gar-
seniz ne kaybedersiniz sanki©

Ve son olarak da su

Once mantigint anlatayim.

Ardisik {ic tarn sayinin toplam: 24 ise ortanca sayi
kacgtir?

Buldunuz mu 81i?

Veya
Ardigik 5 tam sayinmin toplami 55 ise ortanca sayl
kag oluyor?

11 mi giks?

Ya da ardisik 7 cift sayinin toplami 70 ise ortanca
sayi kag olur?

10 buldurnuz mu?

Peki, bir de guna bakin bakalim.

Ardistk 51 tek saymsn toplami 561 ise en biiyiigi
kagtir?

Bu soruda sayllara x, x + 2, x +4, ... deyince ¢bziim
tam bir amele igi oluyor.@
Cyle dedit mi?

Onun igin bu tiir sorularda sayilanin en kﬂgﬂgﬁne
dedil de ortanca sayiya x derseniz,

sayilar,

e X—4, X=2,X, x+2, x+4,. . (saghsollu—-2, +
2 ler, — 4 , + 4 ler birbirini yer.@

seklinde olur. Ve toplamiarn da 51x olur.

Ruradan da 51x = 561 egitliginden x = 11 (yani ortanca
say), 26. sayt) ve en blyligi de

¥+ 50 = 61olur.

O halde soyle diyebiliriz.

Say adedi tek oldugunda {(yani 11 sayi, 19 say
filan oldugunda) sayillann toplamint say: adedine
béliince ortanca sayt bulunmusg oluyor,

Anladinsz mi?

Ama bunu her zaman kullanmaya gerek yok tabii ki.
Sayi adedi gok fazla olursa kullanmak daha mantikh.
Simdilik bu kadanyla idare edin®

 Ardigik Sayilar

1.Hafta

Ardigik sayilarla denklem kurma...

Ardisik sayitaria denklem kurarken dnemli
olan sayiiarin hepsini aym harf tiriinden
yazmaktir.

Gerisi zaten kolay.

Gareceksiniz®

. Ardigik (g tam sayvimin toplam 27 oldugiuna
gore, en kiigiiqil kagtw?

2. Yaglari ardisik ¢ift sayi olan bg kardegin yaglarn-
nin toplami 48 dir.

Buna gére, en kiiciik kardesin yag: kactur?

3. Ardigik {i¢ tek sayinin toplami 123 olduguna

gire, en biyligtniin rakamlan toplam kag-
tr?

4. Ardisik 3 ¢ift sayinin toplami 150 olduguna

gdre, bu sayilann arasindaki tek sayilann
toplam: kagtir?

5, Ardisik 3 tam sayinm toplami en kilglgGnan ik
katindan 16 fazladir.

Buna gbre, en blyiigl kagtr?

8. Ardisik 7 ¢ift sayidan itk dérdiindin toplam 92
olduduna gdére, son Geiinlin foplami kagur?

7. Arcigik TKi pozitif tek sayinin ¢arpini 63 oidu-
guna gbre, bu sayilann toplami kactir?

8. Ardisik O¢ pozitif tam sayinin garpimi bu sayila-
nin en baytgiinin 20 katina esittir,

Buna gbre, en bilyitk say: kagtir?




Ardigik Sayilar

1.Hafto

Ardisk sayilann farkini biliyorsunuz. Dolayisiyla
farki s6z konusuysa sayilann ka¢ olduiunun
herhangi bir nemi yoktur.

Yani, ardisik sayilarin farki ile ilgiti sorularda
deger verebilirsiniz.

Zaten bu tiir sorularda sayilann kag oldugu ile
ilgili bir sey de sorulmaz.

Eger sayilann kag oldugu ile ilgili bir seyler so-
rulmugsa zaten defer veremezsiniz.

9. a, b ardisik tek sayilardir.

a<hb

olduguna gore, (a—b)? +(b—a)® toplam
kagtir?

10. a, b, ¢ ardigik cift saydardir.
a<b<ec

olduguna gbre, (a - c)? + (c - b)* kagtir?

11. a, b, ¢ ardisik tam sayilardir.

a<b<e

5
olduguna gére, (i"—fl-) kagtir?
-G

4 (b

42. a, b ve ¢ ardisik ¢ift sayiiar olmak Uzere,

a<b<c
(2a—2c+1)° + 1

3 ifadesinin
b—c+7)

olduguna gbre,

dederi kagtir?

13. a, b, ¢, d ardisik gift sayllarvea<b<c<d

(a-drc-b)
a-c

olduguna gére, orani kactir?

14. a, b ve ¢ ardigik tek sayilar ve
arb>c

(a~b)® =32

oldufjuna géire, a + b + ¢ toplam: kagtir?

15. a, b, ¢ ardigik tam sayilar olmak (zere,
a<b<ec

2{a- 0}4 = x{b - 0)3 =48
olduguna gore x kactir?

_ Ardisik Sayilar

1.Haftw

Eger ardisik say! sorulaninda sayilardan (harfler-
den) birini veya buniarin toplami, ¢arpimi gibi sayl-
jar: bilmeden hulamayacaginiz geyler soruluyorsa
saytlarin hepsini ayni trden yazin,

Yani, a, b, ¢ ardigik (g tam say) ise bu sayiiara a,
a+1,a+ 2deyin. Ardigik Ug ¢ift sayl (veya tek
sayl) demis ise a, a + 2, a + 4 deyin ve bir bilinme-
yenli bir denkiem kurarak gyle gizlin.

Gergekien cok kolay.©

Dedikierimi anladiniz mi?

a ve b ardisik tam sayiiar olmak lUzere,
a<b
5a+3b =67

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

2. a, b, c, d ardigik dogal sayilar ve
a<b<ec<xd
a+d=25

olduguna gbre, b.c garpimi kagtir?

3. a, b, c ardigik tek sayilar ve

a<h<g
3atb=6c
ofduguna gore, a kagtir?

4. a,b, ¢ ardigik tam sayilar ve a <b < ¢ olmak
lizere,
Ta=4b + 2c+1

olduduna gdére, a kagtr?

5. a, b, c ardigik tam sayiardir,
a< hb<eo

3a+2b~4c =13
olduguna gbre, a kagtir?

8. a, b, ¢ ardigik pozilif tam sayilardir.
a<b<c
ac =99

olduguna gbére, a + b + ¢ toplami kagtir?

7. a, b, c ardigik tam sayilar olmak (zere,

a<b<ce

I

olduguna gdre, a + b + ¢ toplam: kagtir?




Ardisik Sayilar 1.Haftw

8. Ardisik (g pozitif tek sayinin en kiigligd k, en
bllydiga p dir.

kp ~ 6(k + p} = 9 olduduna gdre, k kagtr?

Ardisik sayllann toplami veritdiginde ortanca sayiyi
gok mzle bir sekilde bulabilir ve soruyu daha hizh
cozehilirsiniz.

Sayi adedi {ek ise, saydarin toplamini say! ade-
dine bélerek ortanca sayiyl buiabilirsiniz.
Ardistk sayilarin giris kisminda bahsetmigtim.
Bakin bi zahmet.©

8, Ardigik {ig tam saymnin toplam 411 elduguna
gore, ortanca say! kactir?

10. Ardigik 5 tam sayimun toplam 1005 oidugu-
na gore, ortanca say: kagte?

11. Archgik 17 gift saymn toptanu 544 oldugu-
na gore, bu sayilann en byl kagtw?

12. Ardisik 21 tam sayinun toplami 840 cidugu-
na gore, en bliyigi kagtir?

13. Ardisik 13 gift sayimin toplami 390 oldugu-
na gore, en kilcidl kaghr?

14. a, b, ¢, d, e ardisik tam sayilar olmak {zere,
a<b<c<d<e
oldufjuna gére, a+ b+ c +d + e toplami
agafidakilerden hangisine egittir?

Ay5a B)Sb  C)5¢ - D)5d. E)c+5

- Asal Saytlar 1Hafto

Asal Sayilar

1 ve kendisinden bagka higbir pozitif tam sayiya
tam bélinemeyen,1 den blylk tam sayilara gsal
sayi denir,

2,3,6,7,11,13, 17,19, 23, 28, 31, 37, ...

Asal say: sorutarinda dikkat edecediniz bir iki hu-
sSUsS varl.

Birincisi,

Cift olan asal sayi sadece 2 dir. (Gift olan bagka
asal say1 yoktur.)

Ikincisi,
1 asal sayi dedildir.(Neden diye sormayin. Cankl
bu sayilan: ilk bulan amcalar dyle demis®)

Ve son elargk da sunu styleyeyim.

ili asal sayinin fark: veya toplami tek say: ise
bu sayilardan hiri kesinfikie 2 dir. (Neden giz-
ce?)

Omedin,
a ve b asal sayilar ve
a+b=21
oldufuna goére, a.b garpimi kagtir?

Simdi bu soruda a veya b den bid 2 olmak zorunda
degit mi?

Oyle ya iki tam sayimin toplam tek ise biri tek bir
de cifttir. Cift olan asai sayt da sadece 2 olduguna
glire demek ki a veya b den bhiri kesinlikle 2 dir.
Dolayisiyia garpimlarn da 2.19 = 38 dir.

Anladiniz m1?

Ve pozitif tki tam sayinin garpirmni asal ise sayi-
lardan biri kesinlikle ¥ dir.

Ornegin,

a ve b pozitif tam sawian igin,
(a—b}a+b)=11

olduguna gtire, a kagtir?

Burada iki sayinin {a-b ve a+b nin) ¢carpum 11 ve-
rilmig, 11 asal olduguna gére bu sayilaris biri 1 di-
gerl de 11 olmasi lazim. Ginki bagka tOril iki po-
Zifif tam sayinin garpimi 11 olamaz.

Dolayisiyla
a-b=1
a+tb=11

esitliklerinden a y1 6 bulursunuz artik. (Bu denk-
lemieri gtizerek a yi bulamiyorsamz temel matema-
tiginiz de problem var demektir. Gyleyse litfen
Antrenmanlarla Matematik birinci kitaptan 23, glind
tekrar ¢tizer misiniz?@)

4. a, b ve ¢ farkli asal sayilar olmak lizere,
x=2a+3b+5¢c
olduguna gbre, % in en kilglik degeri kagtir?

2., xve y asal saylar olmak {zere,
x+y=186
olduguna goére, x — y farki en gok kagtir?

3. x pozitif tam sayi a ve b asal sayilar olmak (ze-
ra,
a=11x

b =13x
olduguna gore, a + b + x toplam kagtir?




Asal Sayilar

1. Haftw

4. aveb asal sayilar ve
a+b=25

olduduna goére, a.b garpimi kagter?

5. ave b asal sayilar olmak (izere,

a~b=17

olduguna gbre, a.b carpimt kagtir?

6. x, yve zasal saylardir.
13(x-y)=z
olduguna gére, x + y + z toplami kagtu?

7. x, v, z asai saytlardir.

xy—-z)=11
X+

olduduna gore,

Y

oram Kagtwr?

8. 3, b, ¢, d pozitif tam sayilar ve,
alb+c+d)=28
olduguna gére, a + b + c + d toplami kagtir?

9. x, y pozitif tam sayuardir,
' (x+ 3}3y~-8) =11
olduguna gdre, x + y toplarm kagtir?

10. x, y pozitif tam saylardsr.
{x+yHx~y)=13

olduguna gore, x kagur?

11. x, vy pozitif tam saydar ve p asal sayt olmak
lizere,

(x=y)(x+y)=p

olduguna gére, x in p tﬁrﬁnden dederi ne-
dir?

" Asal Sayiar

1.Haftow

Aralarinda Asal Sayillar

Ortak olarak sadece 1 ile tam bdliinebilen say-
tar aralannda asaldir.

Ornegin,

12 ile 35 aralarinda asaldir.

12 nin tam bélenteri: [t], 2, 3, 4, 6 ve 12
35 in tam botenleri: [1], 5, 7 ve 35 tir.

Gordiiginz gibi 12 ile 35 sayilarn ortak olarak sa-
dece 1 e tam bdlinlyorlar. Onun igin 12 ite 35 ara-
larinda asaider.

Arglarinda asal olma ile iigili sunlan da bilin@
1 tlim pozitif tam sayilaria aralarinda asaldir.

Ornegin,
a ve b aralarinda asal ve
ab=12
olduguna gobre, a kag farkl deger alabilir?

Carpima 12, aralarinda asal olan ikl sayl,
1.12 =12,

34=12
43=12
12.1=12

oldugundan a sayisi 4 farkl: deder atabilir.

Tabii burada 1 ite 12 nin aralarinda asal oldugunu
unutursaniz yamulursunuz., @

Bir de sunu bilin yeter.@

Aralarinda asal ofan iki sayidan hiri pay digeri
payda olacak gekilde kesir olarak yazilinca sa-
delesmezler,

Veya géyle de diyebilirsiniz.

Bir kesrin en sade hali pay ve paydasinin arala-
rinda asal oldudu durumdur.

Ornegin,

a ve b aralarinda asal ve .Z-= % veriimis olsun

diyelim.
Burada 2 - 4 {lr,
h 3

Ve bu esitlikten de a = 4, b = 3 olmak zorundadir.

Yani, kesri en sade bigime getirip paylan birbi-
rine paydalar: da birbirine egitliyoruz.

Ama ne zaman?

Pay ve payda aralarinda asal oldugu zaman.
Bunu ne zaman yapacaginiz: unutmayin. Yoksa
yamuiursunuz.©

Ornek Soru

a+bile b+ 2 aralarinda asaldir.
a+b 24
b+2 10

olduguna gbre, a.b garpim kagtu?

Cozelim
Simdia + bile b+ 2 aralarinda asal olduduna gd-

re, %.gm kesri de aralarinda asal (en sade bigimde)

olmalidsr.
%’g" kesri nin en sade bigimi 15?' oldudundan

ath = l?—tir

b+2 5 ,

Bu noktaya geldikten sonra paylan birbirine payda-
lar! da birbirine esgitleyin.

Hepsi bu igte.

b+2=5tenb=3vea+h=12dena=2ve
a.b = 27 olur.
Anladimz mu?

. Agadidaki say: giftlerinden hangileri arala-

rinda asaldir?

a) 121le 21
b) 15 ile 32
c) 25ile27
d) 1ile24
e) 13ile 96

f) 28ile1




Asal Sayilar

1.Hafto

2. 2 = x <15 olmak (zere,

x ve 6 sayilan araiarnda asal olduguna gore,
x kag farkl: deder alabilir?

3. ave b aralarinda asaldir.
a_40
b 50
oldufiuna gbre, a + b toplany kagtu?

4. x—yile x + y aralaninda asaldir.

xey 52
x-y 20

olduguna gore, x kaglir?

5. ab + 1 ile a — 2 aralarinda asaldr.

ab+1 65
a-2 26
olduguna gbre, b kagtir?

6. a - 1ile b+ 2 aralarinda asal olmak {zere,

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

7. a-+bilea~—b aralarinda asaldir.
a+b - jg_
a-b 7

2
olduguna gbre, 1- %—— kaghir?
b

8. x® -5 ile xy+10 aralarinda asal sayitardir,

x* -5 .3
xy+10 26

oldufjuna gore, x + y toplam: kagtuw?

9. a-2 ile ab+3 aralarinda asaldsr,
115(a — 2} = 15(ab + 3)

olduguna gore, a + b foplami kagtir?

Faktoriyel (!)

1.Hafto

Faktbriyel (1)

n pozitif tam say| olmak Uzere,
1 den n ye kadar olan dogal sayilann garpimina
n faktérivel denir. Ve n! bigiminde gésterilir.

Yani, 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10 = 10!

12.34567=7
1.2.3.4.5= 5!
1.2.3 =31

Faktdrivelde dnemli oian kabullerden birt G = 1 0i-
masidir. Amcam béyle kabul etmis bunu... Ve iti-
raz da istemiyor. @

Zaten 61! in veya bilmem kag faktériyelin kac oldu-
gunun soruldudu amele tipi sorularia pek karsilag-
mayacaksiniz. Ama ille de hesapliycaz derseniz
keyfiniz bilir. Ne de olsa herkesin tarz) farki©

Bir de sadelestirme tirlindeki scrularin godunda
fakidriveileri geri geri acin.@

Demek istedigim su:
101=10.0.8.7.6.54.3.2.1
10 = 10.9.8.7!

10! =10.0.8)

16t =10.9¢

Yani, hangisi iginize yarayacaksa faktariyeli Gyle
agin. Neyin ige yaradi§ini da siz bilin artik®

Ve dnemii bir husus da; faktdriyelieri paranteze
alma olayl. Paranterze alirken az 6nce styledigim
geri geri agma clayi tnem kazaniyor.

Ornegin
10/+91=10.91+ 81 =8L.(10+ 1) = 11.8!
231+ 241 = 231 + 24.23!

= 231(1 + 24) = 25.23!

B+ 71+ 81 = 61 + 7.6 + 8.7.6!
= 6L(1 +7 +7.8)
= 64.61

Var mi bir problem?

Eder terimler harfli olarak verilirse de aikint ol-
mamas! {azim. Yine ayni mantik.

Ornedin
nt+(n+NH=nt+(n+1Lnl
=npl(1+n+1)

= {n+2).nl

1. O+ 41+ 21+ 31+ 41

toplaminmin sonucu kagtir?

8!
2. “"“‘6""‘1"'""
ifadesinin degderi kagtir?
101 10!
e ter
toplaminin degeri kagtir?
100+
4. Y

ifadesinin degeri kagtir?




Faktoriyel (1)

1. Haftow

. F_aktériyel (")

5. m=7! olmak Uzere,

714 8! toplaminin m tlriinden dederi nedir?

6. a =71+ 8! b =289l

olduguna gore, -Zm orani kagtir?

7. nl+(n+1)!
n!
ifadesinin degeri nedir?
8 (n+M 90

-1

olduguna abre, n kagtir?

1. Hafow

1. x, y pozitif tam sayilar oimak Gzere,
(n+2)t

10

olduguna gbre, n kagter?

o, n-{(n+ 1= 381=2Y.x

olduguna gbre, x in en kiigiik degeri igin y
kagtir?

2. x pozitif tam sayi olmak Gzere,

100!
5X

Bir x asal sayis1 n! iginde kag tane var?

Bunu bulmak igin n vi x béliin, boliim sonucunu bir
daha bolun, bolim sonucunu bir daha... ve bitln
bélam sonuglarin toptaymn. O kadar igte.

kesri dogal say1 olduguna gbre, x en gok
kagtir?
Ornegin 471 igindeki 3 lerin sayisin bulalim.

Bu soru style sorulabilir,
n ve m pozitf tam sayl olmak lzere

oldugiuna gbre, n en gok kaghir?

Yukarida anlattigim sey suydu.
3. npozilif tam say olmak {izere,
81
5 n

ifadesi bir tam sayiya egit olduguna gére n
en ¢ok kactir?

47%_ 3
o
7

15 +5 + 1=21
Demek ki 47! iginde 21 tane 3 varmig. 47! agip
gorebilirsiniz@

10. a ve n pozitif tam sayilar ve

. 251 - 4. xvey pozitif tam sayllar olmak iizere,
2 : 131
olduguna goére, n en gok kagtir? = ;‘

olduguna giire, v kag farkl deder alabilir?

5. n, a, b pozitif tam sayilardir.
101 == 28.3b.n
oldufjuna gore, a + b toplami en gok kagtir?

6. x, yve z pozitif tam say olmak (zere,
251=7%5Y . 2

olduguna gore, X + y toplami en gok kagtir?

7. & m, n, p pozitif tam say:ar olmak Uzere,
k«3Me5M,7P =501

olduguna gére, m + n + p toplam: en gok
kagtir?

e n! sonundaki sifirlarin sayist igindeki 5
lerin sayisi kadardir.

8. 78!

sayisinin sagdan sola dogru {en sondan)
kag basamag sifirdir?




_ Faktdriyel (1) - . 1 Hafto

9. 150! Bolen sayl daima asal olmasi lazim.

sayisinin sonundaki kag basamak sifirdir? Mesetd su ornekte 40 1 15 e degii 15 in asal gar-
panlarindan bityik olan 5 e bélmeniz t&zim.

“Matematikte gekidan once sabw gelir.”
Cahit ARF

13. A ve x pozitif tam say1 olmak fizere,
40!
15%

oldufuna gore, x en gok kactir?

10. 98!+ 99!

s ?
toplaminin sondan kag basamags sifirdir? 14. xve y pozitif tam sayi olmak tizere,

50!
6)(

oldufjuna gbre, x en gok kagtr?

y:;

{n! - 1} sayisimin sonundaki 9 lann sayisi da
yine nl in igindeki 5 lerin sayist kadardir.

. 15. m ve n pozitif iam sayl olmak Uzere,
. b~

" 65t =1 m-10" = 100!

sayisimn sondan kag basamads 9 dur?

oldudiuna gore, n en gok kactir?

16. x ve y pozitif tam sayi olmak Uzers,

y= 30!
12. 250! -1 4% ‘ S B
o ® v Basaumaklary
sayisinin sondan kag basamagi 9 dur? olduguna gére, x en gok kagtir? Ay

o TabanwdAritmeligi




Ustelemek basarvun temel unswrudur. Kapwu yeterince
ugv stwe ver yitksek sesle coalawsanug, birileving
Henwy Wadswortiv Longfellow

Bir seyi gerceklen Ustiyorsarvy butivw engelleri yenip onov
Sheltov Skeltovw

'Sayl Basamaklari

2. Hafta

SAY! BASAMAKLARI

Hatirlayacaksinuz. {lkégretimde anlatian su “birler
pasamagi, onlar basamagl, yuzler basamag...” fi-
jan. Konu bu. Yani, sayilan gdzUmieyerek yazma
olayt.

Ornedin,

582 sayisinl ele alalim.

Bu saytyl 582 = 500 + 80 + 2 gibi yazmam:zda bi

sakinca yok bence. Hatta bunu su seklide yazsam

582 = 5.100 + 8.10 + 2 yine itiraz edemezsiniz.

Daha biiyik bir sayiyl, mesela 3684 U gozimleye-

rek yazayim.

3694 = 3000 +600 +90 + 4
=3.1000+6.100+9.10+4

Ne fark etti kKi7

Cok fark ediyor. Ama aniayabilirseniz®

Buntardan bahsederek harfli marfii (ABGC, AB,

ABCD gihi) verilen sayllara gecis yapmaya caligi-

yorum.&

Simdi 582 yerine ABC desem ayni eyl yapabilir

misiniz?

Yardimel olaysm. ©

ABC

| L—» Birler Basamad:
Onlar Basamadi
YUlzler Basamagi

ABC = A.100 +B10+1.C
=100A+10B+C
iste buradaki bitiin olay bu.
Diyelim ki ABCD dort basamakli bir sayt olsun.

Bu sayinin géziimlenmis bigimi,
ABCD = 1000-A +100-B +10-C +D
Anladiniz mi gimdi?

Devam edeyim.(Tabii ben ¢bzimiemeye devam
ederken siz de olayin mantigini anlamaya cali-
sin.)

AB=10A+B

ABC = 100A+10B+C

AAA = 100A + 10A+ A= 111A
AAB = 100A + 10A + B

Simdi “Buniar ne ise yarayacak?" diye digln-
meyin. ise yaramayacak olsa niye vereyim ki. ©

Ha, bu arada bu gekilde AB, ABC; ABA, ABCD
gibi harflerle ifade edilen sorularda sayilar ¢&-
ziimlendikten sonra geneliikie ortak paranteze
alabilecediniz ifadelerle kargilagirsiniz. Ama her
zaman degil tabii Ki©

Ornek vereyim. (Ben ¢ozGmleyip paranteze
alinmis sekilde yaziyorum. Ama siz bi zahmet
biraz kafa yorun bunlara ve iglermleri yapin.©@)

Ornedin
AB+BA=10A+B+10B+A=11(A+B)
AB -~ BA = {(10A + B}~ (10B + A} = 9{A - B)
ABC +BCA+CAB=111(A+B + C)

ABC — CBA = 99(A ~ C)

ABCD - DBCA = 998(A - D)

ABC — BAC = 90(A - B)

“lyi de halen daha bunlarin ne ise yaradigini

bilmiyorum ki?” der gibisiniz. Onun igin size ki-
itk bir 6rnekgik vereyim de gérlin bari©

Ornek soru

ABC ve CBA {i¢ basamakh sayHar ve
ABC - CBA = 396

olduguna goére, A ~ C fark: kagtir?

iste AB, ABC, BA, CBA, gibi harflerle ifade edi-

len iki, i¢ , ... basamakl sayiarm iginde oldugu
bu tir sorularda sayilan gzGmleyince blyik bir
olasilikla ya direkt sonucu bulursunuz. Ya da si-
zi sonuca gotiirecek bilgiye ulasirsiniz.

Ok©

Gozelim,

ABC — CBA = (100A + 10B + C) — (100C + 108 + C)

Parantezleri dodru agar ve ortak paranteze alir-
saniz ABC — CBA = 98A — 99C = 99(A - C) bu-

lursunuz.

iste bu 99 (A — C) = 396 imis.
Buradan da A — C = 4 bulursunuz artk®©
Rahatladiniz mi gimdi? '




Sayl Basamaklan

2. Haftow

1. ABve BA iki basamakil sayllar ve
AB + BA = 132

olduguna gore, A + B toplami kagtir?

2. ABve BA ikl basamakll sayilar ve
AB - BA =54

oldufuna gore, A — B farki kactir?

3.  AAve BB iki basamakl saylar ve
AA BB =77

olduguna gére, A — B fark kagtir?

4. ABC, BCA, CAB l¢ basamakh sayilar ve
ABC + BCA + CAB = 888

olduguna gdre, A + B + C toplami kagtir?

5. AOB ve BOA Ug¢ basamakl saylar ve
ACB + BOA = 1111

elduguna gbre, A + B toplami kagtir?

6. AAB, BBA (¢ basamakli sayilard.
AAB + BBA = 1221

olduguna gore, A + B toplami kagtir?

7.  K2M ve M2K iic basamakh sayllar ve
K2M + M2K = 1252

olduguna gore, K + M toplam kagtir?

Buna gére, ATBC — A4BC farks kactir?

9. ABC ve BAC Uc basamakl sayilar ve
ABC - BAC =630

olduguna gére, A ~ B farla kagtir?

10. X ve Y beg basamakh sayilardsr.
X = AB5C2
Y = AB2C5S
olduguna gore, X — Y farks kagtie?

8. ATBC ve A4BC dért basamakl: sayilardir.

- Sayi Basamakiart

2. Haftow

Once dinleyin bakalim.

Yalniz ¢ok da aceleci olmayin, Sindirerek gidin. 8u
gok dnemli.

Ve kesinlikie sunu aklinizdan gikarmayin. Matema-

“tige gerekli zamani ayinr ve antrenmanliari da sa-

birls bir gekilde yaparsaniz bu igin Ustesinden ¢ok
rahatlikla gelebilir ve hu sikintidan dmir boyu kur-
tulabilirsiniz. {Sonra bize de bi tegekkir edersi-
niz.©)

Ornek soru
AB iki basamakli bir sayi C bir rakam olmak
izere, ‘
AB-(A+B+C)=41
olduguna gore, C kagtir?

Cozeyim,
AB = 10A + B yazin ve paraniezi agin énce. Gerisi
kolay@
10A+B~-A~-B-C=41
9A ~C =41
lyi de C kag ki?

Unutmayin ki A, B, C birer rakam oldugundan
¢ok fazia segeneginiz olmaz. Bundan emin olun,
Daslintn bakalim. 9 un katlarindan 40 || ne var ki?
45 degil mi?

Evet, A = 5 igin C = 4 oluyor. (Baska deger olmu-
yor zaten. Deneyin isterseniz©)

iste Canlar, say: basamaiiarinda sorularn biyiik
bir goduntudu verdigim drnekgiklerdeki gibi gdziim-

- lemne yaparsaniz rahathkia ¢ozebilecediniz sorular.

Ama bazen ¢izimlemeden sonra yorum da yap-
mamz gerekebilir.

Gegiyorum,

ABC ve CBA (i¢ basamakl sayilarve A-C =4
olsaydi ABC sayisi en az kag olabilir? diye sor-
saydim. Cevabiniz kag olurdu? '

A - G = 4 olduguna gore, A ve C ye alabilecekieri
en kligUk degerleri verip de A = 4 ve C = 0 alsak
olur mu?

Inhhh .1

Giinkii en sola sifir gelemez.
C = 0 olursa CBA U¢ basamakh olur mu? N'ber?

1.

2.

Onun icin C ye en az 1 ve buna bagdh olarak da A
ya 5 vermek lazim. Ama B ye verebilecediniz de-
gerde hichir sikint: yok

B = 0 olabilir mesela.

Dolayisiyla da sorudaki ABC sayist en az 501 ofa-
bilir. Biraz uzun oldu ama antatmam lazimd. lvi de
oldu aslinda.

AB iki basamaki sayidir,
AB + (A + B)= 81

colduguna gore, B kactir?

C bir rakam, AB iki basamakl: say) ve
AB - (A+B+C)=52

olduguna gére, C kagtir?

ABC U¢ basamakll say ve
ABC~(A+B+C)=432

olduguna gore, A.B garpims kagtir?

ABC (¢ basamakk: AB iki basamakl sayilar ve
ABC + AB = 356

olduguna gore, A + B + C toplam: kagt:r?




Say! Basamaklan

2. Haftw

5.  KLM g, KL iki basamakl: saystardir.

KLM - Ki. =240

olduguna gore, K + L + M toplam| kactir?

6.  AB iki basamakl say: ve C bir rakamdir.

347+ C
AB =
10

olduduna gtre, A + B + C toplami kagtir?

7.  AB ve BA iki basarmakli sayilar ve
AB - BA =45

olduguna giire, AB sayisi en ¢ok kagtur?

8. ABC, CBA ti¢ basamakl sayilar ve
ABC - CBA = 297

oldufiuna gére, ABC sayisi en az kagtir?

8. AB, BC, CA iki basamaki sayilar ve
AB +BC + CA =143

olduguna gore, AB sayisi en ¢ok kag olabilir?

10. 'AB iki basamakli sayi ve
A+1=3B

olduguna gbre, bu kosula uygun kag¢ farkh AB
saylsi yazilabilir?

11. AB ve BA ik basamakll sayilar ve
AR+ BA = 154

olduguna gére, bu kosula uygun kag farkli AB
sayisi yaziabilir? :
1.

42. ABC, BCA, CAB i¢ basamaki| sayiar ve
A > B> C olmak Ozere,

ABC + BCA + CAB = 999

clduguna gére, A en gok kagtir?

- sayt Basamaklari

2. Hofto

Kag farkli sayi yazilabilir muhabbeti©®

Coziimleme gerekiyorsa ¢ozimieyin. Sonra da
mantikll ve sistematik dederler vererek ¢ézin.
Bi drnek vereyim.

Ornek Soru
ABC iig basamakh sayi ve
A=2BveB>C
olduguna gbre, bu kogullara uygun kag farkh
ABC sayis: yazilabilir?

Ogrenci milletinin pek hosuna gitmez “kag farkl
sayl yazilabilir?” tirl sorular. Ama kesinlikle gok
zor dedildir bu tir sorular. Yeter ki mantikli ve sis-
tematik ddgiinin.

Gelin birlikte diglnelim simdi.

A, B nin 2 kati olacak ve B de C den biivik olacak.
O halde biz B ye deger verip A ve C nin alabilecedi
degerleri bulcaz.

Ok©

B = 1ise A = 2 ve burada C = 0 olabiliyor. {bu du-
rumda ABC = 210 oluyer.)

B=2ise A=4ve C =0 veya 1 olabifir. (2 sayi var
burada. 420, 421)

B=3ise A=Bve C=0, 1 veya 2 olabilir. (3 sayi
var burada. 630, 631, 632)

B=4ise A=8ve C=0,1, 2veya3 olabilir. (4 sa-
yi var burada. 840, 841, 842, 843)

Hepsi etti 10 sayi. Demek ki 10 tane ABC sayis
yazilabiliyormus.

Anlayin diye uzun uzun yazdim hepsini.

Anladinez mi?

ABA, BAB G¢ basamakli sayilar ve A > B dir.

ABA + BAB = 777
olduguna gbre, A kag farkh deder alabilir?

2.

ABC {ig basamaklt sayt ve
A= 4B
B<C

olduguna gére, bu kosuilara uygun kag farkl
ABC sayis| yazilabilir?

ABC ve CBA (¢ basamakl: sayilar ve
ABC - CBA =693

olduguna gire, bu kosula uygun kag farkls
ABC sayis| yazilabilir?

ABC ve CBA rakamlar birbirinden farki ¢
hasamakh sayilardir.

ABC - CBA = 594

olduguna gore, ABC sayisi kag farkl deder
alabitir?

1, 3, 7 ve 9 rakamiar kullantlarak yazilan rakam-
lar| farklt dort basamakii ABCD sayisimin rakam-
lari arasinda A + B = C + D bagintisi vardir.

Buna gére, bu kogula uygun en biiyiik ABCD
sayisinin onlar basamag: kagtir?




Say Basamaklan

2 Haftow

6.

2, 3, 8 ve 9 rakamlar kultlaniarak yazdan KLMN
dort basamakll sayisinin rakamtar arasinda K +
L =M + N badmntisi vardir.

Buna gore, bu kosula uygun kag farkit KLMN
sayis) yaziiabilir?

AB ki basamakl sayi ve A < B olmak lzerg,
52 < AB <75

olduguna gbre, bu kogullara uygun kag farkh
AB sayist yazidabilir?

A, B ve C farki rakamlar olmak Uzere,
3A=B+2=C

olduguna gore, bu koguia uygun kag farkh
ABC sayisi1 yaziabilir?

Birler basamadgim 2 artirilir, onlar basamadi
3 azaltiirsa... sayl kag azalir?{veya artar?)

Size séyle bir soru sorayim.

3456 sayisimin birler hasamagins 2 artirsam, on-
tar basamadim 1 azaltsam, yiizler basamagim 3
artirsam ve binler basamagini 1 azaltsam bu
sayl nasi degisir? '

Yani kag artar veya azalir?

Ne dersiniz?

10.

11,

Ne var ki bunda? Dediklerimi yapliysaniz 2748 i
buimus ve 3456 ile arasindaki farkl hesaplamigsi-
rizdir,

Su sonucu gikanrsimz artik®

Bir saymin birfer basamad 1 artiridersa sayi 1
artiyor, onlar basamagh 1 artirtlinca say: 10 arti-
yor, yiizler basamadi: 1 artinilinca say1 100 arti-
yor, binler basamag 1 artirilinca sayi 1000 arti-
yor, ... (azaltilinca da azaliyor dodal olarak)
Onu da styleyeyim. Yukaridaki say| 708 azahyor®

{J¢ basamak!l bir dogal sayimn birler basa-
mag: 2 artinhir, onlar basamag 5 azaltiir ve
ylizler basamagi 3 artirlirsa bu sayi kag ar-
tar?

En az dért basamakh bir dogal sayimin binler
hasamag 2 artirihr, yiizler basamadi 5 azaiti-
lir, onlar ve birler basamadg: 5 artiritirsa bu
say: kag artar?

Her biri en az li¢ basamakl 6 dogjal sayin
yizler basamad: 3 artinlir, onlar basamagi 2
azaltlir ve birler basamag: 2 artirihirsa  bu
say#arin toplam: nasil degigir?

Sayi1 Basamaklari
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Her biri en az 2 basamakl 12 dogal saymmn onlar
basamadgi 3 articilir, birler basamadg: x azaltilirsa
bu sayitarin toplami 300 atryor.

Buna gore, x kagt?

ABC g basamakl AC ki basamakl: sayllar ve
x = ABC + AC dir.

Buna gore, A rakam: 2 artirdir B ve C 1 azalt-
firsa x savis! nasH degisir?

AB iki basamakh dogal sayi ve x = 25, AB dir.

Buna godre AB sayisinin rakamlan 1 artirtlirsa
x kag artar?

Bir dgrenci x sayss| e 24 U ¢arpmak isterken
yanlighila x in 3 olan onlar basamagini 8 olarak
almigtir.

Buna gére, buldugu sonug dogru sonugtan
kag fazladir?

5.

Bir 6grenci x sayisi ile 45 i carpmak isterken
yanliglikla x in 0 olan onlar basamagin: & olarak
gormus ve islem yaparak sonucu 7290 bulmug-
fur.

Buna gore, dogru sonug¢ kactir?

Metin olarak verilen sayiyl yazma olayi
Sinavlarda soru soran amcalar {teyzeler de olabilir
tabii ki. Bilmiyorum@) bazen saydar direkt ver-
mektense isi uzatir ve sorular: paragraf sorusu gibi
sorarlar.

Mesela 987 demektense, rakamlan birbirinden
farkl lic basamakli en biiylik pozitif tam say:
derier.

Yani, okudugunuzu dodru aniayip istenen sayiyl
da dogru yazabiimenizi arzu ederler. Bilginiz ol-
sun.(Ne cak sey istivor bu amcalar®)

Bu tur sorularda sunlara dikkat edin.

Sayi(lar) kag basamakl?

Rakamliarn sfirdan ve birbirinden farklh m?
Sayiar birbirinden farkh mi?

Sayilar pozitif mi? Negatif mi?

Tek mi? Cift mi?

Ben birkag tane yazayim,

{ki basamakli, rakamiar birbirinden farkl en biylk
tek say: 97

Ug basamakl en kilgUk pozitif ¢ift say: 100

Ug basamakl rakamlar; farkl en kiiglk pozitif ¢ift
sayi: 102

Rakamlar: sifirdan farkli ¢ basamaki en kiigk
pozitif ¢ift sayr: 112

Rakamlan sifirdan ve birbirinden farkl: {i¢ basa-
makh en kiiglk pozitif ¢ift sayi: 124

Dirt basamakh rakarmlar farkll en bity(k negatif
tam sayt: — 1023
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o I basamakll en kiiglik negatif tam sayr: — 89

¢ Rakamlan birbirinden farkl ve asal olan iki basa-
makll en biyitk dodal sayi: 75

o Rakamlan birbirinden farkll ve ift olan dért basa-
makl en kiglik dodal sayi: 2046
Gogaltilabilir bunlar.
Peki, buniaria iigiii nasil sorular gelebilir?
Gdstereyim.

Ornek soru

U¢ basamakl: en biiyiik pozitif tam sayi ile i¢
basamakh rakamlan farkls en biyiik negatif tam
saymin toplami kagtir?

Cevabl kag buldunuz?

- 885 mi?

- 876 mi?

- 897 mi?

- Yoksa 764 mii?

...yada®

Cevap 897 olacak.

Ug basamakll en blyik pozitif tam sayl 998 {ra-
kamiar farkll demedim.} ve (¢ basamakll rakamia-
r farki en blyiik negatif tam say — 102 dir. (ra-
kamilar sifirdan farkll demedim) Bu sayilarnn top-
lam: da 999 + (-102) = 897 dir.

Anlagitdl mi simdi?

6. iki basamakhl rakamlare farkl en hilyiik dogal
say! ile iki basamakl en kiiglik dogal sayimn
toplam kagtir?

7. iki basamakh en kiigiik pozitif tam sayi ile lg
basamak!l en kiigiik pozitif tam sayinin toplami
kagtr? :

8. g basamakl en biiyiik pozitif tam say1 ile iki
basamakh rakamlan farkh en biyiik negatif
tam saysnin toplami kagtir?

9. Uc basamakh rakamlan farkh en biiyik pozitif
tam say! ile {ig basamakl: rakamlari farkli en
kiiciik dodjal sayinmn farki kactir?

10. Dbrt basamakl rakamiarn farkli en kiigik
pozitif tamsay ile li¢ basamakli rakamlan
farkl en biiyiik tam sayimn farki kagtir?

11. Ug basamakl rakamlari farkl en kiigiik pozitif
{am say: ile iki basamakh rakamlart farkli en
biiyilk negatif tek sayinin toplami kagtir?

tif tam say ile rakamlars sifirdan ve birbirin-

sayimn toplami kagtir?

42. (g basamakl, rakamlan farkl en bilytik nega-~

den farkli iki basamakl en biiyiik negatif tam -

. “gay) Basamaklart
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Ug basamakl, rakamlarn farkl en kiiglik pozi-
tif tam say: ile tig basamakh rakamlar: farkh
en biyik pozitif gift sayinmn topiami kagtir?

Dért basamaklt en biyiik negatif tam sayi ile
ti¢ basamakl rakamlar farkh en biiyiik pozitif
tam saymnin toplami kagtir?

Rakamlan farkh ve ¢ift olan ii¢ basamakh en
kiigiik pozitif tam say1 rakamian farkh iki ba-
samak!i en kiigiik pozitif tek sayidan kag faz-
ladhir?

© 2,3,4,7, 8 ve 9 rakamlarinin her biri sadece
. birer defa kullamiarak yazilan li¢ basamakh
_ farkl iki dogial sayisin toplami en gok kagtir?

5. 0,1,2, 3, 4, 7 rakamlarinin her biri sadece
birer defa kullanilarak vazidan iki basamakl
farki iig dogal sayimin toplami en az kagtir?

6. ' Rakamlan sifirdan ve birbirinden farkh ABCD
sayisinin rakamlar toplamy 15 fir.

Buna gore, en kiigiik ABCD sayisi i¢in C kag-
tir?

7. Dort basamakh rakamian birbirinden farkli en
bilyiik pozitif tam sawy ile {i¢ basamakl ra-
kamlan sifirdan ve birbirinden farkh en kiigiik
pozitif tam saymnm farki kagtir?

8. Dort basamakl bir say ile lig basamaki bir

saythin carpimi en az kag basamak! bir sayi-
dir?
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“En biiytigi en gok kactir? En kiigigl en az
kagtir?”’ bigimindeki sorufarin mantidi...

Aslinda burada verecedim teme! maniidt iyi anlar-
saniz ilerdeki konularda pek ¢ok yerde iginize ya-
rayacak. Goreceksiniz.

Ornek Uzerinde gostereyim mi?

Ornek soru

Birbirinden farkli lic basamakl: dort pozitif tek
sayinin toplarni 560 olduguna gére en biiyiligl
en gok kag olabilir?

Bu Hir sorularin temel mantf su

Toplamu verilmig olan sayilann {li¢ sayinin, dort
saytnin, ... ), en biiyliiniin en gok olmasmni is-
tiyorsaniz diger sayilan verilen sartlara uygun
en kiiclik sayifar segin.

Simdi soruyu bu mantikla diisiinerek gdzelim.

iik 6nce sunlara dikkat edin. Birincisi sayllar Gg ba-
samakl, ikincisi sayilar birbirinden farkl (dikkat
edin rakamlari farkl: demiyor.) dgUnclisil de bu
sayllar tek say! olacak.

Ve en blydfuniin alabilecedi en blylk deger so-
rutmusg. Onun igin bu dért sayinin dgiini verilen
sartlan sagiayan en kiglk sayiar segmek [&zim,
Segeiim bakalim.

Bu saysarin en kgt 101 ofabilir. {Rakamlar
farkli dememisti®) Bir sonraki 103 (sayilar birbirin-
den farkll demeseydi bunu da 101 atabilirdik.} Bir
sonraki de 105 olacak.

Bu (ig sayinin topiam| 104 + 103 + 105 = 309 ol-
duBiuna gére, dordinci sayiyt (yani, en biylk sayi
en ¢ok) 560 - 309 = 2510larak bulursunuz artik.

Anladimz mi bunu?

Yine ayni mantikla toplam: verilmis olan sayila-
rin (ii¢ saynin, dért sayinn, ... ), en kiigligiinin
en az olmasIni istiyorsaniz diger sayilari verilen

sartiara uygun en biiylik sayilar segin.

Buna da bi drnek vereyim.

Ornek soru ' 1,

Iki basamakli rakamlarn farkls dort farkh tam sa-
yirun toplami 350 olduguna gore, en kiigligii en
az kag olabilir?

Soruda toplam: 350 olan dort sayidan en kiigtigu-
niin alabilecedi en kilgiik deder sorulduguna gére,
dier Ug sayty! miimkin ofan en bUylk sayilar
segrmek 1&zim.

Bu sayilar da, 98, 97 ve 96 (hem saylar farkh hem
de rakamiari farkll demis glinkii)

Bu ¢ sayinin toplamini 350 den glkarinca en ki-
clik sayinin alabilecedi en kiigitk degeri bulmus
elursunuz. '
Bulun artik@ 59 degdil mi?

Su “rakamlan farkh sayilar” ve “farkh sayilar”
meselasine takilanlar igin izah edeyim.

Rakamlarn farkl ne demek?

Bu herhangi bir sayinin igindeki bittiin rakamlarin
hirbirinden farkll olmasi demek. (Yoksa sayiiarin
birinde kullandifiniz rakam diger sayiiarda kul-
lanmanizda bir sakinca yok. Yeter ki herhangi bir
sayyl yazarken ayni rakam: ki defa kullanmayin.) -

Farih saylar ne demek?
Ayni sayly iki defa yazmayin demek.

Simdi su ¢ soruyu ve cevabini inceleyerek ne
demek istedidimi anlamaya ¢aligin litfen.

Rakamlar: farkh li¢ basamakli Gi dogal saymi’
toplami en az kagtir?
Sorusunun cevab 102 + 102 + 102 = 306 dir.

{ic basamakh birbirinden farkli ii¢ dogal sayi-
nin toplami en az kacgtir?

Sorusunun cevabl 100 + 101 + 102 = 303 tlr.

Rakamilari farkii {ic basamakh birbirinden farkil
lig dogal sayimin toplam: en az kagtir? '

Sorusunun cevabl ise 102 + 103 + 104 = 309 dur. -

. i‘l_sayl Basamaklar
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Rakamlar farkl iki basamakh dért dogal
sayinin toplami 116 olduguna gére bu sayta-
rin en biyiigii en gok kagtir?

Rakamlari farkll iki basamaklt birbirinden farkls
dort dogal sayinin toplami 130 dur.

Buna gdre, bu sayilanin en biiyiigi en gok
kactir?

Rakamiari farkli iki basamaldi farkll bes dogal
sayinin toplam 131 dir.

Buna gdre, bu saytardan en biliviigl en gok
kKagtr?

En kiighigli 23 olan farkh dért dogal sayinin top-
lam: 145 fir.

Buna gére, bu sayilardan en bilyiigi en gok
kag olabilir?

5.

Rakamiar farkh (i¢ basamald farkls ¢ dogal
sayinn toptamr 435 tir.

Buna gére, bu sayilardan en biiyiigii
cok kagtir?

en

Rakarmiart birbirinden farkh (¢ basamakl beg
dogal saymn toplamt 1111 dir.

Buna gére, bu sayilarin en biy{igi en gok
kagti? '

e,

Rakamilar: farkh {ic basamakl farkh alti dogal
sayinin toplami 754 tir,

Buna gbre, bu sayilarin en biiyigi en gok
kactn?

150 den biiyiik rakamlar farkh bes farkh dogal
sayinin toplarm 1024 oy,

Buna gore, bu saytardan en biiyiigii en gok
kactir?
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9. Rakamiarl farkli iki basamaki dort farkli dogal
sayinin foplami 340 tir.

Bunha gére, bu sayilardan en kiigugii en az
kactir?

10. En biytgdl 89 olan iki basamakll farki dért dogal
sayinin foplami 300 ddr.

Bu sayilarin en kiiciigl en az kagtir?

14. Rakamlan farkls {ig basamakl farkh beg dogal
sayimin toplam: 4051 dir.

Bu sayiarin en kiigigi en az kagtur?

12. Rakamlarn farkh Ug basamakli beg dogal  sayr-
nin toptami 4201 dir..

Bu sayilardan en kiigligl en az kagtir?

13. Dért basamaki dort farkii dogal sayinm top-
lamy 34005 olduguna gore, bu saydarin en
kiigiigli en az kagtir?

14. Rakamlan tek ve birbirinden farkh {ic basamakh
farkl tic dodal sayinin topiami 2105 tir.

Sayilarin en kiigtifili en az kagtir? -

15. iki basamakh farkh iki dogal sayimin toplarm
kag farkls deger alabilir?

16. Rakamlan farkl (¢ basamakli farkl iki dogal
sayinin toplami en ok x en az y dir.

Buna gbre, x — vy fark kagtir?

- Taban Aritmetigi

2 Haftow

TABAN ARITMETIGI

Cok basit bir konu,

Ama sinavda gelmezse bagka bir yerde iginize va-
rayacagin: Zannetmiyorum® Gergi akilda kalma-
yacak tlrden bi sey de dedil. Korkmayin.

En basta sunu sdyleyeyim. Taban parantezin sag
alt kdsesine ve kigliclk yazihiyor@

Mesela 5 tabanindaki 432 sayisi (432) 5 bigimin-

de yazilir.
8 tabaninda ki 57 sayisi da (5?)8 bigiminde.

Anladimniz mi?
Yani, kisacas! n sayl tabani olmak tizere, n taba-
nindaki abc says (aiz)c)n seklinde yazshr,

Burada a, b ve ¢ n tabaninda rakamiardir, Ve n
den kiigtiktirier.

5 tabanindaki rakamlar 0,1, 2, 3ve 4

7 tabanindaki rakamlar 9, 1, 2, 3, 4, 5ve 6dir.
Ornegin,

{1 2&:1)5 sayisinda a yerine 0, 1, 2, 3, 4 gelebllir. 5

ve daha biiyiik rakamlar ise gelemez,

Ve unutmadan sunu da s8yleyeyim. n yerinde hig-
bir sey yazmiyorsa taban 10 demektir.
Mesela 10 tabanindaki 352 sayis: {352),, =352

" oiarak yazilir,

Gilnlik yagamda bitiin islemler 18 tabaninda yapi-
lir. Diglinsenize bir trakiér aliyorsunuz ve fiyat|
(241 3000), TL. kag kisi hesaplayabilir bunu? ©

Herhangt bir tabanda verilen say1 10 tabani-
na nasil ¢evrilir?

Verilen sayiyr o tabanda gdzlimler ve toplarsiniz,
Sonug 10 tabanindadir.
Anlasildi mi?

Sayilarin géziimiemesindeki ayni mantik aslinda.

Ama burada birter, ontar yiizler, ... basamagi yok
tabii ki.©

(abed)

L....> n® lar pasamag
I__,, ' ler basamag)
n? fer basamag:

n® ler basamag

Ormegin 5 tabanindaki 2314 sayisiin gziimlenmis
hali (2314) =2-5% +3.5% +1.57 + 4. 50 sek-

lindedir.

Ayni gekilde 3 tabanindaki 12011 sayisinin 10 ta-
banindaki esitin bu say 3 tabaninda ¢bziimleyerek
buiabilirsiniz.

Buialim.
(12011), =1.3% +2.3% + 032 +1.3" +1.3°

=81+54+0+3+1=139

Bazen sayinin iginde bilinmeyenier olabilir. Gnemli
degil siz vine ayn sekilde ¢izimleyin, Korkmayin,
Bilinmeyen varsa da ¢ikar zaten.©

. Agadida farkh tabaniarda verilen sayilarin 10

tabaninda kaga egit oldugunu bulunuz.

it

ay (312),

b) (1356),

c) (1043),,

it

d) (1320),

e) (21221), =
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2. Agagdaki isiemlerin sonuglarnin 10 tabanm-
da kaga esit olduldarim buluauz.

a) (222)3 +(22),

b) (421}, ~ (32),

c) (1111)2- (21),

d) (14)6 '(32)4 - (123)10

(222), + (22),

(M

e)

Bazen sayty1 10 tabanina gevirdiginizde elde edilen
ifade bir denkleme dénigebilir. Ama olsun denklem
goizebitiyorsunuz zaten®

Ve bilinmeyen bazen sayinin tabaninda veya esitli-
gin sad tarafinda olabilir. Fark etmez cziimieyip
esitleyin yine.

Ornek Soru
(203) =53

oldugiuna gore m kagtr?

Yine ¢Ozilmliycez ve buldufumuz sonucu 53 e
egitliycez. Var m: bi zorlugu?
Cozimieyip egitleyelim bakalsm.

(203) =2-m?+0.m'+3.m’ =53

Artik bu esitiikten m = 5 i bulursunuz®
Buldunuz mu?

Ok®@

. Asagidaki esitliklerde bilinmeyeni (x, m, 2 her

neyse iste...)kagtir?

a) (1a2), = 14

b)(aal), + (a2}, = 63

c) (aaa), +{aa}; = 54

d) (101),, = 26

e) {a00), = 180

. Taban Aritmetigi
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10 tabanindaki bir say1 bagka tabana nasi
gevrilir?

10 tabanindaki bir sayryl baska tabana gevirirken
sayiyi istenilen tabana béltn. Bélim sonucunu bi
daha bélin. Bi daha béllin, bi daha bslin.© Bslum
sonuct tabandan kiiglik olunca durun ve en son
baliim sonucu ile kalanlar: tersten yazin.

Bu iste bir terslik oldugu belli zaten.@

Ornek dzerinde anlatayim.

Ornek Soru 8
71 in 5 tabaninda kaga esit oldugunu bulalim.

‘ Hichir gey stylemeden iglemi yapayim. Bakalim
anlayacak misin?

7115
.70 |14 |5
D ..10[@

NG

Anladingz me?

Anlamadiysaniz dinleyin bakalim. Ne yaphgim: an-
latayim®

llk 8nce 711 5 e bdidim. BoIUmi 14, kalan1 (kalan
1 i yuvarlak igine aldim.) buidum. Sonra 14 {1 tekrar
5 e béldim. Bolimi 2 kalarm 4 buldurm. Bu kalan 4
i de yuvarlak icine aldim. Ve en son bdlim olan 2
yi de. {(Cinkl artik 2 vi 5§ e bdlemiyorum.)

Sonra da yuvarlak igine aldi@im sayilan en sagdaki
sayidan baglayarak sola dogru yan yana yazdim®
ve 71= (241), buldum.

1. 10 tabamindaki 43 sayist 5 tabamnda kaga
esittir?

2, 10 tabamndaki 235 sayis: 6 tabaninda kaga
: egittir? .

3. 10 tabarnundaki 111 sayist 3 tabaninda kaga
egittir?

4. 10 ve 3 sayl tabanl clmak Uzere,
(68} = (abed),

olduguna gére, a + b + ¢ + d toplamt kagtir?

5. 131 sayisi1 4 tabaninda kaga esgittir?

6. 5 sayl tabanini gostermek (zere,
{abc)s = 32

denklemini saglayan a + b + ¢ toplam kagtir?
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Bir Tabandan Bagka Bir Tabana Gegis

Herhangi bir tabanda verilen sayly: bagka bir taban
da yazmak igin verilen sayly: &nce 10 tabaninda
sonra da istenilen tabanda yazin.

Anlayacafiniz iki adimil bir iglem bu.

Ornek
(25)9 sayist 4 tabaninda kaga egittir?

Ik hareket (25)9 sayisini 10 tabaninda yazmak.

Yazalim.
(25)g =2+9"+5-9% =23

Ikinci hareket de 23 i1 4 tabaninda yazmak.
Kag buldunuz?
(1 ‘!3)4 dedil mi?

. 8 tabanindaki 57 say!s: 5 tabaninda kaga eglt-
tir?

(‘524)5 ={n),

oldufjuna gére, n kagtu?

6 tabanindaki (54)  sayist 9 tabaninda kaga
esittir? ‘

40. 2 tabanindaki (111011), sayisi 5 tabaninda

kaga egittir?

11. 4 tabanindaki {1032), sayisi 5 tabaninda kaga

eghtiir?

12. 7 tabanindaki (216}, sayis: 8 tabaninda kaga

egittir?

13. (m)v =(513)6

olduguna gére, m kagtir?

14. 8 ve 9 say tabanin) géstermek Uzere,
(134)3 = (1 30)9

esitligini saglayan a dederi kagtir?

Taban Aritmetigi
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Hig diigtindiiniiz miy?

Acaba 5 tabaninda toplama, ¢ikarma, carpma ig-
lemleri nasil yapilir diye?

Oyle ya! Dlislinecek bagka iginiz yok nasilsa.©

Herhangi Bir Tabanda islemler

Toplama

Bu igin nas# oldugunu yazmak hem uzun hem de
yazilam sizin gibi acemi gaylaklann anlamas: biraz
fazla zaman alir.

Onun igin minn kirn etmeye gerek yok. Ornekiere

gecelim.©

Ornek Soru
(1 43)5 + (344)5

isleminin sonucu ayni tabanda kagtir?

Anlatirken ¢ok kisa aslinda. Ama yazarak da anla-
tinca biraz uzunmug gibi geliyor.

Once sayllan alt alta yazin bi.©

Toplamaya burada da yine en sagdan baglamyor.

(143), 3+4=7[5
+(344), 23

2 \,
2‘\_—/’ elde var 1 1)

katan
yaziyoruz

3ve 4 U toplayip buldudum 7 vi § e boldim ve ka-
lan 2 yi yazdim. Elde var 1{bSlGm sonucu)

eideki 1
(143), 4+4+:3j§9 5
+ (344), .—7%'5?‘-
42 7 etde yine 1 var
Kafam 3 40

yaziyoruz

4 ile 4 G toplayip eldeki 11 de buna ekleyip 9 bul-

© dum. 8 u 5 e bblince balim 1 Kalan 4 olduundan

kalan 4 { yazdim. (vine elde 1 var}

eldaki 1
(143); 1+3+1=5615
+ (34 4), =2 1

1ile 3 ¢ toplayip buna eldeki 1 i de ekledim. Ve
: buldugum 5 i 5 e bétdiim. Kalan 01 yazdim. En

1.

son bolim olan eideki 1 i de en sada yazdim. Ve
bu basit iglemi matematik kitabinda bu gekilde ilk
kez anlatan olarak tarih sayfalarina ge¢tim®@

Agafiida degisik tabanlarda verilen toplama
islemlerinin sonucu ayn tabanda kagtir?

a) (41)5+(34),

b} (231), +(302),

c) (251)6 +(345)

d) (152), +(215),




Taban Aritmetigi

2 Haftn

“Taban Aritmetigi

e) (612)4 +(343),

f) (2021), +(1202),

g) (441)5 +(1 101)5

Cikarma

Ying dreklerle izah edeyim,

Ama sadece sunu sdyleyeyim. 10 tabaninda iglem
yaparken komsudan alinan 10 luk yerine burada
komsudan ahinanin daima taban olacagin bilmek
lazim. Yani 5 tabaninda islem yapiyorsanmz kom-
sudan 5 alirsiniz. 6 tabaninda yapiyorsaniz da 6.
Anladimz mi?

-luh @

Neyse bir kez daha dinleyin bakalim,
Ornek Uzerinde anlatiyorum.

2 Haftow

Ornek soru . : 1.

(323)5 - (1 34)5

igleminin sonucu 5 tabaninda kagtir?
a) (32)5 - (25

Anlatayim.
Istemi hem yapayim. Hem de yazarak anlatayim.
(Bunu yazmanin ne kadar sikintt oldugunu bir bil-

seniz®)

kormgudan
alnan §

L3
(323), 3+5:=8

4

134 o
139 Gt
u

Once saytarn alt alta yazdim®
Baktim. 3 ten 4 ¢ikiyor mu diye. Cikmads. O zaman :
gittim komguya. Komsudan aldim bir 5 lik (Unut-
mayin komgudan alinan daima tabandir.)

3 + 5 etti 8. Bu 8 den 4 {1 grkardim. Kald 4. Iste

bunu sonuca yazdim,

Bu arada yan komsguda 1 kaldi. (2 nin 1 ini verdi
glinkit)

b) (232), - (214),

kamgudan
1 altnan 5
@23), 1+b:=6
(134, —_%3 ¢) (1120), - (211),
e A

NS
{stteki sayimin ortasindaki 2 rakaminin yerinde 1
katrmusts. Bu 1 den 3 gikriyor. Gittim yandaki 3 ten
bir 5 ik aldim. Oldu 8. Bu 6 dan 3 ¢tkardim ve ka-
lan 3 G yazdim.

Var mi problem.
Tabii bizim en soldaki 3 te 2 ye diigtl bu arada®

2
@23),
_(134),

(134

d) (632), - (414),

En sondaki 2 den 1 i gikardim ve kalan 1 i alta
yazdim. Ve sonucu (124}, olarak buidum.

Canlar, bu sekilde anlatirken ¢ok uzunmusg gibi ge-:
lebilir. Ama lzgliniim. Yapabilecedim bir gey yok
Gergekten.®

Asadida verilen gikarma iglemlerinin sonugla-
rt ayn tabanda kagtir?

2.

e) (‘511)5 ~(42)5

f) (453), - (145)

5 tabanindaki (231), sayisinin 4 eksigi ayni
tabanda kagtur?

Carpma

Carpmaya baglamadan 6nce sunu styleyeyim®@
Sayilan 10 tabanina gevirip de carpmayin. Bu
normailden daha uzun siirer genellikie. Ama bizim
vaktimiz ¢ok derseniz bir sey diyemem.

Bu-arada akliniza "Ulen biz daha normal carpmayi
yeni sokilk. Adam kalkmug bize yok 5 tabaninda
yok 3 tabaninda garpmadan filan bahsediyor.” Gibi
geyler geliyorsa tdvbe deyin. $eytandandir, @

Ornek Soru
(23)5 a (34)5

garpiminin sonucunun 5 tabaninda kagtr?

Garpayim,
[k Bnce sayilar ait alta yazdim.©




Taban Aritmetigi

(2 3)s 43=12|5

=

- (?x1)5 "'---—-1.- "'2',\

Sonra normal garpma da oldugu gibi 4 ite 3 0 gar-
pip 12 buldum. Yaptgim iglem & tabaninda oldugu
igin 12 yi 5 e boitp katani yazdim. Elde var 2.

(23), 42+2=10|5
’ 1 *\'-‘r
34 - \2

\_

Sonra 4 ile 2 yi carptp buna eideki 2 yi de ekleyip
10 butdum. Ve 10 u 5 e bélilp kalan: yazdim. Elde-
ki 2 yi de en sola yazdmn.

(23)s 33 =9|5
X395 _ 5[
202 4 eldevar1

4\‘/ ’
4 ite igim bittikten sonra ayni iglemleri 3 igin de

yapmaya bagladim.3 ile 3 {in carpmuni(8 u) 5 e bd-
JUip kalan yazdim. Elde yine var 1.

(23)s
34, 32+1=7FL
202 =S¢

124 7 NZ

3ile 2 vi carpip eldeki 11 de eldedikten sonra(?
oluyor) 5 e balip kalan 2 yi yazdim. En sola da el-
deki 1L

(2 3)s
X34

202
+124

(1422),

Son adim da 4 ve 3 Un carpimianndan elde ettigim
sayilar topladim.

2. Haftow

Yalniz bu son iglem de toplama iglemini yaparken
tabanin 5 oldufunu unutmayin. Yoksa bitin
emekieriniz bosa gider. Ve yamulursunuz. Yazik
olur@

. Asagidaki garpma iglemlerinin sonuglar aym
tabanda kaga egittir?

a} (21)3 (12),

b) (54), - (516

c) (23),.(42),

d) (352),.(12),

e) (65), - (34),

“Matematikte zekddo énce sabu gelir.”

Calhit ARF

s Bdlen - Kalaniliskisi
o Bolimebilme Kurallary
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..:E_B't_Sle__n Kalan iligkisi 3. Haftow

BOLEN ~ KALAN iLiSKisi

Tabir-i dierie "Bakkal Bélmesi”.
Amna ne yalan sdyleyeyim cep telefonlan ve bilgisa-
3 yarlar hayatin igine girdikten sonra bakkal bélmesi

* yapan hig kimseye rasflamadim@®.
“ Onun igin gevrenize dyle bir bakin bakalim bakkal
balmesini dodru dilriist yapabilen kag kisi var. Yiizde
10 u gegmez.®
" Inanmiyorsaniz kagit kalem alin ve 46241° | 23'e bi-
{in bakalim.©
Bélum kag? Kalan kag?
Neyse...
" Ashinda acayip kolay bir konu.
* Eskiden bakkal amcalar bile gok kolay bir sekilde ya-
- pardl bu boime iglemini. $imdi birakin bakkal amcala-
. p1, lise mezunu olmak Ozere clan bir stirli! 6drenci bile
 maalesef ki yamuluyor béime yaparken®
Bari anlatayim da siz yamulmayin®
Ornedin, 3345 i 16 ya bolelim. Ben béimeyi yaparken
- bslime ne zaman sifir ath§uma dikkat edin,

" Birinci adim
<+ 3 te 16 yok, 33 de 1687? 2 defa var. bélime 2 yazin,

3345{ 16

 ikinci adim
- 18 ile 2 yi garpin ve 32 yi bulun sonra da 33 den 32 yi
- gikarin. Kalan 1 { bulun.

3345 | 16
32 2
1

Beiinet adim

: -1 de 16 yok. Yukandaki 4 U kalan 1 in yamina alin ve
14 de 16 var my? diye sorun.
Yok. O halde boitime bir sifir ekleyin. (iste burasi

3345 | 186
32 20
.14

14 {e 16 olmadifina gére, yukandaki 5 i de asagi ahn
ve 145 de 16 var m diye sorun.

3345 | 16

32 209
. 145
144
|

Evet var. 8 defa. 2 ile 18 y1 garpin ve buldugunuz 144
i1 145 in altina yazip ¢ikann.

Yukaridan asagl alacagimiz say bitmig ise kalana bir
sifir * 0 ¢ ekleyip béliime virgll atin ve sorun bakabm
10 da 16 var mi? Yoksa bslime bir sifir daha atin ve
devam edin iste... @

3345 | 18
32 [209,0...
145
144
10

Sonucu 209,0625 gikiyor. ©

lyi tamam. Bakkal bolmesi bu da. Adamlar béyie
sormuyorlar iste. Gidip harfli marfli geyler soruyor-
lar.{Nerede 1azim olacaksa®)

Gergl siz ANTRENMANLARLA MATEMATIK setinin
biringi kitabin) yuttugunuza gére, korkmayin devam
edin, Sikinti yasamazsiniz. Kim tutar ki sizi©

Simdi gidip 3333 U 33 e bélip bolimi 11 bulursaniz
tperim valla®©

Kag gergekten?

11 dedilse 101 mi ki?

Eee ... Ben anlatim. Sen yapacaksin artik.

Neyse sen 101 in nasi gikhidina kafa yor.

Bu konunun asli $u kisaca.
A, B, C ve K birer tam sayr Bz 0ve K20 olmak tize-

re, bir A sayisinun B ile bélimiinden elde edilen bd-
tim C, kalan K olsun diyelim.

Bunu,
A B A: Bolunen sayi
c B: Bélen say
o C: Baliim sonucu
K K: Kalan

Biciminde ifade edebiliriz.
Bu bilme igleminde bilinmesi gereken iki seyi bilin
yeter.




Bélen Kalan iligkisi

3. Haftw

Birincisi

. olarak yazilabilir.
ikincisi de dir. (Yani, kalan bélenden daima

kiigiik olmak zorundadir.}

Goreceksiniz zaten. Bu konuyla ilgili sorularda sade-
ce bu iki geyi bilmek yetiyor. Buna biraz da cebirsel
yetenek katinca olay bitiyor.®

Ornek Soru

102 | a+5

a+2

verilen bdlme islemindeki a degerini bulahim,
Ashinda gok kolay bir soru.

Birinci kurall yazacaksimz. O Kadar.

Birinci kural neydi?

Bélinen sayy esitlir bdlen garp bolum art kalan®©
Yani, 102 =6(a+5) +a +2

Bu esitiikten a = 10 oldugunu bursunuz artik,
Ok®

Ornek Soru

A B
C-1

3

Yukaridaki blme islemine gére, B nin A ve C tii-
riinden degerini bulalim.

Biliyorum. Harfli marfii seylere biraz soguk oluyor 6§-
renci milleti. Ama sinav sorularint hazirlayan amcalar
seviyor bu tir sorulan. Ona gbre@

Neyse... :

Yine ayni seyi yapin. Yant birinci kurali yazin.
A=B(C—1)+3 Uyazdinz mi?

Bu esitlikten A—3=B(C~1)ve B= g"?

oldugu-

nu bulmugsunuzdur®
{Adam bizi prof filan zannediyor galiba®)

Ornek Soru
Toplamiar 123 olan iki pozitif tam sayidan bliyii-
gii kiigiigiine bdlindiiginde béldm 11, kalan 3
olduguna gire, kiiglik sayiy! bulahm.

Bélme moime yok ortalikia.© Ama adam neyi neye.
béimis? Ne kalmig? Bdlen kag? Hepsini anlatmig.@
Neyse...

Ciziminiz nasil?

Clinkil bu tir sorularda (metin olarak verilen bolme
sorularinda) giize! bir bdlme gekli gizmek l&zim. Son
ra da verifenleri yeriestirmek lazim buna.
iste ben de aynen Syle yapiyorum®

Kiighk sayiya x dersem biiy(igs 123 - x olur.
Buntar baime igleminde gdsterirsem. Bolim 11, ka-
lan 3 mis.

123-x} X
"

Ve maalesef ki yine ayni seyi yapiyor ve birinci Kura
{bdime dzdeslidini) yaziyorum.
123 = x = 11x + 3 esitlijinden de kiiglk sayiy: yani
10 buluyorum.

Ornek soru

xX+2

Yukarida verilen béime iglemine gdre, A en gok
kactir? .

Sunu bilin yeter.
En ok en az sorulart Kalan < Bélen kurahyla ilgil
dir. Yanl, x—1 <10 ve x < 11 oldufundan xeeng
10 verebilirsiniz. Ve x = 10 igin de A en gok 129 of

“Bélen - Kalan lliskisi

3. Haftow

123 12

Y

Yukaridaki b&lme iglemine gbre, x + y toplarm
kagtir?

1564 | 15

Yukaridaki hélme iglemine gore, x + y topiarm
kachr?

Yukaridaki b6ime islemine gtire, x + y toplam
kaghir?

ABC ti¢ basamald) AB iki basamaki: sayilar ve

ABC | AB
X

olduguna gére, x + C toplami kactr?

ABAB dort basamakli, AB ki basamakll  sayi-
lar ve

ABAB| AB
X

Y
olduguna gore, x + y toplami kagtir?

ABCAB bes basamakll, ABC Ug basamakil sayi-
tardir.

ABCABiABC
X

17

Yukardaki b6ime iglemine gore, x + A+ B
toplami kagtir?

A B

5

Yukaridaki bélme iglemine géire, A nin B tii-
riinden esiti nedir?

A B B C

5 2

Yukaridaki bélme iglemlerine gére, AninC
tiiriinden egiti nedir?




3. Haftw

9, A B B C

5 1

Yukaridaki bdime iglemlerine gore, Anin C
thriinden egiti nedir?

10. a b

5

b-2
Yukaridaki biime iglemine gére, b nin a -
rilnden esgiti nedir?

11. P sayisimn % ile bolimiinde bolim 4 kalan
X — 3 tr.

Buna goére, x in P tiriinden degeri nedir?

12, A B
C+2

3

Yukandaki btlme islemine gbre, BninAve C
titriinden degeri nedir?

13, Toplamian 480 olan iki dogal sayidan blyigl
kixgiigiine bdlindiginde bolim 6 kalan 4 tir.

Buna gore kiigiik says kagir?

14. Toplamian 430 olan iki sayidan blylgi  kigl-
giine bdlindigunde bolim 5 kalan 4 tdr.

Buna gire, biiyiik say kagtr?

15. A - B =120 olmak Gzere,
A sayisi B ile balindugiinde bolim 8 katan 1 dir.’

Buna gire, A + B toplami kagiir?

16. Farklar 300 ofan iki sayidan biyUgh kicOgine
béltndiginde boliim 8 kalan 6 dir. k

Buna gore kiiclik say kagtir?

" pélen - Kalan lliskisi

3. Hafow

A {15
X

Yukanda verilen bélme iglemine gére, y nin
alabilecedi en bliylik deger kagtir?

Yukarida verilen bélme islemine gore, B nin
alabilecedi en biyiik deger kagtir?

A {x+2

10

" Yukarida verilen bélme islemine gére, A nin
: alabilecedi en kiigiik deger kactir?

Yukarida verilen béime iglemine gére, m + n
toplami en gok kagtir?

3. AlB
1

12

Yukarida verilen b&ime iglemine gore, A nin
alabilecegi en kiigiik deger kagtir?

6. K L
10

8

Yukaruda verilen bolme iglernine gore, K+ L
toplaminin alabilecedi en kiiglik deger kagtir?

M

7. 2a+5| 30
X+ 2

e
Yukarida verilen bélme iglemine gbre, a nin
alabilecegi en biiylik deger kagtir?

7 2

Yukarida verilen hélme islemlierine gére, % in
atabilecegdi en kiigiik deger kacgtir?




Bolen — Kalan liigkisi

3. Haftow

10,

11.

10 8
8 z

Yukarida verilen béime iglemierine gére, x in
alabilecedi en bilyiik deger kagtir?

A sayisinin 3 ile béliminden bollim B kalan 2
dir. B sayisim 2 ije boliminden  kalan 1 dir.

Buna gbre, A sayisimin 6 ile bélimiinden
kalan kactir?

A sayisinin 5 ile baltiminde balim B kalan 3, B
sayisinin 6 ile béiimiinden kalan 4 tir.

Buna gdére, A sayisinin 30 ile balimiinden ka-
lan kagtir?

12. A sayisinin 5 ile béidminden bolim B kalan 3

oir. B sayistrun 4 ile blimiinden kalan 2 dir.

Buna gore, A sayisinin 20 ile héliminden ka-
ian kagtir?

43. AB ve BA iki basamakl: sayilar olmak {izere,
AB | BA

1

—15

olduguna gére, A - B fark kacgtir?

14. xve y dogal sayiart igin

X 12 ¥ 18
m n
5 4
oldugiuna gore, x.y garpiminin 6yae holis-
miinden kalan kagtir?

15. AR iki basamakl dogal sayidir.

AB 1 A+B
6

4

olduguna gbre, gbre, A.B garpimi kagtir?

1A8 1 BS
16. 7

3

Yukaridaki béime igleminde A ve B sifirdan farkh
birer rakami gistermektedir,

Bdlim 7, kalan 3 olduguna gdre, A kagtir?

Béliinebilme Kurallar

y
2, 5 ve 10 ile bolunebilme kurallari sayinin son ra-
kami (birler basamagy) ile igilidir. '

3. Haftow

BOLUNEBILME KURALLARI

Bu konuda gok fazia geyik yapmaya gerek yok.
Ama baglamadan sunu séyleyeyim. Bu konudan
soru gelmeyen smav yok neredeyse.

Gergi bliinebilme kurallar gok da faydal kurallar
aslinda. Gink{ her zaman bakkal béimesi yapma-
ya vaktiniz olmayabilir®

Ornedin, 56304 sayisinim 9 a tam baltndiging
gormek igin ilie de bilmeye gerek yok,

Veya 6324 (in 4 e tam b&lUndUglnl ya da 10063

*{in 5 e béliminden kalarn 3 oldugunu gérmek

igin.

Ha! Bu arada bakkal béimesi yaparak kalan bul-

5 mak tam bir amele isi© Ama "Ben amelslikien ke-
. yif aliyorum hocam.” diyorsaniz. Size divecegim

tek gey; “yolunuz actk olsun... @
Bana amele igi gézlmler tok olankar {azim.
Amele ¢dziimlere tok olanlar buyursun bakalim.©

- Balunebilme kuraliart tabii ki trafik kurallar gibi

" herkesin bilmesi gereken kurailar degil®

Ama yine de "Bay X amca®, bu kurallar giinlik
o hayatta nerede kullanihyor &i?"” gibi muhtegem so-

rilar geliyorsa akliniza. Size diyecedim o ki kam-
yon sofdrieri, sanayinin ayak elemanlan ve apart-

** man dedikodu meclis Gyelerinin bir igine yarayaca-
gint zannetmiyorum.©@ Ama smavlarda geliyor@

“Neyse...

Ben kuraliar: vereyim.

5 ve 10 Hle béliinebilme kurallan

: 2 ite bbllinebiime kurai
:9on rakami(birler basamag) ¢ift olan saysar (0, 2,
-4, 8, 8 olanlar) 2 ite tam béluniir.

: _5'_ile béliinebilme kurah

on rakami 0 veya § olan sayiar 5 ile tam bolunir.
ir saytrun 5 ile béltminden kalan saytnin son ra-

~kam (birler basamag) 5 ten kiigitkse son rakam-
. @lr. 5 ten bilylikse son rakamdan 5 gikariiarak bu-

2368 in b e bdlumiinden kalan 3,

20182'nin 5 e bdliminden kalan 2,

234°0n 5 e béliimiinden kalan 4 ir.

Egder soruda bir sayinim 5 ile bélimiinden katan 2
diyorsa bu sayiin son rakami 2 veya 7 (2+5) dir.

10 ile béllnebilme kurah

Son rakami C (siir) olan sayilar 10 lie tam béiinir.
Bir sayininy 10 bdliminden kalan daima son raka-
mudir, (Sayinin birler basamagidir.}

458 sayisinin 10 ile bdlimunden kalan 8,
1093 sayisiun 10 ile balimiinden kalan 3 &r.

Eger soruda bir sayinin 10 ile bolimiinden kalan 6
denmis ise son rakami 6 dir.

Dort basamakds 359a say:si 2 ile tam bolindi-
gline gore a nin alabilecedi kag farkh deger
vardir?

2. Rakamlar: farkli beg basamakli 4568a sayisinin

2 jle bélaimilinden kalan 1 olduguna gére, a min
alabilecedi degerler toplami kagtir?




Béliinebilme Kurallar

3. Hafto

3. a<b olmak Uzere, dért basamakh 52ab sayis: 2 le
tam béluntyor.

Buna gbre, a + b toplamintn alabilecegi en
bityiik deger kagtir?

4. Dort basamakl 569a sayisi 5 ile tam bolinebil-
digine gore, a mn alabilecedi degerler toplami
kagtir?

5. Bes basamakil rakamlar farkl: 102ba sayisi Sile
kalanssz baliniyor.

Buna gbre, a + b toplaminin alabilecedi en
kiiciik deder kagtir?

6. a=b+4oclmak lzere,
Dart basamakll 3a2b saysi 2 ile tam bolinmekle-
dir. ‘

Buna gbre, a min alabilecedi degerler toplam
kagtir?

7. Rakamian birbirinden farkh dért basamakli
465a say1s1 2 ile tam bélinebiidigine gdre, a nin
alabilecedi degerler toplami kagtir?

8. Dért basamalkii 456a sayisinin 5 ile boliminden
kalan 3 tir.

Buna gére, a nin alabilecedi dederler toplami
kagtir?

9. Rakamian farkh ¢ort basarnakl ta4b sayisinin
5 ile bsliimiinden kalan £ oiduguna gre, a + b
nin alabilecedi en bilyiik deger kagtir?

10. Rakamian farkli dért basamakh AB2C say&smm: :

10 ile bditminden kalan 3 tdr.

Buna gdre, A + B + G toplaminin alabilecegi -,

en kiigiik deger kagtir?

41. Rakamian sifirdan farki: dért basamakh 8a3b
sayistnin 5 ile béiimiinden kalan 2 olduguna
gbre, a + b toplami en az kagtir?

42. Rakamiars birbirinden farki i¢ basamakls KLM ..

sayisinin 5 ile bolimiinden kalan 4 tir.

Buna gore, K+ L. + M toplami en az kagtuw?:

- 'Bélinebilme Kurallar

3. Haftow

4 ve 8 ile bélilnebilme kuralian
4 ile boéliinebilme kurall

4 ile btiinebilme kurall sayinin son iki basamagdiy-
la ilgilidir. Sayinin son iki basamaginin olugiusr-
dugu iki basamakl say1 4 ile tam bdliniyorsa
bu sayt 4 ile tam baliiniir.

Bir saymin 4 fle béllimiinden kalan sayirun son
iki basamadinin 4 e béiiimiinden elde edilen ka-
lana egittir. Yani dyle uzun uzun bakkal bdlmesi
yapilmiyor anlayacaginiz.

Ornegin
50342 sayisinin 4 e bditiminden kalan 42 nin 4 e
bélimunden kalan 2 ye esittir.

6128 sayisinin 4 ¢ béltmiinden kaian 25in 4 e bo-
[Umiinden kalan 1 e esittir.

" Grnek Soru
- g basamakh 63x sayis: 4 ile tam béliindiigiine

gore, X in alabilecedi degerler toplami kagtu?

Bu say: 4 e tam bélUnlyorsa son iki basamagin-
- daki 3x sayist da 4 e tam bolunlyordur. Yani, 30 lu

sayidardan 4 e tam bilinenler 32 ve 36 olduduna

. gbre, x yerine ya 2 ya da 6 gelmesi l&zim.

Bu degerlerin toplami da 2 + 6 = 8 mis.
Var mi bir zorlugu?

~ 8 ile béliinebilme kurakh

8 ile boliinehiime kural: biraz 4 ile bélinebilme ku-

‘ralina benziyor.
Bir sayinm son {i¢ basamag 8 ile tam bolind-

yorsa bu say: da 8 ile tam béliiniir. Ve bir sayt-
mun 8 ile bdlitmiinden kalan bu sayimin son il

. basamaginin olugturdugu sayinm 8 ile boli-

. miinden kalana egittir.

- Grnedin,

42685 sayisinin 8 e bslimiinden kalan 685 in 8 o
béliminden kalan olan 5 e esittir.

: 8 ile bolinebilme sorusu pek sorulmaz.©®

1.  Agagudaki sayitarin 4 ile bélliminden kalanta-
rinl bulunuz.

2. Asagidaki sayilarn 8 ile béliimiinden kalanla-
rint bulunuz,

a) 984464
b) 575894
¢) 9841320

d) 86741

3. Dort basamakl 412a sayisi 4 ile tam béliindi-
gline gbre a nin alabilecedi en bilyitk deger
kagtir?

4, Dort basamakli 897x sayisi 4 ile tam boitnebil-
digine géire x in alabilecedi degerler toplam:
kagtir?




Boliinebiime Kurallan

3. Haftow

5. Bes basamakl: 325K2 sayisi 4 ife tam boltndi-
giine gbre K nin alabilecedi egerler toplams
kagtir?

6. Dért basamakl abdc sayisi 4 ile tam boliinebil-
difine gbre, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

7. 64a2 dort basamakii sayisimin 4 jle boliimiinden
kalan 2 oldufiuna gbre, a nin en kiiglik degeri
kagtr?

8. 6631a bes basamakll sayis: 4 ile biiliminden
kalan 3 olduguna gore, a kag farkhi  deger
alabilir?

8. 84a iig basamakl sayis: 4 ile bélimiinden kalan
2 olduguna gére, a mn en bilylk degeri kagtir?

10. Bes basamakli 24a5b sayisinin 4 ile bdliimiin-
den kalan 1 olduguna gore, a + b {oplami en
gok kagtir?

11. Dart basamakll 25AB sayiss 4 ve 5 ile tam boltng-.
yor.

Buna gore, A nin alabilecedi degerler toplam
kagtir?

12. Bes basamakil 1514a sayis1 8 ile tam bélime
bitdigine gére, a nin alabilecedi degerler topla-
mi kagtir? .

13. Bes basamakli 5242A sayisi 8 ile tam bslindil
giine gore, A kactir? .

14. D&rt basamak 124A sayisinin 8 ile bolimiin
den kalan 7 olduguna gére, A kagtir?

.. poliinebilme Kurallan

3. Hafta

o 11 ile bdllinebilme kurali

Hikayest biraz degisik. Ama zor degil kesiniikle.

/I

Ne bu art eksiler yaw!l ©

(f+d +b)—{e+ ¢+ a) ye bakiyorsunuz...

Verilen sayinin en sagindaki rakam (birler ba-

_ samadi) “ +" ile sonra bir “ - “ bir © +" ile

" garpihip toplaniyor, Eder bulunan deger sifir
veya 11 in kati ise say1 11 ile tam b&liiniir. De-
gilse bu degerin 11 ile béliimiinden kalan sayi-
nin 11 ile bélimiinden kalana egittir.

~ Ornegin,

5620349 sayisini ele alahm
(9+3+2+5)-(4+0+6)}=9

o Bonug @ cikti. Demek ki bu sayimin 11 ile tam bg-

2 lunmiyor ve @ kaliyormus.

- Buiglemin sonunda buldugumuz say! negatif ol-
¢ saydi kalan bulmak igin buna 11 ekiememiz gere-
ki, 11 den kiiglik ve pozitif olursa zaten kalan di-
* rekt bulmus oluyoruz.

Ya 11 den blyiik olursa?

Ornek Soru
- Dért basamaki 2x86 sayisi 11 ile tam béliindi-
© giine gore, x kagtir?

* £n saddan + ile baslayip rakamilan bir +, bir — alip
toplayalim. Bu toplam 0 veya 11 in katl bir say1 ol-
. mast gerekiyor ki tam balinsin.
6-8+x-2=(6+x)— (8 +2) =0 esitliginden

X = 4 clmas! gereKiyormus.

Agagndaki sayilanin 11 ile béHimiinden kalanla-
rint bulunuz.

a) 584
by 7526
¢} 685012

d) 5461

2. 2adb dort basamakii saysi 11 ile tam bbliine-
bildigine gbre, a + b toptami en az kagtir?

3. 4ab3 dért basamakli sayis: 11 ile tam béliine-
bildigine gére, a — b fark en az kagtir?

4, a< b olmak iizere,

3a12b4 dért basamakl sayisi 11 ile tam bélii-
nebildigine gdre, a - b farka kagtir?

5. a < b olmak lizere,
42a54b alti basamakl sayisinm 11 ile béla-
miinden kalan 5 olduguna gére, b — a fark: kag-
ur?




Béliinebilme Kurallan

3. Haftw

¢ 3 ve 9 ile bbliinebiime kuralian
3 ve 9 ile hallinebilme kurallar sayimin rakamiari-
nin topiameyla ilgili kuraliardir.

3 ile bolinebilme kural

Rakamtarinin foplami 3 ile tam bélinen sayilar 3
ile tam balinir. Ve bir sayinin 3 ile béliminden
kalan o sayinin rakamlarinin toplamimn 3 ile bold-
miinden kalana esittir.

Ornegin,
365214 sayisinda 3+ 6+ 5 + 2+1+ 4 = 21 = 3k
demek ki tam béiliniyor.

Bir de su var,

Bir sayinin 3 e béléminden kalani bulurken 3 On
katt olan rakamian ve toplami 3 Un kati olan ra-
kamlari daha en bagta atmak igi acayip derecede
kalayiastirir.

Ornegdin,

27815462 sayisinin 3 ile bolimunden kalant bulur-
ken7+2=9, 8+1=9, 5+ 4=9ve 8 alihr {bunlar
3 Un kati zaten) kalan 2 dir.

Anladiniz ms?

Gergi toplasaydimiz da farkll bir sey clkmazdi©

Ornek Soru
Bes basamakh 3a754 sayist 3 iie tam bdHindi-

gline gdre, a nin alabilecedi degerlerin toplami 6.
kactir?

Cozelim

Bu sayi 3 ile tam boilndUgiine gdre, rakamiannin

toplarm 3 Un kat olasi gerekir.

Rakamlari toplayin bakalim,

J+ra+7+5+4=19+a

iste bu 3 {in kati olacak. 19 dan sonra 3 On kat: ik

sayl 21 dir. Bu foplarmin 21 olmasi igin a = 2 olma-

il. Sonra buna 3 eklerseniz a = 5, buna da 3 ekler- 7.

seniz a = 8 olur, buna da 3 ekierseniz  a~ 11
alur ki béyle bir rakam hatirflarmiyorum. ©
Yani a nin degerleri topiam 2 + 5 + 8 = 15 tir.

Zaten 3 ile bdlitnebilme de a min dederieri va 1,
4,7ya2, 5 8yadal, 3,86, 9¢ikar.

- Baliinebilme Kurallar

3. Haftow

9 ile bolinebilme kurall 4. 3456a beg basamakh sayisi 3 ile tam béliinebil-

difjine gbre a nin alabilecedi degerler toplam:
g ile bolinebilme kurai 3 ife ayni hemen hemen. kagtir?
Sadece rakamlar toplam: 9 un kati ojacak burada,
Rakamlarinin toplamit 2 ile tam bélinen sayilar
9 jle tam béliiniir. Ve bir sayinin 9 ile biiiijmiiny_'
den kalan o sayinin rakamlannm toplaminin 9
ile bollimiinden kalana esittir.

Ornedin

45651 sayissn 9 a bdliminden kakan,

A+5+ §+5+1=21=2+1=3 (kalan 3 imig.)

2, 2a378 beg basamakli sayis1 3 ile tam bdliinebil-

36987542169 sayisinin 9 a béldmiinden kalan ise - digine gére a kag farkl deger alabilir?

(3+6), 9, (8+1), (7+2), (5+4) ve 9 u atalim.{bunlar -
9 un katl glinkd) Gergl bir sey kalmadi gerlye.®)
Kalan 6 imis. Anladimz mi?

Ornek Soru
Ug basamaldi 8ab sayisinin 9 ile bdlimiinden
kalan 5 olduguna gore, a + b toplaminin alabi- :
lecegi dederler toplami kagtir?

3. Alt: basamakll rakamlar) farkll 34a567 sayisi 3 ile

Bu sayinn 9 ile béliminden kalan 5 ise rakamta- A
- tam bdlinéyor.

rinin toplami 9 un katindan 5 fazia clacak.
Yani, 8 + a+ b ya 14 olacak ki & kalsin ya da 14

(in 9 fazlas olacak ki 5 kalsin. Dolayisiylada
a + b topiam: 6 veya 15 olmasi lazim. Bu deferle-’
rin toplarm da 6 +15 = 21 dir. '

.Buna gbire, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

Asagndaki sayidarn 3 jle bélimiinden kalanlan-
m bulunuz. '
a) 984
b) 68465
4. Beg basamakl A45B2 sayisi 3 ile kalansiz bé-
c) 6874 liinebildigine gore, A + B toplaminin en biiyiik
.. degeri kagtir?
d) 88 '

Asagidaki sayifarin 9 ile hélliiminden kalanlari-
m bulunuz, :

a) 1967
b) 128 . o

_ Beg basamakii a672b sayis: 3 ile tam boliine-
c) 65120 bildigine gisre, a + b toplami kag farkli deder

alabitir?
d) 97804

6. Altl basamakl 41za7a sayis: 3 ile tam b&linebil-
mektedir.

Buna gdre a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

7. Bes basamakl A182B sayisinin 3 ile tam béllne-
bilmektedir.

Bu sayimn 10 a béliimiinden kalan 4 olduguna
gbre, A nin alabilecedi degerler toplam kagtir?

8, Ug basamakii A5B sayisi 2 ve 3 ile tam béliine-
bildigine gore, A + B toplami en ¢ok kagtir?

9. Dért basamakh a72b sayisi 3 ile tam bdlUnebil-
mektedir.

Bu sayiin 5 e béliimiinden kalan 2 olduguna
gore, a-nin alabilecegdi dederler toplami kagtir?

10. Bes basamakli 55a56 saytsinin 3 ile boliimiin-
den kalan 2 olduguna gére a nin alabilecegi
dederler toplami kagtu?




Boliinebilme Kurallar

3. Haftw

414. Dért basamakll 4A6B sayisinin 3 ile bélimiin-
den kalan 1 oldufjuna gore A + B toplam kac
farkh deger alabilir?

42. Bes basamakl 2A76B sayisimin S e baliiminden
kalan 1, 3 e bdlimiinden kalan 2 dir.

Buna gbre, A nin alabilecedi dederler toplami
kagtur?

13. Yedi basamakl 546371a sayisi 9 ile tam bdlii-
nebildigine gore, a kagtr?

14. Beg basamakil 43a3b sayis: 9 ile tam boliine-
bildigine gore, a + b toplamimin alabilecegi de-
gerler toplami kagtir?

15. 5695 sayisina en az kag ekienirse elde edilen
yeni say1 9 ile tam bdlindir?

16.18557sayisindan en az kag gikanlirsa elde
edilen yeni sayist $ ile tam bdliintir?

17. Bes basamakh 45a4b sayisinin 8 ile bolimiin-
den kalan 5 ofduguna gbre a + b toplaminin
alabilecedi en biiyiik deger kactir?

48. D5t basamakl 3a5b basamaki sayisinin 8 ile
bilimiinden kalan 4 olduguna gbre a + b top-
{arm kag farkli deger alabilir?

49. Bes basamakli 42A7B sayisinin § e bolimiinden
katan 3 tr.

Bu sayi 9 ile tam béliindgiine gbre A nin alabf-
lecegi degerier toplami kacgtur?

20. Dért basamakll A76B sayisinin 10 a bolimiinden
kalan 7, 9 a béliiminden kalan 5 tir, '

Buna gbre, B — A farki kagtr?

" palinebilme Kurallari

3. Hafto

8, 12, 15, 20, 24, 30, 35, 45, 55, 72... ile bolu-
nebilme kurallari

Bagtan sGyleyeyim de iginiz rahat olsun.©
Bunlarin hepsi igin ayrn ayr: kurallar yok. Temel bir
kuralt bilmek yetiyor. Ama aralarinda asal oima
olayns da bilmek lazim®

Kural su: Aralannda asal olan iki sayidan her
pirine tam béilinebilen bir say, bu iki sayinin
garpimina da tam bélindr.

Bu kuraidan hareketle 6, 12, 15, 20, 30, 36, 45,
55, 90, ... gibi aralarinda asal olan iki sayimn
garpimi olarak yazilabilen saylarla bélinebilme
kurallar: gikarlabilir.

Birini gbstereyim,
6 ile bolinebilme kurah
Bir sayinun 6 ile tam béllinmesiigin 23 =6 (2ve 3

aralarinda asat) bu sayinin 2 ve 3 ile tam bélin-
mesi lazim.

. Ayni gekilde,

Bir say! 36 ile tam bélintyorsa 4 ve 9 a tam bo-
linmesi lazim. (3 ile 12 de olmaz mi?)

Ben 12, 15, 30, 36, 45, 55 igin kural vereyim size
geri kalani siz ¢tkanrsimz artik,

jz\ﬂ 15\4 30\% je\ 45\ A
3ved 3ves 3veid 4ved Sveg Svell

Konu buraya kadar ashinda.
Ama bitirmeden sunu da bir distntn bakatim. Bir-

" den fazla b&linebilme kurali igeren bir soruyu ¢o-

zerken énee hangi bolunebilme kuralindan bagia-
mak lazim? Var mi bir fikriniz?
Yoksa dinleyin bakalim.

Ayni sayi igin iki veya daha fazla boliinebilme

kurali uygulanacaksa,

- lik 8nce 2, 5, 10 ile (son basamakla ilgili)
o __Sonra 4, 8 ile (son iki ve lic basamakla ilgili)
-~ Daha sonra 11 ile {sayimn tamam: ile ilgili}

" Veenson3ve &8ile (sayimin tamami ile ilgili)

Bsliinebilme kurallarina bakimasi kolaylik saglar.
Tabii ki farz filan degdil. Ama tecriibeye de glven-
mek lazim.©

Omegin
15 ije botinebilme kuralt igin énce 5 e, sonra 3 &
bakmakta fayda var.

Peki ya 36 da? Veya 12 de?

. Ug basamakil 64a sayist 6 ile tam bdliindiigtine

gore, a kag farkli deger alabilir?

. Dort basamakl 124x sayist 6 ile tam béliindi-

giine gdre, x in alabilecedi degerler toplami
kagtir?

. Besg basamakll 34a5b sayis: 6 ile tam bélindi-

giine gére, a + b toplaminin alabilecegi en bii-
yiik deder kagtir?

4. Bes basamakh 1a12b sayisi 6 ile tam béliindii-

gine gére, a en gok kaglr?




Béliinebilme Kurallar

3. Hafto

"éalﬁnebilme Kurallari

5. Dort basamakll 6a3b sayisi 6 ile tam béilinebil-
digine gdre, a + b toplaminin alabilecegi en bii-
yiik deger kagtir?

6. Bes basamakli 12x5y sayisi § ile tam béline-
bildigine gére, y — x farki en gok kagtn?

7. a<bolmak Gzere,
Dért basamakl a23b sayisi 6 ile tam béliindi-
§iine gére, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

8. Alti basamakl idxy4y sayisi 5 ve 6 ile tam
béliindii§line gére, x in alabilecedi degerler
toplami kactir?

9. Bes basamakll 7856A sayis 12 ile tam béliine-
bildigine gére, A kagur?

3. Haftow

40. Og basamakl 5A2 sayisi 12 ile tam bdltinebil-

didi re. A Kac farkls deger alabilir? 4. ¢ basamakh adb sayisi 15 ile tam bdllindGgii-
igine gore, A kag ?

ne gdre, a kag farklt deger alabilir?

11. Bes basamakli 81x2y sayis1 12 ile tam bétin-

diigiine gbre, x + y toplami en az kagtir?
2. Dort basamakl 5a3b sayisi 15 ile tam bSliindi-
glne gbre, a nun alabilecegi degerler toplami
kagtir?

12. Alt basamakl 54abic sayisi 12 ile tam bolii-
nebildigine gbre, a + b + ¢ toplamirin alabile-
cedi en bilyiik deder kagtir?

3. Beg basamakh 1A12B sayis1 15 ile tam bélin-
. diigiine gore, A + B toplami en gok kactir?

13. Bes basamakh 32a3b sayisi 12 ile tam bali-
nebildigine gore, a + b toplami en gok kagtir? -

4. Dért basamakl: 81xy sayist 15 ile tam baliindii-
T gline gore, x — y farki en gok kagtir?

14. Bes basamakh rakamiar: farkl 18a2b sayis: 6.
ile tam bolindigiine gére, a + b toplaminin
alabilecegi en biiyiik deger kagtir?

5. Dort basamakh rakamiari farkli 5a3b sayis1 15
ile tam bolindiigiine goére, a kag farkh deger
alabilir?

6. Bes basamakh rakamiar: farkli 42a3b sayis1 15
ile tam boliinebilen tek sayr oldufuna gore, a
kag farklt dedier alabilir?

7. Bes basamakl TAA3B sayis1 15 ile tam béliin-
digiine gore, A nin alabilecedi dederier toplam:
kaghir?

8. Al basamakli 14xy4y sayisi 15 ile tam boliin-
diigiine gére, x + y toplaminin alabilecegi en
bilyilk deder kactir?




Batinebilme Kurallan

3. Hafta

_-.Bélﬁnebilme Kurallan

3. Haflw

9.  Dért basamakh 4M3N sayisi 18 ile tam boliin-
diigiine gére, M + N toplami en gok kagtir?

40. Ug basamakli 7TAB sayisi 30 ile tam balundii-
gline gore, A en ok kag olabilir?

11. Dort basamald 920N sayisi 30 ile tam boliin-
diigline gére, M + N toplami en gok kagtir?

12. Dort basamakh 3a5b sayisi 30 ile tam béitin-
diigline gbre, a nin alabilecegdi dederler top-
lami kagtir?

43. Bes basamakli rakamlar farkii 78x5y sayis1 30
jie tam béliinebildigine gbre, x in alabilecedi
degerler toplami kagiir?

" 4. i basamakii 64A 36 ile tam béliindiigiine
' gbire, A kagtr?

' 9. Do6rt basamakil A51B saysi 36 ile tam béliin-

14. Ug basamakh ASB sayist 30 ile tam bélinmekte-
' ~. - diigline gore, A kag farklt deger alabilir?

dir.

Buna gbre, bu kosulu saglayan kag farkh A5B
sayist yazilabilir?

3 Bes basamakh 1a12b sayisi 36 ile tam boliin-
diigiine gore, a + b foplamimin alabilecedi en
kiiglik deger kagtir?

15. 30 ile tam béliinebilen iki basamakh en biyik
dogial sayi ile iki basamakli 30 ile tam bdlinen
en kiigiik pozitif tam sayinin toplam: kagtir?

16. Alti basamakl 16ab5¢ sayis: 30 ile tam bo-
liindiigiine gdre, a + b + c toplamirn alabile
cedi en bilyiik deger kagtir?

4. Bes basamakh 34a5b sayist 36 ile tam bdliin-
diigiine gére, a + b toplam: en az kaghir?

5.

8.

7.

8.

Bes basamakh rakamlan farkl 12x5y sayis1 36
ile tam bolindidiline gére, x kag farkl deder
alabitir?

Dért basamakli 8a5b sayist 36 Hle tam boliindi-
giine gdre, a.b garpimi en ¢cok kactir?

bort basamakl: rakamlan farklt 6a3b sayis1 36
ile tam béliindigiine gdre, a — b farlu kagtir?

X > y olmak {izere,

Dot basamaklh 1xdy sayisi 36 ile tam bélindii-
diine gore, x in alabilecedi farkli degerler top-
lami kagtur?




Batiinebilme Kurallari

3. Haftw

9. Dort basamakh 3A4B sayisi 45 ile tam baéltin-
diigline gore, A run alabilecedi dederler top-
larm kagtu?

10. Bes basamakh 6a32b sayisi 45 ile tam béliin-
diigiine gore, a + b toplami kagtir?

11. Bes basamakh 32a3b sayis: 45 ile tam bdiiin-
diigiine gore, a + b toplami en az kagtir?

12. Beg basamakl rakamlian farkh 35a2b sayist
45 ile tam bolindiigiine gore, a — b fark kag-
fr?

13. Al basamakli 24xy4y sayisi 45 ile tam béli-~

nebifdigine gore, x + y toplaminin alabilecegi B

farkit degerier toplami kagtir?

14. Alti basamakl 16ab5c sayisi 45 ile tam b~

lindii§iine gére, a + b + ¢ toplaminin alabile- -

cedi en bilyiik deder kagtir?

15. Dort basamakl: A480 sayisi 72 ile tam bli- '

nehildigine gére, A kagtur?

16. Beg basamakh 1M37N sayisi 80 ile tam bé-
{lind(id{ne goére, M + N toplam: kagtir?

;silinebilme Kurallar

3. Haftw

Baz! sorularda iginizi kolaylastiracak bir yén-
tem: Ornekle gostereyim.

Ornedin

A nin 7 ile biliminden kalan 2 ve B nin 7 ile bé-
{iminden katan 4 olsun diyelim.

Bu durumda, A.B carpiminin 7 ile béldiminden ka-
lan 2.4 = 8in 7 ile bdlimlnden kalana egittir. (Yani
1 dir)

Ayni gekilde,

3A% 4 5B in 7 ile bolumanden kalan ise
A yerine 2 ve B yerine 4 yazilarak bulunan

_ 3,22 4+ 5.4 =32 nin 7 ile bolimiinden kalana egit-
- tie.{ Yani 4 tir.)

Anfadiniz mi buray?

Ornek Soru
243581.402653

© garpimimin 9 a béliminden kalan kagtir?

" Herhalde sayllan garpip bakkal bélmesi yapan

¢glkmaz aranizdan®

Var mt yoksa? Gergi tyle de ¢ézillebilir®

Suny yapacaksiniz. llk 6nce 243581 ve 402653
saylarinin 9 a bdlimlerinden kalanlan bulun.(8 ve

' 2)sonra da bu sayllan ¢arpin ve 9 a bélin. (yani,

52 =10 u 8 a bilin} kalan 1 mig demek ki.

. Ave B sayilarinm 5 ile béliimiinden kalanlar

strasiyla 2 ve 4 olduguna gére, 4A + B toplami-

- nin 5 e béliimiinden kalan kagtir?

2_- 18 basamakll 7777717 I77TTTITTII7 sayisinin 9

ile béliimiinden kalan kagtir?

3. A = 55555
B = 66666

olduguna gére, A + B toplaminun ¢ ile béii-
miinden kalan kagtir?

4, A=T7TTT7
B = 8888

olduguna gbre, A.B ¢arpiminin 9 ile béllimin-
den kalan kagtir?

Y,

=Y

5. Asayisinin 9 ile béliimiinden kalan 4 olduguna
gbre, A? nin @ ile béliimiinden kalan kagtir?

6. x sayistrun rakamlart toplam: 41 dir.

Buna gére, x* + x toplaminin 9 ile béiiminden
kalan kagtir?



Béllinebilme Kurallari 3. Hafto

7. A= 1661
B = 1967

olduguna gére, A.B + A” + B? toplammin 10
ile boliimiinden kalan kagtir?

8. Dort basamakl A4BC sayisinin 15 ile bolimiin-
den kalan 8 olduguna gbre, A2BC sayisimin 15
e bdiimiinden kalan kagtir?

9. (g basamakll ABC sayisinin 9 fle bélimiinden
katan 5 tir.

Buna gére, ABC sayisinin her rakamimin 1 arti-
rimasiyla elde edilen sayimin 9 a béldimiinden
kalan kag olur?

10.x in 7 ile bolimiinden kalan 3, y nin 7 ile bdid-
miinden kalan 4 tir.

Buna gére, x¢ + y toptaminin 7 ile béliimiinden
kalan kagtir?

14. X ve y sayltarimin 7 ile bliminden katantar
sirasiyla 3 ve 6 dir.

Buna gére, y* + xy + y toplaminin 7 ile boli-
miinden kalan kactir?

12. A sayisinin 6 ile béliiminden kalan 3, B sayi-

sinn § ile béliimiinden katan 2 olduguna gére
AB + A% + B? ifadesinin 6 ile bélimiinden ka-
lan kagtur?

13, (347)7 - (1208)°

sayisinin 9 a bélimiinden kalan kagtir?

14, (19677) + (61)°

toplaminin 5 e bliimiinden kalan kactir?

L)

Matematikte gekddan dnce sabw gelir.
Cohit ARF

Asal Carpanlar ve Pogititf Toam Bdlen Sayusw

o OBEB ve OKZK
o Rouyonel Saylor




Dits kurmak degid, bir ditge sahip olmamak
budalaliktr.
CUfF Clawwwny, Cheery

Insanogluwnun degert bir kesivle tfade edilecek olursay
payv gercek kisili§ ini gosterirv, paydasy da kendisini ne
Poyda bivyidikee kesrivv dederi kivgilir.

TOLSTOY

" Asal Garpanlar ve Pozitif Tam Bélen Sayisi

4, Hafta

ASAL CARPANLAR ve
POZITIF TAM BOLEN SAYISI

Yeni yeni kavramiarta kargilasmaya abistinin kendi-
nizi. Ama sizin igin yeni olan kavramiara kargi én
yargisiz olun. Yeni olan her kavram zor demek de-
gil.

Neyse...

Asal sayitar hatirhiyor musunuz?

Hani 1 ve kendisinden hagka higbir pozitif iam say!
ile tam bélinmeyen sayilar.

2,3,5 7, 11,13, 17, 18, ... diye devam ediyordu.
Simdiki olayimiz dodal saydar asal sayilarin gar-
pim bigiminde yazma isi. Gayet kolay. Goreceksi-
niz®

Ornedin

360 1 asal saydann garpimi bigiminde yazalim.

360
180
90
45
15
5
1

W w N

Ne yaptigimi anlatayim®

360 1 ilk dnce bu sayiyl bélen en kilglk asal sayiya
béldiim({bu sayi burada 2). B&ilm sonucunu tekrar
2 ye boldim. 2 ile igim bitince 2 den sonra bdlebi-
lecedim asal saylya (burada 3 mils bu say1) bol-
diim. Ve bu mantikla devam ettim. £n dipte 11 bu-
lunca da durdum.

Anladimz mi?

Eee...

Bu ne ige yarayacak?

Sabrederseniz anlayacaksiniz.©

360 | asal sayilarin garpimi bigiminde yazarsan)|z

360=2°2°293°305ﬁ23'32u51

béyle bir sey yazmig olacaksiniz. iste bu sekildek
yaziliga 360 in asai carpanlarina aynimig bigimi
diyeez.

Bir sayiyt asal garpanlarina ayirmaniz gerekirse
bdyle yaparsimz artik.

Burada 360 in asal garpanlan (bélenleri} 2, 3ve 5
tir.

{Ornek soru

m ve n pozitif tam sayiar olmak (zere,
108 = 27, 37

olduguna gore, m + n toplam: kagtir?

Cazelim,
108 i asal ¢arpanlarin (issl biciminde yazaiim. Ce-
vap ampul gibi ortaya ¢ikacak zaten©@

108
54
27

9
3
1

Demek ki 108 = 22« 3% imis.

G W W NN

Artik 22+ 3% = 2 7. 37 esitliginden 1 + m topla-
mini & butursun.

Problem yok di mi?

Canlar, bu asal garpanfanina ayirma muhabbetini
simdi anlatacagim konu igin verdim daha gok. Ama
bu sekliyle de gelebilir sorularda. Ona gore.

Pozitif Tam Bélen Sayisi

Sdyle bir soruyla baglasam;

12 yi bélen kag tane pozitif tam say vardir?

Biraz diustnip hemencecik 6 tane demigsinizdir.(1,
2, 3,4, 6ve 12)

Peki, 12 yi dedil de 120 vi dive sorsam.

Biliyorum buna da cesaret edip tek tek bulan fipter
olacaktir. Ama ya 7200 ( diye sorarsam. O zaman
sikar iste®

Bunun yolunu gizeyim®

Once verilen sayiyi asal garpaniarin Uss( bigimin-
de yazin.

Ormegin az 6nce sorducjum 7200 saysini ele ala-
lim.

7200 = 2%. 32. 52 dir.

lyi de bu ne ise yarayacak? der gibisin®
Stk dur séyllyorum.,
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7200 in pozitif tam bdlenierinin sayist {yani bu sa-
ylyl tam balen pozitif tam saytar)

(5 + 1)2 + 1)(2 +.1) = 54 tanedir. {Inanmiyorsan
yazip gorebilirsin@)

Way bee!

Demek ki, bir sayinin pozitif tam bélen sayisinl
bulmak igin verilen sayiy! asal carpaniarin iissil
hiciminde yazip iislerinin 1 fazlasini garpiyor-
MUguz.

Hos. Ne diyeyim.@

Artsk bundan sonra pozitif tam balen sayisini bul-
mak igin amele gibi ugragmazsiiz.©(Zaten ud-
ragmiyordum ki©

Devam edeyim. Bir dogal sayinin kag tane pozi-
tif tam béleni varsa o kadar da negatif tam bé-
leni vardir, {Gayet mantikll, Bir sayinin pozitifine
béliinen o sayinin negatifine de bilindr.)

Dolayistyla bir sayinn tiim bélenlerinin sayisi
pozitif tam bélenlerinin sayismin iki kati otur.
Peki, bitiin tam bélenlerinin toplarm kagti?

Var mi bi fikriniz?

Bir dogal sayinin tm hdlenlerinin toplami her
zaman sifir olur. Niye ki?
Kafayi caligtir bakalim biraz@

Aniatyklarimi bir 6rnek {izerinde fopariayayim.
120 saysini ele alahm,

Bu sayimin

a) Asal garpaniarin: (Asal tam bdien sayisine
b) Pozitif tam holen sayisin,

¢} Tam bolen sayisin,

d) Asal oimayan tam bdlen sayisini,

e} Tam balenlerinin toplamini butalim.

iik hareket sayly! asal garpanlann Ussd bigiminde
yazmak clmaill.
120=2%.3%.5"
a) 120 nin asal bilenleri 2,3 ve 5 tir, {3 tane)
by Pozitif tam bélen sayis1 4.2.2 = 16 (Gsterin 1
faziasiu arplyorduk.)
¢) Biitlin tam bélenlerinin sayis| 2.16 = 32 {pozitif-
lerin 2 katiydL.)

d) Asal olmayan tam bolenteri 32 — 3= 29 (foplam 32 1,

e) Bitln tam bé&lenlerinin toptam: sifirdir. (Her zaman _'

Asal Garpanlar ve Pozitif Tam Bélen Sayisi 4. Haftow

450 sayisi kag farkli asal sayi ile tam bdlii-

tane poleni vardl. Ama bunlarin 3 tanesi asald nir?

maalesef®)

sifir olur glinkd)
Ornek soru

a ve b tam sayilan igin

a«(b+1)=180

a pozitif tam sayi, b asal sayl olmak (zere,
ab =60
olduguna gdre, b kag farkh deger alabilir?

olduguna gbre, a nin kag farki degier alabilece-.
dini bulaim.

Cozelim.

Bayte bir soruda a ve b nin alabilecedi degerleri
bulurken ihtimalleri tek tek yazacaksaniz anlatikia-
nimdan bir sey anlamamigsiniz demekiir. Sunu
unutmayin ki sorulan hazirlayan amcalar amelelik:
gerektiren sorulan pek sormuyorlar.@
180 i bolen kag tam sayi varsa o kadarda a vardir

Bu kadar basit iste© 250 nin asal bolenlerinin toplam: kagtir?

Buda 180=2%+ 32.5 bigiminde yazildrktan
sonra bulabilirsiniz sanirm.

180 in pozitif tam bétenleri 3.3.2 = 18 ve tam bg-
lenler de 2.18 = 36 oldugundan 36 fane a tam.sa-
yisi meveuttur bu esitlikte. '

Ornek Soru

156" m ve n pozitif tam sayiiart igin,

sayisinin pozitif tam bdlen sayist 40 o!duéun’é_ 108= 2™.3°

gére, n kagtir? olduguna gére, m + n toplami kaguir?

Sinir &l soruya benziyo.®

Yoo... .

Bak gimdi 15 6" =3050(2+3)" = 3+502".3"
Fee... Sonra? .
Hatirlarsin @ Tabantan ayni clan Uslé ifadeler
carpslirken sleri toplaniyordu.

352" o3 = 2" .2, 5l m n ve p pozitif tam saydar olmak iizere

{Uslerin 1 fazlasinn garpime 40 olacak igte® 240 = 20.3™. 5P
Yani, (n + 1)(n + 2).(1 + 1) = 40 ve bu esitlikten d

olduguna gére, n + m + p toplams kagtir?
n =3 oldugunu tahmin edersin arttk@ '

6. m ve n pozitif tam sayilar olmak lizere
720 = K.2".3™M

olduguna gbre, K en az kagtir?

7. a, b, c ve d pozitif tam sayilan igin
210 =2%. 3P .5¢. 74

olduguna gére, a + b + ¢ + d toplami kagtir?

8. 62 .82

toplam: kag farkh asal say: ile tam bdlinir?

9.  8!in asal tam bdlen sayisi kacur?

10. 12! in asai holenlerinin toplarm kagtir?
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11. 25.5°
carpiminin pozitif tam bélen sayisi kagtir?

12, 2%.52.7
garpiminin pozitif tam bélen sayisi kagtir?

13. 22.3%.7
garpiminin tam bélen sayis| kaghir?

14. 22.3%.7
saylsinin asal olmayan pozitif tam bélen sa-
yisi kagtir?

15. 150 nin pozitif tam bélen sayis: kactir?

16. 24 in tam bélenlerinin foptami kacgtir? 1.

47. 1987 nin fam hélenlerini toplamu kagtir?

2

48. 1080 nin tam hdlen sayist kagtir?

19, x pozitif tam say! olmak Uzere,
2%.34

sayisinin pozitif tam bélen sayisi 20 olduguna
gore, x kagtur?

20. m pozitif tam say| olmak lzere,
2m.32.5

sayistin pozitif tam bolen say:s1 30 oldugun
gore, m kagtir?

~ Asal Garpanlar ve Pozitif Tam Bélen Sayis1 4. Haflw

k pozitif tam say! olmak (zere,

150
k

ifadesi bir tam say1 belirtti§ine gore k kag
farkl: deder alabitir?

% negatif tam say! olmak {zere,

105
X

kesri bir tam say: belirttifline gdre, x kag farkh
deger alabilir?

y tam sayis: igin
7z,
b

kesri bir tam say! belirttigine gére y kag farki
deder alabilir?

& ve b pozitif tam sayidar oimak Uzere,
a.b =198
olduguna gére, a kag farkh deger alabilir?

5. ave b pozitif tam sayilar igin
a«(b-2)=180

olduguna gdre, a kag farkh deger alabilir?

6. a, b pozitif tam sayl olmak {izere

p=24+.00
a

olduguna gére,a kag farkl deger alabilir??

7. 180 + x
X
ifadesini fam say! yapan kag farkl x dogal
sayisi vardir?
8. m pozifif tam say! olmak {zere,

2m_3rn+1 5

sayisinin pozitif tam bolen sayis1 40 oldu-
Juna gore, m kagtir?
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9. n pozitif tam say: olmak lzere,
4n.27

sayistnin pozitif tam bolen sayist 36 oldu-
dguna gore, n kagtur?

10. 10.2°

sayisinin pozitif tam bblen sayisi 14 oldu-
fduna gore, n kagtir?

11.  x pozitif tam say: olmak {izere,
60. 2%

sayisinin tam bdlen sayisi 64 olduguna go-
re, x kactir?

12, 15".18

sayisinin pozitif tam bdlen sayisi 30 oldu-
guna gore, n kagtir?

13. 12.20*1

sayisinin asal olmayan pozitif tam bélen
sayisi 10 olduguna gore, n kagtir?

14, 60-2"

sayisinin asal olmayan tam bolen sayisi 53
olduguna gére, n kactir?

45. 2.6° sayismin asal olmayan pozitif tam b&-

len sayisi 18 olduguna gore, a dodal sayisi
kagtr?

16.  3.15%* sayisinin tam bolenlerinin sayis1 84

olduguna gbre, a kagtwr?

1.

2,

3.

:3""Asa| Garpanlar ve Pozitif Tam Bolen Sayis1 4. Hafto

%, y pozitif tam sayilar olmak dzere,
x? =223y

olduguna gore, y nin en kilgiik degeri kagtir?

X, v pozifif tam sayilar olmak Jzere,
x*=223%5y

oldufiuna gére, y nin alabilecegdi en kiigik
deger kagtir?

X, y pozitif tam sayilar olmak tizere,
x? = 23.52.7.y

olduguna gdre, en kiigiik x degeri kactir?

k. m pozitif tam sayilar igin
K? = 24m

oldufjuna gére, m en az kagtir?

5. x, vy pozitif tam saylar olmak tzere,
x2 = 8y

olduguna gbre, x in en kiiglik degeri kactir?

6. m, n pozitif tam sayian igin
n? = 48m

olduguna gbre, n in en kiigiik degeri kactir?

7. ave b pozitif tam sayilar ve
a? = 40b

oldugjuna gére, a + b toplarm gn az kagtr?

8. a, b pozitif tam sayilan igin
a? = 180b

olduguna géire, a + b toplaminin en kiigiik
deferi kagtir?
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9, a, b pozitif tam sayilar igin
a® = 540b

olduguna gére, a + b toplaminin en kiigiik
dedgeri kagtir?

10. n pozitif tam say: oimak (zere,
120.n

ifadesi pozitif bir tam sayinin karesine esit
olduguna gére, n en az kagtir?

11. xvey pozitif tam sayilar ve
y? = 24x

olduguna gore, x in alabilecegdi en kiigiik
deger kagtir?

12. xvey pozitif tam sayiar ve
y3 =100x

olduguna gore, v nin alabiiecegi en kiigiik
deder kagtir?

43. m ve n pozitif tam sayilar igin
m? = 96n

oidufjuna goére m + n toplaminn en kiiciik
degeri kagtir?

14. m, n pozitif tam sayiar olmak lUzere

m? = B00n

egitligini saglayan en kiigiik n dederi igin m.n .

carpims kagtir?

15. a ve b pozitif tam sayilardir.
a° = 480b

olduguna gore, a + b toplami en az kag olabi-
lir?

16. a ve b pozilif tam saydardir.
a® = 584p?

olduguna gére, a + b toplami en az kag ofabi-
lir? :

4. Hoftow

OBEB ve OKEK

Ogrenci milletinin rivayetlerine gbre zor konu.@©
Ama maalesef ki rivayetler bu kanuya adam gibi
gahigmayanlardan®

Eger OBEB ve OKEK olay! ilkddretimden beri ba-
siruzin belas! ise artik bu beladan kurtulma vakti-
niz gelmis bence. @

“ Ya bu konuyu adam gibi 6grenip gelen her soruyu

ghizeceksiniz. Ya da bu firsati da harcamig olacak-
siniz.

Kaesinlikie zor bir konis dedil. Zaten olay kavrama-
ya bagladidintzda gercekten kolay oldufunu gdre-
ceksiniz. Fakat bu kenuyu 6&renirken daha da sa-
birli olun ve kesinlikle pes etmeyin. Pes ederseniz

- sikintl olabilir. Ne yalan styleyeyim. &

; Ve bir gey daha sdyleyeyim.

Artik sunu anlamis oimansz lazim ki sorular veya
konularl ezberleyerek matematik égreniimiyor.
(Tecriibeyle sabit der gibisiniz®) Onun igin konula-

- rin ve sorularin mantiding anlamaya gahigin,

Tamam mi? Ok.® Gelin bakalim.

En Kiigiik Ortak Kat (EKOK)

= |ki veya daha fazla saymin kati olan (yani, bu sayl-

larin her birine tam béldnebilen) en kiiglik sayiya
bu sayiarin ortak katlarimn en kiigligl (OKEK) §

“ denir,

- Ave B sayilarinin OKEK ini OKEK(A, B) seklinde

gbsterebiiirsiniz. M(isaade ediyorum@

“$imdi 10 ve 15 in en kitglk ortak katint bulun ba-
“kalm.

: Haydaaa...! (Adam bir gey anlatmadan soru soru-
~ yor yaw!)

“ Tamam. llk soruyu ben gdzeyim.©

: Biraz ilket ama rahatlikla anlayacaginiz bir go-

S 20m®

"__10 un katlari: 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90, ...
15in katlar: 15, 30, 45, 60, 75, 90, 105, ...

. Ortak olan katlari gorizyor musunuz?@

- Evet, ortak katlar: 30, 60, 90, ... dir.

Peki, bu ortak kaflar icinde en kiiglik olani hangisi?
30 dedil mi?

Ok.

Artik bunu OKEK(10,15) =30 geklinde ifade edebi-
lirsiniz.

Bundan sonra boyle yaparsiniz artk @

Fakat iki veya daha fazla sayiun OKEK ini her
zaman bu sekilde amele gibi ugrasip bulmuycaz
tabit ki.

Ya sayilar 252 ve 120 oisaydi? N'her?

Daha pirt.olarak

10 15 |2
15

] 5

1

OKEK {10,15) = 2.3.5 = 30 dur,

Anladiniz mi ne yvaptigim?

Anlataytm. Sunu yaptim. Once verilen sayilar: yan
yana {aynl hizaya®) yazdim. Ve sag taraflarina
uzunea bir ¢izgl ¢izdim®@ Sonra bu sayilar bélen
(birini ya da her ikisini de) en kliclik asal say ile
béldiim. Bu asal sayi ile béllnen sayt kalmayinca
diger asal saylya (burada 3 e) gegtim. O da bitince
5 e gectim. En dipte 1 leri gériince de cizginin sa-
gindaki sayian ¢arptin ve OKEK | buidum.©
Way bel

U¢ say! olsa da olur mu ki?

Hih .

Amcalar sorarsa siz de yaparsiniz artik@

Ornek Soru
45, 40 've 60 1n en kiigiik ortak kat kagtir?

Sayiart yan yana yazip bulalim bakalim.

45 40 60 2

45 20 30 2

45 10 15 2

45 5 15 3

15 5 5 3
5 5 5 5
1 1 1

Bu durumda OKEK(45, 40, 60y =2.2.2.3.3.5 = 360
imig.
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En Blyiik Ortak Bélen (EBOB)

Iki veya daha fazla sayinn her birini tam olarak bé-
iebilen en biyik sayiya bu sayitann ortak hélen-
lerinin en biytgi: (OBEB)} i denir.

A ve B sayilarinin OBEB i OBEB(A, B) seklinde
ghsterilir.

Ornedin,

24 ve 36 sayianinin OBEB ini bulalim.

Bunun igin yine bi amele isl yapalim ve bu sayilarn
tam bélen sayian yazalim.

24 Gin bélenleri: 1, 2, 3,4, 6, 8, 12, 24

36 nin bolenler: 1, 2, 3,4, 6, 9, 12, 18, 36
Burada 24 ve 36 nin ortak bélenleri: 1, 2, 3, 4, 6,
12 dir ve en blyilk ortak bélen (OBER) ise 12 dir.
Bu kadarini yazmigsinizdir arhk.@

Ama iki (va da daha fazia) sayinin OBEB ini her
zaman bu yéntemle bulmak hig de pratik oimayabi-
lir.

Daha pirt. olarak style bulabilirsiniz,

24 36 2
12 18 2
8 9 3
2 3

OBEB (24, 36)=2.2.3=12

Nasil yaptigimi antatayim.

Sayilarin ikisini de tam bdien en kilglk asal sayl 2
oldugu icin 2 ye béldiim. Bolim sonuglaninin {kinci
siradaki saylarn) ikisi de yine 2 ite bdllinebildigi
icin 2 ye béidiim. Daha sonra ise elde ettifim sayi-
larin ikisi de (6 ve 9) 3 ile bolinebildifi igin ben de
3 ile béidiim. Ve bagka da ortak bélen olmadigl
icin bitirdim.

Ama OBEB | hen(iz buimug olmadim. Gizginin sa-
gindaki sayilan carptim ve éyle buldum.

Anladintz m?

Canlar, eger OBEB i bu yontemle bulacaksaniz
her iki sayiy: da ortak olarak bélen asal saydan
alin. Ve sonra da bu sayilart garpin.

@

@

OBEB - OKEK
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Onemli bir husus da OBEB i bulma igleminde -
bliim sonuglarinm (yani, en alttaki saydann, Gst-
teki drnekte en alttaki 2 ve 3 Uin) aratarinda asal
oldugudur. Bununla iigili ok gicik sorular gelebiii
éniinlize, ©

I 4, 12 ve 20 sayilarina tam béliinebilen (EKOK) en
kiigiik pozitif tam say kactur?

OBER ve OKFK e ilgili gok fazla dzellik yok Bir iki-’_'-
basit ézellik var o kadar.

Aralarinda asal iki sayinin OBEB i 1, OKEK i ise
bu sayilarin garpimina egittir,

Ornegin,

Aralarinda asal olan 9 ve 10 sayilan igin
OBEB(8,10) =1

OKEK (9,10)=9.10=20dr.

Ornedin, .
Aralarinda asal iki dofal sayinin ortak katlarinin en:
iiigligi 30 ise bu sayar 1 ile 30, 2 ile 15 veya 3ile
30 olabilir, :
Anlagitdi mt bu olay?

2. X,y ve z pozitif tam sayilar olmak {zere,
A=18x =18y =20z
olduguna gore, A en az kagtir?

Ve sadece iki say! igin, (Evet... Sadece iki sayl -
icin} gegerii bir dzellik. Ug say igin denemeyin sd-
kin. Yamulursunuz ©

A ve B dogal sayt olmak Uzere,
OBEB (A, B) . OKEK(A, B) = AB :
3 5, 6 ve 8 ile bélindiigiinde her seferinde 3
kalamm veren en kiigiik pozitif tam say: kagtir?

Ornek Soru .
iki dogal sayinin en bilyiik ortak boleni 30 ve en
kisgiik ortak kat 120 ise bu saytann carpimi
kagtsr? ' :

Cok basit.
Iki sayinin OBEB i ve OKEK i verilmigse bu sayila-
rin carpimini puimak icin sayilan bilmenize gerek_
yok. Ginkil OBEB ve OKEK in garpimi sayilarin
garpimina egittir. _
Yani, bu sayiarin ¢arpirni 30 120 = 3600 dir. -

4 abvec pozitif tam sayitan igin
K=da+1=5b+1=6c+1

- oldugiuna gére, K en az kagtir?
Bu soruda saydarin kag oldugunun bir énemi yo
Sayitanin biri 30 dieri 120. Ama sayilar bulmasa_'—’

niz da olur.

{Bu egitligin anlam) su: Ksayisi 4, 5 ve 6 ite bo-
~liandginde 1 kalanin veriyor.)

5. 5,6 ve B ile boliindigiinde sirasiyia 3,4 ve 6
kalanini veren en kiigiik pozitif tam say1 kagtr?

8. a, b ve ¢ pozitif tam sayilar igin
K=ba+2=6b+3=8c+5
olduguna gbre, K en az kactir?

7. A tig basamakhl dogal sayidir,

ALA LA
120 90 72

kesirleri birer tam say: oldugjuna gdre, A en az
kagtn?

8. 12, 16 ve 20 ile tam bdliinen {ic basamakh en
bilyiik dogal sayi kagtir?
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9. 8,12 ve 20 ile tam béliinen 1300 den kiigiik
sayilardan en biiyligiiniin onlar basamag kag-
tr?

10. 5, 6 ve 8 ile bélindidlnde her seferinde 4 ka-
lani veren 500 den biiyiik saylardan en kii-
¢iigil kagtur?

11. 5, 6 ve 8 ile bBlindiiginde sirasiyla 2, 3ve 5
kataninmi veren 300 den biiylik en kiiciik pozitif
tam say kagtir?

12.1923 e en az kag eklenirse elde edilen yeni say:
12, 15, 18 ite tam boliiniir?

13.1967 den en az kag gikanhirsa elde edilen yeni
say1 25 ve 30 a tam bdliniir?

14. 60, 80 ve 150 sayilarini tam bélen en biiyiik
pozitif tam say: (EBOB) kagtir?

15,140, 168 ve 112 sayilarini tam bélen en biiyik
dogal say kagtir?

16. x pozitif tam say1 olmak Uzere,

420 360 210

X X X

kesirlerinin sonucu tam say: oldufuna gére x -

in alabilecedi en biyiik deger kagtur?

17. 147 ve 192 sayilarin béldiigiinde 12 kalanmne
veren en bilylik dofal say kaglir?

18.170, 366 ve 458 sayilarini boldugiinde sirasiyla
30, 16 ve 38 kalaniri veren en biiyiik dogal sayf

kagtir?

“OBEB - OKEK 4. Hafto

£n blyiik ortak boleni 45 olan farkh iki dogal
sayinin toplam en az kactir?

Gozelim.

Ovyie iki say: bulacaksimiz ki 45 bu sayilart bdlen
en bilylik say: olacak.

Peki, 45 hangi sayian béilyor. 45, 90,135, 180, ...
{45 in kati olan saydar) dyle degil mi?

Bu sayilar iginden segilen iki farkl saymun topiami
en az 45 + 90 = 135 {ir.

En bilyiik ortak bdleni 12 olan farkh iki dodal
sayin toplami en az kagtir?

Ortak bélenierinin en bilyiigii 18 olan iki ba-
samakl: farkh iki dogal sayimn toplami en ¢ok
kagtir?

Ornek Soru

Ortak katlarinin en kiigiigit 60 olan farkh iki do-
gal sayinin toplam: en gok kacgtir?

Gozelim,
- 80 hangi sayiarin kati? ik 8nce bu soruma ce-
vap verin bakaiim.
- Mesela neyin 1 kati?
- 60 .

~ Neyin 3 kati?

- 20 nin.

. Tamam. Bu iki sayinin toplamimin en gok oimasi is-
tendigine gére, bu sayilardan itkini 60, ikincisini de
¢ 30 almak icap eder. Oyle ya toplamlar: en gok ol-
mall.

Ornek Soru 3.

4,

Qrtak katlarimin en kiigiigii 150 olan farkh iki
dogal sayinin toplami en ¢ok kactir?

Ortak katlarinin en kiigiigii 72 olan farkh lig
dogal sayinm toplami en gok kactir?

Bu konuda sikintt yaganan en dnemii nokialardan
biri su: Ornek Uzerinde gostereyim.

Ornegin,

OBEB (A, B) = 6 verildiginde hem A hem de B sa-
yilarinim ikisi de 6 nin kats oldugunu diglindn.
Yainiz, X ve y aralarinda asal sayilar olmak iize-
re, A = 6x ve B = 6y alin ve dyle iglem yapin.
iste stkintt burada gikiyor. X ve y aralaninda asal
clmazsa yamulursunuz.® Ona gore.

Ornek Soru
A ve B dodal sayilan igin,
GOBEB (A, B)=5
OKEK (A, B} =860
clduguna gore, bu kogulian saglayan A sayla-
rind bulahim.

Cozelim.

Bu soruda ilk dnce A ve B nin 5 in kat oldudunu
gorin. Daha sonra A = 5x ve B = by olarak yazin.
Ama x ve y nin aralarinda asal oldugunu unutma-

yin,
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iki saytrin OBEB ve OKEK inin garpims bu sayila-
nn garpimina egittl.

Yani, A.B = 5.60 ve bx.5y = 300 esitiifinden

Xy = 12 bulursunuz.

Simdl garpimy 12 olan aralarinda asal iki sayiy1 (x
ve y yi) distnln. (1ile 12,3 ile 4,4 ile 3,12 Hle 1
olabiliyor.)

Bu durum da A = 5x in degeri 5.1 =5,5.3 = 15,
5.4 = 20 ya da 5.12 = 60 olabilir.

5. ave b pozitif tam saylardsr.
Ja=5b
EBOB(a.b) = 6
oldugiuna gbre, a + b toplami en az kagtir?

6. xvey pozitif tam sayilari igin
X +y=860
EBOB (x, ¥} =10
oldu@una gbre, x en gok kag olabilir?

7. xvey pozilif tam sayilar: igin
X+y=42
EBOB(x,y) =86
olduguna gore, x kag farkh deger alabilir?

8.

9.

10.

1.

x ve y doJal sayilar olmak Gzere,
EBOB(x, y)=5

Xy =750
oldufiuna gore x + y toplami gn az kactir?

A ve B pozitif tam sayilan igin
EKOK (A, By = 108
EBOB (A, B)=9
olduguna gére, A + B toplami en az kagtir?

x ve y pozitif tam saytlari icin
EKOK {x,y) = 144
EBOB (x,y) = 12
oldufjuna gére x + y toplami en az kagtir?

m ve n poztif tam saytlannin ortak bélenlerin?
en blyidi OBEB {m, n) = 8 ve ortak katlarnl
en kiigigi OKEK (m, n) = 80 dir.

m + n = 56 olduguna gére, m — n farkinin poz
{if degeri kagtir? o

 OBEB - OKEK
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OBEB — OKEK problemlieri

Problem bigimindeki OKEK - OBEB sorularinin
hangilerinde OKEK, hangilerinde OBEB kullamiir?
Bu konudaki fikriniz?

Simdiki olayimiz bu, Izah edeyim.

Problemierdeki temel mantik su;

pargalan birlestirerek daha biiyiik bir sey
(uzunluk, alan, hacim, zaman... vs) elde edili-
yorsa bu OKEK sorusudur,

Ornedin,

Dikddrtgenierden bir kare elde edilivorsa,
Dikdértgenler prizmalanndan bir kip elde ediliyor-
sa OKEK kullanihr,

Bir biitiin (kocaman bir gey) kiiclik pargalara
ayriliyorsa bu OBEB sorusudur.

o Ornedin,

= Bir bahge etrafina esit arabiklaria agag dikiliyorsa.
». dikdértgen bicimli bir adanin zemini kare bigimin-

- deki parkelerle ddgeniyorsa,

. Dikdértgenler prizmas: bigimindeki bir depo kip bi-

‘giminde bdimelere ayriliyorsa (veya kalilerle doldu-
rduyorsa)OBEB kullandhr,

Ha! Bu arada OBEB scrularinda en sonda es bil-
yiikitikte pargalar elde edilir hep. Bilginiz olsun.
Bunlar cogaltabiliriz elbette ki. Ama temel mantidl
bu. Anladmiz mi gimdi®©®?

" Yoksa en ¢ok diyorsa soru OBEB sorusu, en az di-

yorsa OKEK sorusudur gibi bir mantik yok kesinlik-

le.

Ornek Soru
Zelal bir sepetteki glilieri 4 er 4 er saydiginda 3

g, 5 er 5 er saydifinda 4 glii, 6 sar 6 gar saydi-
ginda 5 gil artiyor.

. Sepetteki giillerin sayisinin 150 den fazla oldu-
- gu bilindigine gére, glillerin sayisi en az kagtir?

"Qﬁzelim.
= Gok basit ki©
- Dikkat ederseniz sepete 1 giil daha koymusg olsay-

_' diniz, 4 er, 5 er veya 6 sar saydifiniz da hig giit
- artmayacakti.

O halde sepete 1 glll ekleyince giil sayisi 4, Sve &
nin kati olur. (Onee en kiiglik katlarin = OKEK
lerini bulun. 60 dedil mi?}

Demek ki glil sayisi 60 i katindan 1 eksik. (ekle-
digimiz glilt sonradan gikarmamiz 1azim.) ve 150
den fazla.

Bu durum da en az 60.3 - 1 = 179 gl olmus olur
sepetie.

Anladinez mi?

Ornek Soru

Kenar vzunluklart 12 cm ve 15 om olan dikdGrigen
bigimli tahtalar yan yana eklenerek bir kare elde
ediliyor. :

Bu is igin en az kag tahta gereklidir?

Gozelim.
Onee olayl resmeden gilzel bi sekil yapaim®@

e

olacak

L]
:
12 nin kati *'{,
L}
'
¥
}

15 15

15 in kati olacak

Sonra dlgiinelim. Bu soru OBEB le mi yoksa
OKEK le mi Hlgilimi?

Bakalim soruda ne yapiiyor?

Kigilik pargalar birlestirilerek daha blydk bir gey
{kare) elde ediliyor. O haide OKEK var burada. Oy-
le degil mi?

Peki, elde edilen karenin bir kenar: en az kag cm
olabilir?

12 ve 15 in kati olan en Klgtk sayt. Dogru mu bu?

O halde bulalim bakalirm kagmig?

12 15 | 2
6 15 | 2
3 |3
1 5 5
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OKEK{12, 15 } = 2.2.3.5 = 80 ofdugundan elde edi-
len karenin bir kenari en az 60 cm olabilir,

lyi de kag tane tahta {8z1m? Bunu nasil bulcaz?
Var mi i fikriniz?

Elde editen karenin alanin: bir tahtanin (dikdérige-
nin) alanina balin. {ikisinin de alan: iki kenar vzun-
lugu garpilarak bulunuyor.)

Karenin alan = 60.60 = 3600
Bir tahtanin alan $2.15 = 180

Demek ki 3168000 = 20 tane tahtaya gerek var-
mig.

Anlagild: mi bu soru. Ve bu sorunun 1giginda
OKEK in mantigt.

Ornek Soru

12, 15 ve 20 ile bdilindliginde her seferinde 7
kaiarir veren ii¢ basamak!l en kiiglik sayimin
onlar basamagdi kaghir?

Cozelim,
x |12 x | 20 x | 156

Once su kalan 7 yi bir kenara ayralim.

Bu durumda aradigumiz sayinin 7 eksigi 12, 15 ve
20 ye tam bélinllyor demek oluyor bu. O halde b
sayin 7 eksigi 12, 15 ve 20 nin kat.. Peki, bu sa-
yilarin kati olan en kigik say! (OKEK) kag? Once
bunu bulun. (Yukarndaki gibi}

60 1 buldunuz mu?

O halde soruyu ctizdiintz demektir. Bundan son-
ras: yorum.

Aranan sayl 60 1in katindan 7 fazla olacak. (Gikar-
digimiz 7 yi eklememiz lazim.) Ustelik g basa-
makll en kiigiigu olacak.

Oisun. Kolay ki®

80 m 2 katinin 7 fazlas| olabilir mesela.(t katinin 7
fazlas( oimuyor, Gorin isterseniz)

Demek ki bu say 2.80 + 7 = 127 imig.

Aniagidl mi?

Bu anlatimla da anjamazsaniz®

4. Bir pul koleksiyoncusu elindeki puilan 12 ser 15
ve 18 erli gruplara ayirdidinda her defasinda 3 pu--
jun arttigent gériyor.

1 Cemil kitapljindaki kitaplars 4 er, 5erve 8 gar
: grupladifenda her seferinde 2 kitap eksik kahyor.

Buna gbre, Cemil’in kitaph@inda en az kac kitap
vardir?
Buna gére, bu koleksiyonda en az kag pul var-

dir?

: 2 Bir kamyondaki karpuzlar 5 er 6 sar veya 8 erli
: gruplara ayrildidinda her seferinde 2 karpuz eksik

2.  Bir giceke bir sepetteki gitlleri 5 er, 6 sar ve 7 ger kalsyor.
d tlediginde her seferinde 4 gl artiyor.
emetieciginde har gHiamy Buna gore, kamyonda en az kag karpuz vardir?

Buna gire, sepette en az kag giil vardir?

Ali misketlerini 4 er, 5 er ve 8 erli gruplara ayirdi-
ginda sirasiyla 1, 2 ve 5 misket artiyor.

Ali’nin misketlerinin sayisi 80 den gok oldugu-

3. Ebatlan 35 cm ve 40 cm olan dikdGrigen sek- ' na gbre, en az kag misketi vardir?

lindeki kartonlarin en az kag fanesi kuilamtarak
bir kare elde edilebilir? :

4. Bir fabrika attlyesinde atdlye sefl isgileri S'erli
6'sarii ve 8'erli gruplara ayirdiginda her defasinda
3 igci eksik kaliyor.

Buna gére, bu atdlyede en az kag ig¢i vardir?

5. 145 kisilik bir gruba a kisi daha katilirsa gruptaki
kigi sayisi 4, 5, 6 nin kati oluyor.

Buna géire, a en az kactir?

6. 12 cm ve 14 cm ebatlanindaki iki farkll uzuntuktaki
borulardan es olanlar u¢ uca ekienerek esit uzun-
lukta iki ayr( hat déseniyor.

Buna gore, en az kag boruya ihtivag vardir?
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7. Bir isyerindeki 0¢ zil 15, 30 ve 75 dakika araliklarla
calmakiadir.

Bu ziller birlikte galdiktan en az ka¢ dakika son-
ra tekrar birlikie galar?

8. Birlimandan kalkan ii¢ farkli gemi bir seferlerini 30
giin, 40 giin ve 45 glnde tamamiamakiadir.

Bu gemiler ayni giin sefere bagladiklarina gore,
ilk kez kag giin sanra tekrar birlikte sefere ¢i-
karlar?

9, Bir traktBrin tekerlek gevreleri sirasi ile 600 cm ve
240 cm dir. Trakidr dururken arka ve 6n tekerlekle-
rin yere deddigi noktalar isaretieniyor.

Tekerieklerin igarethi kisimlan tekrar ayni anda
yere degdiklerinde kiigiik tekerlek kag tur dén-
miig olur? .

10. Bir okuldaki égrenciler siniftara hig 6grenci artma

yacak gekilde 25 er ya da 30 ar kigi olacak §ekiidé':

yerlegtirilebiliyor.

Buna gore, okuldaki ddrenci sayisi en az kag
ur?

11. 15 cm, 8 cm ve 10 cm ebatlaninda dikdérigen - -
prizmast geklindeki kutular yan yana ve {st Uste -
konuiarak bir klip olugturaluyor. '

Bu kiip igin en az kag tane dikddrtgenler priz-
masina ihtiyag vardir?

12. Ebatiar 12 cm, 15 cm ve 8 cm olan dikdarigenter
prizmas: seklindeki kututarn ambalajlanmasi igin
kitp seklinde bir koli imal edilecektir. '

Kutulanin kolide hig bosluk kaimayacak gekild
ambalajlanabilmesi igin kolinin bir kenarien 2
ka¢ cm clmahdur? ;

ABEB - OKEK
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Ornek Soru

Uzuntuklar: 72 cm ve 96 cm ofan ki metal gubuk
egit uzunluktaki pargalara ayriacaktir.

Buna gore, bir parganin uzuniugu en cok kag
cm olabilir?

Ve en az kag parga elde edilebilir?

$ince soruda OBEB mi OKEK mi kullanilacak buna
karar verin.

Ne yapiiyor?

Blyik gubuklar kiigiik ve esit uzunluktaki parcalara
ayriiyor.

Dolayisiyla bu bir EBOB sorusudur.

Gelin isterseniz berabar mantik ylritelim. Uzun-
Jukiar: 72 cm ve 96 cm olan ¢ubuklan es uzunlukta
pargalara aywrmak istiyoruz. Ama bu pargalarin
uzuniuklarinin da en fazla olmasini istiyoruz.

£n cok kag cm olabilir?

L 72ve 98 yi bélen en blylik sayl kag ise 0 kadar.

Yani 72 ve 96 nin OBEB i kadar. OBEB i bulun ba-
katim.

72 96 2

36 48 2

18 24 2
9 12 3
3 4

OBEB (72, 96) = 2.2.2.3 = 24

. Demek ki gubukiarm uzuniugu en gok 24 cm olabi-
" liyormus. Bu durumda toplam kag parga olugur?

" 72 cm olandan 3 parga, 96 cm olandan da 4. Oyle
- degil mi? Yani toplam 7 parca.

- Anladimiz mi?

- Ornek Soru
-+ Kenar uzunluklars 56 m ve 80 m olan dikddrigen

seklindeki iarlanin kenarlarina, kogelere de adag
dikilmek koguluyla, esit arahklarta adaclar dikile-
cektir.

Buna géire,

a) Adac arahklan en gok kag metre olabilir?

b) Bahgenin gevresine en az kag agag dikilebi-
lir?

Cozelim.

flk 5nce bu soru da OBEB mi OKEK mi kulianaca-

dimiza karar verin.

Ne yapiliyor soruda. Buylk bir uzunluk esit ve da-
ha kiiglk uzunluklara béiundyor vine. Yani OBEB.
Birlikte dugtinelim mi?

56 m

80 m

Adac arahiiar en ¢cok 56 ve 80 i baler: en blylk
say: kadar olabilir. Yani 56 ve 80 in OBEB i kadar.

56 80 2

28 4] 2

14 20| 2
7 10

QOBEB (56, 80) = 2. 2. 2 = 8 oldu§undan ada¢ ara-
liktar1 en cok 8 m olabilir. Bu durum da aga¢ sayist
&n az olur zaten.

Peki, kag olur?

56 meitre olan kenara 7 agag B0 metre olan kenara
ise 10 agac bir de karg taraflan var. Toplam 34

aga¢.

Ashnda tarlamn gevre uzunlugunu 8 e (OBEB
¢} bélerek de 34 {1 bulabilirsiniz.
Aklimzda olsun.

. Uzunluklar: 48 cm ve 56 ¢m oian farkll iki gubuk

kesilerek eg uzunlukts pargalar elde edilecektir.

En az ka¢ parca elde edilebilir?
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2. Kenarlar 48 m ve 84 m olan dikddrtgen biciminde-

ki bir havuzun etrafina egit araliklarla 1giklandirma
direkleri dikilecekiir.

Koselere de direk dikilmek koguluyla en az kag
direk dikilebilir?

3. 2186 m ve 360 m ebatlarinda bir arazi kare geklinde

esit alanl parseliere bélinecekir.

Bu araziden en az kag parse! olugabilir?

4. 180 cmve 180 cm ebatianndaki bir banyo kare
bicimli fayanslarla dogeneceklir.

Buna gbre, en az kag fayans gereklidir?

5, 150 m ve 400 m ebatlaninda dikdtrigen seklindek-
bir alan kare sekiinde esit alanli bélgelere ayrilarak :
olusturulan her alanin kdgelerine fidan dikilecektir.

7. Bir bakkal 108, 120, 150 kg ik guvallardaki Dg'

Buna gore, en az kag fidan gerekir?

6. 30, 40 ve 55 litrelik {ig farkl yag esit hacimli sig.elel'

re dolduruiacaktsr,

Buna gére, en az kag gigeye ihtiyag vardir?

farkh katitedeki mercimelderi birbirine karl§tlrma~"
dan ve egit afidikta paketlemek istiyor.

Buna gbre, bakkalin en az kag pakete thtnyacr.f
vardir?

o die?

4. Haftow

; 1 Eni 240 m ve boyu 218 m olan dikdérigen seklin-

deki bir tarlanin etrafina koselere de dikiimek gar-
tiyla egit araliklarla agag dikilecekiir,

Buna gbre, en az kag afac gerekir?

2.. Bir galeri sahibi otomobillerini dérderli, begerli ve
* altisarh gruplara ayirdifinda otomobil artmsyor.

Buna gére, bu galeride en az kag oiomobil var-

. 720 x 690 cm ebatlanndaki dikdtrigen bigimii bir
- odanin zeminine kare geklinde fayansiar digene-
_'cekﬁn

: En az kag fayans gerekir?

4. 18, 24 ve 42 kigiden olugan ¢ farkl Olkeye ait

sporcular bir otelde her odada esit sayida sporcu
kalmak kosguluyla yerlestiriiyor.

Her odada ayni tilkenin sporcular: bulunmak
kosuluyla en az kag odaya ihtiyag vardir?

5. 80,112 ve x kg adirhifindaki fig gesit un esit adir-

likta posetienecekiir.

Unlar birbirine kangtinimadan ve hig artmaya-
cak sekilde en az 15 pogeie konabildifine gére
x kagtir?

. 24, 40 ve 72 litrelik bidonlardaki g farkh kimyasal

madde hig artmayacak gekilde esit hacimli gigelere
doldurulacaktir.

Buna gore, kullamilacak gigelerin hacmi en gok
kag litre olabilir?
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7. Ebatlars 10 cm, 15 cm ve 24 cm olan dikdﬁrtgehier
prizmast bigimindeld taglarla kiip geklinde bir anit
yapilacaktir,

Bu is icin en az kag tasa ihtiyag vardir?

8. Kenar uzunlukiar 80 cm, 50 cm ve 40 cm olan bir
sandik kiip seklindeki kutularla hi¢ bogiuk kalma-
yacak bigimde doldurulacaktir,

Sandii doldurmak igin en az kag kutuya ihti-
yag vardir?

9. 64 cm, 40 cm ve 56 cm ebatlarindaki dikdortgenier
prizmas geklindeki bir kutuya hig bogluk kalmaya-
cak sekilde kiip gekiindeki oyuncaklar yeriestirile-
ceklir,

En az kag oyuncak yerlegtirilebilir?

10, Bir kavsaktaki g farkl: trafik lambas 45, 60ve 75

14. Cevresi 800 m olan dairesel bir pist etrafinda hizla-

12. Feray ‘i tokalarinn saysi en az 75 en gok 90 : '

saniye aralidarla yesil yanmaktadir.

RASYONEL SAYILAR

Bu lambalar 12:10 da birlikte yesil yandikiarina
gore, ilk kez saat kagta tekrar birlikte yesil ya-

Soru bankasin: eline alinca itk 6nce rasyonel sayi-
narlar?

tan ¢Oizen kag kisi var aranizda? @

.8

Gok fazla aynintiya gismiycem. Birinci kitapta ayrin-
i olarak vards zaten.

Once kesir olay1.

g tane kesir gesidi var. (Yeni cinsleri gikmarmigsa
benim bildigim U¢ tane)@

Basit kesir pay! paydasindan kiigik, bilegik kesir
ise pay!t daha biiylik olan kesirdir. Bir de tam sayih
kesir var.

Gegiyorum.

Bilegik kesri tam sayih kesir olarak yazma
Ornekle gostereyim.

351 kesri bir bilesik kesir ve biz bu kesri tam sayill

r1 dakikada 80 metre ve 100 metre olan ik bisiketi

{irekli donmektedir. .
stirekli o ! kesir olarak yazmak istiyoruz diyelim.

Styie yapihiyor. inceleyin.©

14’.5’_ 24
- 12 = %%

4 \tam Kisim

pay

Ayt anda aym noktadan harekete baglayan bu
bisikletliler ilk kez kag dakika sonra harekete °
bagladiklart noktada yan yana gelirier?

Yani, %ﬁ = 24 m‘;__ = 2 % tir, (Paydanin dedisme-

digine dikkat edin.)

Tam sayili kesri bilegik kesir olarak yazma
Bu daha kolay.

- Bir tam sayi He bir kesrin toplanmas: gibi.
" Ornegin,

: 5
oldugu biliniyor. Feray tokalarmnin 2 ger, 3 er ve 7 4«-5— =4+ —2— -8 ‘46+ 5. ..2_69_
er grupladidinda her seferinde 1 tokas; artiyor.
ser grupadid y . Var mi bi problem?
lh@

Biuna gore, Feray'in kag tokas! vardur?

Rasyonel sayilarda toplama - gikarma

Bilmeyen yoktur bunu. Var mi yoksa? ©
Kesirlerin paydalan egit degilse egitlenir, paydalar
egittendikten sonra paylar foplanip(gikarilip) paya
yazilir, payda ise ortak olarak degismeden yvazdir.
Bir &rnek yapayim gerisini siz halledersiniz®

1 ,3.5,.9 _5+9 14
3 5 15 15 15 1
(8} (3)

Ama bazen parantez iginde hig islem yapmadan
parantezi agmak kolaylik saglayabilir.

(é__g._l]_(ﬁ_ﬁwﬁ.)
1175 7)\s 117

isleminin sonucunu bulurken parantez iglerindeki
kesirterin paydalann egitlerseniz amele gibi ugra-
sir durursunuz.©

Ya ne yapin?

Parantezleri agin ve paydast ayni olanlar kendi
arasinda igleme tabi tutun. (Ve kolayhd: gorin@)

2 1

145 -

3 2

isteminin sonucu kagte?

isleminin sonucu kagtir?




Rasyonel Saylar

4. Haftor

3. -4 1 1
27778

isleminin sonucu kaghr?

SR 0 T
4. 2 (4“3)

igleminin sonucu kagtir?

s (F2) 5

isleminin sonucu kagtr?

o 3759

isleminin sonucu kagtir?

3.1 ). (2_ 21
7 (5+3 2]+[5 3)

isleminin sonucu kagtir?

1., 1.,5

8. am3+5+7
5,9 . 2

b o -t e
3757

oldufuna gore, a + b toplams kagtir?

1

5
. a-mm-—-h
° g 2

oilduguna gbére, a + b toplami kagti?

10. 3am—-5’—=3b+~1—

14 14

olduguna gére, a - b farks kagtir?

o

' 'sy'onei Sayslar 4. Hafew

Rasyonel sayitaria carpma iglemi

Biliyorsunuzdur. ©
iki veya daha fazla kesir garpiiirken, paylar kendi

" arasinda garpilarak paya, paydalar da kendi ara-

sinda carpifarak paydaya yazilw.

* Brnegin,

Ama sadelestirmeleri zamaninda yapin. Yoksa. @

[5%}(5 +%]=28

islerminde 28 | dnee sadelestirme yapmadan bulun.
onra da sadelegtirerek. Ve sadelegtirmeleri zama-

" ninda yapmanin 8nemini bir kez daha gorin®

" islem yaparken iglem 8nceligi muhabbetini hicbir
© zaman unutmayin, Yoksa biliyorsunuz®@
* Ormedin

isleminde dnce parantez igini, ikinci olarak gcarpmayt,
- son clarak toplamayi yapmak lazim.

ERIE)

isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagiwr?

s

igleminin sonucu kagtir?

RIS

igleminin sonucu kagin?

I

isleminin sonucu kagtir?

e R

igteminin sonucu kactr?




Rasyonel Sayilar

4. Hafta

Rasyonet sayilaria bdime iglemi

Bolme de cok dnemi. (Ne dnemsiz ki?@)

iki rasyone! kesri bélerken birinciyi aynen yazip

tkinciyi ters gevirerek birinciyle ¢arpin.

Ornegdin,

isleminin sonucu kagtir?

2.4
8. L — -t
3 5

isteminin sonucu kaghr?

e

igleminin sonucu kagtir?

o (3339

isleminin sonucu kagtir?

11.

igleminin sonucu kagtir?

(2- 5)(1 - JmJ
12. W(% - 1)(6 m61)

isleminin sonucu kagtir?

13, ,,_2,_;[(__3__1)._12%“}
3 \273)7

igteminin sonucu kagtir?

Rasyonel Sayilar 4. Haflow
2 8
2 3 S T
3 4 2 4
4
isleminin sonucu kagtir?
isleminin sonucu kaghr?
1 e-2)(E+2)
34 6. 1
5 1o 2 1 2
: islomini
. igleminin sonucu kagtir? ‘sleminin sonucu kagtir?
; .
1 B R 1+ wlu
- 2
2+ % 7. 2 M
3 2+ %«
igleminin sonucu kagtir?
: igleminin sonucu kagtir?
.
1+ 1 1 2
3 A
4- 1 8. 1+ 3
2 3
| igleminin sonucu kagtir? isleminin sonucu kagtir?




4. Haftow

Rasyonel Sayilar

ONDALIK SAYILAR

Paydasi 10 un pozitif tam say! kuvveti olan rasyc-
nel sayilara ondalik say! denir.

% = 0,5 {stfir tam 10 da 3)

81 _ 0,61 (stfir tam 100 de 81)
100

Rasyonel sayiy! ondalik yapma olayi©®
Bir érnekle gostereyim.

595 kesrinin ondalik degerini bulurken ya 2 1 20

ye bilerek 0,45 bulunabilir. (Bu hig de pratik dedil.
Ve zaten bunu bélemeyenler de cikar bir stri®@)

Veya payday: 10, 100, 1000 ,... yapmaya galigmn.

5% - "1% - 0,45 bulun. Bu daha gize! degil mi?
(8)
Anlagitdl mi?

Qndalik sayiy: rasyonel yapalim.

Once sunlan inceleyin. Anlayamazsamz anlats-

nm.@
02=2 o]
10 5
75 3
0,75 = e = =
100 4
1525 = 1225 _ 51
10600 40

Anladmiz m?
Ok®
Simdi sirada sapkali saytar var. Yani,

Devirli Ondalik sayilar

Baglamadan dnce —2— kesrini ondalik bigimde ya-

zin bakalim. Kag gikiyor? ©

5 _16666...
3

Gok dedisik gikti. Ve balme halen daha da devam :

ediyor.(sen bunu okurken bile® )

Ama nasil devam ettigi befli en azindan.
iste olay burada kopuyor. Amcalar buna da kisa bi
g6sterim gekli bulmusglar.
Ve bir sirli 6 yazmaktansa diye diiinmis ve bu--

nu kisaltarak 1,6666....=1,6 olarak yazmigar.
Iste olay bundan ibaret.

Anladiniz mi iendi devirli ondalik sayinin ne de- :
mek oldugunu? _

Devirli ondalik sayinin rasyonel bigimi

Neden ve niginine girmeden vereyim bunu.
a,bcd devirli bir ondalik sayt oisun.
Bu saylyl rasyonel hale getirirken,

s fabed - ab

2= To80
Nasil yapldigim anlatayim.
Kesrin payln yazarken sayinin tamarmndan dev-
retmeyen sayly) gkarm.(Ama virgill yokmusg gibi
diisiniin.) :
Paydaya ise virgliiden sonraki kisimda btdunan
devirli rakam sayist kadar 9 ve devretmeyen raka
sayis| kadar da " 0 "sifir"dan olugan bir say! ya-
z2in.©@

. 514-5 509
0,514 = —555™ ™ 500
_ 6 2
0f=g=5
a){)|5’é=_5_6_‘.5.m§1_=£.
90 90 30

':hdahk Sayilar

4. Haftw

Ondahk sayilaria toplama -~ ¢gikarma

Yeter ki virgllieri alt alta getirin gerisi kolay. ©
Ondalik kesirlerle toplama ve ¢ikarma iglemi yapi-

iglern yaparken eksik basamaklan sifir °0 " mig gi-
bi ditgtinln,

Adamiar yan yana veririer. Ama siz yine de alt alta
yazin. ©@

Omedin,
15,4 + 2,622 + 0,25 igleminin sonucuny bulahm,

15,400
2,622

+ 0,250
18,272

1-0,72+23

" igleminin sonucu kagtir?

(7,255,412 ) ~ (0,24 + 3,1)

isleminin sonucu kagtir?

- A pozitif reel sayidir.
A+ {0784

igleminin sonucu bir tam sayi olduguna gére A
- Nin virgillden sonraki kismt kagtr?

lirken virglller alt alta gelecek gekilde islem yapilir,

5.

Ondalik sayilarla garpma

Ondalik sayilar nasil garpthir? Anlatayim.

Hk dnce carpllacak sayilar virglil yokmus gibi gar-
pin ve sonucu bulun, sonra buldudunuz sonucu
garpian sayilann virgilden sonraki toplam basa-
mak sayis| kadar basamak olacak gekiide virgtlle
ayirin.

Anlamadiniz. Degil mi?
Neyse buraya bakin... @

Ornedin
1,23 . 2,1 garpiminin sonucuny bulahm,
Alt aita yazip virgil yokmusg gibi ¢arpalim énce.
123
X 2%

123
+246

2583

Bu iglemde carpilan iki sayida virgillerden sonra
toplam 3 basamak var. (1,23 e iki basamak, 2,1
de bir basarnak)

Seonug 2,583

Dolayistyla virgQl yokmus gibi yaphidimiz garpma
isleminin sonucunu bulup virglilden sonra 3 basa-
mak olacak gsekilde virglle aywrdik.

Anlagidi m1?

3,12-1,24

isleminin sonucu kagtir?

2,24 .0,25 +1,32

isleminin sonucu kagtir?




Ondalik Sayilar

4. Haftw

Bir sayiy1 10, 100, 1000, ... ile garpma

a) 1.62.10=162

by 0,045.100=45

c)  2,3684.1000 = 2368,4
d) 5,3.100 = 530

Demsk ki bir sayiyi 10 ile garparken virgdi bir ba-
samak saga kaydiniyor. Eder virglll yoksa sadl-
na bir sifir ekieniyor. 100 ile garparken ki basamak
sada...

Ondalik sayilaria bélme

Ondalik sayllarda en ¢ok bunu soruyortar.©@

iki ondalik kesri bélerken pay ve payday vir-
giilden kurtaracak gekilde iglem yapihir. Bunun
igin pay ve payda 10, 10,1000 ... ile genigleti-
lir.

Ornegin

0,3 3400 30 _

0.06 0,06.100 6

Pay ve paydanin ikisini de virgllsiz hale getirmek
100 ile genislettik.

Ama gtyle de yapabilirsiniz. Hogunuza daha Gok
gidecedinden eminim.©

ol

3
G

o

|

oW
®|O

::.%9—:5
6

o
@

Yani, yine virgiilerl alt alta getiriyor, eksik basa-
maklart sifir kabul ediyor sonra da virgUtleri aynt
anda kaidirip islem yapiyoruz.

Bi arnek daha vereyim.

18 1,800 1800 1800 _
0,036 0,036 0036 36

50

Bir sayn 10, 100, 1000, ... ile bolme

3
—=0,3
10
0,52
—em =), 052
10
61
— = (),061

Demek ki bir saytyi 10 a balerken virgQli 1 basama

100 e bolerken ise iki basamak sola kaydirryoruz.

2.4
6. :
0,006
iglerninin sonucu kagtr?
7. 2,4
0,4 0,05
isleminin sonucu kagtir?
8. 2 . 4 B
0,01 0,02 003
igleminin sonucu kactr?
9 0,016 0,34 0,35

0.04 "0.017 0,05

igleminin sonucu kagtr?

\ndalik Sayilar

4. Hafto

1.1 . 1

o1 001 0,001

igleminin sonucu kagiw?

isleminin sonucu kagtir?

0039 072 028
013 036 014

istemninin sonucu kagtir?

'. isleminin sonucu kagtr?

6.

42 0036 14

9 0,07 0,021

igleminin sonucu kagiir?

025 33 108

54 5 0055

isleminin sonucu kagtir?

0,6+12 1

0-
24-18 0,01

igleminin sonucu kagtir?

0,136

devirli ondalik sayisinin rasyonel bigimi nedir?




Ondalik Sayilar.

4. Hafow

9. 0,3+0,8 N 0.11

0,3 +0,6 0,11

isleminin sonucu kagtir?

249 +3,49
0,7 +1.2

10.

isleminin sonucu kagtr?

0,34 + 0,45
0,62 +0,37

i1,

isleminin sonucu kagtir?

12 *““:_E‘g——r::‘
4,45 + 2,54

isleminin sonucu kagtir?

0, )
07 08

13.

igleminin sonucu kagtir?

14, a=03, b=0345, c=0,039

olduguna gére, a+b oram kagtie?

15, a=0,8

olduguna gore, »;«+% toplami kagtir?

16. a=0,13
b=0,27

o Basit Esitsiglikler
e Mutlak Deger

olduguna gére, —;— - -% farki kactur?

“Matematikie zekdidan dnce sabw geliv.”

CahitARF




Her seyin mithim noktos, baglanguclin.
tlatun

Basit Egitsiziikler

Se

5. Haftw

BASIT ESITSIZLIKLER

Birinci kitapta bahsettigim seylerin kiglk bir dzetini
vereyim.

Esitsizlikler de

o x < 4 ifadesi, x in 4 ten kilgiik degerleri alabile-

cedini

x<4 ifadesi, x in 4 veya 4 ten kiigiik degerleri

" alabilecedini

x> 4 ifadesi, x in 4 ten biyiik degerleri alabile-

: cedini

%> 4 Hadesi, 2 in 4 veya 4 ten biiyiik dederleri

. alabilecegini aniatir.

: Esitsizlikler icin soyleyecedim Ozelliklerin gogu

esitli. ozellikleriyle ayni aslinda. Birazdan gore-
ceksiniz. Qnun icin bu konuyu kafamzda bUylime-

oyin.

_Esitsizlik dzeliikleri

Bir egitsizligin her taraftna ayni say1 eklenip

s gikarabilir,

Ornegin,

x-2>3

: esitsizliginde x i yainiz birakmak icin esitsiziidin iki
“tarafina da 2 eklemek lazim. 2 ekleyince
- X~2+2>3+2den x> 5 bulursunuz.

Yine benzer bigimde,

-1<x+3<5

- esitsizliginde x i yalriz birakmak igin egitsizligin ¢
:' tarafina da — 3 eklemek iazim.
- Ekleyelim bakahim.

~1-3<x+3-3<5-3
—d<x<?

- Anlagilds mi buras1? Hi?

b Bir egitsizligin her tarafint pozitif bir say ile
: garpabilir ve balebilirsiniz. izin veriyorum. Sikinti
Cyok.©

@

Ornegin
5x > 10 esilsizliginde x i yalniz birakmak igin her iki
tarafi 5 e bdimek lazim.

-

% > 1?0 ve X > 2 buiunur.

Ying benzer bigimde

T<3x~2<16

egitsiziiginde x | yalniz birakmak igin énce her tara-
fa 2 ekleyin. Sonra da her tarafi 3 e bélin.

3 < x < 6 bulduysamz OKk.

Yine ayni mantikla

2% +1
3

>5

esitsizliginde x i yalmz birakmak igin énce her iki
taraft 3 ile garpmak, sonra iki taraftan 1 gikarmak,
sonra da iki tarafi 2 ye bdlmek 1&zim.

x> 7 buldunuz mu?

8ir dijer dzellik,

Bir esitsizligin her tarafint negatif bir sayi ile
garpar ya da balerseniz egitsizligin yonii degi-
gir. (Buna cok dikkat edin.)

Sayisal bir 6rnekle izah edeyim.

— 3 < 2 dir. Ama her iki yani — 5 ile garpin bakalim
ne oluyor? Yon degdistirmeseniz yani, ¥ < " yerine
“» " ygzmazsaniz avucunuzu yalarsiniz@

Ornek soru
~4x~-1
5
esitsizliginin ¢ozim araliin bulahm.
llk 8nce heriki yan: 5 ile carpm. ~4x ~1<15 jel-

<3

de edeceksiniz. 3imdi iki yana 1 ekleyin ve

~4x €16 yi elde edin. Iste bu adimdaki hareket
gok Bnemii. x i yalmz birakmak igin her iki yani - 4
e boleceksiniz. EJer yon dedistirmeyi unutmazsa-
niz. x = -4 bulacaksiniz.




5. Hafta

Basit Egitsizlikler

Simdi su esitsizlikler de x i yalniz birakin bakafim.

a) -3x<12
by —~5x=>10
¢) -2x<86
d) ~-x»2

e) -3xz15

f) -3<-xsz4
q) ~6<-3x=0
- X
hy -3<-—=<-1
) 2

h —1s172%X
5

Simdi de itiraz etmeden sunlar yapin litlen©

i} x < 3ise 2x in hangi aralifim bulun,

K) 1<x<3 ise4xin hangi arali§ini bulun.

) -2<x<3 ise- 2xin hang araligini bulun.

Ornek Soru

m) 1<x<3 ise 3x + 2 ninaralidn bulun.

n) ~3<x<2 ise—3x+ 2 ninarahdim bulun.

0) -25x<4 ise nin arafigin! bulun. -

-5<x=3
Ix~2y=7
olduguna gére, y nin deder araligim bulahm,

Cozelim. _
Soruda x in aralig veritmig. Istenen ise y nin dege
aralign. '
Yapmaniz gereken 3x — 2y = 7 egitliginden xi -
cekmek (yani yalniz birakmak) ve bu x degerini -
esitsizlikte yerine yazmak. -
3x— 2y =7 ise 3x = 2y + 7 ve bu esitlikten de
2y +7
=73

lste bu x degerini — 5 < x < 3 esitsizliginde yerin

tar,

yazip y yl yalniz birakin,

-5 <_2_¥§"ii <3 yazdiniz mr?

Simdi sirastyla dediklerimi yapin. S
Onee her tarafl 3ile carpin ve — 15 < 2y +7 5 9
bulun.
Sonra her taraftan 7 gikarin ve — 22 <2y <2

lun.
Son olarak da her tarafi 2 ye béliin ve y nin gozul

arah@ini 11 <y < 1bulun.
Aferiiiin.@ '

1,

Basit Esitsizlikler

5. Hafto

4<x<T

olduguna gére, agafidaki ifadelerin hangi
aralikta oldugunu bulunuz.

a) 2x

b) 2x+1

2% + 1

c) 3

PVES €4

olduguna gbre, asagidaki ifadelerin ¢dzlim
araligini bulunuz,

a) —3x
by —~3x+1
¢) —-3X+1
: 2
d) 4 - 2x

-4 <x<?2

olduguna gore, agsadidaki ifadelerin ¢ozim
araligin: bulunuz. ‘

X
a) —+1
) 2
- 3%
b
) 2
- 5%+ 2

4.

-4 <x<4
-2

olduguna gére, 2x

in arah@uu bu-

lunuz?

~—1—£x£2
2

olduguna gére, 2x +1 toplaminin afabile-
cedi tam sayiarnin toplam: kacgtir?

~-1<xzh

olduguna gore, X+7

ifadesinin alabile-

cedi tam sawlarin toplami kagtir?

egitsizligini saglayan en kiiglik x tam sayis
kactir?




Basit Esitsizlikler 5. Hafto
X—7 | 2%-3 X
8. 5 <2 12. R
esitsizligini saglayan en biiyiik x tam sayist esitsizliginin ¢oziim arahig nedir?
kagtir?
3a-2 4 13 4% -1 _<_3x~»2
9. i < . AT

olduguna gbre, a kag farkly pozitif tam sayi
deger alabilir?

5%+ 3 <4
10. 5=

egitsizliginin ¢oziim aralig nedir?

1-3x
. —n 5 5
411 > >

esitsizliginin ¢ézim arali§i nedir?

14.

15.

esitsizliginin ¢oziim arahig nedir?

mz..x_:‘1_>~m5

-3

esitsizligini saglayan pozitif tam sayllarin
toplami kagtir? '

x-t 2x-2
-3 5

esitsizliginin ¢zlim aralig: nedir?

5. Hafte

pasit Esitsiziikler

egitsizligini saglayan x tam sayi dederieri-
nin toplami kagtir?

-4 < 3x+4 <22

esitsizliginin ¢dzlim aralig nedir?

esitsizliginin goziim aralig nedir?

2sé%§l<11

olduguna gbre, a hangi araliktaki degerteri
_alabilir?

-1<2x-5<56 5.

-X+4
3

olduguna gére, x in alabilecedi en biiyik
ve en kilglik tam sayinin toplam kagti?

<5

~t<

< 2%x-5

1 <5
3° " 6

olduguna gbre x in ¢dzilm araligt nedir?

esitsizligini sagdlayan en biiyiik ve en kilgiik
tam sayinin toplami kagtir?

-2<1-M «5
2

esitsizligini saglayan en biylik m tam sayi-
st igin 3m - 2 farks kagtir?




sit Esitsizlikler

5, Haftow

Basit Esitsizlikier 5. Hafow
- 3. ~-5<a<3 :
. Bex<3 L . Aymi yonlil esitsizlikleri taraf tarafa (Yani, ait
y=2x-5 a-b=3 alta) toplayabilirsiniz.
olduguna gére, y nin en genis ¢oziim arali- olduguna gére, b nin alabilecegi tam sayi Demek istedigim su
g1 nedir? ’ degjerler toplam: kagtir?
Grnegin,
x < 2vey<3ise x+ynin arali@im bulalim.
X<2
+ y<3
X+y<B
Yine ayns maniikla-1<x<2ve2<y<5ise
X + y nin arali§iy bulakm.
10. —1<x<3 14. at+d4<s3a-12<a+15 lex<?
y+2x=4 esitsizligini a nin kag farkh tam say degeri + 2<y<b
- icin dogrudur? : t<x+y<?
olduguna gére, y kag farkli tam sayi deger
alabiiir? Antasdd m1 bu olay?
“oldugiuna gére, 2x + 3y toplaminin alabilecegi
- en biiyiik tam sayi deger kagtir?
11 1<x<4 15 a+1<2a—B<atd - Simdi beni iyi dinleyin. (Zaten dinfiyorsunuz da®)
. ) 1 . " Egitsizlik sorularinda x, v, ... her neyse igte. En
2% -3y = esitsizliginin en genig ¢bziim arahd basta tam -Say! dememisse siz de x ve y ye tam
olduguna gbre, y nin en genig ¢éziim aralh- nedir?  say! deger verip islem yapamazsiniz,
gt nedir? ' Yaparsaniz da cevaplar goriince yamuidugunuzu
2 gorirstindz®
““Neyse bu soruyu gbzelim.
: Onee verilen esitsizliklerde 2x ve 3y nin aralidim
+ bulun. Sonra da alt alta toplayin. Ve ondan sonra
~ da 2x + 3y toplaminin alabilecedi en biyiik tam
* say1 degeri goriin ve bulun.
12 PP LY 2/-1<x<3
2 46. Za-4<3a-12<a+16 8/-2<y<5
b=3 L L -2<2x <B
23+ esitsizliginin en genig ¢oziim arahd nedir’ -6 <3y <15
clduguna gére, b nin en genig ¢bziim arali- _TB<Iy <ty
g| nedir? “B<2X+3y<21

: Himm... Demek ki 2x + 3y toplaminip alabilecedi
en hiylk tam say 20 imis.

a, b reel sayllan igin

3<a<10
—-2<h<7

olduguna gére, 3a + 2b toplaminin,

a) En biiyik tam sayi degeri kactir?
b} En kiigiik tam say: dederi kagtir?

~1$x<3

3<yx<8

olduguna goére, 2x + 5y toplaminin,
a) En kiigiik tam say: degeri kagtir?
b) En biiylik tam sayi degeri kagtir?

4<m<12
-2<n<7

olduduna gore, 2m —~ 3n farkunm,
a} En biiyik tam sayi degeri kagtir?
b) En kligik tam say: degeri kagtir?




Basit Esitsizlikler 5. Hafto
4. -1<x s 4 ¢) 2a- 3b farki en gok kaghr?
2 s y<7

olduguna goére, 2x — Sy farkinin
a) En kiigiik tam say1 degeri kactir?
b) En biiylik tam say! degeri kagtr?

Ama en basta x ve y nin fam say oldugunu
vermigse o zaman bu iglemlere hig gerek yok.
x in ve y nin alabilecegi degerler zaten belii ol-
dugunda siz de soruya gore uygun olan defer-
leri segip islem yaparsmiz,

Ornek Soru

X ve y tam saysiari igin,
—ax<T
-B<y<B

oldufiuna gbre, 3x + 2y toplarminin aiabilecegi
en kiigiik ve en bityiik degeri butalim.

Cozelim,

X ve y nin tam sayi oldugu veriimig.

X —3, -2, -1, ... 5, 6 deferlerini,

yise — 7, — 6, ... 4, 5 deferlerini alabilir.

Bu degerler igin 3x + 2y en gok x = 6 ve y = 5 igin
28veenazdax=—3vey=~7 igin— 23 tr. An-
lagildi mi burasi?

5.  a, btam sayslar igin,

3<a<10
.2<b<7

olduuna gore,
a} 3a +2b toplami en gok kagtr?

b) 3a+ 2b toplarm en az kagtr?

7.

d) 2a - 3b fark en az kactir?

e) a’+3b toplami en gok kagtir?

f) a®+3b toplami en az kagtir?

X ve y tam sayllardir,

-f<xz 4
-2 3 y<e7

olduguna gére,

a) 2x - Sy farkinin en kilgik degeri kagtir?
b) 2x - 5y farkinin en bilyiik dederi kagtir?

€) 3x+ 4y toplarimin en kiigiik degeri kagtir?

d) 3x+ 4y toplarmmn en biiylik degeri kagur?

a ve b tam sayilar igin.

4<a<?
wPch<?

olduguna gore, — a — 3b ifadesinin en kiigil

dederi kagtir?

1 asit Esitsizlikier

- olduguna gore, 4a +1 toplamin alabilecedi tam

. “garpin, sonra da 1 eklevin)

O+1<da+1<4+1yani, 1<4a+1<5tr

gerler toplami 2 + 3+ 4 = 9 dur.

5. Haftow

Bazl esitsizlik sorulaninda dnunlize gtyle bir sey
gelebilir.

x2 < ¥ olmak Ozere,

Peki, ne anlama geliyor bu? Bunu izah edeyim.

o Sifir ile 1 arasindaki saylar Gssii bilylidikge,
kiigtiliirler,

T
Ornedin, —2~ icin bunu gérin isterseniz.

10N 1Y 4 .
0<.‘.<[§] <[§) <§<1 dir.

Yani, x2 <X ise 0<x<1dir

Ornek Soru

say| degerler toplamim bulahm.
Cozelim

a? <a y gorduguniz gibi énce 0 <a < 11 yazin.
Sonra da 4a + 1 i elde edin. (Once her tarafi 4 ile

HO0<a<i
0<da<4

‘Dolayisiyla da 4a + 1 in alabilecedi tam say: de-

x? < x olduguna gére, x hangi araliktaki
degerleri alabilir?

X2<X

o_lduguna gbre, 5x + 2 toplaminin alabilecedi
en bilylik tam sayi kagtir?

olduduna gére, b nin en genis deger aralig:
nedir?

2
a? <a 4, a‘<a

b-5a=3

olduguna gére, b nin alabilecedi tam say de-
Gerler toplarm kaghr?

e X, ¥, z ayn: igaretli saydar olmak iizere,

X<Yy<Z = 1>1>1 dir.

X"y oz
Yani, ayn: igaretli sayilar arasindaki siralamada
saysdarn ¢arpma islemine gore tersleri ahndi-
ginda esitsizligin ybnil dedigtirir.

Ornek Soru

olduguna gdre, m nin alabilecegi tam say1 de-
gerler toplarmm bulalim.

Cozelim.
Esitsizligin icindeki bilinmeyen paydada olursa
esitsizligi amuda kaldirin ve yoniing degistirin®




Basit Esitsizlikler

5. Haftw

gasit Esitsizlikier

5. Hafta

6.

7.

Esitsiziik igindeki ifadeler pozitif oldudundan bu ig-
lemi yapabilirsiniz. Misaade ediyorum®
i< ! $—1— ¢ 8>m+ 123t
8§ m+1 3
m nin alabilecegi tam say! dederler toplami da

2+3+4+5+6=20dir

i<n~~1~~<‘!

a

esitsizligini saglayan a tam sayilarimin topla-
mi kagtir?

X tam say: olmak Uzere,

A4

37 x-1
esitsizlifini saglayan en bilyiik x dederi ile en
kiiglk x degeri toplami kagir?

<2

a pozitif tam say1 olmak Gzere,
15 .32
a
olduguna gore, a nin alabilecedi en bliyitk
deger kagtir?

a pozitf tam sayi olmak {zere, x2 ve x° iin arali@ini bulma olayt.

" xinarahd: belli iken x? nin ¢éziim araligini bulur-
ken,
o Eder, X pozitif ise higbir problem yok aslinda.

2a+1 3
LAl a2
a < 14

olduguna gbre, a nin alabilecedi en kilglik

deger kagtir? 2<x<b = 4<x?<25 tir

22 = 232 awr
3 <]

o Eger strurtarin ikisi de negatif ise, her tarafin kare-
sini aldifiniz da esitsizligin yénlinii degistirmeniz
lazim.

“3exs-1= 9>x%21

[ B<X<~4 = 26>%x%>16dir.

"« Ama sinwrlardan biri pozitif dideri negatif olursa iste
o zaman daha dikkatli olmaniz [azim.

L2ax<d = Bgx2<?dm.

~B<x<bh = 0<x%<?dr

9 1 <g<-n Sol taraf kesinlikle 0<x? <. seklinde olacak.
8
1 Sad tarafa ise x in sinir degerierinden hangisinin
7 b= karesi bliytikse onun karesini yazacaksiniz.

" Dolayisiyla,

a
tam say1 degeri kagtir?

olduguna gire, '
guna g Ce2ex<d w 0<x? <16 dir.

+ —g— toplaminin en bijy'ﬁk:
' 4 in karesi = 16 daha bly(ik@)
-B<x<5 = D<x?<36dr
{- 6 min karesi = 36 daha bly(k®)
“Anfadmiz mi?

Gegivorum. Gegtim.©

Ama her tarafin kiiplin (3. kuvvetini) alacaksaniz
1 her zaman ki gibi dupediiz gidin.@

10. —<a<i :
5 Ornegin,
—15<b53 2<x<4d 2% <x® < 4%

oldu@una gore, a + %toplaml kag farkh tam’ -3<xs2 & -27<x% <8 dir.

- 3 a
sayl deger alabilir? 2<x<4 = -8<x’<64 tir

1.

Asagida tanim arah: verilen x dederleri igin
x? hangi aralikta degerler alabilir?

a) 1<x<4

b) O<x<4

) 2sx<3

d) —4<x<-2

e) A ex<s
2

il —4<x53

Agagida tarum aralifn verilen x degerleri igin

3

X~ hangi aralikta dederler alabilir?

a} 1<x<4
b) 0<x<4
c) 2sx<3

d) ~4<x<~-2
e) Zexes
2

il ~4<x<3




5. Haftow

giralamalar

olduguna gére , a° + b’ ifadesinin deger ara-
hg: nedir?

4, -2<a<h
-4 <b <3

olduguna gbre, a° + b®ifadesinin deger arali-
a1 nedir?

5. ~2<asl
2<hb<3

olduguna gére , a° + 2b - 3 ifadesinin alabile-
cedi en biiytik tarn say degder kagtir?

Bir sonraki antrenmana hazirhk yapin bakalim.
Kesirleri Siralama Muhabbeti®

Pozitif kesirleri siralarken, verilen kesirlere gére
kirazdan verecedim siralama yontemierinden birini
kullanmak lazim. Ama hangi sorularda hangi yén-
temi kullanmak daha faydal derseniz efer... Diye-
cedim o ki bu biraz da tecriibe igi... Tecrlbe.©

O da siz de olduguna gére.©

o Kesirleri siratarken itk énce verilen kesirierj A S
pay ve paydasimn arasindaki farklarin esit olu 3 4 5
olmadigina bakin. ' kasirlerinden en kii¢iigii hangisidir?

Ciinkii pay ve paydalar arasindaki farki ayni;
olan pozitif kesirter igin,

Kesir bilegik kesirler ise (Yani, payt daha
ise) pay: (veya paydasi} blyidiikge kesir kiigi
Hir.

Ornedin, 1< 100<29 <ﬂ<f dir
N T - R R

Kesir basit kesirler ise (Yani, paydasi daha"bi} a= m—12-
yiik ise) payi (veya paydasi) bilyiidiik¢e kesir 5
de biylir, b= 5
1<—2-<§i <%< <1 dir, o
2 3 9 99 C=7

a, b, ¢ sayilarnn kiigiikten biiylige dodru
siralayiniz,

L]

ikingi olarak paydalara bakin. Kolaykikia esideyeb
lecekseniz paydalar: esitleyin ve kesidleri sirafayrr
Giinkil paydas: esit olan kesirlerden pay buyuk_
ofan kesir daha bilylktiir.

oo w1 2 3 )
Omefin, —<Z << e dir.
g ge3<3s
X = ...,»Z.M
10
o Diyelim ki paydalari esiiemek biraz amelelik isti- y =
i 15
yor, O zaman bakin bakalim paylar egiflemek ko ‘o
lay mui? 2 = 1

Eger paylan egitlemek daha kolaysa pay]arr eg;ﬂ_
yerek siralama yapin.
Gankii paylan egit olan kesirlerden paydasl k
¢iik olan kesir daha biiyikiiir.

30 30 30 .
—_— >, dif.

612 15

X, ¥, 2 saydann: kiigiikten bliylige dogru
siralaymiz.

Ornegin, —

o Peki, ya kesirlerin tamami negatif olursa? x =20
Var m bir fikriniz? 17
_ 1o
Gok kolay® . ¥=-95"
Kesirleri pozitifmis gibi siralayin. Sonra da egitsiz 5
liggin yénini dedistirin, Yama<b<cisea>b Z= EY

yapin.

L]
Anladimz mi? X, ¥, 2 saytarnim kiiglikten biiylige dodru

siralaymmz.

5 .3 4 _5
11 11 11
kesirlerinden en bity{igii hangisidir?
8 P
2
4
P="%
m = -k
3
K, p, m sayilarim biylikten kiigiige dogru
siralayinz.
7 X o= .1_
13
=13
y=75
z=-2
3
%, ¥, & saytanm biiylikien kiictige dogru
siwralayiniz.
8 a4 = jﬂ_
102
b = 201
202
- 500
501

a, b, ¢ sayilanm biiyiikten kiigiige dodru
siralayimniz.




Siralamalar

9. a<b<0<colduguna gire

Kesirlerinden hangisi en biyliktir?

10. axmﬂ—

10
01
100
_ 1001,
1000

b=

a, b, ¢ sayilarn kiigiikten biyGge dogru
siralayimniz.

9

"0
91

" 100

_ 901
1000

11. a

a, b, ¢ sayranm biiyiikten kiicitkten blyiige
dogru siralayiniz.

12. a=-1—2—
5

po 19

14

¢ =4

9

a, b, ¢ sayilartni bilyitkten kiiglige dogru
siralayinz.

gasit Esitsizlikier 5. Haftow
13 a=3 % a, b, ¢ pozitif reel sayiardir. 5. a, b, ¢ pozitif tam sayilar olmak iizers,
a+2 _3a+2 a_.b_c
poal | b 3 36 9
; " glduguna ?6re, asagidakilerden hangisi her, olduguna gore, a + b + c toplam: en az kagtir?
C = ry zaman dogrudur?
a, b, ¢ sayilarini biiyiikten kiigiige dogru Ala<b Bia>bh C)c=3b
siralayiniz.
D) ¢ > 6b E}c<6hb
14. amt-— 1
5
befo—t
10
. 1(1)0 5. a< b < 0 olmak tizere, ©. a, b, ¢ pozitif tam sayilar olmak lzere,
a>3b
X =3+ b
a, b, ¢ saytlarim biiyiikten kiigiige dogru _ a b > 5¢c
siralayiniz. “olduguna gére, x agagidakilerden hangisine olduguna gore, a + b + ¢ toplami en az kagtir?
egit olabilir?
S 8 7 7 3
A)=  B)4 C)- D} -2
. ) 5 ) ) 5 ) 3 E) 5
15. a=-2
3
N
1C
5 ; 'a, b pozi tam sayard 7. a, b, ¢ pozitif tam sayilar olmak dzere,
100 a<b
: a-b_p
a, b, ¢ sayifarini biiylikten kiiglige doﬁrd 3 =20
swralayiniz. : 9<a+h=<25 olduguna gére a + b + ¢ toplami en az kagtir?
. olduguna gére, a — b farki en ¢ok kactir?
16. k=—t--L
2 3
p= % _ _15"" : 8. a, b, ¢ farkll pozitif tam sayiar ve
a,Db, i ici
o b, ¢ pozitif tam sayilart igin Sa+b _ 3 b+c 3
m=—- L 2a+7b-3c>21 b ' b ”

oldufjuna gére, a + b + ¢ toplam en az kagtir?

k, p, m sayilanns: biyiikten kiigiige dogjru"
siralayiniz. o

olduguna gére, a + b + ¢ toplams gn az kaghr?




Basit Egitsiztikier

5. Haftw

utiak Deger

5. Hafto

9. a, b, ¢ farklt pozitif tam sayilar ve

a.3
b 2
b2
c 3
cldufjuna gére, a + b + ¢ toplam en az kag

tir?

10. A sehrinden B gehrine iki farkh yolia gidilebilmek-
tedir,
1. yolt 3x—4
2. yol 2x+ 6
1. yol daha kisa olduguna gére, x in en biiylik
tam sayi degeri kagtir?

41.  Ali ‘nin boyu 4x — 30 cm, Hale'nin boyu ise
3x+ 7 cmdir.

AlP'nin Hale’den daha uzun boylu oldugu ve %
in bir tam say1 oldugu bilindigine gére Ali'nin
bovu en az kac cm dir?

12. ki kaptan bitincisinin hacmi x + 5 litre, ikincisinin
hacmi 2x — 10 litredir.

ikinci kabin hacmi daha fazla olduguna gore,
% in en kiigitk fam sayt dederi kagtur?

13.

14.

i5.

16. Bir malin maliyeti a TL, satig fiyati b TL dir.

Bir is yerindeki A makinesi haftada 4x — 10 halig
makinesi ise 2x + 6 hall dokuyor.

MUTLAK DEGER

Birim zamanda A makinesi daha fazla hal d
kuduguna gére, X en az kagtir? ) rivayetiere bakilirsa zor bir konu. Ama maalesef Ki
. rivayetler yanlig.©

Mutlak deger konusu 6grenci milietinin zor diye bil-
digi ve onun igin de dnyargih oldugu konulardan bi-
ri. Oysa o kadar da zor degil kesinlikle. Ama kime

anlatabilirsin ki€

Neyse... Bari ben size aniatayim da. Siz de diger
arkadaglariniza anlatirsinz.@

ik sunu soyleyeyim. Bir mutlak dederin sonucu
negatif olamaz. Clnkil mutlak degder bir uzuniuk-
tur. Uzunluk da negatif olamayacagina gbre@

Sevim saatte 3x — 15, Sevgi ise saatte X + 17
sory gozmekiedir, '
Sevim’in 2 saatte ¢ézdiigli soru sayist Sev- Peki, neyin uzumlugudur bu’?
gi'nin 3 saatte gbzdiigii soru sayisindan dahg
fazla oldufiuna gére, x en az kacgti? o

Devam edin litfen@ Birazdan aniayacaksiniz.©
‘Bir saymin mutlak degderi o sayinin say| dogru-
sunda belirtti§i noktanmin sifira (baglangig nok-
tasina) olan uzakhén demektir,

Peki, mutlak deger nasii gdsterifiyordu?

Neyse...

Yine de gostereyim.©

x in mutlak degeri | x| ile gdsteritir. {Yani, iki ka-
© zik arasinda bir x ile@)

x firaya aknan bir mal y firaya satiimaktadir. x ile.
y arasinda 2y = 5x — 600 badintisi vardir. -

Buna gére, bu malin satisindan kar edilmes_i
igin alig fiyati tam say: olarak en az kag lira .
olmaliduw? :

“Yani, —4 ve 4 0n sifira uzakliklar: (Yani, mutlak
degerleri) esit ve 4 tir.
" Burayr anladimiz mi?

- {anki anlamantz gereken ik husus bu da@

" Aslinda ne diycem bakin.

: Eder mutlak deger igindeki ifade (sayi) pozitif

. ise mutlak deder bi ige yaramiyor. Onun igin

- mutlak degerin igi pozitif ise mutiak degeri sal-
“layin {silin) gitsin. © izin veriyorum. Sikinti ol
“'magz. (Tabii neyin pozitif neyin negatif oldugunu bili-
"~ yorsunuz di mi©)

“Ne de olsa 20 yillik tecrilbe konusuyor. ©

b+3a =120

Bu mahn satigindan zarar edilmemesi iginae
fazla kag TL olmalidu?

Omedin,
i5l=5
|NZ +1] =42 +1
V2 =] =7 -1

lx2+21=x2+2

srneklerinde oldugu gibi mutlak degerterin iginde
verilen sayilar pozitif oldugundan mutlak degerleri
kaidirdim, Bir problem de gikmadi gérdigiiniz gi-
bi.® Kimse de bir sey demedi.© Siz de Korkma-
ying

Mutlak deger iginde harfli ifadeler verilirse de sikinti
olmaz. © Giinkii 5nemli olan mutlak degder igin-
deki ifadenin pozitif mi negatif mi olduguna ka-
rar verebilmek.

Eger karar mekanizmalannizda problem yoksa bu
da prablem oimaz o zaman. Ama en azindan pozi-
tifin negatifin ne oidugunu bilmeniz @zim. ©

Ornegdin,

a»hise|a~bl=a-nbdir

x>2ise, |x-2|=x~2di

x<Clise, |~x| = —xtir.

Buraya takildiginiz biliyorum. Mutlak deger eksi
gikmazd: dedil mi?

Ama buradaki — x negatif degit ki. x e negatif bir
deger verin bakalim sonug ne oluyor?

Ayn; sekilde,

X<—2ig8 |-x~2|= —x—-2dir.

Buraya kadar olan kismi dzetleyeyim.

Mutlak dederin i¢i pozitifse mutlak degerin
énemi yoktur. Mutlak degeri kaldinn ve igerdeki
ifadeye hig dokunmayn.

Dokunursaniz yanarsiniz. ©

Ya mutlak deger igindeki ifade negatif olursa?

Tek cumteyle dzetliyorum. Dikkat edin.




Mutlak Deger 5. Haftw

Mutlak deger igindeki ifade negatif ise mutlak
deferi eksi ¥ - ¢ parantezinde agin. (ki sonug
pozitif olsun.)

Anladimiz mi ne demek istedigimi?

Yani, mutlak dederi eksi parantezinde agin ama
igeriye dokunmayin yine. Eksiyi igeri dagitirken
dokunacaksiniz zaten.©

srneklerinde oldudu gibi mutlak deger igindeki ifa-
de negatif ise mutlak degerin igine dokunmadan
oksi parantezinde agin. Korkmayin yanlig gik-
maz.©

Muttak deder i¢i harfii filan olursa..

a<b ise, Ja=bl=-{a-b)
a-bi

x<?ise |x~2]=-{x-2)=2-x
ot

a<0<bise, |a-bl=-(a-b)
(8-l

a<b<Oise, la+bj=-{(a+b)=-a-b
Rl

Anladiruz mi simdi?

Demek ki niinde eksi "-* gérdagiiniiz her ifa-
de negatif degilmig. Bu gok dnemli iste.

Ornegin, *~x " ifadesinin pozitif mi negatif mi ol-
duguna karar verebilmeniz igin x in hangi degerleri
aldigini bilmeniz lazim,

x > 0 olsaydi — x negatif olurdu. Ama x < 0 olsaydi
pozitif olurdu.

Mutlak degeri digan gikarma mevzuunda proble-
miniz kalmastn bi zahmet. Yoksa ¢ok stkinli geker-
siniz©

Inceleyin bakalim sunlan®

a<0<b<cise la-cl=-(a~c)=-a+c
ta-ci

a<b<0ise, |~a-bl=-a-b
il

+

Mutlak Deger

5. Hafta

x < -2ie, jx+2]=-(Xx+2)=-x~2
LI .

-2 -3]-(-1-{0f

igleminin sonucu kagt?

a<0ise |-a|=~a
-
M
Yeteril mi?

Gectim zaten®

Mutlak degerle itgili olarak sunlan da not edeyim, :
Bilirseniz faydasi olabilir.

liii su | - (-8)]]-1]+] 1-2]
fx|=|-x] |-4]-2
|a~b]=[b-a|

isleminin sonucu kagtir?

Yani, mutiak deger igindeki bir ifade - * ek
siyle garpilabilir. Sonug degdigmez. '

Ornegin,
|3-x|-|x-3]
|-x-4]=|x+4| a<b<0ise

|b|+|b-a|-ja+b|

| -2x]=[2x|
* ifadesinin degeri nedir?
{kincisi su
3 x_ x|
Px.yl Ix]-ly| ve Y v

Bu ézelik daha gok mutiak degderli denklem ve
esitsiziiklerde lazim olacak.
70 i

Grnedin, <a<b<cise,
l2xl=|2|.[x]m2|x| ‘
. ifadesinin dederi nedir?
{~3x|=]-3[{x|=3[x|

| 2x-4|=]2(x~2)|=2|x-2|

~3x~1 m|~3x—1t »_I3x~i~'§|
2 1 2 2
l__:%’}._l =%l x| < b olduguna gore,

_ |b-a|+a
ifadesinin degeri nedir?

|b—a|-|b~c|+]a—c|

6. a <0 <boldufuna gire,
|~b|~|a]-ja-b]

ifadesinin degeri nedir?

7. x <y <z olduguna gdre,
| x=y|=ly~z|+|z-x]|

ifadesinin degeri nedir?

8. x > 2 oldugjuna gbre,
|x-2|-|1-]

ifadesinin degeri nedir?

9. 1 <x <2 olduguna gore,
| X =3 +]|x=2|-|x—1]

ifadesinin degeri nedir?

10. y < 0 olduduna gére,
|-y|+|5-y|~|2y -8

ifadesinin degeri nedir?




Mutlak Deger

5. Haftow

11. y < x < 0 olduguna gdre,
[x=y|+lx+y|=ly]-|x]

ifadesinin degeri nedir?

12. 0 <y < x oiduguna gore,
| x+y[=[x=y[+|x]-]y]

ifadesinin degeri nedir?

13. b < 0 < a olduguna gdre,
3|b—al
18b]-+|5a]

ifadesinin degeri nedir?

14. x < 0 olduguna gére,
|5x +]2% 4 |~ x“l

ifadesinin dederi nedir?

15. x <0 olduguna gore,
| x—1] +[2~3x} +|-2x|

ifadesinin degeri nedir?

16. — 2 < x < 3 olduguna gore,
|x +2]+|2x 6]

ifadesinin deferi nedir?

17. % < 0 olmak Uzere,
1—2x-iw5x~—|xfil

ifadesinin dederi nedir?

18. a < 0 <b olmak Gzere,
[sa-[20]

ifadesinin degeri nedir?

18. x < 0 <y olmak {zere,
|x=l2y]j-| y+1 x]]

ifadesinin dederi nedir?

20. x < 0 <y olmak tzere,
|3x —3y|
|y +[x]]

ifadesinin dederi kagtir?

Mhtlak Deger

5. Haftow

Kok icindeki ifadeyi kdk digina gikarma.

Hemen mutlak degerle ne alakasi var demeyin.
Demek var ki bahsediyorum®

Kok igindeki sayi ile kdk derecesi ayni ise igerdeki
saytyl rastgele gikarmayin digan. Her geye kural
uyduran amcalar buna da bi kural uydurmuglar.

Kural murali bos verin, Siz sdyle yapin®
Kok derecest gift ise kdk icindeki ifadeyi digan
mutiak deger olarak ¢ikarin.

Grnedin

‘/;é—x!x|
- Ja-b)? =|a-b]
- J=3)% =|-3]=3

Gergi karesi alinan ifade pozitif ise problem degil.
Negatif olursa sikinti gikiyor@

' Devam edeyim.

x4 2P =[x 42
J(2a~3b)? =|2a 3|
Y2 - my?t 2|2~—m[

_ Fakat kitk derecesi tek olursa mutlak deger filan
yok zaten. lzah edeyim.

1.

2.

4,

Y (3a-b)® =3a-b
fl-m =-m
Anladimz i gimdi?

X <y < 0 olmak tzere,

Jx2 - Jix-y)? +J(-2)?

ifadesinin egiti nedir?

J-2)7 +3-a)? +Y-6)°

isleminin sonucu kagti?

isleminin sonucu kaghr?

V=57 =12 -§-2)°

isleminin sonucu kagtir?



Mutlak Deger

5. Haftew

5. 2353 -84 457

isleminin sonucu kagtir?

6. x <0 olduguna gbre,

W2 - U

ifadesinin degeri nedir?

7. x <0 olduduna gbre,

eyx?

X

ifadesinin degeri kagtir?

8. b <0 <aolmaklzere,

b2 -¥o-2)°

ifadesinin degeri nedir?

9. a <0 < b olduguna gdre,

Jb? 4 Jo-a? +3a%

ifadesinin degeri nedir?

10. x <y <0 clduguna gire,

Jx2 3y - Jxeny?

ifadesinin degeri nedir?

11. x <y <0 olduguna gire,

Jo=Z+4y-197 -2

ifadesinin degeri nediz?

12. x <0 <y olduduna gare,

fox-® -4xt wfy?

ifadesinin degeri nedir?

Muitlak Deger 5. Haftow

pMutiak Degerli Denklemler

Birkag ¢esit mutlak deferli denklem var. Ama en

anemlist ilk anlatacagim turdekiter. Ona gére din-
lersiniz artik@

Gergi manhginizia bile gbzebilirsiniz ilk bahsede-
cedim denklemieri©

Ornek Soru
! X 1‘ = 4

olduguna gére, x kag olabilir?

- Gozelim
.Sonug 4 olduguna gére mutiak degerin ici ya 4 ya
da - 4 olmali. Oyle degit mi?

Dolayisiylax + 1 =4tenx= 3

ve x+1=—4dtenx=-5 tr. Var m bi zorugu?
fizetle, mutlak degerin pozitif bir sayiya egit ol-
dugu denklemleri gozerken mutiak deger icin-
deki ifadeyi sayimin bir artilisina bir de eksilisi-
" ne egitieyin,

Anladimz mi?

[x—1)=2

" denkleminin géziim kiimesi nedir?

|2x—5|=3

denklemini saglayan x degerleri toplami kagtir?

denklemini saglayan x degerlerinin garpimi
kactir?

4x4“2!=2
3x+1

denkleminin gdziim kiimesi nedir?

|4x~8]=0

denkleminin ¢éziim kiimesi nedir?

iaz-p?[m_zza

denkleminin ¢bziim kiimesi nedir?




Mﬁﬁak Deger

5. Hafta

Mutlak Deger 5, Hafto
7. Jx? +4|x]=20 1. | 3x-1|-1|=7

denkleminin ¢éziim kiimesi nedir?

8.

9.

10.

|x~1|+|2-2x| =15

denkleminin ¢tiziim kiimesi nedir?

13x - 2| +]4 - 6x] = 21

denklemini sagjlayan x degerleri toplami kagtir?

[|x-1]+2|=8

denkleminin gdziim kitmesi nedir?

Bir diger denklem t0ri gu:

denkleminin ¢ézlim kilmesi nedir? iki mutlak dederin esit cldugu denklemier.
“Vine drnekle antatayim.

Grnek soru
| 3% 5 | ={x+1|

denklemini safjlayan x degerlérini bulalim.

Gozelim

8y biraz daha dedigik gibi. Ama zor degil. $imdi

* géreceksiniz zaten®

' Bu sekilde iki mutlak degerin esit oldugu denk-
“temileri gozerken mutlak degerlerin birini aynen
~agin. Digerini bir ¢ + © arti, bir de " - eksi
Gin.

“ Yani,

“3x-5=x+1denx=3ve

ax-5=—(x+ 1) den x = 1 dir.

12, ||2x-5|-3|=12

denklemini saglayan x degerleri toplam kaq‘fw

|x+?[=}2x~3]

f_"denkleminin coziim kilmesi nedir?

13, |x-1}-1]=10

denkiemini safilayan pozitif x degerleri topla’:ﬁ

kacgtir?
|2a-5]=|4a-7|
_ denkieminin kékier {saglayan a degerleri) top-
lame kagtir?
14. “2x+1]—3!=2

denklemini saglayan x degerleri toplam kagti

6.

|2x-4|=3|x+2|
denkleminin blylk kokit kagtr?

|-3x+9]=|5x+1]|

denkleminin ¢éziim kiimesi nedir?

| 4x +1] =] 3x - 1|

denklemini saglayan x degerleri garpymi kag-
ur?

la-6|={3a-11|

denkleminin ¢oziim kiimesi nedir?




Mutlak Deger

5. Hafto

Bir mutlak deger ifadenin alabilecegi en kiigiik
deger

o Bir mutlak degerin alabilecedi en kiigiik deger
sifirdir.

Ormegin,
[ 2x - 6] ifadesinin alabilecegi en kiigik deger si-
firdir. {x = 3igin)

Peki, iki farkli mutlak deger olursa?
Ornekle anlatayim.

Ornek Soru
ix-61+}2x+45

toplammin alabilecedi en kilglk degeri bulahm.

Once sunu not edin bakalim minasip bir yere®
Iki {veya daha fazla) mutlak degerin toplaminin
alabilecegi en kiiglik defier sorulursa mutiak
dedjerlerin igini sifir yapan x degerieri igin, veri-
len ifadenin dederini hesaplayin. Buldugunuz
iki degerden kiigiik olam bu toplamin alabile-
cedi en kiiciik degerdir.

Anladiniz mi?

Mesela, verdigim ifade de mutiak defereri sifir
yapan degerler x-= 8 ve x =~ 2 dir,

Bu deferier i¢in verilen fadenin dederi

x=6igin|6-6]+|26+4|=0+16=16
x=—2igin| ~2-6]+|2.(-2) +4|=8+0=8

bu iki degerden kilglik olani yani, 8 bu toplarmin
alabilecedi en kiclk degerdir.

7. 3+{x-5]

ifadesinin alabiie'cegi en klglk deger kagtir?

8. |x+3|+[2x»—10]

toplaminin alabilecegi en kiigiik defier kagﬁr?:_

9, |x+1i+|3x~—6|+2

toplaminin alabilecedi en kiigiik deger kagtir?

10. |2x+4]+|x-6]+]|x+1

toplaminin alabilecedi en kiicik deger kactir?

11 e d
[x+3]+[x~1]

ifadesinin alabilecedi en biyiik deger kagttr‘:?

utlak Deger

5. Haftow

. Mutlak degerli esitsizlikler

» Mutlak deger pozitif bir sayidan kiiglikse...
- Prnekle anfatayim.

Ornek Soru

| x~2|<3

: egitsizliginin ¢dzlim araligt nedir?

" By soru "Hangi sayitann mutlak dederi 3 ten k-

* gliktir?” sorusu aslinda.

' - Fikriniz ne bu konuda?

Bu arada ¢izimniniz nasi?

Sundan soruyorum® Bu eslisizligin ¢bzimini da-
ha net gormek igin bir sayr dogrusu gizin ve sifira
uzakh@: 3 birimden az olan sayilar gériin bence©@
Cizip gbrdiniiz mu?

-3 {le 3 arasindaki saysar. Oyle dedil mi?

O halde goyle digtnebiliriz,

[x—2|<3ise -3 < x~2 < 3olur. Ve buradan

da —1< % < 5bulunur.

Ayni sekilde
[x~3|<5ise ~5<x~3<5 tir

| 3x+1 3x+1

<4ise -4 € < 4 tlir.

Sonra da x 1 yalnz birakirsimz artik. © Anladiniz
“mi bunlari?

jx-3|<3

“egitsizliginin ¢ozlm aralig: nedir?

2. [x+1]<2

egitsizliginin ¢dziim aralién nedir?

3. |2x-58]<3

esitsizligini saglayan tam sayillarn toplam kag-
tr?

4, x<0olmak {izere
Ix+3l<2

egitsizligini saglayan tam sayilann garpirmi kag-
r?

X2

<2

esitsizligini x in kag farkl tam say degeri igin
dogrudur?




Mutlak Deger

5. Hafta R

5-x

6. <3
2
egitsizliginin ¢oziim aralid nedir?
7. 2x -7 <3
5

esitsizligini saglayan en bilyiik tam sayi lle en
kiiglik tam sayinin toplam kagtir?

« Mutlak deder pozitif bir sayidan bilyiikse...
Yine 6rnekle anlatayim.
Ornek Soru
[x-2]>3

oiduguna gore x hangi degerleri alabilir?

Yine say dogrusunda dlistiniin. Gizin bakalim bir
say1 dogrusu. Gizdiniz mi?
Hangi sayﬂar:n sifira uzakidr 3 birimden fazla?
- 3 ten kiglk ve 3 ten bllylk saydarin. Oyle degil
mi?
O halde gtyle diyebiliriz.
|x~2]|>3ise x—2>3veya x ~2 < ~31ir.
Buradan da x > 5 veya x < — 1 olur.
Anladiniz mi bunu da? ©
Aslinda bunu sbyle de gizebilirsiniz. Mutlak degeri
bir arti bir de eksi agin ve ¢dziin. Bu kadarcik. ©
Yani, x-2>3tenx>5ve

—{x—2) <3tenx <—1 bulunur.
Sanki daha glizel gibi ne dersiniz?
Tercih sizin.

8. |x|>4
egitsizlijinin géziim araligi nedir?

9. |x-2|>4
egitsizliginin ¢dzlim aralifs nedir?

10.

3xm1|>7

egitsizligini saglayan en kiigiik pozitif tam sa

kactir?

esitsizlifinin ¢6ziim arahigi nedir?

|2x|+{x|z 15

[3x-4}>2

_e§itsizli§inin ¢6ziim arahd nedir?

| 2x-7]21

esitsizliginin ¢bziim araligi nedir?

“egitsizligini saglayan en kiigiik pozitif tam say
ile en bilylik negatif tam sayirun garpimi kagtir?

a

} i}g'lak Deger 5, Hafto
-3 -1 2x -8
>1 5. >6
2 3

esgitsizliginin goziim araligi nedir?

Bir mutlak deger iki pozitif say1 arasinda olur-
$a...

Yine Grnekle anlatayim,
Ornek Soru

2<|x—-1i{<5
esitsizliginin ¢ozim aralifi nedir?

Gozelim

Bu tir mutlak deder sorularim gozerken mutlak
degeri bir artt bir de eksi agin. Sonra da x i yalniz
birakin. Olay bu kadar.

Yani,
2<n-1<5ten3<x<B ve

2<—(x-1<5 tende- 4 < x < —1 bulunur.

2<|x+1<7

esitsizliginin ¢izdm aralid nedir?




Mutiak Deger 5. Haftow

X 41

7. 1§|x——2[<4 10, 2< <4

esitsizligini saglayan tam sayilarin toplami kag-
tir? esitsizliginin ¢dziim arahigl nedir?

UMM m 2 ZAi 2 Z 1, .n
Cahit ARF

11. 3<}x+2|+12x+4i512

8. 3<|2x -5 <7 esitsizliginin ¢ozlim araigi nedir?
esitsizligi x in kag farkli tam say: degeri igin
dogrudur?
12 1<|2-2]<2
9. 1<j2x+1]<5 3

fy e Eaf e e . . egitsizlifi x in kag farkl: tam say| dederi igi
esitsizlifinin ¢oziim arahif nedir? dogrudur?




Dersy alunus basarusglik basary demektiv.

Malcomwv S. Forbes

Birseyden hoslanmuyorsan, o deg istiv;

deg istiremiyorsan day, onaw bakes acuw degistin...

Mawy Engelbreil

1slit ifadeler

6. Hafto

UsLU iIFADELER

‘Nerden gikiig su Us meselesi?

(Js olay1, Uzun uzun yazmaktansa... diye ditslinen
“amealann buldudu kisa bir gbsterim sekh.©@
Meseld, 26 tane 5 in garpimins
'5.5.5.5.6.5.5.5.5.5.5.,55.5.5.5.5.5.5.5.5.5.5.5.5.5

5% seklinde yazarak halletmigler

geklinde degil de
.'b'u igi. (simdi bunlar sayanlar da gikmighir araniz-
“dan®)

" Iste bu tdr ameleliklerden kurtuimak igin icat edilmis
“bu tis meselesi. Belki bagka nedenieri de olabilir.
“Ama bilmiyorum.®

-Ne ternbel adamiar yaw! Adam (Adam mi tam bilmi-
:3 yorum. Ama kadin ise de problem degil®) carpar bu
“sayllari.

Byle degil mi? @O

* Simdi ofay! derinlegtirelim.

s pozitif tam say! ise ...

- Pozitif tam say1 olan Gs, tabandaki sayly! kag defa
éfpaca@tmm ifade eder.

6 tane 5 in carpimini Gsih bigimde yazarken taban
s de 36 dir.

/rGS
5.5.5...5=50"
——— "

\ taban

36tane 5

tane 3 tin garpimi, 3.3333=3° seklinde,
5 {ane

tane 3 tin garpims, 3.3.3.3.3.3 = 3% sekiinde ifade
& tane

B%jra& antagildi mi?
Glnkt anfamaniz gereken ilk nokta bu da®

Simdi bu olaya bir de tersten bakalim.

2™ ifadesi 14 tane 2 nin carptacagini,

~5)7 ifadesi 7 tane ~ 5 in carpilacagini ifade

der.,

Tabii ki is deyince sadece pozitif tam say1 olan Gsler
ok. Us sifir olabilir, negatif olabilir, hatta kesirli bile

ele etmeyin. Hepsinden bahsedecedim. Gok hos

i f!sl_er var, Géreceksiniz, @

2,

3.

4,

2% 432 147

igleminin sonucu kagtir?

3% 452 42°

igleminin sonucu kacgtir?

1% 5 (=13 +3°

isleminin sonucu kagtir?

62 _42 ___23

igleminin sonucu kactir?

-2%:3%.5

igleminin sonucu kagtir?




sl ifadeler

6. Hafto

6. 25-4%24(<1)

igleminin sonucu kagtr?

3% g2
(-7 - 3(-1

isleminin sonucu kagtiw?

8 6% +2*
32 .22
isleminin sonucu kagtir?

23
9,
32 -1
igleminin sonucu kactir?

52

10, —
(~1)* + 22

igleminin sonucu kagtir?

1 1 . 2 3 + 3 2
17
igleminin sonucu kagtr?

(-2)° +32

(-3)

isleminin sonucu kagtir?

12.

5% - 22
2° - (~1)°

igleminin sonucu Kaghir?

-4%-(-3)°

14. T

isleminin sonucu kagtir?

3%-3%243
15. BTy
isleminin sonucu kaghr?

 ifadeler 6. Hafto

 Eger Us sifir ise,

““En kolayt bu. Us sifir olunca sonug direkt 1 e esit

" oluyor. Bunu itk bulan amcalar dyle kabul etmigier.
Onun igin de tartismaya gerek yok.©

;:_ Ama isterseniz tartigabilirsiniz de. Siz bilirsiniz. Ama
- yine de sonug 1 ¢Ikiyor.@

. {15 sifir ise hig dustinmeyin. Clinki: sifir chgindaki
“'her saymin sifirnet kuvveti 1 e esittir.

- Ormnegin,

Giizel degil mi? Islem yapmaya bile gerek yok.
Hig ugragrmyorsunuz.(Kegke hepsi hdyle olsaydi@)
Anfadiniz mi simdi ne demek istedigimi?

Us negatif ise...
_Negatif tisse yiklenen gorev ilging. Negatif is sayiy:
mudza kaldinr. Garin isterseniz©

Bir sayiin Gssit ve sonucun igareti...
Pozitif saydann tiim kuvvetleri pozitiftir,

2% -

Negatif sayilarin gift kuvvetleri pozitif, tek kuv-
vetleri negatiftir.

2,01 (1)
1.'2+2 (10)

igleminin sonucu kactr?

o
2 22 4372 2422
14572 ) e (-1

isleminin sonucu kagtir?




Uslii fadeler

7.

% - 22 +(0,75)"

igleminin sonucu kagtir?

o
2% -5% +[—:—3—~]
11

isleminin sonucu kagtir?

(52 —42)0
T2 g%

isleminin sonucu kagur?

0
1.1
241 4
(+2 3)+1

isleminin sonucu kagtir?

(1-2+3-4+45-6+..+37)°

isleminin sonucu kagtir?

ifadesinin degeri kagtir?

2-1,.9-2
(-4)7"

isleminin sonucu kagtr?

3-t3?
(_3)2__3m1

igleminin sonucu kagtir?

10.

" 172012 4 (.4) 2013 _(-q) o

(1) 2072 _q- 001

igleminin sonucu kagtr?

-2
-1 mgw
8 +(2)

(-3)”

ifadesinin sonucu kagtir?

i2.

ffadeter 6. Haftw

“{Jstii bir sayinin Ussi nasil alimir?

: '¢0k kotay. Ornekle gostereyim.
Omegin,
T3
(22) fadesinin kaga esit oldugunu Gsli bir ifade-
nin Gsstind almaya beceremeseniz bile bulabilirsiniz.
sty2
S Ama (2 ) nin esiti nedir diye sorsam?
Bu piraz zor galiba.(Biraz m@7)
“{5te bunun mantigmi izah edeyim gimdi.
A
22) in anlami 3 tane 2% nin garpimi demek degil
i?
ani, 2%.22.22 = (2.2).(2.2)(2.2) = 2° dir.
AL A S
§ tane 2

Ya da gdyle; (22 )3 =223 = 28

Way be! Demelk ki {islil ifadenin iissil alimrken
lisler garpihyor.

-.3—2) 5 _ 3(-2)(-8) _ 410

a ——h
~
—
N
—
]
N
3 —_—
3
—rt
M
T
&
i
3
&
il
3
i
]

Anladiniz mi Uslil bir ifadenin Gsstiniin nasil alindigi-
ne?

(22x-1)2 wpdx=2

g%~ 2 =(32)"“2 _32x-4

gibi sler carplarak istem yapilabilir.

()’

igleminin sonucu kagtw?

o) o)

igleminin sonucu kagtir?

() - 2%)"

igleminin sonucu kagtur?

4. (32)"1 411

isleminin sonucu kagtir?




Ustii ifadeler

6. Haftow

SNENIE

igleminin sonucu kagtir?

6. ((46)2):;"

isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtur?

o (&)

igleminin sonucu kagtir?

SN

isleminin sonucu kagtir?

5 2

133
10. —
=

isleminin sonucu kagtir?

1. 2% =3

olduguna gére, 8" kagtw?

12, 5% =3
otduguna gére, 125" in degeri kagtir?

13, 3% =a

14. 315 =5

ofduguna gdre, 94°

olduguna gére, 9% in a tiiriinden egiti nedir?

in a cinsinden egiti ned

6. Haftow

{Isiti ifadelerde toplama ve ¢ikarma iglemi
| Hichir sey demeden sunlan bakin bi

2+x2xFax® =4

< gxt +5x* =8x*

gab ~3a® + 5a° = 8a®

.'{}stteki arnekleri inceladiyseniz sunu sdyleyabilirsi-
" niz; Demek ki taban ve Ussii ayni olan ifadeler
oplanip ¢ikarilabiliyor.

_ Ama taban ve (s ayn degilse toplama ¢ikarma igle-
“mi yapamazsiniz.

x4 2x2

35 425

Bunlar toplantp cikarilamaziar.

= Toplama ve gikarma igin bir kere tabanlar ve sler
“aymi olmall. Yoksa toplayamazsiniz.

Ama suniara dikkat edin. Bazen taban aynt dedilmig
. gibi durur. Ama ayn) yapiabilir,

o
24) +8%=2" 422 =201

_':".(27" )2 +(93 )4 5% g% g%

5a° - 2a® + 7a°

isleminin sonucu kagtir?

3(32]3 + 2(33)2

isleminin sonucu kagtr?

016 L 16 ., ol5

8tane

isleminin sonucu kagtir?

10% +10% 4+ ... 4105

10 tane

igleminin sonucu kagtir?

4.5" 4 (25)% + 2. (125)*

igleminin sonucu kagtir?

23" 4+5.9% + 2.(27)°

igleminin sonucu kagtir?

5.13"9 46,1319 + 2. 131 ;1320

isleminin sonucu kagtir?




Uslii ifadeler

6. Hafto

10" +6.10" + 3.10'° + 10,10

isleminin sonucu kagtir?

Uslii ifadelerle carpma iglemi

Ustii ifadelerde carpma ve bdlme iglemindeki mantik
cok basit.

Bunu da érnekierle izah edeyim size. Once garpma-
nin mantidina bakin. :

Ornedin,
32.3% = (3.3).(3.33)=3°
bt st
5 tane 3

Peki, sizce bu drnekten nasit bir sonug gikar?
Himm...
Demek ki taban ayni olan lisli ifadeier garpiir-

ken iisler topluyor.

Ornedin,

%o x5s x* =y 54 8

35\° 33 =38+3
5x~5 o 56—x - 5x~5+6mx =5
4.8X =22 o (23 )X =22 o 23)( :221»37(

5%.(25)°

ifadesinin esiti nedir?

0. 8.4*"

ifadesinin egiti nedir?

11. 22x-5_4x+3

ifadesinin esgiti nedir?

12 873.4%h (3277

ifadesinin egiti nedir?

13. a?’””s-(az)ms

ifadesinin egiti nedir?

14, (-2 [—%)M. (2%)°

isleminin sonucu kagtir?

- 53x+1

Ustil ifadeler

6. Haftow

Onceki anfrenmandaki olayt ¢fizdlyseniz bu olaya
bir de ters acidan bakin bakalim.

Yani,
2X+2 ” 2)( B 22

st . 930 St =(2n)3 .2

22x+y =22x_2y —9%X+Y X

oldugunu bilmeniz lazim. Clnk{ sorularda daha
gok boylesi kullaniiyor®

6rnek Soru

5% =3 olduguna gére, 5%

kaghir?

ifadesinin degeri

Cozelim

ifadesini pargalayrp 5™ tiriinden yazmak ve

daha sonra da 5% yerine 3 yazmak tazim. Yazalim
- bakabim.

: 3
- 53 :53x_5=(5x) .5=3%.5-135

Antadiniz mi?

2% =5

olduguna gére, 2% 2 jfadesinin degeri kag-
tr?

2‘7—"3

olduguna gére 2°**3 ifadesinin degeri ne-
dir? '

5%=m

otduguna gére, 5%**1 in m tiiriinden degeri
nedir?

3% =2
olduguna gore, 3 X*2

kactir?

+9* ifadesinin degeri

57 =2

olduguna gére, 5" +125" ifadesinin dege-
ri Kagtir?

7"=3

olduguna gore, 72" * 1 + 49" ifadesinin degeri
kactir?




(sl ifadeler

6. Hafto

50 =2
5™ =3

5n+2m+1

olduguna gdre, itadesinin deferi

kagtir?

olduguna gbre, x ;im+2

nedir?

ifadesinin egiti

Uslii ifadeterle islem yaparken pek gok soruda ortak
paranteze almak gerekebilir. Onun igin Usil ifadeleri
paranteze alabiimek Snemii, Hem de gook.
Ornedin,

2% 42X % 2% 2.2%(241)=3.2%

212+2‘¥52212+212+32212+21223
=2"2(1+2%)

pN+2 on+d , on+d =2n+2(20+21 +22)

Burada yaptdimiz iglem verilen ifadeyi Gssii en kit-
clk olan ifadenin parantezine almak.

Yaptiginiz igslem dogrume? diye merak ederseniz.
Parantezi agip kontrol edin. Paranteze almadan 6n-
ceki ifade gikiyorsa kendinizi tebrik edebilirsiniz. ©

x—2

—"3'-5" = "-é" oldugunun bilinmesti l&2im.,

‘Codaltsiabilir bunlar. Ama temel mantg bu.
Gectim.@

isleminin sonucu kagtir?
11. 5 =a

olduguna gore, 5~ '° +5 % toplaminin a.t_L_l-
riinden degeri nedir?

272x+1
81

ifadesinin esiti nedir?

slii ifadeler 6. Hafto
- . 2%+1
910 5-15 | 5-20_5 20 (210 +2%42 O) Uslii ifadelerde Bolme 3, 57 128
. 43X+5
gx"1+gx"3+2x‘5zzx“5(24 +22+20)f _?'f_g %2.2.2.2 _6-2 _p4 isleminin sonucu kagtir?
. 2 27
X+2Y 2X+Y _ o Xt¥Y[aY X
207 2B 2XY (27 42 ) 50 S5EBB5ES o
55 55555
g, 30 =x
olduguna gére, 3" + 3" ifadesinin x tiiriin Himm
den degeri nedir? Demek ki Gslii ifadeler] bélerken dsler gikari- oX
- yormus. Veya styie de denitebilir; paydanin dissi 4. =3
. igaret dedigtirerek payin Usslintin yanina geliyor. olduguna gore, 2* ' ifadesinin degeri kagtir?
Grnegin,
2
,g_x., =~§.i 2 3258
7 3@
n 2n
A2 s fir.
32 28
Bunda probleminiz olacadin sanmiyorum. Ama
10. 508 - 9 N sorularda daha gok bu olay tersten soruluyor. 5, 3% =4
. v N Yari,
olduguna gore, 5"+ 5" + 5™ toptami o ] olduguna gére, 3%~ +32*! jfadesinin dege-
nin dederi kagtir? gn-5 . ..2...._. e .ﬁ,.. ri kagtir?
25 32
X X

6. 4%5in yans: kagtir?

7. 5" sayisinin A i kagt
. Gir?
25




Uslii ifadeler 6. Hafto
74 _5y2 n+2_on+1 n+1 n
(~a) .(a 5) 43, 2 2 3 +3_1
8. T 2n+4_2n+2 anh_3n
(o)
isleminin sonucu kagtir?
ifadesinin egiti nedir?
910, 210
6 -3 -4 14,
(X" (=x) - (=%) 4% +4%:4% 448
(~x) 2.x3 isleminin sonucu kagtir?
ifadesinin egiti nedir?
218 919 2-14 273
10. Al 15. pEprEy
217 2742
igleminin sonucu kagtir? igleminin sonucu kagtir?
251, 955
" 215+220 16. W
: 210 , 15
igleminin sonucu kaghr?
igleminin sonucu kagtir? :
Btane
17, 210+21U +__.+21G
2¥*1 4 2% 48 + 48 ...+ 48
12 e T tetne
oX+ 3 22X 1 ne
igleminin sonucu Kagtur? igleminin sonucu kagtir?

{slii ifadeter

6. Haftw

Ondalik kesirleri islil bigimde ifade edebii-
- meniz lazim.

Demek istedidim su

2 2
D =2 =2 40F
0,00 7000~ 103 210
Ayni mantikia,

0,0025=25.107*

0,0032 1072 =32:10"%:102=32.10"°
0,00432=4,32 + 1073

0,005 +10° =5.10"%F =5.107°
0,0048 « 10%* =48 » 10%** =48 . 10%°

Bu tlir ifadeler daha ¢ok bélme islemi seklinde ¢i-
-~ kar karginiza. Ona gdre.
- Neyse...
* Bu olay kafanizda netiestiyse suniara bir el atin
bakalim®

41073+ 21074
104

isleminin sonucu kagtir?

1073+ 3.10-%
210"

isleminin sonucu kagtir?

210~ 40,0310~
5010714

igleminin sonucu kagtir?

0,04-10- 340210~ 4
0,06-10~ 2
igleminin sonucu kagtir?

1,210"% + 0,018.1077
0,0007-108

isleminin sonucu kagtir?

(0,4-1022) + (210-102*’) + (0,05-1023)

0,0015-10%
isieminin sonucu kagtr?




Uslii ifadeler

6. Haftow

Usleri ayni olan iistil ifadelerin carpimt ve
Botlimd

Ussii ayni olan (sl ifadeler garptlirken ve bot-
niirken ortak (s parantezine almak gibi bir sey ya-
piliyor. Sdyle ki

XxPyl = (x.y)n
30 g2 :(3.2?-)" =120

2°3" _(28)_ _6_]“
57 L5 5

Buna da tersten bakabilmek 18zim.

(10)" =(2.8)" =2".5"

(23)° =2°3°

(azba)" :(az)"(bs )X = 523X

(3a2 )3 m33.(32)3 =27a°

(72)" =( 23.32)” =(2 )”.(32)" :(2“)3.(3“]2

Ne demek istedigimi anladimiz mu gimdi?

Yani, parantezin Ussil igerdekilerin hepsinin
{isstdiir ashnda.

7. (382)3 - (2a3 }2 = x.a°

olduguna gbre, x kactir?

8. (2100315)%“

ifadesinin degeri kagir?

9, 3*=a 5%¥=b

olduguna gére, 75% ifadesinin a ve b cinsin
den dederi nedir?

0. 2% =x 3%=y

oldugjuna gore, 1082 ifadesinin x ve y cin-
sinden egiti nedir?

11. 2"=a 3"=b 7T"=0¢

olduguna gére, 168" ifadesinin esiti nedir? ;

12, 15" =2.5%"

olduguna gore, 3" nin degeri kagtir?

13. 2X+3:6X+1

olduguna gére, 3% * Tin degeri kagtir? .

6. Haftow

-3
a‘3~a““~(a‘2)

ifadesinin esiti nedir?

-2
ot a5-(s79)

ifadesinin esiti nedir?

2)° (- (o)

:: ifadesinin egiti nedir?

o i) (o)

ifadesinin egiti nedir?

T

ifadesinin esgiti kagtu?

6. 2x=a 3x=b 7x=c

olduguna gore, 84 ifadesinin a, b ve ¢ cinsin-
den esiti nedir?

7. 2% =5

olduguna gére, 2° 7 ** ifadesinin esiti kagtir?

8. 2Mxxa

olduguna gére, 22~ * ifadesinin a cinsinden
esiti nedir?




Uslii ifadeler 6. Haftw
9. a ¥ =4 13. 2% =a
olduguna gore, a'~#* ifadesinin a cinsinden 5% =b _
egiti nedir? olduguna gbre, (0,08) ifadesinin a ve b ¢
sinden esiti nedir? :
0. m* =3 14, 2% =x 58 =y 3% =z
olduguna gore, m’ ~ 3% ifadesinin m cinsin- olduguna gére, (2,1 S)a ifadesinin x, y vez
den esiti nedir? ) ) R
cinsinden esiti nedir?
11. a* =2 15. 2% g
olduguna gére, a**'ifadesinin a cinsinden 5% = b
esgiti nedir? « :
olduguna gbre, (0,01)" ifadesininaveb:
cinsinden esiti nedir? '
2. x"=3 y"=4 16. 2°=x B5%=y 3%=z
3 Y o olduguna gore, (0,06)? ifadesinin x,y vez
oiduguna gbre, —xi— ifadesinin degeri kag- guna g - (0.08) . -
¥ cinsinden esiti nedir? '
tr?

___g,[i‘_x'_ifade;er

. (1slit Denklemler

: {Islt denklemler Kiigk bir soruyla baglayayim.

* Kilglik Soru®
1" = 3% oldufjuna gére n kagtir?
Bunu bulamayan olmaz herhalde.© n =6 dir.

Peki, bu mantikla 37! = 3" egitligindeki x i
‘nasil bulursunuz?

Tabanlar ayri olduguna ve esit de olduklanna gé-
re Usleri de esit olmas: gerekmez mi?

Demek ki tabanlar aym olan iki Usli fade egit
ise lisleri de egittir,

6rnek Soru
s (4x)3 2(32)2

olduguna gdre, x kagtu?

'_'!'an esit duruma getirmektir,
: )
23 % 5 2
((2 ) ) =(2°)" ve bu egitiiten de

28% 2210 . Bx =10 ve X= % bulunur.

“Anlagildi mi?

'_1'$te. sl denklemierde &niinlize en gok gelecek
“olan denklem tirl budur.

Yani, tabaniar esit olan iki Gsi( ifadenin esitligi du-
rum,

2x+1 =4

‘olduguna gore, x kagtir?

6. Hafto

Bu tir Gsli denklemleri ¢bzerken ilk hareket taban-

2 2 X +% -2 2x -1
olduguna gbre, x kagtir?

3. 35)( +1 - (33)?

oldufjuna gore, x kagtr?

4. 25%+1 4258
olduguna gore, x kagtir?

. (" ~(sf

olduguna gbre, n kaghr?

6. (9"‘3)2 = 27%+2

olduguna gbre, x kactwr?




Uslii ifadeler:

6. Hafte

9 X+2
7. [3} = 31*

oldufjuna gére, x kagtw?

B. (0,04)):4‘2 - 5xM2

olduguna géire, x kagtr?

9. 0,45 ]x - 310 -3
0,05

olduguna gore, x kagur?

10. 2% %:3.2°=100

olduguna gore, x kagir?

i1. 3% . 3x+1,3%x+2 .39

olduguna gére, x kaglr?

q2. 7%+7* =56

oldugiuna gore, x kagtir?

§3.  2116% +11.88 =231

olduguna gbre, n kagtir?

2%+ 1 L% 15
3
oldufjuna gére, x kagtir?

14,

5x+1+5x+2+5x+3 ~02
55 +5% 4+ 57 o

olduguna gére, x kagtr?

48.

X
46, 35410% o5
142%
oldufuna gbre, x kagtir?

_Usiﬁ'_ifadeler

6. Haftow

Jkingi sl denklem tGrd Gslerin egit olma durumuy-
a ilgili.

iki adet 8mekgikle izah edeyim ©

Ornek Soru

(3m+2)° =(20)°

egitligini saglayan m degeri kagtir?

Cozim

“{isler esit ve tek say! ise direkt tabanlan birbi-
. rine egitleyin ve bilinmeyeni butun.

" Burada 3m + 2 = 20 den m = & olur.

Ornek Soru
(3x+1)* =7*

denklemini saglayan x degerlerinin carpimi

: Usler esit ve ¢ift ise tabanlarin mutiak degerie-
rini birbirine esitleyip oyle goziin.
Burada, | 3x+1]=] 7| esitiiginden 3x + 1=7

denx=2ve 3x+1=-7den x=:~é§- bulunur.

Bu degerlerin garpimi da tlr.

(x+2)? =172

olduguna gore, x in alabilecegi dederler top-
© lamt kagtr?

(x+2)% =20°

olduguna gére, x kagtir?

3.

6.

(3x-5)% =(2x-1)°

olduguna gdre, x kagtir?

(2n +3)° = (6 -n)°

olduguna gbére, n kactir?

(x+2)? =(2x-4)?

olduguna gére, x in alabilecedi dederler gar-
i kagtir?

(3)(-{-2)2012 =(2X_1)2012

olduguna gére, x in alabilecedi degerler ¢ar-
pimi kagtu? '




6. Haftw

Uslii ifadeler

7. (x+D)* =(x-2)*

olduguna gbre, x kactir?

Yani dikkat edin! Eger tabanlar ayrn sayinin Ussil
olarak yazamiyorsaniz ve isler de esit degilse.
Su akliniza gelsin, Gelirse tabii ki©

20239425070 =1
8. xve y birer tam say: olmak lzere,
7X+5 = 5y—-1

olduguna gére, x.y garpimi kactr?

9. xvey tam sayilar olmak Uzere,
73x+6 - 52y -8

olduguna gore, x ~ y farki kactr?

10. a ve b birer tam sayi olmak (izere,

20+2 _nb-§
8 =g

oldufuna gére, a.b garpimi kagti?

44. 'ave b birer tam sayi olmak {izere,
18a»b 3223+12

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

Son olarak e
Usli ifadenin Ossind almayla ilgisi olan su hususy
vereyim. Ve bitsin bu is®

x, ¥, z ve t sifirdan farkl gergel (reel) sayiar
olmak iizere

2% = 3Y

ise X = Y dir.
22 =3 t

Yani, ayni tabanlan alt alta getirip (sleri birbiring:
bélliyorsunuz. -
Yalniz tabaniann arahnda asal olmasi sart, Onia
gore® :

n_ o2
12. 37=2
35ﬂ2m

olduguna gre, m.n garpim: kagtir?

X _
13. 25% = 8
4Y =125

olduguna gére, x.y ¢arptrmi kacgtir?

X+2 _
14. 570 =4
25Y =2
olduguna gore, 4y - x farki kagtur?

“Matematikte gekddar énce sabw gelir.”
Cahit ARF
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ii Ifadeler

7. Haftow

KOKLU IFADELER

" Gok &nemli bir konu.©

{15l ifadelerle probleminiz yoksa kékli ifadelerle
de problem yasamayacaksiniz.

giinkil her k6Kl ifade islii ifade bigiminde ya-
zilabilir. $imdilik bu kadar séyleyeyim,

Bu hususu ayrintill bigimde birazdan irdeliycez.

\/I ne demektir? Once bunu agiklayaymm.
‘Bu " karesi 4 olan sayi kactir?” demektir.
‘Bunu bilmeyen yoktur®@ 2 dir etbette.©

* Ayt mantikia

16 =4 J49 =7 VBT =9
Ji00 =10 J144 =12 /225 =15

-_"Gibi bir sayinin karesi olan (tam kare otan) sa-
"yllarl kdk disma rahathkla ¢ikarabiiirsiniz. Kim-
‘se bir gey diyemez size®

‘Biraz daha bilimsel takilirsak tanim su:
“a'reel say1 ve n pozitif tam say! olmak {izere,

J; bicimindeki ifadelere kokid ifade denir. (Bu
-ifadeye a nin n. dereceden (kuvvetten) kikil denir.)

a  dir.

:__Kok derecesi (yani n) yerine highir sey yazmiyorsa
i1 =2 demektir. Kdk derecesi 2 den farkiiysa yazilir
S zaten,

Ornegin,

Y8 =32° =2

481 =34 =3

.;E/E,.__52532

Fark ettiyseniz kok derecesi ile igerdeki saymin
_SSii ayni ise say: digan cikabiliyor.

1.

2.

3.

4,

5.

Vi o w121

isleminin sonucu kagtir?

V225 +196 +/289

isleminin sonucu kagtir?

V8 +¥125 +3276 +31

igleminin sonucu kactir?

32 + 481 +§64

isleminin sonucu kagtir?

Y1 + 4625

igleminin sonucu kagtir?




Kk ifadeler

7. Hafto

6. 5243 + 4756

isleminin sonucu kagtr?

7. {128 +¥-27 +3125

igleminin sonucu kagtir?

8. 418 + 8 + Y81

isleminin sonucu kactir?

9. 34 Y37 L 48T

isleminin sonucu kactir?

10. ¥8 +3125 + 16

igleminin sonucu kagtir?

4, 8 362 +62

igleminin sonucu kagtir?

12. ¥s% 1812 +¥16°

igleminin sonucu kagtir?

13. 4625 +3—1 +¥32

isleminin sonucu kagtir?

14. 3100 +Jo +%16

isleminin sonucu kactir?

15. 4\:‘124 +327 41

igleminin sonucu kagtir?

klii ifadeler

7. Haftow

“pakin ne diycem®&

* Her koOklii ifade {isli olarak yaziabilir.

iJs kesirli olursa bu koklii ifade demektir. Bu
' anfrenman bununla iigil

jmmm... liging®

a1
)2 =22

ani, kok derecesini igerdeki sayimin {ssiniin
““altina balim olarak yaziyorsunuz,

Bunun tersini de digiinebilirsiniz.
“ Yani, (s kesirli ise bunu kékl( ifade bigiminde ya-
" zabiliriz. Bu da akliniz da olsun. Unutmayin®

n Yon -
of 1 _
Y 25

P B
U T

. Simdi de agafidaki Gslil ifadeleri koklii ifade

olarak yazin liitfen®

A
a) 32 =

1
p) 23




Koklii ifadeler

7. Hafta

3. J2T =4

oldudiuna gore, x kagtir?

4. a8 oo7

olduguna gore, x kagtir?

5. 43> =9

oldugjuna gore, x kagtur?

=1
6. YTF-3°

olduguna gore, n kagtir?

olduguna gbre, n kagur?

10.

Yo _ 7o

oldufiuna gbre, a kagtir?

3432 o f5

olduguna goére, a kagtir?

{4a—b—3 =2

olduguna gore, b kactir?

7. Hoftow

oidii ifadeler

.'Kék icindeki sayi digan negatif ¢tkabilir mi?

Elpette ki gikabilir. Ama belli kogullan sagliyorsa.
‘Yani, bazen ¢ikar, bazen gikmaz©
- Bu nastl oluyor derseniz eder. Diyecedim o ki.

._'Kék derecesi ¢ift ise igerdeki say higbir gekilde

" digan negatif gikarilamaz, digan gikan say daima
pozitif olarak gikar.

" Ne zaman?

- Kak derecesi ¢ift ise.

‘Fakaaaat....

6k derecesi tek ise disan gikan say), icerdeki
;ayinin igaretiyle ayni igaretlidir.

 Biliyorum.
'siz sayisal drnekgikler istiyorsunuz.
Alin size sayisal drnekcik@

Ji-2)? +4(-5)°

sleminin sonucu kagtir?

P10 g

sleminin sonucu kagtir?

3. =11 +7(=1)?

isleminin sonucu kagtir?

I e e

igleminin sonucu kaghir?

5. Y(-2)° J-5?2 +Y(-5)°

igleminin sonucu kaghr?

6. W+W

igleminin sonucu kagtir?

7. =02 -7 Y-

igleminin sonucu kagtr?



Kokl ifadeler

7. Haftow

J-102 ~(-2)°
8. 2

isleminin sonucu kagtir?

0 Y(-3)® -¥-128
. V&2 T

isleminin sonucu kagtr?

10. (=10 -J(-7)% - -9y

isteminin sonucu kagtir?

1. §-2)% +4(-5)* +(-1)°

isteminin sonucu kagtir?

12, Y(=10)° +3(=7)% +4J(-15)2

isleminin sonucu kagtir?

13, (35 + -1t + (02

isleminin sonucu kagtir?

18, Y{(-4)% + (=27 «y(-2)

isleminin sonucu kagtir?

15, (-6)° -¥27 (-2

igleminin sonucu kagtir?

-2 327 +(-27)
\/(—2)2 +¥-1

igleminin sonucu kagtir?

18.

N I (S
NN ey

olduguna gére, x in pozitif dederi kactir?

ii ifadeler

7. Haftow

Kok igindeki Sayiy1 Kok Digina Gikarma

“ Bincelikle sunu soyleyeyim.

“ gir kere igerdeki sayinin digar! ¢ikabilmesi igin kék
:. igindeki saymnin Ussii ile kdk derecesi ayni olma-
1|y, Bu bir.

- Ve kok igindeki sayilarin garpim durumunda ol-

: ‘mas1 lazim. Bu da i

- gynun akademikgesi su:©

a>0 olmak Gizere,

Yani, kék iginde garpim halinde olan sayilardan,
“ligsii kdk derecesi ile aym olanlar k&k digina gar-
pim ofarak gikarilabilir. (isterseniz tabii ki®)

5rne§in,

a) \/;2_=3

b) V2.3 ~3F

¢) V50 =622 =547
d) 75 =/25.3 =543
8) VB0 =45

V108 =643
9)%/2‘3?5:6%

_5)5,/2—5:2%/?

12 243
25 5
A N
50 542

'_Yatmz dikkat etmek lazim.
Kﬁk igindeki ifade ¢arpim haline getirilmeden di-
$an ¢ikarlamaz.

1. Asafhda verilen kok igindeki sayilan kék digim
gskarmaya galigin bakalim

a) Y18 =
b) 24 =
c) J40 =
d) /90 =
e) /1000 =
f) J&0 =
g9) 180 =
h) 240 =
i) V48 =

o) 28 =

Koklii ifadelerde toplama ve gikarma

542 +32 -642 =(5+3-6)42 =247
2V 473 -4yE = (2+7-4)3 =53

Sadece benzer olan kdklii fadeler (yani kdk derecesi
ve kék ici ayni olan ifadeler) arasinda toplama ve
gikarma isterni yapilabilir,

Herhaide kak iclerini toplamadigimiza dikkat elmig-
sinizdir.




Kakli ifadeler 7. Hafto

Kok igi ve kék kuvveti aym degilse kesinlikle top-
lama ve gikarma yapamazsmiz. Ona gore.©

Her kokld ifade toplanamiyor tabii ki. Dedim ya kak
igi ayni olmasi lazim,

Ornegin,
V& 12
V20 - 10

Toplantp gikarilamaz. Gergi bunlari bile toplayabilen-
ler var. © Ama kok Igindekl sayr digan gtkinca kék
igleri ayni olursa o bagka.

OGrnegin,
V20 +2J45 475

Isleminde bir iki ince ayardan sonra toplama gikarma
yapilabiiir.

Kak igler farkli belki. Ama ayni olabiliyor burada.
Himmm...

Demek ki kisk icleri ayni olmasi 132im ki toplama
ve gikarma yaplabilsin,

2. \f§+\f2-+m—wf50_

isleminin sonueu kagtir?

3. T (72 + 75

isleminin sonucu kagtir?

L D[
T ye0

isteminin sonucu kKagtir?

5. 248 + 108 - 75

igleminin sonucy kagtu?

6. J3-147 +. /108

igleminin sonucuy kagtir?

7. J125 - J180 + /320

isteminin sonucu kactir?

8. 600 -./216 +.,/24

isleminin sonucu kagtir?

9. J175 - 28 +./B3

igleminin sonucu kagtir?

ifadeler 7. Hﬁ!ﬁ'ﬂr

5t'me yapilirken kdk igindeki ifadeler carpi-
;r(balﬁnﬁr), kok derecesi ise aynen yazilir.

J10.15 _ [10.15 55 5
N 6

0 (E T8 (50 = (o

ok derecesi hep 2 oimaz tabii ki

_ysé iste... Antrenmaniara baglayin bakalim.

Va2

sleminin sonucu kactir?

YERERE]

sleminin sonucu kagtir?

. Y332

isleminin sohucu Kagtir?

4. Y5412

isleminin sonucu kactir?

5 39.3534

igleminin sonucu kagtir?

6. J8.J18./6

igleminin sonucu kagtir?

a1
7. NENL

igleminin sonucu kagtir?




Kakii ifadeler

7. Hoftew

7. Haftow

-1
8. 3f81.3:

isleminin sonucu kagtir?

0. (22)+ (33)

igleminin sonucu kagtu?

10. 442. 2J5 +3J10

isleminin sonucu kagir?

1. 23 . J2+3

isleminin sonucu kagtir?

12, (J2~)3+J6—‘J?7

igleminin sonucu kagtir?

13. 242.3J3 - 56

igleminin sonucu kagtir?

sleminin sonucu kagtir?

4. 12 .26 -(v2 -8)

igleminin sonucu kagtir?

' igleminin sonucu kagtir?

15. J_:a .fgxb

olduguna gore, ./ 18 in a ve b tiirlinden B
esiti nedir? .

isleminin sonucu kagtir?

6. J3=a J5=b

olduguna gore, ./ 75 in a ve b tiiriinden
esiti nedir? :

17. J2 =x J3=y 5=z

olduguna gére, /300 Gin x, y ve z tiiriinde
esiti nedir? '

isleminin sonucu kagtir?

Wz Ya
V3

isleminin sonucu kagtir?

JZ3 58
J30

isleminin sonucu kagtir?

J8 .27 - 80 52
2420

isleminin sonucu kagtir?

22 .45 2
o)

igleminin sonucu kagtir?




Kokl ifadeler

7. Haftow

Kokili ifadeler

9 23 +3/5 .26
' V18

igleminin sonucu kagtir?
10 502 « 2J6 43

' 312

igleminin sonucu kagtir?

11 RERE AN

' N7y

isleminin sonucu kagtir?

n AT
Ja +ya

isteminin sonucu kagtir?

13.

14.

15.

16.

J3=a JZ=b

oldufuna gdre, ./ 72 nin a ve b tlirlinden’
esgiti nedir?

.paydayl Rasyonel Yapma

Kokl ifadelerde paydada kik birakimaz genellikle.
Bunun igin (paydayi rasyonel yapmak igin) geneliikle
pay ve payda, paydanin eglenidi ile genigletilir. {Eg-
lenikten kastt; paydayi kokten kurtaran ifadedir.)

Hep boyle mi yapilir?

Degil tabii Ki.

Sorusuna gore degisir. Ama genellikle deyip gecelim
simdilik.

'Buna baglamadan birkag iglem yaptirayim size.
:Agagldaki garpma iglemlerini inceleyin bakahm. Bir
gey dikkatinizi gekecek mi?

J2=x J3=y J5-2
olduguna gére, /3,6 nnx,yvez ti’lrﬁnaén::_ _.é) J§J§ =3
esgiti nedir? b) (ﬁm)(ﬁﬂ)x(\@)z_iz:a— _2
(V3 -V2) (V3 +4Z)= (V3) - (VZ) =3-2~1
.Evet,..
Buntar: daha genel bigimde ifade edersek.
Ja_ yi s[a— ile carpinca kék yok olur.
‘Dolayssiyla bunlar birbirinin eslenigidir.
Ja=x 5=y 7=z

olduguna gore, /4,2 ninx,yvez tﬁrl‘.‘:ndé
egiti nedir?

AT

~{B) =a-p

Eglenik iki ifade garpiinca kék mék kalmaz ortaltk-
fa.@ '

¥2 =a ¥3 =b

olduguna gbre, 372 ninaveb tiiriinden .
esiti nedir? .

2
1. e
2
isteminin sonucu kagtir?
2. JaE--Z
J3
igleminin sonucu kagtir?
4
3. e
T
igleminin sonucu kagtir?
4. Jas - 29
5
igleminin sonucu kagtir?
1
5.

ﬁwﬂ

igleminin sonucu kactir?




Koklii ifadeter 7. Hafto
1 ' 2
6. —_— 10.
JB +2 : NC
isleminin sonucu kagtir? igleminin sonucu kagtir?
1
1 8
7. JRR VPOV (kR v
5.2J6 6 3-242
isleminin sonucu kagtir? igleminin sohucu kagtir?
1 1 1
8. ez 12. o
3-/10 J2 -1 2 +1
igleminin sonucu kagtir? igleminin sonucu kagtir?
1 1
1 13 +
9. g . —
2-J3 J3-v2 J3+y2

isleminin sonucu kactir?

igleminin sonucu kagtir?

7. Haftow

(I
J5-2 [5+2

. isleminin sonucu kagtir?

1 1

J3-1 341

isleminin sonucu kagtir?

2+43
2-J3

igleminin sonucu kactir?

\/3+2J§ )
3-2J2 ¥V 3+2/2

isleminin sonucu kaglir?

4 A
2-J2 2

igleminin sonucu kagtir?

1,1
V5 -3 V5 43

isleminin sonucu kagtir?

1 . 1
5 -1 A5 +1

igleminin sonucu kagtir?

1 1
J2 -2 J2s2

isleminin sonucu kagtw?




Koklii ifadeler

7. Hofto

1 1
9. +
L J N P

V3 e

isleminin sonucu kagtr?

10,

ﬁiﬁwﬁlﬁ

isleminin sonucu kagtir?

11.

isleminin sonucu kagtir?

1 1
2. +
5-3J3 5+3J3

igleminin sonucu kagtir?

4 1
35 _ VA7 a3 + T

fii ifadeler 7. Hafta
13. a=2-43, b=2+J3 * ondalik Sayilari Kék Digina Gikarma 4. J144 + (1,21 - 1,96
= . 1 1 : Kﬁk iginde verilmis olan ondalik sayitar kék digina igleminin sonucu kagtir?
olduguna gore, S o+ o toplaminin s cilkarmanin en basit yolu sayilart rasyonel hale geti-

rip dyle gtkarmaktir.
Gok zor bir iglem degil kesinlikle.

nucu kagtir?

BOrnedin,
0,09 un karekékiinii bulalim.

J 9 Jo 3

x\/—‘ == o= 0.3
099 = {00 Y160 10
Anladlmz mi bunu?

Anladlysansz bir de suna hakin.

.?{.0,‘125 1 kék digina gikarahim,

'.: 3
J 125 =aIL =3 o5
{ 1000 103 10

Bunda bir problem var mi?

3 La[T
14. 7.\j—7_+3. 3

isleminin sonucu kaghr?

Yoksa antrenmanlara baglayabilirsiniz. lzin veriyo-

7025+, 001

isleminin sonucu kacgtir?

[3 {,§._
15. 5, 5 + 3. 3

igleminin sonucu kagtir?

{064 +/009+,/004

isleminin sonucu kagtir?

/_ii /w%_
16. 2. 2+3. 3 V24

igleminin sonucu kactir?

J 169 - /049 + /004

isleminin sonucu kagir?

8,

J0.64 + /0,25 30,027

igleminin sonucu kagtir?

{169 + /144

225 -,/0,25

igleminin sonucu kagiir?

/0,04 +./0,16

J0,25 - /0,01

isleminin sonucu kagiir?




Koklii ifadeler

7. Hafiow

1,8 +y 8,1
0,1

igleminin sonucu kagtir?

3/0,008 -+ 40,0081

isleminin sonucu kagir?

10. 0,25 - Y(0,027)""

isleminin sonucu kagtir?

11.

B
=
+ |+
—
-~
I

0
piny
oy

o
w

isleminin sonucu kaghir?

1,44 + /1,96

0,84 + /0,25

isleminin sonucu kagur?

12,

13 0,64 +./0,36
) ,/049 /0,04

igleminin sonucu kagir?

\/3,6 +40,9
14.
16 +25

igleminin sonucu kagtir?

15 V25 +4/16 - J14,4

01-J36

isleminin sonucu kactr?

kil ffadeler 7. Haftw

Kékler i¢ ice olursa....

n igten baglayip diga dogru gelin. En azindan bu-
ada verdiklerim dyle©

\/;% 22 +5+16

igleminin sonucu kagtir?

J1a-J29 - [10+ 3

leminin sonucu kagtir?

84 =x
2749 =y

olduguna gére, x + y kagtir?

481

leminin sonucu kagtir?

i¢ ice olan kékler arasinda higbir sey yazmiyorsa
kék derecelerini carpin.

5"%/—6 ~52F -1

Ama kdk aralarinda garpim durumunda bir seyler
varsa hepsini en igteki kike gdnderin.

Jo¥3 =Y Y32 =232 =874
3% =] ¥s53° =73527 =2[135

Anlasild) mi?

Asgadidaki ifadelerin egitini bulun bakalim.

)y 20 =
b)¥4/10 =
ey Y81 =
)y 5 =

Agagidaki ifadelerin egitini bulun bakalim.

a)\/23;f_=
0243 -

c} ’2%/—%——\/»2”:

dyy 2422 =




Kéklii Hfadeler 7. Hafto

Ja+2/b bigimindeki ig ice kokier 10.  J9+2/20 -\o-2J30

o )
Bu tiir keklerde sunlara dikkat edin. Bir kere or- igleminin sonucu kagtir?

tadaki 2 sart. Ve Oyle iki sayt bulun ki carpimlar:
b ye toplamtar da a ya esit olsun. Sonra da bu
sayiar kék iginde yazip toplayin (aras| eksiyse
gikarin.}

“Matematikte gekddow once sabuw geliv.”
Cahit ARF

Orneiin,
J5+2/6 =3+2)+2/32 =3 +2
J8-2J15 =(5+3)-2/53 =5 -3
1. J3-48 443448
7. J3+2/2 -1 igteminin sonucu kagtu?

igleminin sonucu kagtir?

. -4 20
8. J3 -4+ 203 12 6 J__

. - isleminin sonucu kaghir?
igleminin sonucu kagtir? ¥ ¢

13. J17 =272

igleminin sonucu kagtir?

9. J8+2J15 +8-2J15

igleminin sonucu kaghir?




Yo baslamamaly, yoo dew bitirmelis
Ovedains

Basit bir adamun elinden gelenis yapmaya calig mas

G. Graciawv

Iyt bir kafayow sahip olmak yetmes; mesele onw i

kullanmaktir.
Rene Descortes

Kigitk kaplawdon girmeye calisandar egilmeye

wiechur oluwrlowr.

Cenap Sehabeltin

aplara Ayirma

8. Haftw

CARPANLARA AYIRMA

Ortak Garpan Parantezine Alma

Q_o_k_faydah bir yontem® llerde bir siirii yerde kullana-
ksintz bunu. Onun igin simdi dikkatle dinleyin baka-
im.

2(a +h)=2a +2bdir.

Bunu yapamayacak olan var mi?

Peki, bu olaya tersten bakalim bir de.

22+ 2b = 2(a + b) dir. Oyle degit mi?

Veya 3a + 6b—9 = 3(a + 2b - 3) tlr

H:_m"'m..! Demek ki ortak paranteze alma isi agtlip

s*agn['m@ olan paranteri eski haline getirmek gibi bir

o

negin,

a=~11b = 11(a - b) dir.

28 +4a=2a(a+2)di.

2 xy = xy(y - X) ir.

' 0y? _8x = x(x2 -—2x—8) dir.

. aptigimi anladiniz my?

ki, yapti@iniz iglemin {yani, ortak paranteze alma
eminin) dogru mu yoksa yanhs mi oldugunu nasil
anlayacaksiniz?

Cok hasit@,

Parantezi agin ve bakin bakalim ki ilk ifadenin aynis:
_k|yo;f? Eder ayni ise kendinize bi aferin ¢ekebilir-
iiz. Ama ayni degilse yamulmugsunuz demek ki, @

din dogrusunu yapin.©

:_e'i.)erszer bigimde,

b -10ab? = 5ab(a ~ 2b)
a(x+y}-3(x+y)=(x+y)(2a-3)
—7f5=3(><2 mzs)

ab'-4a=2a(b~2)
x..(a_zb)my(amzb)=(a~2b)(2x2 ~y)

ik antrenmantaria pekistirirsiniz bu olayl. Cok énem-

1. Agagidaki ifadeleri ortak garpan parantezine
alarak garpanlarna ayirin bakahm.

a) 3a-3b=

b) 99a - 9%b =
c) V2 a+J2.b=
d) 4x-2a=

e} ax-bx ~ex=
f) ab-—4b=

g) 12a-6b=

h) 3xy—12y=
i) 12ab+15a=
) abc+bc=
k) 88142+ 11142 =

) 269.356 — 269.352 =
m) (61)°.65-61.66=

2. Asagidaki ifadeleri ortak garpan parantezine
alarak garpanlara ayirin littfen®

a) a’b-2ab=

b) ab?+ab=

c) a’b*+a’b?=




8. Haftmw

Carpanlara Ayirma 8. Haftow flara Ayrrma
dy x®-4x?+3x= Pay ve payday! garpanlarina ayirarak yaziyor: _ . s A
ra da aynt olanlar sadelestiriyorduk. gruplayarak Carpanlara Ayirma
(Biliyorum bdyle yapmiyorsunuz. Ama béyle a : ruplayarak garpantara ayirma yontemi karginiza
e} 2a®-16a = fatmam i4zim ki garpantara ayirma da ki kesiti . daha gok dort terimii ifadelerde gikacak.
sadelestirilmesi olay: kolay anlasilsin.) . Diset terimii ifadeleri gruplara ayirirken genellikle
: igerti iki grup yapilir. Ama her zaman dedil.©
Yani, nce pay ve payday: ¢arpaniarina ayj
54 3356 _ -
f) 6a’b"-15a"0" ~ sonra da sadelestirin. ' “Ginkd iginde dzdeslik olan dart terimliier de var.
. -__Arﬁa cnlan dzdeslikleri verince veririm. Onun igin
Ornegin, acele etmeyin bakalim.©
3,3 4.2 9 W2 2% X(x~7) &
g) 2a°b’c+6a"b = = i - . " .
3x-6 3 M 3 arimleri neye gore gruplayacagiz?
erimleri gruplandirirken en dnemii husus su
4. Agafndaki kesirleri en sade bigimde yézm' “Veriten dort terimli ifadeyi ikiserli dyle iki gruba

3. Asagudaki ifadeleri ortak carpan parantezine
alarak ¢arpanlarina aywin bakalim,

a) 87+3"=

b) 2Ry ooxHl

c) 228 +220 =

d) 2n+2 +2n+‘¥ -

a) N2 +J6 =

) J’5—+m+ﬁx

Kesirleri Sadelegtirme Olay:

Rasyonel kesirlerin sadelestiriimesi olayini hatir-
larsiniz®

Ama tekrarda fayda var. Bi daha izah edeyim.
Ornedin,

15 _3.8 3

10 2.8 2

“ayirmamz Jazim ki ayirdiginiz bu gruplar daha
“sonra ortak carpan parantezine alinabilsinier.
"Eger terimleri gruplandirdiktan scnra ortak garpan

lim

Za+6b
) a+abh :--.p'arantezine alameyorsamz yanhsg gruplandermigsi-
niz demekiir®
0 zaman dogru gruplandirma igin beyin fonksiyon-
. larinizt biraz daha fazla calistrmaniz lazim.© Za-
en en gok iki g denemede kesin bulursunuz.
b a%h — ab?
) T T '
:Bu arada sunu da sdylemek de yarar var.
':'Terimleri rastgele iki gruba ayirmayin. Bunun da
“:bir mantig1 var tabii ki.
- Terimlerin ya kat sayilarina bakip paranteze alina-
_'.biiecékleri disinln. Ya da sadece iki terimde kul-
o 2a%p? + 22" B lamimls c.n?az? i?ir hgrf varsa bunlar bir grup olarak
4a + 2b2 -_:dusunebihrsmlz_ .
- Ama her seye ragmen bu biraz da tecriibe igi tabii
sadidaki dort terimli ifadeleri sdyledikierim 151§in-
a gruplandinin ve ortak carpan parantezine ahn
) JZ+d6 o
143 akalimn.
ax tay+bx+by=
a{x - 2)+2b(x~2) _
x(a+ 2b)~-2(a + 2b}
228 4 920 ab+2b+a+2=
f}  —
212 429

3. ZPax+4bx-a-2b=

4, a?+2a-ab-2b=

5, 2%% -3y -3xy+2x=

6. 2a+2b+ab?+afh=

7. Sx+10y+2xy?+x?%y=

8. 2a-2b-ab®+a’h=

9. a’+af+a+i=

10. a°- 2%+ a-2=




8. Haftow

Garpanlara Ayirma

11._2x54-3x3-2x2-—3

12, 2 +43 +10 +416 =

13. 1442 +3 +6 =

14, (7749 + 77.81) +{23.32 + 23.78)

15. a-b=3
a-c=2

olduguna gore, a? .. ac - ab + b ifadesinin de-
geri kagtir?

16. X-y=5
y-z=3
olduguna gore, yz - y 2 + xy — xz ifadesinin
degeri kagtir?

17. X—y=5
y-zZ=3

olduguna gére, x* - Xz — Xy + yzZ ifadesinin

degeri kagtir?

18. Simdi de bi zahmet agagidaki kesirlere el ati

ve sadelestirin bakalim.©

a) Zax+4bx~a-2b _
ax +2bx+2a+4b

p) & -abr2a-2b
a’-ab+a-b

X2 x2+2x-2 _

c)
X3 - %2+ x=1

gy 2b-20°-3a+6b
) =
a®-2ab-a+2b

8. Haftow

¥ . px + ¢ bigimindeki G terimli ifadeler

) ok bununia kargilasacaksiniz, Ozellikle ikinc
cioceden denklemleri géizerken. Sadece bununia ilgili
. lar bile soruluyor. Ona gbre.

q'sekilde verilen {Yani, x? nin kat sayistin 1 oldugu)
¢'terimii ifadeler en sondaki sayidan hareketle ¢ar-
Anfarina ayriir.

éy'ie bir ifadeyi carpanlarina ayirirken dyle iki

ayi bulun ki carpimlari ¢ ye, toplamlanida b ye

(i olayin mantidin: anlamak igin itk dnce su sdyleye-
é_klerimi vapin bakahm.

: 'a)(x + b) garpiminin sonticunu inceleyin. Ve sonra
a bundan bir sonug gikarmaya galigin bakalim.

a)(x+b)=x2+ax+bx+ab

=x2+(a+b)x+ab

_f gekilde, sunu incefeyin,
: )_(x+4)zx2 +4x 4 3%+ 3.4
= x? +(3+4)x+34

= X2 +TX+12

de suna bakin.
'4}5)('xu—2)=x2 + 5%~ 2x +5.{-2)
=x%+(5-2)x-10

=x% +3x-10

sey dikkatinizi gekti mi?
Gzeti su:

2+?)x+ﬁx(x+2)(x+7)
carp.

de Byle iki sayi bulun ki garpimlan en sondaki
Iyi, toplamlar da ortadaki sayiy1 versin. {Ama g
adey] en basta x kare, en sonda da say) ola-
mde yazmaniz lazim.}

X+£=(x+4)(x+1)

+

—_
,_h
oy

N nereden geldigini gérin isterseniz.

(x +2)(x+5)=x" +5x +2x+ 2.5
=x2+(2+5)x+g"._§
toplarm: ¢arp.

Anladiniz mi?

Anladiysanz asagidaki ifadeleri carpaniarina
ayirniz. {Kolay olan lik ikisini ben ayirdim za-
ten®@)

x2+3x+2=(x+1)(x+2)

X% + 5%+ 6= (x+2)}(x +3)

X2+ Tx+12
x%-3x+2
x2 -8x+12
x?-3x-4
x%-x-2
x? +3x~10
x? +6x-16




Carpanlara Ayirma . 8. Haftow N

8. x%-5x-14

9. x2+10x~39

Sunlar biraz farkil. Ama yine aynt mantikla di-
slinlince oluyor.

10. x® +(a+bjx+ab=

11. x%®+(a—3b)x—3ab=

12. X2 +(a—-2)x—2a=

(ic terimii ifade iki degiskenli olursa ikinci harfi gor-
milyor gibi yapin. Ama en sonunda goriin tabli ki©

Ornegin, a? + 4ab + 3b?yi carpaniarina ayirirken
a? + 4a+ 3 { aymyor gibi yapin. Sonra ikinci harfi
eklersiniz.

Yani, a® +4ab+3b° =(a+3b)a+1b)

14, a® -ab-6b7 =

15. a2 —2ab-8b2 =
16. X +3xy—10y* =
17. X -Bxy—14y® =

o ax?+bx+c bigimindeki i terimliler

Burada a nin 1 olmadig: durumu gésterayim.
Bu biraz daha degisik gibi. Bir drnek Uzerinde i
etmeye ¢alisayim®@
Ornegin,
2a? — 5a ~ 3 ifadesini garpaniarina ayirafim.
2a*-5a-3
\ 1
2a = a
a ><-3 =-Ba
P S X Lo
242 -3 -ba

l

ortadaki
{erim

2a? yi2a.ave - 3 ii — 3.1 gibi diigiindam. V
tar aith Gistll dyle ayarladim ki gaprazindakiy ..Qa_
pip topiadigimda ortadaki terimi {yani -5a y1)
Eee... sonra? :

Bakin bakalim. :
2a? — Ba - 3 = (2a + 1){a — 3) olarak bu ifad
garpaniarina ayirdim, s
Himm...

Demek ki yazarken gapraz degil de diiz yazi_
Muguz.

Anladiysaniz devam edin bakatim.

arpanlara Ayirma

8. Hafto

482 ~a-3=

2%2 ~3x+1=

242 ~7a+6=

3x2 +13x + 4

abx? + (a+b)x +1

2x% 4+ 19% + ©

3%% +10x + 3

8. 2a?-ab-3p?

9,  6x°-13xy-8y*

10, 4x% +Bxy + ¥°

Agagidaki kesirleri en sade bigimde yazar misi-

mz?
2
. x2—5x+4
X —4x+3
2
12. _Ef..if'._
x*-3x-10
2--. —
13, X -x-3
X°-3x+2
2 —_— —
14, a® +2ab-2a-4b

a°-3a+2




Carpanlara Ayirma

8. Haftow

x243x+2 | x+1

15. ;
X+2 X

ifadesinin en sade bhigimi nedir?

-1 .. X+3
X+2  x215x+6

16.

ifadesinin en sade bigimi nedir?

7. x?-16 . x+4
x2 ~10x% + 24 X

ifadesinin en sade bigimi nedir?

18. 1+x:x2~52x~—6
X "X

ifadesinin en sade bigimi nedir?

19.

20.

21.

22,

3%2+10x+3  x+3
3% + 1 Cox -

ifadesinin en sade bigimi nedir?

xzmz-‘l,xywlny2 X
2x% - 4xy X -2y

ifadesinin en sade bicimi nedir?

4x? ~4x+1 X
2x%-x  x+1

ifadesinin en sade bigimi nedir?

Bx2 -13x-8  3x-8
2% +1 ' 2

ifadesinin en sade bigimi nedir?

rpanlara Ayirma

8. Haftow

iki Kare Fark

“(yzdesliklerin hepsi dneml. Ama bu bagka bi
" snemli. Onun icin bunu gok daha iyi dgrenin, Hatta
yutun® Ik kare farki su

“Yani, iki terim var ve aradaki isaret ' — “eksi.
Antrenmantar yaptidimizda higbir probleminiz kal-
- mayacak. Géireceksiniz.

: Asafidaki iki kare farklaninin esgitini yazin baka-
- him.

safidaki isiemierin sonucunu bulun. Ama

inele gibi ugragmayin tabii Ki®

10. 552-45%=

11. 2011220102 =
12. (55§ -(4,5) =
13. (1,117 -(0,89) =
14. (2,647 (1,36 =

15. (2512 m2492)+(2012 —1992)=

16. 352-332:312-292=

47. 101251022 -09°% 98?2~

Litfen simdi de agagidaki ifadeleri ¢arpanlanna
ayinr misiniz? @

18‘. (a+b)2—(a-b)2:

19. (2b)%~(a-b)%=

20. (2a+b)®-(a-2b)%=




Carpanlara Ayirma 8. Haftw arpanlara Ayirma 8. Hafto

Eee... | 2 2
N2 L2 = o 1 4 X< -4
21, (x y) z Bu kadar agtikian sonra artik agilip sagilmig olan _ {24 wq][z: M}: 8. _x_fél;"""
hir ifadenin iki kare farki olup olmadigin anlarsim
herhalde® o
Buyurun bakalim. ki kare farkini fark edelim. -
22. (a-b)*-9=

X+y—THx+y+1)=

30. (x-y).(x+y)= {x+y=1) )
9. -4y
3x + 2y

2 NZ L2

2. (& +1 b= 31.

.

T +47)-

{a-b+cia~b~c)=

2. -3 3}=
24. (x+y+z)2-(x—z—y)2: 2 (S 2 2
s0. (0.25)°-(005)

0,3
33, {2x-3y}{2x+3y)= (x+y+Z){x+y-2)=
2 2
25. {a-b+c¢) ~{a+b-Cc) =
( ) ( ) 34. (32~b)(az+b}=
1102 21072 = 3m 11, ——————-21022‘01902
“olduguna gore m kagtir?
35, (2-30)(2+3i)= DIILNA gOre T Kagth
Asagidaki ifadeleri iki kare farki olarak yazip
garpanlanna ayine mismiz?
4 4
26. a”-b°= { 1 ]( 1 }
36, | Ja |l Ja +—=1i=
2 2
Ja Ja 2 (42)°-(58)
0.4
20112 - 20092 = 8k
27, 2% _32X_ - olduguna gire k kagtir?

37. (V2-3)(V2 +3)=

2 2
13, . 20102 - 2000
4010

28. 4% -1= 38. (Jg N )(\/§ +6 ) = $imdi de zahmet edip aga@idaki kesirleri en sa-
de bicimde yazin
a?.p2
09, 648 39. (3-242)(3+242)= a-b
»a - =

14. _(fﬂ_)_i_ﬂ_
X+y-1




8. Haftow

Carpanlara Ayirma
2
15. M
a® +2ab+2a
" (a+2b)° - (a~20¥
) ab
17. x?-y?=21
X-y=3

olduguna gbre, x kagtir?

4x% —y? =32
2X-y=4

18.

olduguna gbére, x +y toplami kagur?

Iki kare farki bazen dart terimfi ifadenin iginde sakh
olabilir... Birincisini ayariayip dyle verlyorum. Geri-
sl size kalmsg.

19. (a2 -b*}-(3a+3b)

20, x2-3x-4y* +6y

21. X2 —yf e x by
¥+ X

kesrinin en sade bigimi nedir?

22 x? —4y?® i+ x +2y
) X + 2y

kesrinin en sade bigimi nedir?

2 2
23. 9a“ ~-b° +3a+b
3a-b+1

kesrinin en sade bigimi nedir?

24, al+a-b%+b
a‘ -ab+a

kesrinin en sade bigimi nedir?

paniara Ayirma

8. Haftw

* jki Kiip Farki Ve iki Kiip Toplam:

- Bu 6zdegligi taniyin ve ne oldugunu bilin iitfen. Yok-
sa baginiza ig acabilir. Ve sirf bu yiizden sinav tec-
- riibest fazla olan adaylar kimesine dahil olabilirsi-
niz@

Zaten iki kip farki ve toplam: Gyle acayip dedisik bi-
gimierde sorulmaz. Ama bunu tam kip (parantez
kip) ifadelerle kangtirmay:n, Tamam mu?

Gergi kanigtirmaniz igin ikisini de biliyor olmaniz la-
zim ya.® lkisini de bilmiyorsaniz problem olmaz. Ka-
fighrmazsimz!®

Antrenmanlara baslayin bakaiim.

'_Agaﬁidaki ifadeleri carpaniarina ayiriniz.

x3+27y3

23x g3

7. a®-8b?

Ortak garpan varsa dnce onu halledin ltfen,

40, 2x* —16x =

11, a*+a=

Us hep 3 olacak degil ya!©
12. X +y°=

3. X" Y

Bazen de agik sagik verilen bir ifadenin iki kiip top-
tap ya da farki oldugunu gorebiimeniz lazim.
Simdi kalkip "Hocam bunu nasi gérecegdiz ki?” gibi
zeka Urtinii! muhtesem bir soru sermazsiniz herhal-
de.

Tabii ki gok ¢aligarak. @




Carpanlara Aywma 8. Hafta
3
4 (XD —x+1)= g, X2+l X
! ( ) 2 x+1 x%-x+1
15. (x-—5)(x2+5x+25)=
46. (aw2)(az+2a-1—4)::
22 a’-b%? . _atb

17. (2x+3)(4x% - 6x+9) =

Asagdaki ifadelerin en sade bigimini bulalim

m?
18. ._.__"i“__!imm
(x—y)2+3xy
10 x3-y3  x2ixy+y?
X~y y?
20 a-b3 . af+ab+b?

ad-b® aZ+ab+b?

8% -1, 4% +2% +1
2597 x2

24,

8. Haftw

Tam Kare ifadeler

" ik terimin toplarminin veya farkinin karesini alma-
nin en ilkel ydntemi ayni ifadeyi yan yana yazip
garpmak. Yani,

(a+b)’=(a+b)a+b)=a® +ab+ba+b?

=2 +2ab +b?

Ya da su iki dzdesligi beyin raflarinizdaki miinasip
bir yere yerlestirip geredinde kullanmak. Tercih si-
zZin®

(a+b)2=a? 1 2ab+ b?
(a-b)?= 2% ~2ab+ b7

Ti)rkgesi su:

a artt b nin karesi esittir; birincinin karesi arti birin-
‘zile ikincinin carpiminin iki katt arh ikincinin kare-

sl
Tekrarlayin bakiyim.@© Ezberleyinceye kadar de-

Asagidaki parantez kareleri agalim o zaman.
- (2a+b)?=

(a+1)2=

7.

8.

10.

11.

12.

13.

14,

Artik bundan sonra egittirlerini de siz yazin®

(3x-1) 2

(2% +3) 2

(m-2n)?
(2m+3)?
[z«

(2

-

et

Kokl ifadeler de olabilir tam kare iginde

15.

16.

17.

18.

(\/1‘2—4»1)2

(3 -

(5 - E)°

o-2)’




Garpanlara Ayrrma

8. Haftm

gpaniara Ayirma

8. Haftw

19.

20.

22.

24,

25.

26.

27.

28.

28,

f5-247)’

=

Bu kadar aghiginiz yeter. $imdi de agik sagik veti-
len tig terimfi bir ifadenin tam kare bir ifade olup
olmadigim goriin. Daha dogrusu buradaki ifadeleri
parantez kare ifade olarak yazin.

x2 - 2xy +y?
a?-2ab+b?

a2+6a+9
az—4a+'4
X2 _40x + 25

x2 — 8xy + 16y?

\/?M:x

olduguna gére, (x +1)’ ifadesinin esiti nedir?

30. a’-16a+64
34. 4a’-4a+1

32. Ox%-6x+1

x=J3 -3
y=J3 7

olduguna gore, x2 + y:2 - 2xy ifadesinin
. degeri kagtir?

33. a‘-a+--

2 A
34. 4a +23+4

Agagidaki dort terimli ifadelerin iginde ilk &nee tan
kareyl bulun ve verilen ifadeyi iki kare farki olarak
yazin ve sonra da carpanlarina ayirin bakahm:

a=.,5 -2
b=ﬁ+2

olduguna gore, a2 +b? + 2ab ifadesinin
dederi kactir?

35, xZ-4x-yi+4

36,  x2-4xy+4y* -1

Bazen tam kare ifadeyi sizin olugturmaniz gereke-
bifir,
Eee... Hep hazir verilmez®©

37. 4a’+b®>-9-4ab Ornegin,

{I_ 3539+ 4 igleminin sonucuny bulmaya caliga-

im. Burada 35 ¢ x derseniz 39 da x + 4 olur. Oyle
dedil mi? Gerisi kolay .

M+4=Jx(x+4)+4
=A%+ dx+ 4

o (X+2)2=X+2=35+2=37
Anlagiidi mi bu olay?

38. aZ+4pb?-c®-dab

4,

5,

/55. 67 +36

isleminin sonucu kagtir?

+1960.1974 + 49

igleminin sonucu kagtir?

Bazen verilen ifade dizenlendiginde tam kare ola-
bilir. En stk kullanilan: su;

Zaten biliyordunuz®

A=2012ve B = 2011
olduguna gore, (A + B)*- 4AB ifadesinin egi-
ti kagtir?

a= 256 ve b = 260
olduguna gére, (a + b)%- 4ab ifadesinin de-
deri kactir?



Garpaniara Ayirma 8. Haftaw
8. a-+ 1. 5
a

2
olduguna gére, (a - -‘-]—) ifadesinin degeri
a

kactir?

9. xmw}szg

2
olduguna gbre, (x + i) ifadesinin degeri
X

kagtr?

Tam kare ifadeler negatif clamaz. Bu sifir olabite-
cegi anlamina geliyor. Tam kare ifadelerin foplami
sifir ise her biri sifira esit oimasi lazim.

10. (a+2)2+{(6-3)* =0

olduguna gbre, a + b toplami kactir?

11, (x-3) 2+(2y +12)2 = 0

olduguna gbire, x.y carpimi kagtir?

Ama bazen tam karelerin biri agilarak veriimig

bifir.

i2. (a+b)2+az+4a+4:0

olduguna gére, a.b ¢arpimi kagtir?

13. (a+2)%b?-4b+4=0

olduguna goére, a+ b toplam: kagtir? - .

Asagidaki islemlerin sonucunu bulunuz.

14, 112 1411+ 72
112 - 72

252 42,2518 + 182

15,
512 - 2.51.8 482

'é;pénlara Ayirma

8. Haftw

“goruda a® +b? toplam: ifadesi varsa veya soru-
S

“juyorsa gok blylk bir olasihkla a + b veya
g b nin parantez karesini alinir, Bilginiz olsun di-

- olduguna gdre, a?+b? toplami kagtir?

atb=1
ab=5

blduguna gbre, a? +b? toplami kagtir?

xMyx2\/§“
xy =1

olduguna gére, x° +y? toplami kactir?

a+4b=—f2
ab=6

olduguna gére a?+b? toplami kagtir?

X2 +y? =30
X -y =22

olduguna gdre, x.y carpimi kagtur?

x? 4y? =72
x+y=10
olduguna gbre, x.y ¢carpimi kagtir?

32 +b2 =12
ab=2

olduduna gére, a + b toplamunin pozitif degeri
kagtir?

a® +b? =46
ab=5

olduguna gbre, a ~ b farkinin pozitif degeri kag-
tr?




Garpanlara Ayirma

9. x+—1-nm3
X

1

olduguna gére, x° +— taplami kaghr?
X

10. am%xsxfé“
4

olduguna gbre, a® +—- toplami kagtir?
a

11. 2+ 3 =6
X
4
olduguna gére, 2% ; itadesinin degeri
X
kactir?
12. x4
X

1

olduguna gore, 9x? + - ifadesinin dederi

X
kactu?

Agadidaki kesirleri en sade bigimde yazin b_ék'a'

aZ+2ab+b? .

x?-2xy+y? . (x-y)”

4% — 2% 4 4V

rpan lara Ayirma 8. Haftow

Tam kiip ifadeler

pedim ya. Ozdeglikler iginde 6nemli olmayan yok.
"'nun igin highirini sailamayin. Yoksa iizillebilirsiniz®

gence bunlan ezberleyin. Sonucu bulmak igin her
seferinde ayni geyleri lg defa yan yana yazip carpmak
tam bir amelelik.@

Buyurun bakalim. Yaziyorum. Elinizin altinda olsun.
Hatta buntar: ve diger dzdegliklerin hepsini evde gdzi-
niiztin gérecedi bilumum yerlere yazin. Akliniza neresi

geliyorsa®

10.

11.

12.

13.




Carpan lara Ayirma

8. Haftow

Simdi de asagidaki ifadelerin neyin agthmi oldugu-
nu vazin bakalim,

14, x? +3x2 +3x+1

185. x2 -3x2 +3x -1

16. -a®+3a®-3a+1

17. (a+2)3+3(a+2)2+3(a+2)+1

18, (x+1)%=3(x+ 10" +3(x+1) -1

19, (x-1)2+3(x-17+3(x-1)+1

20. (y+3)3——3(y+3)2+3(y+3)w1

21, y=-2+36 deger igin

(y+3)3m3(y+3)2 +3(y +3)~1
ifadesi kaca esittir?

22,

23.

24,

25.

garpaniara Ayrma 8. Haftow
a=1+3¥10 degeriigin a® +3a%b = 20 S. a-b=3
3 2 ab=2
a’-3a“+3a-3 b® + 3ab? = 7 5 .3
ifadesinin degeri kagtir? olduguna gore, a*° —b° farki kagtir?
olduguna gore, a + b toplamu kaghir?
y? (3x+y}=75
6. X+y=-2
x =212 x2(x + 3y) = 50 Xy =4
y =209 _ _ olduguna gore, X By Y 3 toplam kagtr?
: olduguna gére, x + y toplami kactr?
olduguna gére, x° - 3x?y + 3xy? — y°  ifade : sunag ¢
sinin degeri kagtir?
. X -3x%y = 11 7. a® -b% =28
x -
y=11 3xy? - y® = -3 a-b=4
. " o ' oldug ore, a.b ?
olduguna gore, x* + 3x%y + 3xy? + y° ifad olduguna gore, x ~ y fark: kagtir? uguna gare, a.b garpimi kagtir
sinin degeri kagtir?
2 =
Yy (3x-y)=47
8. 40 = -
a=+2+1 x?(x -3y} =17 a’+b 1
h= \/E_ 1 a+b=1

. s s olduguna gbre, x ~ y fark: kagr?
oldugjuna gére, a° + 3a%b + 3ab? + b

ifadesinin degeri kacgtr?

olduguna gére, a.b garpim: kagtir?




Garpanlara Ayirma

8. Haftw N

péniara Ayirma

8. Haftow

9, al+b3=2
a+b=2

otduguna gére, 1. . _i_}_topiaml kactir?
a

10. Xx+y=3
olduguna gore, x° +y° +9xy toplam kag-
tir?

11. Carpimlari 15 toplamiari 8 olan iki dogal sayi-
nin kiipleri toplami kactir?

1

i2. X4+ —— w3
X
olduguna gére, x% + wlg— ifadesinin degeri
X
kagtr?

13. X = * Bu bir kesirleri sadelestirme antrenmanidir.
” .
- : gidaki ifadeleri en sade bigimde ifade
olduguna gére, x° ~ — ifadesinin da .Ag_a Qiz ¢
o~ ‘e Iz,
kaglir? “aslinda bunlar OSYM deki amcalarin sordugu
rgorulardan derlendi.©
ax-ayt+xX-y
X-y
14,  x+2=4
X .
olduguna gore, x° + -«%« ifadesinin dege 2% + 4y + mx + 2my
X 2+m
kagtir?
a? - 2bc - 2ac - b?
a+b
15.  x--t=
X
olduguna gore, 8x° — "13“ ifadesinin dege:
M )
kagtr?
2.y x-y
Y+ X X
6. a-2-=1
a

6 o i
olduguna gore, % ifadesinin degeri-

&
kagtir?

(FR)

a?-p? a
2a+2b a’-ab

2a% +3a -9

. 2a+3-
7. 2a+ T

8 4a% +14a+6 Ld4a+2

a+3 T a-t
OV
9, X X
X+x2 1-2x +x2
3, _ 48,2
10. 3x7y - 18x%y + 27xy

Bx? y2 - 543,12




Garpanlara Ayirma

- 2
qq, B2_T8
a+va?

2 3

42, X*+x+1 XY —1

2x2 +5x  2x2+3x-5

13, [ X +x—y}:( X +x+y}
X+y X X-y X

a® +p?
(a-b) +ab

4a% + 16a° ) a° ~ 16a

15, .
4a% +12a & -a-12

“Matematikte gekddo énce sabw geliv.”
' Cahit ARF

3% . 2.3%Y 4 3%

17. 3% _ gx+y

v 27 (y-3)(y?-1)
yZ-2y-3 y2-3y+9

18.

x 1 y( 1 x )
19. (1+x 0%\ T5x T 1%

o Orowv - Oranty
o Ortolamolor
o Denklew Cozme

20. ,.?,,,( a -1]+-b-[ b 4)
b\a+b ava+b




En biyilk goumoun harsuge kewowsugktur.
C. Florw

Limite koyaw gihindiv. Zihin biv seyi yapabilecedini
kestivebildigi kadowr bosoardy olur. Yigde 100

inoundag v stirece her seyi yapabilivsinig:.
Arnold Schwargenegger

Korarlik insowy iradesinin wyanduwrmar gilidiv.

Anthory Robbing

Mal kaybeden bir sey kaybetmemistiv. Onuvrunw

kaybeden birgok sey kaybetwmistin.

Cesoweting kaybeden her seyini kaybetmistiv.

Goethe

ran - Oranti

9. Haftw

ORAN — ORANTI

Oran - orantl konusu acayip kolay bi konu@

7aten hemen hatirlayacaksimz. “Bir orantida igler
gapmi ile diglar garpims esittir.” Iste oranti mu-
habbeti bunun (zerine kurulmus.

ok fazla 6zelligi olan bir konu dedil kesinlikle. Ama
‘mantiksiz da haliedebilecediniz bir konu degil.

Sadece sunu bile bilseniz orantinin yanisini hallet-
migsiniz demektir,

1

% esitliginde a.d = b.c dir.

ani, igler — diglar garpims (gapraz carpimiar) egittir.

Bir de igler - diglar carpimiyla elde edilmis olan bir
ifadeyl eski haline getirebilmek.

.Omegin,
.;g_ - %ise 5a = 3b dir.

' 5a = B.b yaga 2.3
_0 halde 5a = 3b esitliginden 5" yada £=%

oldugunu gérmek lazim. lyi bakinca goriimeyecek

" bir gey de dedil zaten. ©

_'Yine igler — diglar carpiminin egitligini kullanarak

esitliginden % oranint bulalim mu?

_f_lik hareket igler diglar garpimi yapmak.

- Peld, yapalim.

c2a+by=7@-b)

2a+2h=7a-Tb

9b=5a

Ve bu egitlikien de kolaylikla da, -%: % buiunabilir.

- Anladiniz mt?
:_:Son bir kez daha styleyeyim.

Asagidaki esitiiklerde -:— orani kagtir?

1. 2a=3b

2. 3a=4b
3. 2a=5t‘)
4 a;bm%
5. aibx%
6. a?bmgw
"33
8 ;;mbbm%




Oran - Orants

9. Hafta

2a+b
9. a-~2b

=1
3

olduguna gore, % oran kagtur?

10,

(IS

a
b

olduguna gore, 2?1; oran kagtir?

M. 2a=3b

clduguna gére, g: ig orani kagtir?

12, 3a=4b

o - a—an
olduguna gore, T

orami kactir?

13. 2a=5b

olduguna gére, ab—_2ab orani kagtir?

14.  S(a—b)=2(a+2b)

olduguna gore, :232 = gg

15. 2a+5b=3b+8%a

s sre, 12D kagtir?
olduguna gore, 275 orani kKag

Za-b
16. a+h

. < a-2b
. orani kagtir?
olduguna gore 2a+h G

orani kactir?

oran - Oranti

9. Hafta

. N a+b d-¢ ), L
olduguna gore, b ? ifadesinin de-

geri kagtir?

2.t .
b d f 3
a.c.f

olduguna gore, orant kagtir?
e

“oiduguna gére, 2. orani kagtir?
- >

=&, b, ¢ pozitif tam sayilan icin

olduguna gére, a + b + ¢ toplaminin en kiiglk
degeri kactir?

Bazen taraf tarafa bélmek en giizel ¢éziimdir©

2a+5b = 5k
3a+2b=3K

olduguna gore, % oram kagtir?

6 3x Ty =333
AX+5y =777

X
oldudéuna gére, "37 orani kagtir?

7 x2+xy::15
Xy +y? =20

olduguna gére, X oram kagtir?
Y

>
+

@

x| <lw
i
©

[H
o

olduguna goére, X orani kagtir?
¥
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| Oran - Oranti 9. Hafta

Unutmayin ki her orantimin bir k sabiti muhakkak
ki vardir Ve énemli olan hususlardan hiri de bi-
linmeyenleri k tiriinden yazabilmeldir.

a
2

e =k lsea=2k b=3kvec=5Kkdr

-
3

wr|o

Ayrica bu 6zelligi kullanarak daha bir stiri gey yaza-
bilirsiniz. Ama bence onlara gok da ihfiyaciniz olma-
yacak. Onun igin bunu gok iyi 6@renin yeter.

—3—=-§— ve x+y =25

clduguna goire, x kagtir?

10. %:—i— ve X+y=21

olduguna gore, y kactir?

11. %:% vea+b=42

olduguna gbre, a.b garpmt kagtir?

12. %:% veb-a=6

olduguna gire, a + b toplam kagtir?

13. —“é—:«l‘i ve 2b +3a = 24

3

olduguna gore, a2 +b? toplam: kagtir?

b c

14, B=2=%
2 3 4
a+h+c=108

. olduguna gore, b kactir?

-sz_y_:wgm
15 5 2 3
X-y+Z=36

olduguna gére, x Kagtir?

a _b_
M4.._|(

18

. olduguna gdre, </ 2a + Jb nin dederi nedir?

2Xx—-3y+2z2=75
olduguna gore, y kagtwr?

£

a+h+c=128

_blduguna gbre, b'kagtir?

a+1 _ b-3  c¢c+2

2 3 4

a+hb+ec=27

Olduguna gbre, a kagtir?

b ¢
5- o D =
a £ vea+b+c=108

oldufiuna gbre, b kactur?

8. %=%=% ve a.b.c = 480

olduguna gére, a + b + ¢ toplami kagtir?

7. a>»0,b>0, c>0olmaktzere,

olduguna goére, a kagtu?

Za+b
c-a

olduguna gére, orani kactir?
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Oran - Oranti 9. Haftow ran - Oranti

9 X Y.z 12, 2x = 3y 3x =4y =5z
2 3 4 x+y=20 2x+y—-z=86
3+ y? =280 olduguna gbre, x kactir?

olduguna gbére, z kagtir?

10, X.S5_Z%2
2 vy 6

olduguna gére, xy + yz toplami kaghr?

11. a_4._¢
3 a 3

olduguna gore, aZ +ac toplami kagtir?

Bazi orant! sorulannda OKEK bilgisi acayip ige
yariyor®

3a = 4b = 5¢ esitlidi verilmigse bu esitligi k ya degil
de 3, 4 ve 5 in en Klgik ortak kat 80 oldudu igin
50k ya esitiernek faydall olabilir®

Bu dururnda 3a = 4b = 5c = 80k esitliginden a =
20k, b = 18k ve ¢ = 12k olur.

Hic de fena degil bence.© Goreceksiniz.

" olduguna gore, -3—% orani kagtir?

13. 3a=4b
x=58y=7z
X—y+z=58
olduguna gore, y kagtir?

2a+b =44

olduguna gbre, a.b ¢arpim kaghir?

XY _
14.  3x=5y o=y =
3x+2y=63 X+ 2y -z =90

olduguna gore, x — y farki kagtir? ' ) B _
oldufjuna gére, x + y + z toplami kagtir?

15. 2x=8y=dz

X+y+z=13

BN
i
03
N

- y -z =100
olduguna gore, x2 +y? +z2 toplami kagti?

-olduguna gére, y kagtir?

5. %—:3y:2z
2X ~ By —z = 84

oldugiuna gore, x kagtir?

6 X Byl
3% =7
X+y+z=72

olduguna gbre, v kactir?

7. 2a = 3b w4
1

NN

RO N
c

o
03!_\.

olduguna gore, b kagtr?

—inz——u-mz
3y
X—y ~z=0

olduguna gbre, z nin pozitif degeri kagtir?
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Oran - Orants

Oran - Orant

Dogru Oranti

iki gokiuktan biri artarken digeri de ayni oranda
artiyorsa ya da biri azalirken digeri de aym
oranda azaliyorsa bu ¢oklukiar dofru orantili-
dir.

Ornedin,

Her giin esit sayida pantolon diken bir terzi 1 gln-
de 4 pantolon dikiyorsa 2 giinde 8 pantolon, 3
glinde 12 pantolon, ... diker,

Giin saysi 1 2 3 4 5
Pant. Sayis 4 12 16 20

Demek ki burada glin sayisiyia dikilen pantolon
sayis| dogru orantil.

Yine,

Kilosu 3 TL olan muzdan 1 kilo alan bir kigi 3 TL, 2
kilo atan 6 TL., 3 kilo alan 8 TL, ... &der.

Miktar(kg) 1t 2] 3] 4 5
Fiyat(TL) 3 12

Burada da denen para ile satin alinan miktar
dodru orantiidir,

Degru orantils gokiuklarn oranmin (bditminin)
sabit oldugunu goriin,

4

mman =k
8

Mesela burada —=2 =2
2 4 86
Ama burada énemli bir sey daha var. Orantili olan
iki cokluk arasindaki oranhinin dogru oranti mi yok-
sa ters orant| mi oldugunu antamak tamamen
mantng‘;mli’la ilgitidir. Ona gére. Sonra adam anla-
tamamis demeyin®@
Onun igin i0tfen mantiginizs devreye sokun. ©

Kisacas! y ile x dogru oranti ise %: K dir,

Ters Oranti

iki gokiuktan biri artarken digeri azaliyorsa, ya
da biri azakirken digeri artiyorsa bu gokluklar
ters orantihdir.

9. Haftw

Ornagin, _ 4. ave b dogru orantili goklukiardir.
1 igginin 120 gilnde yapt§: bir igi 2 is¢l 60 gling
3 iggi 40 giinde, ... yapar. Dolayisiyla buradakj s¢

sayis! ile igin bitme siiresi ters orantiidir, -

a =6 iken b =10 olduguna gore, b=25iken a
kagtir?

sgisayis! 1 2131 41| 51 s
120 1 60 1 40 ] 30| 24 | 2p
{isci sayis:) . (Bitis slresi) = sabit (120) oldugu
gorin. :
Yani, 1.120=260=340=430=524 =,
Yine, -
300 km lik bir yolu bir arag saatte 150 km hizlg
derse 2 saatte, 100 km hizla giderse 3 saatte; 75
km hizla giderse 4 saatte,... gider.

Bitig stiresi

ave b+ 2 dogru orantill cokiuklardir.

_ a= 4 iken b = 10 olduguna gére, b= 4 ikena
Dolayisiyla burada aracin hizi ile gegen zaman. * kagtir?

ters orantihdr.

Hiz(km/saat) | 150 | 100§ 75| 60 | 50
Zaman(saat) 2 3 4 5 5]

Burada da Hiz . Zaman = yol (300 km) dir, |

Kisacas! y ile x ters orantih ise y.X =Kk dir.

a, b ve ¢ sirasiyla 2, 3 ve § ile dogru orantiliysa
a b

“a, bvecsirasiyla 2, 3 ve 5 ile dodru orantilidir,
Sa+4b-c=130
* oldug@una giire, a kagtir?

Bilesik Oranti

Hem dogru hem de ters orantinin bir arada oldud
arantidir bu.

x sayist v ile dogry, z ie ters orantiliysa
X.Z

e =K diT,
y
Ornegin,
a b +1ile dodru 2b + 1 ite ters orantiliysa bu
a(+)
b1

seklinde ifade edebilirsiniz.

Anlagild mi bu?
$ a, b ve ¢ sirasiyla 4, 3 ve 2 ile dogru orantilidir.

"a+3b-20=27
olduguna gére, ¢ kaghr?

Bir kez daha sdyleyeyim. Prablem tiJrUndéki'_O
sorularinda dogru oranti mi yoksa ters orantt it
oldugunu diistinerek gikarmaniz 1azim.

5. 45 tane seker yaglan 4, 5 ve 6 olan {i¢ gocuga
yaglanyla dogru orantili olarak paylagtirtlivor.

En biiviik cocuk kag¢ seker alir?

8. 180 ¢m uzunlugundaki bir gubuk boylan 2, 3ve 4

ile orantili olarak ti¢ parcaya ayriliyor.

Buna gére, en kisa parca kag cm dir?

7. Uzerlerinde 1 den 4 e kadar numara bulunan Kutu-
larin igine Gzerindeki numaranin karesiyle orantil
olarak findik konuluyor.

3 numaralr kutuya 20 findik konulduguna gére,
kutulara konulan toplam findik sayis: kactir?

Problem tiirii dogru oranti sorularn...

Bunlar tamamen mantik igi. Yani, tam size gore®
ama yine de unutmayin ki dogru orantif: cokluklarin
hélimleri sabit ve birbirine esitti.

Bir arag sabit bir hizla 4 saatte 300 km yol gitti-
dine gore, ayn: hizla 10 saatte kag km yol alir?




Oran - Qranti

9. Haftw

Oran - Orant

9. Hafiada 500 soru ¢bzen hir 6grenci ayni galig-
ma temposuyla 12 haftada kag soru gézer?

10. 2 kilogram 3 TL olan portakaldan 5 kilogram
alan bir miigteri kag TL dder?

11. Bir marketten 5 ¢ikolata alan Ayse 4 TL oduyor.

Buna gére ayni gikolatalardan bir miktar ala-
rak 6,4 TL ddeyen Cem kag gikolata alrmigtir?

12. 400 gram: 80 kurug olan elmanin 1 kilogrami
kag TL dir?

9. Haftw

43. Bir manavdan x kg elma alan bir migteri 6 T
2x — 1 kg eima aian bagka bir migteri ise 10,5 T
adiyor, o

4. xiley ters orantiidir.

X = 6 iken y = 8 olduguna gére, x =16 iken vy

o kaghir?
Buna gére, 3 kg elma alan bir miigter! kag TL.

dder?

14. Bir fabrikadaki Gretim miktarn galigan sayisiy ‘9. x—tile Yy ters orantihdir.

dogru orantihidir. :

. x = 2 iken y = 6 olduuna gére, y = 2 tken x kag-

Buna gére, fabrikada 10 igci galigtginda 1 tr?

giinde 240 parga mal iiretildiine gére, Bir:
glinde 800 parga mal {iretilebiimesi igin kag
iggiye daha ihtiyag vardir?

15. Bir depo es hacimli 30 kova su ile doluyor. a, b ve ¢ sirasiyla 2, 3 ve 5 ile ters orantiliysa

2 : 2a = 3b = 5¢ dir.
Buna gére, deponun — i kag kova ile dola
: 5

3 a, b ve ¢ srasiyla 2, 3 ve 4 ile ters orantihdir,
' a+b+c=130
olduguna goére, a —~ b fark: kagtir?

16. Bir aracin durus mesafesi, frene basidigi :_énd
mizinin karesiyte dogru orantilicir,

Bu arac saatte 30 km hizla giderken durug
mesafesi 18 m olduguna gore, saatte 40
hizla giderken durug mesafesi kag m

‘8, b ve ¢ sirasiyla 3, 6 ve 8 He ters orantihdir.
+2b-3c=21
ldufuna gére, a + b + ¢ toplami kagtir?

5. 48 tane geker 5 ve 7 yaslanndaki iki cocuga yasgla-
riyla fers orantih olarak paylagtinhyor.

Buna gbre, biiylik gocuk kag geker alr?

6. 180 cm uzunlugundaki bir gubuk boylari 3, 4 ve 6
ile ters orantili olarak (¢ pargaya ayrihyor.

Buna gbre, en uzun parca kag cm dir?

Problem bicimindeki ters orant: sorulari...

Unutmayin, Ters orantl gokluklarin garpimi sabit
ve birbirine esittl.

7. Es kapasiteli 5 is¢i bir igt 12 glinde yaptifiina
géire, ayni isi 10 is¢i kag glinde yapar?

8. Es kapasiteli 5 musiuk bir havuzu 6 saatte

doldurduguna gére, 3 musluk kag saatte doldu-
rur?
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9. Haftw

8. Bir arag belli bir yolu saatte 60 km hizla 4 saatte
gidiyor.

Buna gore, aym yolu saatte 80 km hizia kag sa-
atte gider?

40. Bir ucak 800 km\h hizla 3 saatte gittigi bir
yolu 800 kmth hizla kac saatte gider?

i1. Bir otomobil iki kent arasindaki yolu saatte v km
hizla gittidinde 4 saatte, v + 10 km hizla gittidin
de ise 3 saatte aliyor.

Buna gore, v kagtir?

12. Bir otomobil iki kent arasindaki yolu saatte v km
hizla gittijinde 5 saatte, v + 15 km hizia gitti§in-
de ise 4 saatte aliyor.

Buna gbre, iki kent arasi kag km dir?

13. Bir kumastan es boyda 12 perde gikmaktadi

Aymi kumagtan boyu bunlardan 80 cm daha
uzun olan perdelerden ise 10 tane giktigin
gore, kumagin boyu kag metredir? i

14. 6 arkadas esit miktarda para vererek bir top af
mak istiyorlar. Fakat birinin parast olmadidi ig
digerterinden her biri 1 TL daha fazla veren
pu satin aliyorlar. S

Buna gbre, topun fiyati kag TL dir?

Aklinizda olsun.
isci sorularinda kapasite, hiz ig¢i sayis! fila
arthiginda isin bitme siiresi ters orantiidir::’

15. Birisgi bir igi 10 gtinde bitiriyor.

isci galigma kapasitesini yariya diigiiriirs_e ayi

igi kag glinde bitirir?

16. Biriggi bir igi 30 glnde bitiriyor. _
Is¢i galigma kapasitesini 3 kattha gikanrsa
aym igi kag giinde bitirir?

Oran - Oranti

9. Haft

i, Bir is¢i bir igi her giin belli bir sire ¢aligarak 20
~ giinde bitiriyor.

Buna gbre, giinliik caligma siiresini % ora-

ninda azaltirsa isin tamamin kag giinde bitirir?

;. Bir musiuk bos bir kovay 12 dakikada dolduruyor.
. Buna gore, musiukian birim zamanda akan su

 miktar1 3 katina ¢ikarnlirsa bos kova kag daki-
. kada dolar?

Bir musluk bir havuzu 12 saatte dolduruyor.

Musluktan birim zamanda akan su miktar yan-
ya diigliriilirse bog havuz kag saatte dolar?

5.

6.

a goklugu b ile dodru c ile ters orantil) ise

8:% _k dm

a sayist b ile dodru ¢ ile ters orantlidir.

a=2ve b =3 iken ¢ = 6 oldufuna gore,
a=4ve b= 2 iken c kachr?

a sayist b + 1 ile dogru ¢ ile ters orantilidir,

a =3 ve b=4iken ¢ =5 olduguna gbre,
a=4vec=3iken b kagtir?

a+ 3 sayisi b— 2 ile dogru ¢ + 1 le ters orantili-
dir.

a= 3 ve b =5 iken ¢ = 4 olduguna gdre,
b =6 ve ¢ =9 iken a kagtir?
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e a, bve csirasiyia 2 ve 3 ile dodru 4 ile ters
orantil ise

a b ;
= — = 4o din
2 3

7. 480 m? arsa3ile dogru 5 ile ters  oraniili ola-
cak bigimde 2 pargaya ayriliyor,

Buna gére, kiiclik parga kag m 2 dir?

8. 104 cm uzunlugundaki bir gubuk 2 ve 3 ile dodru 5
ile ters orantili olacak sekilde 3 pargaya ayriliyor.

Buna gdre, bilylk parga kag cm dir?

8. 290 kitap 2 ve 3 ile ters 4 lle dodru orantils olacak
sekilde Ug farkh kolive yerlesgtiriliyor.

Buna gore, kitap sayis! en ¢ok olan kolide kag
kitap vardu?

10.

1t

Bir de karma karigik oranti probiemleri de varg
Bayie cins! oranti problemlerinde ilk dnce
yapilan ig en sonda olacak sekilde ayni birj
i gokluklan alt alta yazin. Sonra birinci satyr
daki sayilaria ikingi igi, ikinci satirdaki sayy
da birinci isi garpin ve birbirine egitleyin,

Bir érnek vereyim® -
12 ig¢i giinde 8 saat gabgarak 5 glnde 320 ¢if
ayakkabt yapiyor. o
Buna gore, 18 ig¢i glinde 10 saat ¢aligarak
giinde kag ayakkabi yapar?

12isci 8 saat b oglin 320 cift yaparsa

18is¢t 10saat 3 gin x¢ift yapar

Yani, 12.8.6.x = 18.10.3.320 dir. Artik x i bulur-
sunuz S

6 isgi glinde 4 saat calisarak 8 giinde
100 m? duvar Brdiigiine gére, 8 isgi giinde

saat galigarak kag ginde 200 m? duvar &re

A igcinin giinde 6 saat gahigarak ¢ giinde ya
g1 boir isi, B isgi glinde 8 saat galigarak 2t:
giinde yaptigina gore, A en az kagtir? -

Ortalamalar

‘ave b nin Artort. =

a,b, cnin Arit.ort =

9. Haftmw

ORTALAMALAR

Aritmetik Ortalama

En bilinen orfalama cesidi budur.

Bir dersin not ortalamasin hesaplarken kullandigi-
niz ortalamadir bu.

Not ortalamasint hesaplayamayan var mi?

" Genel olarak

a+b

a+b+c

Bir siniftaki 10 6grencinin matematik dersinden
aldiklar: notlar 5, 5, 5,4, 3, 3, 3,2, 1, 1 dir.

Bu 10 8grencinin not ortalamasi kagtir?

V18 ve /50

sayilarinin aritmetik ortalamasi kagtir?

Bir aitede dede 75, baba 50, anne 48 gocuklarda

rrasiyia 20, 10, 7 yasindadm,

Bu ailenin vag ortalamasi kagtir?

4. Bir markette pirincin kiEogrém fiyatt 3 aytik slire
iginde birinci ay 3,2 TL., ikinci ay 3 TL., d¢lincd ay
ise 4 TL olarak belirlenmigtir.

Bu ¢ ayiik stirede pirincin ortalama fiyatl kag
TL olmusgtur?

5. Birigyerinde ¢calisan 5 kisinin maasglan 750, 850,
950, 1000, 1200 TL dir.

Bu § kiginin maag ortalamasi kag Ti. dir?

6. Ali, Mehmet, Faruk, Defne ve Sema’nin boylar:
sirasiyla 170, 180, 150, 165,150 cm olduguna
gdre, bu arkadasglann boy ortalamas: kag cm
dir?

7. \/SmZﬁ ve J3+2J§

sayllarinin aritmetik ortalamasi kactir?




Ortalamalar

9. Haftow

8. Bir 8grenci tic sinava girmigtir. lk iki sinavin orta-
lamas: 70 fir.

{J¢ smavdan aldin notlarin ortalamas: 65 oldu-
funa gbre, bu 8grenci son sinavdan kag almig-
fr?

9, Toplamiar: 186 clan 18 sayma sayisi vardir. Bun-
lardan bir kisminin ortalamasi 12, Stekiterin orfa-
lamasi 8 dur.

Buna gdre, ortalamasi 12 olan sayilar kag tane-
dir?

10. a ile b saylannin aritmetik ortalamas 23,
a ile ¢ sayilannin aritmetik ortalamasi 25,
b ile ¢ sayfarinin aritmetik ortalamas: 18

oldu@una gore, a kagtir?

1.

Puan 112|131 4]68
Ogrencisayis) | 4 13| 6

Yukarnidaki tablo bir sintftaki 6grencilerin matema-
tik sinavinda aldi@! puaniann dagilimim goster-
mektedir.

Buna gdre, sinifin bu sinavdaki puaniarinin or-
talamas| kagtir?

12. 12 tane saymun ortalamasi 20 dir. Bu sayilara:
toplami 200 clan 8 sayi daha ekleniyor.

Buna gére, yeni ortalama kagtr?

13. 11 sayimn aritmetik ortalamas: 15 tir. Bunlardéﬂ;
aritmetik ortalamasi 17 olan 5 sayi ¢ikarthyor,

Geriye kalan 6 sayinin toplami kagtir?

14, Bir gruptaki kiz sporcularin yas ortalamasi 18
erkek sporculann yas ortalamasy 24 tlir,

Kizlarin sayis1 erkeklerin sayisinin 2 katt :
oldufiuna gére, bu grubun yas ortalamasi
kactu?

15. Birbirinden farkll Gig pozitif tamsaymin aritme
ortalamasi 27 dir. Bu sayilanin en kiigligu, diger
ikisinin ortalamasindan 8 eksiktir. '

Buna gore, en kiiglik sayl kagtir? - .

oOrtalamalar

9. Hafta

1. 10 saymmn aritmetik ortalamas: 25 olduguna
gore, bu saydann toplami kagtr?

- Bir maffazada televizyon, bulagik makinesi, cama-
gir makinesi, buzdolabl ve firnin ortalama fiyat
4200 TL dir,

Buna gore, bu UGrinlerin toplam fivali kag TL
L dir?

. Al dogal sayinin ortalamasi 16 dir.

Bu sayHardan hangi say1 gikarilirsa yeni orta-
ama 14 olur?

- Bir gruptaki 8 kisinin yas ortalamasi 16 dir. Bu
gruba 1 kigi daha geldiginde yeni ortalama 24 olu-
yor,

: Buna gére, gruba sonradan gelen kigi kag ya-
- $indadir?

5. 4 kiginin boy ortalamasi 180 cm bu 4 kigiye boly
ortalamasi 150 em olan 2 kisi daha gelince gru-
bun boy artalamasi kag cm olur?

6. Bir siniftaki 12 kiz 6grencinin not orialamas: 62, 14
arkek 6grencinin not ortalamasi ise 75 fir.

Buna gére, sinifin not ortalamas) kagtir?

Geometrik ortalama

Bu da degigik bir ortalama gesidi iste. Kime lazim
olmugsa zamaninda.©

Ornegin,
a ve b nin geometrik ortalamas| G.O = Jab

a, b, ¢ nin geomeirik ortalamast G.0 = Yabe

bigiminde hesaplanir.

7. 3 ve 12 sayiarinin geometrik ortalamas: kag-
w?

8. 2-43 ve 2+.43 iingeometrik ortas) kag-
fir?




Ortalamalar

9. Haftow

9. 2% ve 2**? nin geometrik ortalamasi 8
olduguna gore, x kaghir?

10. a ve b sayilarinin aritmetik ortalamas: 5, ge-
ometrik ortalamasi 4 olduguna gore, kareleri
toplam: kagtir?

11. ave b sayilarimin geometrik ortalamasi 3,
a +1ve b+ 1 sayllarinin geometrik ortalamasi 5
tir.

Buna gére, a + b toplami kagtir?

12. 4, 2 ve a sayilaninin geometrik ortalamasi 1
olduguna gore, a kagtir?

13, a ve b sayilannin aritmetik ortalamas: 5 tis

Buna géire, a ile geometrik ortalamasi 4 v
ite geometrik ortalamas: 8 olan sayi kactir’

iki veya daha fazia sayinin aritmetik ortala
masi ile geometrik ortalamasi esit ise bu g
lar egittir. g

Ornegin, 5 ile 5 in aritmetik ve geometrik orfala.
mas! 5 {ir.

14. x -3 vey + 2 sayilarinin aritmetik ve geomet
rik ortatamasi egit olduguna gbére, x -y fark
kagtir? :

15. x+2,3x- 6,y + 2x sayilarinin aritmetik ve
geometrik ortalamasi egit olduguna gore,
carpimi kagtir?

16. x+1,2y~3, 5ninaritmetik ve geometrik ort
esittir.

Buna gére, X ve y nin aritmetik ortalamas:
kagtir?

penklem Gozme

9. Hafto

DENKLEM COZME

Konuyu hig anlatmiycam. Birinci kitapta yeteri kadar

anlatmigtim zaten.© Eger probleminiz varsa lutfen
inci kitaptan ¢alisir misimz? Litfen.

Ve hizh gegecem®

x+i1=7-x

.olduguna gore, x kagtir?

C at+5=15

elduguna gére, a kagtir?

T-(2x-1)=x~4

olduguna gore, X kagtw?

3(2x~T)=4{x+1)+1

olduguna gére, x kagtir?

5. 5x-+[2-(5~7) |x =54

olduguna gére, x kagtir?

6. x~3(2-x)=5(x-1)-1

olduguna gore, x kagtir?

7. (Eﬂé)(zx-n -33
9
olduguna gore, x kactir?
8. 3(x~1)=2(x+3)~1

oldufuna gore, x kactw?




Denklem Gdzme

9. Haftow N

penklem Gozme

9. x+-23i=4—x

olduguna gore, X kagtir?

10, 2(2x~1)-3(1-x) =16

olduguna gore, x kagtu?

1. 2lm-(2m-8)j~1=3m

olduguna gbre, m kagtir?

12.  15=2a-2
2

olduguna gore, a kacgtir?

3IX-2 _
5 =5

olduguna gére, x kacir?

13, Y77 (x-2)=—4 (x-7)

olduguna gore, x kagtir?

Hatirayin.© Denklemin kéki denkiemi sa§|'a
(dogrulayan) deder idi.

14, 3x-2y+m=x+7

denkleminin bir kékii 3 olduguna gére, m kag.
wr? '

olduguna gore, x kagtir?

1 1

Xx-2 3

2 o . o
15. X a = 23K — (X = 1] Tolduguna gére, x kagtir?

denkleminin bir kokii 4 olduguna gore, a k

2__ 2
2x~3 13

16, 15=24%_gn-32

8n 13 “olduguna gbre, x kagtir?

olduguna gore, n kagtir?

5 2
oldufiuna gore, X kactir?

5. 3x-1_ x+1

X-m _
6 x+1

wltn

denkleminin bir kékii 2 olduguna gére m kag-
ur?

7. x+1 4

Xx+3 3

oldufuna gore, x kagtir?

2x-3 1

X+6 2

olduguna gore, x kagtir?




Denklem Gézme

X—-1, % _ 1
. I R Y

oldudiuna gore, x kagtir?

x+1 x_ 1
10. 3 +—2-—3

olduguna goére, x kagtir?

2%x-3 | %+1 _
1. 5 + 7 =2

olduguna gore, x kagtir?

12. ms_ii'}m + X -+ m)ii'.j =

2 3 4

olduguna gtire, x kagtir?

10

13, X -2 3 8

s TR

x+1 x+1 X

olduduna gore, x kactir?

1 x+2 4
14. XX + =
xX+5 X X+5

oidufuna gore, x kacgtir?

-8  xX-2 3 1
15 2 =
5 X-5 * x-1 " x-5 3

olduguna gdre, x kagtr?

2x-5  x-1 i1
16. X+3 T x+3

-2
3

oldufiuna gore, X kactir?

nklem Cézme

9. Haftw

iki Bilinmeyenli Denkiemier

X—Yy =4
X+y=8

clduguna gore, x kagtur?

a-2b=3
a+3b=28

‘oldufjuna gére, b kagtir?

2X-y=7
X+y =11

'_blduguna gore, x — y farki kagtir?

X—-2y =5
2%+ 2y =4

'-qtduguna gbre, %y garpims kagtir?

2a~b w2
3a+hb =13
olduguna gore, a ~ b fark kagtir?

3X+4y=2
X4y =14

olduguna gore, x + y toplami kagtir?

5a - Bb = 44
4a+6b =37

olduduna gbre, a kagtir?

3X+y=5
2X+y =3

olduguna gbre, x - y farki kactir?




Denklem Gdzme

9. Haftow

enklem Gdzme

9. Haftw

2x + 3y =19

3a+3c=7
a+3c=1
oldugjuna gore, a + c toplamt kagtir?

2x+3y =5
10.
X-y=15

oldugjuna goére, x + y toplarm kagtr?

4 X+2y=5
) 2x+y =13
olduiuna gore, x -~ y farks kactir?

X+2y=-1
2x-y=8
olduguna gore, (x, y} nedir?

12.

13,

X -2y = ~1
olduguna gore, b kagtir?

olduguna gore, {X, y} nedir?

X+ DY+ =xy+7
X+2 =Yy

clduguna goére, x kagtir?

Ja-2b=4
2a+3b =7

olduduna gdre, (a, b) nedir?

X+Y
£ =

~g~«+y=:15

oldu@iuna gbre, y kactir?

X+ 3y =86
15.
X - By = -10
olduguna gore, {x, y) nedir?
2x = 3y
X+y=15

oldugiuna gbre, x kactur?

6. a-2b=86 X ¥y _
2a+b=7 2 3
X—y=1

oiduguna gore, a.b garpim: kagtar?

oiduguna gére, x +y toplam: kagtir?

2a+3b=19
4a-b=3
olduguna gbre, b kagtir?

a+b+c+(d+e)=13
a+b+c-(d+e)=5

olduguna gére, a + b + ¢ toplam kagtr?

a+b=5k+7
a-b=3-8k

olduguna gore, a kagtir?

a;‘l eb-1
9. a
—+bh=4
olduguna gére, a kagtir?
10 Xy +2)~y{x+ 1} =3
’ y(x-1)-x(y-5)=9

olduguna gore, x kagtr?




9. Hafta

Denklem Gézme

3x=y-3

i1,
2x+y =18

oldufuna gbre, x + y toplami kagtir?

2. X
X

olduguna géire, x — y farki kactir?

a=3b+1
a=5(b-1)

13.

oldufuna goére, a + b toplam kagir?

X=m+3
4. y =3m-~1
2X +y =10

olduguna gore, y — x farki kagtir?

X =3a-—2
X=a+2

15.

olduduna gtre, a.x garpimy kagtir?

9. Hafta

3 N Ozel Denklemler
18. —(x+1)=x+3 olmak Gzere,
2 - Bunlarn ne zeliidi var diyebilirsiniz. Styleyeyim.
x+3y-18=0 puniann dzelligi bilinmeyenlerin gogu zaman tek 5.
Dlduguna gare, Xty topjan“ kagﬂr? ._ tek bulunmasina gerek olmamas: ve sonuca denk-
lemin tipine gdre Gzel yollarla gidilmesi.
Verilen denklemilere dikkat edin. Genellikle topla-
ma cikarmali denklemler alt alta toplanarak, garp-
ma béimeli olanlar da taraf tarafa carpilarak veya
baliinerek cozllir.
5x + 4y =30
2%+ 3y =19
a+2b+1
17. a-br3 2 olduiuna gére, x +y toplam kagtr?
oldufuna gére, a nin b tiiriinden dederi n
6.
a+b=10
b+c=14
- c+a=12
18. B-3 _,
b-2 olduguna gore, a b +C toplam: kagtir?
olduguna gére, b nin a tiiriinden degeri nedir
7.
a+2b+3c=3
y+2_3 Ja+2b+c=5
19. X4 olduguna gbre, a + b + ¢ toplam: kagtir?
X+y=14
olduguna gore, x kagtir?
8.
a+3b=11
2a+3c =13
X4+ Ky - 1) = xy + 1
20. {y _ 2):y+ 4 )= xy olduguna gére, a-~+b +¢ toplam: kagtir?
olduguna gore, x kactir?

2a-3b-c=11%
at+2b+c=7

olduguna gore, 3a — b faria kagtir?

4x+Ty=15
X+4y =6

olduduna gbre, x + y toplam kacgtir?

da+h-c=5
8-2b-4c = -7
olduguna gére, a + b + c toplami kactir?

1I1x+22y+ 33z =230
33x+22y+112=210

olduguna gore, x + y + z topiam kagtu?




Denklem Gdzme

9. Haftw

9. Haftw

penklem Gzme

9. b+c+d=a
c+d+a=b
d+a+b=c

olduguna gére, a + b + ¢ toplami neye egittir?

10. X+y+2=8
yx + XZ =16

olduguna gore, x kagir?

11. 3a-—4b +6c =11
a-8b+12c =32

oidugiuna gbre, a kagtir?

12. a, b, ¢ pozitif reel sayiiar clmak Uzere,
ab=12
bc= 18
ac=0
otdufjuna gire, a.b.c garpimi Kagtur?

gir mutlak deger ifadenin, bir parantez karg {tam kare}
fadenin ve karekok ifadenin toplam) sifir ise her birinin
‘gifira esit oldugunu rahatiikla! sdyleyebilirsiniz. -
‘gunki: bu ifadelerin her birinin alabilecadi en kigik
deder sifirdir,

b = 9
13. 2

b'a=6
olduguna gébre, a.b garpimi Kactir?
|x~58]+|y-2]|=0

oldugiuna gbre, x + y toplam kaghir?

) (a+3)2+(b~6)2+(c—1)220
olduguna gbre, a.b.c garpimni kagtir?

oidudiuna gdre, a.h.c garpimi kaghir?

Jx+1+Jy-4 =0

~ olduguna gére, x + y toplami kagtir?

5, 8Pk ., 2.3 be
o b a

olduguna gére, a* + b* + ¢* toplami ka

16. ab _, (3x-9)% + [y +1 +|2-5|=0

oldugjuna gore, xX.y.z carpimi kagtir?

2 -
olduguna gore, ~9~2w oram kagtir?
C .

6.

J3x+y-11 +{x+3y—5)2=0

olduguna gore, x + vy toplami kagtir?

JXy-2 +{x+y-3|=0

olduguna gore, X2+ y2 toplami kagtir?

x? + 3y=5
x> + 3xy = -30

olduguna gére, x kagur?

Sunlar da éze! denklem sayiiirlar®

8. a, b reel sayilar olmak lOzere,

ab+4b =18
1,3 17
a+4 b 3]

olduguna gore, 3a + b foplami kagtir?




Denkiem Gézme

1

3. 2=%73

oldugjuna gére, ab +b+2a~ —;— +5 ifadesinin

degeri kagtir?

10, LI N -
X—-y X+Y¥y ]

x? myz =10

olduguna gére, x kagur?

11. a# b oimak lizere,

3a+—§~=3b+—5—
a b

ofduguna gore, a.b garpim kagtir?

12. 1+W_E_____:3

4e>
X+1

olduguna gore, x kagtir?

13.

denklemini saglayan x degeri kactir?:

denklemini safjlayan x degeri kagtir?:

5

3+%
15. 4+——-5—2~:5
PP -
34 Xt1
3

denklemini sadlayan x degeri kagtir?

1

16.

olduguna gére, a kagtir?

UMM t;ﬁ ; ad ¢ 1 F Liv.”
Cahit ARF




:Sa'yi Problemleri

"Yetenekler ortoktur; hervkes ovdara sahiptiv ama
nadiv olowv yeteneklerimigin bigi gotirdag iv yere
gitme cesawelidiv.”

Gevegek basary bas arvuglk kovkusunin
yenebilmektiv."
Sweeney

"Basary, kitcitk hatolowruv ve basaruvgliklaruwy
T.J. Watzon

Bagy yenilgilerin nedeni; insandaruwy il yaruda
buraktiklowrunda, basarwa ne kador yakaw
Thomay Edisorv

10. Haftw

SAY! PROBLEMLERI

problemlere baglamadan dnce genel birkag sey
styleyeyim,

Her seyden dnce problemier kenusunda ényargisiz
olun."Ufff... Ne sinir konu. Ve Acayip gicik” diye
digtinliyorsaniz yaniliyorsunuz.

Goreceksiniz.

Bu konuda facia olsaniz bite (ki dyle olmadidimz:
da goreceksiniz.@) olaya dnyargisiz yaklagin.

Emin olun ki bu konunun Gstesinden de gok rahat-
l:ikla geleceksiniz.

Ama ilk 6nce sdyleyeceklerime kulak verin.
Probiemi dodiru anlayin. Problemi dogru oku-

" yup anladiginizdan emin olmadan ¢bziime bag-

tamayin,

Problemde neyin istendigini net olarak ortaya
koyun (ki ne aradigimz belli olsun.©)

Neyi butacaksaniz o seyi (bilinmeyeni} bulmak igin
nasi! bir yol izleyeceginize (denklem mi kuracag-
niza yoksa mantik mi yUriitece§inize) karar verin,

-~ Uygun hir bilinmeyen segin ve problemi cebir-

sel ifadeler yardimiyla matematik diline gevirin.

Bu cebirsel ifadeleri kullanarak denklemler olustu-

© run. Ve bu denklemleri ¢ozerek bilinmeyeni bulun.

Ve bilin ki kurdugunuz denklem bilylik bir olas::ikia
cok rahat ¢ozebileceginiz bir denklem olacak.

- Bundan emin olabilirsiniz.

Ama bence en Snemlisi gu;
Problemleri zinde bir kafayla ¢ézin. Ve tama-

" men probieme odaklanin.
. (Bagka seylere odaklanirsaniz zihniniz dagilabilir.

Tabii sonra da siz.©)

© Konuya girerken bahsedecedim ik seyler cok basit

gelebilir size. Ama siz basit masit diye disiniip
savsaklamayn. Ve ciddiye alin Ittfen. Ben de bili-
yorum bunlarin gok basit oldugunu.©

Liitfent sabirls bir gekilde zaman ayiwrin bunlara.
Zaten gok da zamaniniz: alacagins sanmuiyerum.

Yapacaginiz iglemlerin sirasina dikkat edin. Yalniz
"Bunlar gok hasit yaw! Adam bizim gibi Ustatlars
bunlaria meggul eder mi? “diye de diisiinmeyin.
Gunki ben kendini Gstat zanneden ne tipler gor-
dtim. Simdi bir kism) apartman, bir kism: mahalle
dedikodu meclislerine Uye, bir kismi da sokak ve
Cafe ahalisine dahil olmus vaziyette devam ediyor-
lar hayatlarina.©

Gergi sanayide ayak eleman: olmay: becerenler de
var. Onun igin acele edip de erken dimeyin bence.
Basamaklar atlarsaniz ilerde yamulabilirsiniz de.
Onun igin diyerum, ©

Anlaghik mi?

Simdi alin size kocaman bir 18.

Evirin gevirin ugrasin bununla.18 den hareketle ve-
recedim metinleri (yaziyla ifade ettigim seyleri@)
matematiksel olarak ifade edin.

Biliyorum ki simdi verecegim seyleri anlamayacak
ve sonuglaning bulamayacak olan gilkmayacak ara-
nizda. Onun igin sonuglarin bulmak igin cok da
zoriamayin kendinizi© Ama ille de bulmak isterse-
niz, sonucy bulurken PAT! dive de sdyiemeyin ba-
ri. {Ya ne yapin?@) Matematiksel olarak ifade
edin. (Beliki sonradan faydasm goriirsiindz.©)

Hal

Bu arada sizinle dalga gegtigimi filan da distinme-
yin. Ve yapti§iniz her islemi kafadan yapmadan
{Bak! Demek ki siz de kafa var@)} matematiksel
olarak ifade edin lttfen.

Yani, 18 in 3 fazlasi demigsem hemen 21 de-
meyin. 18 + 3 = 21 deyin. ©@

(Ne fark ediyorsa diye de dugtnmeyin. @

Yalniuzzz ...

Okududunuzu dodru anlayamiyorsaniz once
TURKGE ANTRENMANLARINA baglayin. ©
Sonra buyurun bakaim Halil Ibrahim sofrasina®

1. 18 in 3 fazlasi




Sayi Problemleri 10. Haftow
2. 18in 4 eksidi 43. 18 in 100 eksidinin 2 kat
14. 18 in yansinin 3 fazlas
3. 18in 2 kati
15.
4. 18 invyarnsi
16.
5. 18 in 2 katinin 3 fazlasi
6. 18in 4 katinin 7 eksigi 17.
7. 18 in 3 katinin 5 eksigi 18.
8. 18 in 5 katinin 36 fazlas: 19,
9. 18in 2 fazlasinin 5 kati 20.
10. 48 in 40 fazlasimn 3 kab 21.
22.
11. 18 in 6 katimin 25 fazlasi
12. 18 in 3 eksiginin 4 kat 23.

18 in 20 fazlasinin 5 katinun 3 eksigi

18 in 10 eksiginin 3 katinin 5 fazlasi

18 in 12 fazlasiun 3 katinin 2 eksigi
18 in 2 katinin 24 eksiginin 3 kat
18 in 5 eksiginin 3 katinin 5 fazlasinin yans

18 in 200 fazlasmnin 3 kattin 50 eksi'a_':“;'i

18 in 3 kati ile 2 katinin toplami

18 in 10 faziasi ile 4 katirun toplami

18 in yansi ile Ggte birinin toplam

ayl Problemleri 10. Haftw

Simdi de 18 yerine bir sayi (x) diyerek devam edin
bakalim.

Verecedim ifadeleri matematik diline cevirin, Yani
cebirsel olarak ifade edin kisacas!.

* Ama cebirsel ifade olayina girmeden dnce sizi an-
latan bir x secin. Yazarken bile keyif alacaginiz bir
gey olsun hani. Gergi biitdn x ler ayni x tir aslinda,
Ama... ©

Neyse...

- Pegisik birkag x géirmek isterseniz bakin. Istemi-

© yorsamiz gegebilirsiniz. Ama merak ettiginizi de bi-
- liyorum. ©

) Buyurun.

1] §7
: X' ,%,m, X, X, Xy Xy o0o
. Artik bundan sonra bilmediginiz her seye (Bu sey,
bir say1, bir kizin yas:, bir erkedin maast, ahirdaki
ineklerin sayis:, bir otobUsteki adamlarin sayisi v.s

- filan olabilir.} x dersiniz.
Bilse_ydiniz niye x diyesiniz ki zaten.©

1. Bir sayinin 3 fazlas:

2. Bir sayimn 4 eksigi

3. Birsayimn 2 kat:

- 4. Bir sayinin yansi

5 Bir sayinin 2 katinin 3 fazlasi

Bir sayinin 4 katinin 7 eksigi

7.

10.

11.

12.

13.

14.

15,

16.

Bir sayinin 3 katinin 5 eksigi

Bir sayiun 5 katinin 36 fazlasi

Bir saymm 2 fazlasinin 5 kati

Bir sayimin 40 fazlasinin 3 kat

Bir sayimin 6 katinin 25 fazlas

Bir sayimin 3 eksidinin 4 kats

Bir sayimin 100 eksiginin 2 kat:

Bir saymun yarnisinin 3 fazlasi

Bir sayinin 20 fazlasintn 5 katinn 3 eksigi

Bir sayinin 10 eksiginin 3 katinin § fazlas




1 Problemileri

10. Hoftow

Say: Problemieri 10. Hoftow
17. Bir saymin 12 faziasimin 3 katinin 2 eksigi 25.
18. Bir sayimin 2 katinin 24 eksiginin 3 Kati 26
19, Bir sayimn 5 eksi@inin 3 katinin 6 fazlasinin 27.

yarisi
28,

20. Bir saymnun 200 fazlasmin 3 Katirun 50 eksiginin
2 kat:

21. Bir sayinin 5 katinin £ eksiginin 2 katinin 10
fazlasi

22, Bir saymmin 3 eksiginin 4 katinin 2 fazlasinin
yansinm 5 katr :

23. Bir sayimnin 10 fazlasinin 2 katinun 4 eksiginin 5
kats

24, (Bir sayi}ile (bu sayinin 3 katinin) toplam

29,

30.

31.

32.

33,

Bir sayr ile bu sayinin § fazlasinin toplamr‘.’;-

Bir sayinm 3 kati ile 5 katimin toplanu

' Gebirsel ifadeleri Denkleme Déniistiirme
Ve Minik Problemler...

'Bunlarl kafadan da yapabilirsiniz. Ama bence siz
“denkiem kurarak yapm. Ve beni de dinleyin. Pigman
Cgmazsinz.©

“Burada yazacaginiz cebirsel fadeler arasindaki iligki-
i ifade edebilmeniz ok dnemili.

enklem kurarken (cebirsel esitiikleri yazarken) bi-

< inmeyen sayisini mimkin oldugu kadar az segmek-
“ig fayda var. Onun igin aynt dediskene(biinmeyene)
'bagll ifade edilebilecek olan ifadeleri ayns bilinmeyen
riinden yazmak lazim.

Bir sayi ile bu sayinin 2 eksigiinin toplam :

-Ormegin,
Iki sayidan biri digerinin 3 katina esit ise
“Sayllardan biri x

Bir say: ile bu sayinin 2 fazlasinin garpimi - itieri 3x alinabilir.

Bir saymnn 3 katinin 4 eksigi 20 olduguna
gore, bu sayi kagtir?

Bir sayinin Karesi ile 2 katinun toplam:

Hangi sayinin 12 fazlasi 41 dir?

Bir sayinn 2 kati ile 3 katinin toplams '

Bir sayihin 5 kati ile ayni sayinin 2 eksigi

toplami Bir saymn 15 faztasi 61 olduguna gore bu

sayl kactir?

Bir sayiun karesi, aym sayimin 6 kati ve 9un
toplami

Hangi sayinin 8 eksigi 20 dir?

Bir sayinin 3 katinin 5 fazlasi ile 2 katinin 7
elsiginin toplam:

10,

1.

Hangi sayinin 15 fazlasi 43 iin 4 eksidine egit-
tir?

Hangi sayimin 51 eksidi 23 {in 67 fazlasina
esgittir?

23 iin 17 fazlasi hangi sayinin 4 fazlasina

esiitir?

12 fazlasinin 2 kat 50 olan say kagtu?

3 eksiginin 5 kat1 65 olan sayinin 2 kat! kagtur?

Hangi sayinin 7 kati 42 nin 3 katina egittir?

Hangi sayinin 6 eksigi 32 nin 4 fazlasimn yari-
sina egittir?




Say1 Problemieri

10. Hafo

ayl Problemleri

10. Hafta

12.

13.

14.

45.

16.

17.

18.

19.

Hangt sayinin 3 kati ile 4 katiun toplanm 140
eder?

23 fazlas: 76 dan 12 eksik olan sayi kagir?

43 ten kag gikardwsa sonug 13 in 4 eksigine
egit olwr?

Hangi sayiya 32 eklenirse sonug 42 nin 8
fazlasma esit olur?

29 un 7 eksiginin 13 fazias: hangi saytnin 2
eksigine esittir?

Hangi saytmin 5 katimin 7 fazlasi 77 dir?

x in 5 katimin 7 fazlasi 12 nin 4 katinin 1 eksi-
gine esit oldufiuna gore, x kactir?

Bir sayinin 5 katinin 7 faziasi 27 olduguna
gore bu sayinn varisi kKagtir?

20,

21.

22.

23.

24.

25.

Ahmef'in paras! Burcu'nun parasinin 2 kahdir.
m nin 2 katimin 5 fazlasi ile 3 katinin 4 eksi'

egit olduguna gére, m kagti? " Ahmet parasinin 50 TL sini harcadiginda ikisi-

_nin paralars esit olduguna gére, ilk durumda
" Ahmet’in kag TL si vardir?

X in 3 eksiginin 4 kati ile 3 katinin 5 faz!am
olduguna gére, x kagtr?

“Bir okulun A sinifindaki kiz 6grenci sayist B sinifin-
“daki kiz 8drenci sayisinin 2 katindan 11 eksiktir. A
“sirifindan 2 kiz Ggrenci ayrilir, B sinifina 3 kiz &§-
‘renci getirse iki siniftaki kiz dgrenci saydan esit oly-

e “yor,
A sayisi hem x in 2 eksiginin 3 katinin 1 fazla. y

sina hem de x in 2 katinin § fazlasina egito

e 'Buna gére, son durumda A sinifinda kag kiz
duguna gore, A kagtir?

-odrenci vardir?

Bir sayinin 20 fazlass, ayn sayinm 2.katmd
18 eksik olduguna gdre, bu say! kaghir?.

2 Bir sinifa 9 dgrenci daha geldiginde siiftaki dgren-
saylsi ik durumun 2 katindan 7 eksik oluyor.

‘Buna gbre, ilk durumda siniftaki 8§renci sayisi
: : kagtir‘?

Bir sayinin 2 katinin 6 fazlasi, aynt sayln_m"
eksiginin 3 katina egit olduguna gore, bu s
kagtir? :

ir otobiistelki erkek yolcu sayisinin 5 fazlasinin

kati 48 oldugiuna gore, otobiisteki erkek yolcu

Bir dofjal sayimin karesinin 2 fazlas1 102
' ayist kagtir?

funa gore, bu sayi kagtir?

5. Bir salondaki erkeklerin sayist bayanlarin sayisinin
3 katidir. Saiona 15 bayan gelir, 21 erkek ayriirsa
erkek ve bayan sayisi esit oluyor.

Buna gbre, itk durumda salondaki bayan sayisi
kagtir?

8. Bir ddrenci bir kitaptaki 600 soruyw ikinci glin ik
ginden 40 fazla, tiglincl glin ise ilk glinin 2 kat
soru gbzerek 3 giinde bitirmistir.

Buna gére, ilk giin kag soru gézmiistir?

7. Bir lokantadaki masa sayisinin 4 fazlasmin 2
kat) 22 olduguna gére, lokantaya 2 masa daha
gelirse toplam masa sayis: kag olur?

8. Nese'nin parasirun 2 katimin 20 TL fazlas 140 TL
olduguna gore, Nege’nin parasi kag TL dir?

Jrg—



10. Haftw

Say: Problemleri

8. Eylem’in 10 vil sonraki yag: bugiinkii yaginin 2
katindan 4 eksik olacagina gére, bugiinkii yag
kagtir?

10. Bir kasaya 15 tane daha limon konuldugunda ka-

sada ik durumdaki imon sayisinin 2 katindan 1 ek-

sik limon oluyor.

itk durumda kasadaki fimon sayis: kagtir?

14. Bir gruba 40 kisi daha katildiginda gruptaki kigi

saylsi itk durumdakinin 3 katindan 12 fazla oluyor.

Buna gore, itk durumda grupta kag kigi vardir?

12. Bir kitabin fiyali bir defterin fiyatindan 3 TL daha
fazladir.

2 kitap ile 1 defter alan $grenci 30 TL ddeme
yaptigina gore, 1 kitabin fiyat kag TL dir?

13. Bir okulun A sinifindaki dgrenci sayis1 B sinfip
éfrenci sayisinin 2 katindan 13 eksiktir.

Ave B siniffarinda toplam 32 égrenci oldug
gbre, A sinifindaki 6grenci sayisi kagtu? 10

14. 600 fitrelik bir depada bir mikiar su vardir. Depoy
icindeki suyun iki kat kadar daha su ilave edilirs
dolu kismin hacmi bog kismin hacminden 60 itr
eksik oluyor. .

Buna gére depoda baglangigta kag lifre éu_.v_a
dir? :

185, Bir arag bir yolun x km sini gitiiginde geriye 2x -
km daha yolu kaliyor.

Kalan yol gittigi yoldan 60 km daha fazla old
§una gore, yolun tamam; kag km dir?

16. Nurcan 65 TL sini su sekilde harciyor. lkinci gl
giinden § TL fazla, tglinct gin ilk giinin 2 katl
harciyor. .

Buna gore, ilk giin ka¢ TL harcanmgtir? -

" say1 Problemleri

10. Haftow

ixi seyin toplami biliniyorsa...

veya iki farkli nesnenin sayilarinin toplamy, bir gift-
likteki inek ve koyunlarnin sayist, bir parktaki 2 ve 3
kisilik banklarin sayiss, bir kumbaradaki 50 ve 25
xurustuklann sayisi... Her neyse igte.@) toplamt ve-
rimisse bunian ayni biinmeyene (yani, x e} bagh

yazabilirsiniz.

Ornagin,

Topiamlart 20 clan iki say1 olsun diyelim. Eger bu
sayitardan

Biri 5 ise diferi 20 - & tir,

Birl 7 ise dideri 20 - 7 dir.

Biri 8 ise digeri 20 ~ 8 dir.
Devam edin bakalim,

Biri 11 ise digeri ...... dur.
Biri 6 ise digeri 20 -6 dir.

Biri 2 ise digeri  ........

Biri 2x ise digeri ...

Birix ise digerl ...

Biri a ise digeri  ........

Biri mise digerd  .......

Ormnedin,

Divelim ki iki kardesin paralarinn toplam: 40 TL.
Bu durumda birinin parasina x derseniz digerinin ki
40 — x olur.

Veya

28 kisilik bir siuftaki kiz 8grenci sayisi x derseniz
erkek Ogrenci sayis| 28 — x olur.

Yine ayni mantikia,

25 ve 50 kuruslardan olusan 32 madeni paradan
25 kurugluklarin sayisi x derseniz 50 kurugluklarin
say|si 32 — x olur.

Usta ve cirakiardan olusan 23 kisilik bir topluluktaki
usta sayisina x derseniz girak sayis| 23 — x ohur.

Fiyatlar 25 bin, 30 bin ve 40 bin TL olan otomobii-
lerden 12 tane alan bir galerici 25 bin ve 30 bin TL
olaniardan egit sayida alrmis olsun.

Bu durum da

25 bin TL olanlarin sayisi X olursa

30 bin TL otanlarin sayis| da x olur.

Ve 40 bin TL olanlarin sayisi 12 — (x +x) olur.
Anlasidi mi buras(?

Anjayip anlamadidinizi birazdan antrenmanlarda
gorecez.

Onun igin kafay sallamaniza gerek yok.©

Yine ayn: gekilde eder iki sayimin farki verilirse yine
tek bilinmeyenie bu isi haliedebilirsiniz.
Bunu da gbrin bakahm.

Farki 4 olan iki sayidan kiigiik olanina x derseniz
bly(d0 x + 4 olur, (Ya da bliylgline x derseniz kix-
¢ligu x ~ 4 olur.}

Yaglar farki 5 olan iki arkadagtan kiiglginin yasi-
na x derseniz bUyUglinin ki x + 5 olur.

Boylari farki 20 cm clan iki bitkiden uzun olanin bo-
yuna x derseniz kisa olanin boyu x - 20 olur.

Hizlars farki 10 km/saat olan iki otomobilden hiz
fazla olann hizina v derseniz, digerinin hizi v — 10
olur.

Agirlidar farki 8 kg olan iki goouktan adirg: fazla
olaninkine x derseniz digerinin ki x - 8 olur.

Cok basit. Oyle degil mi?

Denklem kurma ve ¢tizme olayinda problemi ¢éz-
mek igin kuraca@iniz denklemler gok zor olmayacak
genellikle. Buradaki en 6nemli mesele problemde
antatilan seyleri dogru anlamak. Zaten yanlig anla-
yarak dogru gbzmeniz zor.@

Eger adamiar soruda glizel bir Tlrkce kullanmugtar-
sa problem yagayacadinizl sanmiyorum.

Bir sey daha var tabii ki, Problemleri zinde bir ka-
fayla gdziin, Mag izlerken veya pembe dizi seyre-
derken problem ¢dzllmez.© Ama fazia zeki olanta-
ra bi gey diyemem.@

Neyse...

Gelin bakalim. $imdi antrenman vakti©
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Sayi Probiemleri

10. Haftow

ay) Problemleri

10. Hafto

1-. Toplam: 23 olan iki sayidan birinin 2 kats ile
digerinin 16 fazlasi esit olduguna gére bliylik
sayl kaghir?

2. 32 dgrencinin bulundugu bir simiffaki erkek
ogrenci sayisi kiz 8grenci sayisinin 2 katindan 4
eksik oldufjuna gore, erkek Sdrenci sayisi kag-
7

Iste OSYM deki amcalarin sorusu®

3. Toplamian 77 olan iki sayidan birinin 3 kat, diferi-
nin 4 katina egittir.

Bu sayilardan kiigiik olani kagtr?

A)33 B) 30 C)27 D) 24 E)22

4. ki kardes 45 TL yi paylastyor.
Bilyiik kardes kiigtgiintin 2 katindan 6 TL daha
az aldiina gbre, kiigiik kardes kag TL almigtr?

ki sayinin farki 12 dir.

‘Bu sayilardan blivigiintn 3 kati ile kilglfitinin
* 9 katinin toplami 76 olduguna gére, kiigiik say
" kagtir?

5. 5 ve 10 kuruglardan olugan 24 madeni parg
futan 175 kurug olduguna gore, kagl 5 kupy
tur? s

6. Birigletmede usta ve kalfalardan olugan 45 kig

¢caligmaktadr. '
Farklan 1 olan iki sayidan biiyiigiinin 4 kat ile
kiigiginiin toplam: 44 olduguna gore, kiiglik
gay kagtir?

Bu igletmedeki usta sayisi kalfa sayisinmn yan
sindan 3 eksik olduguna gére, usta sayisi kag
tir? S

7. Bir anne ile kizinin yaglan toplami 43 ﬁjl’.- 3
Annenin yas! kizinun yasinim 4 katindan 3 fa
olduguna gbre, annenin vas: kactir? '

Ardigii iki tam sayidan kiigitgiiniin 3 kati ile
yiigiiniin 2 katimin toplam: 52 olduguna gore,
hiiyiik say: kactir?

Fark) 2 olan iki sayidan kiigiigéiniin 3 kat ile
s bilyiigiiniin 2 katinin toplami 64 olduguna gére,
8. Yaslan farki 3 olan iki kardegin yaglar to kiigiik sayi kagtir?

27 olduduna gére, kiiglik kardesin yasi kagt

Ardigik sayilars hatirliyor musunuz?

5. Ardigik iki gift sayinin toplami 82 oldufiuna
gore, kilgiik say1 kagtir?

6. Ardisik iig tek sayinin toplam: 105 olduguna
gbre, bu sayilardan en kiigagii kagur?

7. Ardisik dort ¢ift sayidan en bhilyligii diger (igii-
niin toplamin varisina egit olduguna gore, en
kilgiik say: kagtir?

8. 51 yagindaki bir babanin yas! aralannda 3 yag fark
bulunan ¢ gocugunun yaglan toplamina esittir,

Buna gore, en kiigiik gocudiun yag kagtur?

QN
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Say1 Problemieri

10. Haoftw

9. Bovylar fark: 42 cm olan iki bitkinin boylar top-
lam: 178 cm olduguna gore, kisa olanin boyu
kag cm dir?

10.Pozitif bir tam sayirun 4 kati ile 5 katimin toplamit
kendisinden 160 fazladir.

Bu sayi kagtir?

11.Ardisik iki tam sayidan kiigligUiniin 2 kati ile
bityiigiiniin 5 katinin toplam 75 olduguna gére,
kiigiik say: kagtir?

12.Ardisik iki pozitif gift sayimin kareleri farki 36
olduguna gore, kiigiik say1 kagtir?

13.Bir dofial sayinin karesi ile 2 katinin toplam; 4
oldujuna gére, bu dogal say; kagtir? B

Bu da OSYM deki amcatann sorusu®

14.Ardigik iki pozitif tamsayidan kiiglik ofanin 3 k
blyilk olanin 2 kattrun toplami 107 dir,
Buna gore, kiigiik say1 kagtir?

A 17 B)18

C) 10 D) 20

45.Carpimian 12 olan iki sayidan her bir 1 ért_trlhrs'
elde edilen sayilarin garpim 20 oluyor.. -«

Bu sayilann toplami kaghr?

18.Bir dogal sayinin karesi, ayni sayinin 6 kati-v
sayis) toplandifinda sonug 121 oimaktadir

Buna gbre, bu say: kaghir?

Es1+Lal

ay1 Problemieri

10. Hafto

. Hangi saymmin 3 katimn 12 fazlasiile 5
fazlasinin 2 kati birbirine egittir?

2, Bir sayinin 7 eksiginin 2 kat ile 13 fazlas: esgittir.

Buna gore, bu say kagtnir?

3. Bir sayi ile bu sayiin 3 katinin 13 fazlasinn yarisi
toplandidinda sonu¢ 29 oluyor.

Buna gbre, bu say kagtir?

. Bir sayinin 3 kat ile aymi sayinin 8 eksiginin
~ toplamsmin yans: 24 olan sayi kagtir?

5. Bir saymnin 10 eksiginin yarsi ile 10 fazlasinin
ligte biri esit olduguna gore bu sayl kagtir?

8. Bir sayinin 2 katl ite 4 katinin toplamma ayni sayi
eklendiginde sonug 70 oluyor.

Bu sayi kactir?

7. Toplamlan 25 olan iki sayidan bilyitk olanin 2
kat kigilk olanin 3 katina egit oldufuna
gbre, kiigik say: kagtir?

8. Toplamlar 120 olan iki sayidan bliylgiiniin
yarisi ile kiigiigiinéin 5 fazlasinin iki kati egit
olduguna goére, hitylik say| kagtir?

e




Say: Problemleri

10. Haftw 7

9. Toplamlan 40 ofan iki dogal sayidan biri 10
artirthr, digeri 8 azaltdirsa elde edilen yeni
sayilarin toplami kag olur?

10. Toplamlar: 40 olan iki sayidan biy(gi 8 azaltilirsa
sayllar esit oluyor.

Buna gore, biiyiik say kagtu?

11. Farkiar 5 olan iki sayidan bityligiiniin 3 kati ile
kiigiigiiniin 4 kat egit olduguna gére, bityiik
sayi kagtir? '

12. Deniz kumbarasina her giin bir énceki gin athig
paranin iki katl para atarak 3 glnde 70 TL atiyor.

ilk giin kag TL atmistir?

.ay1 Problemleri

10. Hafta

13. Bir depo her saat bir 6nceki saat akan sy
miktarinin 2 kafi su akitidarak 5 saatte
dolduruluyor.

iki bilinmeyenden biri digerinin ... kati

By tur ifadelere rastiadiiniz da da tek dedisken
Repo 620 litre su aldigina gore, ikinci saatte

‘secin ve bilinmeyenleri bunun tirlinden yazin.
kag litre su akmigtir? '

{rnedin,

iki arkadastan birinin parasi digerinin parasinin
© 3 kati diyorsa birinin parasina x digerininkine
3x deyin.

Bir ckuidaki erkeklerin sayis: kizlarin sayisinin 2

14. Ahmet'in 13 yif sonraki yagi buglinki yagmm 2
katinin 1 fazlas) olacakhr,

katindan 40 eksik diyorsa buradan erkeklerin
sayisinin Kizlarin sayisina bagh oldugunu goriin ve
Ahmet'in bugiinkil yas: kagtir? kizlarin sayisina x, erkekderinkine de 2x — 40
‘deyin. Gerisi zaten zaten acayip kolay.

‘Géreceksiniz.©

iki kalemin fivat ile 3 silginin fivat esit diyorsa
burada bir silginin fivatina x dedil de 2x demenin
daha gk oldudunu gérlin. Ve silginin fiyatina 2x,
kaleminkine de 3x deyin ve dyle devam edin.

Uzatahilirim bunjars. Ama bi zahmet biraz kafay:
yorun bakahm sizde®

15. Al ile Metin'in paralar toplami 40 TL dir. Ali
Metin'e 8 TL verirse paralar; egit oluyor. .

. Bir siniftaki 6grenci sayis: kiz 6grenci sayisinin 3
katidir.

Siniftaki erkek dgrenci sayist Kiz Ggrenci
sayisinin kag katidir?

Ali’nin bastangigta ka¢ TL si vardir?

186. Bir siniftaki kiz ve erkek 6grenci sayiiannin to_p_l
32 dir. : -
Oziem in parasi Hakan i parasinin 4 katina esittir.
Simiftaki kiz 6grenci sayisi erkek dgrenc
sayisindan 4 fazla olduguna gére erkek
says| kaclir?

_'__ikisinin paralarn toplam: 120 TL ise Hakan in
‘parasi kag TL dir?

3. Ali'nin parasi, Deniz'in parasinim iki katina esitir,

ikisinin paralan toplam 120 TL olduduna gére,
Deniz’in parasi kag TL dir?

4. Su dolu bir sisenin adirhg 1200 gramdir.
Sigedeki suyun agirhig) bos sisenin agirliginin 5

kati olduguna gbre, hog sisenin adirhig kag
gramdir?

5. 2 kalemin fiyat: 3 silginin flyatina esittir.

1 kalem, 2 silgi alan bir 6grenci bunlara 14 TL
oOdedigine gére, 1 kalem kag TL. dir?

6. Bir gdmiedin fivat bir kravatin fiyatinin 3 katidir,

2 gomlek, 3 kravat alan bir kigi 135 TL édedigi-
ne gore, bir gémledin fiyat kag TL dir?




Say: Problemileri

10. Haftew -

7. 2 kalemin fiyat: 3 silginin fiyatina, 2 sliginin fiyatiy-
sa 1 defterin flyatina esittir.

1 kalem, 1 defter ve 1 silginin toplam fiyati 9 TL
olduguna gire, bir kalemin fiyati kag TL dir?

8. Fatib'in bilyelerinin sayist Cem'in bilyelerinin sayi-
sinin 3 katindan 5 eksiktir.

ikisinin bilyelerinin toptanm 115 olduguna gére,
Cem'in bilyelerinin sayisi kagtir?

8. Bir deponun yarisi su ile doludur. Depodan 4 ton
su bogaltildiktan scnra bog kismi saatte & ton su
akitan bir musiuk lle 10 saatte dolduruluyor.

Buna goére, deponun famami kag ton su ahr?

40. Bir siniftaki erkek &drenci sayis! kiz 6grenci sayl-
sinin 2 katndan 3 eksikdir.

Simif meveudu 27 olduguna gore, erkek dgrenci
sayisi kactir?

11. Bir galerideki iki otomobilden birinin fiyat: dlge
nin 2 katindan 21 000 TL fazladir.

Ucuz olan otomobillerden 5 tane alinabilen
bir parayla pahall ofanlardan 2 tane alinabil
digine gbre, pahali otomobilin fiyati kag TL
dir?

12. Bir kutudaki mavi kalemierin sayisi kirmizi ka
lemierin sayisinin 3 katindan 15 eksiktir,

Kutudaki kalem sayis1 65 olduguna gére, :
Kkirmizi kalem sayisi kagtir?

13. Tamam suyla dolu olan iki kaptan birinin hacm
digerinin hacminin 3 katidir. Biy(k olan kaptak
suyun 20 litresi kiiglk kaba bogasuldzgmda lk
kaptaki su miktar esit cluyor,

Buna gére, kiigiik kapta kag litre su vardir ]

14. Bir bilet kuyrugunda Seda’nin 6niindeki kigh -
sayist arkasindaki kigi sayisinin 2 katindan. 19
eksiktir. o

Seda kuyrugun tam ortasinda oldugun
bagtan kaginci siradadir?

ayt Problemileri

10. Haftw

1. Bir bahgeye boylar: 40 cm ve 20 cm olan ki aga¢

fidesi dikiimigtir. Bu fidelerden boyu 40 ¢m olan
ayda 3 cm, digeri de ayda 5 cm uzamaktadr.

" Buna gére, 1 yilin sonunda fidelerin boylar:
arasindaki fark kac cm olur?

A kasabasmin nidfusu 360, B kasabasinin nifusu
450 dir.

Her yil A kasabasinin niifusu 15 artarken B nin
ki 9 azaldifiina gére, § yil sonra iki kasabanin
nilfus farki kag olur?

. Bir otoparka, & kamyon ile 12 otomobil ya da sa-
- dece 28 otomobil park edebiliyor,

Buna gére, bu otoparka 3 kamyon park ettikten
sonra en gok kag otomobil park edebilir?

2 kg elma ile 3 kg portakahin fiyatt 11 TL., 3 kg
“elma ile 2 kg portakaiin fiyat ise 9 TL olduguna
gire, 1 kg elma ile 1 kg portakahin toplam fiyati
kag TL dir?

. 3 g8miek ife 1 kravat 140 TL ye satimakiadir. Bir

kravat 10 TL pahaliya, bir gémlek 10 TL ucuza sa-
tilsayd gémlek ile kravatin fiyatlan esit olacaktl.

Buna gore, bir kravatin fiyati ka¢ TL dir?

. Bir torbada mavi, beyaz ve kirmizi toplar vardir. Bu

torbadaki mavi toplarin sayisi kirmizilarin sayisinin
2 kati, kirmizi toplarin sayisi da beyaz toplarin
sayisinin 3 katidir.

iavi toplarn sayis| beyaz toplarin sayisindan
25 fazla olduguna gore, kirmizi {oplarin sayisi
kagtir?

. Zeynep in bilyelerinin sayisi Zelal'in bilyelerinin

sayisinin 2 katindan 5 fazladir. Zeynep Zelél'e 11
bilye verirse bilye sayilan esit oluyor.

Buna gore, baglangigta Zeynep’in kag bilyesi
vardir?

. ki arkadasin paralarimun toplam: 50 TL dir.

Her birl 5 er TL harcadiginda birinin paras
dierinin parasinin 3 katl oluyor.

Paras: fazla olanin baglangigta kag Tl si
vardir?



Sayi Problemieri

10. Hafta

ayl Problemleri

10. Haftow

9.

10.

1.

Bir siniftaki erkek ddrenci sayis! kiz 6§renci says-
sinin 2 katidir. Sinifa 4 kiz 6§renci gelir, 3 erkek
&grenci ayriiirsa kiz ve erkek 6grencl sayilan esit
oluyor,

itk durumda siniftaki kiz 8grenci sayisi kaguir?

Bir otoblsieki bayan yclcu sayisi erkek yolcu
sayindan 8 faziadir. Otobiise 5 bayan yolcu binip
ve Z erkek yolcu indiginde, otoblisteki bayan yoi-
cu sayist erkek yoicu sayisinin 2 kat oluyor.

il durumdaki erkek yolcu sayisi kagtir?

.

Ogrenci sayist 160 olan bir kursun égrenci sayisi
her yil 4 azalirken, &grenci sayist 120 bagka bir
kursun &grenci sayisi her yil 8 artiyor.

Kag yil sonra iki kurstaki Ogrenci sayilar esit
olur?

12. 34 yolousu bulunan bir ofoblse 4 erkek, 2 ay Paylagma muhabbeti ©

olcu bindiginde, otobustekl erkeklerin
y 9 sayis “¥ine bir dedisken secin ve bilinmeyenieri buna

: bagh olarak yazin. Bu olay kaptifmnizda bu kismi
%80 halletmigsiniz demektir.

* Hep ayni seyi tavsiye ediyorum farkindaysaniz.

T Mamkinse (ki goju zaman mimkiindir) tek degis-
" ken secin®

yanlarm sayisinin ~§~ kati oluyor.

Buna gére, ilk durumda otobiiste kag erk
yolcu vardir? :

- Ormedin,

- Ug arkadag bir miktar parayl paylagiken birincisi

ikincininy 2 katindan & TL fazla, ikincisi de iglincl-
* den 2 TL eksik almis olsun diyelim.

" Burada birincinin parasi ikincininkine, ikincinin ki

- de Uglinctininkine bagl.

Onun igin dglnciniin aldifina x diyerek baslaym.
- Ugtincinin aidigt para x TL ise.

= [kincinin atdig: para (x - 2) Tl

“Birincinin aldig| para ise 2(x — 2) + 5 TL olur.

- Paylagtirma sorularindaki temel mantik bu iste.
e -~ Yani, bilinmeyenierin hepsini ayns tirden ifade et-

13. Bir dolaptaki tabak ve bardaklarin toplami 30 du “mek

Bardaklarin 2 tanesl, tabaklann 4 tanesi kirid v

dinda kalan hardaklarin sayisi tabakiarin sayi s .

nin iki katt oluyor. Iki kardes 43 TL yi paylagiyorlar. Bu paylagimda

Buna giire, baglangigta hardaklarin sayisin

tabaklarn sayisina oram kaghtir? Buna gore, kiiglik kardes kag TL almigtir?

.. Bir iokanta da yemek yiyen U arkadas 65 TL olan
yemek parasinin su sekilde paylagiyorlar. Birincisi
kinciden 5 TL daha fazla, ikincisi de Ggiinciinin 2
14. Zeynep kumbarasina beg giin boyunca her. ~kati para &duyor.
bir énceki giin athig paramin 2 kat para atl

Buna giire, en az ddeyen kag TL demisgtir?
Beginci giin 48 TL athiina gére, ikinci g

kag TL atrmigtir?

: bi]y'dcju kigtgliniin 2 kattndan 2 TL daha az ahyor.

3. Ug arkadas 74 tane cevizi su sekilde paylagiyor.
Birincisi ikinciden 5 fazla, tiglinclist ikincinin 2 ka-
tindan 3 eksik ceviz aliyor.

Buna gbre, en az ceviz alan kag ceviz atmigtir?

4. Dort kardes 69 TL. yi paylasiyorlar. Bu paylasmada
birinci kardes ikinciden 2 TL fazla, ikinci G¢lnea-
den 7 TL az, dordiinci ikincinin 2 kat para al:yor.

Buna gore, ligiincii kardes kag TL almigin?

Iste OSYM nin 2007 deki paylagtirma sorusu. O
zamanlar paralar TL dedil YTL idi.©

5. Dort kardeg 114 YTL yi paylasiyorlar. Bu paylas-
mada birinci kardes ikinciden 1 YTL, ikinci dgtincl-
den 2 YTL, G¢lincl dérdinciden 3 YTL fazla ail-
yor,

Buna gtre, en fazla para alan kag YTL almigtir?

A) 27 B) 28 C)29  D)31 E) 38
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10. Hafto

Bir kusmi 2 kisilik bir lasrm da 3 kigilik olan x

fane banka oturaniarin sorusu®@

Ben bank muhabbeti diyorum. Ama bu muhabbet
bazen hir lokantadaki 3 ve 4 ayakl masalarda, ba-
Zen bir oteldeki 2 ve 3 yatakll odalarda, hazen bir
kumbaradaki 25 ve 50 kuruslukiann arasinda v.s
olabilir. &

Géreceksiniz ki hep ayni mantikla ve de acayip ko-
lay bir sekilde halledilebiliyor. Ama ezberlemeye
de galismayin.

Ornegin,

Bir kumbaraya 10 ve 25 kurusluk madeni para-
fardan 30 tane atilmis olsun, Ve kumbarada
toplam 600 kurug (6 TL) olsun diyelim.

$imdi desem ki size kumbarada kag tane 10
kurugluk var? Ne yaparsiniz béyle bir soruda?

Sdyle disinin;

Neyi sordum size?

10 kurusluklann sayssini. Oyle degil mi?

O zaman 10 kurusiuklann sayisina x deyin, geri
kalanlar {30 — x) i de 25 kurusluk olacak dogal ola-
rak.

Peki, paralarin toplami ne kadarmig?

{x tane 10 kurug = x.10 yani, 10x kurug ve

(3G —x) tane 25 kurus = 25(30-x) kurug)

Iste bunlanin toplami 600 kurugmus.

Bunu denklem olarak ifade edin bakahm.

ikisinin ayri ayr toplamiar paranin tamarm: kadar
oiduguna gore,

10x + 25(30 - x) = 600
Anladiniz mi gimdi?
Neyse..,

Caniar! Probiemlerde hikayeler dedisebilir. Ama
¢odu zaman sorulanin mantikian mithis benzerik-
ler gésterir. Yeter ki problemi mantiginizi devre di-
$l birakarak ¢zmeye galismayin. Ve o mithig
benzerligi gdrmeye ¢alisin.®

Birinci kitap da ne demigtim. Hatirlatayim yine. "
Orfalama zekdya sahip herkes matematigi ya-
pahiiir. Ama yeter ki sabirh ve kararh olsun.”

1,' gir kismi 10 fitrelik, bir kismi 15 litrelik olan 22 su

6. Bir otelde bir kism 4 kislfik, bir kismi 3 klg:llk to bidonunda toplam 270 litre su vardir.

lam 25 oda vardir.
Buna gdre, 10 litrelik bidoniardan kag tane

Qdalann toplam yatak kapasitesi 85 oldugun vardir?

gbre, 4 kisilik oda sayis1 kagtir?

2. Macmi 400 litre olan bir depo, 10 ve 15 litrelik
bidonlaria doldurulacaktir.

7. Birsalonda bir kismi 3 bir kism: 4 kigilik olan to

lam 49 masa vardir. Toplam 28 bidon su taginarak depo doidurul-

dufiuna géire, 10 litrelik kag bidon su tagmmig-
Salon 135 kisilik olduguna gére, masaIardar: tir?

kag! 4 kigiliktir?

Su da OSYM deki amcatarin sulu sorusu.®

Hacmi 2560 litre olan bir depo, 20 ve 17 litrelik iki
8. 50 seker 15 cocuga dagiiiyor. bidonla su taginarak dolduruimusgtur,

+ Toplam 140 bidon su tagininca depo tam dol-
duguna gare, 17 litrelik biden ile kag bidon su
taginmustir?

Cocuklarm bir kismina 3 bir kismina 4 geker
verildigine gére, 3 seker verilen gocuk sa
kagtir? h

A}50  B)60  C)70  D)80  E)90

OSYM deki amcalarin banklara oturtma sorusu.@©

. Bir parkta, bir kismi 3 Kisiiik, digerleri 5 kigilik olan

toplam 16 bank vardir.

Banklardaki oturma yerlerinin tamam: 62 kigilik
olduguna gore, § kigilik bank sayis1 kagtir?

AT B) 8 c)9 D10 E) 11

.18 Kigilik bir sinifta dlzenlenen yardim kampanya-

sina &grencilerin bir kismi 10 TL., Stekiler de 5 TL
ile katilmsgtir,

Toplanan para 140 TL olduguna gore, kag 69-
renci 10 TL vermigtir?

.15 ve 16 yagindaki 6grencilerin bulundugu 20

kisilik bir siniftaki égrencilerin yaslaninin toplami
306 dis.

Bu simifta 15 yaginda olan kag 6grenci vardir?

~ad
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OSYM deki amcalarin para sorusu.@

7. 100 ve 500 liraliklardan olusan 30 tane madeni
paranin tutarl 12.200 liradir.

Bu paralardan 500 liraliklarin sayis1 kagtir?

A)25  By24  C)23  Dy21 E)18

Bu soruda 15 Tl nin kag kurug oldugunu bilmek
lazim.©@

8. 25 kurug ve 50 kuruglardan olugan 42 tane madeni
paranin tutart 15 TL dir.

Buna gore, 50 kuruglarin sayis: kagtir?

Su soruda da tavuklann ve tavsanlann kag ayag!
oldugunu hilmek zim.©

Walla. Hig glimeyin Istanbulda tavsan iki ayakl
zanneden bir sUrl 8drenci gdrdim. Haita biri beni
sinir etmis, ben de pet shop a gOtlrip beyaz bi
tavgan gostermistim.©

Ama o inat edip 6n ayaklarina “Bunlar tavganin el-
leri ki®”" demisti. @

9. Tavuk ve tavsantarin bulundugdu bir ¢iftlikte 125
hayvan vardir.

Bu ¢iftlikteki hayvanlarin ayak sayisi 308 oldu-
guna gaore, tavgan sayis: kagtir?

10. Toplam 20 usta ve giragin calistidi bir ayakkap,
aidlyesindeki ustalar glinde 4 gift, giraklar ise
giinde 1 gift ayakkab: yapiyor.

Bu atlyede 2 giinde 112 ayakkab: yamidigin
gbre, usta sayist kagtir? '

41, Bir litre benzinle gehir iginde 10 km, sehir diginda

13 km gidebilen bir arag 30 litre benzinle bir k_:é
mi sehir icinde bir kismi da sehir disinda olmak
{izere toplam 345 km yol gitmistir.

Buna gbre,
a) Arag gehir iginde kag litre benzin harca
fr? '
b) Sehir diginda ka¢ km yol gitmistir?

12. Tagimaciik yapan bir firma 430 000 TL c'idéy_
fiyattar1 25 000 TL, 30000 TLve 400007
olan araglardan toplam 13 tane aliyor.

Fivati 30 000 TL olan araglarin sayisi :
25 000 TL olan araglarin sayismin 3 kati:old
fiuna gére, 40 000 TL olan araglardan k_'a(}
ne ahnmigtir? o

y Problemleri

10. Hafta

Biiyiik bir gevi kigiik es pargalara bdime

_olayl.

" (Ya da es pargalarla olugturulan seyterin sorulars

©)

Canlar, simdi size anlatacadim sorunun manti§im
lyi anlamaya caligin. Daha dodrusu verecegim &r-
nedin. Kesinlikle gok dénemii bir soru flir bu,

Ona gtre.

Dinleyin bakalim.

Diyelim ki bir grupta 4 gocuk var ve 60 tane ge-
keri bu gocuklara daditacaksiniz. Bu durumda
her gocug@ia kag seker diiger?

Bunu bulamayan olmaz herhaide?

© 15 seker degil mi? (60 1 4 e bdldik.©)

. Peki, gekerleri 4 degil de 6 gocuga daditsaydik.
" Her birine kag seker diigerdi?

- 10 tane. Oyle degil mi?

- Bunlar! anladiysaniz simdi de sunu gériin,

Dagitilan seker sayisi = 4.15 = 6.10 = 60 &r.

" Yani,
- Bugu demek; her iki durumda da dagitifan seker
~sayisi ayni olduguna gdre, cocuk sayisi ile her

bir gocudgun aldif: seker sayisinin garpimi esit

" ve 80 4.
- Ashinda klasik bir {ers orantl sorusu®

. Simdi bu soruyu problem haline getirip de sorayim

: Soyle olabilir mesela:

© Bir mikiar seker 4 cocuga egit olarak (x er tane)}

" paylastirthyor. Eer 2 gocuk daha gelirse

* (4+2 = 6 gocuk oluyor) kisi basina digen seker sa-
© yi1s1 5 azalwyor.

= Dafitifan seker sayis: kagtir?

. Seker sayisi = 4.x = 6(x - 5)

. Herhaide bulursunuz.©

- Veya géiyle de soruiabilir,
] Bir grup &grenci 80 tane sekeri esit olarak paylagi-

yorlar. 2 dgrenci daha gelirse kigt bagina digen

= geker sayis: 5 azaldifina gére, ilk durumda grupta
| kag dgrenci vardir?

1.

2.

Bir miktar kumastan es boyda 15 parga perde
gikmaktadir. Boyu bunlardan 60 cm daha kisa olan
perdelerden ise 18 tane gikmaktadir.

Buna gére, kumasgin tamami kag m dir?

10 arkadag esit miktarda para vererek hir hediye
almak istiyorlar. Fakat ikisinin parasi oimadids igin
digerleri 1 TL daha fazla 6deyerek hediyeyi satin
aliyotlar.

Buna gore, hediyenin fiyati kag TL dir?

Mehmet bir kitaptaki sorulan her glin egit sayida
soru gizerek 20 glinde bitiriyor. EGer her glin ¢oz-
digd soru sayisini 10 artirsa sorulann tamamini
18 glinde bitiriyor.

Buna gdre, kitaptaki soru sayisi kagr?

Homojen bir gubuk 10 esit pargaya bélintyor.
Parcalardan her biri 6 cm daha kisa olursa 12 esit
pargaya béliinebiliyor.

Buna gore, gubugun boyu kag cm dir?
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ayl Problemleri

5. Birilkagretim okulunda yeni kayit olan ddrenciter
her simifia esit saytda 6drenci olmak koguluyla 10
sinifa ayrihiyor. Bu 6grenciler 7 sinifa ayrilsaydi her
sinifta 12 c'igrénci daha fazla olacakii.

Okula yend kayit olan 6grenci sayis: kagtir?

Bir miktar indidin vanis: 3 gocuda, diger yarisi da
4 gocuga egit olarak paylagtiriiyor.

Pay: az olanlar 5 findik daha az aldigina gore,
pay! az olanlar kag findik almigtir?

Bir gocuk belli bir yolu 60 adimda yirlyor. Eder
adimiarts 12 om daha kisalfirsa ayni yolu 80
adimda gidiyor.

Buna gbre, yolun tamami kag metredir?

Bir restorana giden 30 kisilik bir gruptan bazdar
misafir oldudu icin hesap ddememistir. Bu yliz-
den 6tekiler 2 TL daha fazia ddeyerek 10 TL
Hdemisgtir.

Gruptaki misafir sayis kagtir?

9.

10.

11.

12.

Bir su deposu 40 litrelik tenekeyle su 'taglna'ré
doldurulmustur. Eger 30 litrelik teneke ile syt
narak doldurulsayd: 4 sefer daha fazla yapﬁdéakn_

Puan hesabi...

© Puan hesab yapmak acayip kolay bi sey.
3_ Kural su: Kazandifumz puanlardan kaybettikie-
- rinizi ¢tkarn.®

Buna gore, deponun hacmi kag litredir?. :

1
Zor mu ki?
© Bunu gu drnekle izah edeyim.
Ornegin,
- piyelim ki bir bilgi yarismasinda kurallara gére
yarigmactlar her dogru cevaptan 10 puan kaza-
- niyor, her yanlis cevaptan ise 6 puan kaybedi-
. yor.
Bir bgrenci her gtin belli bir miktarda para-ﬁ_é' Bir yarismaci 20 soruya cevap vermig olsun.
camaktadir. Eger her giin harcamast gereken. ) o
paranin 2 TL fazlasin harcarsa parasine 12 gi 15 soruya iogru cevap verdigine gore, kag pu-
de, 2 TL eksigjini harcarsa 20 giinde bitirmel an almistir
dir : Cok kolay.©
. Kazandiklan — kaybettikleri = 15,10 - 5.6 = 120
Buna gdre, bu 6grencinin parasi ka§ T ;.).uan kazanmig.
o Ovyle ya 15 dogru soru igin 15.10 = 150 puani cebe
indiricken, 5 yanls igin 5,6 = 30 puan silinmis.
Cok kolay. Oyle degil mi?
Peki, sbyle sorsaydim;
X tane soruya dogru cevap verdigine gore, al-
. - (o
Agir agir cikacaksiniz bu merdivenierden digs puant veren bagintt nedir?
Bir merdivenin basamakiarini 2 ser 2§ OIEC? yanlﬁ" saylsu?l yazin bakalim. (x .tanem dogru
3 er 3 er inen bir kigi inerken 8 adim dah olduguna gore, geri kalan 20 — x tanesi yanhsgtir. 9.

Ovle dedil mi?)

Puani = Kazandiklar -- kaybettikleri
= 10x ~ 6(20 ~ x} olur.

Var mi bir stkinhi?

attigina gore, merdiven kag basamaklidir?.

Ya puanini verip de dofiru sayisint istersem.
72 puan aldifina gére ka¢ soruya dogru cevap
vermistir?

X tane dogrusu olsun. {Bu durumda 20 - x tane de
yanlig oluyor tahii ki©@)

Puani = 10x — 6(20 — x) = 72 denkleminden

x= 12 bulursunuz artik, ©

Bir merdivenin basamaklanin: 2 ger 2 ger
3 er 3 er inen bir kisinin athig toplam adim
sayisi 25 olduguna gore, merdiven Kat
maklidir? .

Styleyin Aliah agkina. Simdi neresi zor bunun?
Ne demigtim. “Problemler zor degil ama ¢ozer-
ken yeter ki ezberlemeye ¢ahismayin ve olayin
mantigmna yofiunlagin.”

Bakmayin problemlerin farkll hikyeleri clmasina.
Sunu fark etmigsinizdir. Gogunun hikaye kismi
farkll clsa da mantig ayni.

Oyle degil mi?

. Bir hedefe atis yapan bir atict hedefi vurdudu her

atig igin 10 puan kazaniyor, vuramadigi her atig
igin ise 4 puan: siliniyar.

25 atig sonunda 124 puan kazandi§ina gbre kag
atigta hedefi vurmugtur?

Su puan hesabi da Ustteki soruya benziyor. Ama
biraz daha dikkatli olmak 1azim.{4 yanhig 1 dogruyu
gbtirliyorsa 1 yanlig kag puan gotariylr. Onu
bulup da baslayin.}

160 soruluk bir sinavda dogru cevaplanan her
soruya 2,4 puan veriimekte ve 4 yanhs 1 dogruyu
gatlirmektedir.

Bu sinavda tiim sorulan cevaplayan bir 6grenci
270 puan aldigina gore, kag soruyu dogru ce-
vaplamigtir?
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3. Galibiyete 3 puan, beraberlije 1 puan veriten bir
futbol liginde magdlubiyetlerde puan dedismemek-
tedir.

Yaptigi maglarm tiglinde maglup olan bir takim
20 mag¢ sonunda 43 puan topladifma gére, kag
macta galip geimistir?

4. 60 soruluk bir sinavda 4 yanlis 1 dogruyu gotiri-
yor. '

Dogrulan yanhsglarinin 5 kat olan bir 6grenci-
nin 38 neti olduguna gore, kag soruyu bos bi-
rakmigta?

5. Bir bilgi yarismasinda yarismaciara her dogru
cevap igin 10 puan veriliyor. Her yanlig cevap igin
ise 5 puanlar silih]yor.

20 soru yoneltilen hir yarismaci 17 soruya ce-
vap vererek 125 puan aldigina gore, kag soruya
vanhg cevap vermistir?

Taksimetre mantidiyla artig®©
Yani, kafadan bir iicret, sonra da belirli bir Gore

Bir gehirdeki ticari taksi Gerefi, ik agilista belli bl
ticret ve sonraki her 200 m de belli bir Geretti...

3 km giden bir miisteri 6,5 TL. ve 4 km gide.n.bi
miigteri 8 TL 8dedigine gdre 1 km giden bir:
miigteri kag TL dder? ]

Bir gehirdeki ticari taksi Gcret, ik agilista 3_-Ti_-;;ve
her 200 m igin 40 kurugtur. S

Buna gbre, x km giden bir miigterinin kag T
ddemesi gerektigini veren bagint nedir?

Yine buna benzer bir méntlk da gunda var. :
Bir belediye, abonelerinden kullandiklar ik 15m
suyun her bir m° { icin sabit bir dcret, 15 rn3 to
sonraki her m? @ igin ise dncekinden farkh veyl
sabit bir tcret almaktadr. '

Buna gére, 20 m® su kullamldiginda 63 TL.

m® su kullanitdiginda ise 81 TL. ddeyen bir

abone, yalmizea 1 m° su kuilandiginda Kag 7L
oder?

say! Problemleri

10. Haftow

En az (ya da en ¢ok) kag grup yapilabilir?

Aslinda Temel Kavramlarda anlatmigtim bunu.

" Ama orada problem gibi degil de sayi sorusu gi-

biydi sorular.
Hatirlaym.
Ornegin,
a, b pozitif tam sayilar igin
2a+3b=25
olduguna gbére, a + b toplam en az kagtir?

Veva
X, ¥, z pozitif tam sayilan igin
3x + 4y + 5z2=100
olduguna gére, x +y + z toplami en ¢ok kagtir?

" Hatriiyor musunuz bu sorulann nasi gézuldagu-

nil?

Simdi su soruya bakin bakalim farks var mi?
25 kalem, ikigerli (x grup} ve dgerli (y grup)
gruplara ayrilarak déirencilere dagstitacakbir,
a) En az kag grup vapilabilir?

b} En gok kag grup yapilabilir?

" Yani, x tane 2 ve y tane 3 Il grupta toplam 25 ka-

lem var,
‘Bunu denkiem olarak yazarsak 2x + 3y = 25. Ve

- "sorutan da x + y nin en ¢ok ve en az kag olabilece-

gi.

Grup sayisinin az clmasi igin 3 U gruplarin sayisi
¢ok olmali.

Oyle degil mi?

Gok olmast igin de 2 ii.

. Agulidt 70 kg ofan bir yag bidonundaki yagin ta-

marmi 3 ve 5§ kilogramlik kaplara doldurulacakbir.

Her iki kaptan da en az birer tane kullanmak
koguluyla en az kag kap gereklidir?

2.

10 kg findik ici 0,8 kg ve 1,2 kg lik pogetlere doldu-
rularak sabilacaktir.

Buna gdre, findigin tamami pogetlere doldu-
rulmak ve her poget tamamen dolu oimak sar-
tiyla en gok kag pogete ihtiyag vardir?

Bir miigteri tanesi 2 TL, 3 TL. ve 5 TL olan
bardaklarin her birinden en az bir tane alarak 41
TL ddemigtir.

Buna gére en az kag bardak almigtir?

120 iitrelik bir depo 3, 5 ve 8 litrelik kaplaria doldu-
rulacakftir.

Her kap en az birer kez kullaniimak koguluyia
depo en az kag kap suyla doldurulabilir?

{ste OSYM deki amcalarin sorusu.©

62 kalem, 5 lik, 6 hk ve 8 lik grupiara ayriarak
paketlenmigtir.

Toplam paket sayisi 11 olduguna gére, iginde 5
kalemn olan paket sayisi en cok kagtir?

A) 6 B)7 c)8 D)9 E}10
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ééy: Problemleri

6. 28 kisilik bir sinifia yapilan bir sinavda sinav so- 9. 2kgeima3kg portakal 13 TL, 3kgelma 2 kg -,

Bir kus stirlis bir agacin dallarna 5 er 5 er konar-

nuclari igin 1, 2, 3, 4 ve 5 notlan kullanihiyor.

Her notu en az 3 kigi aldigina gére ayni notu
alan kisi sayis1 en ¢ok kag olabilir?

. 45 Kigilik bir grupta herkes akiindan 1 den 20 ye

nizde karginiza iki veya daha fazla bilinmeyen
dzel denklemier gikabilir. ‘

Ama korkmayin. Bu tlr sorular acayip kolaydir®
Gergekten.

Zaten ¢godu zaman hilinmeyenier! tek tek de bul-
maya gerek cimadifini gdreceksiniz.

10. 2 kalem, 3 defterin toplam fivatl 17 TL, 3 Réie

poriakal 12 TL dir. i

Buna gore, 1 kg elma ile 1 kg portakaln 'tép_l'a
fivati kag TL dir?

kirazmn fiyats 22 TL dir,

1 kg erik ile 1 kg kirazin fiyat: @ TL oldugun
gore, x + y toplami kagtir? '

Siralara Oturma Muhabbeti@ 2.

simdi sira &grencileri siralara, misafirleri masalaral
oturtup, kuslar! daliara kondurmaya geldi. Scnra
da veietlere seker daditma.@

Gelin bakalim. Qturup gozelim.@

Meseleye sdyle bir gireyim.@

Siralara oturtma sotularinda dgrencileri oturiurken

ance sira sayisini bulmak lazim,

Onun igin sira sayisma x deyin ve dgrenci sayisin
x & bagl: olarak ifade edin. Bu énemli igte.
GOrnedin,

Diyelim ki bir siniftaki dgrenciler siralara iigerli

. oturdular ve 5 6drenci ayakta kaldl.

sa 2 dal bog kalryor, 6 gar 6 sar konarsa 8 dala hig
kug konmuyor.

Kus siiriisiinde kag kug vardir?

I 3. Bir davetteki misafirler masalara Ugeri oturdugun-
kadar bir dofal say! tutuyor. 2 defterin toplam fiyati ise 18 TL dir. Bu durumda dijrenci sayisi ne olur? (x fane sira da 7 davetli ayakta kaliyor. Ikiserl oturdugunda 21
o ' var tabil ki) davetli ayakta kaliyor.
Her say! en az bir kisi tarafindan tutulduguna Buna gére, bir kalemin fiyatt bir defterin fiy; . Ogrenci sayisi = Oturaniar + ayaktakiler = 2%x+5
gore, ayni sayiyl tutan en gok kag kigi clabilir? tindan kag¢ TL fazladir? - clur. Davetteki misafir sayis| kagtir?
Ama diyelim ki 4 er 4 er oturdular ve 3 sira bos
kald.
Bu durumda x - 3 tane siraya oturulmus
demektir.(Oyle ya 3 sira bos kalmisg.)
Ve 6grenci sayisl da 4(x — 3} tir.
Artik su esitligi yazabilirsiniz herhaide®©
Gdrenci sayisl = 2x + 5 = 4(x ~ 3)
N . s - L Buradan da dnce x i (sira sayisini) sonra da 4. Bir siuftaki 6grenciler siralarda tgerli oturmakta-
8. Bir bufedeki farkil iki gazoz kolisinden biyiik olan- 11. 2 kg elma, 3 kg portakal ve 1 kg ayva 13 TL, 1k _ 6renci sayisini bulursunuz gari©@ diriar
lar x tane kilgUk clanlar y tane gazoz almaktader, eima ve 2 kg ayva 8 TL dir. L . Anlagildi mi bu olay? .
(x >y dir.) B sre. 1 ka ol K takal v 1 Bt Anlamadiysaniz bi daha bakin.© Bu siniftaki 6grenciterin siralarda ikigerli otu-
una gore, elma, ortakal ve ; ihagi .
2 bilyiik ve 3 kiigiik kolideki gazoz sayisi 50 ayva Rgag TL di?? °F i ra"bllmete;lt lil.n 7 swraya dzhatlhfyag olduguna
oldugiuna gore, x en az kagtir? . Bir smiftaki 6grenciter siralara 3 er 3 er oturursa 2 gore, sttiakl sira sayist Kaghir
sira bos kallyor. Eger 2 ger 2 ger otururlarsa 6 6g-
renci ayakia kaliyor.
Buna gore,
a) Siniftaki sira sayisi kagtir?
} b) Simfta kag ddrenci vardir?
Ozel Denkiemler .. 5. Bir kutudaki sekerler bir grup gocuga 4 er 4 er
. L S dagitihirsa 2 gocuda geker kalmuyor. 3 er 3 er dagi-
Bazen verilen problemi cebirsel clarak ifade ettigi- 12. x kg erik ve y kg kirazin 23 TL, y kg erik ve X K

filirsa 6 seker artiyor.

Kutudaki seker sayisi kagtir?
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Kuyruga Girme muhabbeti@® 8.

Kuyrukiaki kisilerle ilgili sorularda biraz dikkatli
olun. Genelde kuyrukta adl gegenier unufulur da®©
Neyse...

Simdi su verecedim &rmekte iki ihtimali de dikkate
alin ve dyle dustingn bakalim.

Ve kim daha Snde ise ona gbre basit bir gekit ¢izin
ve iki kisi arasinda kac kisi oldudunu belirtin. Sonra
da sayin. Ama dedigim gibi; sayarken iki kisiyi
unutmaymn. Bir Deniz't bir de Ezgi'yi.@

Ornek soru su

Bir bilet kuyruzgunda Deniz bastan 15. sirada Ezgi
ise sondan 18. siradadir. Ezgl ile Deniz arasinda 7.
6 kigi vardir.

Buna goire, kuyrukia kag kigi olabilir?
a) Eger Deniz dndeyse,

arka Deniz 6n

............... A
18 Kigi 6 Kigi 15 kisi
Bu itk akla gen siralama.

Deniz de dahil olmak zere Deniz’e kadar 15 kisi 8.
aradaki 8 kigl ve Ezgi dahil oimak Uzere arkadaki
18 kigi. Hepsi eder 39.

Anlasgid: mi burasi?

b) Ezgi daha dndeyse,

15 kisi .
arka C Deniz< T an
7 Ezgi

Bunda hiraz daha dikkath alun. Onden sayinca
Deniz'e kadar 15 kigi, arkadan sayinca Ezgi've ka-
dar 18 kigi. 9
Ama bazilarin iki defa saydik. Fark ettiniz mi?
Aradaki 6 kistyi. Bir de?

Evet, bir de Deniz ve Ezgi'yi.

Yani toplam 8 Kisiyi. Ovie degil mi?

Onun igin bu 81 33 ten ¢ikarmak {azim.
Dolayistyla kuyrukta 25 Kigi olmus oluyor bu du-
rumda.

. Mert ve Hiseyin'in de girdidi bir sinavda Mert: :

gu da OSYM deki amcalara ait®

© Ali bir bilet kuyrufunda bagtan n. sirada, sondan
{2n - 2}. siradadir.

Bir bilet kuyrugunda Esra bagtan 12. sirada, Ceyda
ise sondan 18. siradadir. .

Esra ile Ceyda arasinda 5 kisi var ve Ceyda ¢
ha 6nde olduguna gore bilet kuyrugunda ki
kisi vardir? U

Kuyrukta 81 kigi olduguna gbre, Ali bagtan ka-
" ginc kigidir?
A) 28 B8)30 C)32

D)33  E)34

Bir bilet kuyrugunda Miijgan bastan n. sirada so
dan {2n — 3} . siradadur. g

Bilet kuyrugunda B0 kigi olduguna gore, n ks
tir? :
2.. Bir bilet kuyrugunda Ayse’nin dnlndeki kisi sayisi

arkasindakinin yanisindan 10 fazladsr. Oniindeki 5
kisi kuyruktan ayrilir ve arkasina 2 kisi gelirse Ayse
kuyrugun tam ortasinda cluyor.

Ik durumda kuyrukta kag kisi vardir?

Bir bilet kuyrugunda Baris bastan 18. sirada, so
dan ise n. siradadir. Bang'in éniindeki 5 kigi‘ark
sina gectiginde arkasindakilerin sayisi dniindeki
rin sayisimn 3 kat oluyor, S

Buna gbre, n kactir?

. Engin bir bitet kuyrugunda bagtan {2x - 3). sirada,
sondan (x + 5). siradadir.

bagtan {n + 3). Hiseyin ise sondan (2n — 5). ol o
mustur. B . Onden 4 kigi daha bilet alip kuyruktan aynidi-

_ ginda Engin’in 6niindekilerin sayis! ile arkasin-
Hiiseyin‘in daha basarili oldugu bu smavd © dakilerin sayist egit olduguna gére, x kagtir?
ikisinin arasinda 16 kigi olduguna ve sinava

100 kisi girdigine gore, n kagtir?

Bu kadar kuyruk muhabbeti yeter. Simdi sirastyla
izci kampina gidin, koltuklariniza kurulun, kuruye-
mislere saldinn sonra da ellerinizi sabunia yka-
yin®@

. 200 koituklu bir sinema satonunun x + 10 sayida

koltuguna oturuldugunda, y + 14 koltugu bos kali-
yor.

Buna gbre, x + y toplami kagtir?

. Bir tiyatro salonunda 280 koltuk vardir. Koltukiarin

a tanesine oturuldugunda 2a + 10 koltuk bos kali-
yor. b tanesine oturuldugunda ise a + 40 koltuk
hos kaliyer.

Buna gore, b kactir?

Aslinda bu bir orant! sorusu. Gorebilirseniz. ©

. Birizci kampinda 30 kigiye 15 gln yetecek kadar

yiyecek vardir. 5 glin sonra kamptan 18 kisi aynili-
yor.

Buna gére, kalan vivecekler kampta kalanlara
kag gin daha yeter?
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7.

10 kg kuruyemis agirigi 250 gram olan pakefier
haiinde paketlenecektir.

Bir paketin paketleme maliyeti 8 kurus oldugu-
na gére, 10 kg kuruyemisin paketieme maliyeti
kag TL dir?

8 kalip yag sabun 1 kg geliyor.

Bir kalip yas sabun kurudugunda agirhiga 35
gram azaldigina gore, 1 kg yas sabun kuruyun-
ca kag kg gelir?

Ve gubugun orta noktas) meselesi

Gok basit bir soru;

20 cm uzunlugundaki bir gubugun orta noktasi kag
cm dir?

$imdi bu gubugdun bir ucundan 4 cm kesin ve orta
noktasini bulun bakahm,

Simdi kag cm oldu orta noktasi?

8 cm degil mi?

Peki, orta noktas: kag cm kayd:?

Bunu yaparsiniz diye dastniyorum. Ama ...©)
Neyse iste...

Bir gubudiun bir ucundan bir miktar kesince or-
ta nokta kesilenin yansi kadar kayar.

Ya iki ucundan kesilirse?

Kesilen pargalarin farkinin yansi kadar.

Dedil mi?

Niye ki sahi?

10. Hafto

9. 140 cm uzuniugundaki bir gubugun

a) Bir ucundan 40 cm kesilirse orta noktas kag
©cm kayar? .

b) iki ucundan 20 ser cm kesilirse orta noktasi
cm kayar? ;

¢) Bir ucundan 10 cm, diger ucundan 20 ¢m ke
lirse orta noktas: kag cm kayar? -

Problemlerdeki ahig - veris muhabbeti...

Isin igine para girince kafanizin daha iyi galistigini
bitiyorum®

Ama unutmamak ldzim ki para mal alip satma ara-
cidir. (Adam dedil. ©)

Neyse...

Sunu bilirsiniz.

Ne kadar ¢ok para verirseniz o kadar ok mai alir-
siniz. @

Yani, akis veriglerde ddenen para ile satin alinan
miktar dogru orantihdir. (Herhalde dodru orantinin
“ne oiduduru hatirhiyorsunuzdur. @)

10, Bir gubugun ucundan x cm kesildiginde orta
noktas! ilk duruma gbre 12 cm kaydi§ina gére,
x kagtir?

. Kilogram: 12 Tl olan peynirden 300 gram alan
bir kisinin 6deyecedi para kag TL dir?

11. Bir gubugun ucundan iigte biri kesilirse orta nol

Bir baharatin 250 gram x lira, 750 grami
sl itk duruma gére 15 cm kayiyor.

. (4x - 6) TL olduguna gére, x kaghr?

Cubugun kesilmeden énceki boyu kag'cm-fi

12. Bir cubugun bir ucundan 12 cm diger ucundan

iidiginde ort ktast 3 cm kayiyor. X
om kesiidiginde orta no yy < Bir baharatin {3x —50) grami 10 TL ve (x + 50}
Buna gére, X in alabilecedi degerler toplam - grami § TL olduguna gore, x kagtir?

kagtir? T~

4. 5kilosu (3a + 12) TL olan peynirin, 3 kilosu
(a + 24) TL olduduna gore,

a) akagtir?
b} 1 kg peynir kag TL dir?

5. xtane kalemin fiyati y TL dir.
Bir kalem 1 Tl. daha ucuz olsayd: v TL ye kag
tane kalem alinabilir?

6. 4tanesia TL olan kursun kalemlerden 6 tane
alan bir 8grenci b TL. ddedidine gore, E oran

kagtir?

7. atanesi b TL olan gikolatalardan c tane alan bir
gocuk d TL 6dedigine gbre, a, b, ¢ ve d arasin-
daki bagmnt nedir?

Py

Py
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10.

Kar- zarar muhabbeti...

Bitiyorsunuz®

Bir malin maliyet fivaf: ile satig fiyat arasindaki
fark kar veya zarardir.

Herhaide ne zaman kar edilir ne zaman zarar
edilir? Bunu biliyorsunuzdur.©

Satig fiyatt maliyet fiyatindan fazla ise kar, az ise
zarar edilir.

Bir satici tanesini 4 TL den aldif 20 kalemden 10
unu tanesi 8 TL den kalanlarini da tanesi 6 TL den

satiyor.

Sanicinm kan kag TL dir?

Bir satici 5 tanesini 8 Tl ye aldid) kalemierin 8
tanesini 156 TL ye satiyor.

Satict bu satistan 33 TL kar ettigine goére, kag
kalem satrmgtir?

Bir manav tanesini 12 kurustan aldi§: limonlarin
yarisini, tanesi 15 kurusgtan diger yarisin da tanesi
18 Kurugtan satarak 4,5 TL kar ediyor.

Buna gore, manav kag limon satmistir?

11.

12.

13.

i4.

Bir satic) x TL ye aidi§! bir mah y TL ve satiya;
X ile y arasinda y = 3x ~ 200 badintrst vards: '

Buna gire, 460 TL ye satilan bir maldan ka

TL kér edilir?

x alig fiyat, y satig fiyati olmak Uzere, bir maiin

satigt igin iki ayr: secenek vardir,

l. y=3x-312
I y=2x+20

birinci segenek daha karl olduguna gore, x i

en kiiglik tam say: degeri kagtir?

Bir manav aldig limontarin tanesini 0,5 TL d_en.
satarsa 4 TL kar, 0,4 TL den satarsa 2 TL zarar’

ediyor,

Buna giire, manav kag limon almigtir?

100 kurugun kag TL ki? (Dodruya 1 TL idi.@)

Bir manav aldigi limoniarin tanesini 8 kurustan
satarsa 6 TL zarar, 15 kurugtan satarsa 8 '_ﬂ_-_;k

etmektedir.

Buna gdre, manav kag tane limon almigtir?

gay1 Problemleri

10. Hafto

Birbirine kangtirip da satarsak. ..

Ister kanser mi ki?@
Bakalim®

' . Kilosu 10 TL clan findiktan 7 kg ve kilosu 15 TL
olan fistiktan 3 kg alinarak kangtirihyor.

Buna gbre,

Bu kangimin kilosu kag TL den satilirsa zarar
edilmez?

Karngimin kilosu kag TL den satiirsa bu satig-
tan 17 TL kar edilir?

2. Kilosu 20 TL olan badem ile kilosu 14 TL olan
fistik hangi oranlarda karistirihrsa elde edilen
kangimin kilosu 16 TL olur?

1 TL olan piringten 80 kg ve kilosu 1,5 TL olan pi-
ringten x kg kanstinyor.

Tiiccar kangimin Kilosunu 2 TL ye sattifinda
150 TL kér etigine gore x kagtir?

3. Birticear kilosu 1,2 TL olan piringten 60 kg, kilosu

Ya satilacak maklin bir kism telef olursa.©

Diyelim ki herhangi bir mah satin ald:inuiz ve buna
bir stirll para ddediniz. Ama getin g&rin ki bir Kismi
daha satmadan telef olup gitti. {¢lridl, kuruduy,
kirtld, kurt kapti, .. Her neyse iste...@)

Fakat daha bu mall saimadan kafaniza
koydugunuz parayl da kazanmak istiyersunuz. Ne
yapardiniz bu durumda?

Yeni bir satis fiyatl belirlemez misiniz?

Bu malin satigindan ayni parayl kazanmak igin
yeni satis fiyvatini nasi belirlersiniz?

Buna biraz kafa yorun bakalim.

4. Bir saticl tanesi 15 kurustan 240 tane yumurta
aliyor. Tagima sirasinda yumurtalarin 40 tanesi ki-
rifiyar.

Saticinin yumurtalarin satigindan 4 TL kér et-
mesi igin saflam yumurtalarin tanesini kag ku-
rugtan satmasi gerekir?

5. Bir manayv, bir sandikiaki 60 tane limonun tanesini
50 kurustan satmay! diiglinmektedir.

Sandiktaki limoniann 10 tanesi ¢iirlik ciktifiina
gére, manavin ayni parayl Kazanabilmesi igin,
safilam timonlanin tanesini kag kurug artirmali-
dsr?
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6. Bir manav, bir sandiktaki x tane limonun tanesini
y TL den satmayi diiglinmektedir.

Sandiktaki limanlarm 10 tanesi ¢liriik giktigina
gdre, manavin ayn| parayl kazanabilmesi igin,
saglam limoniarin tanesini kag TL den satmali-
dir?

7. Bir satict kilosunu 80 kurugtan aldigi bir miktar yag
Uizm kurutarak kuru OzGmiin kilosunu 3 TL den
satsyor ve bu satistan 54 TL kar ediyor.

Yag {izitm kurudugunda adirhd % orantnda

azaldifina gére, saticl kag kilo kuru Gziim sat-
migiir?

8. Bir sitcd liresini 80 kurusa aldia: bir miktar site %

u kadar su katarak litresini 120 kuruga satiyor.
Bu satistan 19,2 TL kir ettifine gore, kag litre
siit almigtir?(Suya para ddemiyor.)

9. 6 kalip yas sabun 1 kg gelmektedir. Yag saby
kuruyunca 8 kalibt 1 kg gelivor. '

Buna gire, kilogrami 2 TL den 24 kalip yas
sabun alarak kuruttuktan sonra kilogrammy:®
4 TL den satan bir satici bu satistan kag TL k
eder?

Sayfa bos kalmasin diye yazdigim bir soru®

10. Bir 8grenci her giin bir dneeki giin ¢dzdBdi soru
sayisindan 30 soru daha fazla ctzerek bir tes
tabindaki sorular 5 glinde bitiriyor.

a) itk giin x tane soru gdzdiigiine gére, Kit
soru sayisint veren bagdinti nedir?

b) ikinci giin 100 soru gdzdigune gbre, kitapta
soru sayist kagtir? ;
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KESIR PROBLEMLERI

Kesir problemine gegmeden 6nce tanistigimiz ilk
glinlerde bahsettigim bir iki hususa temas edeyim.
(Etmeden duramiyorum. Ne yapayim.&)

Ama bahsedecedim hususlar sonuna kadar din-
lemeden.” Amaaan! Bunlarla mi udragacam halen
daha. * deyip de erken &imeyin bakalim® Anlabi-
yorsam bir bildigim var demek ki.-Siz de dinleyin.©

Hat

Bir ge "Hamama giren terler.” (Normal koguliarda
oyle oimasi 1&xm@) Siz de gondlit girdiginize gore
mirin Kirin etmenizin alemi yok.@

Hatirlayin bakalim. (Daha dnceden bildidinizi kabul
ediyorum tabii ki}

Once iki rasyonel kesrin nasi garptdigin hatir-
tayin. {Unutmadigmizi biliyorum@)

Paylar (Ustler) kendi arasinda, paydalar da {altlar
“da) kendi arasinda carpiiiyordu.

c2 4 24 8

3 56 35 15

3(2x—5)2 2(2x-5) _ 4x-10
al 7 3.7 21

Burada pek Jazim olmayacak ama yine styleye-

yim. Kesirlerden birinin 8nlinde eksi isareti” ~ " de
“olabilir.
Yani,

_ti( 2X“3),_, ~4(2x ~3)  -8x+12

3 3 3.3 9

ikinci olarak sunu hatirlayimn,

Carpilan ifadeferden herhangi birl kesir gibi geime-
yebilir size. {(Hayal gilcliniizd kullani o za-
man@)Ama siz onu kesir gibi dlglniin.

Ne demek istedigimi simdi anlayacaksiniz.

Ayns sekilde,

2 2 (x+2)  2Ax+2) _ 2x+4
(x+2)= g =S5 =5

3 _3 (441 3taxs+1)  12x+3
5= 514 5

Yine ayni gekilde,

Q(M): 2 [2x-1)__ 22x -1 2x -4

X+3 1 Ux+3 ) 1{x+3) x+3

Sadelestirme igleminin faydalarini bilmeyen var mi
aranizda?

Bilmeyenler litfen Antrenmanlarta Matematik Bi-
rinci Kitatnni hatmedip de dyle gelsinter baka-
m.e

Burada diyecegim o Ki; kesirleri ¢arparken yapila-
bilecek sadelestirmeler varsa bunu erken fark edin.
Yoksa amele gibl udragmak zorunda kalabilirsiniz.
Ama yine de tercih sizin tabii ki.©

=—85 aldugunu
=g~ oldugunu goriin artik.@

Artik géndil rahatiifiyla gegebiliriz Kesir Problemle-
rine.

Inanmayacaksiniz ama kesir problemierinde gok
fazla yeni bilgi yok. Belki bir iki ternel hususa dikkat
etmek azim o kadar.

O kadar da olsun artik. @

Devam edelim.

2
24 iin ~3~ i1 ne demektir? Ve bunu matematik

diliyle nasi ifade edersiniz?

Bu konuda problem yasamamak igin en azindan
bu soruya dogru cevap verebilmek ve mantidin da
kavramig olmak l&zim.

Bunu hatirlamayaniar igin bir kez daha izah ede-
vim. Bu 24 Un 3 es parcaya bolinip 2 pargasinim
alinmasi demektir.
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Bunun matematikgesi de 24.% = -%3‘3_-2 =16 dir.

Ayn mantikla

20nin 2 i 2£.20=8
5 5

5
36 in 5 unun 8 fazlas: %35 +8=20+8=28

2

40 1n 4 eksiginin “"?‘;“ i de

£ (40-4) =236 =24 olu.
3 3

Var mi burada anlayamadidiniz bir sey?

Daha fazla uzatmaya gerek var mi?

Neyse...

Bundan sonra x i de katalim bakalim isgin igine.

Ama herhalde,

Bir sayinin (x in) 2 katt deyince bunu 2x,

Bir saymin § kab deyince bunu da 5x olarak ifade
edebilirsiniz. © (Bu da benim hiisn —ii zannim.@)

Sunlara da bir géz atin bakaiim.

Yine ayni mantikla,
Bir sayinin (divelim ki x olsun bu say1®) yarisi de-

mek bu sayinin % katl demekiir. Ve bu da

1 x =% bigiminde ifade edilr.
2 2
Yine ayni sekilde,
Bir sayinin (xin}) —:23— {1 U demek bu sayinin —§» katl
anlamina gelir.

Ve bu da _%m-x = %ﬁ olarak ifade ediiir.

Bu olay: biraz daha agalim mi?

Bir sayinin & eksiginin %n {ingt ~%—(x -B)=

2(x ~ 8}
3
clarak,

Bir sayinin 2 katinin 7 fazlasimn 3;’- i,

3 _3(2x+7) _ ex+21
5(2x+7}- E =%

8ir saymnin % inin 4 fazlasinin 2 katini da
2(%35“ + 4) clarak ifade edebiliriz.

Yine ayni sekilde bir sayinin 3 katinin 2 eksiginj
%— Ondn 4 fazlasini da %—(Sx - 2)+ 4 olarak ifade

edehiliriz,

Simdi anladinmz mt ne demek istedigimi?

Bir iki ¢dz0mil drnek ister misiniz?
(Zaten yapacagim da.... Siz de isteyin ama.®)

Ornek Soru

Bir sayinin % inin 4 faziasmin 2 kat1 20 oldu-

duna gbre, bu sayi kagtir?

Bu soruyu size 6zel derste anlathdmm gibi anlata:
yim. Ne de olsa siz de dzel sayilirsimz® :
Adim adim gidelim mi? '
Dediklerimi sirasiyla yazin bakalm.

Bir sayr = x

Bir sayinin ms-l 5

3 i = _35_
< inin 4 farlass =+ 4

% inin 4 fazlasinin 2 kati = 2(—35"— +4)

Iste bu 20 ve esit imis.

Esitleyelim bakalim kagmis bu say1?

3x -
2(-5—m + 4) = 20

Artik buradan x = 10 bulursunuz herhalde @

Kesir Problemieri 11. Haftw
Ornek Soru Kitaptaki soru sayisi, ¢ézlien sorularla ¢ézliime-
Bir sayinin -2 Gnlin 6 eksidi ife 2 eksiginin yarsi yenlerin foplami kadar degil midir?
3 Kesinlikie. ©
esgittir.

Buna gore, bu sayi kagtu?

Gozetim.

Yine adim adim denileni yazalm bakalim.
8ir sayl = x olsun diyelim.

Bu sayinin, T v} 3
e
,gn.. - PO -
5 {nln 6 eksidi 3
Yine bu sayinin 2 eksifi = x - 2
X2
2 eksidinin yans| = 5

Iste bunfar esit imis. Yani,
2 X—2

L g=2T5

3 2

Bu denklemi ¢ézerseniz bu sayinin 30 ofdudunu
pekald bulabitirsiniz.

Yalniz...

Bu denklemleri gizerken sikinti yaglyorsaniz. @
Ne demek istedigimi antamigsinizdir artik.©

Ornek soru

1
Burcu bir Kitaptaki sorularin biringi hafta _t:; ini

1
Kinci hafta ise Wﬁ: ani ¢ozdyor.

Geriye 660 soru daha kaldiina gore, kitaptaki
soru sayis kaghir?

Coézelim bakalim.

Bu soruda size iki farkil gdzUm yapayim.
Birincisinde kitaptaki soru sayisina x diyelim.
Bu durumda Burcu'nun birinci haftada ¢bzduga

soru say|s ngm ve ikingi haftadaki de —Z— olur.

Dolayisiyia gozillmeyen soru sayis) (660 soru) iie

¢Ozllenlerin (w% + "Z“ [‘zn) toplami x e egit olacakt:r.

Yani,

(% N ﬁm) +B60=x esitiginden x = 1200 bulunur.

Anladimz m bu gdzimi?
Anladiysaniz bir de gunu inceleyin bakalim, (Anla-
madiysaniz da {abii Ki©)

Kitaptaki soru sayisina -%—ve —‘1— kesirlerinin

paydalarinin carpimi 5.4 = 20 oldugundan biz de
20x diyelim.

Ne ise mi yarayacak?

Birazdan gdrirsiniz.

Kesir mesir kalmayacak ortalikta®

Soru sayist 20x olursa,

Burcu birinci haftada 20x. —;— = 4x

ikinci hafiada ise  20x- % =5x oimak Uzere top-

lam 4x + 5x = 9x soru ¢bzmiis olur.

Bu durumda gerive 20x - 9x = 11x soru kalmis olur
ki bu da 660 a tekabll ediyor.

Yani, 11x = 660 esitliginden x = 60 ve kitaptaki
soru sayis: da 20x = 1200 bulunmus olur,

Sanki daha hos gibi.

Ovyle degit mi?




11. Hafto
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Ornek soru
Bir otomobilin deposunda 186 litre benzin vardir. Bu

depoya hog kisminin % s1 kadar benzin konuldu-

gunda deponun yaris| doluyor.

Buna gbre, deponun tamami kag litre benzin
alr?

Cozelim.

Peki, deponun hacmi x lifre olsun diyelim.
Depodaii benzin 16 litre.
Bu durumda bog Kismin hacmi x — 18 litre olur.

Depodaki 16 litre benzinin lizerine (x — 16} nin %

-16 . o "
sl olan litre daha benzin ilave edilince de-

COX
poONUN yariss yani, 3 si dolmus ofuyor.

Bunu denklem ofarak ifade etmek lazim tabii Ki.
(Yoksa x i nasil buicaz?)

Bekliyorum.

x-16 _ %
6 2
Bu esitlikten de x i 40 bulmus olmaniz lazim.

Demek ki bu deponun hacmi 40 litreymis.
Anladiniz mi?

16 + vazdiniz degit mi?

Bilmiyorum dikkat ediyar musunuz?

Bu konuda &yle aman aman yeni seyler yok.

Zaten sayt problemlerini lyi yapabiliyorsaniz kesir
problemleri sorun olmamasi i@zim.

Size diyecedim o ki hangi tir problem olursa clsun.
[tk nece problemi gok iyi andayin ve anladiklaninizi
matematik diline gevirin.

Gerisi gelir zaten.

Ornek soru

Oguz parasinin “j,_ {inii Alp’e vermis, Alp de

olusan paranin -;— (nd harcamagiir,

Alp'in baslangigta 60 TL si, son durumda i'ée 7
TL si oldujuna gore, Oguz'un basianglgta kag
TL si vardu?

Cozelim.
Once denklem kurarak.

Oduz'un parasina x diyelim. (Zaten Alp’in 60 TLsf
var.)

Oguz parasinin _:LM Gnid Alp'e verince Alp’in p
X
80+ m&— TL olur.

Alp bu paranin -%m ind harcadiginda geri.ye- ,.25.

G kalir, Yani, 2. 60 b L TLL
3 4

Iste bu 70 TL ye esgitmis. _

Dolayisiyla % - (60 +%] =70 egitli@in’denﬁ'

Oguz'un baglangictaki parasi olan x = 180 TLb
junmus olur.

Anladiniz mi bu ¢dzimi?
Bence gayet mantikii@

ikinai bir yol da itkégretimlilere anlathigimiz tersten
baglama yéntemi. {Belki de bunu daha g:ok sev
ceksiniz&) :
Alp son durumda parasinin Ugte birini harcadlgl
gére, geriye Ugte ikisi kalmusg. Ugte ikisi 70 Ti_ I8
tarmam: 105 TL dir.
Oyle degil mi?
Eee...
Baslangigta 60 TL si clduguna gbre, demek
Ofuz dan 45 TL. almus.
Bu durumda sunu sdyleyebiliriz. Demek | O
verdigi para (parasinin drtte birl) 45 TL
parasinin tamami da 4.45 = 180 TL.
Nasll ggziim ama?

Her soruda yer mi derseniz?

£n azindan bunda yedi iste.©

20 nin

401 4 eksiginin 2 1 de2(40-4)=%-

11. Hafta

_Bu antrenmana baglamadan daha tnce bahsettigim

su basit soruya cevap verin bakalim,

: 3
24 4n —Z ii ne demektir?

Ve bunu matematik diliyle (yani cebirsel olarak)

hasl ifade edersiniz?

" Bu antrenmanda bu olay pekistirecez.

- Ama hatirlamayanlar igin bir kez daha izah edeyim.
" Bu 24 Un 4 es pargaya b8lunlp 2 pargastnin akinma-

-8l demekiir. (24 3 ile garpmak demek kisacs)

4

" Bunun matematikgesi de 24-1 =18 dir.

4

- Ayni mantikla

3,3
0 Y qg 0="6

5

= 36 nin S unun 8 fazlas ~9--36+8m20+8=28

9

2
5 36 =24

Varmi burada anjagilmayan bir nokta?
- Daha da uzatmaya gerek yok di mi?

Neyse...
Bundan sonrasina siz devam edin bakalim.

60 In 5 fazlasimin %, i kacgtir?

70 in 6 eksiginin %- i kagur?

60 1n _:2? {iniin 4 faziasi kagtir?

4,

5.

6.

7.

8.

60 1n 2 iiniin 5 eksigi kagtir?

3
2 a1
60 Iin 34 ile & inin toptam kagtir?
2 . P T
60 i 12 faziasinin T ile 10 eksiginin 3 inin

toplami kagtir?

60 1n %‘ i‘:niin—gm i kactir?

24 cevizin —?1- yenildiginde geriye kag ceviz
kalir?
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1
9. 72 limonun biringi giin *g G, ikinci glin “é" si

satilyor.

Satilmayan limon sayis: kagtr?

10. Cemal 240 km yolun —i_ {nd gittigine gore,

kag km vol gitmistir?

11.  Bir manav 80 kg elmanin birinci gin -15- ini,

ikinci gan ise -} and satmistir,

Buna gore, kag kg elma satmustiyr?

12. 96 cm ylkseklikten dilsen bir top yere vurduk-
tan sonra distligl yitksekligin -2— U kadar ylk-

seliyor.

Buna gore, top yere vurdukian sonra kag cm
yiikselmigtir?

u cebirsel ifade olay|®

Ashinda problemier konusunun can damart bu. Yani,
“Turkge olarak verilen bir metni matematikge- ye gevir-
me©

‘Gevirme konusunda uzmanlagmaniz [azim. En azin-
“dan ne Zzaman gevirmeniz gerektigini bilirsiniz,

‘Gyle degil mi?

‘Gergi bazen gevirmeden de halledebifirsiniz iginizi... ©

13.  Bir otomobil 120 km yolun %m 6ni gittikten SOfira

14 km daha gidiyor.

Geriye kag km yolu kalmigtir?

Hadi bakalim.
“Simdi verecedim Turkee fadeleri Matematik diliyie
(Cebirsel olarak) yazin bakalim.

: 2
4. Bir saymin —3— &iniin 5 fazlast

14. 60 ton su alan bir havuzun -‘-5‘~ i suyla dolud

Havuzdaki suyun % {i bogaltildiginda g

ye kag ton su kalir?

3
-2. Bir saymun 5 inin 3 eksigi

15.  Hacmi 120 litre olan bir kaptakl suya 70 litre

daha su konuldugunda kaptan hacminin 3

kadar sut tagiyor.

Buna gore, kapta baslangigta kag litre su
vardir? e

3 2
Bir sayinin 7 ii ile ”"é“ {indin toplam

16. 1500 TL maas alan bir memur maa$1nm._.%

ev kirasina, kalantn 2 iy mutfak masrafla . 2 o2 .
3 SEEAn! 4. Bir sayinm (x in) —é— tiniin — ini veren cebirsel
aylriyor. 5

ifade
Buna gore, geriye kag TL si kalir?

P 1
5. Bir sayinin (X in} -5— inin 3 fazlasinin ";5 anii

veren cebirsel ifade

1
6. Bir sayimin 2 katimin 5 fazlasinin E {indl veren

cebirsel ifade

3
7. Bir kigi borcunun 5 ini 6derse geriye ne kada-

r kalir?

(Bu kiginin borcuna x dersiniz arttk®)

1
8. Bir ofomobil bir yolun {x km) 6nce -Z anii gidiyor

sonra 10 km daha gidiyor.
a) Gittigi yolu veren cebirsel ifade

b) Kalan yolu veren cebirsel ifade
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2
9. Bir sayimin 12 fazlasinin —3— niin 5 eksigi

2 1
10. Bir sayinin 4 faziasimin — iniin— si

3 2

Eee...
Artik cebirsel ifadeleri esitliklerle tanigtiralim. ..
Hadi bakalim®@

2 3
1. Hangi sayinn 5 ininz i 18 dir?

2 1
12. Bir sayinn 5 i ile bu sayimin 4 fazlasinin 3 ¥

hirbirine esittir.

Bu say1 kagtir?

Bu antrenmanda da kasinti seyler yok.
Kesinlikle gok basit.
3 Okududunuzu anlayin ve dodru ifade edin yeter.©@

km daha gittiinde yolun yarisina geliyor,

1 -
13. 8ir otornobil bir yolun — (nii gittikten sonra 16

2
1. Bir saymn — {niin 5 fazlas: 35 ise bu sayi

Yolun tamami ka¢ km dir? 3

kagtir?

3 1
414, Bir sepet eimanin — Gniin 10 eksiginin 5

4
kg olduguna gore, bir sepet eima kag kg d

3
2. Hangi sayinmn 5 inin 3 eksigi 12 dir?

' 2
3. Birsayiun — iiile — iiniin toplam 68 oldu-

4 3
2 guna gdre, bu say1 kagtir?
15, Bir siniftaki Ggrencilerin m5- i erkektir. '

Bu siniftan 5 erkek égrenci ayrildidinda 6grencil

1 )
rin — U erkek oluyor.

4

Buna gore, ilk durumda sinif meveudu kagtir?

3
4. Hangi sayinin :1— tiniin 10 eksigi ile ayni say:-

nin yarisi egittir?

1 Lo
16. Bir memur maaginin 3 {intin 200 TL fazlasini @

: 1 1
5 Hangi sayinin 7 ilile 3 iiniin toplams yari-

sindan 5 fazladir?

kirasina veriyor.

Ev kirast maaginin yarnisina esgit olduf;una'g_o_
re, maas! kag TL dir? .

2
6. Hangi sayinin 12 fazlasinin —3- 1 ile 4 eksiginin

2 kati egittir?

1 1
7. Burcu parasimin énce -3- {nll sonra da Z and

harciyor. Buna gore,
a)} Paransm ne kadannm harcamigtir?

b) Parasinin ne kadan kalmistu?

¢) Parast 60 TL olsaydi ne kadar parasi kalir-
di?
d) Paras! x TL clsaydi ne kadar parasi kalirdr?

1
8. Bir salondaki izleyicilerin 3 4 yetiskin bayan,

24 4 gocuktur,

Salondaki yetigkin erkek sayisi 70 ise toplam
izleyici sayisi kagtir?
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9.  Bir kasa domatesin ~§ i glriyer.

1
Geriye kalan domateslerin “Z i 5 kg oldugu-

na gore bir kasa domates kag kg dir?

1
10. Zeynep bir kitaptaki scrularnn énce 4 and sonra

1
- {apdl gdzlyor.
3 GoZLUY

Geriye 500 soru daha kaldigina gére, kitaptaki
toplam soru sayisi kagtir?

11. Bir deponun %— & doludur. Depova 200 litre daha

su doldurulursa % s1 bog kaliyor.

Deponun tamam: kag litre su alir?

12.

13.

14.

2 S
Bir deponun ~§ ¢ doludur. Depoya 1600

daha su dolduruidugunda depo hacminin

kadar su tagiyor.

Buna gbre, deponun hacmi kag litredir

Aylik geliri sabit clan bir kisi her ay geiirinid

sini taksitlerine veriyor ve % sini de biriktifiye

Bu kiginin 3 ayda taksitleri igin d8dedig

ginin ayhk geliri kag TL dir?

Aylik geliri sabit olan bir kisi her ay gefirinin -

ini taksitierine veriyor ve Al ini de birikii
X .

Bu kiginin 4 ayda taksitieri igin oded
ite biriktirdigi paranin tutan bir ayhk
esit olduguna gére, x kagtir?

i'p'a_r
ile hiriktirdigi paramn tutart 1200 TL ise

Kesir Problemieri

11. Haftow

: pemek ki pargalan toplayinca biitline egit olu-
litra: ~yormus.

1

“ Kesir problemierinde siklikla kargilagacadiiniz basit

< bir mantik var. O da su; Bir seyin {yani bir btdnin}

" (Bu sey bazen bir yol, bazen bir memurun maast,

" pazen bir &grencinin paras:, bazen bir smifin mev-

" cudu, bazen bir ciftlikteki ineklerin sayisi, ... gibi sey-
“ ler olabilir.) pargalarin bir araya getirip o hiitiine esgit-
teme olayi.

Ne demek istedigimi acacadim. Ama acele etmeyin

~ bakalim.

- RBirazdan hepiniz anlayacaksiniz.

Her neyse iste. ..

_.Ama sunu iyi bilin ki (Biliyorsunuzdur zaten. @)

: Bir yolun bir kismini gittijinizde gittiginiz yol ile katan
yolun toplarm yolun tamarmina esittir,

Paranizin bir kismini harcandidinizda harcadiimz

- para jle Kalan paranizin toplamu itk bagtaki paraniza

~ ggittir.

Gayet mantikli dedil mi bu séylediklerim?

ne ayn: mantikla,

Bir siniftaki 6grencilerin bir kismi kiz Ise digerlerinin

erkek oldugunu ve hepsinin toplaminin sinif meveu-

duna esit oldugunu (normal kosullarda tabii ki) dlgl-
nemeyen olmaz herhalde.©

Ama btlin bunlan séylerken en basit sorular bile
nden gikiimaz hale getirme konusunda uzmanlag-
mis olan sevgili Canlar tenzih ederim®

Onlar zaten tzel, Ve dzellikl. &

Neyse iste...
Ozet olarak,
Burada divecegim en 8nemli gey su; unutmayin ki

Pargalarin toplami bitiinii verir. Bunu unutma-
yin, Ok.

geli

1 1
Tugba parasinin 6nce 3 Gnd, sonra da vy Unii

harciyor.
Geriye 50 TL si kaldigina gire, parastmn ta-
mami ka¢ TL dir?

. 1 . A1
2. Bir memur maaginin 3 Undev kirastna T

Un{l ise mutfak masraflarina ayiriyor.

Geriye 500 TL si kaidigina gore, maag! kag Tl
dir?

3. Bir 6grenci parasmin %, d ile bir kitap —‘1- ile de

bir kalem alnuiglir.

Kalan paras: ile tanesi 1 TL olan 6§renci bilet-
lerinden 5 tane aldifina gore, kitabin fiyati
kag TL dir?
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‘ 1 , 1
4, Bir memur maasinin ) {nd ev kirasina 7 Und

mutfak masraflarina kalanin yarisini ise taksitle-
rine ayiriyor.

Geriye 300 TL si kaldiina gbre, maagi kag TL
dir?

5. A ve B kentleri arasindaki yolun % {Inl1 giden bir

otomobil 70 km daha gittiginde geriye 80 km yoi
kKaliyor.

Buna gére, yolun tamami kag km dir?

6. Bir otomobil gidecedi yolun énce Z ani gidiyor,
sanra 20 km daha gitlifinde geriye bitin yolun

1 .
- §i kahyor,
5 y

Buna gére, yolun tamam kag km dir?

7. Bir bahgenin —;’— {ine domates, % {ine biber gk

liyor.

Geri kalan 250m? lik kisma ise patlica
digine gére, domates ekilen alan kag méfi'e'-

karedir?

8. Bir futbol takimi yaptigl maglann

2
bere kalmig, 3 ini kazanrmsgtir.

Bu takim 8 magi kaybettigine gére, toplam.

kac mag yapmistir?

9. Bir siiftaki erkek 6grenci sayisi, sinif mev.;"_u;d_

4
nun -g {indn 4 fazlasidir,

Smftaki ez 6grenci sayis1 12 o!duéuﬁa g

erkel 6@renci sayis: kagtir?

3

esit Problemleri

11. Haftw

Kesir problemierinde siklikla karsilasacadiniz bir du-
rum da su

kalarun su kadarini, kalanin da su kadarin,
... gibi devam eden sorular.

Bu titr sorularda daima kalami yazin. Gerisi ger-
gekten ok kolay. ©

Diyelim Ki bir yolun —%— {inll gittiniz.

Gerive ne kadan kalir?

Bunu yazin, (1 - ..;;.. = _%_] 0 kalir dyle degil mi?

Veya daha ayrintili anlatayim.
Dikkatii dinleyin bakahm.
Anlamazsaniz bir daha anlatrim®

Diyelim ki bir su deposunun % i dolu olsun. Bu de-
{inde ber;
- podaki suyun énce —;— i, sonra da kalanin -—:;- i

kullamiisin.

'En son durumda depoda ne kadar su kaldigini bu-
lurken sirasiyla,

Ik 8nce deponun hacmi ne x deyin.

“Dedik diyelim.@

:Depoda baslangigta x.—g— Su var.

< Bu suyun mgm i kullantlinca geriye »gu i kaliyor.

" Yani, (X_E’_)i kalwyor.
8 5

*Sonra bunun da —;— & harcaninca geriye bunun —Z—-

211 kaltyor.
- Yani, [xii)ﬁ_ = 3% kaliyor.
8 8

: _Tabii ben bu mantidi sulu bir soruda vermeye galig-

“tim. Ama bunu siz para harcarken, uzun hir yola ¢i-

arken, hatta soru ¢6zerken bile kullanahilirsiniz@
ma iyi bilin ki mantik yine ayru mantik.
arcekien.©

- Yeter ki kullanmay bilin, @

1
§. Bir memur maasinin 3 finit ev kirasina kalanin

1 .
1 Und ise mutfak masraflarma ayiryor.

Geriye 540 T1. si kaldifina gbre, maas kag Tl
dir?

2. Bir 6grenci parasimin —%— 4 ile bir kitap, kalamn%—

ile de bir kalem almigtir,
Kalan parast ile tanesi 1 TL olan égrenci biletle-

rinden 6 tane aldidna gore, kitabin fiyati kag TL
dir?

3. Bir terzi elindeki kumagin énee %unu, sonra

kalanin % ini satiyor. Geriye kalan kumasgin %

0ndl de sattifinda geriye 10 metre kumas kahyor.

Buna gore, kumasin tamami kag metredir?
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1
4. Bir kasa limonun dnce 3 {1 sonra kalanin yars|

satiliyor.

10 limon daha satildiginda geriye 40 limon kal-
digina gire, bir kasada kag limon vardir?

I . 1
5. Bir kisi borcunun énce 5 sin, sonra kalanin bor-

cunun -E ini ddiyor.

Geriye 120 TL daha borcu kaldi§ina gbre, bor-
cunun tamami kag TL. dir?

6. Sebnem parasinin ?{- ini-harcadiktan sonra, kalan

parasinin % tinli kardesine veriyor.

Sebnem’in harcadid! ve kardesine verdigi pa-
ramyn toplami 80 TL olduuna gore, gerive kag
TL si kalmigtir?

11. Haftw

Bu antrenmandaki muhabbet bakalim saracak mi
sizi.©

HIk basta tuhaf gelebilir belki.

Ama goreceksiniz ki acayip kolay bir muhabbet bu

7. Bir bidonun %ib05tur. Bidondaki suyun %ik

lanifinca bidonu doldurmak igin 30 litre sy gersks:
yor. BRI

Buna gére, bidon kag litreliktir?
" Bir kesrin degferi... ¥ muhabbeti.

Su kiglk soruya mantikl: bir cevap verirseniz geri-
si kolay aslinda.
Simd: dikkatle dinleyin bakahim.

Diyelim Ki bir Kesrin dederi % deniimis olsun.

Bu kesrin payinin 2 paydasinin ise 3 oldugu anla-
mina mi gelivor sizce?

Ne dersiniz?

Yoksa pay 4, paydas: § m?

Ya da payt 10 paydast 15 mi?

Ya da daha genel olarak bu kesrin pay| 2x paydas
. 3x mi?

1 Hi?

8. Bir deponun & U su fle doludur. Iste kestin pay ve paydasimn kag oldugunu biime-

. digimize gére, en | bicimd i x tartinden
Depodaki suyun 1 s kullaniidiginda de on _ g g genel bigimde yani, x tiriinde
6 : ifade etmek en mantikl clanidir,

2%

tamarmini doldurmak igin 114 litre daha su'ge
- Yani, kesri i kabul ederek iglem yapmak l&azim.
M :

rektigine gore, deponun tamami kag litre'su’
alr? .
Anlagiidr ti?

Anlagtldiysa antrenmaniara baglayabilirsiniz.

. Bir kesrin degeri % tar.

Bu kesrin pay:na 3 eklenir ve paydasindan 3 g1~

karildiginda yeni kesrin degeri -g—olduéuna gé-

re, itk kesrin pay kagtur?

9, Bir okuldaki dgrencilerin % si erkektir. Kizlann;

u sinifint gegmis ve 20 kiz dgrenci de bittntem
kalmisgtir, :

Okuldaki erkek dgrenci sayist kagtir?. .

2. Bir kesrin degeri ~‘§—tir.

Bu kesrin payina 8, paydasina 2 eklenirse de-
geri —2— olmaktadir.

il kesrin pay ve paydasinin toptami kagtr?

3. Degeri % olan bir kesrin payina paydasinin yarisi

eklenir paydasindan 3 gikarddiginda yeni kesrin
dederi 2 ye esit oluyor.

Buna gore, ilk kesrin pay! kagtir?

3
4. Bir kesrin deger 5 dir. Bu kesrin payina 3 eklenir,

5
paydasindan 2 ¢lkarilirsa dederi 5 oluyor,

Buna gbre, ilk kesrin pay! kagur?




Kesir Problemleri

11. Hafto

esir Problemleri

11, Haftw

5. Bir kesrin pay! ile paydasinin topiarn 20 dir.
Bu kesrin payma 2, paydasina 3 eklendiginde

degeri % olduguna gbre, ilk durumda payl

kagtir?

6. Bir sporcu grubundaki ki1z sporcu sayisi erkek
2
SpOrcu sayisinin 3 ine egittir. Gruba 5 erkek spor-
cu gelir, 8 kiz sporcu ayrilirsa Kiz sporcu sayls| er-

2
kek sporcu sayisinin -—5— kat) oluyor.

Buna gbre, iik durumda sinifta kag kiz sporcu
vardir?

7. Oranlan % olan iki dofal sayidan kigigindn
birler basamad 3 artinilir, bizy(giniin onlar basa-
mag 4 artinlirsa oraniar % oluyor.

Buna gére, bliylk say: kagtir?

8. Bir isyerinde galisan bayanlann sayisinin erkék1 Bir kap igindekiyle tartiirsa...

rin sayisina orans = tr. Bu isyerine 4 erkek gir kabin yarist ya da bilmem ne kadari suylta dolu-

2 hayan ayrilirsa erkeklerin sayistun bayanlarin dur... gibi devam eden sorulan goizerken dikkat et~

saylsina orani 8 oluyor. meniz gereken en énemfi nokia tartarken sadece
' 3

i_gindekini degil ayri zamanda bog kab da tartmis

itk o da igyerindeki bayan sayist kagty :
He durumda isyeri i bay yist kactir? oldugunuzdur.

Orrek vereyim.
Diyelim ki bir kasa elma kasasiyla tartilincai2 kg ge-
siyor. igindeki eimalar satinca toplam 10 kg sattid:-
nizi gérllyorsunuz.
Terazi yanl:s mi tartiyor sizce?
Ne dersiniz?

Kafay! ¢alistirin bakahm@

Veya bunu bir de x i mix li ifade edeyim.©
" Diyelim ki bir kap bos iken agirlidi x gram, suyla dolu
, o lken y gram geliyor olsun,
9. Ahmetin yaginin Cenvin yagina oran 3 dir. " ve gety 4
B8 ~ Bu durumda kaptaki suyun airls§ini bulabilir misi-
& . L Tniz?
3 yil sonra bu oran — olaca§ina gére, Ahme :

7 : : y - x gram olmaz mi?
gimdiki yas kagtir? Divecedim o ki her kabin bir agirhg) vardir. Yani,
* higbir kap agirhksiz degildir.

Kabin agiriiinl hesaba katmazsaniz yamulma clasi-
- giniz yitksek.

. Ona gore... @

1 Bir kasa eima 22 kg geliyor. Elmaiarin yarisi satil-
difinda ise 12 kg geliyor.

Bog kasamn adirhidr kag kg dir?

10. Bir isyerinde ¢aligan bayanlarin sayisl erkeklerin
sayisinin «g— si kadardir. '

Bu isyerinde galigan erkeklerin sayist 25: tt_?
fazia olduguna gére, bayan sayisi en az kagt!

2. Bir kabin agirligy bos iken a gram, yarisi su ile dolu
iken b gramdir.

Buna gére, tamami dolu iken kag gramdir?

3. St dotu bir sisenin agirhid 1000 gramdr.

Sigedeki sitiin «}r i igildiginde sigenin agirhgs

800 gram geldigine gore, bog sisenin agirhidi
kag gramdir?

4, Bir kasa mandalina kasasiyla birlikte tartildidinda

26 kg geliyor. Mandalinalarin %i satildijinda ise 22

kg geliyor.

Buna gbre, mandalinalann yarisi satiidi§inda
ka¢ kg gelir?

5. Birkabin %i‘: su ile dolu iken agulid a gram,

yarisi dolu iken b gramdsr.

Buna gére, hos kabin agirhin kag gramdir?




Kesir Problemleri

11. Hafto

6. Bir kabin tamamu stvi ile dolu iken adurlig a
gram, % {1 dolu iken b gram olduguna gore,

bosg kabin agirhd kag gramdir?

7. Bir kap suy!a doiu iken agirlids a gram, igindeki
suyun yars! kullanddiginda ise b gram geliyor.

Buna gore, bos kabin agirhg kag gramdir?

8. Bir kasamn bog agirhig: x gram, % i meyve

dolu iken y gram olduguna gére, tamami dolu
iken agirh@ kag gramdir?

Daha énce anlatiklanimi unutmadiniz degil mis
Gorelim.®

i .
9. Ece parasinun 3 U ile oyuncak, % U ile de cikalat:
alyor. .

1 S
Kalan parasinin «g iile tanesi 1 TL olan kalen;

lerden 3 tane aldifina gdre, parasinin tahém
kag TL dir?

40. Bir musluk bos bir deponun % nit 10 saatte

dolduruyor. _
Buna gére, bos kalan kismin _2_ ini kag'sa

doldurur?

11. Bir arag gidecegi yolun %ini gittikten sonra, ayn!

hizla 30 dakika daha giderek kalan yolun
diyor.

Buna gére, arag yolun tamamini bu hizla
saatte gider?

‘Kesir Problemleri

. Bir lastik gekidiginde boyu itk boyunun % 4 kadar

2

11. Hafto

UZLIYOr,

Gekilmig halde boyu 80 ¢m olan lastigin gekil-
meden &nceki boyu kag cm dir?

Serpil —;- U bagkas: tarafindan yapilmig olan bir

igin kalan kismini 12 saatte bitirmisgtir.

Buna gore, Serpll bu isin tamamini kag saatte
bitirebilir?

Ece gidecedi yolun % Unil bisikletle kalan yolun % 6.

ini de yuriiyerek gidiyor.

Bisikletie 100 m daha fazla gittigine gdre, yolun
tamam kag metredir?

4. 90 TL G¢ arkadag arasinda gbyle paylastirihyor.

‘ 1
Birincisi, ikincinin 3 {i kadar, Uglincisil ise birin-

cinin yarnist kadar para aliyor.

Buna gbre, {iclinclisii kag TL almistir?

-

5. Bir otomohbitin deposunda 20 litre benzin vardir, Bu

depoya bosg kismirn % i kadar benzin konuidu-

gunda deponun yans: doluyor.

Buna gdre, deponun tamami kag litre benzin
alr?

Bir depoda bir miktar su vardir. Depoya 200 iitre
daha su kenulursa deponun yansi doluyor. Oysa
depoya su kendimayip da 100 litre su bogaltilsayd

deponurn % t dolu olacakt.

Buna gore deponun hacmi kag litredir?




Kesir Problemleri

11. Haftow

iki seyden biri azalirken digeri artiyorsa...

7. Buse'nin ATL, Mehmet'in B TL paras: vardir.

2
Mehmet parasinin 5 ini Buse've verirse paralar

esit oluyor.

A
Buna gore, B orant kagtir?

8. Azra parasinin ~15~ ini Ferzan'a verdiginde

Ferzan'in parasi ?13' oramnda artiyor.

Azra’nin parasinin Ferzan'in parasina oram
kagtir?

9. Sule parasinin é— Unil Engin'e a vermis, Engin'de

olugan paranin %— tnil harcamstir.

Engin’in baglangigta 100 TL si, son durumda ise
120 TL si oldugduna gbre, Sule’nin baslangigta
kag TL si vardw?

Yiksekien birakilan top muhabbeti... _

10, Belli bir yukseklikten birakilan top her yere ..
sundan sonra bir dnceki disgls yﬁksekliginiﬁ g_

kadar yikseliyor.

a) 540 cm yiiksekiikten birakilan bir top ikinci ke
yere vurduktan sonra kag metre yikselir?

b) Top x cm yilksekiikten birakilirsa 4. kez yer
vurduktan sonraki yitksekligi x tiiriinden ng
olur? '

¢) Top yere {igiincil kez vurduktan sonra a ¢cm
ylikseldigine gére, dérdiincii kez yere vurd
tan sonraki yiiksekliginin a tirtinden deg
nedir? BRSE

11. Hafto

Kesir ve kar zarar muhabbeti ig ige ...

~ x TL ye alinan bir malin sabis fiyat

4
a) Ahg fiyatimin - kati ise satig fiyatinin x ti-

3
riinden dederi nedir?

2
b) Satig fiyat ahg fiyatinin - kati daha fazla ise

3
satig fiyatinin x tiirlinden degeri nedir?

). Bir tiiccar metresini 12 TL den aldigi x metre

1
- kumasin 3 inii metresi 15 TL den, yansu 20

Tl den, kalan son kismuni ise 19 TL den satarak
560 TL kar etiigiine gbre, x kagtir?

Bir miktar gikolatanin tanesi x TL den alintyor.

Cikotatatarin % {iniin tanesi _3_25.11 den, kalania-

1in tanesi de 2x TL den satilarak y TL kar ediliyor.

Buna gbre, gikolatalann sayis: nedir?

Sunlan da ¢dziin. Bitsin bu da.
4. Bir sinema salonundaki izleyicilerin %- 0 6grenci
biledi, geri kalanlar tam bitet almistir,
Salonun -:I i1 dolu olduguna gbre, 6grenci bile-

ti alaniar salonun ne kadarim doldurmusgtur?

5. A ve B smiftarinun toplam meveudu 70 tir. A stru-

findaki égrencilerin «_13— {1, B sinifindaki éJrencilerin

-} {# kizdir. ki siniftakd Kiz 6grenci sayisi esit oldu-

una gore,
a) A sinifindaki kiz 8grenci sayis| kagtir?

b} B sinifindaki erkek dgrenci sayisi kiz 6grenci
sayisindan kag fazladir?




Kesir Problemieri 11. Hafto a5 Problemleri 11, Haflow

3. Ferdi'nin 5 yil dnceki yas! 12 olduguna gore, 4

6. Bir gubugun 2 i 6 e pargaya kalan kKismi da 8 9. Bir &§renci bir test kitabindaki sorularin X Uni
5 3 yil sonraki yagi kag olur?

YAS PROBLEMLERI

esit pargaya béiinlyor. glinde 80 sory, kalan kisrmni ise giinde 100:

gozerek tamamini 11 glinde bitiriyor.
Uzun pargalar 2 em daha uzun olduguna gire,

cubugun tamami kag em dir? Yag problemieri butln problemler iginde belki de

Buna gbre, kitapta toplam k '
9 P plam kag soru vardir en kolay clant. Mantigimzi én plana ¢ikardiginizda
gizemeyeceginiz soru yok bu konuda. Yeter ki so-

ru kasinti olmasin,@

Tabil ki burada da dikkat etmeniz gereken seyler

yok degil. Her seyden 6nce gunu bilmek fazim ki iki 4. Ozlem' in bugiinki yags x + 7 dir.
kigiden biri blylyorsa dteki armut toplamaz. O da 8 yil sonra ki yasi 2x — 5 olacagina gore, x kag-
biyiir. Biri genclesirse oteki de... @ tir?

Yani, bllylime ve genglesme olayi herkes igin
gecerlidir.

Mesela siz hichir zaman annenizle ayni yaga ge-
temezsiniz. Tabil ki babanizla da. © (Yagadklar

: sirece etbette.)®
7. Birigletmedeki iki makine birlikte glniik 340 parca 10. Bir kigi taksitie satin aldi§) bir televizyonun borg
mal gikariyor. Makinelerden birincisi glinitk (reti-

Gergi giin gelecek herkes ayni yagta olacak. Ama

nun % Unu ayda 80 TL, kalanin ise ayda 12 o ayrt meseie.@ En azindan yagarken béyie bir

minisy —- nd, ikincisi de glinlgk Gretiminin T ddeyerek 15 ayda bitiriyor. sey s6z konusu degil. 5. Cemalin 2 yil dnceki yasinin 3 katt 36 olduguna
- s , gére, 4 yil sonraki yag kagtir?
Onil gerceklestirdifinde gikaracaklar: mai miktarlan Buna gbre, televizyonun taksitli fiyati Kag Tt . Ali'nin bugiinkl yas! 13 olduguna gore,

esit oluyor. dir? i a) 2 yil sonraki yag kagtir?

Buna gdre, ikinci makineden giinliik kag parga

mal gikmaktadir? b} ‘4 yii sonraki yas: kagtir?

¢) x yit sonraki yag kagtir?

d) 5yl dnceki yas! kagtir?

6. Mert'in 12 yil sonraki yagi bugiinkil yagimin 3
katindan 4 eksik olacagina gore, bugiinkil yag!
kagtir?

e} 4yl dnceki vag kagtir?

f) x wil dnceki yagl kagti?

11. Bir tliccar borcunu t ayda 8demigtir. t ayin

3 Iy
e 1 2. L
8. Bir 6grenci parasinin 3 U ile 3 kitap ve 4 defter, ayda 60 TL, 3 tinde ise ayda 90 TL ddeyerer i
geri kalani ile 4 kitap, 8 defter ve 6 silgi aliyor. borcunu ddemigtir. s -
R i ' 2. Ayse’nin bugiinkil yaginm 2 katinin 5 fazlas: 45 7. Ece ‘fe Goztj.e nin buginki yaglan toplam) 36
Buna gére, 1 kitabn fiyati 1 silginin fiyatinin Buna gore, tliccar ayda ortalama kag TL bor olduguna gére, 2 yil sonraki yast kagtir? olduguna gore, 3 yil sonraki yaglar toplami
kag katidhir? Sdemigtir? : kagtir?




Yas Probiemleri

i1. Haftow

:'ag Problemleri

8. Gizem, Emel ve Berkay'in buglinkil yaglan
toplamu 53 olduguna gore, 4 vit dnceki yasiar
toplam kagtr?

9. Tugba ile Zeynep’in yaglar topiarm 35 ve Zey-
nep Tugba'dan 1 vas kilgiik olduguna gore,
Zeynep'in yag kaghe?

10. Dért kardegin yaslar toplami 34 tir.
Buna gére, 2 yd sonraki yasiar {oplami kagtir?

11. 12 kisinin bulundud bir grubun yaslar toplami
210 dur.

Kigi sayisi degismeyen bu grubun 3 yil sonraki
yvaglar toplam kag olur?

12. 8 kigilik bir gruptakilerin yaglar toplami 99 dur.

Buna gbre, bu gruptakilerin 3 yil 6nceki yaglan
foplarm kaghie?

11. Hafto

13. Berra 13 yaginda, Ferzan x yagindadir. 4. -Ayse 17 yaginda iken Serpil 13 yagindayd:.

Ferzan 2x + § yasina geldiginde Berra kag ya
sinda oiur'?

Buna gbre, Serpil 7 yagindayken Ayse kag ya-
gindaydi?

14. Zelal 10 yaginda, Zeynep x yagindadir. ‘2. Esat 13 yaginda iken Ertudrul 7 yaginda idi.

Zeynep 2x + 3 yasina geldiginde ikisinin y
toplarm kag olur? -

Buna gore, ikisinin yaglan toplami 36 eldugun-
da Esat'in yast kag olur?

15. Ece X yaginda Saiih 15 yasmdadir.

Ece 3x + 4 yasina geldiginde Salih kag yagmda
olur?

3. Rana 15 yaginda iken Ayse'nin yagi 8 idi.

Buna gére, Ayse 15 yasgina geldiginde ikisinin
yaglari toplami kac olur?

18. Mete'nin buglink( yast a, Bugra'nin ise b dir:::
Mete 3a yagina geldidinde ikisinin yag!ar[ tol
lars ne olur? 4, Tuba ile kizinin yaglari toplami m dir.

Buna gére, 3 yil sonraki yaslan toplami nedir?

47. Ahmet 12 yasinda iken Mehmet 17 yag.mdaydr

Buna gore, Mehmet 23 yasina geld:gmde A
met ka¢ yaginda olur? :

5. Gzlem iie iki kizinin buginky yaglart toplami 44
tir.

Buna gbre, x yil sonra fictiniin yaglan toplami
ne olur?

6. Omer'in bugiinkil yas! x, babasinin 56 ~ x tir.

Buna gére, Omer’in yass bugiinkil yaginin 2 ka-
tina geldiginde babasirun yasi kag olur?

7. Alnin buglinki yagi a, Murat'n b, Cem'in a + b dir.

Buna gbre, Ali'nin yasi 2a+1 oldugunda Murat
ile Cem?’in yaglari toplam kag olur?

Bir annenin yag kizinin yasimin 4 kah ise bil-
mem kag yil sonra (veya dnce)...olur?

Hatirlayin. Say! problemlerini anlatirken iki sayidan
hiri digerinin 3 kati ise, sayilardan birine x diderine
3x divorduk.

Ayni seyi burada da yapmanizda bir sakinca yok.
Hatta buyiik yarar var.©&

Divelim ki soruda bir annenin yag Kizinin yaginin 4
kati diyor.

Bu durumda kizinin yasina x, anneninkine ise 4x
diyebilirsiniz.

Oyle degit mi?

Gerisi zalen ¢ok kolay. Goreceksiniz.©

Sizden sadece bir ey istiyorum. Sabirl ve kararh
olun. Ve matematigi 6grenirken kalan yola dedil
aldigimz yola baksn litfen. Ve matematigin tek ko-
nusunun galistiginiz konu oldugunu désandn,
Tamam mi canplar?




Yag Problemleri

11. Hafta iM

agProblemleri

11. Hafto

8. Bir annenin yagl kizirun yaginin 4 katidir.
4 yil sonra annenin yag: Kizinin yagmin 3 kati
olacadina gére, annenin buglinkii yag kagtir?

9. Bir babanin yasl oglunun yasiun 5 katidir.

8 yil sonra habanm yast oflunun yaginin 3 kah
olacagina gore, babanin bugiinki vagi kagtir?

10. Bir annenin yasi Kizinin yaginin 3 katidr,

Kizi dogdudunda anne 28 yasinda olduguna
gére, kizimin bugiinkii yasi kagtir?

11, Bir annenin yasi kizinin yaginin 4 katidr,

3 yil 6nce annenin yasi kizinin yaginin 5 ka-
tmdan 3 fazia olduguna gdére, kizinm bugiinkii
yasi kagtir?

1 Bir babanin buglinki yas! 41 dir.

4 yil sonra babanin yas! kizinun yaginin 3 katina
esit olacagina gore, kizimn buglinkil yag kag-

tr?

12.  Bir babanin yagi oflunun yaginin 3 katid. ..

3 yi Gnee babanmn yvagt offlunun vasinin 2
tindan 16 fazla olduguna goére, babanin bm
glinkii yag! kagtr?

-2, Emine'nin bugiinkil yagt 7 dir.

.5 yil sonra babasinin yagt Emine'nin yasinim 4
katina esit olacadina gore, babasinin bugiinkii
yag: kagtir?

13." Bir babanin yagi odlunun yasinin 4 katidir.,

8 yil sonra babamn yag: oflunun yasinin 3
tindan 6 eksik olacadina gére, babanin bu-
glinkil yas! kactir? .

Can ile annesinin yaslar toplarni 42 dir.
3 yil sonra annesinin yag1 Can’in yaginin 3 kati-

na esit olduguna gére, Can’'in yag: kactir?
14. Bir babanin yagi 37, kizimin yas: 5 fir, g g

Buna goire, kag¢ yil sonra babanin yasgi klzmm
yaginin 5 katina egit olur?

» Beyza ile babasinin bugink(; yaglar toplami 52
dir.

15. Bir annenin yagi 42, kizinin yag! 10 dur. :. 5 yil 5nce babasinin yagl Beyza'nin yaginin 5
kati olduguna gbre, babasiin bugtinkii yagt

- kagtir?

Buna gore, kag yil sonra annenin yas: k;zmm
yaginin 3 katina esit olur?

U¢ - dort gocuk muhabbeti ©

Dikkatli olmazsaniz yamulabilecediniz bir hareket
bu. Ltfen birazoik dikkat!

{ki — i gocuklu muhabbetierde en sik yapiian hata
gocuklarin yaglarinin toplami séz kenusu oldugun-
da cocuklardan sadece biri bliylyormus gibi islem
yapiimasidir. Sanki sadece biri bllylyor.©
Unutmayin ki her gocuk bilyiir.©

Demek istedidim su:

Diyelim ki i gocugun buglinké yaslan toplami 15
olsun.

3 yil sonra yaslar toplam: 15+ 3 + 3 = 21 olur.

x yil sonra ise 156 + 2x olur.

Peki, 2 yil onceki yaglar toplam?

15 - 2 -2 = 11 dedil mi?

Ya x yil dnceki yastar! toplami?

O da 15 — 2x dyle degil mi?

Ne demek istedigimi anladiniz mi?

Aniadiysamz devam ediyorum. (Anlamadiysaniz
da®)

5. 5 kardesin yaslar toplami 27 dir.
Buna gobre, 4 yil sonra yagilan toplami kag olur?

8. 4 arkadasin buglink( yaslar toplami 32 dir,

Buna gore, kag yil sonra yaglari toplami bu-
giinkii yaglan toplamin 2 kati olur?




YagProbiemleri

11. Hafte

55 Problemleri

7. Bir babanin yast iki gocudunun yasgtan toplaminin
3 katdir.

6 yil sonra babanin yasi iki cocugunun yagiari
toplaminin 2 kati olacagina gbre, babanin bu-
glinkll yag! kagtir?

8. Bir anne ile dért gooudunun yaslar toptami 60 tir.
4 yil sonra annenin yagl ile gocuklarn yagtan
toplam esit oldufuna gére, annenin bugiinki
yast kagtr?

9. Bir baba ile Ug gocugunun yaslarl toplami 62 dir.
5 yil 6nce babanin yagt gocuklarnn yaglari top-
lamtrin 2 kati olduguna gére, bahanin bugiinki
yag kactir?

10. Bir annenin buginki yas! U¢ gocudunun yaglars
toplaminin 2 katidir,

4 yi1l sonra annenin yas! {ig gocudunun yasglar
toplamindan 10 fazla olacadina gére, annenin
buglinkii yag kactu?

1.

12,

13.

14.

11. Hafta

Bir babanin yast iki gocugunun yaslar toplairi

:4, Bir babanin yagi yaslar 6 dan blyik ofan {ig gocu-
dan 20 fazladir. &

gunun yaglar toplarmina egittir.

3 yil sonra babanin yagi iki gocugdunun Vé§i _
toplaminin 2 katindan 1 eksik olacagina gﬁ' :
babann buglinkii yas kactir? '

6 yii 6nce babanin vas! i gocudunun yaglar
toplamimin 2 katina egit oldudiuna gore, baba-
nin bugiinkii yasi kagtir?

. Bir annenin buglinkd yas iki cocugunun yagian

Bir babanin yag iki gocugiunun yastari toplami
gt toplamindan 20 fazladn.

dan 18 fazladir,
5 yil sonra tgliniin yaglar 57 olacagina gi‘:’_;i'e:_ 5 yil sonra annenin yasi iki cocugunun yaglan

babanin bugiinkii yag: kactir? 3
foplaminin 5 kati olacadiina gore, annenin bu-

gitnkit yast kagtir?

Bir babanin yagi 34, ¢ gocudunun yagdérl fop
lami 12 dir. e

. Bir babanm yagi, ki gocugunun yaslar toplamin-

Buna gdre, kag yil sonra babanin yage "goéiuk dan 27 biylktir.

larmin yaglari toplaminin 2 kati olur?
'_ li¢ yd sonra babanin yasi, cocuklari yaslar top-

lamirin 2 kat1 olacagina gére, baba bugiin kag
yagindadir?

Bir anne ile Ug gocugunun yagtar toplami 48 dit
5 yil sonra annenin yag (g gocuéununyg;‘;f._
r toplamina egit olacafina gore, annénin'.:b'u

- Ali doddudunda Emine § yaginda, Gizem 8 yagin-
giinkli vagi kagtir?

daydi.

Buna gbre, Kag yil sonra Emine ile Gizem'in
yaslari toplami Ali'nin yaginin 3 katindan 1 ek-
sik olur?

5. Bir babanin yas: kizimin yasinin 4 katl oflunun
yasinin 3 katina egittir.

15 yil sonra babanin yasgt ile gocuklannmin yagla-
r1 toplami egit olacadina gore, bugiin luzi kag
yasindadir?

Eger yaglar orani verilirse...

sabiti thrinden yazmak yeterli. Zaten goreceksiniz.
Gok kolay©

6. iki kardesin yaslan oran %dir.

Bu kardeslerin yaglari toplam: 25 olduguna go-
re, yaglan farkr kagtir?

7. Cem ile Yesim'in buglinkil vaslar oran -g«dlr.

Bu oran 3 yil sonra —3— olacagiina gére, Cem’in

bugiinkl vagt kagtir?

8. Bugink( yaslari 4 ve & ile orantil olan iki kardesgin
2 yil sonraki yaglan 2 ve 11 ile orantili olacaktir.

Buna gbre, bilylik kardesgin bugiinkil yasg: kag-
tir?




Yag Problemieri

11. Haftow

£lif Ayse’nin vaginda iken... ya da Ayse
Elifin yasina geldiginde... mubabbeti...

Bunlarin temel mantif : "Kim daha biyik?" Soru-
sunun cevabinda sakll.

» Soruda A, B nin yaginda iken diyorsa A daha
bilylik demektir.
Ama ne kadar biiylik?
A — B (yas farki} kadar tabii ki.

» Soruda A, B in yagina geldiginde diyorsa B da-
ha bliyiik demektir.
Peki, B, A dan ne kadar blyiik?
B - A (yas farlu} kadar tabii ki.

8. Zeynep bugiin yagl 18 yaginda, Berra 23 yaginda-
dir.

a) Zeynep Berra’min bugiinkil yagina geldiginde
ikisinin yaslari toplamt kag olur?

b) Berra Zeynep'in bugiinkil yaginda iken ikisinin
yaglan toplam: kagti?

10. Bisra’nin yagi x — v, Tudba'nin yas 2x + y dir.
Buna gore, Biisra, Tugha'mn bugiinkii yagina
geldiginde Tugba’nin yagi kag olur?

11.

12

13.

14.

Yusuf bugiin 30 vagindads. Yusuf, Ahme
bugiinkl yaginda iken, Ahmet'in yag1, buglink;

yasinin % {ne esiti.

Buna gore, Ahmet’in bugiinkii yas: kagtyr

Mine ile Berilin yaglar toplami 56 dir.

Mine, Beril'in bugiinki: yaginda iken B
yasinda olduguna gére, Mine’nin bugii
yag! kagtir?

Ahmet'n bugiinktl yag! 17 dir. Ahmet, Omer'
bugtinkii yasina geldiginde ikisinin yaglar t
mi 43 olacaktir. e

Buna gore, Omer'in bugiinkii yag: kagtir?

Tugba, Bugra ve Elifin bugtinkil yaglari tof
60 tir.

Tugba, Blisra’nin bugiinkii yagina 'ggidi
E1if'in yasi Tugba’nin yaginin 2 kat olag
gore, Eiifin bugiinkii yag kaciir?

s¢i - Havuz Problemieri
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11. Haftn

iSCi —- HAVUZ PROBLEMLERI

Birlikte Yapilan is Problemleri ve Havuz
Problemleri

Daha 6nceleri isgi havuz problemi deyince; “Uff...
yine o sinir sey mi?” diyor olsaniz bile stkint degil.
Acayip kolay bir konu®

Goreceksiniz©

Gergi itk birkag hareketi ben gasterecegim. Yainiz
siz sadece bir geyden emin clun ki bu konu sizin
cok kolay dediginiz konulann bir codundan daha
kolay.

Dalga gegmedidimi birazdan anlayacaksinz®
Baglayayim mi?

Hiht.. &

bakalim.

Diyelim ki bir isi 12 saatte yapiyorsunuz.
Bu dururnda,
1 saaftte ne kadarim yaparsimz? '

12 de birini yani, »%2“ sini dyle degil mi?

Peki, 2 saatte?

. _ . 12
1 saatte yapbidimzin iki katin:. Yani, 2-?5 =53

sini dedil mi?
Ya 3 saatte dersem?

1 3
B =
GCda n- 12 {1 olur.

Antadiniz mi bu kismi?

Peki, ¢ saatte ne kadarini yaparsiniz diye sor-
sam? {Sordum zaten®}

Simdi su soruyu ¢dzin bakahim.,
Ayse bir igin tamarmini 10 saatte yaptigina gore,

a) 1 saatte ne kadarini yapar?

b) 2 saatte ne kadarini yapar?

c) © saaite ne kadarim yapar?

d) tsaatte ne kadarim yapar?

Eder tek degil de iki, Ui ya da daha ¢ok kigi caligir-
saniz.

Ormedin, _
Diyelim ki Ali bir isi 12 giinde, Ceren 24 giinde
ve Defne 36 glinde yapabiliyor olsun.

Ucii birlikte bir giinde isin ne kadanm yaparlar
sizce?

Her birinin 1 glinde yaptikian iglerin toptami kadar.
Oyle degil mi? '

1wt sl sinvapartar.

Yanl, o5+ 5t 3g

Pekd, ligtl birlikte 2 glin galigsa?
O zaman da 1 giinde yaptiklarinin 2 katini,

; 1 1 1
Yani, 2(?’1— + 5a _376—] sim yaparlar,

Eger birlikte t giin galigirlarsa o zaman da

1 1 1
t(—1—2— gt "3?5") sint yapmig olurlar,
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Soruyu bir de sdyle sorayim.
Diyelim ki Ali 3 giin, Ceren 4 giin ¢aligtl. Q za-
man igin ne kadari yapilmig otur?

3 4

e

12 24

Anliyorsunuz dedil mi?

G yapllmig olur.

Peki, biraz daha ilarleteyim sorumu®
Ugii birlikte igin tamamini kag glinde bitiririer?

t(wﬁ% + mﬁ% + —5%} =1 egitligini sadlayan t kag ise 0
kadar zamanda iste.

Himm... @

Her bir isginin yaptig iglerin toplam igin ta-
ramina esit ise yani, i$ bitiyor (bitecek veya
bitmis) ise sonug 1 e esitlenir.{bu acayip Snem-
li. Ona gére®)

Sahiden yukarida t yi kag buldunuz?

O zaman sunu yapn bakalm,
Ali 4 giin gahigtikian sonra igi biralarsa kalan isi
Ceren ile Defne birlikte kag giinde bitirirler?

Ali'nin 4 glinde vaptig is arti Ceren ile Defne’nin
yapti§i is isin tamamina egittir,. Onun icin 1 e esitli-

yoruz yine.
A Y g esitii 48 o
3 pt(24+36)w3e§|thg|ndentm E mi ki

48
5 ginde bitiriyormusglar.

Demek ki ikisi kalan igi
Son olarak da gunu yapalim. (Béyle bir sey gel-
mez. Ama en zorunu da goriin diye soruyorum.®)
All ige baslayip 2 giin gahigikian sonra Ceren
ile Defne ‘de ise basliyor ve hirlikte 3 giin gali-
giyorlar. Sonra Defne isi birakiyor. Kaian igi ise
Ali ile Ceren tamamiiyor. isin tamamu kag giin-
de biter?

Once Ali 2 giin galigsin.
isin ne kadarin yapar?
2

17 Sinl.

. Birigi Emir 20 glinde, Gizem ise 30 glinde yapabi-
liyor.

Gyle degil mi?
Sonra Caren ile Defne de geliyor ve &gl birlikte 3
gln galigiyorlar. a) Emir 1 giinde igin ne kadarin yapar?

. 1,4, .1 o
Bu 3 glnde d93(-1-2—+—‘,ﬂ+ 36) siry yapa.r.i

Sonra Defne ayrilinca kalan igi Ali ile Ceren yap
cak. Ali ile Ceren ikisi birlikte t glin galigsin vé,'.'iéi: :
bitirsinler. (o b} Gizem 1 Glnde isin ne kadarini yapar?
Ali ile Ceren ikisi birlikte bu t giinde igin

t(“ﬁ' + 24) Unis yaparlar ve isi bi%l%’iﬂer:.

iste ayr ayrt yapitan biitiin bu islerin topéaml ¢) Ikisi birlikte 1 glinde igin ne kadarin: yaparlar?
(Alinin tek bastna + Uglintin birlikte 3 giinde ya
tiklari + Defne ayriidikian sonra Al ile Ceren'in iki
sinin birlikte yaptikiarl islerin toplam) igin taa.-n' :
mina esittir. S

d) ikisi birlikte 3 giin galigtikiarinda isin ne kadan
biter?

Bunu ifade edersek
2 oAt AN A ) e i
TE”{H’E““EI*36)”(&2*24)“1‘ff

Ama dikkatli oimakta fayda var. Soruda sor’ulé__
igin tamaminin bifme stresidir. '

Yani, 2 + 3 + t nin kag oldugu®
2} Emir 5 glin, Gizem 6 glin galistifinda isin ne

Bask bir k.
agka da bir gey yo kadar: biter?

Birlikte yapian is problemierindeki temel ﬁéafﬁ:t
aniattigim gibi. Daha da Stesi yok bunun. Amak
sintl sorular her zaman olabitir tabil Ki. Bénd'e"'ké
maya gerek yok bu konu da. "

ikist birfikte isin 3

Daha zor sorulamaz mi yani? tinl kag glinde bitirebilir-

Tabii ki daha zor sorular sorulabilir. Ama OSY ler?
deki amcalar o kadar kétd niyetli degil. Yiz bi
ce sifirciy da hesaba kattiklan igin ofsa gef?_:_f
son ylzyiida® bu kadar bile zor sormamié['
Ama bizim gibi Ustatlar igin sorabilirter diye dilgt
niiyorsaniz 0 ayn.© )" Kisi birlikte calismaya bagladiktan 4 giin sonra
_ Emir igi birakiyor.

- Kalan igi Gizem kag giinde yapabilir?

2. Birisi Eda 20 giinde, Seda 30 giinde, Yagmur
60 giinde bitirebiliyor.

a) Ugii birlikte 1 giin galigirsa isin ne kadari biter?

b) Ugii birlikte 4 giin ¢aligirsa igin ne kadar biter?

¢} Ucii birlikte & glin calistifinda geriye isin ne
kadan kalir?

d) Ugis birlikte kag giin galisirsa isin yans: biter?

2
= i biter?

e) Ugii birlikte kag giin gahsirsa igin 3

f) Ugli birlikte 4 giin cahistiktan sonra Eda isi
brrakirsa kalan igi Seda ile Yagmur kag glinde
bitirir?

g) Ucl birlikte ise basladikian 4 giin sonra Yagmur isi
birakiyor. Kalan igi Eda ile Seda tamamliyor.

Buna gore igin tamami kag giinde biter?
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3. Bir musluk bog bir havuzun tamamini 20 saatte
doldurabildigine gore, 5 saafte ne kadanm dol-
durur?

4. Bir musluk bog bir havuzun tarhamim 20 saatie
doldurabildigine gore, 8 saat aktifinda havuzun
ne kadan bog kalir?

5. Dolu bir depodaki suyun tamamini dibindeki bir
musluk 18 saatte bogalthigina gére, 8 saatte ne
kadarim bogaltir?

6. Birigi Esin 4 glnde, Igil ise 12 glinde bitirlyor.

ikisi birlikte bu igin tamamni kag glinde bitirir-
ler?

Ahmet isin tamamini 30 saatte hitirebildigine
gbre, Sinan kag saatte bitirebilir?

7. Ahmet ve Sinan bir igi birlikte 10 saatte bitiriyoriar.

Bos bir havuzu iki musluktan biri 20 saatte digeri
ise 60 saatte dolduruyor.

8. Bos bir havuzu dolduran iki musiuk ayni anda
aglldiginda havuz 30 saatte doluyor.

Musluklardan biri bog havuzu tek basmna 96 §
atte doldurabildigine gore, digeri kag saatte
doldurabilir? .

Havuz bosg iken iki musluk birlikte agildifinda
havuz ka¢ saatte dolar?

. Ahret bir igi a glinde, Mehmet ise 3a glinde bitire-

9. Bog bir havuzu A muslugu 20 saatte, B mushug bilmekiedir

ise 30 saatte tamamen dotdurabiliyor.

ikisi birlikte aym isi 3 giinde bitirdikierine gore,

a) Havuz bog iken iki musiuk birtikte agitdiginda
: Ahmet tek basina kag glinde bitirir?

saatte ne kadan dolar? o

- 3. Engin bir isi x giinde, Serkan ayn! igi % glinde
b} iki musluk birlikte agildiktan 2 saat sonra B bitirebilmektedir. -
muslugu kapatihrsa kalan kismi A muslugu

saatte doldurur? ikisi birlikte ayn isi 2 glinde bitirdilderine gére,

x kagtir?

_ f__Melike bir igi 2x saatte, Esat ise aynl igi x saatte
¢) ki musiuk birlikte agiidiktan 3 saat sonra B bitirmektedir.

gu kapatiliyor.

: ldisi birlikte ayni isi 10 saatte bitirdiklerine g&-

Kalan kismi A musiugu tek bagmna dolds '
¢, Melike kag saatte bitirmektedir?

na gére, havuzun tamami kag saatte do

11. Hofta

5, Birig makine ile 24 dakikada elle 72 dakikada
yapiiabiliyor. :

Bu is dnce makine ile yapilmaya baglanip 20
dakika gahigildiktan sonra elle devam edilirse
isin tamam kag dakikada biter?

6. Birigi usta 12 glinde, kalfa ise 20 giinde ta-
mamikiyor.

Buna gbre, ikisi birlikte isin 5— iinll kag glinde

tamamiarlar?

7. Akin fle Beren bir igi birlikte 30 glinde bitiriyorlar.
Birlikte ise baslayip 20 gln caligtiktan sonra Akin
isi birakiyor. Beren 40 giin daha galigip isi bitiriyor.

Bu igin tamamini Beren kag giinde bitirir?

8. Bir isi Ebru x saatte Ozjem ise 12 saatte bitirebii-
mekiedir.

ikisi birlikte bu igi 3 saatte bitirdiklerine gore, x
kagtir?
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9. Serpil ve Zeynep bir igi birlikte 6 saatte hitiriver.
Serpil ayn: isi Zeynep’in tek bagin bitirebilecegdin-
den 5 saat daha geg bifiriyor.

Buna gdre, Zeynep bu ig tek bagina kag saatte
bitirir?

10.  Bir havuza agilan tki musiuktan birincisi bos
havuzu 12 saatte ikincisi ise 24 saatte doldura-
bilmektedir.

Buna gbre, havuz bos iken iki musluk birlikie
agthrsa havuz kag saatte dolar?

i1. Bosg bir havuzu iki muslukian biri x saatte, digeri
ise 2x saatte doldurabiimektedir.

iki musluk birlikte bu havuzu 30 saatte dol-
durduklarina gére, x kagtir?

12, Bos bir havuzu iki musiuktan biri 20 saatte, digeri
ise 80 saatte doldurabiimektedir.

Havuz bog iken iki musiuk birlikte agilirsa ha-

2
vUuzun _3— il kag saatte dolar?

13.

14.

15.

16.

Bir igi Kemal 12 glnde, Ayse ise 6 glinde ig.; 1
marmiiyor, [kisi birlikte 2 gin caligtiktan sonrg

Ayse igi birakiyor.

Buna gére, kalan isi Kemal kag gﬁnde.bitirir

Ali ile Burak bir isi 15 glinde bitiriyorlar,
Birlikte ige bagladiktan 9 giin sonra Ali isi birak
yor. L

Kalan igi Burak 10 giinde tamamladigina
re, Burak isin tamamim kag giinde bitirir?”

Erdem ile Erkan bir isi birlikte 6 giinde bitiriyoria
Erkan 2 giin Erdem 5 giin cahstidinda igin

8 .
15 i bittifjine gdre, Erkan isin tamamun tek
bagina kacg glinde bitirir?

Berra ite Zelal bir isi birlikte 12 dakikada b__iﬁr._i
lar. i

Zell 6 dakika, Berra 4 dakika galigtiginda is

5 i bittigine géire, isin tamamin Berra ka
dakikada bitirir? -

ig¢i - Havuz Problemleri
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. Bos bir havuzu A muslugu tek bagina 20 saatte

doldurabiliyor. Havuzun dibindeki B muslufu ise
dolu havuzu 30 saatte bosaltabitiyor.

Havuz bog iken iki musluk agtdidinda 12 saat
sonra havuzun kagta kagl dolar?

2. Bog bir havuza agilan A, B, C ve D musiukian

birlikte agHirsa bog havuz 15 saaite, A, B ve C bir-
likte acirsa 20 saatte doluyor.

Buna gére, D muslugu bos havuzu yalniz bagi-
na kag saatie doldurur?

3. Dolu bir havuzu dibindeki A muslufu 12 saatte, B

muslugu ise 24 saatfte bogaltabiliyor.

3
Buna gore, havuzun vy (i dolu iken iki musluk

ayni anda acthrsa suyun tamam: kag saatte bo-
salir?

4. Bos bir havuzu A musiugu 20 saatte B muslufu ise
60 saatte dolduruyor.

Havuz bos iken A musludu acgildiktan 10 saat
sonra B muslugu da agiliirsa havuzun tamami
kag saatie dolar?

5. Bos bir havuzu A musiugu tek basma 20 saatte, B
musiugu ise 60 saatte doldurabilivor. Havuzun di-
bindeki C musludu ise doiu havuzu X saatte bogal-
tabiliyor.

Havuz bos iken {i¢ musluk ayn: anda agidigin-
da havuzun tamami 30 saatte dolduguna gdre,
x kactwr?

6. Bir havuzu A muslugu 6 saatte doldurmaktadir.
Havuzun dibindeki B muslugu ise dotu havuzu 12
saaite bosaltabilmektedir. Havuz bog iken dnce A
muslugu aciliyor ve 3 saat sonra da B musiugu
acilyor.

Buna gbre, havuzun taman kag saatte dolar?
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7. Birhavuzu A musiugu 2x saatte, B muslugu 3x
saatte dolduruyor. Havuzun dibindeki C musiugu
ise dolu havuzu 6x saatte hosaltiyor.

U¢ mustuk aymi anda agiidiginda bog havuz 15
saatte dolduguna gore, x kactir?

8. Bir havuzu A muslugu 18 saatte doidurmaktadr,

Havuzun dibindeki B musiugu ise dolu havuzu 36
saatte hogaltabllmektedir.

2
Havuzun 3 {i dolu iken iki musluk aym anda
agiirsa havuzun bos kismi kag saatte dolar?

1
. Mert bir igin T tnll 5 saatte, Elif ise ayn isin 5“15“

ini 6 saatte bitirebiliyor,

Buna gére, Mert 4 saat, Elif 5 saat ¢ahisirsa isin
ne kadarn yapilir?

i1.

12,

10.

Ahmet bir igin yarisinl 6 saatte, Nuray ise ay

2
isin 3 ini 6 saatte bitiriyor.

Buna gére, ikisi birlikte igin tamamin kag’
atte bitirebilirler? e

5 .
Ezgi bir isin E ini & glinde, Buket ise ayn igin:

1
3 Und 10 ginde bitirebilivor.

Buna gére, ikisi birlikte bu igin yaﬂsmi 'ka
saatte bitirebilirler?

Ecem bir isi her giin 8 saat galigarak 3 gi}ndé,_':
Rana ise ayni isi her giin 6 saat ¢ahisarak 3 gin
de bitirebiliyor. o

7 o
Buna gore, ikisi birlikte igin ) unu kag saa

te bitirebilirier?

o
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1
. Nurgill birigin — Uni 3 saatte, $enay ise ayni igin

4

1
) tnll 2 saatte bitiriyor.

Buna gére, ikisi birlikte igin tamamn: kag saat-
te bitirebilirler?

. Selim bir isi her giin 10 saat gaiigarak 3 ginde,

Ece ise aym isl her glin 8 saat caligarak 5 giinde
bitirebiliyor.

7
Buna gbre, ikisi birlikte igin — ini her giin 3

8
saat galigarak kag giinde bitirebilirler?

3. Ug muslukia doidurulan bir havuz, birinci ve ikinc

musiuklar agthrsa 12 saatte, ikinci ve Uglncl mus-
luklar agilirsa 20 saatte, birinci ve lglincl mustuk-
lar agilirsa 15 saatte doluyor.

Buna gore, bos havuzu {igiincii musluk tek ba-
sina havuzu kac¢ saatte doldurur?

4. Bos bir havuzu bir musiuk 20 saatte dolduruyor.

Havuzun tabaninda bulunan bagka bir mushuk ise
dolu havuzu 24 saatie bogaltiyor.

Buna gbre, havuzun % ii bos iken iki musluk

aynl anda agilirsa havuzun tamami kag saatie
dolar?

. Bosg bir havuzu iic musluktan birincisi 10 saatte,

iincisi ise 20 saatte doldurmaktadir. Ugiinell mus-
luk ise dolu havuzu 15 saatte bogsalimaktadir.

Buna gore, (¢ musluk 9 saat agtk kaldiklaninda
havuzun kagta kag dolar?

6. A, B, C muslukiar bir havuzu sirasiyla 20, 12, 30

saatte doldurmakiadir. Ug musluk ayn: anda agil-
diktan 2 saat sonra C muslugu kapatdiyor.

Buna gbre, havuzun bos kalan kismim A ve B
musluklan biriikte kag saatte doldurur?
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7. Birigi Gokhan 12 saatte, Pinar ise 18 saatte yapa-
biliyor. Bu isi once Gékhan yapmaya baghyor ve 4
saat ¢alighikian sonra, kalan isl Pinar tek bagma
tamamliyor.

Buna gére, Pinar kag¢ saat ¢aligmigter?

8. Dolu bir depoyu dibindeki A ve B musluklar: birlikte
12 saatte bogaltabiliyor. C musiudu ise bos depoyu
ek bagina 20 saatte doldurabiliyor.

Deponun —%— il dotu iken Gi¢ musluk da ayni an-

da acihrsa deponun tamami kag saatte bogahr?

9. Bos bir havuzu A musiudu 24 saatte, B muslugu
12 saatte dolduruyor.

Buna gére, havuzun 7}. ii bos iken iki musluk

ayni: anda acildiginda haviz kag saatte dolar?

10.

M.

12,

Bir havuza agllan iki musluktan; birincisi havi
tamamin x saatte, ikincisi havuzun tamamin;

—2—35— saatte doldurmaktadir.

Bu havuzun tamamim, musluklarm ikisi birg
te, 6 saatte doldurabildigine gére, ikinci mus.
luk tek bagina kag saatte doldurur?

Nehir ile Merve, birlikte ¢alisarak 10 saétte_'
rebilecekier bir igi yapmaya bastiyoriar. Ikis! bir
likte 4 saatte gajigtikian sonra Nehir isi birakiy

Geriye kalan igi Merve 8 saatie bitirdigine
gbre, bu igin timiini Nehir tek bagina ka
atte bitirebilirdi? '

Makineyle 12 dakikada yapilan bir is elle 36
dakikada yapilabilmektedir. Bir iggi bu isi ya
ya 6nce makineyle baglayarak 8 dakika gaii
sonra elie devam ederek igi tamamiarmghir.

Buna gére, isci elle kag dakika galigmistir?

“Matemaiikte gekddar dnce sabw geliv.”
Cahit ARF
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HiZ PROBLEMLERI

: Zor gibi duran kolay bir konu daha.

Cok formdl var diye biliyorsaniz yamkyorsunuz.

© Tamamen mantikla halledilmesi gereken bir kanu bu,
. |zah edecem.

Simdi su dediklerime kulak verin . {Tabii akliniz da
bende olsun. Bagka seyier diislinmeyin@}

Diyelim ki saatteki hizi 50 km olan bir arag var.

Bu ara¢ 1 saatte kag km yol alir?

50 km. Ovle dedil mi?

Peki, 2 saatte?

2.50 = 100 km. Yanlig mi bu?

Ya 3 saatte? Ya da 4 saatte diye sorsam?

Bulamaz misiniz kag km yol aldigini? {Ha! Bu arada
1km = 1 kilometre = 1000 meire demek.© Metreyi de
bilmiyorsanz... @)

Peki,

Yukarida aracin gittigi yolu nassi buldunuz?

Aracin hiziyla gegen zamani carparak.

Oyie degil mi?

Evet. Kesinlikle oyle Bay X.

O halde ilk bileceginiz sey su:

Alinan yol{(x) = Hiz(v) . Gegen zaman(t)

Yani, x = v.t kisacasl.

Eger buna formil demek istiyorsaniz da siz hilirsiniz.
Diyebilirsiniz. Musaade ediyorum. @

Peld, simdi de suniara cevap verin bakalim.

ki st

Saatteki hizi 60 km olan bir arag 5 saatte kag km
yoi alir?

_Alinan yol egittir iz garpl zaman di.@

Yani x = 5.60 = 300 km
Var mi bunda bir zorluk?

- Kincisi su:

- Saatteki izt v km olan bir arag 240 km yoiu 3 saat-
EIte gittigine gore, v kagtir?

“Alinan yol = hiz . ’zaman diye diiglindin yine.

jYani, 240 = v.3 egitliginden v = 80 km/sa olur.

Uglinctst su:
“Bir arag A ve B kentleri arasindaki 400 km yolu
~saatée 100 km hizla kac saatie gider?

Nasil bulacaksimz simdi bunu?

400 {1 100 e bblerek dyle dedil mi?
Yol (x) = hiz{v) . zaman(t) esitlidinden
yol (x}
hiz (v)
cok iyi bakmaniz |azim, Tabii biraz da cebirsel yetenek
sart .©) Neyse igte... t=4 saat imig yukarda.
Himm...!

Demek ki yolu hiza béllince zaman bulunabiliyor-
mus.

Way bel Nelere muktedir su matematk.©

zaman(t) = oldugunu da g&rebilirsiniz. (Ama

Bir ara¢ A dan B ye farkli hizlaria giderse...
Cok basit. Ornekle izah edeyim.

Ornek Soru

Bir arag A kentinden B kentine saatte V km hizla 5
saatte gidiyor. Eder hizini 20 km artirirsa 4 saatte
gidiyor.

a) Buna gbre, V kaghir?

b) AB arasi kag km dir?

Once giizel bi gekii yapalim®

A X B

3\, 6 saat
—up- V420 , 4 saat

Simdi styleyin bakalim. Hiz ve zaman belli iken yolu
naslil buluyorduk?

Aracin hizi ife o yolu almast igin gegen zaman garpa-
rak.

Ovyle degil mi?

Yani, AB yolu V.5 e esit.

Ayni zaman da da (V+20).4 e.

Yol ayni yol degil mi nasilsa?

Arag lid durumda da ayni yolu gidiyor. Birinde bagka
Stekinde baska yol gitmiyor ya.©

Bunu bir esitlik hali olarak duslinebilirsiniz herhalde.®
Hh...@

| AB| =5V =4(V +20) dir kisacast.

Buradan V = 80 km/sa ve bu V degeri igin AB yolu da
| AB [m 5V = 5.80 = 400 km olur.

Anladiniz m: bunu?

Ontintize en gok gelecek soru tirinin bu oldugunu
sbyleyebilirim. Onun igin bunun mantidini acayip iyi
ddrenin. Yutun hatta. Ama sadece mantigini, ©
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Yani, belli bir yolu farkd hizlarla ve zamanlarla alan
araglarin (Veya ayn: aracin} oldugu sorularda iki
durumda da yolun ayni yol oldugunu unutmay:m.
Tamam m?

Tamamsa yine aynt mantikla su soruya cevap verin
bakalim.

Cevaplayin ve bir dnceki soruyla hichir farkl olmadidim
gorin.

Bir arag A dan B ye gidip de farkh bir hizla geri
donerse...

Ayn yolu gidip geldifine gére fark eden bir sey yok.
Yollar vine ayn olacak.

Aracin gidis ve geliste ayns yolu aldiini bilin yeter.

Ornek Soru

Bir arag A kentinden B kentine saatte vkm hizla 4
saatte giderek hi¢ durmadan saatte v — 10 km hizla
3 saatte geri donilyor.

a} Buna gore, v kagtur?

b) AB arasi kag km dir?

Cozelim.
Ama yine dnce glzel bi sekit yapalim®

A (v-10), 5 saat <— B

— 4 gaat

Giderken de dénerken de ayni yolu gitmemig mi?
Evet gitmis.

O halde giderken ve dénerken aldigi yollar (zaten
ayni yol®) esitleyelim,

Giderken aldigi yolu | AB =4V

Dénerken ise | AB | = 5 (v - 10) olarak #ade edebiliriz.
Artik ikisini esitleyerek | AB|=4v =5(v—10) esitligin-
denv =50 km/sa ve . | AB | = 4.50 = 260 km oldugunu

bulursunuz. ©
Bunu anladiniz mi?
Anladiysaniz ne aia.

A ve B den iki ara¢ ayni anda birbirine dogru
hareket ederse...

Carpigirlar mi ki.©
iisinin aldigl yollarin toplaminin neye esit oldugunu
gorian.

Bunun mantidini gdrmek icin séyle diistinelim. g

Ornek Soru

Aralarninda 360 km olan A ve B kentlerinden saatt.ek'i_.
hizlan sirasiyla 2v ve 3v km olan iki arag ayni anda:

hirbirine dodru hareket adiyoriar.

Bu araciar 2 saat sonra kargilagtiina gére, h:zl;.j
olarun saatteki hizi kag km dir?

Ciziminiz nasi?
Onee glizel bir sekil ¢izin bakalim,

Cizdiniz mi?
A 360 km B
e Dy By ossnansn

Su anda araglar durmus vaziyette, Simdi gaﬂgtﬂarﬁ 2
saat boyunca yol aldilar. Ve 2 saat sonunda kafa -
kafaya gelditer. '
Sekille de gérin.@

Simdi sunu styleyemez mi siniz?

Ikisinin aldigt yoltann topiarm 360 km dir.
Ovle dedil mi? :
Kafa kafaya geldikierine gére dyle olmast 1azim.€
Birinin 2 saatte aldidy yol 2.2v = 4v, diferinin ki ise::
2.3v = 6v dir. . .
IKistnin aldig yoliarn topfami da AB arasindaki yold
zaten, :

Onun igin | AB| == 2.2v + 2.3v = 360 tr.

Bu esiilikten v = 36 km/saat ve hizt fazla olanin ?u’_
3v = 3.36 = 108 kmy/saat bulunur. '
Anladiniz m? ’

iki arag A ve B den aymi anda ayni yéne dd:ér’u
hareket ederse... KRS

Bir kere arkadakinin éndekine yetismesi iginh;zshm
daha fazla oimasi lazim. Bu bir. o
Ikincisi de glize! bir sekil gizmek iazim,
Ormegin, _
Aralarinda x km olan A ve B kentlerinden saatteki
hizlari sirastyla 60 km ve 40 km olan ki arag aynt
anda ayni yéne dodru hareket etmis olsunlar. -

Hiz (Mareket} Problemleri
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Ve diyelim ki A dan hareket eden arag digerini 3 saat
sonhra yetismis olsun.
Sekil sbyle olabilir burada.

A X km B C

-3 89 km/sa -z 40 km/sa

Simdi sunu styleyemez misini?

© Burada ki x iki aracin 3 saatte aldiklar: yollarin farkina

ggiitir.

3.40 = 120 km

3.60 = 180 km

Yant, x = 3.60 — 3. 40 = 80 km dir.
Anladiniz mi ne yapbgumizi?

Bu sayfayi Szetleyayim mi isterseniz? (Isteyin ama@)

A ve B den iki arag aym anda ayni yone dogru hareket
eder ve t saat sonra arkadaki 6ndekine yetigirse

|AB | = x = (v, = v,).t dir.

Bir énceki de suydu;
/_:\ X km B

"'"bV,‘ Vz‘ﬁ—

Ave B den iki arag aymi anda birbirine dogru hareket
‘eder ve t saat sonra kargilagirlarsa

|AB|=x= (v, +v,)t di.

Dairesel pistteki hareketler
Iki arag aynl anda noktadan zit yone giderse...

Bunu glizel bir sekil ¢izip basit bir ¢rnekle gistere-
yim®

& mfsn 8 misn

Cevresi 280 m olan bir dairesel pistte aynt anda ayni
noktadan 21t ydnde hareket eden iki aracin saniyedeki
hiziar 8 m ve 6 m olsun.

Bu iki aracin kag saniye sonra kargtlagacagru bulalim.
Cozelim,

Diyelim ki iki arag t saniye sonra kargilagmis olsunlar .
Kargilagtiklarinda ikisinin aldiklar yollarin toplami 280
m dedil midir?

ot}

Yani, t saniyede aldiklar: yollarin topiam)
6t + 8t = 280 den t = 20 sn bulunur.

Var mi bunda bir zoriuk?

Higbir ézeliigi vok gérdigiiniz gibi.

iki arag ayni noktadan ayni anda aym yone dog-
ru giderse...
Basit bir érnekle izah edeyim.

Hizlar dakikada 20 m ve 30 m olan iki arag ¢embersel
bir pistin bir A nckiasindan ayn anda ayns yénde
hareket etsinler.

12 dakika sonra iki ara¢ yan yana geldiklerine gére,
pistin gevresinin kag metre oldugunu bulahim.
Cozelim,

AT 50 midak
20 midak

Bir kere hareket ettikten hemen sonra hizli olan éne
gecmistir. Diderivle tekrar yan yana geimesi igin ona
tur bindirmesi 1azim.

Ovyle degil mi?

Bir tur da pistin gevresi kadar olduguna gére, demek ki
12 dakika da diferinden 1 tur fazia yol almig oluyor by
durumda. '

O halde ikisinin 12 dakikada aldiklars yollann fark
pistin ¢evresine esittir.

Dolayls:;yia pistin gevresi 30.12 — 20. 12 = 120 m dir.
Anladmiz mi?

Anlamig olmaniz lazim&

Ozetleyelim mi?

Buyurun.




12. Hafto

Hiz (Hareket) Problemleri

Dairesel bir pistte ayn: noktadan ayni anda hareketler-
de kargiagma zamans t olsun.
Pistin cevresi = (v, +v,).t dir.

Yani, pistin gevresi esittir hizlar toplami garps zaman.©
Eder ayn yone giderlerse
Pistin gevresi = vy~ v, )t din.

Yani, hizlar farki garp1 zaman.©

Yollar orami = Hizlar orani...

Dogru. Iki aracm aldig yollanin oran: esitiir hiziarinm
orani. Ama ne zaman?

Bu her zaman mimkiin degil tabii ki. Sadece iki arag
aynt siire hareket etmisse bu siirede aldiklart yol-
tarin orant hizlarinin oranina egittir.

Bunun mantig: da gok basit.

x = v.tesitliginden t=-X-olarak yazilabilr.

Bu esitligi iki arag igin de yazar ve kliglik bir ayar da

X X
. yaparsaniz t ler ayni ikentmclm-vi cldudundan
172

= oldugunu gdrebilirsiniz.

Demek ki iki arag aym siire hareket ettiinde gittik-
leri yollarin orant ile hizlarinin oran: egit oluyor-
mug. Gérmek lazime

Bunu su drnekie ghistereyim size,

Ornek soru

A%y B x G

=80 kmisa
-~ 60 km/sa

Hizlar saatte 80 km ve 60 km olan ik arag A kentin-
den B kentine dodru aynl anda yola ¢iksinlar. Hiz
fazla olan C yer varip hig durmadan geri déndiginde
digerivle B karsilagmig olsun diyelim.

Bu durumda% orani kag olur?

Bunu bulalim.
iki arag da aym siire hareket etti§ine gére, aldiklan
yollarin oram ile hizlarimin oram esittir.

Hizi 80 km olanm aldidl yol © (2x+y) + X + X = 4x 4y
60 km olanin ise 2x + y dir. L
Bu durumda hizlar orani = yollar cranindan

80 AxX+y L. x _ 1
= esitlifinden — = — bulunuyor,
60 Zxty o9 y 4 yor
Ornek Soru

I !E 8m

—

A oy 8

Sekildeki, dikdértgen bigimindeki ABCD kosu pistinin
kiisesinde ki kogucu durmaktadir. Koguculardan biri B:
ye dodru saatte 2V hiziyla, bteki de D ye dofru saatt
V heziyla ayni anda kogmaya bagliyor. Kogucular ilk
kez [DC} fizerindeki E noktasinda kargilagiyerlar. -

|EC{ = 80 m olduguna gdre, ABCD dikdﬁrtgenihm
cevresi kag m dir? :

Sekilli bi soru@ _
JAB| = |DC| = x ve |BC| = |AD| = y olsun diyelim. Bu
durumda |DE| = x - 80 olur.{Bunu da sormayn ya

ik kogucu ayni slire hareket ettiginden bu sire igind
aldiklari yollarin orani ve hizlarinin oranina esit olac
Bu stirede hizi v olanin aldigi yoi y +x - 80m,
2v olanin ise x + y + 80 m dir, '

-80
Dolayistyla 2L~ yrx dir.

v X+y+80 g
Bu esgitlikten x + y = 240 m yi bulursaniz gevresin'i de
2{x + y) = 480 m olarak bulursunuz gari.@

Simdi desem size ki bu OSYM deki amcalarin bu
konudan sordugu en zor sorular bu kisimla ilgit. Ina
mazsimz.@ - T
Ama bu anlatts§im hususu iyi kavrarsaniz bu bilg ¢o
cuk oyuncagl.® Gergi ne tlr oyuncaklardan hog.[an_d
Gimizi da bilmiyorum®@

Gergi bu konuda bir de ortalama iz muhahbeti Va_r_é_f
Ama yerim kalmad.&

thz (Hareket) Problemlieri

.1‘

2.

3.

12. Hafta

Saatte 90 km hizla giden bir arag 3 saatte kag
km yol alw?

Saatteki hiz1 120 km olan bir otomobil 240 km
yolu kag saatte gider?

Bir arag 320 km yolu saatte v km hizla 4 saatte
gittigine gore, v kagtr?

Bir bisikietli 60 km Hk bir yolu saatte 20 km hizla
giderse a saatte, 15 km hizla giderse b saatte gidi-
yor.

Buna gére, a + b toplami kacgtir?

5. Bir arag 240 km lik bir yolun ilk yarisini saatte 60
km hizla, diger varisini da saatte 40 km hizla gidi-
yor.

Yolun tamamini kag saatte atmistir?

8. Saatteki hizlan 90 km ve 108 km olan ki arag A
kentinden B kenfine gidiyor.

Hizi fazla olan arak} 5 saatte gittigine gdre, hizi
az olan kag saatte gider?

7. Birarag 520 km lik yolda saatte 80 km hizla 3 saat,
v km hizla 4 saat giderek yolu tamamliyor.

Buna gore, v kactir?

8. Bir arag saatte v km hizla 2 saat, v + 10 km hizla
da 3 saat giderek 230 km yol gidivor.

Buna gbre, v kagtir?
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9.  Bir minibiis aralarinda 320 km uzakiik ofan A ve 13.  Bir hareketli 340 km lik bir yolu saatte V km hizi 1. Bir hareketli belli bir yoks 5 saatte aliyor. Eger 4. Ave B sehirleri arasindaki yolu saatte (v - 10) km
B sehirleri arasini 40 km hizla t saat, 50 km hizla 2 saat, (V+10) km hizla 4 saat giderek tamanj| hizini saatte 20 km artirirsa ayni yolu 4 saatte all- hizla 4 saatte alan bir otomcbil, saatteki hizin 20
t + 1 saat giderek aliyor. yor. yor. km artirdidinda ayni yolu 3 saatte aliyor.
Buna gdre, t kagtir? Buna gbre, V kagtir? Buna gére, yolun tamami kag km dir? Buna gére, AB arasi kag km dir?
) ) 14. A ve B sehirderi arasi 580 km dir. Bir arag'A“'E“
10. Bir otomobil saat.te 60 km hizla t saat, 80 km sehrinden yola gikarak, 80 km/sa hizia 3 saaf -
hizla 6 - t saat giderek 440 km yol aliyor. 70 km/fsa hizla 2 saat, v km/sa hizla 4 saat gide:
rek B ye varyor. o
Buna gére, { kagtir?
Buna gore, v kagtr? 2. Ave B kentlerinin arasi 300 km dir. A kentine 5. Hizlari saatte v km ve (v + 30) km olan iki arag A
geldiginde hizi saatte 50 km olan bir arag 4 saat kentinden B kentine dogru yola gikiyor.

sonra B ye varmak istiyor.
Araglardan biri 3 saatte, digeri 4 saatte B kenti-

Buna gére, hizini kag km artirmalichr? ne vardifiina goére, v kagtir?

11. Bir otobls A kentinden B kentine 5 saatte gidi- 15. Hizlar oram _2_. olan iki aragtan hizh ola.n.[n

yar. Otobiistin saatteki izt 20 km daha fazla ol- . i

saydh 4 saatte gidecekdi. saatte aldigs yolu yavas olan kag saatte ? i

Buna gére, A ve B kentleri arasi kag km dir?

_ 3. Bir arag A kentinden B kentine 5 saatte gidiyor. B 6. Saatteki hizlari 2v ve 3v ofan iki otomobil ayni

12. Bir yolu Ahmet dakikada 2v hziyla 12 dakikada 16. Saatteki hizi 2v olan bir atomobifin Sls.aattersi den A ya ise saatte 75 km hizla 4 saatte doniyor. anda A kentinden B kentine dogru harekete basl-

vilriyor aldigy yol saatteki hizi v olan otomobilin & sag yor.

aldigs yoldan 40 km fazladir. Buna gbre, A dan B ye saatte kag km hizia git-
migtir? Hiz) fazla olan B kentine 4 saat daha erken var-
difjina gdre, hizi az olan otomobil B kentine kag

saatte varir?

Buna gbre, ayni yolu 3v hiziyla kag dakikada Buna gbre, v kagtir?
yiiréir?
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7. Bir kamyon A kentinden B kentine 80 km hizia 6 10. Bir arag A ve B arasindaki yoiu 60 km/saat hizly 4. A kentinden B kentine giden ve durmadan ger 4, Birarac A kentinden B kenting saatte v km hizia
saatte gidiyor. 10 saatte aliyor. SR dénen bir otomaobil, gidisinde ortalama 46 km, dé- gidip, v + 30 km hizla geri déntiyor.
niiglinde 30 km hiz yapmistir.
Buna gore, B den A ya saatte 120 km hizla kag Buna gbre, bu arag yolun yanisinda 7§ Arag A dan B ye 5 saatte gidip 3 saatte dondi-
saatte déner? . kmisaat hizla, diger yarisinda 100 kmisaat:: Bu otomobil 7 saatte gidip geldigine gore, A gline gore, A ve B kentleri arasi kac km dir?

hizia giderse yolun tamamim kag saatte alir? dan B ye kag saatte gitmigtir?

8. Bir motosikietli A ve B kentleri arasindaki yolu 4 11. Hiz: sahit olan bir arag 2 saatte 160 km yaol &l

saatte almaktadir. Motosikletli, saatteki hizint 10 mistir, . 2. Birarag A kenti ite B kenti arasindaki yolu ortalama 8. Bir hareketli K ve L kentleri arasindaki yolu saatte
km azaltirsa, ayni yolu 5 saatte almaktadir. . v km/saat hizia giderek 12 saatte ahyor, 40 km hizla gidip, 5C km fuzla ddniyor.

Bu aracin daha 3 saatlik yolu kaldiina gére,
Buna gore, A ve B kentieri arasindakli yol kag bu yolun tamamtmni saatteki hizi 100 km-olan Bu arag ayns yolun yarisini ortalama 3v km/saat Gidis ve diniig stireleri toplam: 9 saat oldugu-
km dir? bagka bir arag kag saatte alir? ' hizla aldiktan sonra, tiim yvolu yine 12 saatie na gore, K ve L kentleri aras| kag km dir?

tamarnlamak i¢in kalan kismim ortalama kag¢
kmisaat hizia gitmelidiy?

9. A kentiile B kenti aras: 320 km dir. Adan B ye 12. 400 km lik yolun bir kism) toprak, bir kism! asfalt
dogru hareket eden bir arag belirli bir hizla 3 saat fir. R 3. Bir 6grenci evden okula yoriyerek 12 dakikada 6. Bir hareketli A kentinden B kentine saatie v km
gittikten sonra saatteki hizing 10 km artirarak kalan gidip kosarak 8 dakikada déniiyor. hizla 5 saatte gidip, saatte v + 20 km hizia 4 saatte
yolu 2 saatte tamamiayip B ye varmigtir. Toprak yoldaki hizi saatte 40 km, asfalttal ' dénmiistir.
hizi 80 km olan bir arag bu yolun tamamil Bu 6grencinin yiiritme hizi dakikada 100 m ol-
Buna gire, aracin ilk hizi saatte kag km dir? saatte aldifiina gére, toprak kisim kag km duguna gére, kosma hizi dakikada kag metre- Buna gére, v kagtir?

dir?
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7. Bir hareketli befli bir yolu saatte v+20 km hizla 5
saatte gidiyor ve ayni yolu saafte v—10 km hizla 8
saatte déniyor,

Buna gore, V kagtir?

8. Bir bisikietli iki kasaba arasindaki yolu saatte orta-
tama 20 km hizla gidip, hi¢ mola vermeden saatte
ortalama 15 km hizla dénerek yolculugu 7 saatte
tamamiiyor.

Bu iki kasaba arasindaki uzaklik kag km dir?

9. Hizian saatte 40 km ve 60 km olan iki arag A ken-
tinden B kentine dodru yola gikiyor.

Hiz: fazla olan arag B kentine 2 saat daha énce
vardigina gore, A ve B kentleri arasi kag km
dir?

10.  Bir hareketli, belli bir yolu saatte ortalama v kry: 4
hizla t saatte almustir. -'
Hareketli, ortalama hizins saatte 1 km eksi
se aynl yolu kag saatte alir? RO

11. K b

Saatteki hizlar: 4v ve 3v olan iki ara¢ K nokta
sindan ayn anda L nokiasina dodru hareket
baglamigtir. g

Hizi fazla olan arag dbliriinden 2 saat 8nce L
noktasma vardigina gére, lizi az olan arag L
noktasina kag saatte gitmigtir? :

12. A kentinden B kentine gitmek igin ayni anda yo
cikan iki ctomobilden birincisi saatte 60 km i
cisi de saatte 80 km hizla gidiyor.

ikinci otomobil B kentine 2 saat daha én
vardigina gbre, A ve B Kentleri arasi kag km
dir? :

fiz (Hareket) Problemleri
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. Hizlar sirasiyla vq, Va2, (3vy -2v,} olan ii¢

tagittan birincinin t saatte aldifi yol a, ikincinin
t saatte aldifil yol b olduguna gore, G¢linciiniin
t saatte aldign yol nedir?

2. Bir arag A kentinden B kentine saatte 60 km hizla

giderse varmast gereken zamandan 2 saat sonra,
90 km hizia giderse 2 saat dnce variyor.

Buna gdére, AB arast kag km dir?

3. Anmet bir A noktasindan B nokiasina dakikada

200 m hizla gidip, 120 m hizla geri dénlyor,

Gidis déniig sitresi 8 dakika olduguna gore, AB
arasi kac metredir?

4. Bir arag gidecedi yolun yansina geldiginde hizimi
iki katina gikararak yolun tamamini 6 saatte gitmis-
tir.

Buna gére, arag yola ilk hiziyla devam etseydi
yolun tamamin kag saatte gidebilirdi?

5. Saatteki hizi 120 km olan bir arag her saat sonun-
da mzini yariya digtrerek iki kent arasindaki yolu
3 saatte gitmistir.

Buna gbre, iki kent arasi kag km dir?

6. Bir yiiziicli akintiya kars: dakikada 16 m hizia,
akintiyla ayni yénde ise 24 m hizla yaziyor.

Aluntiyla ayni yonde yiizmeye baglayip bir siive
sonra geri gonen yiiziicli 15 dakika sonra ilk
harekete basladigi noktaya geldigine gore,
alantiya karsi kag metre yiizmdistir?
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7. Saatteki hizi 80 km olan bir ara¢ saat 12:00 da A
kentinden B kentine dogru yola gikarak 14:30da B
kentine variyor.

Buna gore, saatte 100 km hizla saat 15:00 da B
kentinden A ya dodru yola gikarsa saat kagta A
ya varuw?

. 500 km lik bir yoiun bir kisrm toprak, bir kismi
asfalttir. Bu yolu gidecek olan bir aracin topraktaki
ve asfalttaki ortalama hizi sirast ile 80 km/saat ve
100 km/saattir.

Arag yolunun tamamint 7 saatte aldigina gore,
yolun asfalt kisenins kag saatte gider?

. Saatteki hizi V olan bir hareketli A ve B arasindaki

yolu 12 saatte almigtir.
Bu hareketli yolun yanisinda saatte —\2£ hiziyla,

difler yansinda da 3V hiziyla giderse yolun ta-
mamim kag saatte alir?

10.

11.

12.

Bir kogucunun x metre yolu t saatte kosmasy:
isteniyor. '

Kogucu yolun % indi % saatte Kogtudung

gore, geri kalan yolu zamaninda tamam.lamas
igin hzint kag katina gikarmasi gerekir? -

A ve B kentleri arasindaki yolun % iinde cnai'_

yapiimaktadir. Yolun déizgin kisminda saatte
km hizla giden bir arag¢, cnarim olan kisminda

% km hizla gitenistir.

Bu kosullarda A ile 8 kentleri arasmndaki yo
lun tamamini 10 saatte giden bu arag, _ona'ﬂm
yapiian kismi kag saatte gitmistir?

Sabit bir hizla yirtyen lrem, evden okula gide
ken yolun -—i—- anél yoroduginde matematik ki

biny yanina almadigini fark ediyor. Eve ddnere
kitabini alip tekrar okula giderse yolda harcadig}.
siire 6 dakika artiyor. ' T

Buna gére, irem evden okula kag dakikada
yiirimektedir? -

Mz (Hareket) Problemleri

12, Haftow

2.

Birbirine Dogru hareket sorulan...

A ve B gehirlerinden kargilikii olarak, ayni anda
yola cikan iki otomobitin saatteki hizlan 70 km ve
100 km dir.

iki hareketli yola giktiktan 2 saat sonra kargi-
tagtiklarina gore, A ve B gehirleri arasi kag km
dir?

Aralarinda 150 km mesafe olan A ve B sehirlerin-
den kargilikle otarak ayn anda, birbirine dogru, sa-
atte v km ve (v + 10) km hizlarla harekete basla-
yan iki hareketli 3 saat sonra kargilagiyorlar.

Buna gbre, v kagtir?

. Aralannda 1800 m olan A ve B noktalarindan

dakikadaki hizlarinin farki 100 m olan iki hareketli
ayn: anda birbirine dogru harekete baghyorlar.

Hareketliler 5 dakika senra kargiagtiklarina gé-
re, hizi fazla olanin hizi kag midak cie?

4, A ve B sehirlerinden saatteki hizlar: sirasiyla 40 km

ve 30 km ofan ayns anda birbirine dodru harekete
hagliyor.

Bu iki otomobii B den 120 km uzakta kargilagti-
fina gore, A ve B gehirleri arast kag km dir?

5. Saatteki hizlan 40 km ve 60 km clan iki otomobil A

ve B sehiderinden ayni anda birbirine dodru hare-
kete basladiktan 2 saat sonra kargilagiyorlar,

Buna gbre, hizi az olan otomobil kargilagtiktan
kag saat sonra kargi1 sehre varir?

A 240 km B

—_— 2v+20 =—

Aralarinda 240 km olan A ve B kentlerinden saat-
teki hizlari sirasiyla v ve 2v + 20 km olan iki arag
aynl anda birbirine dogru hareket ediyorlar,

iii arag 3 saat sonra kargilastiklarina gbre, v
kagtir?




Hiz {Hareket) Problemieri

12. Hafta

£ A 300 km B

wssimanYn e

Hizlarin farki 10 kmi/sa olan iki arag aralarinda 300
km olan A ve B kentlerinden ayni anda birbirine
dogru hareket ettiklerinde 3 saat sonra kargiagi-
yorlar.

Buna gbre, araclardan hizli olanin hiz1 kag
kmisa dir?

i
3 ]
H 1

A 40 km B

8 :

Sekildeki A ve B kentler arasindaki uzaklik 40 km
dir. A dan hizi saatte 4 km olan bir yaya, B den
saatte tuzi 16 km olan bir bisikletli ayni anda birbi-
rine dodru yola gikiyor.

Yaya kag km yol viirtidiigiinde bisikletli ile kar-
silagnr?

9. A ' B

s A Ay =

Hizlan 2v ve 3v olan ki arag A ve B kentlerinden
ayn! anda birbirine dodru hareket ederek 3 saat
sonra kargilagtyorlar.

Buna gore, hizi az olan ara¢ bu yolun tamamini
kag saatte gider?

1.

12

10. Asalanindaki yol 300 km olan A ve B kentlerinden

aynl anda, sabit hizla birbirine dodru hareket .
eden iki arag 4 saat sonra Kargtlagiyor.

Bu iki aragtan birinin hiz degigtirilmediﬁiné_ s
abre, digerinin saatteki hizi kag km artirilirsa’
kargilasma, hareketten 3 saat sonra gergekle
sir? :

Hiziar: dakikada 12
metre ve B metre olan iki
hareketli, bir cember
{izerindeki A noktasm-
dan ayn anda, ters ydn-
de hareket eftikten 6 da-
kika sonra kargilagiyorlar.

12m

Hareketlilerden hizh olani, kargilagmadan 'kag-i
dakika senra A ya ulagir? L

Hizlar toplam saatte 150 km olan iki arag A ve
B noktalarindan ayni anda ve birbirine dogru ha
reket ederek 4 saat sonra C nokiasinda karsl_la.—
siyorlar, i

A dan hareketeden arag Cile B arasmdaki_-_
uzakhg! 8 saatte gitligine gore bu aracin sad
teki hizi kag km dir? '

Hiz (Hareket) Problemieri

12. Haftow

Ayri yéne aym anda hareket sorulari.

. A ve B kentleri aras) x km dir. Saatteki hizlan 60

km ve 45 km olan iki ara¢ ayn anda, ayni yine
dagru harekete baslyorlar, :

Hizs fazia olan digerine 6 saat sonra yetigtigine
gbre x kagtir?

A B
— I
75kmisa 60 kin/sa

Iki otomabil A ve B noktalarindan aym anda, ayni
yone hareket ediyoriar. A dan hareket sdenin hizi
75 kin/saat, digerininki 60 km/saat tir.

A dan hareket eden arag 3 saat sonra digerine
yetigtigine gore, A ile B arasi kag km dir?

. Aralarinda 60 km ofan A ve B noktalarindan saat-

tekl hizlari 3v ve 2v olan iki arag ayni anda ayni
yone dogru hareket ediyorlar.

2 saat sonra hizli olan arag digerine yetigtigine
gbre, v kactr?

4,

5.

|ki otomobil aralarinda 100 km olan A ve B kentle-
rinden, saatte 70 km ve 50 km hizla ayn anda, ay-
ni yone dodru harekete basliyorlar.

Buna gore, arkadaki dndeki otomobile kacg saat
sonra yetigir?

60 K/ sa 40 km/sa

—— B

L 1 i
A B C

A dan, B den ayni anda ve ayn yénde hareket
eden iki aracin saatteki hizlar 60 ve 40 km dir.

i AB
lki arag ayni anda C ye vardiklarina gére, _}AC‘!

orani kagtir?

A B Cc

~ B0 knfsa -2 30 km/sa

Saatteki hizt 50 km olan bir ara¢ A kentinden ha-
reket ettikten 2 saat sonra saatteki hizs 30 km olan
bagka bir ara¢ da B kentinden hareket ediyor.

A dan hareket eden arag harekete bagladiktan 5
saat sonra diger araca yetistidine gbre, | AB }
kag km dir?




Hiz (Hareket) Problemleri

12. Haftew

7. AKentinden saatteki hiz1 80 km olan bir arag hare-
kete bagladiktan 1 saat sonra saatteki hizl 75 km
olan ikinci bir aragta ayn istikameite yola gikiyor,

Buna gore, ikinci arag birinci araca A dan kag
km uzakta yetisir?

8. Ave B kentleri arasindaki uzakiik 300 km dir. A ve
B kentlerinde bulunan iki otomobil birbirine dogru
hareket ederierse 3 saat sonra kargilagiyorlar. Ay-
ni yinde hareket ederlerse 10 saat sonra biri dije-
rine yetigiyor.

Buna gore, hizi daha fazla olan otomobilin saat-
teki hizi kag km dir?

9. = 70 ki

= RSV i
A B C

Hizi saatte 70 km olan bir arag A kentinden B
kentine harekete bagladiktan 2 saat sonra, saat-
teki hizi 50 km olan bagka bir arag B kentinden C
ye dogru harekete bagliyar,

A kentinden harekete baslayan arag ilk hare-
ketinden 4 saat sonra B kentinden hareket
eden araca yetigtifine gore, {AB| arasi kag km

dir?

10.

11

12.

Hizlar: dakikada 40 A

m ve 24 m olan iki ~x 40 midak

hareketli, dairesel bir

pistin A ve B nokiala- B

rindan ayn anda ha-

rekete bashyorlar. _
24 m/dak -

A dan hareket eden -
hareketli 2 dakika sonra digerine yetistigin
goére, AB yolu kag metredir?

A ve B gehirlerinden hizlari sirasiyla Vi ve Vy
olan (V4 > V) iki arag ayni anda birbirine dogru

hareket eftikierinde 3 saat sonra kargna§[yorla:r'_'.
iki arag aym anda ayni ydne dogru giderlerse
saat sonra yan yana geliyorar.

V1 +V2

Buna gbre,
1~ V2

oram kagtr?

Cevresi 600 m olan dairesel bir pistin bir A n¢
tasindan ayn1 anda harekete eden iki arag aynt
yone giderse 40 saniye sonra yan yana geliyor
lar. Zit yénde hareket ederse 20 saniye sonra::
kargilasiyoriar. :

Buna gore, hizi fazla olan aracin saniyedeki
hizi kag metredir? -

: Hiz (Hareket) Problemieri

12. Hofta

Ayni noktadan hareket sorulari...

K L M
T 20 kmfsa <— - 30 km/sa

Hizlar saatte 20 km ve 30 km olan iki arag bir L.
noktasindan ayn: anda zit yénlerde harekete bagli-
yorlar,

Buna gore, 3 saat sonra araiarindaki uzakhk
kag km ojur?

2. Aym noktadan, aym anda birbirine zit yénlerde

hareket eden iki otomobilin hareketlerinden 2
saat sonra aralarindaki mesafe 340 km oldugu-
na gére, bu iki otomobilin saatteki hizlar top-
lami kag km dir?

- Saatteki mzlar: (v+20) km ve 70 km ofan iki arag

ayni anda, ayni noktadan zit yénierde harekete
bagliyorlar.

7 saat sonra aralarindaki uzakiik 700 km oldu-
funa gore, v kagtir?

4. Hizlannin fark: 20 km/saat olan iki arag, ayn: nok-
tadan, ayni ada zit yonde harekete bagliyoriar.

Harekete bagladiktan 2 saat sonra aralarindaki
uzaklik 180 km olduguna gére, hiz1 fazla olan
aracin saatteki hizi kag km dir?

5. Hizlar dakikada 60 m ve 80 m olan iki kigt dairesel

bir pistte ayni noktadan, ayni anda zit yénlerde ha-
rekete bagliyorlar.

ilk kez harekete bagladiktan 3 dakika sonra

kargilagtiklarina gére, pistin gevresi kag metre-
dir?

6. Hizlarmin toplami 60 km olan iki bisikistli aynt

noktadan ayni yéne dofru harekete bagladiktan 2
saat sonra aralarinda 12 km ofuyor,

Buna gdére, hizi az olan bisikietlinin saatteki hiz:
kag km dir?
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7. Hizlan farki 6 km/saat olan iki bisikiet, ayni nokta-
dan aynt anda, zit ydnde hareket edivorlar.

Hareketlerinden 1 saat sonra aralanndaki uzak-

bk 30 km olduguna gére, daha hizh giden bisik-
letlinin hizi kag km/saat tir?

Ortalama hiz muhabbeti...

8. Ferzan evden ckula dakikada 60 m hizla gidip
ckuldan eve dakikada 40 m hizla donityor.

Buna godre, Ferzan’in ortalama hizi dakikada
kag metredir?

9. Bir arag K kentinden M kentine saatte 30 km hizla
gitmis ve saatte v km hizla dénmiistir.

Bu gidis ddniigte aracin ortalama hiz saatte 24
km olduduna gére, v kagtir?

10,

11.

12.

12. Haftaw

Bir otomobil A kentinden yola gikarak saatte Yollar orani = hizlar orani muhabbeti...

km hizla 2 saat, 70 km huzla 2 saat ve 60 km |y

la 3 saat giderek B kentine variyor.

/.3\ 40 km B 120km C

Otomobilin ortalama hizi saatte kag km d; —80kmh  ——y

Aralarinda 40 km olan A ve B gehirlerinden saatte-
ki hizlari sirasiyla 80 km ve v olan iki arac ayn an-
da ayn) yOne dofru harekete ediyorlar.

Araglar B den 120 km uzakliktaki C sebrine ayn
anda vardiklarina gore, v kagtir?

Bir arag A kentinden saatte V' km hizla hareket
baglayarak ilk 1 saatten sonra hizinin 20 km,
ikinci saatten sonra ise § km daha artirarak 3 sa:
atte B kentine variyor. '

2. Hazlan 3v ve 2v olan iki arag t saatte sirasiyla
180 kum ve x + 20 km yol aldidina gbre, x kagtir?

Aracin yol boyunca ortalama hizi 65 km/s
olduguna gore, V kagtir?

A 8 ¢
— -’z
80 km/sa &80 kmn/sa

A ve B kentlerinden saatteki hizlarl sirasiyla 80 km
ve 60 km olan iki ara¢ ayni anda C ye dodru hare-
ket ediyorlar,

Bir arag A kentinden B kentine V km/sa mzl2
saatte gidip V + 40 km/sa hizla 2 saatte dondy:

Buna gore, aracin hareketi siiresince.o_r_i_ : [AB 1
ma hizi kac km/sa tir?

iki arag ayni anda C ye vardiklarina gére, g
BC

orani kagtir?

4,

(2x-10) km C
2Y e e JY

A {(x+20)km B

Hizlar 2v ve 3v olan iki arag B noktasindan 2
yonlerde hareket ederek ayni anda A ve C kentle-
rine variyortar.

[AB|=x+20km , |BC|=2x-10 km olduguna
gore, A ve B kentleri arasi kag km dir?

Hezlan v+10 km/fsaat ve v — 10 km/saat olan iki
aracin 3 saatte aldikian yollarin oram %oidu-

fduna gore v kagtir?

At : 1B
c
D

Hizlarn saatte 40 km ve 60 km olan iki arag A ken-
tinden B kentine dofru ayn: anda hareket ediyor-
far. Hizli olan arag B ye vanp hig durmadan geri
dénilyor ve C nckiasinda dider aragla kargllagiyor.
cl '

. |B
Buna gére, -w—~—i A C[ orant kactir?




Hiz (Hareket) Problemieri 12. Hafta 1z (Hareket) Problemleri 12, Haftn
7. A X B x40 C A X B y oo 1. Birinin hizi &blistindn hzinin 3 kati olan iki kogucu, ) o B
' . d 10. b — — ' bir gembarsel pistin baglangic noktasindan, ayni 4. ki yangmact gekildeki A c
—50kmfsa  —» 30 kmi/sa 60 kmisa i j anda kogmaya bagliyoriar. noktasindan ayni anda kogu-
Hizlari saatte 50 km ve 30 km olan iki arag A ve B > ya bagliyor. Birisi AB yonin-
80 km/sa de Vi hizi ile digeri AD y&- 1E

kenferinden ayni anda hareket ederek C de yan
yana geliyoriar.

|AB|=xkm, |BC|=x+40km olduguna gére, x
kactir?

Hizlan saatte 60 km ve 80 km olan iki arag A ken.

tinden C kentine dogru aynt anda hareket ediyor
lar. Hizli olan arag C ye vanip hig durmadan geri

déniiyor ve B noktasinda dider aragla kargniaglyor.ﬂ

+y

Buna gore, X orani kagtir?

Bu iki kogucu, ilk kez aym anda pistin baglan-
gi¢ noktasina geldiklerinde huz) daha fazia olan
kogucu kag tur yapmis olur?

ninde Vo hiziile ABCD ka- |

resi gevresinde koguyorlar,

' A B

ki yarigmaci, ilk kez BC nin

orta noktasinda kargastiklarina gére, % ora-
1

ni kagtir?

A e s B
K 27 km > 0 .
11. e D . Hizlariun orani 3 olan iki hareketli ayni noktadan
8. A 60km B X C >V . Birbirinden 27 km uzakta olan A ve B noktalarm- t vénlerde harekete basladiktan 2 saat
f : : ; i e ) ) zit yénlerde harekete bagladiktan 2 saaf sonra ara-
v » A P . dan ayni anda ve birbirierine degru harekete bag

Hizlar 3v ve 2v clan iki arag aralarinda 80 km olan
A ve B kentierinden ayni anda hareket ederek C
de van yana geliyorlar.

|AB|=60km olduguna gbre, |BC|=x kag

km dir?

B -
s 120 KN e

ACB yolu 120 km dir. MHiziar: saatte v ve 2v Ki
olan iki arag A dan ayni anda hareket ediyor. Arag
lardan biri B ye gidip hi¢ durmadan dénerek C yé__;
vardid! anda, dideri A dan C ye ulagiyar.

Buna gore, BC yolu kag km dir?

layan iki hareketli 3 saat sonra kargitasiyorlar.

Bu iki hareketliden sadece biri saatteki huzini
kag km artirirsa, karsilagsma 2 saat sonra ger-
geklesir?

larindaki mesafe 60 km oluyor.

Buna gore, bu hareketliler ayn: anda, ayn: yon-
de hareket etselerdi 2 saat sonra aralanndaki
mesafe kag km olurdu?

. S 80 km/ saat 120 km/saat
9. A 80km B 60km ¢ 12. ¢ A —t a -. :
e 10 —> w10 30 km 20km xkm A ¢ B 6. A sehrinden saatte 60 km hizla B gehrine giden bir

{AB|=80km , |[BC{=60km

Hiziar: saatte v+10 km ve v — 10 km olan iki arag A
ve B kentlerinden ayni anda hareket ediyor.

A kentinden hareket eden arag digerine C ken-
tinde yetigtigine gore, v kaglr?

|AC| = 30 km, [BC] = 20 km, [BD| = xki'n.__ .'

Sekilde gasterilen A ve B noktalarindan ayni’ d
hareket eden iki arag birbirine dogru gittiklerinde C
de, aymi ydnde gittikierinde ise D de bulusuyortar.,

Verilen uzunluklara gbre, x kag km dir?: 3

Hiz¢ saatte 80 km olan bir hareketli A noktasindan,
hiz) saatte 120 km olan diger bir hareketli B nokta-
sindan birbirine dogru ayn anda hareket ederek C
noktasinda karstlagiyorlar.

B den hareket eden, kargilagtiktan 2 saat sonra
A noktasma vardigina gore, AB arasi kag km
dir?

oiomobil, 1 saat mola verdikten sonra saatte 80
km hizla A ya geri déniyor.

Otomobil A dan yola gikitktan 8 saat sonra A
ya geri déndiigiine gére, A ve B arasi kag km
dir?
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7.

\‘f
A e 2V B
Sekildeki, dikddrigen bigimindeki ABCD kosu pisti-
nin A késesinde iki-kogucu durmaktadir. Kogucu-
jardan biri B ye dodru saatte 2V hiziyla, Gteki de D

ye dogru saatte V hiziyla aym anda kogmaya bag-
nyor. Kosucular ilk kez [DC] tizerindeki E nokta-

sinda kargilagiyorlar.

{EC| = 80 m olduguna gére, ABCD dikddrigeni-
nin gevresi kag m dir?

A —p 2v

Sekildeki ABC dik tiggeninin, A kogesinde buiunan
iki hareketliden biri B ye dodru saatte 2v melre sa-
bit hizla, teki de C ye dodru v metre sabit hizia
ayn| anda harekete bagliyor ve itk kez {BCl tze-
rindeki D noktasinda kargilagiyorlar.

3|AB| = 4.[AC| ve iCD| = 60 m oldufuna gore,
|BC| uzunlugu kag m dir?

9. Hizlarmm orant %% olan iki kogucudan hizh olap; : -

kosuyu digerinden 2 saniye 6nce bitirmigtir.

Buna gére, hizli olan kogucu koguyu kag sani-. X
yede bitirmigtir? :

10. Saatteki huizlar 10 km ve 30 km clan iki hareketlj
sirasiyla A ve B kentlerinden ayni anda birbirlering. -
dogdryu harekete bagladiktan 3 saat sonra karsllas|lf_
yorlar. ) '

Buna gére, bu iki hareketi A ve B nin orta n'i)k'-'_'E
tasindan kag kin uzakta karsilagirlar? ;

1.

Saatteki hizlan sirasiyla V km ve 3—2v- km o!an'i}u_"

arag AB yolunu sirasiyla a ve b saatlerde alryo_f-
far. '

Buna gire, % orani kagur?

“Matematikte gekddon nce sabwr geliv.”

Cahit ARF

a

o Yigde Problemlery
Kowrwg v Problemleri
o Faig Problemleri




Bas oy gidew yoldo once basarusglgv sollamalisnug.
Mickey Rooney

Hatow yapmayan biv insan genellikle hichir sey
yapwuyordiy.
willigww Conor Magee

Matematid in hichiv dalyv yoktur ki ne kadar soyut

oluwrsow olsuny, biv gl gercek diwnyada uygulawmov
alanw bulbmasurv

LOBACHEVSKI

Bir inson bircok keg basarunglio ugrayabiliv
amar bog kalorvnw suglamoyyor
baglamadig v sivrece bagarung bir insowv

Yiizde Problemleri

YUZDE PROBLEMLERI

Gunlik yasamin da igine sinmis dnemii ama dnemiki
olmakla birlikte ¢cok da basit bir konu@

Eger verilen bir metni matematik diline gevirebiliyorsa-
niz burada zorlanmayacaksiniz. (Tabil ki mantifsnz:
devre digl birakmazsaniz. © (Demek ki siz de mantik
var@))

Neyse igte...

Diyecedim o ki gok basit bir iki mantiksal yaklagimla
kolayhikla haltedebilecegdiniz bi sey bu.

Ama ilk dnce size simdi soracafsm sorulara cevap
verin bakalim. (Korkmayin kolay soracagim. ©)

llk sorum su:

1
40 1n dortte biri kagtir? (Yani, 40 in T {1 kagtir?)

Ikincisi de gu:

‘ 2
40:n 5 te 2 si kagtr? (Yani, —

5 i kaghr?)

Simdi buniar! bulamayacak olan grkar m: ki aranizda?
{Olmamasi laz:m. Eder varsa... © Liltfen kesir prob-
lemlerine tekrar bakila@)

Devam edeyim.
Peki, aynl mantiktaki baska bir soruyu séyle sorayim
size,

40 1n yiizde 25 i kactir? (Yani, i kagtiy?}

2
100

Ya da 60 1n yiizde 50 si? (Yani, % i kagtir?)

Iste bunu ilk kim uydurduysa yilzde yerine % semboli-
nl kuilanmig. {Ne benzerligi varsa. Bilmiyvorum gergek-
ten.®)

iyi de % gosteriminin ne anlama geldigini bilmeyen var

©omy ki?

Bildiginizi samyorum. CUnko likégretimden beri bahsi

- gecer kitaplarda.@ Onun igin bilirsiniz.@
* Karizmay: 0 kadar da gizdirmezsiniz di mi? (Clmayan

sey de ¢izilir mi ki? Olsa bu kitapia isimiz ne? der gibi-

. siniz.@)

Anliyorum sizi.

Hem de cok iyi.

Amaemincolun ki 9, 10, 11, 12, ... sene dgretim ve
egditim grip de dort iglem bile yapmay: beceremeyen, .
35 tane 4 Un toplamins bile alt alta 35 tane 4 yazip
ioplayan (Ve sonra da slirpriz olmayan bir sekilde
yanhg bulan@) gok &grenci Antrenmanlarla Matematik
mantigiyla cok iyi yerleri kazandiar.

Onun igin divecedim o ki. Bir is basta ne kadar zor
ofursa olsun sizin igin. O ise zaman aywrdidimz her
dakikadan sonra o ig daha bi kalayiagir.

Zaten hepiniz ortalama bir zekaya sahip oldugunuza
gdre, matematigi yapamamaniz gibi bir olasiik yok.
Ama zaman ayirmay:p isi savsaklayan(Daha dogrusu
baska seylere! daha gok zaman ayirp) ve sonra da pes
edip sonun da basaran da yok gibi.

Kararlt ve sabirli olun. Siirekli ve programl: gahgin.
Unutmayin ki “Matematikte zekadan &nce sabir
gelir.”

Yeter bu kadar geyik.©

Devam edelim.

itk énce sunu soyleyeyim. Yiizde 40 1 % 40 geklinde
gosteriyoruz,

Diyelim ki bir sayt (x} var.

Bu sayimin % 20si X

100
Bu sayinin % 20 sinin 5 fazlas X-—z—o— +5
100
10
Bu sayinin 20 fazlasinin % 10 u (x+20)~«a-66—

Bu sayinin % 30 u ile % 20 sinin toplam (yani, % 50 si)

30 20 50
X +X =X
100 100 100
Soruyorum Allzh agkina. Ne farki var bunun kesir prob-
temlerinden?
Var mi sizce?
Bence yok da®@

Yami, bir sayinin % 40 1 30 ise bu say: kagtir?
Bu say! x olsun diyelim.
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40
Bu durumda X--1—&)— = 30 egitligindeki x aradigimiz

sayidir.
Var mi bir zorlugu?
Yok di mi?
Simdi de gunu cevaplaym bakalim.
120 nin % 20 si kagtir?
Neyi soruyor soru?
120 nin ylizde 20 sini. Olay bunu ifade edebilmekte
bitiyor aslinda.
20
Yani, 120-—16{-)— = 24 tir.

Bunda bi zorluk var mi?

Bir de daha genel bir agidan bakalim m: olaya.
Ashnda ylzde meselesi orantinin ta kendisi. Bogru
oranti

Ornek vereyim.

Biraz basit clacak ama idare edin artik. ©

%20 si 30 olan sayimn % 50 si kagtir?
% 20 si 30 ise

% 50 si xtir. ®  (Dogru oranti var.}

20x = 30.50 den x = 75 mis.

Veya
% 60145 olan sayi kagtir?
Bunu da orantiyla §ézelim.
% 601 45 ise,
%100uxtir. @
Buradan da 60.x = 45,100 esitliginde glizelce bir sade-
legtirmeden sonra x = 75 i bulunuyor.

Bildidiniz! © oranti dedit mi bu, Highir farki yok. Hatta
daha kolay. Zaten ilkégretimde de béyle gormis olma-
nz lazim.

13. Hafta

Ama her soruda bunun gok da pirt oldugunu séylemak. 1. 150 nin % 20 si kagtir?

Zor.

2. 400 in % 3 0 kagtu?

Ornek soru .
Bir sayinm % 20 sinin 2 fazlasi ite % 30 unun 3
eksidi esit olduguna gore bu say1 kagtir?

3. 50 nin % 130 u kactir?
Cozelim.,

Bu sayiya x diyelim.

4, 60:n % 120 si kagtir?

20 -
Bu sayinin(x in) % 20 sinin 2 fazlasi X-m +2 diri

Yine bu sayinin % 30 unun 3 eksigi Xew— ~3 {0r, .

100
Var mi burada problem?
Bunlar esitmig iste. 5. 150 nin % 10 u ile % 20 sinin toplami kagtn?
Yani,
X,_Z_Q_ +2= x-§9— ~3 ve bu esitlikten de x = 50 yi
100 100 M

bulursunuz artik. 6. Hangi saywun % 10 u 50 dir?

7. Hangi sayinin % 251 40 tir?
Baska bir drnek soru

Zeynep haftalik harghgimin % 20 sini biriktiriyor.
3 haftada 24 TL biriktirdigine gére, haftalik hargli
kag TL. dir? 8. 200 iin yiizde kag1 40 tir?
Gozelim,

Haftalik har¢hdl x ofsun,

Bir haftada x 2 TL biriktiriyor. 9. 3000 in yiizde kagi 15 tir?

100
Iste bunun 3 kat 24 TL imisg.
Yani,

3»[:*(.—?9*} = 24 esitliginden x 40 TL olarak bufunu- 40. %20 si 60 olan sayinin % 1 i kagr?

100

yor. (Tabii siz iglerleri yapin, Benim yerim kalmadi§
icin kisa kasiyorum.

11.% 4 (i 3,2 olan sayi kactir?

12.% 7 si 0,028 olan say: kagtu?

13.%3 10 -2-35 olan say! kagtur?

14, Binde 4 i 8 olan sayi kagtir?

45. Hangi sayimn ylizde 10 unun 2 eksigi 18 dir?

16. Hangi saymin % 40 1min 5 fazlas: 85 tir?

17. Hangi sayimn %23 { % 12 sinden 22 fazladir?

18. Bir sayinm %70 i ile % 30 unun farki 16 oldugu-
na gore, bu sayi kagtir?

19. % 60 ile % 24 {niin fark: 1800 olan sayintn % 50
si kactir?
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20.%12 si ile % 14 iiniin toplami 130 olan saymnin
%13 {i kagtr?

21.% 21 i fle % 17 sinin toplam: 190 olan saymnin %
19 u kagtir?

22. Bir saymin %10 ile binde 5 inin toplam: 210
otduguna gbore, bu say1 kagtir?

23.% 113 olan sayinin % 30 u kagtir?

24.%75 1 225 olan bir sayimn % 85 i kaglr?

25.% 120 si 192 olan sayinin % 80 § kagtir?

13. Hafto

26. Rir say! ile bu sayinin %30 unun toplami 380 dir, 1. Birsayinin % 4 Gniin 5 kati 16 olduguna gére,

bu sayt kagtr?

Bu sayi kagtir?

27. Bir sayi ile bu sayinin % 25 inin toplami 150
olduguna gdre, bu sayinin % 40 | kagtir?

2. Ali’nin parasinin %10 nun 3 kat: 18 TL oldugu-
na gére, Ali'nin paras! kag TL dir?

28.25 in % 60 1 60 n ytizde kagina esittir?

- : .. H - 0, oy LR
29.56 nin % 25 i ile 80 in % 30 unun toplami kagtu?: 3. Ali haftalik hargliginin % 10 unu biriktiriyor.

6 hafta sonunda 36 TL biriktirdigine gére, hafta-
lik harclig kag TL dir?

30. Bir sayidan bu sayimin % 10 u gtkanidifinda sonu
72 oluyor. i

Bu say: kagtir?

4. Bir ggmiegin fiyat bir pantolonun fiyatimin % 70
idir.
.' Bir gomiek ve pantolonun toplam fivati 85 TL
31. Bir sayinin 2 katimin 5 fazlasimin % 401 22 O_!d olduguna gére, gbmiedin fiyat kag TL dir?
guna gore, bu say1 kagtir? :

5. Asafidaki ifadelerin matematikgelerini yazin baka-
Iim.
Xin% 30u
xin % 120 si
X in % 20 fazlas|
x in % 30 eksigi

X in %40 1m0 % 30 u;

6. Bir grubun % 20 sl goziiikiidir.

Gruptaki gbzliiklii olmayantann sayisi 28 oldu-
Guna gore, gozliiklitlerin sayisi kagur?

7. Bir guval bugdayin % 60 1 satildiginda geriye 16 kg
bugday kaliyor.

Bir guval bugday kag kg dir?

8. Bir sinava katilan 6grencilerin % 80 | basarih ol

musgtur.

Bagaris:z olan dgrenci sayis) 24 olduguna gore,
sinava katilan &8renci sayist kactir?
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9. %80 i dolu olan bir depoyu doldurmak igin 3200
litre daha suya ihtiyac vardir,

Buna goére deponun tamam kag litredir?

10. % 70 i bos olan bir depoya 21 ton su doldurutdy-
gunda depo doluyor,

Deponun tamami kag ton su alir?

11. Cem parasinin % 30 ile bir gtmlek, % 40 ile de bir
¢ift ayakkabi aliyor,

Geriye 45 TL si kaldifiina gére, gdmiegin fiyau
kag TL dir?

12. 40 kisliik bir sinthin % 30 u kizdir,
Buna gére, simiftaki erkek sayisi kagtir?

13, Hafto

4. % 701 doiu olan bir kaba igindeki suyun % 60 3
kadar daha su eklenirse kabtn hacminin ylizde ka-
¢i kagar su tasar?

13. Bir manav 150 limonun % 40 i satmig ve % 10
uny ise ¢itrldagl igin atmigtir. e

Geriye kag limonu kalmistir?

14. Hacmi 3600 litre olan bir depoda 1300 %itre. su- o

2. % 50 i dolu olan bir kaba igindeki suyun %401
vardir, :

kadar daha su eklenirse kabmn yiizde kagi bog

. ) IRt kalir?
Depovya kag litre su eklenirse deponun % 40 .-

doimusg olur?

3. Bir kabin % 60 1 su ile doiudur. Bu kaba 80 litre
daha su doldurulursa kabin hacminin % 40 1 kadar
su {aglyor.

15. Hacmi 900 litre olan bir depoda 600 litre su vard['r._'_

Depodaki suyun kag litresi kullanilirsa deponﬁn'”'

% 60 1 dolu olur? Kabin tamam kag litre su alu?

18, Hacmi 1200 litre olan bir depoda 360 litre su var
dir. - 4. Ahmet parasinin % 30 unu harcayinca geriye 140

' iirast kaliyor.
Bu depoya igindeki suyun % 50 si kadar su ek« Ahmet'in parasi kag liradwr?

lendiginde deponun % kaci dolu olur?

5. Ayse ve Fatma bir kutudaki sekerleri paylagiyorlar.
Ayse sekertlerin %40 i alinca Fatma'ya 36 geker
kahyor.

Kutuda baslangigia kag geker vardir?

6. Bir ofomobil gidecedi yolun % 70 ini gittiginde
getiye 45 km yolu ka!:_yer.
Yoiun famami kac km dir?

7. Birkasa domatesin % 30 u satildiginda geriye 14
kg deha domates kaliyor.

Buna gore, bir kasa domates kag kg dir?

8. Yas incir kurutulunca adirh@n % 36 azalmaktadir,

Buna gore, 192 kg kuru incir elde etmek igin
kag kg yas incir kurutulmahidir?
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9. BIir yay sikigtinidiginda boyu % 80 craninda azal-
yor.

Buna gére, siastimlmis halde boyu 12 cm olan
yayin sikigtiriimadan 6nceki boyu kag em dir?

10, Bir lastik ¢ekildiginde boyu % 150 artiyor.

Buna gdre, ¢ekilmig halde boyu 120 cm olan
lastigin cekilmeden dnceki boyu kag cm dir?

11. Hangi sayinin %20 sinin % 401 16 dir?

12. x sayis1 y sayissnin % 35 i olduguna gore, X
Y

oram kagtir?

13. A sayisi B sayisinin % 20 sine, B sayisi da C
sayisinin % 40 ina esgittir.

Buna gdre, A sayis1 C sayissnin yiizde kagina
egittir?

14. Bir okuldaki 6grencilerin % 45 i erkek, erkeklerin®

de % 20 si mavi gbziudir. "

Buna gbre, okuldaki 6grencilerin yiizde kagi -

mavi gozii erkektir?

15. Ozlem parasinin % 40 1y harcadiktan sonra k"a!an':_

parasinin % 70 i ile bir oyuncak aliyor.

Geriye tlim parasinin % kagi1 kalmigtir?

18. Yusuf bir test kitabindaki sorutarin énce % 20 sin
sonra kalan sorularin %50 sini ¢bzliyor.

150 soru daha gézdiigiinde geriye tiim sorula-"

rin %30 u kaldigina gore, kitapta kag soru var-
dir?

© Yizde Problemleri

13. Hafta

1. Bir miktar domatesin % 30 u ¢lrimistdr.

Saglam domateslerin %20 si 7 kg olduguna g&-
re, kag kg domates gitrlimiistir?

2. Bugdaydan adirhidinin % 80 i kadar un, un dan da
agirhginin % 120 si kadar hamur elde ediliyor.

Buna gore, 288 kg hamur elde etmek igin kag
kg bugday gerekir?

3. Asayisi B nin 2 katidir.

A nin %30 u ile B nin % 20 sinin foplami 32 oi-
duduna gére, A kagtir?

4. Ahmet'in parasi Mehmet'in parasinin % 40 ina
esittir.

Buna gbéire, Mehmet parasinin yiizde kagini
Ahmet’e verirse ikisinin paralan esit ofur?

5. Birigyerinde x ve y makineleriyle retim yapiimak-
tadir. x makinesinin kapasitesi %20 artirilir, y nin ki
% 25 azaltibrsa Gretim miktan dedismivor.

Buna gore x ile y arasinda nasi bir bagint var-
dir?

6. Emel'in parasinin % 60 1 ile Berkay'in parasinin
% 75 i egit oldufuna gdre, ikisinin paralan ora-
ni kachir?

7. Birigyerindeki A, B ve C makinelerinden A nin
kapasitesi % 20 azaltilir, B ve C nin kapasiteleri %
15 artiriiirsa liretim miktarinda herhangl bir degis-
me olmuyor,

Buna gbre, A, B ve C arasindaki bagmnis nedir?

8. Bir simftaki 8drencilerin % 40 1 kizdir. Bu sinifa 8
kiz 6grenci gelir ve 3 erkek 6frenci aynilirsa kizlar
stnifin % 60 1 oluyor.

Buna gire, ilk durumda sinifta kag¢ kiz 6grenci
vardir?
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Neyi 100 segefim? (Altiarin gizdim@)

9. A sayisi B sayisimn % 80 ine egit olduguna
gore, B sayisi A nin ylizde kagina egittir?

10. Asayisi B nin %40 ina, B sayis1 C nin %30 una
egittir.

Buna gbre, A sayist C nin viizde kagidir?

1. Bir simftaki kizlann sayisinin erkeklerin sayisma
orani _?_ tiir.
3

Krzlarin % 70 1 matematik dersinden baganis
olduguna gére, basarisiz olan kizlar simfin
yiizde kagidir?

12. Deniz parasinin % 25 ini Ozge've verirse paralar
esit oluyor.

Buna gbre, Ozge'nin parasi Deniz'in_‘in para-
s yilzde kagidir?

13. Bir malin fiyatl % 30 artinhinca glnlik satig rmk
tar % 20 distyor.

Buna gére, bu malin satisindan kasaya g.iref-: -
qiinliik para miktan ylizde olarak nas:t degr- 5
sir?

14, Birkigi paras:mn,—g— @ ile 1 pantolon, kalani ife”
de bir gémiek almushir.

Gdmiegin fiyvat pantolonun fivatinin yuzde 3 '_
kagidiur? -

15. 3 Universite 6drendisi, ev kirasini egit olarak - '
boliigtikleri bir ev kiraliyorlar, Ev sahibi ev kira-
stm % 20 artinnca eve bir kigi daha ailyor ve k(
rayi yine egit olarak béliglyorlar. :

Buna gére, ik durumda evde kalanlardan her.
hirinin 6dedifi mikiar yiizde kag azalmigtir?:

16. Bir dikdértgenin eni % 40 artirdir, boyu
% 30 azaltthrsa alan: yiizde olarak nasﬁ deg
sir? '

- Yiizde Problemleri 13.

Hafta

Kar ve Zarar Problemieri

Hayatin her deminde lazim olacak bir konu daha.
Kéar-zarar olay\na girip biraz ekonomi yapacagiz an-
layacadiniz..

Acayip yararli bir konu,

Neyse...

$imdi detaya fazia girmeyelim. Ama en azindan se-
zon sonunda magazalarin camiarinda %80 indirimi
gérince daha énee o mallan alantarin ne kadar ka-
zik yediklerini rahatlikla hesaplayabiimek lazim.©
Ovle defil mi?

Peki... Kar nedir? Zarar nedir?

Bilmeyen yokiur herhaide®

Bir maih maliyetinden daha ucuza satarsaniz zarar,
pahaliys satarsaniz kar edersiniz,

Bu kadarin: bilmeven var m?

Peki, kar veya zarar nasil hesaplanir?

Bunu birazdan vereyim. Ama ilk 8nce kar ve zarar
problemterinde satig fiyatini tek islemde bulmayi
gisterayim size.

Ornegin,
Maliyeti B0 TL olan bir malin satig fiyats,
% 20 kérla hesaplanirsa 80.% =96 TL,

% 50 karla hesaplanirsa 80.1%3— =120 TL,
% 30 zararla hesaplanirsa 80.% =56 TL,

% 490 zararla hesapianirsa 80.—1-%% =48 TL olur.

Anladimiz mi satis Byatin nass buldugumuzu?

- 1. Maliyeti 40 TL ofan bir mal 50 TL ve satihrsa bu

malin satisindan maliyet fiyatina gore yiizde
kag kar edilir?

2. Maliyeti 120 TL ofan bir mal % 20 karla satilirsa
satig fiyatt kac TL olur?

3. Alig fiyati 20 TL olan bir tirlin ahsg fiyat tizerin-
den % 70 kirla satilirsa kag TL ye satilmis olur?

4, Maliyeti 210 TL olan bir akiili arabanin satis fivat
% 60 karla hesaplanmigtir.

Buna goére, saltig fivat: ka¢ TL dir?

5. Bir mai % 20 kirla 54 TL ye satiididina gére,
maliveti ka¢ TL dir?

6. % 40 karia 98 TL ye satilan bir mahn maliyeti
kag TL dir?
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7. % 20 zararla 72 TL ye satilan bir malin maliyeti
kag TL dir?

8. % 30 zararla 140 TL ye satidmakia olan bir mal
% 20 karla kag TL ye satlir?

9. % 50 karla 240 TL ye satilan bir mal 144 TL ye
satilirsa yiizde kag zarar edilir?

10. Bir satic bir mal % 40 karla 196 TL ye satiyor.

Buna gére, bu mals 126 TL ye satarsa yiizde
kag zarar eder?

11. Bir kitap A TL ye satilirsa % 40 kar, B TLye -

satilirsa % 30 zarar ediliyor. 1. x TL ye alinan bir kalem %TL ye satihiyor.

Kalemin satigindaki kir oram vilzde kactr?
Buna gore, % orani kagtir?

42. Bir LCD televizyon A TL ye satiirsa % 50 kar

B TL ye satilirsa % 10 zarar ediliyor. 2. ATL ye alinan bir oyuncak bebek %ﬁ TL ye

satiiyor.

A+ B =4800 olduguna gore, A kagtir? Bu satistan yiizde kag zarar edilir?

13, Bir kitap x TL ye satilirsa % 20 kér, y TL ye satl-

lirsa % 40 zarar ediliyor. 3. Maliyeti x TL olan bir Uriiniin satig fiyatl maliyet

fiyati Gizerinden % 80 karla hesaplanmugtir,
% + y = 45 TL olduguna gore, bu kitabin ma!i

yeti kag TL dir? Buna gbre, satis fiyat nedir?

4, Maliyeti x TL olan bir mal % 20 kérla 2x - 20 TL ye

14. Bir mal A TL ye satilirsa % 25 kar, B TL ye sati satilyor,

krsa % 15 zarar edilmektedir.

Buna gore, x kagtir?
A ~ B =10 TL oldufjuna gére, bu mahn ma -

yeti kag TL dir?

5. Maliyeti x TL olan bir Urinin satis fiyatl maliyet
fiyat: Uzerinden % 30 indirimle hesaplanmigtr,

Buna gdre, satis fiyvati nedir?

6. Etiket fiyati 140 TL olan bir mal sezon sonunda
etiket fiyati Gzerinden % 40 indirimle satiliyor.

Sezon sonundaki satig fiyat kag TL dir?

7. Bir mal % 30 kérla 52 TL ye satildifiina gore,
maliveti kag TL dir?

8. Bir mal etiket fiyat: lizerinden % 30 indirim yapila-
rak 84 TL ye satiliyor,

Buna gore, etiket fivatt kag TL dir?
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9. Bir maiin etiket fiyati matiyet fiyati Gzerinden % 40
karla belirienmigiir.

Bu mahn etiket fiyati (izerinden % 30 indirim
yapilirsa maliyet fiyatina gore kar zarar durumu
ne olur?

40. Bir malin satis fiyati ahg fiyatinin —g«kati oldu-

fiuna gore, bu malin satig fiyati ylizde kag karla
hesaplanmigtur?

: 4
41. Bir malin ahs fiyatinin satig fiyatina orani 5

o!du@una'gﬁre, satig fiyatl yiizde kag karla he-
saplanmigtir?

12. Maliyeti 50 TL olan bir elbisenin satig fiyati %20
karla hesaplanmustir,

Elbisenin satig fiyati kag TL dir?

13, Bir malin etiket fiyati, maliyet fiyat iizerinden %40

karla hesaplanmigtir.

Etiket fiyat 42 TL olan bir malin matiyet fiyate o

kag TL dir?

14. 8ir mal % 20 zararla 3200 TL ye satimaktadic.

Bu mal 5200 TL ye satilirsa yiizde kag kar edii_ir’?- o

15, Etikat fiyatl 75 TL olan bir pantoion, indirimli satig-

larda 60 TL ye satibmughir,

Buna gbre, yapiian indirim oran yiiche kagtir’?. :

16. A TL ye alinip, B TL ye satilan bir malin alig ve .
saug fiyatlart arasinda B = 3A -12 bagintist bu

lunmaktadir.

Buna gére, 10 TL ye alinan bir mallin sattsm__da
o kag kar edifir? S

Yizde Problemleri
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- 1. xTLye alinan bir mal %40 karla x + 24 TL ye satili-

yor.

Buna gdre, bu mal %10 kirla kag TL ve satifir?

2. ATL ye alinan bir mal %30 zararla A - 21 TL ve

satiliyor.

Buna gore, bu mal %30 karla kag TL ye satitir?

3. x TL ye alinan bir kalem % 50 karla (2x~12) Tl. ye
satilyor.

Buna gére, x kagtir?

4. Maliyeti x TL olan bir kalemin etiket fiyat: x +§5-)S

TL olarak belirtenmigtir.

Bu kalemin etiket fiyatt yiizde 30 indirim yap1-
lirsa maliyet fiyatina gbre, ylizde kag kar editir?

5. Maliyeti x TL olan bir siiginin etiket fiyati x +355 T

olarak belirlenmigtir.

Buna gore, bu silginin efiket fiyat yilizde kag
kéarla belirlenmistir?

6. Bir satic| tanesini %)iﬂ TL ye aldifjl kalemlerin,

tanesini 2x —- 4 TL ye satyor.

Satici bir kalemin satigindan 1 TL kar ettigine
gore, x kactir?

7. Bir satic tanesini %’i+4 TL ye aldigl gdmleklerin,

tanesini 2x + 8 TL ye sat;yor.'

Satici bir gémlegdin satisindan 6 TL kar ettigine
gbire, kéar orani ylizde kagtir?

8. Bir satic1 20 tanesini 7,2 TL ye aldidl limonlarin &
tanesini 2,7 TL ye satmighir.

Buna gdre, saticinn kan yiizde kagtir?

aansciirm §
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9, Bir aktarda 250 grami 12 TL ye satiimakia olan bir
baharat a zam yapilinca 300 gram: 18 TL ye satil-
maya hagtaniyor.

Buna gore, yapilan zam oram ylizde kactir?

10. 40 TL ye alinan bir gémiek % 25 karla x TL ye,
60 TL ye alinan bir pantolon ise % 20 zararla y
Ti. ye satilyor.

Buna gére, x + y toplam kagtir?

11. Bir satic elindeki iki maldan birini %25 zararla 30
TL ye, diferini de %20 karla 12 TL ye sahyor.

Buna gore, iki malin satigindaki toplam kér
zarar durumu igin ne soylenebilir?

12. Maliyetieri ayr olan farkll iki ¢ift ayakkabidan biri
% 20 karla (3A + 6) TL ye, digeri ise %10 zararia
(3A -3 ) TL ye satirmshir.

Buna gore, bir ¢ift ayakkabimn maliyeti kag
TL dir?

13. Bir satic 1 sepet yumurtanin % 60 i1 % 50 kézla .

geri kalamm da % 30 zararia satmigtir.

Buna gbre, saticiin bu satigtaki karuzarar'. :

durumu i¢in ne soyienebilir?

14, Bir satici maliyetteri sirastyla ATL ve B TL olan - '
tki maldan birincisini %40 karla, kincisini %30 za—
raria satyor.

A = 4B olduguna goére, satici bu mallardaﬁ
birer tane sattigmda satiglardaki toplam kar.‘
zarar durumu ne olur?

15. Bir satic: 50 tane kalemin % 40 mi1 3 TLden =
kalantar ise 6 TL den satarak bu satistan % 20
kar ediyor. :

Bir kalemin maliyeti kag TL dir?

16. Findigmn kilogrami x TL. dir.

Findiga % 20 zam yapiidifinda x TL ye ka(,' :
kilogram findik alinabilir?

Yiizde Problemieri

13. Haftow

Zam listiine zam! Ve indirim Gstiine indirim!
Sorulan®

Once aligirma babindan minik hareketler, sonra da
biraz daha karmasgtk gibi olanian.
Hadi bakalim.©

1. Bir saynun % 20 faziasinin % 40 1 bu sayinin
yiizde kagina esittir?

2. Bir saymin % 70 inin % 80 i bu sayimn yiizde
kagina egittir?

3. Bir sayinin % 120 sinin % 80 i bu sayinin yiizde
kagina esittir?

4, Ahmet parasinin énce % 30 unu sonra da kalanin
% 40 101 harciyor.

Geriye biitiin parasinin ylizde kagl kalmigtir?

5. Ebru bir kitabin birinci hafta % 60 1n1 ikinct hafta
ise kalanin % 70 inf okuyor.

Buna gdre, kitabin yiizde kagim okumusgtur?

6. Bir manav elindeki domateslerin 6nce % 20 sini,
sonra da kalanin % 20 sini ¢lrtdagi icin atrmigtir,

Gerive domateslerin ylizde kagi kalmigtir?

7. Bir mahn fiyati dnce % 20 daha sonra da yeni fiyat
% 30 artinhyor,

Bu malin son fiyat ilk fiyatindan yiizde kag faz-
ladir?

8. Maliyet fiyatina géire, % 60 kérla satiimakta olan
bir kitaba etiket fiyatt dizerinden % 20 indirim uygu-
lanarak 19,2 TL ye satiliyor.

Kitabin maliyet fiyat: kag TL dir?




Yiizde Problemleri.
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9.

Bir satici bir malin etiket fiyatint maliyet fiyatina
gore % 40 karla hesaplamigtir. Satislarin ivi oldu-
gunu gérlince de bu mala etiket fiyati (zerinden %
10 daha zam yapiyor.

Buna gbre, kir orant maliyet fivatinin yiizde ka-
cidir?

10. Bir mala stiket fiyati izerinden énhce % 30 daha

1.

sonra da yeni fiyat {izerinden % 20 daha indirim
yapiliyor.

Son durumda 280 TL ye satilan bu maln ilk
etiket fivat kag TL dir?

Bir maiin etiket fiyati maliyet fivahi Gzerinden
% 40 karla belirlenmisgtir.

Sezon sonunda bu mala etiket fiyat lizerin-
den % 50 indirim vygulandifiina gore, indirim-
i satislardaki zarar maliyet fiyatinin yiizde
kagidur?

12.

13.

14,

Bir manav slindeki domatesleri bitirmek igin bajj
ledigi satis fiyat: Gzerinden Gnee %20 indirim yg

piyor. Satigtarin az oldugunu gorlince yeni satig

fiyat! {izerinden %20 daha indirim yapiyor, -

Buna gore, yaptid! toplam indirim, ilk 'beli.r.le'.:_ :

digi satis fiyatimn yiizde kagina egittir? . -

Bir gdmledin etiket fiyati, maliyet fiyati tizerinden *
% 70 Kar ile belirlenmistir. Sezon sonunda bu -
gémiedin etiket fiyati tizerinden %40 indifim yaps-

liyor

Buna gére, sezon sonunda safillan gﬁmleﬁin :
satigindaki kar oram maliyet fivati tzerinden -

yilzde kagtir?

Bir madaza etiket fiyat Gizerinden % 30 indiimie :

satig! bir malin satiginin az oldugiunu goriince
indirimli satig fiyat! Uzerinden %10 daha indirim. ;
yaplyor.

Buna gére, yapilan son indirim ilk etiket-
fiyatimin yiizde kagidir?

. Yiizde Problemleri
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1. Bir satici bir mal maliyet fiyatinin % 10 eksidine

alarak aldid) fiyatin % 40 fazlasina satmistir.

Satict bu malin satisindan maliyet fiyatina gore
yiizde kac kar etmigtir?

. Bir maiin satig fiyati, maiiyet fivati Gzerinden %258

karla hesaplanmigtir.

Buna g6re, bu malin satig fiyal) {izerinden yiiz-
de kag indirim yapilirsa mal maliyetine satibmig
olur?

. Bir satict bir mal: etiket fiyatinin %10 eksigine

alarak ayru mal aldig) fiyatin %30 fazlasina sat-
mistir.

Buna goére, saticimin bu aligverigten kén etiket
fiyatimin yiizde kagidir?

. Maliyet fiyatinin % x eksidiine alinan bir kitap alig

fiyatinin % 40 fazlasina satiliyor.

Bu satistan maliyet fivatina gore, % 12 kar
edildigine gore, x kagtir?

5. Maliyet fiyah tzerinden % 60 karla satiimakta olan
bir gamilegdin satig fiyat1 12 TL indirildiginde maliyet
fiyatina gére % 10 kér ediliyor.

Buna gére, gédmledin maliyeti kag TL dir?

6. Efiket fiyati 30 TL olan bir gdmlek indirimii satiglar-
da 24 TL ye satilarak maliyet fiyatina gére %30 da-
ha az kar elde edilivor.

Buna gbre, gdmiedin indirimli satigindaki kar
oran| ylizde kagtir?

Uziim ve incir kurur, elma armut giiriir, bar-
daklarda larihirsa maliyet artar®

Ama odun su geker, siite su katilirsa maliyet
azahr... @

Hepsinde oldugu gibi bu da tamamen mantik igt.
Buradaki olay su aslinda.

Gel simdi beraber diiglnelim.

Diyelim paray verip bir mall satin aldiniz.

Ama siz daha bu mal satamadan bir kismi eksildi.
(Caridii, kurudu, kirild... Her neyse igte... ©) ve si-
zin de bu maldan kazanmamnz gereken veya kazan-
may: kafaya koydugunuz bir para var.

Var mi buraya kadar bir problem?

Peki, yoksa simdi su soruma cevap verin bakahm.
Elinizdeki mali satarak kafanizdaki paray: nasil ka-
zanabilirsiniz?

Cevabi basit.©

Elinizde kag tane (kag kilo) kalmigsa kazanmay! di-
slinditgiin{iz paray) buna bélersiniz.

Oyle degit mi?
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7. Bir manav kilosu 0,5 TL den 120 kg elma aliyor.
Aldigh elmalarnin 20 kg 1 cUriidigu igin atiyor,

a) Elmalann satigindan zarar etmemek i¢in kalan
elmalann kilosunu en az kag TL den satmas:
gerekir?

b) Elmalarin satisindan 15 TL kar edebilmesti igin
kalan elmalann kilosunu kag¢ TL den satmasi
gerekir?

¢} Tin elmalann satisindan % 20 kar edebilmesi
igin kalan elmalann kilosunu kag TL den sat-
masi gerekir?

8. Kilosu 60 kurusa alinan bir kasa elmanin %20 si
Glrik ctkmughir,

Buna gore, saflam elmalann kilosu kag kurusa
satilirsa bu alig verigten % 20 kar edilir?

9. Yas incir kuruyunca agirhd %50 azaliyor.

Yasg iken kilogram: 0,5 TL ye alinan bir mikfar S -;;
incir kurudukian sonra kag TL ye satilmaldir |~ - =

ki satigtan %20 kar edilmis olsun?

40. Bir satici tanesini 5 TL den aldig tabaklarin % 40 B D

13 tagima sirasinda kirmistir.

Buna gbre, satici kalan {abaklarin tanesini

kag TL den satmalidir ki, tiim tabaklarin sagi-

gindan % 20 kar etsin?

11. Kuru odun 1slaninca kalinca kiitlesi % 20 artiyor.© -
Kuru olarak satin alinan bir miktar odun 1slandik- -

tan sonra satiliyor.

Buna gdre, odunlarn satisindan %50 kér
etmek igin vas odunlarin satis fiyat maliyet

dir?

12. Bir satic: litresini 0,5 TL den aldidi bir miktar sﬂté; i

%oranmda {10 da biri kadar) su katarak sab- .

yor.

Buna gére, satici siithin litresini kag TL den _ "

satarsa satigtan %32 kar eder?

Karisim Problemleri
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fiyatina gore yiizde kag karla hesaplanmah- -~ =

Karnigim problemleri

Karigim sorusu deyince akliniza neler geliyor?
Bazdar) tuzla suyu, bazilar sekerle suyu karigtirir.
Bazdar da &énce alkolle suyu sonra da trafige gikip
kirmazi igikta renkleri ve burnunu@®

Zaten bu tipler en sonunda da ortal:§ kanstirlar.©

Ama biz o kadar kanghrmiycaz burada.
Korkmayin onun icin.@

Bir kere sunu bilmek lazim.

Agirhkca % 20 seker iceren 50 gramitk bir seketli
su kanigimi denildidinde bu karigimin (yani 50
gramun) % 20 sinin {yani 10 graminin} seker oldu-

gunu bilmek lazim.

lik 8nce kansimdaki geker, tuz, asit, ... vs miktarin
bulmay 8grenin bakahm.

1. Adirhkga % 40 1 seker olan 70 gramlik bir geker-
li su kangimindaki seker miktar kag gramdur?

2. Agirhkega % 20 si yag olan 60 litrelik bir siitteki
yag kag litredir?

3. Agwhkea % 10 asit igeren 90 gramlik bir kari-
simdaki asit miktan kag gramdir?

4, 60 litrelik bir tuzlu su kangimindaki tuz crari
% 15 tir.

Bu kangimnmdaki tuz miktan kag litredir?

5. Alkol oram %20 olan 70 litrelik bir kangima 20
litre daha su ifave edildiginde elde edilen kari-
simdaki alko! miktan kag litre olur?

6. Tuz orani %70 olan 60 gramlik bir karisima 20
gram daha tuz ilave edildiginde elde adilen ka-
rigimdaki tuz miktar kag gram olur?

7. Seker orani % 30 olan 60 litrelik bir kangimdaki
suyun 10 litresi buharlagtinlirsa yeni kangimda
kag litre seker olur?

8. Agirhikga % 30 1 geker olan 60 grambk bir geker-
li su karigimi ile % 40 seker igeren 40 gramhk
sekerli su kangsimdaki topiam seker miktar kag
gramdir?
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8. Hacimce % 30 u tuz olan bir tuzlu su karigimindaki
su miktar: tuz miktarindan 12 litfre daha fazladsr.

Bu kanisimdaki tuz miktar: kag litredir?

10. Tuz oram %10 olan 60 gramlik bir karigim ile
tuz oranl %25 olan 40 gramlik bir kanigim kang-
tinldifinda elde edilen veni kangimdaki tuz
miktar: kag gramdir?

11. Seker oram % 20 olan 30 litrelik bir gerhete
seker oramt %60 olan 20 litrelik serbet kanigtirl-
lirsa elde edilen yeni gerbetteki seker miktart
kag litre olur?

12. Agirhkga %20 geker igeren 20 kg lik seker - un
kanigimina 6 kg daha geker ilave ediliyor.

un{kg}

Buna gore, son durumda
9 se ker (kg)

oranl

kagtir?

13. Bir imalatg seker orani % 10 olan bir meyve suyy - .'

imal etmek igin 12 kg seker satin aliyor.

Buna gére, en gok kag kg meyve suyu imat
edebilir?

14. A gram su ve B gram tuzdan olusan bir kari- - .

simdaki tuz miktarsnin toplam karigima oram
nedir? '

15, 12 gram su ve 28 gram sekerden olugan bir

karigimdald seker miktarinin toplam karigima,

oran: kactir?

16. %i seker olan 40 gramlik bir karigima 10 gram

daha geker ekleniyor,

Son durumdaki seker miktarinin karigimin top-'
lam miktarina orant kagtr?

3 Karisim Problemleri

13. Haftow

Gelelim esas olaya.
Kanigim sorulart nasi gelebilir kargimiza?

- Oranlan farkl olan tki veya daha fazla karigim ka-
ristinlabilir,

- Bir karigima tuz (seker, asit, yag, v.s...) eklensbilir
veya ¢ikarilabilir,

- Bir karigima su ekienebllir,
~ Bir kanisimdan su buharlagtiriabitir,

- Bir karnigimin iginden bir miktar alinarak yerine
bagka bir karisim, su veya tuz filan eklenebilir,

iste bu gibi durumiarin hepsinde su hareketi yapabi-
lirsiniz. Highir sakincas! yok®

Son durumdaki kangimin saf madde(en sonunda
neyin yitzde oranini soruyorsa onu saf madde kabul
edin. Tuz ylzdesini soruyorsa tuzu, su yGzdesini so-
ruyorsa suyu, seker yiizdesini soruyorsa da sekeri)
ylizdesi %x olmak lizere,

Kangimdaki saf madde miklan  x
Karnigimin {oplam miktar 100

Iste bUtlin meseie bu ashinda.
Kesinbkle ezber degil. Kafay: galistinn biraz. Nede-
nini antayacaksiniz® '

1. 18 kg seker ile 32 kg su kanstinldiginda elde
edilen kangimin seker orani yiizde kag olur?

2. 12 gram tuz, 21 gram su ve 7 gram sekerden
olugan bir kansimin tuz oranm yiizde kagtir?

3. 50 kg un, 24 kg su ve 6 kg seker karigtirijarak bir
hamur elde ediiiyor.

Elde edilen hamurun su oram yiizde kagtir?

4, 15 gram tuz, 25 gram su ve 10 gram seker Kangt-
riiyor.

Elde edilen kanginin su oram yiizde kagtir?

5. a gram seker ve 4a gram suyun kanstirnimasiy-
ia elde edilen karigimin su oram yitzde kagtir?

6. A kg seker ve B kg undan olugan bir karigim-
daki seker orani yiizde kagtir?

7. Alkol orant % 80 olan 20 litre alkolli su ile su oram
%30 olan 30 litre alkolll su kangtirthyor.

Elde edilen kangimm su orant yiizde kag olur?
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Kangim Problemleri

8.  Seker orani % 30 olan 40 kg hik bir karigima 2 kg
seker, 8 kg saf su ilave ediliyor.

Buna gére, yeni kangimin geker oran: yiizde '

kactir?

9.  Agirikga % 40 geker igeren 70 gram meyve suyu
ile aguwiikea % 20 seker igeren 30 gram meyve
suyu karigtiriliyor.

Elde edilen yeni karigsimin seker oram ylizde
kagtir?

10. Asit oram %10 olan 40 litrelik bir asit ¢bzelti-
sinin asit oranint %28 e gikarmak igin bu ¢6-
zeltiye kag litre asit ilave edilmelidir?

11. x gram geker ile y gram su kangtirilarak bir kari-
sim elde ediliyor.

3x = y olduguna gére, bu karigimin seker
oram yiizde kagtir? '

12. 45 gram unile 5 gram kakao kangtinisyor.

Bu karigimin 1 graminda kag gram un vardir? Sl

13, Tuz oran % 40 olan 70 grambik bir kangim ile tuz
orant % 20 olan x grambik bir kangim kangtirla--
rak yeni bir kangim elde ediliyor.

Yeni karigimin tuz oram % 34 oldufiuna gore,
x kagtir?

14. Tuz oram % 15 olan 60 gramiik tuziu sy kar- .
simina kag gram su ilave edilirse tuz orant % 3

10 olur?

15. Seker orani % 10 olan bir miktar serbet ile geker.

orani % 20 olan 40 gram gerbet karigtiriliyor.

Yeni kanisimin geker orant % 18 olduguna .

gbre, seker oram % 10 olan gerbet kag gram- - ;

dir?

Karigim Problemieri
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1. Tuz orani % 30 olan 60 litrelik bir karigima 15
litre daha tuz eklenirse veni karigimin tuz oran
yiizde kag olur?

2, Tuz oranmi % 15 olan 60 grambk tuziu su kang-
mina kag gram tuz ilave edilirse su orani
% 60 olur?

3, Seker orani % 25 olan 60 gramhk sekerli su
karigirina kag gram seker ilave edilirse geker
orani % 40 a gikar?

4. Tuz oram %20 olan 40 litre tuzlu - su karigimi-
nin sy orarmnl % 84 e gikarmak igin bu karigima
kag litre su ilave edilmelidir?

5. Tuz oram %40 olan 30 litre {uzlu-su kansumimn
tuz oramim % 25 e dilgiirmek igin bu kansima
kac litre su ilave editmelidir?

6. Tuz oram %50 olan 8¢ litre tuzlu-su karisiminin
tuz oranini % 40 a ditgiirmek igin bu karnsima
tuz oram % 25 olan kansimdan kag litre ilave
edilmelidir?

7. 20 gram un ile 5 gram geker karistiriiyor.

Bu kangimin 1 gramindaki un miktari geker
miktarindan kag gram fazladw?

8. Seker oran % 30 olan 60 gramlik bir karigim ile

seker oranl % 10 olan x gramtik bir karisim karngt-
riiarak yeni bir karigim elde ediliyor.

Yeni kangimm seker oram % 25 olduguna gore,
% kagtir?
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9. Seker orani % 20 olan bir miktar serbet ile seker
arani % 50 olan 20 gram gerbet kanstinlyor.

Yeni kangimin seker oram % 32 olduguna gére,
geker oram % 20 olan serbet kac gramdir?

10. Seker orani % 30 olan 120 grambk bir kangimin
yarist ile seker orant % 10 olan 160 gramiik bir

1
karigimin Y i kanisgtirdarak yeni bir kangim el-
de diliyor.

Eide edilen yeni karngimin seker oran: yiizde
kagtir?

11.  Seker orani %490 olan bir miktar sekerli su kan-
simina 20 litre daha su dlave ediliyor. -

Son karigimin seker orani % 30 oldufjuna
gore, ilk kangimin kag litredir?

12.  Seker orant %30 olan bir miktar sekerli suyun
icinden 20 gram su buharastnidiginda yeni se-
ker orani %42 oluyor.

Buna goére, baslangigtaki kansim kag gram-
cir?

13.

14.

18,

16.

Tuz cran! % 25 olan bir miktar tuzlu suyun —5—- BRI

dokiilerek yerine ayni miktarda su ilave ediflyor,: @ '

Buna gére, elde dilen yeni karigumin tuz orany :"-'}:'..' .:
yiizde kagtu? i f

Seker orani %20 olan x gram sekerli-su ile §ekér _:
orani % 40 olan y gram gekerli su kanstintmistr, © 1

Yeni kangimin geker oram % 32 olduguna’

gore, X orani kagtir?
Y

A kutusundaki foplarin % 10 u, B kutusundaki
toplarin ise % 5 i mavidir.

iki kutudaki toplarin % 7 si mavi olduguna =
gore, A kutusundaki top sayisinin B kutusun-:.
daki {op sayisina orani kaglir? .

A sinifindaki 6@rencilerin %60 3, B sinifindaki . -
tgrencilerin ise % 50 si kizdir.

iki siniftaki tiim égrencilerin % 57 si kiz oldu-
guna gére, A sinifindaki 8grenci sayismim B
simfindaki dgrenci sayisina orani kaghir?

: “Faiz Problemleri
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Faiz Problemleri

Ashinda faiz problemlerinde formil mormil yok.©
Ve faiz problemleri sadece mantik isi.
Mantiiniz: dogru igletin yeter.@

Onee sunlan hatidayin bakaiim.
120 nin % 20 si kagtir?

120 nin % 20 sinin 2 kati kagty?

420 nin % 20 sinin 1% si kagtr?

Bir mikiar para ile bu paranin % 20 sinin toplami
216 TL ise bu para kag TL dir?

Bir miktar paranin 'yﬁzde kagimnin % si kendisi-

1 B
nin Y ine egittir?

iste faiz hesabindaki igiemlerin zoriuk derecesi bu
kadarcik bir sey. Burada sadece isin hikdye kismi
biraz daha degigik.

O kadar da olsun artik. @

Ve faiz meselesi.

Basit ve bilesik faiz denen iki faiz cinsi var. Ama
burada size sadece basit olanindan bahsedecem.
Yani, basit faiz diye bilinenden.

Tamam mi?

Digerini merak ediyorsaniz {bence etmeyin®)

Bay X in 6zel ders kitabini kanigtirip bakabilirsiniz©
Basit faizle ilgili olarak diyecegim ik sey su;

Basit faiz de faizin faizi alinmaz. Yani, hep ana-
para (yani, para faize verilmeden &nceki miktar)

Ozerinden faiz hesahi yapilr. (Kim kabul ederse
bunué)

Ornegiin,

Diyelim ki 200 TL niz var ve bunu yilik %15 faizle
bankaya yatirdiniz. 1 yil sonra ne kadar faiz geiiri
alacaginiz) bulamaz misiniz? ©

15
200, ——1=30TL & il mi?
100 dyle dedil mi

Peki, 1 yil sonra paranizin kag TL alacagin?
100 + 30 = 130 TL dedil mi?

Simdi bunu hesaplamak igin formile ihtiyaci olan
var mi aranizda?

Peki, devam edeyim.

Paraniz 2 yii sonunda kag TL olur?

Bunu bulamaz misimz?

O da anapara + faiz geliri

Yani, 200 + 200.?1-{-)%—.2 =260 TL degdil mi?

Anladiniz m1 buray1?

Bagka da bir sey yok desem inanm. BUtln mesele
bu kadar iste.

Ama sunu da vereyim size. Belki ¢ikaramayabilirsi-
niz©®

1 yiilik faizi bulduktan sonra 1 ayda ne kadar
faiz aldifjinizi bulabilir misiniz?

Diyelim ki bankaya yatirdigmniz para 1 yilda 60 TL
faiz getiriyor. 1 ayda ne kadar faiz getirmigtir?

Ya da 2 ayda? 3 ayda? Neyse igte.

Kafayl calistirm bakalim®@

Buldunuz mu?

Ornek vereyim.

Diyelim ki 300 TL vi yilik % 20 faiz veren bir ban-
kaya 4 ayli§ina yatirdinmz.

Ne kadar faiz alirsiniz?

Bunu hesaplarken ilk dnce 1 yilda alacaginiz faizi
bulur ve bunu 12 ye béliip 1 aylik faizi bulabilir,
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bunu da 4 ile garparsaniz 4 ayda alacaginiz faizi
butabilirsiniz.

Oyle degil mi?
Yani,
20 1 20 4
o |.— 4 = 300.———.— =20 TL faiz altrsi-
(300 1(}(}] 12 4 100 12
niz.

Daha fazla uzatmiycam. Ama meraklilar igin formdl
gibi bir geyier verebilirim.

Buyurun bakalim,

Merak etmiyorsaniz antrenmaniara gegebilirsiniz.

Olayin teknik yonl sbyie:©
A TL nin (anapara) yilik % n{yiihi faiz orani) den
t yilda (siire) getirecegdi faiz gelirine F diyelim.

n At :
= A g = ihk faiz)
F=A. 100 ! 100 v

Eger aylik faiz geliri hesaplayacaksamz streyi
ay olarak almanz lazim.

i
An—
£
F= 12 _ An

100 1200

{aylik faiz)

Nasil mutlu oldunuz mu? @

Neyse...

Bir aylik faizi hesaplarken 1 yiiik faizi 12 ye béli-
yorduk.

Peki...

1 glinlik faizi hesaplarken kaga bolmek lazim?
Var mi bir fikriniz?

7O

Evet.

360 a boélinlyor.

Ama unutmayn ki glinliik faiz hesaplayacaksa-
niz siireyi giin olarak almaniz lazim.
Dernek biraz da dikkatli olmak lazim.

An _.....Lm
TT360 Ant R
= = nitk faiz
F 100 36000 9¢ )

Hadi bakalim birkac hareket yapalim.

a) 300 TL nin yillik % 20 faizie 3 yiida getireceg: e
faiz kag TL dir? L

b) Yillik %12 faizie bankaya yatiriian bir miktar -
para 2 yiida 48 TL faiz getirdigine gbre, ban-:.. U
kaya yatirian para kag TL dir? :

¢) %20 faizle bankaya yatiriian 80 TL. 1yl ébnr'a';:"; g
faiziyle birlikte kag TL olarak gekilir?

d) %10 faizle bankaya yatinlan bir miktar para 2’
yit sonra faiziyle birlikte 72 TL olarak gekildi- - -
gine gére, bankaya yatirilan para kac Tl dir?;_'

e) Bir bankaya faize verilen 90 TL 1wl sonunfla'f s
faiziyle birlikte 108 TL otarak gekildigine 9o~
re, bankamin uyguladig) yillik faiz orani yuz
de kagtiw? '

f) Bankaya yatiriian bir miktar para 6 ayda .
kendlsmm% u kadar faiz geturdugme gore, :

bankanmn uyguladigi yilhk faiz orani yuzde
kactr? .

Faiz Problemleri

13. Haftow

1. 500 TL nin yvithk %12 den 1 yiida getirecegi faiz
kag TL dir?

2. Yilhk % 12 faiz veren bir bankaya yatiran 400
TL 1 yil senunda kag TL faiz geliri getirir?

3. Yilisk % 10 faizle bir bankaya yatinlan 240 TL. 5
ayda kag TL faiz getirir?

4. Yiluk % 10 faiz veren bir bankaya yatirilan 600

TL 6 ay sonunda kag TL faiz geliri getirir?

5. Yilik % 10 faizle bankaya yatirilan 500 TL nin
36 giinliik faizi kag Tl dir?

6. Yilik % 12 faizle bankaya yatirian bir miktar
paranin 100 giinliik faizi 6 TL olduguna gore,
bankaya yatinlan para kag TL dir?

7. Yiik % 15 faizle bankaya yatirlan bir miktar
paramn 72 giinkik faizi 12 TL olduguna gdre,
bankaya yatirslan para kag TL dir?

8. Yillik % 20 faizle bankaya yatirilan 6000 TL. nin
15 giinliik faiz geliri kag TL dir?




Faiz Problemieri

13. Hafto

8. Yillik %20 faizle bir bankaya yatinian 70 TL 4 wil
sonra faizi ile birlikte kag TL ofur?

10. Yallsk % 20 faizle bankaya yatinian 500 TL kag
ay sonra 50 Tt. faiz geliri getirir?

11. Yiltk % 14 faiz veren bir bankaya yatiritan 3000 TL
bir yii sonunda faiziyle birlikte gekiliyor.

Gekilen para kag TL dir?

42. 800 TL nin yillik %30 faizle 6 ayda getirdigi faiz
geliri, 600 TL nin %14 faizle 4 ayda getirdigi faiz
gelirinden kag TL fazladir?

43. A TL nin yiliik %12 den 3 yilda getirdigi faiz, 60

TL nin yilik % 10 dan 3 yilda getirdigi faize esit L

olduguna gore, A kagtir?

14. Bir miktar para yilik % 9 faizle bankaya yatinliyor. -

Bu para 1 yil sonunda faiziyle birlikte 163,5 TL

olarak gekildifine gére, bankaya yatirdan para. - '

kag TL dir?

15. 150 TL nin % 401 yillik % 15 den, kalani da yillik _ '_3 :'

% 12 den bir yithidina faize yatirihyor,

Bir yil sonunda elde edilecek faiz geliri kag T
dir?

186. Bir bankaya yatinlan x TL, 5 yilda y TL. faiz gefir =

yor.

x = 2y olduguna gbre, bankanin uyguladiji

yHitk faiz oram yiizde kagtir?

Faiz Problemleri

13. Haftow

4. Yillik faiz orar: %15 olan bir bankaya yatinian bir
miktar para 4 ayda 5 TL faiz gelid getirmigtir.

Buna gore, bankaya yatirifan para kag TL dir?

2. % 12 faizle bankaya yatirilan bir miktar para kag
yil sonra kendisinin % 60 | kadar faiz getirir?

3. Bir bankaya % 12 yilik faizle 6 aylidina yatirian A
TL. nin faiz geliri ile bagka bir bankaya %89 yillik fa-
izle 8 ayh§ina yatirdan B TL nin faiz geliri aynidir.

Buna gore, ——g— oran: kagtir?

4. Bankaya yatinlan bir miktar para 2 yilda kendisinin

—g— i kadar faiz getiriyor.

Buna gére, bankamn uyguladign yillik faiz orani
yiizde kagtir?

5. Bankaya yatinian bir mikiar para 6 ayda kendisinin

1 . ) -
5 si kadar faiz getiriyor.

Buna gore, bankanin uyguladif yillik faiz orani
yiizde kagtir?

6. Yilik % 60 faizle bankaya yatirilan para ka¢ ay

1
sonfa «5- i kadar faiz getirir?



Faiz Problemleri 13. Hafta

7. Bir bankaya % 8 yillik faizie 2 yili:idina yatirdan A
T1. nin faiz geliri ife bagka bir bankaya %12 yillik
faizle 3 yiligina yatirdan B TL nin faiz geliri ayrudir.

A
Buna gbre, B orani kactir?

8. x TL nin vilsk % 10 faizie 8 ayda getirdigi faiz gelir,
y TL nin yillik % 12 faizle § ayda getirdigi faiz geli-
rine esittir.

X
Buna gdre, —y— oran: kagtir?

9. Bankaya yatinlan bir miktar para 15 ay sonra ken-

1
disinin 50 si kadar faiz geliri getirmistir.

Buna gbre, bankamn uyguiadig: yillik faiz oram
yiizde kagtir?

16. Bir yatinimcl parasinin % iné yillik % x faizle bir R

11.

12.

bankaya 4 ayhifina, kalanini da yillik % y faizle
bagka bir bankaya 6 aylidina yatirmigtir,

iii bankadan bu siireler sonunda iki banka- _
dan aldig) faiz miktarlan esit olduguna gére,

X oran| kagtir?
y

ATL nin yillik % x faiz orani Uzerinden 8 ayda . e
getirdigi faiz geliri, B TL nin yillik % v faiz orani & o000
{zerinden 6 ayda getirdigi faiz gelirine egitir.

2A = 3B olduguna gére, x ile y arasindaki
baginti nedir?.

1
Ahmet Bey parasirun 3 dnit yilhik % 10 dan
kalanin ise % 12 den 6 ayhgina faize veriyor. ~.
) S
Eder tersini yapsaydi, yani, Y Oniiyithk % 12 00

den kalanin ise % 10 dan 6 ayligina faize ver-
saydi 20 TL. daha az faiz alacaktl.

Ahmet Bey'in faize verdigi para kag TL dir?"




Bir milletivy gelecep i hakkundo kehownette

bulwnmak isteyenler o milletivv genclipine
verilen terbiyeye baksunlar. Kehanetlerinde
yigde yug tsalet ederler.
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Sayfa 331 —332

1} 2a)15  b)17
c}i34+x 6} 8
e} 9 f) 13x

2) 22

3} 21

4) 20

5) 18

6) 8

7) 42

8) 41

9) 17

1 42

11) 246

12) 75

13} x+18

14) 3x+16

15) 2x+19

16) b+5a

17) 18

2. Antrenman

Sayfa 333334

1) 13
2) 21
3) 37
4) m+6
85) 44+3x
6} 56
7) 3a+2b+2
8} 32
9} 40
10} 14
1i) 9

12} 39
13} 40
14} 3

15) 6

3. Antrenman

Sayfa 335 ~ 336

1) 11
2) 43
3) 9
4) 40
5} 47
§) 8
7} 54
8) 36
9} 33
10) 36
11) 32
12) 30
13) 2
14) 29

4. Antrenman

Sayfa 337 — 338

1) 30
2} 40
3) 45
4) 14
5 9

6 5

7 2
8) 20
9} a}51 b} 31
10} 3xs3y
11) 18
12} 30
13} 20
14) 30

isci-Havuz

Problemleri

1. Antrenman

Sayfa 341 - 342

1) a)«i—a b5
dn 95

e}— f}8

2) aj— b)
c)- d}s

e)— fii2

3)
4)

5)

W oola wiw ale

6)
7
8} 45

oy
ut

9) a): b

c) 18

2. Antrenman

Savfa 343 - 344
1) 15
2) 4
3) 6
4} 30
5y 32
8 5
7} 120
8) 4
9) 10
10} 8
11} 45
12) 10
i3) 6

14} 25
15) 10
16) 20

3. Antrenman
Sayfa 345 ~ 346
1)

wi=

4) 17,5
5 30

N 10
8) 12

11
a0

36
10) -
1) 6
12) 8

4. Antrenman
Sayfa 347 ~ 348
1 4

2) .3

3) 80

4) 80

5) &

6)

7 12

8) 10

9 2

10) 10

11} 30

12} 12

Hiz Problemleri

1. Antrenman

Sayfa 355 — 356

1) 270
2) 2
3) &0
a 7
5) 5
6) 6
7 70
8} 40
9} 3
10) 2
11} 400
12) 8
13} 50
14) 50
15) 6
16} 40

2. Antrenman
Sayfa 357 - 358

1) 400
2 25
3) 60
4) 240
5) 90
6 12
7 4

8) 200
8} 60
10) 7

11} 4

12) 160

3. Antrenman

Sayfa 359 - 360

1) 3
2 ¥
3) 150
a4 225
5) 200
6 80
7) 60
8 60
a) 240
10) %
11) 8

12) 480

4, Antrenman

Sayfa 361 ~ 362

1) 3a-2b
2) 720
3} 600
4 8

5} 210
6) 144
7t 17:00
8 2

8) 14
10) =
11} 5
12) 12

5. Antrenman

Sayfa 363 — 364

7. Antrenman

Sayfa 367 — 368

1) 340
2} 20
3) 230
4} 280
5) 3
6 20
7) 55
8) 8
9) 75
10) 25
11) 4
12) 50

6. Antrenman
Sayfa 365 — 366

1} 150
2) 170
3} 10
4) 55
5} 420
6) 27
7) 18
8) 48
9} 20
16) 60
11} 50
12) 95

8. Antrenman
Sayfa 369370

1) 90
2} 45
3) 30

5)

wie

6) 160
7) 300
8) &5
9} 180
10} 32

11)

12} 22,

1) 60
2} 100

3)

w e

4y 100
5) 50
6) ~
7) 80
8 120
9) 5

7
10)—5
11) 40
12} 100

9. Antrenman

Sayfa 371 --372
1) 3

9
2);

3) 600
g 2
5} 12
8) 240
7) 480
8) 300
9] 98
10) 30

3
11) 3

13. HAFTA -

Yiizde Problemieri

1. Antrenman

Sayfa 377 - 378

1) 30
2) 12
3} 65
4 72
5) 45
6) 500
7} 160
8) 20
9 05
10} 3
11) 80
12) 04
13) 4
14) 2000
15) 200
16) 125
17) 200




18) 40
19) 2500
20 65
21) 95
22} 2000
23) 50
24} 255
25) 128
26} 300
27} 48
28) 25
29) 38
30) 80
a1) 25

2. Antrenman

Sayfa 379 — 380

1 80
2) €0
3) &0
4) 35
5) -
6 7
7} 40
8 120
9) 16000
10) 30
11) 45
12) 28
13) 75
14} 140
15} 60
16) 45

3. Antrenman
Sayfa 381 — 382

5. Antrenmman

Sayfa 385 - 386

1} 12
2) 30
3} 100
4 200
5) 60
6) 150
7 20
8} 300
9} 30
10) 48
11) 200
12;5%
13) 8
14) §
15) 18
16} 1500

4, Antrenman

Sayfa 383 ~ 384

1) 15

2) 300

3) 8o

4 30

5} dx=5y
6 -

7) 4A=3B4+3C
8 10

9) 125

10) 12

11) 12

12) 50

13} %4 artar
14} 50

15) 10

16} %2 azabr

1) 25
2) 144
3) 24
4) 335
5) 45
8 70
71 90
8) 240
9 10
10) 10
11) 2

12) 3000
13) 25
14) 25

6. Antrenman

Sayfa 387 — 388

1) 20
) 25
3 =
4} 2%
5) =
6) 84
7) 40
8) 120
9} %2 zarar
10) 40
11} 25
12) 60
13} 30
14) 30
15} 20

16) 80

7. Antrenman

Savfa 389 -390

1} 66

2} 91

3) 24

4) 12

5) 40

B} 5

7} 25

8} 50

9} 25

10} 98

11} 8 TL zarar
12} 30

13) %18 kar
14) % 26 kar
15) 4

16) »2»

8. Antrenman

Sayfa 3931 ~ 392

1) 43
2) 56
3) 96
&) 42
5} 88
6 64
7} 56
8) 13
9) 54
10 500
11) 30
12 36
13) 2
14) 7

9. Antrenman

Sayfa 393 -394

1) 36
2) 20
3 17
4} 20
5) 24
8} 20
7) al0,6
b) 0,75
) 0,72
8) 99
9) 1,2
10 10
11} 25
12} 0,6

Karigim

Problemleri

1. Antrenman

Sayfa 395 - 396

1) 28
2) 12
3 9
4 o9
5} 14
6 62
7 18
8) 34
9 9
10) 16
11) 18
)
13) 120

B
14)A+B

7
15) v

13
16) P

2. Antrenman

Sayfa 397 - 398

1) 36
2) 30
3) 30
4} 50
5) 80
6)
7} 26
8} 28
9) 34
10} 10
11) 25
12}1’;0
13} 30
14) 30
15) 10

3. Antrenman

Sayfa 398 — 400

1} 44
2} 25
3) 15
4) 10
5) 18
6) 40
7 06
8) 20
9) 30
10) 22
11) 60
12} 70
13) 20

14) 5
2
15} 3
7

186) 3

Faiz Problemieri

2)180 b} 200
)96  d} 60
8)20  fj20

1. Antrenman

Sayfa 403 — 404

1} 60
2} 48
3) 10
4) 30
5] 5
6) 180
7} 400
8) s0
9) 126
10) 6
11) 3420
12} 92
13) 50
14} 150
15) 19,8
16) 10

2. Antrenman

Sayfa 405 — 406

1) 100
?2) 5
3) 1
4 10
5)
&)

—
(=]

|
8)

9)

W b BWw B A

i0) 3

11} y=2x
12) 6000




