Konularn anlamakta giiglitkk cekenler,
Soru ¢6zerken nereden baglayacagini bilemeyenler,

Problemlerin ¢éziimiinde yorum giiciinii artirmak isteyenler igin...
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Umitli Kurbaga

Bir kuvbada siwitsiv ormanda yiuriwkeny iclerinden tkisi biv eukuwrar
dustiv. Diger bttt kurbagalar gukuvun etrafunda toplanddar.
Cukwr biv haylo derindi ve avkadaslavruwunw gaplayp drsary crkmasy
Yukardaki kurbagalar, bosuna ugvas mamalovww soylediler
arvkadaglaruwnas

“Cukur cok derin, disarv pkmarug imkdnsg.”

Ancak, cukura disen kurbagalar ondaruw séylediklerine alduwmayp
sukurdan gomak icin waicadeleye devaw ettider. Yukardakiler ise
Sonumnda kurbag alardan bivist séylenenlerdem etkilendi ve
nuwicadeleyi buraktv. Digeri (e calradomaya devan ettt
Yukardakiler de, cupuup durorak daha cok acy cektigini soyleweyi
Ne var ki, cukurdaki kuvbago son bir hamle daha yapty, b keg
daha yiksede sucramayy basavdy ve sudamrdany gkt

Condur bw kurbaga sagudu. O yigden, arkadaglarvun iwnit kwrvcy
sozlevine kulak asmanusti.

Etrafmugdakderinv olumsug disgimcelerine knladloarwugy kapatun.,
“Umidinigi kaybetweyin ve bilin ki iuwmidini kaybeden insanumv
kaylbedecedi bagskaseyi kalwmanugtr.”

Kararly olun ve basary kapusuw sabula calun. Sigden omcekileve
nasl aclnus s sige de dyle aclacaktr, Emin olun,
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Ustelemek bas arvun temel wnsmrudwr. Kapwyv
yeterince ugun siwe ve yiksek sesle calarsanug,
H. W. Longfellow

Cahit Arf



“Matematikte yekddan once sabw gelir.”
Cahit ARF

SAYILAR
o Dogal Saylar ve Tamv Saydar
e Pozitif ve Negatif Saylar
o Tekve Cift Saydar
o  Ardusik Saydar
o Asal Saydar
o Faktoviyel



Bagarvuww sularuwndan bivy, gegict basavuzddaruy
bigi yerwnesine izin vermemektiv.
Mark Kay

Yapalrildi§imiz her seyi yapsaydik; buna kendimizg
bilesasardik.
Thowmas Edisov



Tam Say: ar

1.Haftw

SAYILAR

Rakam, Tam sayi, Dogal sayu...

Konu bilgisinin gok az oldugu 6nemli bir konu.
Rakam deyince akliniza 0,1, 2,3,4,5,6,7, 8,9
gelmesi lazim.

Dogal Sayilar: 0, 1, 2, 3,4, 5, ...

Gordugunuz gibi en kiglk dogal say sifirdir. Ve ilging
olani bunu bildigi halde dogal sayi sorularinda sifir
unutup da yamulanlar hi¢ de az degil.

Onun igin dogal sayi sorularini gézerken lutfen sifiri
unutmayalim.

Tam Sayilar: ...,-3, -2,-1,0,1,2,3, ...

Ve tam say! sorularint gdzerken de negatif tam sayilar
unutmayin. Bir de sifir pozitif ya da negatif filan degil-
dir. Aklinizda olsun.

Aslinda buradaki tam sayi ve dogal sayi sorularinin
¢ogunun ¢6zUmUnu harflere uygun degerler vererek
yapacaksiniz. Yalniz harflere deger vermenin de bir
mantidi var elbette. Oyle rastgele degerler veriimez.
Iste siz asil bu degerlerin hangi mantiga gore verildigi-
ni 6grenin.

Ama sakin ola ki bu konuda verecegim hig bir seyi
ezberlemeye galigsmayin. Olayin mantigini anlamaya
¢alisin. Yoksa yamulursunuz walla.©

Ama bastan séyleyeyim. Sayilar konusu biraz daginik-
tir. Onun igin ilk etapta biraz sikici gelebilir. Yol yon-
tem bilmiyorsaniz siz soruya bakarsiniz soruda size.©
Belki konu bilgisi olarak gok uzun bir konu degil sayilar
konusu. Ama ¢ok degisik sorular yazilabilir burada.
Onun igin ben kafanizi fazla karigtirmadan size gok
6énemli belli baglh birkag temel mantig vereyim. Gerisi
size kalacak artik.® Biraz kafayi galigtirir ve adam gibi
de galisirsaniz bu konunun Ustesinden de rahatlikla
gelebilirsiniz,

Ve unutmayin ki ortalama zekaya sahip her insan
matematigi yapabilir. Ama yeter ki sabirli ve kararl
olsun.

Bilmem ki derdimi anlatabildim mi?

Ornek Soru
a ve b pozitif tam sayi ve
a+b=7
olduguna gore, 2a + 3b toplaminin alabilecegi en
biyuk deger kagtir?

Cozelim

Bu ifadenin en buylk degeri b nin en bluyik degeri
almasiyla mumkun olur. Glinki bir toplamda kat
sayisi biiyiik olan harf biiyiik segilince toplamin
sonucu daha biiyiik gikar.

Yani, b ye en ¢ok 6 verebilirsiniz. a da 1 olur dogal
olarak. Bu durumda da 2a + 3b = 2.1 + 3.6 = 20 olur.
Sdyledim aslinda. Ama yine de bazilarinizin aklina su
gelebilir. Niye en buyuk degderi b ye veriyoruz da a ya
vermiyoruz. a nin ne sugu var?©

Soyleyeyim. a nin sugu kat sayisinin (6niindeki sayi)
kiguk olmast.

Giinkii bir ifadenin toplaminin biiyiik olmasini
istiyorsaniz kat sayisi biiylik olana biiyiik deger
vereceksiniz. Kiiglik olmasini istiyorsaniz da kiigiik
deger vereceksiniz.

Yani, bir toplamda kat sayisi blylk olana buyik deger
verince sonug buyik, kiglk verince de kigik ¢ikiyor.

Ornek Soru
a, b, c farkh rakamlar olmak tizere,
2a+3b+7c
toplaminin alabilecegi en biiyiik ve en kiigiik dege-
ri bulalim.

Gozelim

Once en biyiik degerini bulalim. En buyiik degeri
bulmak igin kat sayisi en biylk olan ¢ ye 9, ondan
sonra kat sayisi en biyik olan b ye 8, sonradaaya?7
vermek lazim.

Bu degerler igin,
2a+3b+7c=27+3.8+7.9=101olur.

Simdi de en kuglk degerini bulalim.

En kuguk olmasi igin kat sayisi en biyik olan c ye 0,
ondan sonra b ye 1 ve a ya da 2 vermek lazim.

Bu degerler icin,
2a+3b+7c=22+3.1+7.0=7o0lur. Ok© '



Tam Sayilar

1.Hafta

L

1. ave b farkl iki rakam olduguna gore, 3a + 2b

toplami en gok kag olabilir?

2. a, b, cfarkli rakamlardir.

Buna gére, ab + c toplami en cok kagtir?

3. a, b sifirdan farkli birer rakam olmak Uizere,
4a=5b
olduguna gére, a + b toplami kagtir?

4. x,y pozitif tam sayidir.
5x + 3y =16
olduguna goére, x kagtir?

5. a, b dogal sayilardir.
5a + 6b =22

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

6. ave b birer rakam olduguna gére, 3b - 4a farki
en gok kacgtir?

7. A={1, 2,3, 4,5} kiimesinin farkh iki elemani a
ve b olduguna gore,

a) 2a + 5b toplaminin degeri en gok kagtir?
b) 2a- 3bfarki en cok kagtir?

c) 2a- 3bfarki en az kagtir?

8. A={1, 2, 3,4, 5, 6} kiimesinin farkh lig elemani
a, b ve c olduguna gore,

a) 2a+ 3b + 4c toplaminin degeri en cok kag-
tir?

b) 2a + 5b - 7c ifadesinin degeri en gok kagtir?

9. a, b, c farkli pozitif tam sayilar olmak Gzere,
a+b+c=12

olduguna gore, 3a + 5b + ¢ toplami en cok kag-
tir?



Tam Sayilar

1.Hafta

Birazdan tam sayi sorularini gdzeceksiniz. Bagla-
madan énce size acayip énemli bir sey séyleye-
yim.

Tam sayi sorularinin goziimii genelde harflere -
uygun degerler verilerek yapilir. Yalmz harfler-
den birine deger verdiginiz zaman bu deger igin
diger harfin de tam sayi olup olmadigin mu-
hakkak kontrol edin.

Yoksa... 88 ... ®

lik soruda a ya 1 den baglayarak dederler verin.
Yalniz her degerden sonra b nin tam say: olup ol-
madidina da bakin lutfen.©

. ave b pozitif tam sayilan igin asagidaki egitlik-
lerde a nin alabilecegi en kiigiik deger kacgtir?

a) 3a+2b=19

b) 4a +3b = 47

Hatirlayin® Toplami belli olan iki sayidan birinin en
buyuk olmasi igin digerini kiigiik almak lazim.

. ave b pozitif tam sayilan igin asagidaki egitlik-
lerde a nin alabilecegi en biiyiik deger kagtir?

a) a+9b=35

b) 3a+2b = 26

Bu soruda b ne kadar kiguk olursa a ve dolayisiyla
da a + b toplami o kadar kiiguk olur. Bakin isterse-
niz.

. ave b pozitif tam sayilan igin agagidaki esitlik-

lerde a + b toplaminin alabileceqi en kiiciik de-
geri bulunuz.

a)a-b=13

b) 5a - 3b = 21

Bu soruda kafay: gahigtinin bakalim. En kigik
degeri a ya mi verelim yoksa b ye mi?

. ave b pozitif tam sayilan igin agagidaki egitlik-

lerde a + b toplaminin alabileceqi en kiiciik de-
geri bulunuz.

a) S5a+2b=22

b) a + 5b =52



Tam Sayilar

1.Hafta

o anteenman

Hatirlayin.® Iki sayinin farkinin en gok olmasi igin
cikarilan sayi(sagdaki sayi®) mumkun olan en k-
¢k deger segilmeliydi.

. aveb pozitif tam sayilan igin agagidaki egitlik-
lerde a — b farkinin alabilecegi en biiyiik degeri
bulunuz.

a) a+b=10

b)3a+2b=26

Peki, bu soru da hangisini kigik segelim?
Ne dersiniz?

. ave b pozitif tam sayilan igin agagidaki esitlik-
lerde a + b toplaminin alabilecegqi en biiyiik de-
geri bulunuz.

a) a+5b=41

b) 3a+2b =61

Toplam bigimindeki bir esitlikte a kag farkh de-
ger alabilir? Ya da a nin alabilecegi degerler
toplami kagtir? gibi sorularda daima kat sayisi
buylk olan harfe deger vererek islem yapin. Daha
hizh g6zersiniz. Tecribeyle sabit®

. ave b pozitif tam sayilarn igin agagidaki egitlik-

lerde a nin alabilecegi degerler toplami kactir?

a) a+5b=18

b) 4a+ b =21

. ave b pozitif tam sayi olduguna gore asagidaki

egitliklerde a kag farkh deger alabilir?

a)a+9% =75

b) 2a + 5b = 81



Tam Sayilar

1. Hafla

Ne demistik? -

Toplami verilen sayilardan birinin en blyik
olmasi igin digerlerinin en kugik segilmesi la-
zim.

. X, Y, 2 birbirinden farkh pozitif tam sayilar oldu-
guna gore, asagidaki esitliklerde x in alabilece-
gi en biiyiik deger kagtir?

a) x+3y+5z2=48

b) 3x +2y +z =41

2. x,y, z pozitif tam sayilar olduguna gére, agagi-

daki egitliklerde x in alabilecegi_en biiyiik deger
kagtir?

a) x+3y+7z=100

b) 3x +4y +2z=47

3. a, b, c birbirinden farkh pozitif tam sayilar ol-

duguna gore, asagidaki egitliklerde a nin alabi-
lecegi en kiiciik deger kagtir?

a) 2a-3b-4c=25

"b) a—2(b+5¢c)=30

4. a, b, c pozitif tam sayilar olduguna gore, asagi-

daki esitliklerde a nin alabilecegi en kiigiik de-
ger kagtir?

a) 2a—-S5b-4c=41

b) a+2b4-3c=32



Tam Sayilar 1.Hafta

5. ave b pozitif tam sayilar olduguna gére, asagi-
daki esitlikleri saglayan a ve b degerleri igin a.b
carpimi en az kagtir?

7. a, b, c birbirinden farkl pozitif tam saylar ol-
duguna gore, agagidaki esitliklerde
a +b + c toplami_en az kagtir?

a)a-2b=5 a)da +3b+c=67

b) 3a-2b=16 b) 5a+3b+c=79

6., 7. ve 8. sorulara dikkat edin. a, b, c li bir top-
lam verilmis. a + b + ¢ nin en biylk ya da en k-
¢uk degerinin kag¢ oldugu soruluyor.

a + b + c toplaminin en biyiik degerini almasi
igin kat sayisi en biylk olan harfe en kigik
degeri vermek lazim.

a + b + ¢ nin en kiigik degerini almasi igin ise
kat sayisi en kigik olan harfe en kiigiik degeri

8. x,y, z birbirinden farkh pozitif tam sayilar oldu-
vermek lazim.

guna gore, agagidaki egitliklerde x + y + z top-

6. a, b, c pozitif tam sayilar olduguna gére, agagi- lami en gok kagtir?

daki esitliklerde a + b + ¢ toplami en az kagtir?
a) 4a+3b+c=64

b) 5a+3b+c =79

a) x+4y+5z2=45

b) 3x + 2y +z=37



Tam Sayilar

1. Haftw

Toplami verilen iki dogal sayinin ¢garpiminin en bi-
yuk olmasini istiyorsaniz saylari birbirine ¢ok yakin
(mumkinse esit) segin. Yani, farki en az olan sayi-
lari segin. Ama garpimin en kiigik olmastni istiyor-
saniz o zaman birbirine en uzak sayilari segin. Ya-
ni, aralarindaki fark en gok olan sayilari.

Anladimz mi?

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-
ki esitliklerde a.b garpiminin alabilecegi en kii-
ciik deger kagtir?

a)a+b=10
b) a+b=19
c)a+b=25

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-
ki egitliklerde a.b garpiminin alabilecegi en bii-
yiik deger kagtir?

a) a+b=10
b) a+b=16

c) a+b=19

3. x, y farkl pozitif tam sayilar olduguna gére,

agagidaki esitliklerde x.y garpiminin alabilecegi
en kiigiik ve en biiyiik deger toplami kagtir?

a) x+y=11
b) x+y=20
c) x+y=25

Dogal say! sorulari ¢gézulirken genelde sifir unutu-
lur.® En kigtk dogal sayi sifirdir. Unutmayin®

. x vey birer dogal sayi olduguna goére, asagida-

ki egitliklerde x.y garpiminin alabilecegi en kii-
clik deger kagtir?

a)x +y=8
b) 2x +y =30
c) x +y=100



Tam Sayilar 1 Haftr

o hreenuay |

5. x,y farkli dogal sayilar olduguna gore, asag- 8. aveb birbirinden farkli pozitif tam sayilar ve
daki esitliklerde x.y garpiminin alabilecegi en a+b=22
kiigiik ve en biiyiik deger toplami kagtir?
gtk v e 9 P ¢ olduguna goére, a.b garpiminin alabilecegi en
a) X +y =14 biiyiik ve en kiigiik degerin farki kagtir?
b) x+y =20
c) xX+y=25
9. aveb pozitif tam sayilar olmak Gzere,
a=c+7
b=9-c
olduguna goére, a.b garpiminin alabilecegi en
biiyiik deger kacgtir?
6. a, b, c dogal sayilar ve
a+2b+3c=61
olduguna goére, a.b.c garpiminin alabilecegi en 10. a ve b pozitif tam sayilar olmak tzere,
kiigiik deger kagtir? )
a=15-x
b=5+x2
olduguna gore, a.b garpimi en gok kagtir?
7. a, b, c negatif olmayan tamsayilar ve 11.a,b, ¢, dpozitiftam sayilar ve
a+b+c=16 atb=17
- . . - c+d=7
olduguna gore, a.b.c garpiminin alabilecegi en
kiigiik deger kagtir? olduguna gére, :—'z orani en gok kagtir?




Tam Sayilar

2,

1.Hafta

Carpimi verilen pozitif iki tam sayinin toplaminin
en blylk degerini bulmak i¢in sayilardan birini 1
segin. (Daha dogrusu mumkin olan en kigik sa-
yly! segin.)

Toplamlarinin en kigik degerini bulmak istiyorsa-
niz o zaman da birbirine yakin sayilar segin.

. a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-

ki egitliklerde a + b toplaminin alabilecegi en
biiyiik deger kagtir?

a) ab=18

b) a.b=24

a, b pozitif tam sayilar olduguna gore, agagida-
ki esitliklerde a + b toplaminin alabilecegi en
kiigiik deger kagtir?

a) ab=16

b) a.b=24

Ama sorunun basginda a ve b nin tam sayi oldu-
dundan bahsetmigse negatif tam sayilar da unut-
mayin.

Yoksa yamulursunuz walla®

a, b tam sayilan igin agagidaki egitliklerde
a + b toplaminin alabilecegi en biiyiik ve en
kiigiik degerleri bulunuz.

a) ab=20

b)a.b = 28

4, ave b pozitif tam sayilar olmak Uzere,

a.b=48

olduguna gore, a + b toplaminin alabilecegi en
biyiik ve en kiiglik degerin toplami kagtir?

5. a ve b tam sayilar olmak uzere,

ab =48

olduguna gore, a + b toplaminin alabilecegi en
biiyiik ve en kiigiik degerin toplami kagtir?



1.Hafta

Tam Sayilar

Ug sayinun ikili ikili garpimlari verilmigse ¢dzime
ortak olan harfin alabilecegi en biiylk degeri bula-
rak baslayin.(Bu deger iki sayyr da tam bdlen en
buyik sayidir.) Ortak harfin diger degerleri de en
blyulk degerinin tam bélenleri olacaktir dogal ola-
rak.

Ornegin,

1. soruda ortak harf b dir. Ve b en gok 16 ve 24 U
bélen en biiyik sayi olan 8 dir. b nin diger degerle-
ri de 8 in tam bélenleri olan 4, 2 ve 1 dir. Baska da
yok.

Anladiysaniz ¢6ziin bakalim.©

6. a, b, c pozitif tam sayilardir.
ab=16
bc=24
olduguna gore, b en gok kagtir?

7. a, b, c pozitif tam sayilardir.
ab=18
bc =24
olduguna gore, b kag farkh deger alabilir?

8. a, b, c pozitif tam sayilardir.
ab=6
ac=14
olduguna gore, a + b + c toplami en az kagtir?

9. a, b, cpozitif tam sayilardr.
ab=24
ac=18

olduguna gore, a + b + c toplami en gok_kag-
tir?

10. a3, b, c pozitif tam sayilar olmak tzere,
ab=18
bc =27

olduguna gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cegi en biiyiik ve en kiiglik deger toplami kag-
tir?

Unutmayin® Tam say! sorularinda genellikle nega-
tif sayilar unutuldugu igin hata yapilir.

11. a, b, c tam sayilardir.
ab=24
bc =36

olduguna gore, a + b + c toplaminin alabile-
cegdi en kiigiik deger kagtir?

12. a, b, c birer tam sayi olmak Uuzere,
ab=18
bc =30

olduguna gore, a + b + c toplami en gok kag-
tir?



Tam Sayilar

1. a, b, c tam sayilari igin
ab=12
bc =16

olduguna gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cegi en kiiglk deger kagtir?

2. X, Y, ztam sayilar oimak tzere,
xy=18
xz =27
olduguna gore, x + y + z toplami en gok kagtir?

3. a, b, c pozitif tam sayilar, a > b olmak Uzere

ab=20
ac=45

olduguna gore, a+ b + c toplami kagtir?

4. a, b, c birbirinden farkli pozitif tam sayilar ve
a+b=7
b-c=1

olduguna gére, a nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

1.Haftw

6. ANTRENMAN

5. x,y, z pozitif tam sayilardir.

x—-y=5
x-z2=12

olduguna gobre, x +y + z toplaminin alabilecegi
en kiigiik deger kagtir?

6. a, b ve c birbirinden farkh pozitif tam sayilar ve
a+b+c=10
a-b=2

olduguna gére, ¢ nin alabilecegi degerler top-
larm kagtir?

7. x,y, z pozitif tam sayilar olmak tzere,
xy = 36
x+2=25
olduguna gore, y + z toplami en az kagtir?

8. a, b, c pozitif tam sayilar igin
ab=48
a+c=30

olduguna gére, b + c toplami en cok kag ola-
bilir?



Tam Sayilar

1.Haftw

9. a,b :/e c farklr pozitif tam sayilar ve
a+b=12
ac=18

olduguna gére, a nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

10. a, b, c farkh pozitif tam sayilar olmak tzere,
a+b=12
bc =30
olduguna gére, a kag farkl deger alabilir?

11. a, b pozitif tam sayilardir.
a=10+ 3
b

olduguna gore, a kag farkli deger alabilir?

12. a, b pozitif tam sayilar ve
12
a+—=>5
b

olduguna gére, a nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

13. a, b tam sayi olmak uzere,
a=2+E
b

olduguna gore, a kag farkli deger alabilir?

14. a, b tam sayilardir.

a= 8
b+1

olduguna gore, b nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

15. a, b birbirinden farkh pozitif tamsayilardir.
10 _
b

olduguna gére, a nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

a-3

16. x,y pozitif tam sayilar ve

_5x—-8
X

olduguna gére, y kag farkli deger alabilir?



Tam Sayilar

1.Haftw

1. x, Yy ve z pozitif tam say olmak Uzere,
z>5
x+y=3z-2

olduguna gore, x + y + z toplami en az kag
olabilir?

2. X, Yy ve z pozitif tam sayilar ve
x>y+4
y>z+6
olduguna gore, x +y + z toplami en az kacgtir?

3. a, b pozitif tam sayilar ve

3a+5b=100
a>7

olduguna gére, b en gok kactir?

4. x, y pozitif tam sayilar ve

3x+2y=92
x<20

olduguna gore, y en az kagtir?

5. a, b ve c pozitif tam sayilardir.

c<6
a+b=4c-2

olduguna gore, a.b garpimi en gok kag olabi-
lir?

6. a,b, c pozitif tam sayilar ve
a=4b, b<c
olduguna goére, a + b + c toplami1 en az kagtir?

7. X, y, z pozitif tam sayilar olmak tizere,
I3<x<y
z=2x+3y—-2

olduguna gore, z en az kagtir?

8. a, b dogal sayilar ve
a<b
b=28a-53
olduguna gore, a + b toplami en az kagtir?



Tam Sayilar

1.Haftw

9. x, Y, z pozitif tam sayilar olmak tzere,
2x > 5y
X+y+2z=20

olduguna gore, z en gok kagtir?

10.a, b dogal sayilar ve
a+3<b
c=2a+3b-1
olduguna gére, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

11. a, b, ¢, d dogal sayilardir.
a<5<b<c<15<«d

olduguna gore, d — a farki en az kagtir?

12. x ve y pozitif tam sayilardir.
x(y—-5)=18

olduguna goére, x in hangi degeri igin y en kii-
ciik degerini ahr?

13. a, b, c ve d pozitif tam sayilar oimak Gzere,
a+b=49
c+d=8

olduguna gore, %:% ifadesinin alabilecegi en

kiigiik deger kagtir?

14. a, b, c pozitif tam sayilar ve
a+b=8
c=ab+a+b+1

olduguna gore, a + b + ¢ toplami en cok kag-
tir?

15. x, y ve z farkl dogal sayilar olmak Gzere,
x+y=8
xy+z=25

olduguna gore, z en az kagtir?

16. a, b, c, d pozitif tam sayilardir.

8.3 4o 4.5_b.2
b-4 ¢ ¢4 a3

c
olduguna gore, d en az kagtir?




Tam Sayilar
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1. a, b pozitif tam sayilar olmak uzere,
a=b(b +3)
olduguna gore, a + b toplami agagidakilerden
hangisi olabilir?

A) 10 B) 11 C)12 D) 13 E) 14

2. xveytam sayi olmak lizere,
xX=7y
olduguna gore, x + y toplami asagidakilerden
hangisine esit olabilir?

A) 11 B)13  C)16 D) 21 E) 26

3. X, Y, z pozitif tam sayilardir.
Xy=2z

olduguna gore, x.y.z garpiminin sonucu asa-
gidakilerden hangisi olabilir?

A) 60 B) 70 C) 80 D) 90 E)100

4. x,y,z pozitif tam sayilardir.
X =4y
y=3z
olduguna gore, x +y + z toplami en az kagtir?

5.a, b, c dogal sayilar ve
a=13+b
c=20-a
olduguna gore, ¢ mo_k_kagt[r?

6. a, b, c pozitif tam sayilari igin
a=15-2b
c=3b-18
olduguna gore, a + b + ¢ toplami kagtir?

7. a, b, c pozitif tamsayilar ve
a-2b=5
b-3c=4
olduguna gére, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

8. a, b, c pozitif tam sayilar ve

ab=20
ac =36
bc =45

olduguna gore, c — b farki kagtir?



Tam Sayilar
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9. a, b, c birbirinden farkh pozitif tam sayilardir.

a+b=28

b-c=2
olduguna gore, b nin alabilecegi degerler top-
lami1 kagtir?

10. x,y, z farkh pozitif tam sayilar olmak tzere,
X+y=2z
X+y+z=12

olduguna goére, x in alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

11. a, b ve c birbirinden farkl pozitif tam sayilar ve
a+b=12
a

— =C
b

olduguna gore, b kag farkl deger alabilir?

12. a, b, c birbirinden farkl_pozitif tam sayilar ve

a
1=
b+ (o}
a+b=8

olduguna gore, ¢ nin alabilecegi degerler top-
‘lami kagtir?

olduguna gére, c kag farkl deger alabilir?

14. x ve y pozitif tam sayilar olmak tzere,
x(y+4)-y(x-3)=76

olduguna gére, x in en biiyiik degeri kagtir?

15. x,y, z pozitif tam sayilar ve

8 _y

—_===2
x 5
olduguna goére, z nin en biiyiik degeri igin x +

y + z toplami kagtir?

16. a, b, c pozitif tam sayilan igin,

a 18

4 b+1
olduguna gére, b nin en biiyiik degeri igin
a + b + c toplam kagtir?



Pozitif ve Negatif Sayilar

1.Hafta

Pozitif ve Negatif Sayilar

Sifirdan buyuk sayilara pozitif says, sifirdan kiguk
sayllara da negatif sayl dendigini biliyorsunuz-
dur.©

Aynica sifir pozitif ya da negatif degildir.

Pozitif negatif olma olayinda basit ama énemli olan
husus sudur.

= (— —=@.—_—(;)=
(+#)(+} = (=)(=) " -0 {+)

Ayn isaretli iki sayinin garpimi veya béliimiin-
de sonug pozitif (+ igaretli), ters isaretli iki sa-
yinin garpimi veya béliimiinde ise sonug nega-
tif *—" igaretlidir.)

Ornegin,

a<b<0<colsun.

ab > 0 (negatif iki saylyi garpmisiz.)

bc < 0 (ters igaretli iki sayiy1 garpmisiz.)
abc>0

ab + ¢ > 0 (ab pozitif, ¢ de pozitif)

a + bc < 0(a negatif, bc de negatif)
a+c=7? (bilinemez)

Aslinda bu olay en glizel antrenmanlari yapinca
anlayacaksiniz. Onun igin ¢ok da uzatmaya gerek
yok®

Peki, iki sayinin toplami veya farkinda durum nasil
olur sizce?
Pozitif iki sayinin toplami pozitif,
Negatif iki sayinin toplami negatif,
Biri pozitif biri negatif iki sayinin toplaminda
sonug biiyiik olan sayinin isaretiyle ayni isaretli
olur.
Yani, (+)+(+)=(+)

(=)+ (-)=(-)

(+)+ (-)=biyik sayinin isareti.©

Ve hata yapilan bir nokta®

Eger a > b oldugunu biliyorsaniz,

a — b daima pozitiftir. (Yani,a~b>0dir.)
b — a daima negatiftir. (Yani,b—a<0dir.)

Bu tir durumlarda a ya b ye deger verilebilir. Ama
sunu bilin ki burada a ve b nin igaretlerinin ne ol-
dugunun higbir 6nemi yok.

Tirkgesi su®©

Biiylik olan sayidan kiigiigiinii gikarirsaniz so-
nug daima pozitif, kiigligiinden biiyiigiinii gika-
rnirsaniz ise negatif olur.

Anladiniz mi burayi?

Ornegin,

a <b <0 < colmak uzere,

a—b <0dir. (Gunkl a sayis! b den kuguk.)
c-b >0dir. (c sayisi b den blyik)

Pozitif sayilarin tim kuvvetleri pozitiftir. Negatif
sayilarnin ise gift kuvvetleri pozitif, tek kuvvetle-
ri negatiftir.

Sifirdan farkli bir a sayisi igin a?" daima pozitiftir.

a* b2,¢c8 gibi ifadeler daima pozitiftirler...

Burada a, b ve c nin igaretleri ile ilgili kesin bir sey
sbylenemez.

Himm...

Demek ki iis gift oldugu zaman tabanda bulu-
nan sayinin igareti hakkinda bi sey diyemiyo-
ruz.

a?" " in igareti a ile aynidir.

Yani, a pozitif ise a%,a™", a5, a’ ... pozitiftir.

Fakat a negatif ise bu ifadeler negatif olur.

x3 > 0ise x kesinlikle pozitiftir.

x3 < 0 ise x kesinlikle negatiftir.

Ornegin,

a?b% < 0 ise burada b kesinlikle negatiftir. Ama a
nin igareti hakkinda bir sey séyleyemezsiniz. Cin-
ki Ussu gift. Ama tabani negatif olan sayinin tek
kuvveti daima negatiftir.

Kisacasi ¢ift kuvvetlerde tabanin isareti hakkinda
yorum yapamazsiniz. Sadece tek kuvvetlerde ya-
pabilirsiniz.



Pozitif ve Negatif Sayilar
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1.

Asgagidaki ifadelerin igaretlerini belirleyi-
niz.(Kaga esit olduklarini bulmaniza gerek

yok.©)

a) (-3Y b) (-5)'°

c) (~2)'(-3)° d) (- 13)(- 9)
e) (—6)(~73)(-99) f)—-7-18

a<b<0<c

olduguna gore, asagidaki ifadelerin isaretlerini
belirleyiniz.

a) a+b b)a-b
c) c-b d)ab +c
e) a+bc f) c(a-b)

a<0<b<c

olduguna gore, asagidaki ifadelerin isaretlerini
belirleyiniz.

b
a) 2 b) a?+bc
c
a’+b
c) a—b? d
} } p
2
o 2 f) a’b-c
c—a
a<0<b<c

olduguna gore, asagidaki ifadelerden hangile-
rinin sonucu sifira esit olabilir?

a) a>+b+c b) a+b%+c®
2 2 a’+b
c)a?-b d4) 2+b
c~a
e) c(a—bz) f) ab®c®



Pozitif ve Negatif Sayilar

1.Haftn
1. a<b<c<0 4, a<0<b
olduguna gére, asagidaki ifadelerden hangi- olduguna gére, asagidakilerden hangisi her_
lerinin sonucu pozitiftir? zaman negatiftir?
2 2 3
. abc Il a-bc A)a®+b B)a®+b Cla+b
D)a-b? E)a® +b

. a-b IV. c-a

V. ab-c V. a(b-c)
2. a<b<0 5.

olduguna gére, agagidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

A)a+b B)a.b C)a-b

D) ad E)b-2

3.

a<b<0<c

olduguna gore, agagidaki ifadelerden hangi-
leri kesinlikle pozitiftir?

a-b a
|, —— -
b-c il b-c
. 2*° v, 20-°)
b-c a-c
V. a+b+c VI a2 —¢2
b-a

a<0<b<c

olduguna gore, agagidakilerden hangileri
kesinlikle negatiftir?

I. a-bc . a-b2-¢d
W, —2 ., 2*b-c
b2 —¢ b+c
atb+c V. ad+b+c
ab.c

6.

a<b<c<O0

olduguna gére agagidakilerden hangisi ke-
sinlikle pozitiftir?

A) abc B)(a~b)c C)ab+c

a-b
E)y —
) bc




Pozitif ve Negatif Sayilar
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7. a<b<0<c
olduguna gore agagidakilerden hangisi ke-
sinlikle poazitiftir?

A)a+b+c B)a-b+c C)ac-b

8. a<0<b<c

olduguna goére agagidakilerden hangisi ke-
sinlikle pozitiftir?

A)a+b+c B)a-b+c C) ab + bc

a+b ab

D) —— —
) bc E) b-c

9. a<0<b<c

olduguna gore, agagidakilerden hangisi
sifira esit olabilir?

A)a-b B)a?+b C)a’-b

D)a® +¢? E)b+c?

10. a<b<O<c

olduguna gore, agsagidakilerden hangisi ne-
gatiftir?

A)b-a B)b-a+c C) abc

D)a +bc E)a_b
c

11. a<b<0<c

olduguna gére, agadidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

B) b% +¢2 C)a%+b
E)a-b+c

A) bc —ac
D)a+b+c

12. ab<0 bc<0

olduguna goére, agagidakilerden hangisi
her zaman pozitiftir?

A)b-a B)ac C)a-c D)a+c E)b+c

13. a>bve ab <0 olduguna gére, asagidaki-
lerden hangisi her zaman dogrudur?

A)a >1 B)a+b>0 C)b<0

D) b< —1 E)%>0

14. x, y sifirdan farkli reel sayilar ve
3x-4y=0

olduguna gére, asagidakilerden hangisi
her zaman pozitiftir?

A) x® B)xy C)x+y D)x-y E)x+4



_ Pozitif ve Negatif Sayilar
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.+ 1. Asagida verilen ifadelere gore, a, b ve ¢ nin
igaretlerini belirleyiniz.

a) a'bZc>0  abed <0 abc > 0
b) ab? >0 a%c® <0 abc > 0
¢) ablec >0 abc® <0 albc » 0
2. 2. -2 <0 abc?<0
CZ b2c4

olduguna gére, a, b, c, nin igaretleri sirasiyla
nedir?

3. xy?z2?>0, xy3z2<0, xz2<0

olduguna gébre, x, y, z nin igaretleri sirasiyla
nedir?

4,

6.

x2y3 >0 v2z>0

xyz<0

olduguna gore, x, y, z nin isaretleri sirasiyla
asagidakilerin hangisinde dogru olarak ve-

rilmistir?
A)+1 _v+ B)+y +|_ C)’v +,+

E)+ + +

2

a’bic >0, —a; <0

olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima negatiftir?

A)a+c B)a+b C)ac D)b.c E)b+c

a’b?>0, ac<0, ab-c<0

olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

A)bc B)a+c C)b—c D)ya+b E)&
o}



Pozitif ve Negatif Sayilar
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7. n tam sayi olmak uzere,

n+2
a"b? <0 a—b~-—>0 ac <0
c

olduguna gére, asagidakilerden hangisi da-

ima dogrudur?

A)c>a B)a>b Cb>c
D)c<a E)a<b

8. a, b, creel sayilardir.
abc<0

olduguna gére, asagidakilerden hangisi her
zaman dogrudur?

A)a+b+c<0 B)a+b-c<0
C)a.b-c<0 D)a-b.c<0
E) 22 . o
c

9. abc <0, ab>c?

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

A)a<0 B)a>b C)c<0

D)a+c>0 E)c>0

10. a<b<0<c

olduguna gore asagidakilerden hangileri si-
fira esit olabilir?

. a-b+c . a+b%2-¢d
. abZ+c V. a+b3+cd
m VI, a?+b2+c8
abc
11. a<ab<abc<O

olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-

ima pozitiftir?

A)a+b B)b+c Cla+b
D) a.c E)a+c

11. a-b=6
b-c=-9

olduguna gore, agadidakilerden hangisi da-
ima pozitiftir?

- a—c¢c
—_— B C)la+b
A)b ) . )

D)b+c E)a+b+c



Tek ve Cift Sayilar

1.Haftw

e

Tek ve Cift Sayilar

Tek ve gift sayinin ne demek oldugunu bilmeyen
yoktur. Ama yine de sdyleyeyim.

2 ile tam boélunen tam sayilara gift sayi, 2 ile tam
bélinmeyen tam sayilara da tek sayi denir.

T = Tek sayilari
G = Cift sayilar1 géstermek Gzere,

T¥T=C T.T=T
C¥G=C ve T.C=C
TC=T ¢.C=¢C

Tek sayilarin pozitif tam kuvvetleri tek, gift sa-
yilarin ise gifttir.

ne Z* olmak tzere,
TI‘I = T, cﬂ = C

Omegin,
312, (15)4. 2175€ gibi tabani tek olan sayilarin
tek oldugunu,

214, 623, 20082009 gibi tabani gift olan sayilarin

da ¢ift oldugunu hemencecik séyleyebiliriz.
Canlar dikkat ettiniz mi hig? Uslerin tek veya gift
olmaya higbir etkisi olmadi.

Himm... Demek ki

Tek - Gift sorularinda pozitif tam say: olan usler si-
linerek ¢6zim yapilabilir.

Pozitif tam says olan iislerin tek veya gift olma
durumuna etkisi yoktur. Yani, Usleri silin ve sa-
dece tabanlara bakin demek oluyor bu da®©

Bu bilgi sorularda acayip kolaylik saglyor.

Ona gore®

Ormnegin,

Bir tek - gift sorusunda x%® + x®° + x'% toplami
yerine direkt x + x + x = 3x almakta,

Veya ad +b2 toplamini a + b olarak almakta hig

bir sakinca yok. Yani tsleri salliyoruz.
Bu kadar basit.©
Anladimz mi1?

Ikinci bir husus da su

Bir garpimin sonucu tek say: ise garpilan bitiin
sayilar kesinlikle tektir.

Ornegin,

a.b.ccarpimitek ise hem a, hem b, hem de c tek-
tir.

Eger, (@ + 1) « (3b + 2) ifadesi tek ise hem

a + 1, hem de 3b + 2 tektir. Bunun baska bir olasi-
i1 yok.

Simdi sdyleyecedim geye dikkat edin.

Bu da 6nemli.

a tamsayi iken

2

a+1,a+2, a“, a3. 3a+2, 5-3a

ifadelerinin sonuglarinin tek veya gift oldugu ile ilgi-
li kesin bir sey diyemezsiniz. Clnku bunlarin sonu-
cunun tek veya gift olmasi a nin tek veya gift olma-
sina gore degisir.

Fakat
2a,4 -2a, 6a+4, 2a%, 4a°

ifadeleri kesinlikle cifttir.

Gunku kat sayilari gift de ondan. (Gok énemli)
2a+1, 2a-3, 7-4a, 2a® -5

ifadeleri de kesinlikle tektir.

Bunun nedenini anladiniz mi?

(Ve ilging olani bunlarda a nin tek veya gift olmasi-

nin 6nemi yok.)

Karismadi degil mi?
Minik bir 6zetister misiniz?

Tek - gift sorularinda

Kesir halindeki esitliklerde yorum yapmayin. Once
ifadeleri carpma, toplama bigimine getirin. Ve dyle
yorumlayin.

Eger verilen ifadede kat sayisi ¢ift olan bir terim
varsa ¢dzime oradan baglarsaniz iginiz daha kolay
olur. Ne de olsa kat sayist ¢ift olan terim kesinlikle
cift olacaktir.

Oyle di mi?

Eger terimlerde pozitif tam sayi Usler varsa onlari
da silin. Gunku bilmek 1azim ki pozitif tam say! olan
Uslerin tek ¢ift olmaya etkisi yoktu.

Ozetin de 6zeti.©
Pozitif lisleri sallayin,
Egitlik varken bélme bigiminde yorum yapma-

yin,
Kat sayisi Gift olan yerden baslayin.

Ve antrenmanlara baslayin©



Tek ve Gift Sayilar

et I

1. Asagidaki sayilardan hangileri gifttir?

1. 2015.2003 I 789
m. 7201 4435 Iv. 2% 4377 57

V. g7 46 7t0 V1. 4% + 47

2. a+ 3gift ise asagidakilerden hangileri tektir?

. at+4 Il. 3a-1
. 5a+4 IV.2a-6
V.1-a Vl. a2

Vil.a? +a Viil.a3 -1

3. atam sayi olduguna gore, asagidakilerden
hangileri daima tek sayidir?

l. a+1 Il. 3a+1
. a-3 IV. 2a-3
V. 6a+5 VI. 5§-2a

VI a2 +1 Vill. a2 -2

4. Asagidaki sayilardan hangisi gifttir?
A) 107+1 B) 108+1 C) 9'0+95

D) 5%, 1958 E)67+7857

5. Asagidakilerden hangisi tektir?
Ay 72470 B) 97.8° c)6* +87

0)2° +3° E)5%6° + 84

6. x+ 4teksayi olduguna gore, agagidakilerden
hangisi gifttir?

A) x2 B) x3 C)2x+5
D) 3x + 1 E)5x—2



" Tek ve Cift Sayilar
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Tekrar hatirlatayim.

Tek — ¢ift sorularinda pozitif isleri siliyor, bo-
Iim bigiminde yorum yapmiyor ve kat sayisi
cift olan terimden baglhyorduk.

Ok®©

Hadi bakalim antrenman basliyor.

1. xtam sayi ve 3x + 1 gift say: olduguna
gore, agagidakilerden hangisi ifttir?

A) x2 B) x + 1 C)2x +1

D) 3x E) 3x2

2. atam sayi ve 5a + 3 gift sayl olduguna
gore, agagidakilerden hangisi tek sayidir?

A)a+1 B) 4a

D)3a+2

C)6a
E)a?+3

3.  a-2ve b+ 1 pozitif gift sayilar olduguna
gore, asagidakilerden hangisi tektir?
A) 22

B) 23+P C)aZ +b?

D)a.b E)a+2b

4.

6.

7.

a+1veb - 2gift olduguna gore, agagida-
kilerden hangisi tektir?

A)ab +3 B)ab -2

D) 2a? +b?

C)ab
E) a%?

a-2veb + 1 tek sayilardir.
Buna gore, asagidakilerden hangisi gift sa-
yidir?

A)ab + 1 B) a% +b?

D) a® +ab

C) a(b+1)
E)3b +2a

x pozitif tam say: olduguna gore, agagidaki-
lerden hangisi daima tek sayidir?

A)x2+x+3 B) 5x + 1

D)7x+2

C)4™ +x
E)x+5

a tam sayi olduguna gore, asagidakilerden
hangisi daima gift sayidir?

A)a+1 B) a+a

E) a2

C) 3a
D)a? -1



Tek ve Gift Sayilar
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8. x pozitif tam sayi olduguna gére, agagida-
kilerden hangisi daima gifttir?
A)3+x B)x2 C)3x -1

D) x? -1 E)x® +x

9. a+2tek sayl olmak {izere,
b=3a+2

olduguna gore, asagidakilerden hangisi
Gifttir?

A)a?® B)a’-b3 C)b? D)5b+2 E)3a

10. a pozitif gift, b pozitif tek say1 olduguna gore
asagidakilerden hangisi tek sayidir?

A)3a B)a® C)aP +b?

Cla+b+1 D)ab

11.a, b pozitif tam sayilardir.
a=3b+4

olduguna gore, agsagidakilerden hangisi kesin-
likle gifttir?

A)a? B)a+2 C)b+1 D)a+b E)ab

12. x pozitif tam say! olmak izere,
x3 +3x? +5x+2
ifadesi tek sayi olduguna gére, asagidaki-
lerden hangisi tektir?
A) 2% +1 B) x? +1
D)x -1 E)x +1

C) x%-1

13.a pozitif tek sayi, b negatif gift say1 olduguna
gore, asagidakilerden hangisi daima poazitif
tek sayidir?

A)ab + 2 B)aZ +3b C)a-b2

D)a® -5b E)ab? -5

14. x =57 4+ 2%, y = 3%+ 6"

olduguna gore, agagidakilerden hangisi

tektir?
A) x? -1 B)x? + y2 C)x+y
D)y+1 E) xy
15. a=7%+784+77

b=1+8%+8%+8"2

olduguna gore, agagidakilerden hangisi
Gifttir?

A)a+b B)a? C)b® D)ab E)a®
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Esitlik durumundaki sorularda tek — gift yoru-
mu yapacaksaniz 6nce esitlidi diizenleyin ve
kat sayisi cift olan terimlere muhakkak dikkat
edin. Cunku kat sayisi ¢ift olan terim kesinlikle
cift oluyor.

1. x,yveztam sayllari igin
X+y=2z
olduguna gore, x + y + z toplami agagidaki-
lerden hangisine esit olamaz?

A) 21 B)24 C)30 D)34 E)36

2. a, b, ctam sayilar olmak lzere,
a+b=c+1
olduguna gore, a + b + ¢ toplami agagidaki-
lerden hangisine egit olabilir?

A) 22 B)33 C)44 D)66 E)72

3. x,vy, zpozitiftam sayilar olmak tizere,
X+y=2z+1
olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima tektir?
A x+y+z B)x-y C)x.z
D)2x +y E)x+z

4. a, b, cpozitiftam sayilari igin,
a+b=4c-3
olduguna gére, asagidakilerden hangisi
her zaman gifttir?

A)ab B)a-b C)b.c D)a+c E)c

8. a, b ve c pozitif tam sayilar olmak Uzere,
ab +1=2ac
olduguna gore asagidakilerden hangisi her.
zaman cifttir?

A)a.b B)a-b C)bc D)ac E)c+2

6. a, b, c tamsayilarolmak lizere,

3ab-8c=1

olduguna gore, agagidakilerden hangisi daima
dogrudur?

A) a + c gifttir B) b + c cifttir
D) a — b cifttir

C) b.c tektir
E) a + b + c tektir

7. a, b, ctam sayilar olmak lzere,
2a? +5=3b%c

olduguna gore, agagidakilerden hangisi_daima
dogrudur?

A) a + b tektir
D) a.b tektir

B) a gifttir C) b — cgifttir

E) b.c gifttir
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10.

a, b ve ¢ pozitif tam sayi ve
a2bd=2c+1

olduguna gore, asagidakilerden hangisi her_
2aman dogrudur?

B) a ve b tektir.
D) a—b tektir.

A) a, b ve c tektir.
C) b ve c gifttir.
E) b + c tektir.

a, b ve c tam sayilari i¢in

2a+b? =c?+1
olduguna gore, asagidakilerden hangisi q_&
ima gift sayidir?

A)a+b B)b-c C)b.c D)a+c E)ac

a.ve b tam sayilar olmak tGzere,

a — 3b farki tek sayi1 olduguna gore, agagidaki-
lerden hangisi daima tek sayidir?

C)a’+2b
E)ab +1

A)2a+b B)3a-2b

D)a-2b

11. x, y, z pozitif tam sayilar olmak uzere,

X+2y+2=4z
olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima cifttir?

A)xy B)yz C)y+z D)x+y E)x+z

12. a b, c tamsayilar olmak iizere,

3b+c=2a+4
alduguna_gore, agagidakilerden hangisi
her zaman gifttir?

C)b-c
E)a+c

A)a+b+c
D)a.c-b

Byab-c

13. a, b ve c pozitif tamsayilar ve

8b-3c=2a
oiduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima ¢ift sayidir?

A)a.b B)b.c C)c—-a D)ac E)b+c

14. a, b, c tam sayilar olmak Gzere,
I

abc=6(a +b) +7
olduguna gére, agagidakilerden hangisi
dogrudur?
B) c cifttir C) b.c gifttir
E) a + b — c ifitir

A) a + b tektir
D)a + b + ¢ tektir

15. a,b vé c tam sayilari igin

(3a+1)(b+2)=4c+1

olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima tektir?
C)a+b

A) a.c B)b-c

D)ab E)a+b.c



Tek ve Cift Sayilar 1.Hafto
a, b ve c pozitif tam sayilar olmak lizere, 4. x,y, z pozitif tam sayilar ve
2a+1 L
b ¢ x-3y z+2

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima gifttir?

A)a+b B)b—c C)ac

D)a.b E)a-c

a, b, c pozitif tam sayilar olmak lzere,
4a+b
c

2b+4

olduguna gore, agagidakilerden hangisi
her zaman dogrudur?

A) a cifttir. B) b tektir C) b gifttir

D) c tektir E) c gifttir

. a, b, c ve d tam sayilar olmak uzere,

2a+1
bc

=d+1

olduguna gore, asagidakilerden hangisi her,
* zaman gifttir?
A)b+d

B)a-d C)b+c

D)c+d E)a+c

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

A) x, y, z tektir. B) y + z tektir. C) x + y cifttir

D) x + ztektir.  E) x +y + z gifttir .

a, b, c ve d tam sayilar olmak uzere,

7a+4db-c

-=3d +1
2 +

olduguna gore, asagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?

A) a + b gifttir B) c — a tektir

C) b + d tektir D) d — c gifttir

E) a + c gifttir

a, b, c tam sayilar olmak lzere,

2a+3
=C
b+1

olduguna gore, agagidakilerden hangisi da-
ima dogrudur?
A) a tektir

B) b tektir  C) b + c gifttir

D) b — c tektir E) a - b gifttir
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3.ANTRENMAN ...

7. Asagidaki ifadelerde a, b, c tam sayi oldugu-
na gore, hangilerinde hem a, hem de b kesin-
likle tektir?

. 3ab=2c2-1 . a+b=2c
An2
. 82-3 _3p v, 1247 ape
5a
2
v, a+b _ oo VI, 30 _oc 1
3 3

8. a b, ¢ pozitif tamsayilar ve

3a+sb _,
c+1

olduguna gore, agagidakilerden hangisi daima
dogrudur?

A) a.b tektir B) a.b gifttir C) b - c tektir

D) b - a gifttir E) a + c tektir

9. a, b, cteksayi olduguna gére, agagidakiler-
den hangilerinin sonucu daima tektir?

Il a+b-c Il. ab+c
abc
i, T IV. 2a+3b + 4c

V. a?-p2_¢? VI a-202+4

10. a, b, c gift sayilar olduguna gore, agagidaki
ifadelerden hangileri her zaman gifttir?

. a+2b-c natb+c
W, axb+c lv. 2be
‘ 2 T2
V. 32" VI.2a% ~3b2 + 5

11. a, b, ¢ pozitif tam sayilardir.
a b

—_—=—=C

4 2

olduguna gore, asagidakilerden hangisi daima
cift sayidir?

A)a+b+c_ B)a+b C)E-
3 2 2

D)2 F)atc
)2 )

12. x, y, z cift sayilar olduguna gére, asagidaki-
lerden hangisi daima cift sayidir?

A) X+y+zZ B) X+y+2z C) 2x+y+z
3 2 2
.X.y.Z xX-Yy

D) 4 E) T-+2z
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1. Haftw

Ardisik Sayilar

Bu sayilar belli bir kurala gére art arda gelen sayi-
lardir.

Ardigik Tam Sayilar
Adindan belli zaten.
Bunlar art arda gelen tam sayilar.

w.=3,-2,-1,0,1,23, ...

Ardisik her iki tam sayi arasindaki fark 1 (artma ya
da azalma miktari. Her neyse iste®) oldugundan
bunlari

X=2, X=1, X, X+1, x+2,..

bigiminde gésterebiliriz. (Burada x herhangi bir tam
sayidir.)

Ardigik Gift Sayilar
Bunlar da art arda gelen gift sayilardir.

“w=4,-2,0 2 4 ..

Ardisik her iki gift sayinin arasindaki fark 2 (artma
ya da azalma miktari) oldugundan, bunlari genel
olarak

o X—=4, X=2, X, x+2, x+4, ..

gibi ifade edebiliriz.(Burada x in gift say oldugunu
sOylemeye gerek var mi?)

Ardigik Tek Sayilar
Eeee ...

Artik bunlarin art arda gelen tek sayilar oldugunu
sOylemeye gerek yok herhalde.

-0 —5-3,-1,1,3,5,...

Ardigik tek sayilarin da artig miktan (yani, ardigik

her iki tek sayinin farki) 2 oldugundan bunlari da;
el X=2, X, X+2,x+4, XxX+6, ...

Bigiminde ifade edebiliriz. (Burada x tek sayidir

7 tabii kil

Ardisik say! sorulan kesinlikie gok kolay. (genellik-
le tabii. Yoksa kastiktan sonra en basit konudan bi-
le en baba soru sorulabilir©®

Neyse...

Cok fazla soru turt yok zaten. En sik karsilagsaca-
giniz bir kagini goéstereyim

Birincisi su
Ardigik bes tam sayinin toplami 135 olduguna
gore, bu sayilarin en kiigiigii kagtir?

Bu tipteki sorularda sayilarin en kigigine x, diger-
lerine de sirasiylax + 1, x+ 2, x + 3,
x + 4 diyebilirsiniz.
Iste bunlarin toplami verilmis.
Artik sunu yazarsiniz. Ve soruyu gézersiniz. ©
x+(x+1)+(x+2)+(x+3)+(x+4)=135
5x+10=135
x =25
Oldu mu?

Tabii ki daha bagka tirlu de ¢ozilebilir. Ama énce
bunu bi halledin bakalim.©

ikincisi su

a, b, c ardisik iig gift say: ve
a<b<c
5a+3b=7c-6

olduguna gére, a kagtir?

Bu tip sorularin ¢géziminde bilinmeyenlerin (harfle-
rin) hepsini tek bir bilinmeyen (harf) tirinden yaz-
mak lazim. Yoksa rastgele deger verip deneyerek
bulmak biraz zor.©

Zaten a yi b yi ¢ yi bilseydiniz niye deger veresiniz
ki?

Mantikh mi sizce? ©

Burada b ve c yi a turinden yazin énce.
b = a + 2 dir. (6yle ya b a dan 2 fazla olmali) ve
c=a+4tur.

Dolayisiyla da
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5a+3b=7c-6

Sa+3(a+2)=7(a+4)-6
8a+6=7a+22
a=16
bulur ve mutlu olursunuz©
Himm...

Demek ki bu tipteki (yani harflerin soruldugu)
ardisik sayi sorularinda sayilan ayni degis-
ken(harf) tiiriinden yazinca soru acayip kolay-
lagiyor.©

Artik bundan sonra yazarsiniz©

Ugiinciisii de su
X, Y, z ardigik {ig tek sayi ve x < y < z olduguna

x-2°
> ifadesinin degeri kagtir?

adre. (z-y)

Bu tur sorularda (Yani, sayilardan herhangi birini
bulmaya gerek olmayan sorularda) sayilar uygun
sekilde segerek sonuca gidebiliriz.

x =1, y=23ve z=5 alabiliriz.

Tabii ki gidip de sagma sapan degerler alirsaniz
yamulma olasiliginiz dogal olarak yiiksek olabilir©
Deneyin isterseniz®

Neyse...
Bu degerler icin istenen ifadenin degeri
3
ﬁ)_ _64 _ —-16 olur.
(5-3%2 4

Var mi anlamadiginiz bir yer?

- Cik®

Bak ne diycem.

Aslinda bu soruda da y ve z yi x tirinden yazsay-
dik ayni sonucu yine de bulabilirdik. Ama bir de
bdyle ¢dzelim canim.

Ne olacak ki?

Bunu da gérmus olun. Daha pratik bir ¢6zim gér-
seniz ne kaybedersiniz sanki©

Ve son olarak da su

Once mantiini anlatayim.

Ardigik iig tam sayinin toplami 24 ise ortanca say!
kagtir?

Buldunuz mu 8i?

Veya
Ardisik 5 tam sayinin toplami 55 ise ortanca sayi
kag oluyor?

11 mi ¢ikti?

Ya da ardisik 7 gift sayinin toplami 70 ise ortanca
sayi kag olur?

10 buldunuz mu?

Peki, bir de suna bakin bakalim.

Ardisik 51 tek sayinin toplami 561 ise en biiyiigii
kagtir?

Bu soruda sayllarax, x+ 2, x+4,,... deyince ¢gozim
tam bir amele isi oluyor.©
Oyle degil mi?

Onun igin bu tiir sorularda sayilarin en kiigiigiine
degil de ortanca sayiya x derseniz,

sayilar;

o X—4, x-2,%x x+2, x+4,.. . (saghsollu-2, +
2ler, — 4 , + 4 |er birbirini yer.©

seklinde olur. Ve toplamlar da 51x olur.

Buradan da 51x = 561 esitliginden x = 11 (yani ortanca
sayl, 26. sayi) ve en blyugu de

x + 50 = 61olur.

O halde séyle diyebiliriz.

Sayi adedi tek oldugunda (yani 11 say, 19 sayi
filan oldugunda) sayilarin toplamini say: adedine
bodliince ortanca sayi bulunmus oluyor.

Anladiniz mi?

Ama bunu her zaman kullanmaya gerek yok tabii ki.
Say! adedi ¢ok fazla olursa kullanmak daha mantikli.
Simdilik bu kadariyla idare edin©
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A ‘@ MAN

Ardisik sayilarla denklem kurma...

Ardisik sayilarla denklem kurarken 6nemli
olan sayilarin hepsini ayni harf tirtinden
yazmaktir.

Gerisi zaten kolay.

Goreceksiniz®

1. Ardisik li¢ tam sayinin toplami 27 olduguna
gore, en kiiciiga kagtir?

2. Yaslan ardisik cift sayi olan (g kardesin yaslari-
nin toplami 48 dir.

Buna gore, en kiiglik kardesin yasi kagtir?

3. Ardisik iig tek sayinin toplami 123 olduguna

gore, en biyiiguniin rakamlar toplami kag-
tir?

4. Ardisik 3 cift sayinin toplami 150 olduguna
gore, bu sayilarin arasindaki tek sayilarin
toplami kagtir?

5. Ardigik 3 tam sayinin toplami en kigugunun iki
katindan 16 fazladir.

Buna gore, en biiyiigii kagtir?

6. Ardisik 7 cift sayidan ilk dérdiiniin toplam 92
olduguna gore, son lglintin toplami kagtir?

7. Ardigik iki pozitif tek saymnin garpimi 63 oldu-
guna gore, bu sayilarin toplami kagtir?

8. Ardigik Ug pozitif tam sayinin garpimi bu sayila-
rin en buyaginin 20 katina esittir.

Buna gore, en biiyiik sayi1 kactir?
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Ardisik sayilarin farkini biliyorsunuz. Dolayisiyla

farki s6z konusuysa say!larin ka¢ oldugunun
herhangi bir 5nemi yoktur.

Yani, ardisik sayilarin farki ile ilgili sorularda
degder verebilirsiniz.

Zaten bu tir sorularda sayilarin kag¢ oldugu ile
ilgilibir sey de sorulmaz.

Eger sayilarin kag oldugu ile ilgili bir geyler so-
rulmugsa zaten deder veremezsiniz.

9. a, b ardisik tek sayilardir.
a<b

olduguna gére, (a—b)? + (b —a)® toplami
kagtir?

10. a, b, ¢ ardigik ¢ift sayillardir.
a<bx<c

olduguna gére, (a -c)? +(c - b)® kagtir?

11. a, b, c ardigik tam sayilardir.

a<bxc

5
Iduguna gore, 2= kactir?
olduguna gére XD I

12. a, bve c ardigik gift sayilar olmak tzere,
a<b<c
(2a—2c+17 +1

3 ifadesinin
(b-c+7)

olduguna gore,

degeri kagtir?

13. a, b, ¢, d ardisik gift sayllarvea<b<c<d

(a-d).(c-b)

olduguna gore
g gore, a-c

orani kagtir?

14. a, b ve c ardisik tek sayilar ve
a>b>c

(a—b)® =32

olduguna gére, a + b + c toplami kagtir?

18. a, b, c ardigik tam sayilar olmak izere,
a<bxc

2(a --c)4 -x(b- 0)3 =48
olduguna gore x kagtir?
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Eger ardigik say! sorularinda sayilardan (harfler-
den) birini veya bunlarin toplami, garpimi gibi sayi-
lan bilmeden bulamayacaginiz geyler soruluyorsa
sayilarin hepsini ayni tirden yazin.

Yani, a, b, c ardigik i tam sayi ise bu sayilara a,
a+1,a+2deyin. Ardigik Ug cift sayl (veya tek
sayl) demig ise a, a + 2, a + 4 deyin ve bir bilinme-
yenli bir denklem kurarak dyle ¢éziin.

Gergekten gok kolay.©

Dediklerimi anladiniz mi?

1. aveb ardigik tam sayilar olmak lizere,

a<b
5a+3b=67

olduguna goére, a + b toplami kagtir?

2. a, b, c, d ardigik dogal sayilar ve
a<b<c<d
a+d=25
olduguna gore, b.c garpimi kagtir?

3. a,bc ardigik tek sayilar ve
» a<b<c
3atb=6¢c
olduguna gobre, a kagtir?

4. a, b, cardigik tam sayilar ve a < b < c olmak
Uzere,
7a=4b+2c +1

olduguna goére, a kagtir?

5. a, b, c ardigik tam sayilardir.
a< b<c

3a+2b-4c =13
olduguna gére, a kagtir?

6. a, b, c ardisik pozitif tam sayilardir.
a<b<ec
ac =99

olduguna gbre, a + b + c toplami kagtir?

7. a, b, c ardisik tam sayilar olmak Uzere,

a<b<c

(o8

olduguna gore, a + b + c toplami kagtir?
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8. Ardisik g pozitif tek sayinin en kiigigu k, en
buyugu p dir.

kp - 6(k + p) =9 olduguna gore, k kagtir?

Ardisik sayilarin toplam verildiginde ortanca sayiy!
¢ok hizli bir sekilde bulabilir ve soruyu daha hizly
cozebilirsiniz.

Sayi adedi tek ise, sayilarin toplamini sayi ade-
dine bdlerek ortanca sayiyi bulabilirsiniz.
Ardisik sayilarin giris kisminda bahsetmigtim.
Bakin bi zahmet.©

9. Ardisik iig tam sayinin toplami 411 olduguna
gore, ortanca sayi kagtir?

10. Ardigik 5 tam sayinin toplami 1005 oldugu-
na gore, ortanca sayi kagtir?

11. Ardigik 17 gift saymin toplanu 544 oldugu-
na gére, bu sayilarin en biiyiigii kagtir?

12. Ardigik 21 tam sayinin toplami 840 oldugu-
na gore, en biyugi kagtir?

13. Ardisik 13 gift sayinin toplami 390 oldugu-
na gore, en kiiciiqi kagtir?

14. a, b, c, d, e ardisik tam sayilar olmak izere,
a<b<c<d<e

olduguna gore, a+ b + c +d + e toplam
asagidakilerden hangisine esittir?

A)5a B)S5b C)5c D)5d - E)c+5
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Asal Sayilar

1 ve kendisinden bagka higbir pozitif tam saylya
tam bélunemeyen, 1 den buyik tam sayilara asal
sayi denir.

2,3,5,7,11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, ...

Asal say sorularinda djkkat edeceginiz bir iki hu-
sus var.

Birincisi,

Gift olan asal sayi sadece 2 dir. (Gift olan bagka
asal say! yoktur.)

lkincisi,
1 asal sayi degildir.(Neden diye sormayin. Ginki
bu sayilan ilk bulan amcalar dyle demis®)

Ve son olarak da sunu sdyleyeyim.

iki asal sayinin farki veya toplami tek say ise
bu sayilardan biri kesinlikle 2 dir. (Neden siz-
ce?)

Ornegin,
aveb asal sayilar ve
a+b=21

olduguna gére, a.b garpimi kagtir?

Simdi bu soruda a veya b den biri 2 olmak zorunda
degil mi?

Oyle ya iki tam sayinin toplami tek ise biri tek biri
de cifttir. Cift olan asal say! da sadece 2 olduguna
gore demek ki a veya b den biri kesinlikle 2 dir.
Dolayisiyla garpimian da 2.19 = 38 dir.

Anladiniz m1?

Ve pozitif iki tam sayinin garpimi asal ise sayi-
lardan biri kesinlikle 1 dir.

Ornegin,

a ve b pozitif tam sayilari igin,
(a—b)(a+b)=11

olduguna gore, a kagtir?

2.

3.

Burada iki sayinin (a-b ve a+b nin) garpimi 11 ve-
rilmis. 11 asal olduguna gére bu sayilarin biri 1 di-
geri de 11 olmasi lazim. Gunku bagka turlu iki po-
zitif tam sayinin garpimi 11 olamaz.

Dolayisiyla
a-b=1
a+b=11

esitliklerinden a yi 6 bulursunuz artik. (Bu denk-
lemleri ¢6zerek a yi bulamiyorsaniz temel matema-
tiginiz de problem var dernektir. Oyleyse liitfen
Antrenmanlarla Matematik birinci kitaptan 23. ginu
tekrar ¢6zer misiniz?©)

. a, b ve cfarkli asal sayllar olmak Gzere,

x=2a+3b+5c
olduguna gére, x in en kigik degeri kagtir?

x ve y asal sayilar olmak uzere,
xX+y=16
olduguna gore, x — y farki e n gok kagtir?

x pozitif tam sayi a ve b asal sayilar olmak lze-
re,
a=11x

b = 13x
olduguna gore, a + b + x toplam kagtir?



Asal Sayilar 1.Hafta

4. aveb asal sayllar ve 8. a, b, c, d pozitif tam sayilar ve,
a+b=25 ab+c+d)=29
olduguna gore, a.b garpimi kagtir? olduguna gore, a + b + ¢ + d toplami kagtir?
5. ave b asal sayllar olmak Uizere, 9. x, y pozitif tam sayilardir.
a-b=17 (x+3)(3y-8)=11
olduguna gére, a.b garpimi kagtir? olduguna gore, x + y toplami kagtir?
6. x,yvez asal sayilardir. 10. x, y pozitif tam sayilardr.
13(x-y)=2 x+y)(x-y)=13
olduguna gore, x +y + z toplami kagtir? olduguna gére, x kagtir?

11. x, y pozitif tam sayilar ve p asal sayi olmak
uzere,
x(y-2z)=11 (x-y)(x+y)=p

o " X +
olduguna goére, y

7. x,y, z asal sayilardrr.

orani kagtir? olduguna gore, x in p tiriinden degeri ne-
dir?




Asal Sayilar

1.Hafta

Aralarinda Asal Sayilar

Ortak olarak sadece 1 ile tam béliinebilen sayi-
lar aralarinda asaldur.

Ornegin,

12 ile 35 aralarinda asaldr.

12 nin tam bélenleri: [1}, 2, 3, 4, 6 ve 12
35 in tam bélenleri: E| 5,7 ve 35 tir.

Gordugiuniz gibi 12 ile 35 sayilar ortak olarak sa-
dece 1 e tam béluntyorlar. Onun igin 12 ile 35 ara-
larinda asaldir.

Aralarinda asal olmaile ilgili sunlari da bilin©
1 tim pozitif tam sayilarla aralarinda asaldir.

Ornegin,
ave b aralarinda asal ve
a.b=12

olduguna gore, a kag farkh deger alabilir?

Carpimi 12, aralarinda asal olan iki say!,
1.12 =12,

3.4=12,
43=12
121=12

oldugundan a sayisi 4 farkli deger alabilir.

Tabii burada 1 ile 12 nin aralarinda asal oldugunu
unutursaniz yamulursunuz. ©

Bir de sunu bilin yeter.©

Aralarinda asal olan iki sayidan biri pay digeri
payda olacak sekilde kesir olarak yazilinca sa-
delegmezler.

Veya soyle de diyebilirsiniz.

Bir kesrin en sade hali pay ve paydasinin arala-
rinda asal oldugu durumdur.

Ornegin,

16 I
= — verilmig olsun

1

a ve b aralarinda asal ve

oo

diyelim.

Burada & — i tur.
b 3

Ve bu esitlikten de a = 4, b = 3 olmak zorundadir.

Yani, kesri en sade iri irbi=

rine paydalari da birbirine egitliyoruz.

Ama ne zaman?

Pay ve payda aralarinda asal oldugu zaman.
Bunu ne zaman yapacaginizi unutmayin. Yoksa
yamulursunuz.©

Ornek Soru

a + b ile b + 2 aralarinda asaldir.
a+b _24
b+2 10

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

Cozelim
Simdi a + bile b + 2 aralarinda asal olduguna gé-

re, f_g kesri de aralarinda asal (en sade bigimde)

olmalidir.
% kesri nin en sade bigimi 153 oldugundan

at b,= .13 tir.

b+2 5§

Bu noktaya geldikten sonra paylari birbirine payda-
lari da birbirine esitleyin.

Hepsi bu isgte.

b+2=5tenb=3vea+b=12dena=9ve
a.b =27 olur.
Anladiniz mi?

. Agagidaki say giftlerinden hangileri arala-

rinda asaldir?

a) 12ile21
b) 15ile 32
c) 25ile27
d) 1ile24
e) 13ile96
f) 28ile1
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2. 2 <x < 15 olmak zere,

x ve 6 sayilari aralarinda asal olduguna gore,
x kag farkl deger alabilir?

3. aveb aralarinda asaldir.
i = ﬂ
b 50

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

4. x —yile x +y aralarinda asaldir.

x+y _52
x-y 20

olduguna gore, x kagtir?

5. ab + 1 ile a — 2 aralarinda asaldir.
ab+1_65

a-2 26
olduguna gore, b kagtir?

6.

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

7. a+bilea-b aralarinda asaldrr.
a+b 13

a-b 7

2
olduguna gore, 1_a_2 kagtir?
b

8. x3 -5 ile xy+10 aralarinda asal sayilardir.

X-5 3
xy+10 26

olduguna gore, x + y toplami kagtir?

9. a-2 ile ab+ 3 aralarinda asaldir.
115(a —2) = 15(ab +3)

olduguna gore, a + b toplami kagtir?



Faktoriyel (!)

1. Hafta

e

Faktoriyel (1)

n pozitif tam sayi olmak izere,
1 den n ye kadar olan dogal sayilarin garpimina
n faktoriyel denir. Ve n! bigiminde gésterilir.

Yani, 1.2.3.4.5.6.7.8.9.10 = 10!

123.4.56.7=7!
12.3.45=5!
1.23=3!

Faktoriyelde 6nemli olan kabullerden biri 0! = 1 ol-
masidir. Amcam béyle kabul etmig bunu... Ve iti-
raz da istemiyor. ©

Zaten 61! in veya bilmem kag faktériyelin kag oldu-
gunun soruldugu amele tipi sorularla pek karsilas-
mayacaksiniz. Ama ille de hesapliycaz derseniz
keyfiniz bilir. Ne de olsa herkesin tarzi farkli©

Bir de sadelegtirme tiriindeki sorularin gogunda
faktoriyelleri geri geri agin.©

Demek istedigim gu:
10! =10.9.8.7.6.5.4.3.2.1

10!=10.98.7
10! =10.9.8!
10t =10.9!

Yani, hangisi isinize yarayacaksa faktoriyeli yle
acin. Neyin ise yaradigini da siz bilin artik©

Ve 6nemli bir husus da; faktériyelleri paranteze
alma olayi. Paranteze alirken az énce sdyledigim
geri geri agma olayl 6nem kazaniyor.

Ornegin
10l+91=10.9'+9!1=91(10 + 1) = 11.9!.
231 +24!1=23! +24.23!

= 231.(1 + 24) = 25.23)

6!+ 7!+8!=6!+7.6!+8.7.6!
=6L.(1+7+7.8)
= 64.6!

Var mi bir problem?

Eger terimler harfli olarak verilirse de sikinti ol-
mamasi lazim. Yine ayni mantik.

Ornegin
nt+(n+1)=n'+(n+1).n!
=nl(1+n+1)

=(n+2).n!

1. 0+ 11+ 2! + 3! + 4!

toplaminin sonucu kagtir?

8!
2. 5
ifadesinin degeri kagtir?
10! 10!
3 o ' 8l
toplaminin degeri kagtir?
10!+ 9!
4. T

ifadesinin degeri kagtir?



Faktériyel 1) 1LHafte .

§. m=7 olmak iizere, 9. n+(n+1) = _("_:I”l‘.o_zl'_

7!+ 8! toplaminin m tiriinden degeri nedir?
olduguna gére, n kagtir?

6. a=7!+8! b = 81+9! Bir x asal sayisi n! iginde kag tane var?

. . b Bunu bulmak igin n yi x bélin, bdlim sonucunu bir
olduguna gére, = orani kagtir? daha bélun, bélim sonucunu bir daha... ve butin
bolum sonuglarini toplayin. O kadar iste.

Ornegin 47! igindeki 3 lerin sayisini bulalim.

Bu soru gdyle sorulabilir.
n ve m pozitif tam sayr olmak Uzere

olduguna gére, n en gok kagtir?

Yukarida anlattigim sey suydu.

7 n'+(n+1)!
. . 47 | 3
ifadesinin degeri nedir? %—
%
16 +5 + 1=21
Demek ki 47! iginde 21 tane 3 varmis. 47! agIp
gbrebilirsiniz©
(n+1)! "
8. —(_1)'_ =90 10. a ve n pozitif tam sayilar ve
n-1)!
_ 25!
olduguna gére, n kagtir? a= on

olduguna gore, n en gok kagtir?
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1. x, y pozitif tam sayilar olmak uzere,
38I=2Y.x

olduguna gore, x in en kiigiik degeri igin y
kagtir?

2. xpozitif tam sayi olmak zere,
100!
5X

kesri dogal sayi olduguna gore, x en ok
kagtir?

3. npozitif tam sayl olmak lzere,
81!
5 n

ifadesi bir tam sayiya esit olduguna gore n
en gok kagtir?

4 x ve y pozitif tam sayilar olmak izere,

13!
X=—
2Y

olduguna gore, y kag farkh deger alabilir?

5. n, a, b pozitif tam sayilardr.
101 =22.3%.n
olduguna gore, a + b toplami en cok kagtir?

6. x, y ve z pozitif tam sayi olmak izere,
251=7%.5Y.2

olduguna gore, x + y toplami en gok kagtir?

7. k, m, n, p pozitif tam sayilar olmak tizere,
ke3M.5".7P =50

olduguna gére, m + n + p toplami en gok
kagtir?

° nl sonundaki sifirlarin sayisi igindeki §
lerin sayisi kadardir.

8. 75!

sayisinin sagdan sola dogru {en sondan)
kag basamagi sifirdir?
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2.ANTRENMA

9. 150!

sayisinin sonundaki kag basamak sifirdir?

10. 98! + 99!

toplaminin sondan kag basamag sifirdir?

(n! — 1) sayisinin sonundaki 9 farin sayisi da
yine nl in igindeki 5 lerin sayisi kadardir.

1. 65! -1

sayisinin sondan kag basamagi 9 dur?

12. 250! -1

sayisinin sondan kag basamagi 9 dur?

Bolen sayi daima asal olmasi lazim.

Mesela su érmekte 40 1 15 e degii 15 in asal ¢ar-
panlarindan biiyiik olan 5 e bélmeniz lazim.

13. A ve x pozitif tam sayi olmak tizere,

olduguna gore, x en ¢ok kagtir?

14. x ve y pozitif tam sayi olmak tizere,
50!
GX

olduguna gore, x en gok kagtir?

15. m ve n pozitiftam sayi olmak uzere,
m-10" =100!

olduguna gore, n en gok kagtir?

16. x ve y pozitif tam sayi olmak izere,

30!
4)(

y::

olduguna gore, x en gok kagtir?



“Matematikte gekddanw once sabw geliv.”
Cahit ARF

o SayvBasamaldonyv
o TabanAritmetigi



Ustelemek bas arvun temel uwnsuwrudur. Kapuyu yeterince
Uz sire ve yilksek sesle calarsavwg, bivileving
Hevwy Wadswortiv Longfellow

Bir seyi gevcekten istiyorsan, bitiuy engelleyvi yenip onav
Sheltow Skelton
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SAYI BASAMAKLARI

Hatirlayacaksiniz. ilkégretimde anlatilan su “birler
basamagi, onlar basamagi, ylizler basamagi..." fi-
lan. Konu bu. Yani, sayilar ¢g6zimleyerek yazma
olayi.

Omegin,
582 sayisini ele alalim.
Bu sayiy1 5682 = 500 + 80 + 2 gibi yazmamizda bi
sakinca yok bence. Hatta bunu su sekilde yazsam
582 = 5.100 + 8.10 + 2 yine itiraz edemezsiniz.
Daha biyik bir sayiy, mesela 3694 U ¢ézimleye-
rek yazayim.
3694 = 3000 + 600 + 90 + 4

=3.1000 +6.100 +9. 10 + 4
Ne fark etti ki?
Cok fark ediyor. Ama anlayabilirseniz©
Bunlardan bahsederek harfli marfli (ABC, AB,
ABCD gibi) verilen sayilara gegis yapmaya ¢aligi-
yorum.©
Simdi 582 yerine ABC desem ayni seyi yapabilir
misiniz?
Yardimci olayim. ©

ABC
=

ABC =A.100 +B.10+1.C
=100A+10B+C
iste buradaki batiin olay bu.

Birler Basamagi
Onlar Basamag
Ylzler Basamagi

Diyelim ki ABCD dért basamakli bir sayi olsun.
Bu sayinin ¢ézumlenmis bigimi,
ABCD =1000¢A +100+B +10:C +D

Anladiniz mi gimdi?

Devam edeyim.(Tabii ben g6zimlemeye devam
ederken siz de olayin mantigini anlamaya ¢ali-
sin.)

AB=10A+B

ABC = 100A+10B + C

AAA = 100A + 10A+A=111A
AAB = 100A + 10A + B

Simdi “Bunlar ne ige yarayacak?” diye dugun-
meyin. Ise yaramayacak olsa niye vereyim ki. ©

Ha, bu arada bu sekilde AB, ABC; ABA, ABCD
gibi harflerle ifade edilen sorularda sayilar ¢6-
zumlendikten sonra genellikle ortak paranteze
alabileceginiz ifadelerle kargilasirsiniz. Ama her
zaman degil tabii ki©

Ornek vereyim. (Ben ¢éztmleyip paranteze
alinmis gekilde yaziyorum. Ama siz bi zahmet
biraz kafa yorun bunlara ve iglemleri yapin.©)

Ornegin

AB +BA=10A+B+10B + A =11(A+B)
AB -BA = (10A +B) - (10B + A) =9(A —B)
ABC+BCA+CAB=111(A+B +C)
ABC-CBA=99(A-C)

ABCD - DBCA = 999(A - D)

ABC -BAC=90(A-B)

“lyi de halen daha bunlarin ne ise yaradigini

bilmiyorum ki?” der gibisiniz. Onun igin size ku-
¢uk bir 6rnekgik vereyim de gérun bari©

Ornek soru

ABC ve CBA li¢ basamakl sayilar ve
ABC - CBA = 396

olduguna gore, A - C farki kagtir?

iste AB, ABC, BA, CBA, gibi harflerle ifade edi-

len iki, U¢ , ... basamakh sayilarin iginde oldugu
bu tir sorularda sayilari gézimleyince buyik bir
olasilikla ya direkt sonucu bulursunuz. Ya da si-
zi sonuca goétirecek bilgiye ulagirsiniz.

Ok®©

Cozelim,

ABC - CBA = (100A + 10B + C) — (100C + 10B + C)
Parantezleri dogru agar ve ortak paranteze alir-
saniz ABC - CBA =99A-99C =99(A- C) bu-

lursunuz.

iste bu 99 (A - C) = 396 imis.
Buradan da A — C = 4 bulursunuz artik©
Rahatladiniz mi gimdi?



Sayi Basamaklan 2.Hafta mm.

1. ABveBAikibasamakl sayilar ve
6. AAB, BBA g basamakli sayilardir.
AB + BA = 132
AAB + BBA= 1221
olduguna gore, A + B toplami kagtir?

olduguna gére, A + B toplami kagtir?

2. ABve BA iki basamakl sayilar ve 7. K2M ve M2K ug basamakh sayilar ve

AB-BA=54 K2M + M2K = 1252

olduguna gére, A - B farki kagr? olduguna gore, K + M toplami kagtir?

3. AAve BBikibasamakli sayilar ve 8. A7BC ve A4BC doért basamakh sayilardir.

AA-BB =77 Buna gére, A7TBC — A4BC farki kagtir?

olduguna gore, A - B farki kagtir?

4. ABC, BCA, CAB g basamakli sayilar ve 9. ABC ve BAC iig basamakli sayilar ve

ABC + BCA + CAB =888 ABC - BAC = 630

oldugunagore, A + B + C toplami kagtir? olduguna gére, A — B farki kagtir?

10. X ve Y bes basamakli sayilardir.
X =ABS5C2
Y = AB2C5
olduguna gore, A + B toplam: kagtir? olduguna gore, X - Y farki kagtir?

5. AOB ve BOA ig basamakl sayilar ve

AOB +BOA = 1111
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e =

Once dinleyin bakalim.

Yalniz gok da aceleci olmayin. Sindirerek gidin. Bu
gok 6nemli.

Ve kesinlikle sunu aklinizdan ¢ikarmayin. Matema-
tige gerekli zamani ayirir ve antrenmanlari da sa-
birli bir sekilde yaparsaniz bu igin tUstesinden gok
rahatlikla gelebilir ve bu sikintidan émir boyu kur-
tulabilirsiniz. (Sonra bize de bi tegekkur edersi-
niz.©)

Ornek soru
AB iki basamakli bir sayi C bir rakam olmak
uzere,
AB —(A+B +C)=41
olduguna gére, C kagtir?

Cozeyim,
AB = 10A + B yazin ve parantezi agin 6nce. Gerisi
kolay©
10A+B-A-B-C=41
9A-C =41
iyi de C kag ki?

Unutmayin ki A, B, C birer rakam oldugundan
cok fazla segeneginiz olmaz. Bundan emin olun.
DisUndn bakalim. 9 un katlarindan 40 | ne var ki?
45 degil mi?

Evet, A = 5 igin C = 4 oluyor. (Baska deger olmu-
yor zaten. Deneyin isterseniz®)

iste Canlar, sayi basamaklarinda sorularin buyiik
bir gogunlugu verdigim érnekgiklerdeki gibi ¢ézim-
leme yaparsaniz rahatlikla gézebileceginiz sorular.
Ama bazen ¢6zimlemeden sonra yorum da yap-
maniz gerekebilir.

Gegiyorum.

ABC ve CBA lig basamakl sayilar ve A-C =4
olsaydi ABC sayisi en az kag olabilir? diye sor-
saydim. Cevabiniz kag olurdu?

A - C =4 olduguna gére, A ve C ye alabilecekleri
en kiigiik degerleri verip de A = 4 ve C = 0 alsak
olur mu?

luhhh ..!

Giinkii en sola sifir gelemez.
C =0 olursa CBA ug¢ basamakli olur mu? N'ber?

1.

2.

Onun igin C ye en az 1 ve buna bagli olarak da A
ya 5 vermek lazim. Ama B ye verebileceginiz de-
gerde higbir sikinti yok

B = 0 olabilir mesela.

Dolayisiyla da sorudaki ABC sayis! en az 501 ola-
bilir. Biraz uzun oldu ama anlatmam lazimdi. iyi de
oldu aslinda.

AB iki basamakii sayidir.
AB + (A + B) = 81

olduguna gére, B kagtir?

C bir rakam, AB iki basamakli say1 ve
AB-(A+B +C)=52

olduguna gore, C kagtir?

ABC Ug basamakli say ve
ABC - (A +B +C) =432

olduguna gore, A.B garpimi kagtir?

ABC Ug basamakh AB iki basamakh sayilar ve
ABC + AB = 356

olduguna goére, A + B + C toplami kagtir?
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5. KLM ug, KL iki basamakli sayilardir.
KLM - KL =240

olduguna gore, K + L + M toplami kagtir?

6.  AB iki basamakl: sayi ve C bir rakamdir.

AB = 347+C_
10

olduguna goére, A + B + C toplamu kagtir?

7. AB ve BA iki basamakli sayilar ve
AB-BA =45

olduguna gore, AB sayisi en gok kagtir?

8. ABC, CBA ug basamakl sayilar ve
ABC - CBA = 297

olduguna gére, ABC sayisi en az kagtir?

9. AB, BC, CA iki basamakli sayilar ve
AB + BC + CA=143

olduguna gore, AB sayisi en gok kag olabilir?

10. AB iki basamakli say: ve
A+1=3B

olduguna goére, bu kosula uygun kag farkhi AB
sayisi yazilabilir?

11. AB ve BA iki basamaklh sayilar ve
AB + BA = 154

olduguna gore, bu kosula uygun kag farkh AB
sayisi yazilabilir?

12. ABC, BCA, CAB ug basamakli sayilar ve
A > B > Colmak uzere,

ABC + BCA + CAB =999

olduguna gore, A en gok kagtir?
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Kag farkh sayi yazilabilir muhabbeti©

Gozumleme gerekiyorsa ¢ozumleyin. Sonra da
mantikli ve sistematik degerler vererek ¢ozun.
Bi 6rnek vereyim.

Ornek Soru
ABC iig basamakli sayi ve
A=2BveB>C
olduguna gore, bu kosullara uygun kag farkl
ABC sayisi yazilabilir?

Ogrenci milletinin pek hosuna gitmez “kag farkli
sayI yazilabilir?” tira sorular. Ama kesinlikle gok
zor degildir bu tur sorular. Yeter ki mantikli ve sis-
tematik disunin.

Gelin birlikte digunelim simdi.

A, B nin 2 kati olacak ve B de C den biiyiik olacak.
O halde biz B ye deger verip A ve C nin alabilecegi
degerleri bulcaz.

Ok®

B =1ise A = 2 ve burada C = 0 olabiliyor. (bu du-
rumda ABC = 210 oluyor.)

B =2 ise A =4 ve C=0 veya 1 olabilir. (2 sayl var
burada. 420, 421)

B=3ise A=6ve C =0, 1 veya 2 olabilir. (3 sayi
var burada. 630, 631, 632)

B=4iseA=8ve C=0, 1, 2 veya 3 olabilir. (4 sa-
yi var burada. 840, 841, 842, 843)

Hepsi etti 10 sayl. Demek ki 10 tane ABC sayisi
yazilabiliyormus.

Anlayin diye uzun uzun yazdim hepsini.

Anladiniz mi?

ABA, BAB U¢ basamakli sayillar ve A > B dir.

ABA + BAB =777
olduguna gore, A kag farkli deger alabilir?

2,

ABC ug basamakli sayi ve
A=4B
B<C

olduguna goére, bu kogullara uygun kag farkl
ABC sayisi yazilabilir?

ABC ve CBA lg basamakl sayilar ve
ABC - CBA =693

olduguna gore, bu kosula uygun kag farkh
ABC sayisi yazilabilir?

ABC ve CBA rakamlan birbirinden farkh t¢
basamakli sayilardir.

ABC ~ CBA = 594

olduguna gére, ABC sayisi kag farkl deger
alabilir?

1, 3, 7 ve 9 rakamlari kullanilarak yazilan rakam-
lan farkl doért basamakhi ABCD sayisinin rakam-
lan arasinda A + B = C + D bagintisi vardir.

Buna gore, bu kosula uygun en biiyiik ABCD
sayisinin onlar basamagi kagtir?
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6.

2, 3, 8 ve 9 rakamiari kullanilarak yazilan KLMN
dort basamakli sayisinin rakamilari arasinda K +
L =M + N bagmtisi vardir.

Buna gore, bu kosula uygun kag farkli KLMN
sayisi yazilabilir?

AB iki basamakli say! ve A < B olmak uzere,
52<AB <75

olduguna gore, bu kosullara uygun kag farkl
AB sayisi yazilabilir?

A, B ve C farkh rakamiar olmak uzere,
3A=B+2=C

olduguna gore, bu kosula uygun kag farkh
ABC sayisi yazilabilir?

Birler basamagini 2 artirilir, onlar basamagi
3 azaltilirsa... sayi kag azalir?(veya artar?)

Size gdyle bir soru sorayim.

3456 sayisinin birler basamagini 2 artirsam, on-
lar basamagini 1 azaltsam, yiizler basamaginmi 3
artirsam ve binler basamagini 1 azaltsam bu
sayi nasil degigir?

Yani kag artar veya azalir?

Ne dersiniz?

10.

1.

Ne var ki bunda? Dediklerimi yaptiysaniz 2748 i
bulmus ve 3456 ile arasindaki farki hesaplamigsi-
nizdrr.

$u sonucu gikarirsiniz artk©

Bir sayinin birler basamagi 1 artinllirsa say: 1
artiyor, onlar basamagi 1 artirilinca say: 10 arti-
yor, yliizler basamagi 1 artirilinca say: 100 arti-
yor, binler basamagi 1 artirllinca sayi 1000 .arti-
yor, ... (azaltilinca da azaliyor dogal olarak)
Onu da soyleyeyim. Yukaridaki sayi 708 azaliyor©

Ug basamakli bir dogal sayinin birler basa-
magi 2 artinhir, onlar basamagi 5 azaltilir ve
ylizler basamag: 3 artinlirsa bu say: kag ar-
tar?

En az dort basamaklh bir dogal sayinin binler
basamag 2 artinlir, yiizler basamagi 5 azalti-
hir, onlar ve birler basamag: 5 artirilirsa bu
say: kag artar?

Her biri en az iig basamakh 6 dogal sayinin
yiizler basamag: 3 artinlir, onlar basamag: 2
azaltilir ve birler basamagi 2 artinlirsa bu
sayilarin toplami nasil degisir?
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4. ANTRENMAN|

Her biri enaz 2 basamak!i 12 dogal sayinin onlar
basamad 3 artirilir, birler basamag x azaltilirsa
bu sayilarin toplami 300 atiyor.

Buna gére, x kagtir?

ABC ug basamakl AC iki basamakl sayilar ve
x = ABC +AC dir.

Buna gore, A rakami 2 artirilir B ve C 1 azalti-
lirsa x sayist nasil degigir?

AB iki basamakh dogal sayi ve x = 25. AB dir.

Buna goére AB sayisinin rakamlari 1 artirilirsa
x kag artar?

Bir 6grenci x sayisi ile 24 U garpmak isterken
yanhighkla x in 3 olan onlar basamagini 8 olarak
almustir.

Buna gore, buldugu sonug dogru sonugtan
kag fazladir?

5.

Bir 6drenci x sayisi ile 45 i garpmak isterken
yanhslikla x in 0 olan onlar basamagini 6 olarak
gérmis ve iglem yaparak sonucu 7290 bulmus-
tur.

Buna gore, dogru sonug kagtir?

Metin olarak verilen sayiy1 yazma olayi
Sinavlarda soru soran amcalar (teyzeler de olabilir
tabii ki. Bilmiyorum®) bazen saytlari direkt ver-
mektense igi uzatir ve sorulari paragraf sorusu gibi
sorarlar.

Mesela 987 demektense, rakamlari birbirinden
farkh i basamakh en biiyiik pozitif tam sayi
derler.

Yani, okudugunuzu dogru anlayip istenen sayiyt
da dogru yazabilmenizi arzu ederler. Bilginiz ol-
sun.(Ne gok sey istiyor bu amcalar©®)

Bu tur sorularda sunlara dikkat edin.

Sayi(lar) kag basamakh?

Rakamlan sifirdan ve birbirinden farkh mi?
Sayilar birbirinden farkh r_m?

Sayilar pozitif mi? Negatif mi?

Tek mi? Gift mi?

Ben birkag tane yazayim,

lki basamakli, rakamlan birbirinden farkli en biyik
tek sayi: 97

Ug basamakli en kigik pozitif ¢ift sayr: 100

Ug basamakli rakamlari farkli en kiguk pozitif gift
sayi: 102

Rakamlan sifirdan farkl g basamakl en kigik
pozitif ¢ift sayi: 112

Rakamlarn sifirdan ve birbirinden farkh t¢ basa-
makh en kuglk pozitif ¢ift sayi: 124

Dort basamakli rakamlari farkh en baytk negatif
tam sayr: — 1023
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¢ |ki basamakii en kiigik negatif tam say:: — 99

o Rakamlan birbirinden farkli ve asal olan iki basa-
makli en blyuk dogal sayi: 75

¢ Rakamlar birbirinden farkl ve gift olan dért basa-
makli en kiiglk dogal sayi: 2046
Cogaltilabilir bunlar.
Peki, bunlarla ilgili nasil sorular gelebilir?
Gostereyim.

Ornek soru

Ug basamakh en biiyiik pozitif tam say: ile iig
basamakh rakamlari farkh en biiyiik negatif tam
sayinin toplami kagtir?

Cevabi kag buldunuz?

- 885 mi?

- 876 mi?

- 897 mi?

- Yoksa 764 ma?

...yada ©

Cevap 897 olacak.

Ug basamakli en bilyik pozitif tam sayi 999 (ra-
kamlari farkli demedim.) ve Gi¢ basamakl rakamla-
n farkl en buyik negatif tam sayi — 102 dir. (ra-
kamlari sifirdan farkli demedim) Bu sayilarin top-
lami da 999 + (-102) = 897 dir.

Anlagildi mi gimdi?

6. iki basamakl rakamlar farkh en biiyiik dogal
sayi ile iki basamakh en kiigilik dogal sayinin
toplami kagtir?

7. iki basamakh en kiigiik pozitif tam say: ile g
basamakh en kiigiik pozitif tam sayinin toplami
kagtir?

8. Ug basamakh en biiyiik pozitif tam sayi ile iki
basamaklh rakamlan farkl en biiyiik negatif
tam sayinin toplami kagtir?

9. Ug basamakh rakamlari farkh en biiyiik pozitif
tam sayi ile g basamakh rakamlari farkh en
kiigilik dogal sayinin farki kagtir?

10. Dort basamakh rakamlar farkh en kiigiik
pozitif tamsay ile i basamakl rakamlan
farkh en biiylk tam sayinin farki kagtir?

11. Ug basamakh rakamlan farkh en kiigiik pozitif
tam sayi ile iki basamakh rakamlari farkh en
biiyiik negatif tek sayinin toplami kagtir?

12. Ug basamakli, rakamlan farkh en biiyiik nega-
tif tam say: ile rakamlan sifirdan ve birbirin-
den farkh iki basamakh en biiyiik negatif tam
sayinin toplami kagtir?
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Ug basamakh, rakamlari farkh en kiigiik pozi-
tif tam say ile (i basamakh rakamlan farkl
en biyik pozitif gift sayinin toplami kagtir?

Dort basamakh en biiyiik negatif tam sayi ile
lic basamakl rakamlari farkh en biiyiik pozitif
tam sayinin toplami kagtir?

Rakamlari farkh ve gift olan lig basamakli en
kiigiik pozitif tam sayi1 rakamlari farkh iki ba-
samakh en kiigiik pozitif tek sayidan kag faz-
ladir?

2, 3,4,7, 8 ve 9 rakamlarinin her biri sadece
birer defa kullanilarak yazilan ti basamakl

-:_ farkl iki dogal sayirin toplami en gok kagtir?

5.

0,1, 2, 3, 4, 7 rakamlarinin her biri sadece
birer defa kullanilarak yazilan iki basamakl
farkl iig dogal sayinin toplami en az kagtir?

" Rakamlan sifirdan ve birbirinden farkh ABCD

sayisinin rakamlari toplami 15 tir.

Buna gore, en kiigiik ABCD sayisi igin C kag-
tir?

Dort basamakh rakamlari birbirinden farkli en
biiylk pozitif tam say ile Gig basamakl ra-
kamlar sifirdan ve birbirinden farkl en kiigiik
pozitif tam sayinin farki kagtir?

Dort basamakh bir say ile ig basamaklh bir
sayinin garpimi en az kag basamakh bir sayi-
dir?
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“En biiyigi en gok kagtir? En kiigiigi en az
kagtir?” bigimindeki sorularin mantig...

Aslinda burada verecegdim temel mantidi iyi anlar-
saniz ilerdeki konularda pek ¢ok yerde iginize ya-
rayacak. Goreceksiniz.

Ornek lizerinde géstereyim mi?

Ornek soru

Birbirinden farkl i¢ basamakl dért pozitif tek
sayinin toplami 560 olduguna gore en blyugii
en gok kag olabilir?

Bu tur sorularin temel mantigr su

Toplami verilmis olan sayilarin (lig sayinin, dort
sayinin, ... ), en biiyiiginiin en gok olmasini is-
tiyorsaniz diger sayilari verilen sartlara uygun
en kiigiik sayllaf segin.

Simdi soruyu bu mantikla digiunerek ¢dzelim.

lik 6nce sunlara dikkat edin. Birincisi sayilar {ig ba-
samakli, ikincisi sayilar birbirinden farkh (dikkat
edin rakamlan farkh demiyor.) uglncisu de bu
sayilar tek sayi olacak.

Ve en blyugunun alabilecegi en blyik deger so-
ruimus. Onun igin bu dért sayinin Ggund verilen
sartlan saglayan en kiguk sayilar se¢gmek lazim.
Secelim bakalim.

Bu sayilarin en kiiguga 101 olabilir. (Rakamlar
farkli dememigti©) Bir sonraki 103 (sayilar birbirin-
den farkh demeseydi bunu da 101 alabilirdik.) Bir
sonraki de 105 olacak.

Bu U¢ sayinin toplami 101 + 103 + 105 = 309 ol-
duguna gdre, dérdunci sayiyi (yani, en blyik say
en ¢ok) 560 — 309 = 251olarak bulursunuz artik.

Anladimz mi bunu?

Yine ayni mantikla toplami verilmis olan sayila-
rin (Ug sayinin, dért saymnin, ... ), en kiigiigiiniin
en az olmasini istiyorsaniz diger sayilari verilen

sartlara uygun en biiylik sayilar segin.

Buna da bi 6rnek vereyim.

Ornek soru

iki basamakli rakamlari farkh dért farklh tam sa-
yinin toplami 350 olduguna gore, en kiigligii en
az kag olabilir?

Soruda toplami 350 olan dért sayidan en kugugu-
nun alabilecedi en kiguk deger sorulduguna gére,
diger ¢ saylyt mimkin olan en buyuk sayilar
segmek lazim.

Bu sayilar da, 98, 97 ve 96 (hem sayilar farkli hem
de rakamlari farkli demis ginkd)

Bu Ug¢ sayinin toplamini 350 den gikarinca en k-
¢uk sayinin alabilecegi en kiguk degeri bulmus
olursunuz.

Bulun artik© 59 degil mi?

Su “rakamlar farkl sayilar’” ve “farkh sayilar”
meselesine takilanlar igin izah edeyim.

Rakamlari farkli ne demek?

Bu herhangi bir sayinin igindeki bitiin rakamlarin
birbirinden farkli olmasi demek. (Yoksa sayilarin
birinde kullandiginiz rakami diger sayilarda kul-
lanmanizda bir sakinca yok. Yeter ki herhangi bir
saylyl yazarken ayni rakami iki defa kullanmayin.)

Farklh sayilar ne demek?
Ayni sayiy iki defa yazmayin demek.

Simdi su Ug soruyu ve cevabini inceleyerek ne
demek istedigimi anlamaya ¢aligin lutfen.

Rakamlart farkl ug basamak_ll lic dogal sayinin
toplami en az kagtir?
Sorusunun cevabi 102 + 102 + 102 =306 dur.

Ug basamakh birbirinden farkli iig dogal sayi-
nin toplami en az kagtir?

Sorusunun cevabi 100 + 101 + 102 = 303 tur.

Rakamlari farkh ti¢ basamakl: birbirinden farkh :
lic dogal sayinin toplami en az kagtir?

Sorusunun cevabi ise 102 + 103 + 104 = 309 dur.
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Rakamlan fark! iki basamakh dért dogal
sayinin toplami 116 olduguna goére bu sayila-
rin en biiyiigii en gok kagtir?

Rakamlari farkl iki basamakli birbirinden farkh
doért dogal sayinin toplami 130 dur.

Buna gore, bu sayilarin en biiyiigii en gok
kagtir?

Rakamlari farkli iki basamakl farkli beg dogal
sayinin toplami 131 dir.

Buna gore, bu sayilardan en biiyiigii en gok
kagtir?

En kigugu 23 olan farkh dért dogal sayinin top-
lami 145 tir.

Buna gore, bu sayilardan en bilyiigii en gok
kag olabilir?

Rakamlari farkli Gg basamakli farkli ¢ dogal
sayinin toplami 435 tir.

Buna gore, bu sayilardan en biyugii
cok kagtir?

en

Rakamlan birbirinden farkh 4¢ basamakh bes
dogal sayinin toplami 1111 dir.

Buna goére, bu sayilarin en biiyiigii en gok
kacgtir?

o

Rakamlar: farkli ig basamakli farkh alti dogal
sayinin toplami 754 tir.

Buna gore, bu sayilarin en biiyigii en gok
kagtir?

150 den buyik rakamlari farkll bes farkl dogal
sayinin toplami 1024 tar.

Buna gore, bu sayilardan en biiyagii en gok
kagtir?
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9.  Rakamlari farkli iki basamakli dort farkli dogal
sayinin toplami 340 tir.

Buna gore, bu sayilardan en kiigiigii en az
kagtir?

10. En buyugu 89 olan iki basamakli farkh dort dogal
sayinin toplami 300 dar.

Bu sayilarin en kiigligii en az kagtir?

11. Rakamlar! farkh ti¢ basamakl farkli bes dogal
sayinin toplami 4051 dir.

Bu sayilarin en kiigiigii en az kagtir?

12. Rakamlari farkli Gg basamakli bes dogal sayi-
nin toplami 4201 dir..

Bu sayilardan en kiigiigi en az kagtir?

13. Doért basamakl dort fa
lami 34005 olduguna gore, bu sayilarin en
kiigligii en az kagtir?

14. Rakamlari tek ve birbirinden farkli i¢ basamakl
farkl Gg dogal sayinin toplami 2105 tir.

Sayilarin en kiigligii en az kagtir? -

15. iki basamakh farkh iki dogal sayinin toplami
kag farkh deger alabilir?

16. Rakamlari farkli Gg basamakl farkl iki dogal
sayinin toplami en ¢cok x en az y dir.

Buna goére, x — y farki kagtir?
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TABAN ARITMETIGI (abed),
nd lar basamag:
- n' ler basamag
Gok basit bir konu. n? ler basamagt
Ama sinavda gelmezse bagka bir yerde iginize ya- n? ler basamag
rayacagini zannetmiyorum® Gergi akilda kalma-
yacak tirden bi sey de degil. Korkmayin. Ornegdin 5 tabanindaki 2314 sayisinin ¢ézimlenmis
En bagta sunu séyleyeyim. Taban parantezin sag hali (2314) 5=2- 5%+3.524+1.5"+4.5° sek-
alt késesine ve kuglctk yaziliyor©® lindedir.
Ayni gekilde 3 tabanindaki 12011 sayisinin 10 ta-
Mesela 5 tabanindaki 432 sayisi (432), bigimin- banindaki esitin bu sayt 3 tabaninda ¢ézimleyerek
bulabilirsiniz.
de yazilir.
8 tabaninda ki 57 sayisi da (57)6 bigiminde. Bulalim.
Anladiniz mi? (12011), =1-3% +2.3%+0.32+1.3"+1.3°
Yani, kisacasi n sayi tabani olmak Gzere, n taba-
nindaki abc sayisi (abc) ~ seklinde yaziir. =81+54+0+3+1=139

Bazen sayinin iginde bilinmeyenler olabilir. Onemli
degil siz yine ayni sekilde gézimleyin. Korkmayn.
Bilinmeyen varsa da gikar zaten.©

Burada a, b ve ¢ n tabaninda rakamlardir. Ve n
den kiigiiktiirler.

5 tabanindaki rakamlar 0,1, 2, 3ve 4

7 tabanindaki rakamlar 0, 1, 2, 3,4, Sve 6 dir.
Ornegin,

(1 231)5 sayisinda a yerine 0, 1, 2, 3, 4 gelebilir. 5

1. Asagida farkh tabanlarda verilen sayilarin 10
tabaninda kaga esit oldugunu bulunuz.

ve daha biyuk rakamlar ise gelemez. a) (312)4

Ve unutmadan sunu da sdyleyeyim. n yerinde hig-
bir gey yazmiyorsa taban 10 demektir.
Mesela 10 tabanindaki 352 sayisi (:352)10 =362

b) (1356), =
olarak yazilir. (1356),
Gunluk yasamda butun iglemler 10 tabaninda yapi-

lir. DUsUnsenize bir traktér aliyorsunuz ve fiyati

(2413000), TL. kag kisi hesaplayabilir bunu? © c) (1043), =
Herhangi bir tabanda verilen say: 10 tabani-

na nasil gevrilir?

Verilen sayiyi o tabanda ¢ézumler ve toplarsiniz. d) (1 320)5 =
Sonug 10 tabanindadrr.

Anlasildi m1?

Sayilarin ¢géziimlemesindeki ayni mantik aslinda.
Ama burada birler, onlar yizler, ... basamag: yok
tabii ki.©

e) (21221), =
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2,

Asagidaki iglemlerin sonuglarinin 10 tabanin-
da kaga esit olduklarini bultsnuz.

a) (222), +(22),

b) (421)5 -(32),

e} (1111), (24),

d) (14)6 '(32)4 - (123)10

Bazen sayiy1 10 tabanina gevirdiginizde elde edilen
ifade bir denkleme donusebilir. Ama olsun denklem
¢Ozebiliyorsunuz zaten©

Ve bilinmeyen bazen sayinin tabaninda veya esitli-
gin sag tarafinda olabilir. Fark etmez ¢éziimleyip
esitleyin yine.

Ornek Soru
(203) =53

olduguna gére m kagtir?

Buldunuz mu?
Ok®

a) (1a2), =14

c) (aaa), +(aa)

d) (101),, =26

e) (a00), =180

5=

neyse iste...)kagtir?

b)(aa), +(a12), = 63

54

Yine ¢6ziimliycez ve buldugumuz sonucu 53 e
esitliycez. Var mi bi zorlugu?
Cozumleyip esitleyelim bakalim.

(203), =2.m?+0.m'+3.m% =53
Artik bu esitlikten m = 5 i bulursunuz©

3. Asagidaki egitliklerde bilinmeyeni (x, m, a her
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10 tabanindaki bir sayi1 baska tabana nasil
cevrilir?

10 tabanindaki bir sayiyi bagka tabana gevirirken
sayly istenilen tabana béldn. Bélim sonucunu bi
daha bélin. Bi daha bélun, bi daha bélun.© Bélum
sonucu tabandan kigtk olunca durun ve en son
bdlim sonucu ile kalanlari tersten yazin.

Bu iste bir terslik oldugu belli zaten.©

Ornek tizerinde anlatayim.

Ornek Soru 8
71 in 5 tabaninda kaga esit oldugunu bulalim.

Higbir sey séylemeden iglemi yapayim. Bakalim
anlayacak misin?

7115

-0 J14 |5

7 jokg
&L

Anladiniz mi?

Anlamadiysaniz dinleyin bakalim. Ne yaptigimi an-
latayim®

llk 6nce 71 i 5 e béldum. Bélumi 14, kalan1 (kalan
1 i yuvarlak igine aldim.) buldum. Sonra 14 U tekrar
5 e béldum. Bélumu 2 kalani 4 buldum. Bu kalan 4
U de yuvarlak igine aldim. Ve en son b&lum olan 2
yi de. (Gunku artik 2 yi § e bélemiyorum.)

Sonra da yuvarlak igine aldigim sayilar en sagdaki
sayidan baslayarak sola dogru yan yana yazdim®
ve 71=(241), buldum.

1. 10 tabanindaki 43 sayis1 5 tabaninda kaga
esittir?

2, 10 tabanindaki 235 sayisi 6 tabaninda kaga
esittir?

3. 10 tabanindaki 111 sayrst-3-tabanindakaga——
esittir?

4. 10 ve 3 say! tabani olmak uzere,
(58),0 = (abcd)a

olduguna gore, a +b +c +d toplami kagtir?

5. 131 sayisi 4 tabaninda kaga esittir?

6. 5 say tabanini géstermek Uzere,
(abc)g =32

denklemini saglayan a + b + ¢ toplami kagtir?
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Bir Tabandan Bagka Bir Tabana Gegis 10. 2 tabanindaki (111011), sayist 5 tabaninda
. . . kaga egittir?
Herhangi bir tabanda verilen sayiy! baska bir taban
da yazmak igin verilen sayiyi 6nce 10 tabaninda
sonra da istenilen tabanda yazin.
Anlayacaginiz iki adimh bir islem bu.
Ornek
(25)9 sayisi 4 tabaninda kaga egittir? 11. 4 tabanindaki (1032) , saytst 5 tabaninda kaga
lik hareket (25), sayisini 10 tabaninda yazmak. esittir?
Yazalim.
(25)g =2-9"+5.9% =23
lkinci hareket de 23 (i 4 tabaninda yazmak.
Kag buldunuz?
(1 3)4 degil mi?
7. 8tabanindaki 57 sayisi 5 tabaninda kaga egit- 12. 7 tabanindaki (21 6)7 sayisi 8 tabaninda kaga
tir? esittir?
13. m), =(513
8. (124)5 =(n), (m), =(513),
olduguna gére, n kagtir? olduguna gére, m kagtir?
9. 6 tabanindaki (54) gSayisi 9 tabaninda kaga 14. 8 ve 9 say: tabanini gostermek lzere,
esittir? (tad)g = (130),
esitligini saglayan a degeri kagtir?
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Hig distndiniz ma?

Acaba 5 tabaninda toplama, ¢ikarma, ¢arpma is-
lemleri nasil yapilir diye?

Oyle ya! Diginecek bagka isiniz yok nasilsa.©

Herhangi Bir Tabanda iglemler

Toplama

Bu isin nasil oldugunu yazmak hem uzun hem de
yazilani sizin gibi acemi gaylaklarin anlamasi biraz
fazlazaman alir.

Onun igin mirin kirin etmeye gerek yok. Orneklere

gecelim.©

Ornek Soru

(143), +(344),
isleminin sonucu ayni tabanda kagtir?
Anlatirken gok kisa aslinda. Ama yazarak da anla-
tinca biraz uzunmus gibi geliyor.

Once sayilan alt alta yazin bi.©
Toplamaya burada da yine en sagdan baglaniyor.

(143); 3+4=7|5

+(344) _21 :
_._ZT\/ © eldevar1 1)
kalan
yaziyoruz

3 ve 4  toplaytp buldugum 7 yi 5 e béldim ve ka-
lan 2 yi yazdim. Elde var 1(b6lum sonucu)

eldeki1

(143), 4+4 ﬂ‘f; 9|5
+(344), -"_3"\'_1‘.
42 e elde yine 1 var
Vamyoruz

4 ile 4 U toplayip eldeki 1 i de buna ekleyip 9 bul-
dum. 9 u 5 e bélince bélim 1 kalan 4 oldugundan
kalan 4 G yazdim. (yine elde 1 var)

eldeki 1

,j
(143), 1+3+1=6[5
5 1
+(344) _-‘10_) 5

(104 2),

1ile 3 U toplayip buna eldeki 1 i de ekledim. Ve
buldugum 5i 5 e boéldim. Kalan 01 yazdim. En

son bolum olan eldeki 1 i de en saga yazdim. Ve
bu basit iglemi matematik kitabinda bu gekilde ilk
kez anlatan olarak tarih sayfalarina gegtim®

1. Asagida degisik tabanlarda verilen toplama
islemlerinin sonucu ayni tabanda kagtir?

a) (41) s+ (34)5

b) (231), +(302),

e} (261), + (345),

9 (152), +(215),




Taban Aritmetigi

2 Hafoo

e) (612)4 +(343),

f) (2021), +(1202),

a) (441)5 + (1101)5

Cikarma
Yine érneklerle izah edeyim.

Ama sadece sunu sdyleyeyim. 10 tabaninda islem
yaparken komgudan alinan 10 luk yerine burada
komsgudan alinanin daima taban olacagini bilmek
lazim. Yani 5 tabaninda iglem yapiyorsaniz kom-
sudan 5 alirsiniz. 6 tabaninda yapiyorsaniz da 6.
Anladiniz mi?

-hh.!'©

Neyse bir kez daha dinleyin bakalim.
Ornek uzerinde anlatiyorum.

Ornek soru

(32 3)5 - 34)5

igleminin sonucu 5 tabaninda kagtir?

Anlatayim.
Islemi hem yapayim. Hem de yazarak anlatayim.
(Bunu yazmanin ne kadar sikinti oldugunu bir bil-

seniz©)
hompdan

anan b
(323), 3+5:=8
(134, 'T;—.
i 7

Once sayilari alt alta yazdim®

Baktim. 3 ten 4 ¢ikiyor mu diye. Gikmadi. O zaman
gittim komguya. Komgudan aldim bir 5 lik (Unut-
mayin komgudan alinan daima tabandir.)

3 + 5etti8. Bu8den 4 ii gikardim. Kaldi 4. Iste
bunu sonuca yazdim.

Bu arada yan komguda 1 kald. (2 nin 1 ini verdi
¢unki)

komgudan
1 alinan §
w,.
(323); 1+8:=6
(13 4) =23
o "_2‘.3

R
Ustteki sayinin ortasindaki 2 rakaminin yerinde 1 -
kalmigti. Bu 1 den 3 gikmiyor. Gittim yandaki 3 ten -
bir 5 lik aldim. Oldu 6. Bu 6 dan 3 gikardim ve ka- - -
lan 3 i yazdim. '

Var mi problem.
Tabii bizim en soldaki 3 te 2 ye dusti bu arada® -

2
@23),
_(134),

(134)s

En sondaki 2 den 1 i gikardim ve kalan 1 i alta
yazdim. Ve sonucu (124), olarak buldum. B
Canlar, bu sekilde anlatirken gok uzunmusg gibi ge- .
lebilir. Ama lGzglinim. Yapabilecegim bir sey yok. .
Gergekten.® ’



“Taban Aritmetigi

2. Haftw

PRI

1.

Asagida verilen gikarma islemlerinin sonugla-
rn aym tabanda kagtir?

a) (32), - (21)5

b) (232)5 - (214),

¢) (1120), - (211),

d) (632), - (414),

2.

&) (1), - (42)

f) (453), - (145)6

5 tabanindaki (231), sayisinin 4 eksigi ayni
tabanda kagtir?

Garpma

Carpmaya baslamadan énce sunu séyleyeyim®©
Sayilart 10 tabanina gevirip de garpmayin. Bu
normalden daha uzun surer genellikle. Ama bizim
vaktimiz ¢ok derseniz bir sey diyemem.

Burarada aklimiza "Ulen biz daha normal garpmay:
yeni soktuk. Adam kalkmig bize yok 5 tabaninda
yok 3 tabaninda garpmadan filan bahsediyor." Gibi
seyler geliyorsa tévbe deyin. Seytandandir. ©

Ornek Soru
(23)5 « (34),

garpiminin sonucunun 5 tabaninda kagtir?

Garpayim.
lik 6nce sayilan alt alta yazdim.©



| 4. ANTRENMAN

Taban Aritmetigi 2. Haftw
(2 3)s 43=12|5_
- (?x1)5 £'2\
> 2'  Elde var2

Sonra normal ¢arpma da oldugu gibi 4 ile 3 U ¢ar-
pip 12 buldum. Yaptigim iglem 5 tabaninda oldugu
igin 12yi 5 e bélup kalani yazdim. Elde var 2.

(23), 42+2=10|5

134) _10 '\’_2:"
X - 3 .—tT
202

~

Sonra 4 ile 2 yi garpip buna eldeki 2 yi de ekleyip
10 buldum. Ve 10 u 5 e bélup kalani yazdim. Elde-
ki 2 yi de en sola yazdim.

(23)s

33 =915
-X/'3 4)5 - 5 ’\’i\.\
- 202 "_", elde var 1
4,\/

4 ile igim bittikten sonra ayni iglemleri 3 igin de
yapmaya bagladim.3 ile 3 Gn garpimini(9 u) 5 e bo-
|Up kalani yazdim. Elde yine var 1.

(23)s

L34 32+1 =7l_§__
202 =5k

3ile 2 yi garpip eldeki 1 i de ekledikten sonra(7
oluyor) 5 e bélup kalan 2 yi yazdim. En sola da el-
deki 1.

23)s
_x'3 4)5
202
+124
(14 2 2)5

Son adim da 4 ve 3 Un garpimlarindan elde ettigim
sayilari topladim.

Yalniz bu son iglem de toptama-istermnimi-yaparkem—

tabanin 5 oldugunu unutmayin. Yoksa butin
emekleriniz bosa gider. Ve yamulursunuz. Yazik
olur®

. Asagidaki garpma islemlerinin sonuglari ayni

tabanda kaga esittir?

a) (21),-(12),

b) (54)g - (1)

c) (23),.(42),

d) (352),. (12),

e) (65), . (34),



“Matematikte zekddan snce sabw geliv.”
Cahit ARF

Hafto

e Bdolen - Kalanwiliskist
e Bolimelrdme Kurallary



Biyuk digler kuranlar ditgleving gevceklestivmes,
asarlay.
Alfred Lovd Whitehead

Hichiv gafere cicekli yollardaw gidilmes.

La Forndtrine



" Balen Kalan iligkisi

3. Hafew

BOLEN — KALAN iLiSKiSi

Tabir-i digerle “Bakkal Bélmes;"”.

Ama ne yalan séyleyeyim cep telefonlan ve bilgisa-
yarlar hayatin igine girdikten sonra bakkal bélmesi
yapan hig kimseye rastlamadim®.

Onun igin gevrenize sdyle bir bakin bakalim bakkal
bslmesini dogru diriust yapabilen kag kisi var. Yuzde
- 10u gegmez.©

) Inanmiyorsaniz kagit kalem alin ve 46241’ i 23'e bo-
Iin bakalm.©

- Bélum kag? Kalan kag?

Neyse...

" Aslinda acayip kolay bir konu.

" Eskiden bakkal amcalar bile gok kolay bir sekilde ya-
pardi bu béime iglemini. $imdi birakin bakkal amcala-

- n, lise mezunu olmak Gzere olan bir strl! 6grenci bile

maalesef ki yamuluyor bélme yaparken®©

*.. Bari anlatayim da siz yamulmayin©

--Ornegin, 3345i 16 yabélelim. Ben béimeyi yaparken
bélume ne zaman sifir attgima dikkat edin.

.+ Birinci adim
. 3te 16 yok, 33 de 167? 2 defa var. bélime 2 yazin.

3345 16

ikinci adim

16ile 2 yi garpin ve 32 yi bulun sonra da 33 den 32 yi
~ gikann. Kalan 1 bulun.

3345 | 16

32 209
. 145
144
A

Evet var. 9 defa.

9ile 16 y1 ¢arpin ve buldugunuz 144

U 145 in altina yazip gikarin.

Yukarndan asag
sifir * 0 “ ekleyip

alacaginiz sayi bitmis ise kalana bir
bélume virgll atin ve sorun bakalim

10 da 16 var mi? Yoksa bolime bir sifir daha atin ve

devam edin iste... ©
3345 16
32 }2090...
145
144
10

Sonucu 209,0625 gikiyor. ©

lyi tamam. Bakkal bélmesi bu da. Adamlar béyle

sormuyorlar iste.

Gidip harfli marfli seyler soruyor-

lar.(Nerede lazim olacaksa®©)
Gergi siz ANTRENMANLARLA MATEMATIK setinin

birinci kitabini yu

ttugunuza gore, korkmayin devam

edin. Sikinti yasamazsiniz. Kim tutar ki sizi©

Simdi gidip 3333
6perim valla®©
Kag gergekten?

U 33 e bolup béluma 11 bulursaniz

11 degilse 101 mi ki?
Eee ... Ben anlattim. Sen yapacaksin artik.

Neyse sen 101 in nasil giktigina kafa yor.

Bu konunun ash su kisaca.

A, B, C ve K birer tam say1 Bz 0ve K20 olmak tze-

3345 | 16
32 2
1

Ugiincii adim

- 1de 16 yok. Yukaridaki 4 U kalan 1 in yanina alin ve
14 de 16 var mi? diye sorun.
Yok. O halde bélume bir sifir ekleyin. (iste burasi
6nemli)

3345 | 16
32 20
.14

14 te 16 olmadigina gére, yukarndaki 5 i de asagi alin
ve 145 de 16 var mi diye sorun.

re, bir A sayisinin B ile béliminden elde edilen bé-

Ium C, kalan K olsun diyelim.

Bunu,
A B A: Bélunen sayi
C B: Bélen sayi
— C: Bolum sonucu
K K: Kalan

Bigiminde ifade edebiliriz.

Bu bdlme isleminde bilinmesi gereken iki seyi bilin

yeter.



Bélen Kalan iligkisi

3. Haftw

Birincisi ] X olarak yazilabilir.

ikincisi de JCZE dir. (Yani, kalan bélenden daima

kiiglik olmak zorundadir.)

Goreceksiniz zaten. Bu konuyla ilgili sorularda sade-
ce bu iki seyi bilmek yetiyor. Buna biraz da cebirsel
yetenek katinca olay bitiyor.©

Ornek Soru

102 | a+5

6

a+2

verilen bélme islemindeki a degerini bulalim.
Aslinda ¢ok kolay bir soru.

Birinci kurall yazacaksiniz. O kadar.

Birinci kural neydi?

Bolunen say esittir bélen garpi bolam arti kalan©
Yani, 102 =6(a+5)+a +2

Bu esitlikten a = 10 oldugunu bursunuz artik.
Ok®©

Ornek Soru

A B
c-1

3

Yukaridaki bolme iglemine gore, B nin A ve C ti-
riinden degerini bulalim.

Biliyorum. Harfli marfli seylere biraz soguk oluyor 6g-
renci milleti. Ama sinav sorularint hazirlayan amcalar
seviyor bu tur sorulari. Ona gére©

Neyse...

Yine ayni seyi yapin. Yani birinci kurall yazin.
A=B(C-1)+3 0yazdiniz m?

Bu esitlikten A—3=B(C —1)ve B= g‘? oldugu-

nu bulmugsunuzdur®
(Adam bizi prof filan zannediyor galiba®)

Ornek Soru

Toplamlari 123 olan iki pozitif tam sayidan biiyi-
gu kiigligiine boliindigiinde bolim 11, kalan 3 - ¢
olduguna gore, kiigiik sayiy1 bulalim. :

Boime malme yok ortalikta.© Ama adam neyi neye. -
b6lmus? Ne kalmig? Bélen kag? Hepsini anlatmis.@:
Neyse...
Ciziminiz nasil?

Gunka bu tir sorularda (metin olarak verilen bélme
sorularinda) giize! bir bdlme sekli gizmek lazim. Son-
ra da verilenleri yerlestirmek lazim buna. '
Iste ben de aynen éyle yapiyorum®

Kuglk sayiya x dersem buyigi 123 — x olur.

Bunlan bdlme igleminde gdsterirsem. B6lum 11, ka-
lan 3 mus.

123-x| x
11

3
Ve maalesef ki yine ayni geyi yapiyor ve birinci kuraiiﬁ
(bdlme 6zdegligini) yaziyorum. o
123 — x = 11x + 3 esitliginden de kuglk sayty yani x_:.ji_
10 buluyorum. o

Ornek soru

A 10
X +2

X-1

Yukarida verilen bélme iglemine gére, A en gok
kagtir? i

Sunu bilin yeter. N

En ok en az sorulan Kalan < Bélen kuralyla ilgili-
dir. Yani, x—1 <10 ve x < 11 oldugundan x e en t;Ok
10 verebilirsiniz. Ve x = 10 igin de A en gok 129 olur.-



: _'.-é&gn - Kalan iliskisi 3. Haftww

| ATRE Aty
1. 123] 12 5. ABAB dort basamakl, AB iki basamakli  sayi-
E lar ve
x
— ABAB| AB
Y

Yukaridaki b6lme islemine gore, x +y toplami = -
kagtir? y

olduguna gére, x + y toplami kagtir?

2 1564| 15 6. ABCAB bes basamakli, ABC iig basamakii sayi-
_ X lardir.
y
: ABCAB |ABC
Yukarnidaki bélme iglemine gére, x + y toplami X
kagtir? N

17

Yukaridaki bélme islemine gore, x+ A+ B
toplami kactir?

3. 546 | 5

y‘ 7. A B

Yukaridaki b6élme iglemine gére, x + y toplami -
kactir? 5

Yukaridaki bélme iglemine goére, A nin B ti-
riinden egiti nedir?

A ABC iig basamakli AB iki basamakli sayilar ve

8. A B B c

ABC | AB 4 3

- X 5 2
7

Yukaridaki bolme iglemlerine gore, A nin C
olduguna gére, x + C toplami kagtir? tirinden esiti nedir?




Bdlen - Kalan iliskisi

3. Haftw IE

10.

1".

12,

A B8 B c

5 1

Yukaridaki bélme islemlerine gére, Anin C
tiriinden egiti nedir?

a b

5

b-2

Yukaridaki bolme iglemine gére, b nin a ti-
rinden esiti nedir?

P sayisinin x ile bélimiinde bolim 4 kalan
x — 3 tur.

Buna gére, x in P tiiriinden degeri nedir?

A B

3

Yukaridaki bélme islemine gore, B nin A ve C
tiriinden degeri nedir?

13. Toplamlan 480 olan iki dogal sayidan buyugu
kugugune bélundigunde bolum 6 kalan 4 tur.

Buna goére kiigiik sayr kagtir?

14. Toplamlari 430 olan iki sayidan buyugu  kigu-
gune bolunduginde bolum 5 kalan 4 tur.

Buna gore, biiyiik say1 kagtir?

15. A -B =120 olmak uzere,
A sayisi B ile boélinduginde bolum 8 kalan 1 dir.

Buna gore, A + B toplami kagtir?

16. Farkian 300 olan iki sayidan buyigu kagugine
béliindigiinde bolim 8 kalan 6 dir.

Buna gére kiigiik sayt kagtir?



3. Haftw

'_ _"_:B_'a|_e'n - Kalan iligkisi

1 e

1. A | s
X

Yy

Yukarida verilen bélme iglemine gore, y nin
alabilecegi en buyik deger kagtir?

Yukarida verilen bélme iglemine gére, B nin
alabilecegi en buyiik deger kagtir?

-3 A |xe2

10

" Yukarida verilen bolme iglemine gore, A nin
. alabilecegi en kiigiik deger kagtir?

B Yukarida verilen bolme islemine gére, m + n
- toplami en gok kagtir?

5. A B
11

12

Yukarida verilen bélme iglemine gore, A nin
alabilecegi en kiiglik deger kacgtir?

6. K L
10

8

Yukarida verilen bolme iglemine gore, K+ L
toplaminin alabilecegi en kiglik deger kagtir?

..,

7. 2a+5| 30
X+2
’

Yukarida verilen bolme iglemine gore, a nin
alabilecegi en blyiik deger kagtir?

7 2

Yukarida verilen bolme iglemlerine gore, x in
alabilecegi en kiigiik deger kagtir?



Bolen — Kalan lligkisi 3. Haftw

9. 13. AB ve BA iki basamakli sayilar olmak tzere,
X y ¥ ]
——— —— AB | BA
10 8 —_—
- ‘ = 1 _ 1
8 z T
Yukarida verilen bolme islemlerine gore, x in olduguna gore, A - B farki kagtir?

alabilecegi en biiyiik deger kagtir?

14. xve ydogalsayilariigin
10. A sayisinin 3 ile béliminden bélum B kalan 2

. e ; x | 12 ¥ 18
dir. B sayisinin 2 ile béluminden  kalan 1 dir. o P
Buna gore, A sayisinin 6 ile boliimiinden 5 4
kalan kagtir? olduguna gére, x.y garpiminin 6yae bolii-

miinden kalan kagtir?

15. AB iki basamakli dogal sayidir.

11. Asaysinin 5 ile béluminde bélim B kalan 3, B

+
sayisinin 6 ile béluminden kalan 4 tir. AB [A+B

S

Buna gore, A sayisinin 30 ile bdliimiinden ka- 4
lan kagtir? . .. ..
olduguna goére, gore, A.B garpimi kagtir?

1A | BS
16.

12. A sayisinin 5 ile b6liminden bélum B kalan 3 =
tir. B sayisinin 4 ile béliminden kalan 2 dir.

3

Yukaridaki b6lme igleminde A ve B sifirdan farklnl_
Buna gore, A sayisinin 20 ile bolimiinden ka- birer rakami gostermektedir. o
lan kagtir?

Bo6lim 7, kalan 3 olduguna gore, A kactir? '




=% 'Bgliinebilme Kurallar

3. Haftw

BOLUNEBILME KURALLARI

Bu konuda ¢ok fazla geyik yapmaya gerek yok.
Ama baslamadan sunu séyleyeyim. Bu konudan
soru gelmeyen sinav yok neredeyse.

Gergi bélunebilme kurallar ¢ok da faydal kurallar
aslinda. Gunkd her zaman bakkal béimesi yapma-
ya vaktiniz olmayabilir©

Ornegin, 56304 sayisinin 9 a tam bélinduguni
gérmek igin ille de bélmeye gerek yok.

Veya 6324 in 4 e tam boélundiguni ya da 10063
iin 5 e béluminden kalanin 3 oldugunu gérmek
icin.

Ha! Bu arada bakkal béimesi yaparak kalani bul-
" mak tam bir amele isi© Ama “Ben amelelikten ke-
yif aliyorum hocam.” diyorsaniz. Size diyecegim

tek sey; “yolunuz agik olsun... ©"
Bana amele isi g6zumler tok olanlar lazim.
- Amele gozumlere tok olanlar buyursun bakalim.©

" Béliinebilme kurallari tabii ki trafik kurallari gibi
: herkesin bilmesi gereken kurallar degil©
~ Ama yine de “Bay X amca®, bu kurallar ginlik
“hayatta nerede kullaniliyor ki?" gibi muhtesem so-
':-_; ‘rular geliyorsa akliniza. Size diyecedim o ki kam-
i 'yon sofdrleri, sanayinin ayak elemanlari ve apart-
. ‘man dedikodu meclis Gyelerinin bir isine yarayaca-
2 "~ @i zannetmiyorum.®© Ama sinaviarda geliyor©®

Neyse...
Ben kurallari vereyim.

E :2, 5ve 10 ile bolinebilme kurallan
. 72, 5ve 10 ile bélinebilme kurallari sayinin son ra-
" "kami (birler basamag)) ile ilgilidir. '

".'_S'on rakami(birler basamag) ¢ift olan sayilar (0, 2,
: 4,6, 8 olanlar) 2 ile tam bélundr.

* 5ile béliinebilme kural

Son rakami O veya 5 olan sayilar S ile tam bélundr.
*.'Birsayinin 5 ile béluminden kalan sayinin son ra-
cami (birler basamagt) 5 ten kigukse son rakam-

It. 5 ten biyiikse son rakamdan 5 gikarilarak bu-
“linur,

2368’ in 5 e béluminden kalan 3,

20182'nin 5 e boéluminden kalan 2,

234'Un 5 e boélumunden kalan 4 tar.

Eger soruda bir sayinin § ile béliminden kalan 2
diyorsa bu sayinin son rakami 2 veya 7 (2+5) dir.

10 ile boliinebilme kurah

Son rakami 0 (sifir) olan sayilar 10 ile tam bélunir.
Bir sayinin 10 béliminden kalan daima son raka-
midir. (Sayinin birler basamagidir.)

458 sayisinin 10 ile béliminden kalan 8,
1093 sayisinin 10 ile béliminden kalan 3 tir.

Eger soruda bir sayinin 10 ile béluminden kalan 6
denmig ise son rakamt 6 dir.

1. Dort basamakh 359a sayisi 2 ile tam béliindii-
gline gore a nin alabilecegi kag farklh deger
vardir?

2. Rakamlari farklh beg basamakl 4568a sayisinin
2 jle bolimunden kalan 1 olduguna gore, a nin
alabilecegi degerler toplami kagtir?



Béliinebilme Kurallar

3, Haftow

3. a<bolmak lizere, d6rt basamakl 52ab sayisi 2 ile

tam bélinuyor.

Buna gore, a + b toplaminin alabilecegi en
blyiik deger kagtir?

Do6rt basamakli 569a sayisi 5 ile tam bélinebil-
digine gore, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

Bes basamakh rakamlari farkls 102ba sayisi 5 ile
kalansiz bélunuyor.

Buna gore, a + b toplaminin alabilecegi en
kiiglik deger kagtir?

. a=b+ 4 olmak lzere,

Doért basamaklh 3a2b sayisi 2 ile tam bolinmekte-
dir.

Buna gore, a nin alabilecegi degerler toplami
kacgtir?

Rakamlarn birbirinden farkh dort basamakl
465a sayisi 2 ile tam béliinebildigine gore, a nin
alabilecegi degerler toplami kagtir?

10.

1".

12,

Doért basamakli 456a sayisinin § ile béluminden
kalan 3 tar.

Buna gore, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

Rakamlari farkli dort basamakli 1a4b sayisinin
§ ile boliimiinden kalan 4 olduguna goére,a+b -
nin alabilecegi en biiyiik deger kagtir? '

Rakamiari farkh dért basamakh AB2C sayisinin )
10 ile bolimiinden kalan 3 tur. '

Buna gére, A + B + C toplaminin alabilecegi - i

en kiigiik deger kagtir?

Rakamlan sifirdan farkh dort basamakh 8a3b i

sayisinin 5 ile bolimiinden kalan 2 olduguna j_'"
gore, a + b toplami en az kagtir?

Rakamlari birbirinden farkll i ¢ basamakli KLM
sayisinin 5 ile bélimiinden kalan 4 tur. ’

Buna gore, K + L + M toplami en az kagtir? "~ .




'._:.:.:-.Bc_slﬁnebilme Kurallari 3. Hat

S

: . » 4ve8ile bolinebilme kurallar 1. Asagidaki sayilarin 4 ile béluminden kalanla-

4 ile boélunebilme kurah nn bulunuz.

4 ile bélunebilme kurali sayinin son iki basamagiy- a) 87
lailgilidir. Sayinin son iki basamaginin olugtur-
dugu iki basamakh say: 4 ile tam boéliniiyorsa
bu sayi 4 ile tam béliinur. c) 685
Bir sayinin 4 ile béliimiinden kalan sayinin son
iki basamaginin 4 e béliiminden elde edilen ka-
lana egittir. Yani dyle uzun uzun bakkal bélmesi
yapilmiyor anlayacaginiz.

b) 9874

d) 68546

ERE Ornegin
90342 sayisinin 4 e bélimunden kalan 42 nin 4 e
béliminden kalan 2 ye esittir.

6125 sayisinin 4 e béliminden kalan 25 in 4 e bo-

o 2. Asagidaki sayilarin 8 ile béliimiinden kalanla-
luminden kalan 1 e esittir.

rini bulunuz.
. Ornek Soru a) 984464
" leb Kh 6 4i bélindiidi
: U? asa.ma I|.3x s'a.yls[ ile tam bolundugiine b) 575894
gore, x in alabilecegi degerler toplami kagtir?
. c) 9841320
Bu sayi 4 e tam bélunlyorsa son iki basamagin- d) 86741

"+ daki 3x sayisi da 4 e tam béluntyordur. Yani, 30 [u
sayilardan 4 e tam bélunenler 32 ve 36 olduguna
gore, x yerine ya 2 ya da 6 gelmesi lazim.

Bu degerlerin toplami da 2 + 6 = 8 mis.

Var mi bir zorlugu?

. 3. Dort basamakh 412a sayisi 4 ile tam béliindii-
8 ile bélunebilme kural gune gore a nin alabilecegi en biiyik deger

. 8ile béliinebilme kurali biraz 4 ile béliinebilme ku- kagtir?
“ralina benziyor.

o > Bir sayinin son iig basamag: 8 ile tam boluni-
" yorsa bu sayi da 8 ile tam béliiniir. Ve bir sayi-
" nin 8 ile bélimiinden kalan bu sayinin son iig

. basamaginin olusturdugu sayinin 8 ile boli-

- miinden kalana esittir.

: Ornegin,

/" 42685 sayisinin 8 e bélimiinden kalan 685 in 8 e
*." baluminden kalan olan 5 e egittir.

" 8ile bélinebilme sorusu pek sorulmaz.©

4, Dort basamakh 897x sayisi 4 ile tam bélunebil-
digine gore x in alabilecegi degerler toplami
kagtir?




Béliinebilme Kurallar

3. Haftw

5. Beg basamakh 325K2 sayisi 4 ile tam boliindii-
gline gore K nin alabilecegi egerler toplami
kagtir?

6. Dort basamakh ab4c sayisi 4 ile tam béliinebil-
digine gore, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

7. 64a2 dort basamakh sayisinin 4 ile béliimiinden
kalan 2 olduguna gore, a nin en kiigiik degeri
kagtir?

8. 6631a bes basamakh sayisi 4 ille boliimiinden
kalan 3 olduguna gore, a kag farkh deger
alabilir?

9. 84a iic basamakli sayisi 4 ile boliimiinden kalan
2 olduguna goére, a nin en biiyiik degeri kagtir?

10. Bes basamakli 24a5b sayisinin 4 ile bolumiin-
den kalan 1 olduguna gore, a + b toplami en
cok kagtir?

11. Dort basamakli 25AB sayis) 4 ve 5 ile tam bélunu-
yor.

Buna gore, A nin alabilecegi degerler toplami - '
kagtir?

12. Beg basamaklh 1514a sayisi 8 ile tam béliine- .
bildigine gore, a nin alabilecegi degerler topla- :
mi kagtir? i

13. Beg basamakli 5242A sayisi 8 ile tam béliindi-
giine gére, A kagtir? "

14. Dért basamakli 124A sayisinin 8 ile bélimiin-
den kalan 7 olduguna gore, A kagtir?



"f?Balﬁnebilme Kurallan 3. Haftm

¢ 11 ile bolinebilme kurah
Hikayesi biraz degisik. Ama zor degil kesinlikle.
7 cde f\
+ 1 - *

+

Ne bu arti eksiler yaw! ©

(f+d +b)— (e + c +a) ye bakiyorsunuz...

Verilen sayinin en sagindaki rakam (birler ba-
_ samagi) " +” ile sonra bir “ - ¥ bir * +” ile
o _ Garpihp toplaniyor. Eger bulunan deger sifir
veya 11 in kati ise sayi 11 ile tam béliinir. De-
gilse bu degerin 11 ile béliimiinden kalan sayi-
nin 11 ile bélimiinden kalana esittir.

Ornegin,

5620349 sayisini ele alalim

9+3+2+5)-(4+0+6)=9

Sonug 9 ¢ikti. Demek ki bu sayinin 11 ile tam bo-
S -linmiyor ve 9 kaliyormus.

- - -Buiglemin sonunda buldugumuz sayi negatif ol-
.. saydi kalani bulmak igin buna 11 eklememiz gere-
~"_kir. 11 den kiguk ve pozitif olursa zaten kalan di-
" rekt bulmus oluyoruz.
" Ya 11 den biyuk olursa?

" Ornek Soru
.- Dort basamakh 2x86 sayisi 11 ile tam bélindi-
' . - glnegore, x kagtir?

. En sagdan + ile baslayip rakamlan bir +, bir - alip

toplayalim. Bu toplam 0 veya 11 in kati bir say ol-
.mast gerekiyor ki tam bélinsin.

-8+ x—2=(6+x)— (8 + 2) =0 esitliginden

.. X=4 olmasi gerekiyormus.

Agadidaki sayilarin 11 ile bélimiinden kalanla-
;- nnt bulunuz.

“a) 584
"1'b) 7526
t) 685012

d) 5461

2. 2a4b dort basamakl sayisi 11 ile tam boliine-
bildigine gore, a + b toplami en az kagtir?

3. 4ab3 doért basamakh sayisi 11 ile tam béliine-
bildigine gére, a — b farki en az kagtir?

4. a<b olmak iizere,

3a12b4 dort basamakl sayisi 11 ile tam bolu-
neblldigine gore, a - b farki kagtir?

5. a < bolmak lzere,
12a54b alti basamakh sayisinin 11 ile boli-
munden kalan 5 olduguna gére, b — a farki kag-
tir?



Béliinebilme Kurallari

3. Hafta

¢ 3 ve 9 ile bdliinebilme kurallari
3 ve 9 ile bélunebilme kurallari sayinin rakamlari-
nin toplamiyla ilgili kurallardir.

3 ile béliinebilme kurali

Rakamlarinin toplami 3 ile tam bélinen sayilar 3
ile tam bélunur. Ve bir sayinin 3 ile béliminden
kalan o sayinin rakamlarinin toplaminin 3 ile bélu-
minden kalana esittir.

Ornegin,
365214 sayisinda3 +6 + 5+ 2+1+ 4 =21= 3k
demek ki tam bélunuyor.

Bir de su var,

Bir sayinin 3 e béliminden kalani bulurken 3 Un
kati olan rakamlan ve toplami 3 Un kati olan ra-
kamlar| daha en basta atmak isi acayip derecede
kolaylastirir.

Ornegin,

27815462 sayisinin 3 ile béluminden kalani bulur-
ken7+2=9, 8+1=9, §+4 =9 ve 6 atilir (bunlar
3 Un kati zaten) kalan 2 dir.

Anladiniz mi?

Gergi toplasaydiniz da farkli bir sey ¢ikmazdi©

Ornek Soru

Bes basamakli 3a754 sayisi 3 ile tam boliindii-
gline gore, a nin alabilecegi degerlerin toplami
kagtir?

Cozelim

Bu sayi 3 ile tam bélindugine gére, rakamlarinin
toplami 3 Un kati olasi gerekir.

Rakamlari toplayin bakalim.
3+a+7+5+4=19+a

Iste bu 3 Gn kati olacak. 19 dan sonra 3 iin katr ilk
sayi 21 dir. Bu toplamin 21 olmasi igin a = 2 olma-
li. Sonra buna 3 eklerseniz a = 5, buna da 3 ekler-
seniz a = 8 olur, buna da 3 eklerseniz a=11
olur ki boyle bir rakam hatirlamiyorum. ©

Yani a nin degerleri toplami 2 + 5 + 8 = 15 tir.

Zaten 3 ile boliinebilme de a nin degerleri ya 1,
4,7ya2, 5 8yada0, 3,6, 9gcikar.

9 ile bélunebilme kurali 3 ile ayni hemen hemen. ..
Sadece rakamlar toplamt 9 un kati olacak burada.
Rakamlarinin toplami 9 ile tam béliinen sayilar -

9 ile bélunebilme kural

9 ile tam béliiniir. Ve bir sayinin 9 ile béliimiin- -
den kalan o sayinin rakamlarinin toplaminin 9
ile béliimiinden kalana egittir.

Ornegin

45651 sayisinin 9 a béluminden kalan,

4+5+ 6+5+1=21=2+1=3 (kalan 3 imig.)

36987542169 sayisinin 9 a bélumiinden kalan ise "
(3+6), 9, (8+1), (7+2), (5+4) ve 9 u atalim.(bunlar
9 un kati ginkt) Gergi bir sey kalmad geriye.®) '
Kalan 6 imig. Anladiniz mi?

Ornek Soru B
Ug basamakh 8ab sayisinin 9 ile boliimiinden
kalan 5 olduguna gére, a + b toplaminin alabi-
lecegi degerler toplami kagtir?

Bu sayinin 9 ile bélimunden kalan § ise rakamla- ":.:f
rinin toplami 9 un katindan 5 fazla olacak. .
Yani, 8 +a +b ya 14 olacak ki 5 kalsin yada 14 - -
Un 9 fazlasi olacak ki 5 kaisin. Dolayisiyla da
a + b toplami 6 veya 15 olmasi |azim. Bu degerle-
rin toplami da 6 +15 = 21 dir. -

. Asagidaki sayilarin 3 ile boliimiinden kalanlarlm.'-_f

nt bulunuz,
a) 984

b) 68465
c) 6874

d 88

7. Asagidaki sayilarin 9 ile bélimiinden kalanlar-

ni bulunuz.

a) 1967
b) 128
c) 65120

d) 97804



oliinebilme Kurallan 3. Hafta

1. 3456a bes basamakl sayisi 3 ile tam béliinebil- 6. Altibasamakli 41aa7a sayisi 3 ile tam boéitnebil-
digine gore a nin alabilecegi degerler toplami mektedir.
kactir?
Buna gore a nin alabilecegi degerler toplams
kagtir?
. 2. 2a378 bes basamakli sayisi 3 ile tam béliinebil- 7. Bes basamakh A182B sayisinin 3 ile tam béltne-
digine gore a kag farkli deger alabilir? bilmektedir.

Bu sayinin 10 a boliimiinden kalan 4 olduguna
gore, A nin alabilecegi degerler toplami kagtir?

"~ 3. Altt basamakli rakamlar farkli 34a567 sayist 3 ile
: tam bélinuayor. 8. Ug basamakh AS5B sayisi 2 ve 3 ile tam béliine-
. bildigine gére, A + B toplami en gok kagtir?
Buna gore, a nin alabilecegi degerler toplami

kagtir?
9. Dort basamakli a72b sayisi 3 ile tam bélunebil-
4. Bes basamaklh A45B2 sayisi 3 ile kalansiz bo- mektedir.
liinebildigine gore, A + B toplaminin en biiyiik
= degeri kagtir? Bu sayinin 5 e béliimiinden kalan 2 olduguna
' gore, a-nin alabilecegi degerler toplami kagtir?
S.-Bes basamakli a672b sayisi 3 ile tam béliine- 10.Bes basamakli 55a56 sayisinin 3 ile béliimiin-
- bildigine gére, a + b toplami kag farkh deger den kalan 2 olduguna gore a nin alabilecegi

- alabilir? degerler toplami kagtir?
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11. Dort basamakli 4A6B sayisinin 3 ile boliimiin-
den kalan 1 olduguna gore A + B toplami kag
farkh deger alabilir?

12. Bes basamakli 2A76B sayisinin § e béluminden
kalan 1, 3 e bélimuanden kalan 2 dir.

Buna gore, A nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

13. Yedi basamakli 546371a sayisi 9 ile tam bélii-
nebildigine gore, a kagtir?

14. Bes basamakli 43a3b sayisi 9 ile tam béliine-
bildigine gore, a + b toplaminin alabilecegi de-
gerler toplami kagtir?

15. 5695 sayisina en az kag eklenirse elde edilen
yeni sayi 9 ile tam boliiniir?

16. 18557sayisindan en az kag gikanlirsa elde
edilen yeni sayisi 9 ile tam boéliiniir?

17.Bes basamakli 45a4b sayisinin 9 ile bolimiin-
den kalan 5 olduguna gore a + b toplaminin
alabilecegi en biiyiik deger kagtir?

18. Dort basamakli 3a5b basamakli sayisinin 9 ile
béliimiinden kalan 4 olduguna gére a + b top-
lami kag farklh deger alabilir?

19. Bes basamakli 42A7B sayisinin 5 e béluminden -
kalan 3 tar. o

Bu say! 9 ile tam boliindiigiine gére A nin alabi- :
lecegi degerler toplami kagtir? ’

20. Dort basamakh A76B sayisinin 10 a bélimunden
kalan 7, 9 a bélumunden kalan 5 tir. :

Buna gore, B — A farki kagtir?



Boliinebilme Kurallan

3. Hafta

6, 12, 15, 20, 24, 30, 36, 45, 55, 72... ile béli-
nebilme kurallan

Bastan sdyleyeyim de iginiz rahat olsun.©
Bunlarin hepsi igin ayri ayn kurallar yok. Temel bir
kurali bilmek yetiyor. Ama aralarinda asal olma
olayini da bilmek l1azim®©

Kural su: Aralarinda asal olan iki sayidan her
birine tam béliinebilen bir sayi, bu iki sayinin
garpimina da tam béliiniir.

Bu kuraldan hareketle 6, 12, 15, 20, 30, 36, 45,
55, 90, ... gibi aralaninda asal olan iki sayinin
carpimi olarak yazilabilen sayilarla boliinebilme
kurallan gikarilabilir.

Birini gostereyim.
6 ile boliinebilme kurah

Birsayinin 6 ile tam bélinmesiigin2.3 =6 (2 ve 3
aralarinda asal) bu sayinin 2 ve 3 ile tam bolun-
mesi lazim.

Ayni sekilde,

Bir say! 36 ile tam boéluniyorsa 4 ve 9 a tam bo-
linmesi lazim. (3 ile 12 de olmaz mi?)

Ben 12, 15, 30, 36, 45, 55 igin kural vereyim size
geri kalani siz gikarirsiniz artik.

/12\ 15\ 30\ /36\ js\ A
3ve4 3ve5 3ve10 4ve9 5veg Svell

Konu buraya kadar aslinda.

Ama bitirmeden sunu da bir digtinin bakalim. Bir-
den fazla béltunebilme kuraliigeren bir soruyu ¢6-
zerken 6nce hangi bélinebilme kuralindan bagla-
mak lazim? Var m bir fikriniz?

Yoksa dinleyin bakalim.

"¢ Ayni sayi igin iki veya daha fazla béliinebilme
" kural uygulanacaksa,

"~ Ik énce 2, 5, 10 ile (son basamakla ilgili)
- Sonra4, 8 ile (son iki ve g basamakla ilgili)

Daha sonra 11 ile (sayinin tamamiile ilgili)

" Veenson3ve9ile (sayinin tamam ile ilgili)

Bolunebilme kurallarina bakilmasi kolaylik saglar.
Tabii ki farz filan degil. Ama tecribeye de guven-
mek lazim.©

Ornegin
15 ile bélunebilme kurali igin 6nce 5e, sonra3 e
bakmakta fayda var.

Peki ya 36 da? Veya 12 de?

. Ug basamakli 64a sayisi 6 ile tam béliindiigiine

gore, a kag farkh deger alabilir?

. Dort basamakli 124x sayisi 6 ile tam bélundii-

gline gore, x in alabilecegi degerler toplami
kagtir?

. Beg basamakli 34a5b sayisi 6 ile tam boéllindii-

gline gore, a + b toplaminin alabilecegi en bii-
yuk deger kagtir?

4. Bes basamakli 1a12b sayisi 6 ile tam boliindii-

gline gore, a en gok kagtir?
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5. Dort basamakli 6a3b sayisi 6 ile tam boliinebil-
digine gore, a + b toplaminin alabilecegi en bii-
yiik deger kagtir?

6. Bes basamakli 12x5y sayisi 6 ile tam béliine-
bildigine gore, y - x farki en gok kagtir?

7. a<b olmak tizere,
Do6rt basamakli a23b sayisi 6 ile tam boliindi-
gline gore, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

8. Alti basamakli 14xydy sayisi 5 ve 6 ile tam
boliindiigiine gore, x in alabilecegi degerler
toplami kagtir?

9. Bes basamakl 7856A sayisi 12 ile tam béliine-
bildigine gore, A kagtir?

10. Ug basamakli 5A2 sayisi 12 ile tam béliinebil- ~
digine gore, A kag farkl deger alabilir?

11. Bes basamakli 81x2y sayisi1 12 ile tam boliin-
diigiine gore, x + y toplami en az kagtir?

12. Alti basamakli 54ab1c sayisi 12 ile tam bélii-
nebildigine gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cegdi en bliyiik deger kagtir?

13. Bes basamakl 32a3b sayisi 12 ile tam bolii-
nebildigine gore, a + b toplami en gok kagtir? )

14. Bes basamakl rakamlari farkli 18a2b sayisi1 6
ile tam béliindiigiine gére, a + b toplaminin
alabilecegi en biiyiik deger kagtir?
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© 6, ANTRENMAN

e’

1. Ug basamakh a4b sayisi 15 ile tam béliindiigii-
ne gore, a kag farklh deger alabilir?

2. Dort basamakh 5a3b sayisi 15 ile tam boéliindii-
giine gore, a nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

3. Bes basamakli 1A12B sayisi 15 ile tam béliin-
digiine gére, A + B toplami en gok kagtir?

4. Dort basamakli 81xy sayisi 15 ile tam béliindii-
giine gore, x — y farki en gok kagtir?

5. Dort basamakl rakamlari farkh 5a3b sayisi 15
ile tam boélindiigiine gore, a kag farkli deger
alabilir?

6. Bes basamakli rakamlari farkli 42a3b sayisi 15
ile tam boliinebilen tek say! olduguna gore, a
kag farkli deger alabilir?

7. Bes basamakli 7AA3B sayisi 15 ile tam boliin-
diigiine gore, A nin alabilecegi degerler toplami
kagtir?

8. Alti basamakl 14xydy sayisi 15 ile tam boliin-
diigiine gore, x + y toplaminin alabilecegi en
buyiik deger kagtir?
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9. DOrt basamakh 4M3N sayisi 18 ile tam bolin-
digiine gore, M + N toplami en gok kagtir?

10. Ug basamakh 7AB sayisi 30 ile tam béliindii-
gune gore, A en gok kag olabilir?

11. Dort basamakh 92MN sayisi 30 ile tam bélun-
digiine gore, M + N toplami en gok kagtir?

12. Dort basamakh 3a5b sayisi 30 ile tam bolin-
diigiine gore, a nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

13. Bes basamakl rakamlan farkl 78x5y sayisi 30
ile tam béliinebildigine gore, x in alabilecegi
degerler toplami kagtir?

14. Ug basamakh ASB sayisi 30 ile tam bélinmekte-
dir.

Buna goére, bu kosulu saglayan kag farkhh ASB
sayisi yazilabilir?

15. 30 ile tam bdéliinebilen iki basamakh en biiyik -
dogal say: ile iki basamakh 30 ile tam bélunen -
en kiiguk pozitif tam sayinin toplami kagtir?

16. Alti basamakh 16ab5c sayisi 30 ile tam bo-
lindlgiine gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cegi en biyiik deger kagtir?
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" 4. Ug basamakl 64A 36 ile tam béliindiigiine
' gore, A kagtir?

.. 2. Dort basamakh A51B sayisi 36 ile tam béliin-
T diigiine gore, A kag farkh deger alabilir?

.:3. Beg basamakl 1a12b sayisi 36 ile tam béliin-
o diigiine gore, a + b toplaminin alabilecegdi en
kiiglik deger kagtir?

.4. Bes basamakh 34a5b sayisi 36 ile tam boliin-
" diigline gore, a + b toplami en az kagtir?

5. Bes basamaklh rakamlar farkh 12x5y sayisi 36
ile tam béliindiigiine gore, x kag farkh deger
alabilir?

6. Dort basamakh 8a5b sayisi 36 ile tam boliindii-
gline gore, a.b garpimi en gok kagtir?

7. Dort basamaklh rakamlar farklh 6a3b sayisi 36
ile tam boliindiigine goére, a - b farki kagtir?

8. x> yolmak uzere,

Dort basamakh 1x4y sayisi 36 ile tam bolindii-

gune gore, x in alabilecegi farkh degerler top-
lami kagtir?
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9. Dort basamakl 3A4B sayisi 45 ile tam boliin-
diigiine gore, A nin alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

10. Beg basamakli 6a32b sayisi 45 ile tam bolin-
diigiine gore, a + b toplami kagtir?

11. Bes basamakli 32a3b sayisi1 45 ile tam béliin-
diigiine gore, a + b toplami en az kagtir?

12. Bes basamakli rakamlan farkh 35a2b sayisi
45 ile tam béliinduigiine gore, a — b farki kag-
tir?

13. Alti basamakli 24xydy sayisi 45 ile tam bolii-
nebildigine gore, x + y toplaminin alabilecegi
farkh degerler toplami kagtir?

14. Alti basamakh 16ab5c sayisi 45 ile tam bo-
liindigune gore, a + b + ¢ toplaminin alabile-
cegi en biyik deger kagtir?

15. Dort basamakh A480 sayisi 72 ile tam bolii--
nebildigine gore, A kacgtir?

16. Beg basamakl 1M37N sayisi 90 ile tam bo-
liindiigiine gére, M + N toplami kagtir?



-+ ggliinebilme Kurallari
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Bazi sorularda isinizi kolaylagtiracak bir yon-
tem: Ornekle godstereyim.

Ornegin

A nin 7 ile béluminden kalan 2 ve B nin 7 ile bo-
liminden kalan 4 olsun diyelim.

Bu durumda, A.B ¢arpiminin 7 ile béliminden ka-
lan 2.4 = 8 in 7 ile bélumunden kalana esittir. (Yani
1 dir)

Ayni sekilde,
3A2 + 5B in 7 ile bluminden kalan ise
Avyerine 2 ve B yerine 4 yazilarak bulunan

. 3.22 +5.4 =32 nin 7 ile béliminden kalana esit-
" tir.( Yani 4 tar.)
Anladiniz mi burayi?

Ornek Soru
243581.402653
carpiminin 9 a béliimiinden kalan kagtir?

Herhalde sayilari garpip bakkal bélmesi yapan

¢ikmaz aranizdan®

Var mi yoksa? Gergi dyle de ¢6zulebilir®

Sunu yapacaksiniz. llk 6nce 243581 ve 402653
sayilarinin 9 a bélumlerinden kalanlari bulun.(5 ve
- . 2)sonra da bu sayilar ¢arpin ve 9 a bélin. (yani,
' 52=10u9a bélin) kalan 1 mis demek ki.

A ve B sayilarinin 5 ile boliimiinden kalanlar
- sirasiyla 2 ve 4 olduguna gére, 4A + B toplami-
... min 5 e béliimiinden kalan kagtir?

- :':_2._ 18 basamakh 777777777777777777 sayisinin 9

“ ile bélimiinden kalan kagtir?

3. A = 55555
B = 66666

olduguna goére, A + B toplaminin 9 ile boli-
miinden kalan kagtir?

4, A=T777777
B = 8888

olduguna gore, A.B garpiminin 9 ile boliimiin-
den kalan kagtir?

"h.

5. A sayisinin 9 ile boliimiinden kalan 4 olduguna
gore, A? nin 9 ile boliimiinden kalan kagtir?

6. x sayisinin rakamlari toplami 41 dir.

Buna gére, x” + x toplaminin 9 ile bélimiinden
kalan kagtir?
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7. A =1661
B =1967

olduguna gére, AB + A% + B? toplaminin 10
ile boliimiinden kalan kagtir?

8. Dort basamakli A4BC sayisinin 15 ile béliimiin-
den kalan 8 olduguna gore, A2BC sayisinin 15
e boliimiinden kalan kagtir?

9. Ug basamakii ABC sayisinin 9 ile bélumiinden
kalan 5 tir.

Buna gore, ABC sayisinin her rakaminin 1 arti-
riimasiyla elde edilen sayinin 9 a béliimiinden
kalan kag olur?

10. x in 7 ile béliimiinden kalan 3, y nin 7 ile bolii-
miinden kalan 4 tiir.

Buna gére, x* + y toplaminin 7 ile boliimiinden
kalan kagtir?

11. xvey saylarinin 7 ile bélimunden kalanlar
sirasiyla 3 ve 6 dir.

Buna gére, y* + xy + y toplaminin 7 ile bélii-
miinden kalan kagtir?

12. A sayisinin 6 ile béliimiinden kalan 3, B sayi-
sinin 6 ile béliimiinden kalan 2 olduguna gére
A.B + A’ + B?ifadesinin 6 ile bolimiinden ka-
lan kagtir?

13.  (347)°-(1208)’

sayisinin 9 a béliimiinden kalan kagtir?

4. (19677)° + (61)°

toplaminin 5 e boéliimiinden kalan kagtir?
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ASAL CARPANLAR ve
POZITiF TAM BOLEN SAYISI

Yeni yeni kavramlarla kargilagmaya aligtinin kendi-
nizi. Ama sizin igin yeni olan kavramlara karsi 6n
yargisiz olun. Yeni olan her kavram zor demek de-
gil.

Neyse...

Asal sayilari hatirliyor musunuz?

Hani 1 ve kendisinden bagka higbir pozitif tam say
ile tam bélinmeyen sayilar.

2,3,5,7,11, 13,17, 19, ... diye devam ediyordu.
Simdiki olayimiz dogal sayilari asal sayilarin gar-
pimi bigiminde yazma isi. Gayet kolay. Géreceksi-
niz®

" Ornegin

360 1 asal sayilarin ¢garpimi bigiminde yazalim.

360
180
90
45
15
5
1

AWWMNDNDDN

S Ne yaptigimi anlatayim®

3601 ilk 6nce bu sayiyI bolen en kigik asal sayya
béldum(bu sayi burada 2). Bélim sonucunu tekrar
2 ye béldum. 2 ile isim bitince 2 den sonra bélebi-
lecegim asal sayiya (burada 3 mus bu sayi) bol-
dum. Ve bu mantikla devam ettim. En dipte 1 i bu-
lunca da durdum.

Anladiniz m1?

Eee...

Bu ne ise yarayacak?

Sabrederseniz anlayacaksiniz.©

360 1 asal sayilann ¢arpimi bigiminde yazarsaniz
360=2.2+2:3+3.5=2%325"

boyle bir sey yazmis olacaksiniz. Iste bu sekildeki
yaziliga 360 in asal garpanlarina ayrilmig bigimi
diycez.

Bir sayiyl asal garpanlarina ayirmaniz gerekirse
bdyle yaparsiniz artik.

Burada 360 in asal garpanlan (bélenleri) 2, 3ve 5
tir.

Ornek soru
m ve n pozitif tam sayilar olmak lizere,

108 =2". 3™

olduguna gore, m + n toplami kagtir?

Gozelim,
108 i asal garpanlarin Ussu bigiminde yazalhim. Ce-
vap ampul gibi ortaya gikacak zaten©

108 |2
54 |2
27 |3

913
313
1

Demek ki 108 = 22 . 33 imis.

Artik 22 33 = 2. 3™ egitliginden n + m topla-
mini 5 bulursun.

Problem yok di mi?

Canlar, bu asal garpanlarina ayirma muhabbetini
simdi anlatacagim konu igin verdim daha ¢ok. Ama
bu sekliyle de gelebilir sorularda. Ona gore.

Pozitif Tam Bélen Sayisi

Sdyle bir soruyla baglasam;

12 yi bélen kag tane pozitif tam sayi vardir?

Biraz dusunip hemencecik 6 tane demissinizdir.(1,
2,3,4,6ve12)

Peki, 12 yi degil de 120 yi diye sorsam.

Biliyorum buna da cesaret edip tek tek bulan tipler
olacaktir. Ama ya 7200 u diye sorarsam. O zaman
sikar igte©®

Bunun yolunu gizeyim®©

Once verilen sayiyi asal garpanlarn Ussi bigimin-
de yazin.

Ornegin az énce sorduéum 7200 sayisini ele ala-
hm.

7200 = 25. 32. 52 dir.

lyi de bu ne ise yarayacak? der gibisin©®
Stki dur séyluyorum.
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7200 Un pozitif tam bélenlerinin sayisi (yani bu sa-
yiyl tam bélen pozitif tam sayilar)

(5 +1)(2 + 1)(2 + 1) = 54 tanedir. (Inanmiyorsan
yazip gorebilirsin®)

Way bee!

Demek ki, bir sayinin pozitif tam bolen sayisini
bulmak igin verilen sayiyi asal garpanlarin Gissu
bigiminde yazip uslerinin 1 fazlasini garpiyor-
musuz.

Hos. Ne diyeyim.©

Artik bundan sonra pozitif tam bélen sayisini bul-
mak igin amele gibi ugragmazsiniz.©(Zaten ug-
ragmiyordum ki©

Devam edeyim. Bir dogal sayinin kag tane pozi-
tif tam boleni varsa o kadar da negatif tam bo-
leni vardir. (Gayet mantikli. Bir sayinin pozitifine
bélinen o sayinin negatifine de bélundr.)

Dolayisiyla bir sayinin tiim bélenlerinin sayisi
pozitif tam bolenlerinin sayisinin iki kati olur.
Peki, butun tam bélenlerinin toplami kagtir?

Var mi bi fikriniz?

Bir dogal sayinin tiim bolenlerinin toplami her
zaman sifir olur. Niye ki?
Kafayi galigtir bakalim biraz©

Anlattiklarimi bir 6rnek Uzerinde topariayayim.
120 sayisini ele alalim.

Bu sayinin

a) Asal garpanlarini (Asal tam bdlen sayisim)
b) Pozitif tam bolen sayisini,

c) Tam bélen sayisini,

d) Asal olmayan tam bélen sayisini,

e) Tam bdlenlerinin toplamini bulalim.

lik hareket sayiyr asal garpanlarn tssi bigiminde
yazmak olmali.
120=23%.3'. 51
a) 120 nin asal bélenleri 2, 3 ve 5 tir. (3 tane)
b) Pozitif tam bélen sayisi 4.2.2 = 16 (uslerin 1
fazlasini garpiyorduk.)
c) Butin tam bélenlerinin sayisi 2.16 = 32 (pozitif-
lerin 2 katiydi.)

d) Asal olmayan tam bélenleri 32 - 3 = 29 (toplam 32

tane béleni vardi. Ama bunlarin 3 tanesi asaldi
maalesef®)

e) Butdn tam bélenlerinin toplami sifirdir. (Her zaman -

sifir olur ginkd)
Ornek soru
a ve b tam sayilari igin

a+(b+1)=180

olduguna gére, a nin kag farkh deger alabilece-
gini bulahim. '

Cozelim.

Bdyle bir soruda a ve b nin alabilecegi degerleri -
bulurken ihtimalleri tek tek yazacaksaniz anlattikla-
rimdan bir sey anlamamigsiniz demektir. Sunu
unutmayin ki sorulan hazirlayan amcalar amelelik
gerektiren sorulari pek sormuyorlar.© : '
180 i bélen kag tam sayi varsa o kadar da a vardrr. .
Bu kadar basit iste© '

Buda 180=22.32.5 bigiminde yazildiktan

sonra bulabilirsiniz sanirim. :
180 in pozitif tam bélenleri 3.3.2 = 18 ve tam b6- .
lenleri de 2.18 = 36 oldugundan 36 tane a tam sa-
yisi mevcuttur bu esitlikte. '

Ornek Soru
15+ 6"

sayisinin pozitif tam bolen sayisi 40 olduguha:.
gébre, n kagtir? o

Sinir bi soruya benziyo.©
Yoo...

Bak simdi 156" =3054(2.3)" =3.5.2".3" - :
Eee... Sonra? .
Hatirlarsin © Tabanlan ayni olan sld ifadeler -
carpilirken Usleri toplaniyordu.

3.5.2".3" =2".3™1, 51

Uslerin 1 fazlasinin garpimi 40 olacak iste© :
Yani, (n +1)(n +2).(1 + 1) = 40 ve bu esilikten 08",
n = 3 oldugunu tahmin edersin artik© L
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1:, ANTRENMAN. .-
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"4, 450 sayisi kag farkl asal sayi ile tam bélii-
niir?

-9, apozitif tam say, b asal say olmak tzere,
ab =60
olduguna gére, b kag farkh deger alabilir?

3 250 nin asal bélenlerinin toplami kagtir?

' ':."4'.-'; m ve n pozitif tam sayilari igin,
108=2m.3"

olduguna gore, m + n toplami kagtir?

5. m n ve p pozitif tam sayilar olmak iizere
240 =2".3™M.5°P

' 'Qlduguna gore, n + m + p toplamm kagtir?

6. m ve n pozitif tam sayilar olmak iizere
720=K .2"-3™

olduguna gére, K en az kagtir?

7. a, b, c ve d pozitif tam sayilan igin
210=22.3P.5¢.7¢

olduguna gére, a + b + ¢ + d toplami kagtir?

8. 62 +82
toplam kag farkh asal say ile tam boliintr?

9. 8tin asal tam bélen sayisi kagtir?

10. 121 in asal bélenlerinin toplami kagtir?
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" 1:.ANTRENMAN

1. 25.5°
carpiminin pozitif tam bélen sayisi kagtir?

12. 23.52.7
garpiminin pozitif tam boélen sayisi kagtir?

13, 22.33%7
garpiminin tam bolen sayisi kagtir?

14. 22.33.7
sayisinin asal olmayan pozitif tam bolen sa-
yisi kagtir?

15. 150 nin pozitif tam bolen sayisi kagtir?

16. 24 iin tam bolenlerinin toplami kagtir?

17. 1967 nin tam bdlenlerini toplami kagtir?

18. 1080 nintam bélen sayisi kagtir?

19. x pozitif tam say! olmak Uzere,
2%.34

sayisinin pozitif tam bolen sayisi 20 oIduQuné_f
gobre, x kagtir?

20. m pozitif tam sayi olmak tzere,
2™.3%2.5

sayisinin pozitif tam bolen sayisi1 30 olduguna.
gore, m kagtir? :
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2. ANTRENMAN

L ——

1.

k pozitif tam say| olmak Gzere,

150
k

ifadesi bir tam sayi belirttigine gore k kag
farkh deger alabilir?

x negatif tam sayi olmak Gzere,

106
X

kesri bir tam say: belirttigine goére, x kag farkh
deger alabilir?

y tam sayisi igin
72
y

kesri bir tam say: belirttigine gore y kag farkh
deger alabilir?

a ve b pozitif tam sayilar olmak Uzere,
ab =198
olduguna gore, a kag farkh deger alabilir?

5.

a ve b pozitif tam sayilari igin
a-«(b-2)=180

olduguna gore, a kag farkl deger alabilir?

a, b pozitif tam sayi olmak lizere ,

b=2+30
a

olduguna gore,a kag farkli deger alabilir??

180 + x
X

ifadesini tam sayi yapan kag farkh x dogal
sayisi vardir?

m pozitif tam say! olmak tzere,
2 m 3 m+1 . 5

sayisinin pozitif tam bélen sayisi 40 oldu-
guna gore, m kagtir?
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9. n pozitif tam sayi olmak Gzere,
4n.27

sayisinin pozitif tam bélen sayisi 36 oldu-
guna gére, n kagtir?

10. 10-2"

sayisinin pozitif tam bélen sayisi 14 oldu-
guna goére, n kagtir?

11.  x pozitif tam say! olmak Uzere,

60.2*

sayisinin tam bodlen sayisi 64 olduguna gé-
re, x kagtir?

12. 15".18

sayisinin pozitif tam bolen sayisi 30 oldu-
guna gore, n kagtir?

13. 12.2"
sayisinin asal olmayan pozitif tam bolen
sayisi 10 olduguna gére, n kagtir?

14, 60-2"

sayisinin asal olmayan tam bélen sayisi1 53
olduguna gore, n kagtir?

15. 2.62 sayisinin asal olmayan pozitif tam bé-

len sayisi 18 olduguna gore, a dogal sayisi
kagtir?

16.  3.15%*' sayisinin tam bélenlerinin sayisi 84

olduguna goére, a kagtir?
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3. ANTRENMAN

olduguna goére, x in en kiigiik degeri kagtir?

olduguna gére, n in en kiigiik degeri kagtir?

olduguna gore, a + b toplami en az kagtir?

olduguna gore, a + b toplaminin en kiigiik

: 1. X,y pozitif tam sayilar olmak Uzere, 5. x, y pozitif tam sayilar olmak Uzere,
x2 =223y x? =8y
olduguna gore, y nin en kiigiik degeri kagtir?
. 2. X,y pozitif tam sayilar olmak Gzere, 6.  m, n pozitif tam sayilar igin
x2=22335y n? - 48m
olduguna gore, y nin alabilecegi en kiigiik
deger kagtir?
.' “3.  x, y pozitiftam sayilar olmak Uzere, 7. aveb pozitif tam sayilar ve
' x2=23527y a2 = 40b
olduguna gore, en kiigiik x degeri kagtir?
:;_:.4- k, m pozitif tam sayilar igin 8. a, b pozitif tam sayilar igin
' k? = 24m a? =180b
olduguna gore, m en az kagtir?
degeri kagtir?
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© 3, ANTRENMAN

9. a, b pozitiftam sayilan igin
a? = 540b

olduguna gére, a + b toplaminin en kiigiik
degeri kagtir?

10. n pozitif tam say1 olmak Uzere,
120.n

ifadesi pozitif bir tam sayinin karesine esit
olduguna gére, n en az kagtir?

11. x vey pozitif tam sayilar ve
y3 =24x

olduguna gore, x in alabilecegi en kiigiik
deger kagtir?

12. x ve y pozitif tam sayilar ve
y? =100x

olduguna gore, y nin alabilecegi en kiigiik
deger kagtir?

13. m ve n pozitif tam sayilari igin
m? = 96n

olduguna gére m + n toplaminin en kiigiik
degeri kagtir?

14. m, n pozitif tam sayilar olmak Uzere
m?2 = 600n

esitligini saglayan en kiigiik n degeri igin m.n
carpimi kagtir?

15. a ve b pozitif tam sayilardir.
a’ = 480b

olduguna goére, a + b toplami en az kag olabi-
lir? '

16. a ve b pozitif tam sayilardir.
a® = 54b?

olduguna gére, a + b toplami en az kag olabi-_ B
lir? o
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OBEB ve OKEK

Ogrenci milletinin rivayetlerine gére zor konu.©
Ama maalesef ki rivayetler bu konuya adam gibi
galigmayanlardan©

Eger OBEB ve OKEK olay: ilkégretimden beri ba-
sinizin belasi ise artik bu beladan kurtulma vakti-
niz gelmis bence.©

*~ Ya bu konuyu adam gibi 6grenip gelen her soruyu
¢dzeceksiniz. Ya da bu firsati da harcamig olacak-
siniz.

Kesinlikle zor bir konu degdil. Zaten olayl kavrama-

ya bagladiginizda gergekten kolay oldugunu gére-

ceksiniz. Fakat bu konuyu 6grenirken daha da sa-

- birliolun ve kesinlikle pes etmeyin. Pes ederseniz
 sikinti olabilir. Ne yalan séyleyeyim.©

- Ve bir gey daha sdyleyeyim.

© Artik sunu anlamig olmaniz lazim ki sorulari veya
konulari ezberleyerek matematik dgrenilmiyor.
(Tecrubeyle sabit der gibisiniz®) Onun igin konula-

~ - ninve sorularin mantigini anlamaya galigin.

.. Tamam mi? Ok.© Gelin bakalim.

. En Kiigiik Ortak Kat (EKOK)

lki veya daha fazla sayinin kati olan (yani, bu sayi-
~lanin her birine tam bélinebilen) en kigik sayiya
. bu sayilarin ortak katlarinin en kiigiigii (OKEK) i
" “denir.

_ A ve B sayilarinin OKEK ini OKEK(A, B) seklinde
- gosterebilirsiniz. Misaade ediyorum®

$imdi 10 ve 15 in en kiguk ortak katini bulun ba-
" kalim.
- Haydaaa...! (Adam bir gey anlatmadan soru soru-
yor yaw!)
Tamam. lk soruyu ben ¢dzeyim.©
Biraz ilkel ama rahatlikla anlayacaginiz bir ¢o-
-Zim®
“10un katlar:: 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90, ...
“15in katlar:: 15, 30, 45,60, 75, 90, 105, ...
Ortak olan katlari gériyor musunuz?®
Evet, ortak katlar: 30, 60, 90, ... dir.

Peki, bu ortak katlar iginde en kigik olani hangisi?
30 degil mi?

Ok.

Artik bunu OKEK(10,15) =30 seklinde ifade edebi-
lirsiniz.

Bundan sonra bdyle yaparsiniz artik.©

Fakat iki veya daha fazla sayinin OKEK ini her
zaman bu gekilde amele gibi ugrasip bulmuycaz

tabii ki.
Ya sayilar 252 ve 120 olsaydi? N'ber?

Daha pirt.olarak

10 15 |2
5 15 |3
5 5 1|5
1 1

OKEK (10,15) = 2.3.5 = 30 dur.

Anladiniz mi ne yaptigimi?

Anlatayim. Sunu yaptim. Once verilen sayilan yan
yana (ayni hizaya®) yazdim. Ve sag taraflarina
uzunca bir gizgi ¢izdim© Sonra bu sayilari bélen
(birini ya da her ikisini de) en kiglk asal sayi ile
béldim. Bu asal sayi ile bélinen sayi kalmayinca
diger asal sayiya (burada 3 e) gegtim. O da bitince
5 e gegtim. En dipte 1 leri gérince de ¢izginin sa-
dindaki sayilari garptim ve OKEK i buldum.©
Way be!

Ug sayi olsa da olur mu ki?

Hihi ...

Amcalar sorarsa siz de yaparsiniz artik®

Ornek Soru
45, 40 ve 60 in en kiigiik ortak kati kagtir?

Sayilari yan yana yazip bulalim bakalim.

45 40 60 2
45 20 30 2
45 10 15 2
45 5 15 3
15 5 5 3
5 5 5

1 1 1

Bu durumda OKEK(45, 40, 60) = 2.2.2.3.3.5 = 360
imis.
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En Biiyiik Ortak Bolen (EBOB)

Iki veya daha fazla sayinin her birini tam olarak bé-
lebilen en buylk sayiya bu sayilarin ortak bolen-
lerinin en biiyiigii (OBEB) i denir.

A ve B sayilarinin OBEB i OBEB(A, B) seklinde
gosterilir.

Ornegin,

24 ve 36 sayilarimin OBEB ini bulalim.

Bunun igin yine bi amele isi yapalim ve bu sayilarn
tam bdélen sayilar yazalim.

24 un bolenleri: 1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24

36 nin bélenleri: 1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36

Burada 24 ve 36 nin ortak bélenleri: 1, 2, 3, 4, 6,
12 dir ve en blylk ortak bélen (OBEB) ise 12 dir.
Bu kadarini yazmigsimzdir artik.©

Ama iki (ya da daha fazla) sayinin OBEB ini her
zaman bu yéntemle bulmak hig¢ de pratik olmayabi-
lir.

Daha pirt. olarak séyle bulabilirsiniz,

24 36 2

12 18 2
6 9 3
2 3

OBEB (24, 36) =2.2.3 =12

Nasil yaptigimi anlatayim.

Sayilann ikisini de tam bélen en kigik asal sayl 2
oldugu igin 2 ye bdldim. B&lim sonuglarinin (ikinci
siradaki sayilarin) ikisi de yine 2 ile bélinebildigi
i¢in 2 ye bdéldim. Daha sonra ise elde ettiim sayi-
larin ikisi de (6 ve 9) 3 ile bélunebildigi igin ben de
3 ile béldim. Ve baska da ortak bdlen olmadig
icin bitirdim.

Ama OBEB i heniiz bulmug olmadim. Cizginin sa-
dindaki sayilari garptim ve dyle buldum.

Anladiniz mi?

Canlar, eger OBEB i bu yéontemle bulacaksamiz
her iki sayiy1 da ortak olarak bélen asal sayilarn
alin. Ve sonra da bu sayilari garpin.

Onemli bir husus da OBEB i bulma igleminde
boliim sonuglarinin (yani, en alttaki sayilarnn, (st- '-
teki 6rnekte en alttaki 2 ve 3 Un) aralarinda asal E
oldugudur. Bununla ilgili gok gicik sorular gelebilir
oninize. © '

OBEB ve OKEK ile ilgili gok fazla 6zellik yok.Bir iki
basit 6zellik var o kadar.

o Aralarinda asal iki sayimin OBEB i 1, OKEK i ise -
bu sayilarin garpimina egittir.

Ornegin,

Aralarinda asal olan 9 ve 10 sayilariigin
OBEB(9,10) =1

OKEK (910)=9.10=90dr.

Ornegin, E
Aralarindaasal iki dodal sayinin ortak katlarinin en
kugigu 30 ise bu sayilar 1 ile 30, 2 ile 15 veya 3 ile :
30 olabilir. K
Anlasildi mi bu olay?

Ve sadece iki say igin, (Evet... Sadece iki sayi _
icin) gegerli bir 6zellik. Ug sayi igin denemeyin sa-
kin. Yamulursunuz © o

A ve B dogal sayl olmak lzere,
OBEB (A, B) . OKEK(A,B) = A.B

Ornek Soru

iki dogal sayinin en biiyiik ortak béleni 30 ve en 3
kiigiik ortak kati1 120 ise bu sayilarin garpimi
kagtir?

Cok basit.
Iki sayinin OBEB i ve OKEK i verilmigse bu sayila-
rin garpimini bulmak igin sayilari bilmenize gerek
yok. Gunkii OBEB ve OKEK in garpimi sayilarin . . ..
carpimina egittir. .
Yani, bu sayilarin garpimi 30 .120 = 3600 ddr.

Bu soruda sayilarin kag oldugunun bir nemi yok. .
Sayilarin biri 30 digeri 120. Ama sayilan bulmasa- .,
niz da olur. '
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L e
4. 12 ve 20 sayilarina tam béliinebilen (EKOK) en
' kiiglik pozitif tam say: kagtir?

2 X, y ve z pozitif tam sayilar olmak Gzere,
A= 15x = 18y = 20z
olduguna gore, A en az kagtir?

_3. 5, 6 ve 8 ile boliindiigiinde her seferinde 3
.. kalanini veren en kiiglik pozitif tam sayi kagtir?

4 a, b ve ¢ pozitif tam sayilari igin
K=4a+1=5b+1=6c+1
- olduguna gore, K en az kagtir?

:_(Bu esitligin anlami su: K sayisi 4, 5 ve 6 ile bo-
. lindugunde 1 kalanini veriyor.)

5. 5, 6 ve 8 ile boliindugunde sirasiyla 3, 4 ve 6
kalanini veren en kigiik pozitif tam say kagtir?

6. a, b ve c pozitif tam saylari iin
K=56a+2=6b+3=8c+5
olduguna gore, K en az kagtir?

7. A Ug basamakli dogal sayidir.
A, LA A

120 90 72

kesirleri birer tam sayi olduguna gére, A en az
kagtir?

8. 12, 16 ve 20 ile tam boéliinen iig basamakl en
biliyik dogal say: kagtir?
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9. 8,12 ve 20 ile tam béliinen 1300 den kiigiik

sayilardan en biyiigiiniin onlar basamag: kag-
tir?

10.5, 6 ve 8 ile boliindiigiinde her seferinde 4 ka-
lanini veren 500 den buyiik sayilardan en kii-
cugli kagtir?

11.5, 6 ve 8 ile boliindiigiinde sirasiyla 2,3 ve 5
kalanini veren 300 den biiyiik en kiigiik pozitif
tam sayi kagtir?

12,1923 e en az kag eklenirse elde edilen yeni say:
12, 15, 18 ile tam béluniir?

13.1967 den en az kag gikarilirsa elde edilen yeni
sayi 25 ve 30 a tam béliinir?

14. 60, 90 ve 150 sayilarini tam bélen en biiyiik
pozitif tam say: (EBOB) kagtir?

15.140, 168 ve 112 sayilarini tam bélen en bilyik
dogal sayi kagtir?

16. x pozitif tam sayi olmak lzere,

420 360 270
x ' ox ' x
kesirlerinin sonucu tam say: olduguna gére x
in alabilecegi en biiyiik deger kagtir?

17.147 ve 192 sayilarini béldiigiinde 12 kalanini
veren en biiyiik dogal say: kagtir?

18.170, 366 ve 458 sayilarini boldiigiinde sirasiyla -

30, 16 ve 38 kalanini veren en biiylik dogal say! -
kagtir? o



2 ANTRENMAN -

Ortak katlarinin en kiigiigii 150 olan farkl iki

Ortak katlarinin en kiigiigli 72 olan farkh g

- ‘OBEB - OKEK 4. Hoftr
Ornek Soru 3.
En biiyiik ortak béleni 45 olan farkl iki dogal dogal sayinin toplami en gok kagtir?
sayinin toplami en az kagtir?
Gozelim.
Oyle iki say1 bulacaksiniz ki 45 bu sayilari bélen
en blyik sayi olacak.
Peki, 45 hangi sayilan béluyor. 45, 90,135, 180, ...
(45 in kati olan sayilar) dyle degil mi?
Bu sayilar iginden segilen iki farkli sayinin toplami
. enaz45+90=135tir.
: .1_ En biiyiik ortak boleni 12 olan farkh iki dogal
' sayinin toplami en az kagtir?
4,
dogal sayinin toplami en gok kagtir?
2. Ortak boélenlerinin en biiyiigii 18 olan iki ba-

samaklh farkh iki dogal sayinin toplami en gok
kagtir?

Ornek Soru

Ortak katlarinin en kiigiigii 60 olan farkh iki do-
gal sayinin toplami en gok kagtir?

© Gozelim,

- 60 hangi sayilarin kati? llk 6nce bu soruma ce-
vap verin bakalim.

- Mesela neyin 1 kati?

- 601n.

= Neyin 2 kat1?
"~ - 30un.

- Neyin 3 kati?
- 20 nin.

" Tamam. Bu iki sayinin toplaminin en gok olmasi is-
~ tendigine gére, bu sayilardan ilkini 60, ikincisini de

30 almak icap eder. Oyle ya toplamlari en gok ol-
mali.

Bu konuda sikinti yaganan en énemli noktalardan
biri su: Ornek izerinde géstereyim.

Ornegin,

OBEB (A, B) = 6 verildiginde hem A hem de B sa-
yilarinin ikisi de 6 nin kati oldugunu disanuan.
Yalniz, x ve y aralarinda asal sayilar olmak iize-
re, A =6x ve B = 6y alin ve dyle islem yapin.
Iste sikinti burada gikiyor. x ve y aralarinda asal
olmazsa yamulursunuz.© Ona gére.

Ornek Soru
A ve B dogal sayilari igin,
OBEB (A,B)=5
OKEK (A, B) = 60
olduguna gére, bu kosullan saglayan A sayila-
rint bulalim.

Cozelim.

Bu soruda ilk 6nce A ve B nin § in kati oldugunu
gorin. Daha sonra A = 5x ve B = 5y olarak yazin.
Ama x ve y nin aralarinda asal oldugunu unutma-
yin.
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Iki sayinin OBEB ve OKEK inin garpimi bu sayila-
rn garpimina egitti.

Yani, A.B = 5.60 ve 5x.5y = 300 esitliginden

x.y =12 bulursunuz.

Simdi garpimi 12 olan aralarinda asal iki sayiyi (x
ve y yi) dustnin. (1 ile 12, 3ile 4, 4 ile 3, 12ile 1
olabiliyor.)

Bu durum da A = 5x in degeri 5.1 = 5, 5.3 = 15,
5.4 = 20 ya da 5.12 = 60 olabilir.

5.  ave b pozitif tam sayilardir.
3a=5b
EBOB(a,b) =6
olduguna gore, a + b toplami en az kagtir?

6. xvey pozitif tam sayilar igin
x+y=60
EBOB (x,y) =10
olduguna goére, x en gok kag olabilir?

7. xvey pozitif tam sayilari igin
X +y=42
EBOB (x,y)=6
olduguna gore, x kag farkl deger alabilir?

8. xve ydogal sayilar olmak Uzere,
EBOB (x,y) =5

x.y =750
olduguna gore x + y toplami en az kagtir?

9. A ve B pozitif tam sayilari igin
EKOK (A, B) = 108
EBOB (A,B)=9
olduguna gore, A + B toplami en az kagtir?

10. x vey pozitif tam sayilar igin
EKOK (xy) = 144
EBOB (x,y) = 12
olduguna gore x +y toplami en az kagtir?

11. m ve n pozitif tam sayilaninin ortak bblenler'inih"-:'
en buyugu OBEB (m, n) = 8 ve ortak katlarlnln ;
en kiigigi OKEK (m, n) = 80 dir.

m + n = 56 olduguna gore, m — n farkinin pozl-':
tif degeri kagtir? =
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OBEB - OKEK problemleri

Problem bigimindeki OKEK - OBEB sorularinin

. hangilerinde OKEK, hangilerinde OBEB kullanilir?

Bu konudaki fikriniz?

Simdiki olayimiz bu. lzah edeyim.

Problemlerdeki temel mantik su;

Pargalar birlestirerek daha biiyiik bir sey
(uzunluk, alan, hacim, zaman... vs) elde edili-
yorsa bu OKEK sorusudur.

Ornegin,

Dikdortgenlerden bir kare elde ediliyorsa,
Dikdértgenler prizmalarindan bir kip elde ediliyor-
sa OKEK kullanilir.

Bir biitiin (kocaman bir sey) kiiglik pargalara
ayriliyorsa bu OBEB sorusudur.

- Ornegin,

Bir bahge etrafina esit araliklarla agag dikiliyorsa.

~ dikdértgen bigimli bir odanin zemini kare bigimin-
- deki parkelerle dosgeniyorsa,
. Dikdortgenler prizmasi bigimindeki bir depo kip bi-
- giminde bélmelere ayriliyorsa (veya kolilerle doldu-
" ruluyorsa)OBEB kullanilir.
" Ha! Bu arada OBEB sorularinda en sonda es bu-

yuklukte pargalar elde edilir hep. Bilginiz olsun.

" Bunlar gogaltabiliriz elbette ki. Ama temel mantig
- bu. Anladiniz mi §simdi©?

Yoksa en ¢ok diyorsa soru OBEB sorusu, en az di-
yorsa OKEK sorusudur gibi bir mantik yok kesinlik-
le.

Ornek Soru

 Zelal bir sepetteki gllleri 4 er 4 er saydiginda 3

gul, 5 er 5 er saydiginda 4 g, 6 sar 6 sar saydi-
dinda S gl artiyor.

Sepetteki giillerin sayisinin 150 den fazla oldu-

 gu bilindigine gore, giillerin sayisi en az kagtir?

Cozelim.

Cok basit ki©
Dikkat ederseniz sepete 1 giil daha koymus olsay-

~diniz, 4 er, 5 er veya 6 sar saydiginiz da hig gul
. artmayacakti.

O halde sepete 1 gl ekleyince giil sayisi 4, 5ve 6
nin kati olur. (Once en kiguk katlarini = OKEK
lerini bulun. 60 degil mi?)

Demek ki gul sayisi 60 in katindan 1 eksik. (ekle-
digimiz gulu sonradan gikarmamiz lazim.) ve 150
den fazla.

Bu durum da en az 60.3 — 1 = 179 gul olmus olur
sepette.

Anladimiz mi?

Ornek Soru

Kenar uzunluklar 12 cm ve 15 cm olan dikdértgen
bigimli tahtalar yan yana eklenerek bir kare elde
ediliyor.

Bu is igin en az kag tahta gereklidir?

Cozelim.
Once olayi resmeden giizel bi sekil yapalim®©

olacak

:
:

12 nin kati ;
4
H
:
1]

15 15

15 in kati olacak

Sonra dusunelim. Bu soru OBEB le mi yoksa
OKEK le mi ilgilimi?

Bakalim soruda ne yapiliyor?

Kuglk pargalar birlegtirilerek daha biyik bir gey
(kare) elde ediliyor. O halde OKEK var burada. Oy-
le degil mi?

Peki, elde edilen karenin bir kenarn en az kag cm
olabilir?

12 ve 15in kati olan en kigik sayi. Dogru mu bu?

O halde bulalim bakalim kagmis?

12 15 | 2
6 15 | 2
3 15 [ 3
1 5 5

1
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OKEK(12, 15) = 2.2.3.5 = 60 oldugundan elde edi- 1. Bir pul koleksiyoncusu elindeki pullar 12 ser 15 er .-

len karenin bir kenart en az 60 cm olabilir. ve 18 erli gruplara ayirdiginda her defasinda 3 pu-
iyi de kag tane tahta lazm? Bunu nasil bulcaz? lun arttigini gériyor.

Var mi bi fikriniz?

Buna gére, bu koleksiyonda en az kag pul var- .-
dir?

Elde edilen karenin alanini bir tahtanin (dikdértge-
nin) alanina bélun. (ikisinin de alami iki kenar uzun-
lugu carpilarak bulunuyor.)

Karenin alani = 60.60 = 3600
Bir tahtanin alani 12.15 =180

Demek ki 3768(:)_0 = 20 tane tahtaya gerek var-

mis.
Anlasildi mi bu soru. Ve bu sorunun 1s1ginda
OKEK in mantigi.

Ornek Soru

12, 15 ve 20 ile boliindiigiinde her seferinde 7
kalanini veren iig basamakli en kiigiitk sayinin
onlar basamag: kagtir?

2. Bir gigekgi bir sepetteki gulleri 5 er, 6 sar ve 7 ser.

Cozelim, . .
demetlediginde her seferinde 4 gi! artiyor.
x| 2 x |20 x | 15
- _ _ Buna gbre, sepette en az kag giil vardir?
7 — 7

Once su kalan 7 yi bir kenara ayiralim.
Budurumda aradigimiz sayinin 7 eksigi 12, 15 ve
20 ye tam bélunlyor demek oluyor bu. O halde bu
sayinin 7 eksigi 12, 15 ve 20 nin kati. Peki, bu sa-
yilarin kati olan en kiigik sayl (OKEK) kag? Once
bunu bulun. (Yukaridaki gibi)

60 1 buldunuz mu?

O halde soruyu ¢ézdiniiz demektir. Bundan son-
ras| yorum.

Aranan say 60 in katindan 7 fazla olacak. (Gikar-
digimiz 7 yi eklememiz lazim.) Ustelik ¢ basa-
makli en kigligu olacak.

Olsun. Kolay ki®

60 In 2 katinin 7 fazlasi olabilir mesela.(1 katinin 7
fazlasi olmuyor. Goérin isterseniz)

Demek ki bu sayl 2.60 + 7 = 127 imis.

Anlagildi mi?

3. Ebatlari 35 cm ve 40 cm olan dikdértgen sek--
lindeki kartonlarin en az kag tanesi kullanilarak
bir kare elde edilebilir? o

Bu anlatimla da anlamazsaniz®
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~ 1., Cemil kitapligindaki kitaplar 4 er, 5 er ve 6 sar
i, grupiadiginda her seferinde 2 kitap eksik kaliyor.

Buna gore, Cemil’in kitaphginda en az kag kitap
vardir?

2. Bir kamyondaki karpuzlar 5 er 6 sar veya 8 erli
- gruplara ayrildiginda her seferinde 2 karpuz eksik
kalyor.

Buna gére, kamyonda en az kag karpuz vardir?

;:' 3.'- Ali misketlerini 4 er, 5 er ve 8 erli gruplara ayirdi-
: ginda sirasiyla 1, 2 ve 5 misket artiyor.

-+ Ali'nin misketlerinin sayisi 80 den gok oldugu-
¢ -. - nagobre, en az kag misketi vardir?

4. Bir fabrika atolyesinde atolye sefi iscileri S'erli
6'sarli ve 8'erli gruplara ayirdiginda her defasinda
3 igci eksik kaliyor.

Buna gore, bu atélyede en az kag isgi vardir?

5. 145 kisilik bir gruba a kigi daha katilirsa gruptaki
kisi sayisi 4, 5, 6 nin kati oluyor.

Buna gore, a en az kagtir?

6. 12 cm ve 14 cm ebatlarindaki iki farkli uzuniuktaki
borulardan es olanlar ug uca eklenerek esit uzun-
lukta iki ayri hat dégeniyor.

Buna gore, en az kag boruya ihtiyag vardir?
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7. Birigyerindeki Ug zil 15, 30 ve 75 dakika araliklarla
calmaktadir.

Bu ziller birlikte galdiktan en az kag dakika son-
ra tekrar birlikte galar?

8. Birlimandan kalkan ug farkh gemi bir seferlerini 30
glin, 40 gun ve 45 gunde tamamlamaktadir.

Bu gemiler ayni giin sefere basladiklarina gore,
ilk kez kag giin sonra tekrar birlikte sefere gI-
karlar?

9. Bir traktorin tekerlek gevreleri sirasi ile 600 cm ve
240 cm dir. Traktor dururken arka ve 6n tekerlekle-
rin yere deddigi noktalar igaretleniyor.

Tekerleklerin isaretli kisimlan tekrar ayni anda
yere degdiklerinde kiigiik tekerlek kag tur don-
miig olur?

10.

1.

12.

Bir okuldaki 6grenciler siniflara hi¢ 6grenci artmaf_'_:' \
yacak gekilde 25 er ya da 30 ar kigi olacak gekilde .
yerlestirilebiliyor. )

Buna gore, okuldaki 6grenci sayisi en az kag- .
tir?

15 cm, 8 cm ve 10 cm ebatlarinda dikdértgen - -
prizmas) seklindeki kutular yan yana ve Ust Uste
konularak bir kiip olugturuluyor.

Bu kiip igin en az kag tane dikdértgenler priz-
masina ihtiyag vardir?

Ebatlari 12 cm, 15 cm ve 8 cm olan dikdértgenlér -
prizmasi geklindeki kutularin ambalajlanmasi u;m e
kip seklinde bir koli imal edilecektir. -

Kutularin kolide hi¢ bosluk kalmayacak §ek"i|dé'
ambalajlanabilmesi igin kolinin bir kenar en az
kag cm olmalidir?
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" . Ornek Soru

Uzunluklari 72 cm ve 96 cm olan iki metal gubuk

" “'esit uzunluktaki pargalara ayrilacaktir.

Buna gore, bir parganin uzunlugu en gok kag
cm olabilir?
Ve en az kag parga elde edilebilir?

Once soruda OBEB mi OKEK mi kullanilacak buna
karar verin.

Ne yapiliyor?

Buyuk gubuklar kiigik ve esit uzunluktaki pargalara
ayriliyor.

Dolayisiyla bu bir EBOB sorusudur.

Gelin isterseniz beraber mantik yiritelim. Uzun-
luklari 72 cm ve 96 cm olan gubuklari es uzunlukta
pargalara ayirmak istiyoruz. Ama bu pargalarin
uzunluklarinin da en fazla olmasini istiyoruz.

En ¢ok kag cm olabilir?

.. T2 ve 96 y:1 bélen en buyuk say! kag ise o kadar.
Yani 72 ve 96 nin OBEB i kadar. OBEB i bulun ba-

- -~ kalm.

72 96 2

36 48 2

18 24 2
9 12 3
3 4

. OBEB (72, 96)=2.2.2.3 = 24

 Demek ki gubuklarn uzuniugu en gok 24 cm olabi-

_' liyormus. Bu durumda toplam kag par¢a olugur?
. 72 cm olandan 3 parga, 96 cm olandan da 4. Qyle

B degil mi? Yani toplam 7 parga.

2 Anladiniz mi?

" Ornek Soru
~ - Kenar uzunluklar 56 m ve 80 m olan dikdértgen
" geklindeki tarlanin kenarlarina, kégelere de agag

dikilmek kosuluyla, esit araliklarla agaglar dikile-
- cekir.

~: Buna gére,

' a) Agag araliklan en gok kag metre olabilir?

b) Bahgenin gevresine en az kag agag dikilebi-
o lir?

** Gézelim,

" Ik 6nce bu soru da OBEB mi OKEK mi kullanaca-
- §iniza karar verin.

Ne yapihyor soruda. Biyuk bir uzunluk esit ve da-
ha kiglk uzunluklara bélunuyor yine. Yani OBEB.
Birlikte diisunelim mi?

56 m

80m
Agdag arahklari en gok 56 ve 80 i bélen en buyik
say| kadar olabilir. Yani 56 ve 80 in OBEB i kadar.

56 80| 2

28 40| 2

14 20| 2
7 10

OBEB (56, 80) = 2. 2. 2 = 8 oldugundan agag ara-
liklari en gok 8 m olabilir. Bu durum da agag sayisi
en az olur zaten.

Peki, kag olur?

56 metre olan kenara 7 aga¢ 80 metre olan kenara
ise 10 agag bir de kars! taraflari var. Toplam 34

agdag.

Aslinda tarlanin gevre uzunlugunu 8 e (OBEB
e) bolerek de 34 (i bulabilirsiniz.
Aklinizda olsun.

. Uzunluklari 48 cm ve 56 cm olan farkli iki gubuk

kesilerek es uzunlukta pargalar elde edilecektir.

En az kag parga elde edilebilir?
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2. Kenarlari 48 m ve 84 m olan dikdértgen bigiminde-

ki bir havuzun etrafina esit aralikiarla 1siklandirma
direkleri dikilecektir.

Koselere de direk dikilmek kosuluyla en az kag
direk dikilebilir?

3. 216 m ve 360 m ebatlarnda bir arazi kare seklinde

esit alanli parsellere bélinecektir.

Bu araziden en az kag parsel olugabilir?

. 180 cm ve 150 cm ebatlarindaki bir banyo kare
bigimli fayansiarla dégenecektir.

Buna goére, en az kag fayans gereklidir?

6. 30, 40 ve 55 litrelik Ug farkli yag esit hacimli sisele-

5. 150 m ve 400 m ebatlarinda dikdértgen seklindeki

bir alan kare geklinde esit alanli bolgelere ayrilarak "
olugturulan her alanin késelerine fidan dikilecektir.. -

Buna gore, en az kag fidan gerekir?

re doldurulacaktir.

Buna gore, en az kag siseye ihtiyag vardir?

7. Birbakkal 108, 120, 150 kg lik guvallardaki ug: o
farkli kalitedeki mercimekleri birbirine karigtirma-..
dan ve esit agirlikta-paketlemek istiyor. -

Buna gére, bakkalin en az kag pakete ihtiyact.”
vardir? S
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"4. Eni240 m ve boyu 216 m olan dikdértgen seklin-
: deki bir tarlanin etrafina kdselere de dikilmek sar-
tiyla esit araliklarla agag dikilecektir.

Buna gobre, en az kag agag¢ gerekir?

2 Bir galeri sahibi otomobillerini dérderli, beserli ve
: altisarhi gruplara ayirdiginda otomobil artmiyor.

e " Buna gore, bu galeride en az kag otomobil var-
~dir?

3 720 x 690 cm ebatlarindaki dikddrtgen bigimli bir
" odanin zeminine kare seklinde fayanslar désene-
" cektir.

En az kag fayans gerekir?

4.

18, 24 ve 42 kisiden olusan g farkll lkeye ait
sporcular bir otelde her odada esit sayida sporcu
kalmak kosuluyla yerlestiriliyor.

Her odada ayni iilkenin sporculari bulunmak
kosuluyla en az kag odaya ihtiyag vardir?

5. 80,112 ve x kg agirhgindaki Gg gesit un esit agir-

likta posetlenecektir.

Unlar birbirine kanigtirimadan ve hig artmaya-
cak gekilde en az 15 posete konabildigine gore
x kagtir?

24, 40 ve 72 litrelik bidonlardaki tg farkh kimyasal
madde hig artmayacak sekilde esit hacimli siselere
doldurulacaktir.

Buna gore, kullanilacak giselerin hacmi en gok
kag litre olabilir?
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7. Ebatlan 10 cm, 15 cm ve 24 cm olan dikdértgenler 10. Bir kavgaktaki tg farkh trafik lambasi 45, 60 ve 75
prizmasi bigimindeki taglarla kiup seklinde bir anit saniye araliklarla yesil yanmaktadir.
yapilacaktir. _

Bu lambalar 12:10 da birlikte yesil yandiklaring
Bu is igin en az kag tasa ihtiyag vardir? gore, ilk kez saat kagta tekrar birlikte yesil ya--
narlar?

11. Cevresi 800 m olan dairesel bir pist etrafinda hizla-

8. Kenar uzunluklan 60 cm, 50 cm ve 40 cm olan bir n dakikada 80 metre ve 100 metre olan iki bisikletli-
sandik kip seklindeki kutularla hig bosluk kalma- :
yacak bigimde doldurulacaktir.

sirekli donmektedir.

Sandigi doldurmak igin en az kag kutuya ihti- Ayni anda ayni noktadan harekete baglayan bu
yag vardir? bisikletliler ilk kez kag dakika sonra harekete
bagladiklari noktada yan yana gelirler?

9. 64 cm, 40 cm ve 56 cm ebatlarindaki dikdortgenler 12. Feray “in tokalarinin sayisi en az 75 en gok 90
prizmasi geklindeki bir kutuya hig bogluk kalmaya-

cak gekilde kilp seklindeki oyuncaklar yerlestirile- oldugu biliniyor. Feray tokalarinin 2 ser, 3 erve 7_
cektir. ser grupladiginda her seferinde 1 tokas: artiyor.

En az kag oyuncak yerlegtirilebilir? Buna gore, Feray'in kag tokasi vardir?
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RASYONEL SAYILAR

Soru bankasini eline alinca ilk 6nce rasyonel sayi-
lari g6zen kag kisi var aranizda? ©
.®

Gok fazla ayrintiya girmiycem. Birinci kitapta ayrin-
tili olarak vardi zaten.

Once kesir olay1.

Ug tane kesir gesidi var. (Yeni cinsleri gkmamigsa
benim bildigim Ug tane)©

Basit kesir payl paydasindan kugtk, bilesik kesir
ise pay! daha bulyik olan kesirdir. Bir de tam sayili
kesir var.

Gegiyorum.

Bilesik kesri tam sayih kesir olarak yazma
Ornekle gostereyim.

% kesri bir bilegik kesir ve bizbu kesri tam saysh

kesir olarak yazmak istiyoruz diyelim.

R . Soyle yapiliyor. Inceleyin.®

14|i 24
_ |2 = “5

4 tam kisim
\ pay
Yani, % =2+ % =2 % tir. (Paydanin degisme-

digine dikkat edin.)

Tam sayili kesri bilesik kesir olarak yazma
Bu daha kolay.

T g Bir tam sayi ile bir kesrin toplanmas: gibi.

Ornegin,
45 _4,5 _64+5 _ 29

" Var mi bi problem?

 1nh®

Rasyonel sayilarda toplama - gikarma
Bilmeyen yoktur bunu. Var mi yoksa? ©
Kesirlerin paydalar esit degilse esitlenir, paydalar
esitlendikten sonra paylar toplanip(gikarilip) paya
yazilir, payda ise ortak olarak degismeden yazilir.
Bir 6rnek yapayim gerisini siz halledersiniz©

1,3 5.9 5+9 14
3 5 15 15 15 15
6 (3

Ama bazen parantez iginde hig islem yapmadan
parantezi agmak kolaylik saglayabilir.

(1_3_1]_(1_.§_+ g)

11 5 7 s 11 7

isleminin sonucunu bulurken parantez iglerindeki
kesirlerin paydalarini esitlerseniz amele gibi ugra-
sir durursunuz.©

Ya ne yapin?

Parantezleri agin ve paydasi ayni olanlari kendi
arasinda igleme tabi tutun. (Ve kolaylidi gérun®)

1+l—i
3 2

igleminin sonucu kagtir?

101 1
-, 1,1
2'3%%

isleminin sonucu kagtir?



Rasyonel Sayilar

4. Haft

11 1
3, 11,121
2% 8

isleminin sonucu kagtir?

LI O O
4. 2 (4+3)

isleminin sonucu kagtir?

s (G237

isleminin sonucu kagtir?

o (5253

isleminin sonucu kagtir?

5
9. a-—-=
8

3 1__1‘
" (?+3 2)+(

igleminin sonucu kagtir?

8. a=1,1.,5
3577

5§ o 2
p=2.,2,2

35 7

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

1y
2

olduguna gére, a + b toplami kagtir?

10. _5 _ap+ L
3a 14 3+14

olduguna gore, a - b farki kagtir?



.':.':Ra'fsyonel Sayilar 4. Hofo

I

" Rasyonel sayilarla garpma iglemi 3 (3 . 1 ][1 1 ]
' 2 3)U 72

2 3

" Biliyorsunuzdur. ©
iki veya daha fazla kesir garpilirken, paylar kendi isleminin sonucu kagtir?
arasinda garpilarak paya, paydalar da kendi ara-
sinda garpilarak paydaya yazilir.

Ornegin,
3 5 _35 15

——————

2 7 21 14

" Ama sadelestirmeleri zamaninda yapin. Yoksa. ®

[5+%}(s +%)=23

- isleminde 28 i dnce sadelestirme yapmadan bulun. 4. [% - )(:1— - )
Sonra da sadelegtirerek. Ve sadelestirmeleri zama-
ninda yapmanin énemini bir kez daha gorin® isleminin sonucu kagtir?

islem yaparken islem dnceligi muhabbetini higbir
zaman unutmayin. Yoksa biliyorsunuz®®©
~ Ornegin

1 1
34+L.[2-1
+2( 3)

son olarak toplamay! yapmak lazim.

SNESI LD

isleminin sonucu kagtir? isleminin sonucu kagtir?

2, 12 (,J_ + _1_)
3 2

i 1 1 1
| isleminin sonucu kagtir? 6. (1 = ?J(" - ?)(1 - z)(‘ﬁ - W)

isleminin sonucu kagtir?




Rasyonel Sayilar

4, Haftow

Rasyonel sayilarla béime iglemi

Bélme de gok 6nemli. (Ne 6nemsiz ki?®©)
iki rasyonel kesri bolerken birinciyi aynen yazip
ikinciyi ters gevirerek birinciyle garpin.

Ornegin,

isleminin sonucu kagtir?

g. 2.4 4
35

isleminin sonucu kagtir?

OIS

isleminin sonucu kagtir?

10. (1-%-"‘—) :[%+2)'

isleminin sonucu kagtir?

2 1
3
1.
1+ 1
3
isleminin sonucu kagtir?
1

(2- 5)(1 . _)

12. _2—6_-

(3-")e-0

isleminin sonucu kagtir?

2 {3 1) 12
13. - | 5N B P P
3 [(2 a] 7 ”]

isleminin sonucu kagtir?



4. Hafta

5. 5+ 8

1411
2 4

isleminin sonucu kagtir?
igleminin sonucu kagtir?

) (o-3):(£+2)
Ll 2 4
1+3 4 6. 3
5 42 By
)

. .. isleminin sonucu kagtir?
isleminin sonucu kagtir?

1_+ 1+ 1
1 1 2 11
2+— 7 -
2 3 3
2+2
"4

E isleminin sonucu kagtir?
i isleminin sonucu kagtir?

-4
1+ 11 1_1 2z
4-—13 8. 1+ 3
1-— 2_1

2 3

. igleminin sonucu kagtir? isleminin sonucu kagtir?




Rasyonel Sayilar

4. Hafow

ONDALIK SAYILAR

Paydasi 10 un pozitif tam say kuvveti olan rasyo-
nel sayllara ondalik sayi denir.

S 0,5 (stfirtam 10 da 5)

61

—— = 0,61 (sifir tam 100 de 61)
100

Rasyonel sayiy1 ondalik yapma olayi®
Bir 6rnekle gostereyim.

% kesrinin ondalik degerini bulurken ya 9 u 20

ye bélerek 0,45 bulunabilir. (Bu hig de pratik degil.
Ve zaten bunu bélemeyenler de gikar bir stri®)

Veya payday! 10, 100, 1000 ,... yapmaya ¢aligin.

3 ___45 _ 045 bulun. Bu daha giizel degil mi?
20 100

(5)

Anlagildi m1?

Ondahik sayiyi rasyonel yapahim.

Once sunlari inceleyin. Anlayamazsaniz anlati-
nm.©

02=2=1
0 5
75 3
0,75=-—>=2
100 4
1525 _ 61
1,626 = 20> = 2
1000 40

Anladimz mi?
Ok©
Simdi sirada sapkal sayilar var. Yani,

Devirli Ondalik sayilar

Baglamadan énce —g— kesrini ondalik bigimde ya-

zin bakalim. Kag ¢ikiyor? ©

i=1,6666...
3

Cok degisik ¢ikti. Ve bélme halen daha da devarﬁ
ediyor.(sen bunu okurken bile® ) .

Ama nasil devam ettigi belli en azindan. )

Iste olay burada kopuyor. Amcalar buna da kisa bir-
gosterim sekli bulmuslar. -
Ve bir siirl 6 yazmaktansa diye digtnms ve bu- "
nu kisaltarak 1,6666....=1,6 olarak yazmislar. .

Iste olay bundan ibaret.

Anladiniz mi simdi devirli ondalik sayinin ne de- . -
mek oldugunu? -

Devirli ondalik sayinin rasyonel bigimi

Neden ve niginine girmeden vereyim bunu.
a,hE.E devirli bir ondalik say! olsun.

Bu saynyu rasyonel hale getirirken,

— ' "abcd —ab

Nasil yapildigini anlatayim. ;

Kesrin payini yazarken sayinin tamamindan dev- o

retmeyen sayiy: ¢ikarin.(Ama virgil yokmus gibi- - -
dusunun.) .
Paydaya ise virglilden sonraki kisimda bulunan :

devirli rakam sayisi kadar 9 ve devretmeyen rakam .
sayis! kadar da " 0 "sifir"dan olusan bir sayi ya- - .-
zin.©

— 514-5 509
0.814 = —o5— = gan
- 6 2
6=5=3
a)0,56-252_51_17

90 90 30




._f_bndallk Sayilar 4, Haftor

e

. Ondalik sayilarla garpma
Ondalik sayilarla toplama - gikarma
Ondalik sayilar nasil garpilir? Anlatayim.

llk 6nce garpilacak sayilari virgil yokmus gibi gar-
pin ve sonucu bulun, sonra buldugunuz sonucu
carpilan sayilarin virgilden sonraki toplam basa-
mak sayis| kadar basamak olacak gekilde virgtlle

Yeterki virglleri alt alta getirin gerisi kolay. ©

Ondalik kesirlerle toplama ve gikarma islemi yapi-
lirken virguller alt alta gelecek sekilde islem yapilir.
Islem yaparken eksik basamaklari sifir *0 * mig gi-

bi dusunln.
ayirin.
Adamlar yan yana verirler. Amasiz yine de alt alta Anlamadiniz. Degil mi?
yazin. ©© Neyse buraya bakin... ©
Ornegin, Ornegin
15,4 + 2,622 + 0,25 igleminin sonucunu bulalim. 1,23 . 2,1 garpiminin sonucunu bulalim.
15,400 Alt alta yazip virgll yokmus gibi ¢arpalim 6nce.
2,622 123
+ 0,250 x 21
18,272 123
+246
2583

1. 1-0,72+2,3
. Bu islemde carpilan iki sayida virglllerden sonra
toplam 3 basamak var. (1,23 te iki basamak, 2,1
de bir basamak)
Sonug 2,583
Dolayisiyla virgll yokmus gibi yaptigimiz garpma
isleminin sonucunu bulup virgtlden sonra 3 basa-
mak olacak sekilde virgtille ayirdik.
Anlasildi m1?

isleminin sonucu kagtir?

4, 3.12-1,24

isleminin sonucu kacgtir?
2, (7,25-5,412) - (0,24 +31)

“igleminin sonucu kagtir?

5. 2,24 .0,25+1,32

0 isleminin sonucu kagtir?
;& Apozitif reel sayidir.

A+0,784

isleminin sonucu bir tam sayi olduguna gore A
nin virgiilden sonraki kismi kagtir?




Ondalik Sayilar

4. Haft

Bir sayiy1 10, 100, 1000, ... ile garpma

a) 162.10=16,2

b) 0,045.100=4,5

c) 2,3684.1000 = 2368,4

d) 5,3.100 =530

Demek ki bir sayiyi 10 ile garparken virgil bir ba-
samak saga kaydiriliyor. Eger virguli yoksa sagi-

na bir sifir ekleniyor. 100 ile garparken iki basamak
saga...

Ondalik sayilarla bolme

Ondalik sayilarda en gok bunu soruyorlar.©

iki ondalik kesri bélerken pay ve payday: vir-
glilden kurtaracak gekilde iglem yapilir. Bunun
igin pay ve payda 10, 100,1000 ,... ile genigsleti-
lir.

Ornegin

0,06 0,06.100 6

Pay ve paydanin ikisini de virgllsiz hale getirmek
100 ile geniglettik.

Ama sdyle de yapabilirsiniz. Hogunuza daha gok
gideceginden eminim.©

o
w
o

=3—0 =5

=

,0

oiw
olo

o
[o)]

Yani, yine virgulleri alt alta getiriyor, eksik basa-
maklan sifir kabul ediyor sonra da virgllleri ayni
anda kaldirip iglem yapiyoruz.

Bi 6rnek daha vereyim.

1,8 1,800 1800 1800 _

= = = 50
0,036 0,036 0036 36

Bir sayiyi1 10, 100, 1000, ... ile bdlme

3

=03

10

0.52 0,052

0
0,061

1000

Demek ki bir sayiyi 10 a bélerken virgulii 1 basamak
100 e bdlerken ise iki basamak sola kaydiriyoruz.

2,4
0,006

isleminin sonucu kagtir?

—_—

2 4
0,1 0,05

isleminin sonucu kagtir?

2 ., 4 __6
0,01 0,02 0,03

isleminin sonucu kagtir?

0,016 + 0,34 0,35
0.04 0,017 0,05

igleminin sonucu kagtir?




“‘Ondalik Sayilar

4. Hafta

5. ANTRENMAN

I

1,1

. 1
- 01 001 0001

isleminin sonucu kagtir?

7 0,04 0,009

isleminin sonucu kagtir?

0039 072 028
013 " 036 014

isleminin sonucu kagtir?

' isleminin sonucu kagtir?

5.

6.

8.

42 0036 14
9

isleminin sonucu kagtir?

025 33 108
54 5 0055

isleminin sonucu kagtir?

06+12 01
24-18 0,01

isleminin sonucu kagtir?

0,136

devirli ondalik sayisinin rasyonel bigimi nedir?



Ondalik Sayilar.

0,3+0,6 0,11
+ —

0,3 +0,6 0,71

igsleminin sonucu kagtir?

2,49+3,49

10. s
07 +12

isleminin sonucu kagtir?

0,34 +0,45_

1. -~ 2.
0,62 +0,37

isleminin sonucu kagtir?

6.9

12. ———
4,45 +254

isleminin sonucu kagtir?

isJeminin sonucu kagtir?

14. a=03,b-035, ¢ =0,039

b orani kagtir?

olduguna gére, at

15. a=0,8

olduguna gére, %+% toplami kagtir?

16. a=0,13
b=027

olduguna géore, % - _E;’ farki kagtir?
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Basit Esitsizlikler

5. Haftw

e et

BASIT ESITSIZLIKLER

Birinci kitapta bahsettigim seylerin kigik bir 6zetini
vereyim.
_ Esitsizlikler de
. x < 4 ifadesi, x in 4 ten kiiguk degerleri alabile-
:: cegini
« x<4 ifadesi, x in 4 veya 4 ten kiigiik degerleri
alabilecegini
“'a x> 4 ifadesi, x in 4 ten biiyiik degerleri alabile-
S cegini
. x> 4 ifadesi, x in 4 veya 4 ten buyiik degerleri
-+ alabilecegini anlatir.

" Esitsizlikler igin séyleyecedim &zelliklerin ¢ogu

- esitlik ozellikleriyle ayni aslinda. Birazdan gére-
~+.+ ceksiniz. Onun igin bu konuyu kafanizda biyitme-
-yin,

... Esitsizlik 6zellikleri

.~ e Bir egitsizligin her tarafina ayni say: eklenip
- gkanlabilir.

;.. Ornegin,

Xx-2>3
3N esitsizliginde x i yalniz birakmak igin esitsizligin iki
_ . tarafina da 2 eklemek lazim. 2 ekleyince
x—2+2>3+2den x> 5 bulursunuz.

'-'f.-':'i.Yine benzer bigimde,

N ~1<x+3<5

esitsizliginde x i yalniz birakmak igin esitsizligin t¢

- tarafina da — 3 eklemek lazim.

=.-. Ekleyelim bakalim.
i =1-3<x+3-3<5-3
“ R -4<x<2
bulunur.
- Anlagildi mi burasi? HI?

'\.Z_; ,:_i'B'ir egitsizligin her tarafini pozitif bir say ile
garpabilir ve bélebilirsiniz. izin veriyorum. Sikinti
yok.©

Ornegin
5x > 10 esitsizliginde x i yalniz birakmak igin her iki
tarafi 5 e bélmek lazim.

5x 0
—_—>— > .
5 5 ve x > 2 bulunur

Yine benzer bigimde

7<3x-2<16

esitsizliginde x i yalniz birakmak igin énce her tara-
fa 2 ekleyin. Sonra da her taraft 3 e bolun.

3 < x < 6 bulduysaniz Ok.

Yine ayni mantikla

2x +1
3

>5

esitsizliginde x i yalniz birakmak igin énce her iki
tarafi 3 ile garpmak, sonra iki taraftan 1 gikarmak,
sonra da iki tarafi 2 ye bélmek lazim.

x>7 buldunuz mu?

Bir diger 6zellik,

Bir esitsizligin her tarafini negatif bir sayi ile
carpar ya da bélerseniz esitsizligin yonii degi-
gir. (Buna ¢ok dikkat edin.)

Sayisal bir 6rnekle izah edeyim.

— 3 < 2 dir. Ama her iki yan1 — 5 ile garpin bakalim
ne oluyor? Yon degistirmeseniz yani, * <" yerine
"> " yazmazsaniz avucunuzu yalarsiniz®

Ornek soru
—4x-1
5
esitsizliginin ¢6zum araligini bulalim.
llk 8nce her iki yani 5 ile garpin. —4x-1<15 iel-

<3

de edeceksiniz. Simdi iki yana 1 ekleyin ve

—4x <16 yi elde edin. Iste bu adimdaki hareket
¢ok énemli. x i yalniz birakmak igin her iki yani — 4
e béleceksiniz. Eger yén degistirmeyi unutmazsa-
niz. x = —4 bulacaksiniz.



Basit Egitsizlikler

5. Haftw

Simdi su esitsizlikter de x i yalniz birakin bakalim.

a) —3x<12

b) —5x>10

c) -2x<6

d) -x>2

e) -3x215

f) -3<-x<4
g) -6<-3xs0
h) —3s;253-1
) —15122X g

S$imdi de itiraz etmeden sunlari yapin litfen©

)

x < 3 ise 2x in hangi araligini bulun.

k) 1<x<3 ise4xin hangi araligini bulun.

D)

-2 £ x<3 ise — 2x in hangi araligini bulun.

m) 1< x<3 ise 3x + 2 nin araligini bulun.

n) -3<x<2 ise —3x + 2 nin araligini bulun.
0) -2<x<4 ise 2— nin araligini bulun. - :
Ornek Soru
-5<x<3
Ix-2y=7

olduguna gore, y nin deger araligini bulalim.

Gozelim. _
Soruda x in arahi@ verilmig. Istenen ise y nin dégéi
araligi.
Yapmaniz gereken 3x — 2y = 7 esitliginden xi =
¢ekmek (yani yalniz birakmak) ve bu x degerini.
esitsizlikte yerine yazmak. .
3x-2y=7ise 3x =2y + 7 ve bu esitlikten de - -

x=2y+7
3

tar.

Iste bu x degerini ~ 5 < x < 3 egitsizliginde yerim
yazip y yi yalmz birakin. '

-5< 2_y:;|-_7 <3 yazdiniz mi1?

Simdi sirasiyla dediklerimi yapin. G
Once her tarafi 3 ile carpin ve — 15 < 2y + 7 §9
bulun. '
Sonra her taraftan 7 gikann ve — 22 < 2y < 2 bl
lun. :
Son olarak da her tarafi 2 ye bélin ve y nin gozur
araligim —11<y <1bulun, '
Aferiiiin.©



‘Basit Esitsizlikler

5. Haftm

Ar—

.

4 <x<7

olduguna gore, asagidaki ifadelerin hangi
aralikta oldugunu bulunuz.

a) 2x
b) 2x+1

2x +1
c) 3

-2<x<5

olduguna goére, asagidaki ifadelerin gozim
araligini bulunuz.

a) —3x
b) -3x+1
o) -3x+1
- 2
d) 4-2x
-4<x<2

olduguna gore, asagidaki ifadelerin g6zim
araligint bulunuz.

X
a) X .41
)2+
- 3x
2
c) .M-

4, -4<x<4

olduguna gore, =2 in arahgimi bu-

lunuz?

5. ~isx52
2

olduguna goére, 2x +1 toplaminin alabile-
cegi tam sayilarin toplami kagtir?

6. -1<x <5

olduguna gore, ifadesinin alabile-

X+7
2

cegdi tam sayilarin toplami kagtir?

2x -1
7. Rt Sl
5 23

esitsizligini saglayan en kiigiik x tam sayisi
kagtir? '



olduguna gére, a kag farkh pozitif tam say
deger alabilir?

10. Sx+3 oy
7

esitsizliginin g6ziim arahgi nedir?

1. %;»5

esitsizliginin g6zim aralhigi nedir?

Basit Esitsiziikler 5. Kaftw :
8. X=7 .9 ) 2x-3 _ X
2 - 12 5 3
esitsizligini saglayan en biiyik x tam sayisi esitsizliginin gozim araligi nedir?
kagtir?
9 3a-2 <4 13 ﬂi < 3x-2
4 ’ 3 7 2

esitsizliginin ¢6ziim araligi nedir?

14 2{;1- >-5

esitsizligini saglayan pozitif tam sayilarin .
toplami kagtir? .

15. X=1_.2x=-2
-3 5

esitsizliginin ¢6ziim aralig: nedir?



Basit Esitsizlikler 5. Hafta
__1. -1<2x-5<5 _1<—x3+4

esitsizligini saglayan x tam sayi degerleri-
nin toplami kagtir?

-4<3x+4<22

esitsizliginin goziim araligi nedir?

_1<_).(..ﬂ_32
2

esitsizliginin goziim aralig: nedir?

2s§%‘_l<11

olduguna gore, a hangi araliktaki degerleri

. alabilir?

olduguna goére, x in alabilecegi en biyik
ve en kiigiik tam sayinin toplami kagtir?

1 2%x=5 .z
3~ 6

olduguna gére x in ¢éziim arahg: nedir?

5-2x
7 <2=eX 3
< 5 <

esitsizligini saglayan en biyiik ve en kiigiik
tam sayinin toplami kagtir?

2<1-M ¢5
2

egitsizligini saglayan en biiyiik m tam say:-
st igin 3m — 2 farki kagtir?



Basit Egitsizlikler

5. Haftw

9. -3<x<3
y=2x-5

olduguna gére, y nin en genig ¢6ziim aral-
g1 nedir?

10. -1£x<3
y+2x=4

olduguna gére, y kag farklh tam sayi deger
alabilir?

1. 1<x<4
2x -3y =1

olduguna gore, y nin en genis ¢éziim aral-
g1 nedir?

2a+b=3

olduguna goére, b nin en genig ¢éziim arali-
g1 nedir?

13. -5<ac<3

a-b=3

olduguna gére, b nin alabilecegi tam say1
degerler toplami kagtir?

14, a+4<3a-12<a+15

esitsizligini a nin kag farklh tam sayi degeri
igin dogrudur?

15. a+1<2a-8<a+4

esitsizliginin en genis géziim arahg
nedir?

16. 2a-4<3a-12<a+16

esitsizliginin en genig ¢6ziim arahg: nedir? '



“Hasit Esitsizlikler 5. Haftw mm.

- 1. a, breel sayilan igin
: ..« Ayni yonlil esitsizlikleri taraf tarafa (Yani, alt

alta) toplayabilirsiniz. 3<a<10
Demek istedigim su \ —-2<b<7

Oredin, olduguna gore, 3a + 2b toplaminin,

x<2vey <3ise x+y nin araligin bufalm. a) En biiyiik tam say: degeri kagtir?

X <2 b) En kiigiik tam say: degeri kagtir?

+ y<3
x+y<5

. Yine ayni mantikla-1<x<2ve2<y<S5§ise
- - x+ynin araligini bulalim.

-1<x<2
+ 2<y<5
1<x+y<7

"7 Anlagildi mi bu olay?

: - - Ornek soru
’ —1<x<3 2. -1<x<3
-2<y<5 <y<h

L olduguna goére, 2x + 3y toplamin)n alabilegegi

i olduguna goére, 2x + 5y toplaminin,
- en bilyiik tam say: deger kagtir?

_ a) En kiiglik tam sayir degeri kagtir?
" Simdi beni iyi dinleyin. (Zaten dinliyorsunuz ga®) b) En biiyiik tam say: degeri kagtir?
" E§its_,_izlik sorularinda x, y, ... her neyse igte. En
L ‘basta tam sayl dememigge siz de x ve y ye tam
sayl deger verip islem yapamazsiniz.
- Yaparsaniz da cevaplaﬂ gorince yamuldugunuzu
o gorursiniz©®
' _.':-_i'__“Neyse, bu soruyu ¢ézelim.
“Once verilen esitsizliklerde 2x ve 3y nin araligini
" bulun. Sonra da alt alta toplayin. Ve ondan sonra
da 2x + 3y toplaminin alabilecegi en blylk tam
.." sayl degeri gorin ve bylun.

2/-1<x<3 3. 4<m<12
3/-2<y<5 —2<n<7

-2<2x<6 olduguna gére, 2m - 3n farkinin,
_—6<3y<15

a) En biiylik tam say: degeri kagtir?

-8<2x+3y <21 b) En kiigiik tam say: degeri kagtir?

_Himm... Demek ki 2x + 3y toplaminipy alabilecegi
" en blyuk tam sayi 20 jmis.




3. ANTRENMA'N

Basit Esitsizlikler 5. Hafta
4. -1<x< 4 c) 2a-3b farki en gok kagtir?
-2<y<7

olduguna goére, 2x — Sy farkinin
a) En kiigiik tam say: degeri kagtir?
b) En biiyiik tam sayi degeri kagtir?

Ama en bagta x ve y nin tam say! oldugunu
vermigse o zaman bu iglemlere hig gerek yok.
x in ve y nin alabilecegi degerler zaten belli ol-
dugunda siz de soruya goére uygun olan deger-
leri segip islem yaparsiniz.

Ornek Soru

x ve y tam sayilan igin,
-4<x<7
-8<y<6

olduguna gore, 3x + 2y toplaminin alabilecegi
en kiiglik ve en biiyiik degeri bulalim.

Gozelim,

x ve y nin tam sayi oldugu verilmis.

x -3, —2,-1,...5, 6 degerlerini,

yise —7,-6, ... 4, 5 deg@erlerini alabilir.

Bu degerler igin 3x + 2y en gok x = 6 ve y = 5 igin
28veenazdax=-3vey=-7igin—23tir. An-
lasildi mi burasi?

a, b tam sayilari igin,

3<a<10
-2<b<7

olduguna gére,
a) 3a + 2b toplami en gok kagtir?

b) 3a + 2b toplami en az kagtir?

d) 2a - 3b farki en az kagtir?
e) a2 +3b toplami en gok kagtir?

f) a +3b toplami en az kagtir?

x ve y tam sayilardir.

-1<x< 4
-2<y<?7

olduguna gore,
a) 2x -5y farkinin en kiigiik degeri kagtir?

b) 2x - Sy farkinin en buyiik degerl kagtir?- '

c) 3x+ 4y toplaminin en kiigiik degeri kagtir?

d) 3x +4y toplaminin en biiyiik degeri kagtir?

a ve b tam sayilari igin.

4<a<?
-2<b<2

olduguna gore, — a — 3b ifadesinin en kiigiik
degeri kagtir? :



Basit Esitsizlikler

5. Hafto

|+ avrrenn

e
' Baz! esitsizlik sorularinda énunize géyle bir sey
gelebilir.

x2 <x olmak uzere,

Peki, ne anlama geliyor bu? Bunu izah edeyim.

_ o Sifir ile 1 arasindaki saylar iissii biiyiidiikge,
kiiguluirler.

1
Ornegin, 5 igin bunu goérin isterseniz.

3 2
0<.A.<[%J <[%] <%<1 dir.

Yani, x% < x ise 0<x<1dir.

Ornek Soru

a<a

olduguna gére, 4a +1 toplamini alabilecegi tam
sayi degerler toplamini bulalim.
Gozelim
a’<a yI gérduginiz gibi 6nce 0 < a< 1 iyazin.
~ Sonrada4a + 1i elde edin. (Once her tarafi 4 ile
" garpin, sonra da 1 ekleyin)
. 4/0<a<1
0<4a<4
O+1<4a+1<4+1yani,1<4a+1<5tr.
" Dolayisiyla da 4a + 1 in alabilecegi tam say! de-
gerler toplami1 2 + 3 + 4 = 9 dur.

1. x2<x olduguna gore, x hangi araliktaki
- degerleri alabilir?

2, x? < x
olduguna gore, 5x + 2 toplaminin alabilecegi
en biuyik tam sayi kagtir?

a’l<a
b-a=3

olduguna gore, b nin en genis deger arahgi
nedir?

a<a

b-5a=3

olduguna gére, b nin alabilecegi tam sayi de-
gerler toplami kagtir?

e X, Y, z aym igaretli sayilar olmak uzere,

xX<y<z & 1>1>1 dir.

x"y 2z
Yani, ayni igaretli sayilar arasindaki siralamada
sayilarin garpma iglemine gore tersleri alindi-
ginda esitsizligin yoni degigtirir.

Ornek Soru

1. 1
8 m+1 3

olduguna gore, m nin alabilecegi tam say: de-
gerler toplamim bulalim.

Cozelim.
Esitsizligin igindeki bilinmeyen paydada olursa
esitsizligi amuda kaldirin ve yénina degistirin©



Basit Esitsizlikler

5. Hafto

Esitsizlik igindeki ifadeler pozitif oldugundan bu ig-
lemi yapabilirsiniz. Misaade ediyorum®©
l< ! sl < 8>m+123tir.
8 m+1 3
m nin alabilecegi tam sayi degerler toplami da

2+3+4+5+6=20dir

l<l<1
5 a

egitsizligini saglayan a tam sayilarinin topla-
mi kagtir?

6. xtam say! olmak lzere,

4
X -1

ls <2
3

esitsizligini saglayan en biiyiik x degeri ile en
kiigiik x degeri toplami kagtir?

7. a pozitif tam sayi olmak iizere,

15 2
19 .32
a z 3

olduguna gére, a nin alabilecegi en biiyiik
deger kagtir?

< avenar

8. a pozitif tam sayi olmak uzere,

-.2a_+1._ < 2__3_
a 14

olduguna gore, a nin alabilecegdi en kigiik
deger kagtir?

olduguna gore, A % toplaminin en biiy' iik'
a

tam sayi degeri kagtir?

10. i<a<1
5

dcbses
2

olduguna gore, a + % toplami kag farklh tam

sayi deger alabilir?



“Basit Esitsizlikler

5. Hafta

5. ANTRENMAN

—_—
x2 ve x* iin arahigini bulma olayi.

~ xin aralid belli iken x2 nin gézim araligini bulur-
. ken,
" o Eger, x pozitif ise higbir problem yok aslinda.

T 2<x<5 = 4<x2<25 ti

g<x<2 = i<x2<4tu'r.
3 9

. » Eger sinirlarin ikisi de negatif ise, her tarafin kare-
' sini aldidiniz da esitsizligin yonuni degistirmeniz
T lazim.
“3<x<-1= 9>x221

Y Bex<-4 = 25>x2>16 dir.

:'f.-'--'o Ama sinirlardan biri pozitif digeri negatif olursa iste
- 0zaman daha dikkatli olmaniz lazim.

Y L2<x<4 = 0<x2<?dr.
—B<x<5 = 0<x2<?dr

" Soltaraf kesinlikle 0<x?<.... seklinde olacak.
Sag tarafa ise x in sinir degerlerinden hangisinin
karesi blyukse onun karesini yazacaksiniz.
L Dolayisiyla,
im2<x<4 = 0<x2<16dr.
- 4un karesi = 16 daha bilyik®)

i-6<x<5 = 0<x2<36dr.
- (-6 ninkaresi = 36 daha bilyik®)
Anladiniz mi?

i Gegiyorum. Gegtim.©

Ama her tarafin kipini (3. kuvvetini) alacaksaniz
f_ " her zaman ki gibi dipeduz gidin.©

2 Omegin,
' ".:::-'2<x< 4 o 2% <x3 <43 tar.

U -3<xs$2 & -27<x<8 dir.

__:';2<x<4 = -8<x%<64 tur.

1.

Asagida tanim arah@i verilen x degerleri igin

x? hangi aralikta degerler alabilir?

a) 1<x<4
b) 0<x<4
c) 2=x<3
d) —4<x<-2
e) €}<x<3

fy —4<x<3

Asgagidatanim arahig: verilen x degerleri igin

x3 hangi aralikta degerler alabilir?

a) 1<x<4
b) 0<x<4
c) 2<x<3

d) —4<x<-2
e) —«<x<3

fy -4<x<3



Basit Esitsizlikler

5. Haftw

3. 2<ac<4
-3<bs<2

olduguna gére, a2 + blifadesinin deger ara-
hg nedir?

4, —2<a<b
-4 <b<3

olduguna gére, a* + b’ ifadesinin deger arali-
g nedir?

5. -2<ac<3
2<b<3

olduguna gére , a? + 2b - 3 ifadesinin alabile-
cegi en biiyiik tam sayi deger kagtir?

Bir sonraki antrenmana hazirlik yapin bakalim.
Kesirleri Siralama Muhabbeti©

Pozitif kesirleri siralarken, verilen kesirlere gére
birazdan verecegim siralama yéntemlerinden birini
kullanmak lazim. Ama hangi sorularda hangi yon-
temi kullanmak daha faydal derseniz eger... Diye-
cedim o ki bu biraz da tecribe isi... Tecribe.©

O da siz de olduguna gére.©

o Kesirleri siralarken ilk 6nce verilen kesirlerin
pay ve paydasinin arasindaki farklarin egit oIUp 3
olmadigina bakin. :
Giinkii pay ve paydalan arasindaki fark: aym
olan pozitif kesirler igin,
Kesir bilesik kesirler ise (Yani, pay! daha biyiiy i

ise) payi (veya paydasi) biiyiidiikge kesir kﬁgﬁ". .

lar. E

: 100 29 11 4
in, T<... —<— dir.
Qrnedin, 1< 9? <28 3 <7

Kesir basit kesirler ise (Yani, paydasi daha bu;: :
yiik ise) pay! (veya paydasi) biiyiidiikge kesur
de biiydr.

1 2 8 98 .
—< =< =< <—<-<1 dir
2 39 99

Ikinci olarak paydalara bakin. Kolaylikla esitleyebi--

lecekseniz paydalari esitleyin ve kesirleri siralayin, '_;

Giinkii paydasi esit olan kesirlerden pay: b(iyii'lt'.':_:

olan kesir daha biiyiiktiir. o
3

.. 1 2 .
Ornegin, —<=<Z< - dir.
o 3<3<3<

Diyelim ki paydalari esitlemek biraz amelelik isti-: - -
yor. O zaman bakin bakalim paylar esitlemek ko- :

lay mi? S
Eger paylan esitlemek daha kolaysa paylari e§|tle-' :
yerek siralama yapin. -
Glinki paylan esgit olan kesirlerden paydasi ku- &
clik olan kesir daha biyiiktiir. i

30 30 _ 30

Ornegin, = ... dir.
NS T T

Peki, ya kesirlerin tamami négatif olursa?
Var mi bir fikriniz?

L]

Cok kolay® ERERE
Kesirleri pozitifmis gibi siralayin. Sonra da e§|t5|z-
ligin yonlna degistirin. Yania<b <cisea> b >c
yapin. A
Anladiniz mi?



‘gralamalar 5. Haftw | 6. ANTRENMAN |
Z.1.7 5. -3 .4 _5
A 3 45 TR T
" kesirlerinden en kiigigii hangisidir?
o kesirlerinden en biiyiigii hangisidir?
4 6 k=--+
2 a=3 2
1 2
b=— =—-=
3 P 5
L 1
C=— ms=—-—
5 3
a, b, ¢ sayilanini kiigiikten biiyiige dogru k, p, m sayilanini biiyiikten kiigiige dogru
siralayiniz. siralayiniz.
= 1
L. 7 X =—
3. X = 770— 13
| yodL y=12
15
=19 z=-2
i X, ¥, z sayilarini biiyiikten kiigiige dogru
# X, Y, zsayilanni kiigiikten biiyiige dogru siralayiniz.
- siralayiniz.
'y x=20 . 101
M a= ——
- 17 102
0
y=19 b < 201
° 202
z=5 _ 500
3 501

- X, ¥, 2 sayillanni kiigiikten biiyiige dogru
. siralayiniz.

a, b, c sayilanini biiyiikten kiigiige dogru
siralayimiz,



Siralamalar

5. Hafta

6. ANTRENMAN

9. a < b <0 < colduguna gore

Kesirlerinden hangisi en biiyiiktiir?

-1
10

_J01
100

_Joo1.
1000

10. a=

a, b, c sayilarini kiigiikten biiyige dogru

siralayiniz.
1. a=-—>
10
=91
100
c = 901
1000

a, b, c sayilarini bilyiikten kiigiikten biiyiige
dogru siralayiniz.

12, a:i
5

b 19

14

C=_14_

9

a, b, c sayilarini biiyiikten kiigiige dogru
stralayiniz.

13.

14.

15.

16.

5
a=3__
6
b=35%
7
CcC= l
8

a, b, c sayillanim biiyiikten kiigiige dogru '
siralayiniz.

a=1_._1_
5
=1-_L
10
c=1_L
100

a, b, ¢ sayilarini biiyiikten kiigiige dogru g
siralayiniz. .

a-= —_g_
3
b=--2_
10
=_99
100

a, b, c sayilarini bilyiikten kiigiige dogru . .
siralayiniz. :

k=2_1
2 3
-1 1
P25
m=J1_1
6 7

k, p, m sayillarini biiyiikten kiigiige dogr'u' j_'::
siralayiniz. :




- Basit Esitsizlikler

5. Hafta

" pmem, |

4. a, b, c pozitif reel sayilardir.

a+2b < 3a+2c
b 3b

olduguna gore, agagidakilerden hangisi her_
zaman dogrudur?

A)a<b B)a>b C)c>3b

D) c>6b E)c<6b

' 2 a < b <0 olmak uzere,

x=3+ i3
. a
" olduguna gére, x asagidakilerden hangisine
_ esit olabilir?
N 7 7 3
= B4 o= L g-2
PNz P 2 Py P

3 a, b pozitif tam sayilardir.

- 9<a+bs25
olduguna gére, a — b farki en gok kagtir?

":a. b, ¢ pozitif tam sayilart igin
2a+7b-3c>21

~ ..-;"Olduguna gore, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

§. a, b, c pozitif tam sayilar olmak tzere,

a.b_c

3 6 9

olduguna gore, a + b + c toplami en az kagtir?

6. a, b, c pozitif tam sayilar olmak tzere,
a>3b
b > 5¢c

olduguna goére, a + b + ¢ toplami en az kagtir?

7. a, b, c pozitif tam sayilar olmak uzere,
a<b
3b<2c

olduguna gore a + b + c toplami en az kagtir?

8. a, b, c farkl pozitif tam sayilar ve
3a+b <3, b+c >3
b b

olduguna gore, a + b + ¢ toplami en az kagtir?




Basit Esitsizlikler

5. Hafer

9. a, b, cfarkli pozitif tam sayilar ve

b2

b, 2

c 3
olduguna gore, a + b + c toplami en az kag
tir?

10. A sehrinden B sehrine iki farkli yolla gidilebilmek-
tedir.
1.yol: 3x—4

2.yol: 2x+6

1. yol daha kisa olduguna goére, x in en biiyiik
tam sayi degeri kagtir?

11. Ali ‘nin boyu 4x — 30 cm, Hale'nin boyu ise
3x + 7 cmdir.

Ali’nin Hale'den daha uzun boylu oldugu ve x
in bir tam sayi oldugu bilindigine gére Ali'nin
boyu en az kag cm dir?

12. ki kaptan birincisinin hacmi x + 5 litre, ikincisinin
hacmi2x— 10 litredir.

ikinci kabin hacmi daha fazla olduguna gére,
x in en kiigiik tam say: degeri kagtir?

13. Biris yerindeki A makinesi haftada 4x - 10 hal g -
makinesi ise 2x + 6 hali dokuyor. o

Birim zamanda A makinesi daha fazla hali do-. '
kuduguna gore, x en az kagtir? '

14. Sevim saafte 3x — 15, Sevgiise saattex + 17
soru gézmektedir.

Sevim'in 2 saatte ¢6zdiigii soru sayisi Sev- )
gi'nin 3 saatte g6zdiigii soru sayisindan daha
fazla olduguna goére, x en az kagtir?

15. xliraya alinan bir mal y liraya satiimaktadur. x ile
y arasinda 2y = 5x — 600 bagintisi vardir.

Buna gore, bu mahin satisindan kar edilmeéi- '
igin alig fiyati tam sayi olarak en az kag lira:
olmalidir? B

16. Bir malin maliyeti a TL, satig fiyati b TL dir. s

b+3a =120

Bu malin satigindan zarar edilmemesi igih aen
fazla kag TL olmalidir? '



MUTLAK DEGER

Rivayetlere bakilirsa zor bir konu. Ama maalesef ki
.- rivayetler yanhs.©
o Mutlak deger konusu 6grenci milletinin zor diye bil-
digi ve onun igin de 6nyargih oldugu konulardan bi-
' . i, Oysa o kadar da zor degil kesinlikle. Ama kime
" anlatabilirsin ki©
'_ ~ Neyse... Bari ben size anlatayim da. Siz de diger
arkadaslariniza anlatirsiniz.©

- lIk sunu séyleyeyim. Bir mutlak degerin sonucu
- negatif olamaz. Clunklu mutlak deger bir uzunluk-
;. tur. Uzunluk da negatif olamayacagina gére©

. Peki, neyin uzunlugudur bu?

Devam edin lutfen®© Birazdan anlayacaksiniz.©

._ _'3 Bir sayinin mutlak degeri o sayinin sayi dogru-
) . sunda belirttigi noktanin sifira (baslangig nok-
" tasina) olan uzakhgi demektir.

" ".Peki, mutlak deger nasil gésteriliyordu?
" Neyse...

- Yine de gdstereyim.©

j: .:5 x in mutlak degeri [x| ite gosterilir. (Yani, iki ka-
.+ zKK arasinda bir x ile®)

< |-a]=14l=4

_: .Yani. —4 ve 4 Un sifira uzakliklari (Yani, mutlak
7. degerleri) esit ve 4 tur.
o Burayi anladiniz mi?

Gunku anlamaniz gereken ilk husus bu da®

Aslinda ne diycem bakin.

' ';_ Eger mutlak deger igindeki ifade (sayi) pozitif
% ise mutlak deger bi ise yaramiyor. Onun igin

" mutlak degerin igi pozitif ise mutlak degeri sal-
“* layin (silin) gitsin. © izin veriyorum. Sikinti ol-
:-"'j"'maz. (Tabii neyin pozitif neyin negatif oldugunu bili-
" yorsunuz di mi©)

- Ne de olsa 20 yillik tecribe konuguyor. ©

iﬁdti_ék Deger 5. Hafta

Ornegin,
[51=5

[VZ 41| = 7 +1
|2 -1]= V2 -1
|x2+2|=x2+2

orneklerinde oldugu gibi mutlak degerlerin iginde
verilen sayilar pozitif oldugundan mutlak degerleri
kaldirdim. Bir problem de ¢ikmadi gérdiginaz gi-
bi.© Kimse de bir sey demedi.© Siz de korkma-
yin®

Mutlak deger iginde harfli ifadeler verilirse de sikinti
olmaz. © Ginkii 6nemli olan mutlak deger igin-
deki ifadenin pozitif mi negatif mi olduguna ka-
rar verebilmek.

Eger karar mekanizmalarinizda problem yoksa bu
da problem olmaz o zaman. Ama en azindan pozi-
tifin negatifin ne oldugunu bilmeniz lazim. ©

Ornegin,

a>bise|a-b|=a-bdi.

X>2ise, | x—=2]|=x~-2di.

x<0ise, |- x| = —xtir.

Buraya takildiginizi biliyorum. Mutiak deger eksi
¢tkmazd! degil mi?

Ama buradaki — x negatif degil ki. x e negatif bir
deger verin bakalim sonug ne oluyor?

Ayni sekilde,

x<—-2ise|-x—-2|= —x—2dir.

Buraya kadarolan kismi 6zetleyeyim.

Mutlak degerin igi pozitifse mutlak degerin
onemi yoktur. Mutlak degeri kaldirin ve igerdeki
ifadeye hig dokunmayin.

Dokunursaniz yanarsiniz. ©

Ya mutlak deger igindeki ifade negatif olursa?

Tek cumleyle 6zetliyorum. Dikkat edin.



Mutlak Deger 5. Hafta

Mutlak deger igindeki ifade negatif ise mutlak
degeri eksi ? - " parantezinde agin. (ki sonug
pozitif olsun.)

Anladiniz mi ne demek istedigimi?

Yani, mutlak degeri eksi parantezinde agin ama
iceriye dokunmayin yine. Eksiyi igeri dagitirken
dokunacaksiniz zaten.©

Ornegin,

|-2|=-(-2)=2

[1-v2]=-(1-v2)=vZ -1

orneklerinde oldugu gibi mutlak deger igindeki ifa-
de negatif ise mutlak degerin igine dokunmadan
eksi parantezinde agin. Korkmayin yanhs ¢ik-
maz.©

Mutlak deger ici harfli filan olursa..

a<bise, |a-bl=-(a-b)
—_—

x<2ise |x-2]=~(x-2)=2-x
| —

a<0<b ise, |a-b|=-(a-b)
—_—

a<b<Oise, |a+b|=-(a+b)=-a-b
—_——

Anladiniz mt gimdi?

Demek ki 6niinde eksi “-"' gérduginuz her ifa-
de negatif degilmis. Bu gok onemli igte.

Ornegin, " - x ” ifadesinin pozitif mi negatif mi ol-
duguna karar verebilmeniz igin x in hangi degerleri
aldigini bilmeniz lazim.

x > 0 olsaydi — x negatif olurdu. Ama x < 0 olsaydi
pozitif olurdu.

Mutlak degeri digari ¢gikarma mevzuunda proble-
miniz kalmasin bi zahmet. Yoksa gok sikintt geker-
siniz®

Inceleyin bakalim sunlari©

a<0O<b<cise, l[a-c|=-(a-c)=-a+c
—_——

a<b<Oise, |-a-b|=-a-b
—_—

+

x<-2ise, |x+2]=-(x+2)=-x-2

-

a<0ise |-a|=-a
e

Yeterli mi?

Gegtim zaten®

Mutlak degerle ilgili olarak sunlari da not edeyir'ni.
Bilirseniz faydasi olabilir.
lIki su

[x|=1-

|a-b|=|b-al
Yani, mutlak deger igindeki bir ifade " - ek- ..
siyle garpilabilir. Sonug degismez. K

Ornegin,

|3-x|-|x-3]
|-x-t]=pare]

| ~2x-Jax|

Ikincisi su

[y |=Ix-ly] ve §=ﬁ

Bu 6zellik daha gok mutlak degerli denklem ve .
esitsizliklerde lazim olacak.

Omegin,

| 2x|=[2]]x|=2|x]
| -3x|=[-3]{x|=3]x|

| 2x-4|=|2(x-2)|=2|x-2]|

“3x-1|_ |=3x-1| |3x+1]
‘ 2 |_ 2 2

=3x|_3,
2 |—2|X|



-"'l",tlak Deger

5. Haftw

1. |=2H=3]-¢no]

isleminin sonucu kagtir?

|- S)-1+]1-2]
[-4]-2

isleminin sonucu kagtir?

‘4 a<b<Oise
|b|+|b—a|—|a+b|

' ifadesinin degeri nedir?

.4, 0<a<b<cise,

|b-a|-|b-c|+|a—c|

' ifadesinin degeri nedir?

é <b olduguna gore,

 |b-al+a
ifadesinin degeri nedir?

6. a <0 <b olduguna gore,
|-b|~| a]-[a-b|

ifadesinin degeri nedir?

7. x <y < zolduguna gére,

| x=y|-]y-2z[+|z-x]

ifadesinin degeri nedir?

8. x > 2 olduguna gére,
[x=2[-[1-x]

ifadesinin degeri nedir?

9. 1 <x <2 olduguna gore,

|x=3]+[x=2|~|x~1]

ifadesinin degeri nedir?

10. y <0 olduguna gore,

|-y[+|5-y|-|2y~-8]

ifadesinin degeri nedir?

- 1. ANTRENMAN -



Mutlak Deger
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11. y < x <0 olduguna gére,

|x=y[+|x+y|-|y|-|x]|

ifadesinin degeri nedir?

12. 0 <y < x olduguna gore,

|x+y|=|x=y[+]x|-]y|

ifadesinin degeri nedir?

13. b <0 < a olduguna gére,

_3b-a|
| 5b| +|5al|

ifadesinin degeri nedir?

14. x <0 olduduna gébre,
|5x + | 2x + | - ||

ifadesinin degeri nedir?

15. x <0 olduguna gore,

lx—1|+|2—3x|+|—2x‘

ifadesinin degeri nedir?

16. — 2 < x < 3 olduguna gore,
| x+2|+|2x-6|

ifadesinin degeri nedir?

17. x < 0 olmak izere,
|—2x—|—5x-|x|“

ifadesinin degeri nedir?

18. a < 0 <b olmak tzere,
|3a—| 2|

ifadesinin degeri nedir?

19. x <0<y olmak uzere,
| x=12y]|-[ y+| ||

ifadesinin degeri nedir?

20. x <0 <y olmak tizere,
|3x - 3y|
|y +]x]]

ifadesinin degeri kagtir?




Kok igindeki ifadeyi kok disina gikarma. 3 3a —-b)3 —3a—_b

Hemen mutlak degerle ne alakasi var demeyin.
Demek var ki bahsediyorum®© 3\[(_7)3 =—m
Kok igindeki sayi ile k6k derecesi ayni ise igerdeki
saylyi rastgele gikarmayin digari. Her seye kural

) Anladiniz m1 gimdi?
uyduran amcalar buna da bi kural uydurmuslar.

Kural murali bog verin, Siz s6yle yapin©® 1. x<y <0 olmak uzere,
Kék derecesi gift ise kdk igindeki ifadeyi digar (xz _ \/ (x-y )2 + J(—Z )z

mutlak deger olarak gikarin.
ifadesinin egiti nedir?

Ornegin

B

J(a-p)? =]a-b|
2. J(-2)2 +3{(-4)2 +3(-6)?

2
J (-3)? =|-3|=3 isleminin sonucu kagtir?

' Gergi karesi alinan ifade pozitif ise problem degil.
Negatif olursa sikinti gikiyor©

Devam edeyim.

Jo% = | 5| =5

x4 2y =[x +2y]
3. V5T -3s5 + 72

J(2a—3b)2 =|2a—3b| isleminin sonucu kagtir?

fa-m* =|2-m|

Fakat kok derecesi tek olursa mutlak deger filan
yok zaten. lzah edeyim.

4. J=532 - J(-12 -H-2)?

igleminin sonucu kactir?

Ornegin

h2P = -2

3% —x




Mutlak Deger 5. Haftw

5. 23\/t5)—3 _ 3‘/4_3 + \/5—2 9. a <0 < bolduguna gére,
isleminin sonucu kagtir? \/!;5 + \/(b —a)? +3a?

ifadesinin degeri nedir?

6. x < 0 olduguna gére, 10. x <y <0 olduguna gore,

WE T V52 =3y? —Jocryy?

ifadesinin degeri nedir? ifadesinin degeri nedir?

7. x <0 olduguna gore, 11. x<y<0olduguna gére,

[ JonZ+Y(y-1)* - Jx-y)?

X ifadesinin degeri nedir?
ifadesinin degeri kagtir?

8. b <0 <aolmakiizere, 12. x <0 <y olduguna gére,

ifadesinin degeri nedir? ifadesinin degeri nedir?




5 T
3 x+5 -3
Mutlak Degerli Denklemler 2
denklemini saglayan x degerlerinin garpimi
Birkag gesit mutlak degerli denklem var. Ama en kagtir?
énemlisiilk anlatacagim tirdekiler. Ona gére din-
lersiniz artik®
.. Gergi mantiginizla bile ¢6zebilirsiniz ilk bahsede-
" . cegim denklemleri®
Ornek Soru
| X+1 ‘ =4
olduguna gore, x kag olabilir?
- Gozelim s ﬂ‘ -
- -...Sonug 4 olduguna gére mutlak degerin ii ya 4 ya I +1

" da—4 olmali. Oyle degil mi?

) ; Dolayisiylax+1=4tenx=3
" ve x+1=—4tenx=-5 tir. Var mi bi zorlugu?

Ozetle, mutlak degerin pozitif bir sayiya esit ol-

- =" dugu denklemleri gézerken mutlak deger igin-
" deki ifadeyi sayinin bir artilisina bir de eksilisi-
e esitleyin.

-+ Anladiniz mi?

|x-1|=2

'_: denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir?

2

|2x—5|=3

- denklemini saglayan x degerleri toplami kagtir?

denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir?

5. | 4x-8|=0

denkleminin ¢é6ziim kiimesi nedir?

6. |a"’+7|=23

denkleminin ¢oziim kiimesi nedir?



Mutlak Deger 5. Haftw m_
7. x% +4|x|=20 1. |3x-1|-1]=7 i
denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir? denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir?
12.  ||2x-5]-3|=12
8. |x-1|+|2-2x|=15 L L e
denklemini saglayan x degerleri toplami kagti? .
denkleminin g6ziim kiimesi nedir? '
13. | x-1|-1|=10

9. |3x-2|+|4-6x|=21

denklemini saglayan x degerleri toplami kagtir?

10. ||x-1]+2|=8

denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir?

denklemini saglayan pozitif x degerleri to'pla'ml'
kagtir? o

14 ||2x+1|-3|=2

denklemini saglayan x degerleri toplami kagtir?



'_‘Milf'ak Deger

5. Haftw

| eniian |

. Birdiger denklem tird su:
-~ o iki mutlak degerin esit oldugu denklemler.
- 'Yine érnekle anlatayim.

Ornek soru
|3x =5 =|x+1|

" denklemini saglayan x degerlerini bulalim.

' gozelim

. Bubiraz daha degisik gibi. Ama zor degil. Simdi
- goreceksiniz zaten®

" Bu sekilde iki mutlak degerin egit oldugu denk-
"’ lemleri gézerken mutlak degerlerin birini aynen

agin. Digerini bir “ + " arti, bir de “ -* eksi

L agn.

5 Yani,

0 3x—5=x+1denx=3ve

. 3x=5=—(x+1) den x = 1dir.

10 |x+1]=|2x-3]

. ‘denkleminin géziim kiimesi nedir?

_; 2 |2a-5|=|4a-7|

: denkleminin kokler (sadlayan a degerleri) top-
© 7 lami kagtir?

S.

|2x-4|=3|x+2|

denkleminin biiyiik koki kagtir?

|—3x+9|=|5x+1|

denkleminin ¢6ziim kiimesi nedir?

|4x +1] =|3x - 1|

denklemini saglayan x degerleri garpimi kag-
tr?

|a-6]|=|3a-11|

denkleminin ¢6zum kiimesi nedir?



Mutlak Deger
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Bir mutlak deger ifadenin alabilecegi en kiigik
deger

e Bir mutlak degerin alabilecegi en kiigiik deger
sifirdir.

Ornegin,
| 2x - 6| ifadesinin alabilecedi en kiguk deger si-
firdir. (x = 3 igin)

Peki, iki farkli mutlak deger olursa?
Ornekle anlatayim.

Ornek Soru
|x-6]+|2x+4]

toplaminin alabilecegi en kiigiik degeri bulalim.

Once sunu not edin bakalim minasip bir yere®
iki (veya daha fazla) mutlak degerin toplaminin
alabilecegi en kiigiik deger sorulursa mutlak
degerlerin igini sifir yapan x degerleri igin, veri-
len ifadenin degerini hesaplayin. Buldugunuz
iki degerden kiigiik olani bu toplamin alabile-
cegi en kiigiik degerdir.

Anladiniz mi?

Mesela, verdigim ifade de mutlak degerleri sifir
yapan degerlerx = 6 ve x = — 2 dir.

Bu degerler igin verilen ifadenin degeri

x=6icin|6-6|+|26+4|=0+16=16
x=-2igin|-2-6[+|2,(-2)+4|=8+0=8

bu iki degerden kuguk olani yani, 8 bu toplamin
alabilecegi en kiglk degerdir.

7. 3+|x-5|

ifadesinin alabilecegi en kiigiik deger kagtir?

A ANTRENMAN

8. | x+3]|+]|2x-10|

toplaminin alabilecegi en kiigiik deger ka§t|f?

9. | x+1]+|3x-6]+2

toplaminin alabilecegi en kiigiik deger kagtir?

10. |2x+4|+|x-6]+|x+1]|

toplaminin alabilecegi en kiigiik deger kagtirt

11 12
[x+3]+]x-1]

ifadesinin alabilecegi en biiyiik deger kagt]f‘i



Mutlak Deger
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e

Mutlak degerli esitsizlikler

» Mutlak deger pozitif bir sayidan kiigiikse...
Ornekle anlatayim.
Ornek Soru
|x—2|<3

esitsizliginin ¢6zim arahg: nedir?

Bu soru "Hangi sayilarin mutlak degeri 3 ten ku-
guktur?” sorusu ashinda.
. Fikriniz ne bu konuda?
. Bu arada giziminiz nasil?
" Sundan soruyorum® Bu esitsizligin ¢6zimini da-
_ ha net gérmek icin bir sayi dogrusu ¢izin ve sifira
uzaklidi 3 birimden az olan sayilari gérin hence®
' Gizip gérdiniz ma?
- 3ile 3 arasindaki sayilar. Oyle degil mi?
O halde séyle diginebiliriz.

|x-2|<3ise -3 < x — 2 < 3 olur. Ve buradan

‘da —1 < x < Sbulunur.

Ayni sekilde
|x-3|<5ise -5 <x—-3 <5 tir.
3x5+1 <dise —4 < Ix +1 < 4 tir.
'_Sonra da x i yalniz birakirsimiz artik. © Anladiniz
mi bunlan?
1 | x-3]<3

‘esitsizliginin goziim arahig nedir?

2. | x+1|<2

esitsizliginin ¢6ziim arahg nedir?

3. |2x-5| <3

esitsizligini saglayan tam sayilarin toplami kag-
tir?

4, x<0 olmak iizere
|x+3|<2

esitsizligini saglayan tam sayilarin garpimi kag-
tir?

x—-2

<2

esitsizligini x in kag farkh tam say: degeri igin
dogrudur?



6. 6—x <3 8. |x|>4
2 esitsizliginin ¢6ziim aralig: nedir?
egitsizliginin ¢6ziim aralig: nedir?
2x -7
7. <3
5 <

egitsizligini saglayan en biiyiik tam sayi ile en
kiigiik tam sayinin toplami kagtir?

9. |x-2|>4

egitsizliginin gozliim arahigi nedir?

¢ Mutlak deger pozitif bir sayidan biiyiikse...
Yine 6rnekle anlatayim.
Ornek Soru
|x-=2|>3

olduguna goére x hangi degerleri alabilir?

Yine sayi dogrusunda disunin. Cizin bakalim bir
sayl dogrusu. Cizdiniz mi?

Hangi sayilarin sifira uzakhg 3 birimden fazla? 10.
- 3 ten kugik ve 3 ten biiyuk sayilarin. Oyle degil
mi?

O halde soyle diyebiliriz.

_3_)(___1 >7

esitsizligini saglayan en kiigiik pozitif tam say
kagtir? '

[x-2]|>3ise x —2> 3 veya x —2 < —3ir.
Buradan da x > § veya x <— 1 olur.
Anladiniz mi bunu da? ©
Aslinda bunu sdyle de g6zebilirsiniz. Mutlak degeri
bir arti bir de eksi agin ve gézun. Bu kadarcik. ©
Yani,x-2>3tenx>5ve

—(x—2) <3ten x <—1 bulunur.
Sanki daha giizel gibi ne dersiniz?
Tercih sizin.




b AvTeeua

Mutlak Deger 5. Haftow
i
o —x —1 > 1 5. 2x -8 >8

- egitsizliginin géziim aralhid: nedir?

2 |2x|+|x|=15

. egitsizligini saglayan en kiigiik pozitif tam say:
- ! ile en biiyiik negatif tam sayinin garpimi kagtir?

L3 |3x-4]>2

o esitsizliginin goziim aralig1 nedir?

L |2x=-7| 21

_._ésitsizliginin ¢6ziim aralig: nedir?

esitsizliginin gozlim araligi nedir?

Bir mutlak deger iki pozitif say: arasinda olur-
sa...

Yine drnekle anlatayim,
Ornek Soru

2<[x=-1]<5
egitsizliginin géziim aralig: nedir?

Cozelim

Bu tir mutlak deder sorularini gézerken mutlak
dederi bir arti bir de eksi agin. Sonra da x i yalniz
birakin. Olay bu kadar.

Yani,
2<x—-1<5ten 3<x<6 ve

2<—-(x—-1<5 tende- 4 < x < —1 bulunur.

2<|x+1<7

esitsizliginin ¢6zim araligi nedir?
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7.

9.

15|x—2|<4

esitsizligini saglayan tam sayilarin toplami kag-
tir?

3<|2x-5|<7

esgitsizligi x in kag farkh tam sayi degeri igin
dogrudur?

1<|2x+1|<5

egitsizliginin ¢oziim arahg: nedir?

X+1

10. 2< <4

egitsizliginin ¢o6ziim arahg nedir?

1. 3<|x+2|+[2x+4<12

egitsizliginin ¢6ziim arahg nedir?

12. 1< <2

X
-5*2

esitsizligi x in kag farkh tam sayi degeri igin - .
dogrudur? B
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Malcow S. Forbey

Biryeyden hoslavwmyorsan, ovw degistiv;
deg istivemiyorsan da, ona baks acuw degistiv...
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Uslu ifadeler

6. Hafto

T

USLU iFADELER

. Nerden gikmis su iis meselesi?

" Dsolayl, uzun uzun yazmaktansa... diye digiinen
"' amecalarin buldugu kisa bir gésterim sekli.©

" Mesel3, 26 tane 5 in garpmini
©'55.6.555.56.6.5.6.5.5.65.56.6.55.56.56.5.5.56.5.5.5

seklinde degil de 5% seklinde yazarak halletmigler
bu igi. (gimdi bunlar sayanlar da gikmigtir araniz-

.- dan®)

" Iste bu tir ameleliklerden kurtulmak igin icat edilmisg
_'bu Us meselesi. Belki bagka nedenleri de olabilir.

. Ama bilmiyorum.©

"‘Netembel adamlar yaw! Adam (Adam mi tam bilmi-
. yorum. Ama kadin ise de problem degil®) garpar bu
_ sayilarl.

~Byle degil mi? ©©©©

_-,Simdi olayi derinlegtirelim.

g _ﬁ_s'pozitif tam say ise ...

: 'Eszitif tam sayi olan Us, tabandaki sayiyi kag defa
o carpacaginizi ifade eder.
» .36tane 5 in garpimini sl bigimde yazarken taban
] 5 iis de 36 dir.

.5 =536-/us

\ taban

" Stane 3 un garpimi, 3.3.3.3.3 =35 seklinde,
.. 5 tane

..'5.5.5..
) 36 tane 5

o -'é_ﬁane 3 un garpmi, 3.3.3.3.3.3 = 3® seklinde ifade
U 6 tane

- edil.
_Bura5| anlasgildi mi?

Gunki anlamaniz gereken ilk nokta bu da®©

$imdi bu olaya bir de tersten bakalim.

2“ ifadesi 14 tane 2 nin garpilacagini,

5)7 ifadesi 7 tane — 5 in garpilacagini ifade

T_abii ki Us deyince sadece pozitif tam say olan Usler
V?k. Us sifir olabilir, negatif olabilir, hatta kesirli bile
Olabilir,

ﬁcele etmeyin. Hepsinden bahsedecegim. Cok hos
Usler var. Goreceksiniz. ©

3.

4,

23432 442

isleminin sonucu kagtir?

33452422

isleminin sonucu kagtir?

1% 4+(-1)% +33

isleminin sonucu kagtir?

62-42_28

isleminin sonucu kagtir?

-234+33_5

isleminin sonucu kagtir?
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6. 25-47.(-1)2

isleminin sonucu kagtir?

3 22

isleminin sonucu kagtir?

82 +2%
32427
isleminin sonucu kagtir?

9 2°
) 32 1

isleminin sonucu kagtir?

52
10. _—
(-1) 4422

isleminin sonucu kagtir?

igleminin sonucu kagtir?

(-2)° + 32

(-3)

isleminin sonucu kagtir?

12,

2 o2
13. ,5__—_3_?
2°-(+)

igleminin sonucu kagtir?

42 (3

14. 67 52

igleminin sonucu kagtir?

3%-32.3
" T
isleminin sonucu kagtir?




; Usll"l ifadeler

6. Hafta

—_—
Eger is sifir ise,

En kolay! bu. Us sifirolunca sonug direkt 1 e esit

. oluyor. Bunu ilk bulan amcalar éyle kabul etmigler.
~'0Onun igin de tartigmaya gerek yok.©

Ama isterseniz tartigabilirsiniz de. Siz bilirsiniz. Ama

:".-""yine de sonug 1 gtkiyor.©

:"_:-'j Us sifir ise hig distinmeyin. Giinkii sifir digindaki
- her sayinin sifirinci kuvveti 1 e esittir.

Ornegin,

.. I'::':- 20 =1

f'-:'i"'f'"(—a)o =1

:'._3. . 0
) (_lJ =1
0
hatta (21 -52 478)" =1 dir.

: Giizel degil mi? lslem yapmaya bile gerek yok.
- f-‘;?_Hig ugragmiyorsunuz.(Keske hepsi béyle olsaydi©)
. Anladiniz mi simdi ne demek istedigimi?

. Us negatif ise...
Negatif Usse yuklenen gérev ilging. Negatif Us sayiyi
. i’amuda kaldinr. Gérin isterseniz©®

o) oL
o=(3) -3

3
S _(AY 1
5)-(3) -3
3 4) 4

_Amadlmz mi negatif ts olayini?

B_u'arada dikkat ettiniz mi negatif Ussiin sayi negatif
Y_e_l_bmak gibi bir gérevi yok.© Sadece amuda kaldiri-
yor.

Bir sayinin iissii ve sonucun isareti...
Pozitif sayilarin tim kuvvetleri poazitiftir.

23 -8

(1YL
5 '(5) T125

2V _4
3) @

4V 16
3) 79

N\
~lo
N——~
&
I
/N

Negatif sayilarin gift kuvvetleri pozitif, tek kuv-
vetleri negatiftir.

(-2)% =22 =4

a
2,91 _( 1
1. 2°42 [10]

isteminin sonucu kagtir?

0
) [22+3-2] 2+22
1+5673 ~14+(-1)2

isleminin sonucu kagtir?
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3. .§-22+mym°

isleminin sonucu kagtir?

1]
4. 2282 (QJ
BT

isleminin sonucu kagtir?

(52 -42)

igleminin sonucu kagtir?

1]
1 1
6. [2+1-1
[ 2 3]+1

isleminin sonucu kagtir?

7. (1-2+3-4+45-6+..+37)°

igsleminin sonucu kagtir?

e

ifadesinin degeri kagtir?

9, 2714272
-4~

Zigleminin sonucu kagtir?

37132
(-3)2-3""

igleminin sonucu kagtir?

10.

" 172012 4 () 2013 _(_qy - 2011

(-1) 2013 _ 4 -1001

isleminin sonucu kagtir?

{3
2. — 12/

(-3)"

ifadesinin sonucu kagtir?



sl iradeler 6. Haftw

2
Uslii bir sayinin Ussi nasil alinir? [22"1) =24x2
Cok kolay. Ornekle gostereyim.
- gx-2 _(32)" % _32x-4
Omegin, - -
(2)3 A . -
(2 ) ifadesinin kaga esit oldugunu Usli bir ifade- gibi Usler carpilarak iglem yapilabilir.
nin Ussind almaya beceremeseniz bile bulabilirsiniz.
2 3}2 , (4-2
Ama (261) nin esiti nedir diye sorsam? 1. (2 ) N (1 )
Bu biraz zor galiba.(Biraz mi©?) isleminin sonucu kagtir?

Iste bunun mantigini izah edeyim gimdi.

-

(22) in anlami 3 tane22 nin garpimi demek degil
mi?
Yani, 22.2%.2% =(2.2).(2.2)(2.2) = 2° dur.

6 tane 2

. 3
Yada soyle; (22 ) =223 =2° . (22)2 . (3 _1)-2

‘Way be! Demek ki iislii ifadenin issii alinirken
' igleminin sonucu kagtir?

tisler garpiliyor.
Ayni sekilde,

(2'-4 )5 — 945 _ o2

(52 ]‘5 _ 3(-2X-5) _ 310

e)f =57 -n0 L )@

Biraz daha zoru da su; igsleminin sonucu kagtir?

Anladiniz mi Usli bir ifadenin Ussunin nasil alindigi-

ni?

Yine bununla ilgili olarak,
-1,
4. (3 2) +-11

igleminin sonucu kagtir?
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- (@)

isleminin sonucu kagtir?

__1
6. (1)) ®

isleminin sonucu kagtir?

-
’ []
8

isleminin sonucu kagtir?

(@)

isleminin sonucu kagtir?

S EINE

igleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtir?

1. 2*=3

olduguna gore, 8" kagtir?

12, 5*=3
olduguna gére, 125 in degeri kagtir?

13. 3*=a

olduguna gére, 9% in a tiiriinden egiti nedir?.:

14 35 -a

945

olduguna gore, in a cinsinden esiti nedir?



6. Hafta

{j<lii ifadeler

.. ()slii ifadelerde toplama ve gikarma iglemi

Higbir sey demeden sunlari bakin bi

2 x2ax
Tt 4_8
S0 3x* +6xT =8x

f%_.;;.: ga® -3a® +5a° =8a

2 2

+x% +x2 = 4x2

4

6

_. :L'Jstteki érnekleri incelediyseniz sunu séyleyebilirsi-
‘" niz; Demek ki taban ve iissii aym olan ifadeler

':_:' - toplanip gikarilabiliyor.

-"“Ama taban ve iis ayni degilse toplama ¢ikarma igle-
" miyapamazsiniz.

'x3 + 2X2

3 j;....35 +25

-a

'--_-Bunlar toplanip ¢ikarilamazlar.

" _Toplama ve gikarma igin bir kere tabanlar ve usler
~..’ayni olmali. Yoksa toplayamazsiniz.

'.'-iA‘ma sunlara dikkat edin. Bazen taban ayni degilmis
."gibidurur. Ama ayni yapilabilir.

'.-'.("Jrnegin,

(2“ )3 +8% =212 4912 512

(orY’ +(9° )“ =3% .32 _ 23

5a° - 2a3 + 7a°

isleminin sonucu kagtir?

3(32]3 + 2(a3]2

isleminin sonucu kagtir?

3. 2154215, .. 4215
8la‘ne
isleminin sonucu kagtir?
4. 10%+10%+...+10°%
10 fana
isleminin sonucu kagtir?
5. 4.5"4(25)%+2 (125)*
isleminin sonucu kagtir?
6. 23"%.59°:2(27)°
isleminin sonucu kagtlr'?
7. 5.13' + 6.13'% + 2. 1319 4 1320
isleminin sonucu kagtir?




Uslii ifadeler

6. Haftn

-4 ANTRENMAN

8. 10" +6.10" +3.10" +10.10'®

isleminin sonucu kagtir?

Uslii ifadelerle garpma iglemi

Uslu ifadelerde garpma ve bélme islemindeki mantik
¢ok basit.

Bunu da érneklerle izah edeyim size. Once ¢arpma-
nin mantigina bakin.

Ornegin,
32.3% = (3.3).(3.3.3)=3°
5tane 3

Peki, sizce bu érnekten nasil bir sonug gikar?
Himm...

Demek ki tabani ayni olan (islu ifadeler garpilir-
ken lisler topluyor.

Ornegin,

X7 o x5 x4 = x7+5+4 — 16

3‘ . 33 = 3a+3

5x- 5 R 56—x - 5x-5+6—x =5

4.8 =2%.(2° )' =22, 0% _ g2+

0. 5%.(25)°

ifadesinin egiti nedir?

10. 8.4*+

ifadesinin esiti nedir?

1. 22x=5_ 4 x+3

ifadesinin egiti nedir?

12. 8-3.43)(4-1.(32)2—)(

ifadesinin esiti nedir?

13, a¥8(2?)""

ifadesinin esiti nedir?

14, (- 2)7-(-3_4-(2‘3)3

isleminin sonucu kagtir?



" (sl ifadeler

6. Haftw

5 ANTREN

e
Onceki antrenmandaki olay: ¢6zdiyseniz bu olaya
bir de ters agtdan bakin bakalim.

Yani,
2 x+2 _9X 92

2t =221 (2] 2

294V =22 .2 =247 . ¥

oldugunu bilmeniz lazim. Gunki sorularda daha
¢ok boylesi kullaniliyor®

Ornek Soru

5% =3 olduguna gére, 5 **" ifadesinin degeri
kacgtir?

T gézelim
531 itadesini pargalayip 5" turiinden yazmak ve

: _ - dahasonra da 5% yerine 3 yazmak lazim. Yazalim
- bakalim.

..:. 3
;g3 =53X.5=(5X) 5=33.5=135

' Anladiniz m1?

1 2*=5
olduguna gore, 2** 2 ifadesinin degeri kag-
tir?
2% =3

olduguna gére 22*+3

dir?

ifadesinin degeri ne-

3. 5%=m

olduguna gére, 52**! in m tiiriinden degeri
nedir?

4. 3 =2

olduguna gére, 3 ** 2 + 9% ifadesinin degeri
kagtir?

5. 5" =2

olduguna gére, 5" *1+125" ifadesinin dege-
ri kagtir?

6. 7"=3

olduguna gére, 72" * 1 + 49" ifadesinin degeri
kagtir?



Uslii ifadeler 6. Hafta

7- 5l'|= 2—10+2—15+2—20=2—20(210+25+20). .
5M=3 :
x-1 x-3 x=5_ x-5(n4 22 +2o
olduguna gére, 5"* 2™ *1 ifadesinin degeri 277142777 42 2 (2 * ) =
kagtir?
9 X+2Y | 5 2X+y =2x+y(2y +2X% )
9. 310 =x
olduguna gére, 30 4 3" ifadesinin x tiirtin- -
den degeri nedir?
8 x"=3
xM=56
olduguna gére, x2"*™*2 ifadesinin esiti

nedir?

10. 5™3=2 o
olduguna gére, 5™3+5™* + 5™5 toplami.
nin degeri kagtir? ‘

Usli ifadelerle islem yaparken pek gok soruda ortak
paranteze almak gerekebilir. Onun igin Usly ifadeleri
paranteze alabilmek 6nemli. Hem de gook.

Ornegin,
2% 4+2%*1 2% 42X 2-2%(241)=3.2% 1. 50.g

olduguna gére, 5~ ®,5-20 toplaminin a ta;':
212 015 512 , 91243 912 512 53 riinden degeri nedir? '

=2"2(1423)

2n+2+2n+3+2n+4 =2 n+2(20+21 +22)

Burada yaptigimiz iglem verilen ifadeyi Ussu en ki-
¢uk olan ifadenin parantezine almak.

Yaptiginiz islem dogrumu? diye merak ederseniz.
Parantezi agip kontrol edin. Paranteze almadan 6n-
ceki ifade gikiyorsa kendinizi tebrik edebilirsiniz. ©




Jslii ifadeler 6. Hafto -

—

82X+1 . 1 28

" Uslii ifadelerde Bélme 3.
43)“5

26 %2.2.2.2- _262 _ o4 isleminin sonucu kagtir?

\

N

5

55

)54555 55-5 _ g3
55555

- Himm.
_Demek ki Uslii ifadeleri bélerken usler gikarili-
" yormus. Veya séyle de denilebilir; paydanin Ussu

- isaret degistirerek payin Usstiniin yanina geliyor. olduguna gore, 2* ~ ! ifadesinin degeri kagtir?

4. 2*=3

Ornegin,
9* 32! 32x—3

— e—

27 3

4" 220 o5

32 28
Bunda probleminiz olacagini sanmiyorum. Ama
sorularda daha gok bu olay tersten soruluyor. 5. 3X=4
- Yani,

tir.

_ ”" ) olduguna gore, 3* ~ 1+ 32*~1 jfadesinin dege-
-5 _ 2 L - 4 ri kagtir?

25 32

2 3)( _ 3)(

—? = ? oldugunun bilinmesi lazim.

Cogaltilabilir bunlar. Ama temel mantidi bu.
Gegtim.©

85
a3

25,
isleminin sonucu kagtir? 6. 47 inyans: kagtir?

2x+1
2 2
&

ifadesinin egiti nedir?

1
7. 5'%sayisinin — i kagtir?
25




Uslii ifadeler

6. Haflw

b. ANTRENMAN

(—a)?-(a' 5)2
(a7)”

ifadesinin esiti nedir?

n+2 _An+1
13, 2 -2

3n+1+3n

2n+4_2n+2 3“_,3"—1

o (X% (97 (x

RS

ifadesinin esitl nedir?

218 _219
P

10.

isleminin sonucu kagtir?

". _.215"'220,
210 + 215

isleminin sonucu kagtir?

2x+1+ X

12, —_—
2x+3+2x+1

isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtir?

210 + 210

14.
43 1434+4%+48

isleminin sonucu kagtir?

-1, »-3
15. 27+ 27
25427

isleminin sonucu kagtir?

251+255
2-10,2-8

isleminin sonucu kagtir?

16.

8tane
1. 210 L 210 210
48 1484 .. 448

16 tane

isleminin sonucu kagtir?



st ifadeler

6. Haftw

7. ANTRENMAN

i

' Ondalik kesirleri iislii bigimde ifade edebil-
meniz lazim.

Demek istedigim su
2 2

Ayni mantikia,

0,0025=25 - 10~*
L 0,0032+ 102 =32.10".102=32 . 10°®
0,00432 = 4,32 . 103
3"':2:0,005 <108 =5.10"523 -5.10"°
' 0,0048 +10%* =48 + 1024 48 . 10

- . Bu tur ifadeler daha ¢ok bélme iglemi seklinde ¢i-
." karkarginiza. Ona gére.
.+ Neyse...
" . Bu olay kafanizda netlestiyse sunlara bir el atin
- - bakam®

1 41073+ 21074

. 104

" Isleminin sonucu kagtir?
;;;'2 1071334016

240~ 14

igleminin sonucu kagtir?

6.

210713 4+ 0,03.10M
50.10~ 14

igleminin sonucu kagtir?

0,04-10- 2 +0,210" 4
0,06-10 ~ 2
igleminin sonucu kagtir?

1,2-10"% + 0,016-10"7
0,0007-10'8

isleminin sonucu kagtir?

(0,4-1022) + (2104020) +(0,0510%)

0,0015-1022
isleminin sonucu kagtir?




Usla ifade er

6. Haftm

7.

Usleri ayni olan iislii ifadelerin garpimi ve
Boliimi

Ussu ayni olan Usli ifadeler garpilirken ve boli-
nurken ortak Us parantezine almak gibi bir sey ya-
piliyor. Séyle ki

x".y":(x.y)n

2 =(322) =12

213" _(23Y_ _6_]“
s L5 ) \>5

Buna da tersten bakabilmek lazim.

(10] = (26" = 2760
(23)° =2°8°

() < () <o

(32 )3 =3(a’ )3 =27a°

f +(23f (2] (2] ~{2 ) o)

Ne demek istedigimi anladiniz mi gimdi?

Yani, parantezin lssi igerdekilerin hepsinin
tisslidiir aslinda.

(332 )3 - (233)2 = x.ab

olduguna goére, x kagtir?

(210 .315)%

ifadesinin degeri kagtir?

9. 3*=a 5%=b

olduguna gére, 75 ifadesinin a ve b cinsin.
den degeri nedir? '

10. 22=x 3%=y

olduguna gére, 1082 ifadesinin x ve y cin- "’
sinden esiti nedir? L

1. 2"=a 3"=p 7"=¢

olduguna gére, 168" ifadesinin esiti nedi'r?._'.' '

12. 15" = 2.5

olduguna gére, 3" nin degeri kagtir?

13. 2x+3=6x+1

3x+1

olduguna gore, in degeri kagtir?



. 8. ANTRENMAN

._ it itadeler 6. Haftw
1 et o) s (ap-(a2) (e )

ifadesinin esiti nedir?

-2
a-%.a% ‘(a—a)

ifadesinin esiti nedir?

Z'i._ifadesinin egiti nedir?

(o) (o)

-ifadesinin esiti nedir?

den esiti nedir?

7. 2"%=5

8. 27 %=a

egiti nedir?

ifadesinin egiti kagtir?

6. 2¥-=a 8%=b 7%=¢

olduguna gore, 84 * ifadesinin a, b ve c cinsin-

olduguna gére, 2° ~ 2% ifadesinin esiti kagtir?

olduguna gore, 22~ X ifadesinin a cinsinden



Uslii ifadeler

3. ANTRENMAN

9. a¥=4
olduguna gore, a'~2* jifadesinin a cinsinden
esiti nedir?

10. m*=3

1-3x

olduguna gére, m ifadesinin m cinsin-

den esiti nedir?

1. a*=2

olduguna gére, a**'ifadesinin a cinsinden
esiti nedir?

3 n

olduguna gére, (_x_z_] ifadesinin degeri kag-
y

tir?

olduguna gére, (0.08)x ifadesinin a ve b cin.

sinden esiti nedir?

14. 2%=x 5=y 372z

olduguna gore, (2.1 G)a ifadesinin x,y ve 2

cinsinden esiti nedir?

15. 2*¥=a
5% =b

olduguna gore, (0,01)“ ifadesininaveb -
cinsinden esiti nedir?

16. 2%8=x 5%=y 32?=z
olduguna gére, (0,06)? ifadesinin x,y ve2

cinsinden esiti nedir?



sl Ifadeler

W

J e
- Uslii Denklemler

Uslu denklemler kigik bir soruyla baglayayim.
Kiigiik Soru®

- 3" =3° olduguna gére n kagtir?
" Bunu bulamayan olmaz herhalde.© n = 6 dir.

~ Peki, bu mantikla 32%-1 = 3 esitligindeki x i
- nasil bulursunuz?

- Tabanlari ayni olduguna ve esit de olduklarina go-
'_ _ re sleri de esit olmasi gerekmez mi?
- Demek ki tabanlari ayni olan iki iislii ifade esit
ise usleri de egittir.

~ Ornek Soru
(4)" =(32)*
" olduguna gore, x kagtir?

- . Bu tir Usl denklemleri gézerken ilk hareket taban-
" . lan esit duruma getirmektir.

o 3
: [(22)"] =(25)2 ve bu egitlikten de

5
28% _ 210 . 6x =10 ve X =3 bulunur.

-Anlagildi m1?

Iste, Uslii denklemlerde &niiniize en gok gelecek
olan denklem turd budur.

Yani, tabanlan esit olan iki Usli ifadenin esitligi du-
rumu.

2!1‘1=4

olduguna gore, x kagtir?

6. Hafta

2. 2X+1=22x—1

olduguna gore, x kagtir?

3, 3o+ =(33)7

olduguna gore, x kagtir?

4. 25%*1-125%-8

olduguna goére, x kagtir?

s (P

olduguna goére, n kagtir?

6. (9X—3)2=27l+2

olduguna gore, x kagtir?



Uslii ifadeler.

6. Hafta

1x+2
n (3) -

olduguna gore, x kagtir?

8- (0,04)X+2 =5X—2

olduguna gore, x kagtir?

0,45 ) 10 -3x
9. == =
( 0,05 ] 3

olduguna gére, x kagtr?

10. 2% %432 =100

olduguna gére, x kagtir?

1. 3% 4 3x+1,3%+2 -39

olduguna gore, x kagtir?

.AN*‘RFNMAN

12 7¥.7%" 1.8

olduguna gore, x kagtir?

13. 2116% +11.88 = 231

olduguna gore, n kagtir?

2)( +1 + 2 X
S "< -16
3
olduguna gére, x kagtir?

14.

5 x+1 +5X+2 +5x+3
55+5%.57

olduguna gére, x kagtir?

15.

=0,2

X X
16. S5 +10° _o5
142
olduguna gore, x kagtir?



[ el

Uslis ifadeler 6. Haftaw
lkinci Uslu denklem turd Uslerin esit olma durumuy- 3. (3x - 5)3 =(2x- 1)3
la ilgili.

|ki adet drnekgikle izah edeyim.©

Ornek Soru
(3m+2)* =(20)°
esitligini saglayan m degeri kagtir?
" ¢ozim
- Usler esit ve tek sayi ise direkt tabanlan birbi-

rine esitleyin ve bilinmeyeni bulun.
B_urada 3m + 2 =20 den m = 6 olur.

. Ornek Soru
(3x+1)* =74
denklemini saglayan x degerlerinin garpimi
kagtir?
- @6zum
Usler esit ve gift ise tabanlarin mutlak degerle-
" rini birbirine esitleyip dyle goziin.

Burada, | 3x+1| =| 7| esitliginden 3x + 1 =7

denx=2ve3x+1=-7den x=_T8 bulunur.

Bu degerlerin garpimi da tir.

M. (x+2)2 =172

olduguna gore, x in alabilecegi degerler top-
lami kagtir?

(x+2)% =203

olduguna gére, x kagtir?

4.

5.

6.

olduguna gore, x kagtir?

(2n +3)° =(6-n)°

olduguna gore, n kagtir?

(x+2)% = (2x -4)?

olduguna gobre, x in alabilecegdi degerler gar-
pimi kagtir?

(3x+2)2012 = (2x —1)2012

olduguna gére, x in alabileceg@i degerler gar-
pimi kagtir?



Uslii ifadeler

6. Hafta

- 10. ANTRENMAN

7.

9.

10.

(x+1)* =(x-2)*

olduguna gore, x kagtir?

Yani dikkat edin! Eger tabanlars ayn1 sayinin dssi
olarak yazamiyorsaniz ve Usler de esit degilse.
Su aklhiniza gelsin. Gelirse tabii ki©

2°-30=-4%=-8°-7%- -1
x ve y birer tam say1 olmak Uzere,
7%+ 6 =5Y- 1

olduguna goére, x.y carpimi kagtir?

x ve y tam sayilar olmak lzere,

73x+6 ___52y-6

olduguna gore, x — y farki kagtir?

a ve b birer tam sayi olmak Uzere,

g2a+2 _gb-5

olduguna gore, a.b carpimi kagtir?

11. "a ve b birer tam sayi olmak Uzere,

183-b =22a+12

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

Son olarak :
Usli ifadenin Usstnu almayla ilgisi olan su hususu
vereyim. Ve bitsin bu is©

X, y, z ve t sifirdan farkli gergel (reel) sayllar
olmak iizere

2% =3Y

ise X = Y dir.
2 = 3! Y4 t

Yani, ayni tabanlan alt alta getirip usleri birbir_ine=
béluyorsunuz. :
Yalmiz tabanlarin aralinda asal olmasi gart. Ona

gére© -

3ﬂ=22
35=2m

olduguna gore, m.n garpimi kagtir?

12,

X _
13. 257 =8
4Y =125

olduguna gore, x.y garpimi kagtir?

5 +2 _ 4
25Y =2
olduguna gore, 4y — x farki kagtir?

14,



“Matematikte WMWOWWW geliv.”
Canit ARF

o Kokliv Lﬁz.dder
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Kok|“ ifadeler

7. Haftw

KOKLU iFADELER

" Gokénemli bir konu.®

Uslu ifadelerle probleminiz yoksa kéklu ifadelerle
-._-:j . de problem yasamayacaksiniz.

... giinkil her koklii ifade sl ifade bigiminde ya-
zilabilir. Simdilik bu kadar séyleyeyim.

"Bu hususu ayrintili bigcimde birazdan irdeliycez.

v J4 ne demektir? Once bunu agiklayayim.
:j__ - Bu " karesi 4 olan say! kagtir?”" demektir.
‘Bunu bilmeyen yoktur® 2 dir elbette.©

% Aynt mantikla

U6 =4 Jag =7 J81 =9
- J100 =10 144 =12 /225 =15

:-_':'Gibi bir sayimin karesi olan (tam kare olan) sa-
")jllan kék digina rahatlikla gikarabilirsiniz. Kim-
*< " se bir gey diyemez size®

"f';-: Biraz daha bilimsel takilirsak tanim su:
-'-“_a"r,eel sayl ve n pozitif tam sayi olmak iizere,
+"a bigimindeki ifadelere kéklii ifade denir. (Bu

) ifadeye a nin n. dereceden (kuvvetten) koku denir.)

_ 5;"'K6k derecesi (yani n) yerine higbir ey yazmiyorsa
' i N =2 demektir. Kok derecesi 2 den farkliysa yazilir

- Fark ettiyseniz kok derecesi ile igerdeki sayinin
_S'Si.i ayni ise sayi digari gikabiliyor.

1.

2.

3.

5.

V& +J9 + 121

igleminin sonucu kagtir?

J225 +./196 +./289

igleminin sonucu kagtir?

38 + 3125 +3216 +I1

igleminin sonucu kagtir?

¥32 + 481984

igleminin sonucu kagtir?

1 + Y625

isleminin sonucu kagtir?




Kokl ifadeler

7. Hafla

6. 3243 +4/256

isleminin sonucu kagtir?

7. U128 +¥-27 +¥125

isleminin sonucu kagtir?

8. 16 +¥8 + 481

igleminin sonucu kagtir?

9, \)34—+327 +Y81

igleminin sonucu kagtir?

10. ¥8 +¥125 +J16

isleminin sonucu kagtir?

1. J9+V362 +6Z

isleminin sonucu kagtir?

12 Y88 82 +Hh8?

igleminin sonucu kagtir?

13. Y625 +¥-1+332

igleminin sonucu kagtir?

14. ¥100 +J0 +¥16

igleminin sonucu kagtir?

15, Y127 Y27 47

igleminin sonucu kagtir?




- Bakin ne diycem®
. Her kaklli ifade iislii olarak yazilabilir. g 8 ( 1 )2 _
. Us kesirli olursa bu kéklii ifade demektir. Bu
- antrenman bununia ilgili

Himmm... liging®

1 e) Y27 -
e V2 =22
by Y& =922 =23
f} & 32n-1 =
- 3
'.':- c) 4\/27 =4\f 33 =34
Yani, kék derecesini igerdeki sayinin iissiiniin Q) 4\/8 =
.- altina boliim olarak yaziyorsunuz.
Bunuﬂtersml de dU§Unebil‘irs"irTiz. o h) 3\/97n _
- - Yani, Us kesirli ise bunu k&kli ifade bigiminde ya-
¢ zabiliriz. Bu da akiimz da olsun. Unutmayin®©
A iy 6/ 1
832=\3 Y25
. 3 _ 3
- bS =¥ j)s/L =
- 1 16
)75 =37
2
.d) 43 Y27 _¥15 2. Simdide agagidaki usli ifadeleri koklii ifade
: \ olarak yazin liitfen©
.1 1 1
3 — -
B e) 5 -f a) 3 2 —
"._":Anlaslldl mi bu olay? 1
- b) 23 -
“..1._ Asadidaki kéklii ifadeleri Gislii bigimde ifade
% edin bakalim. 2
i c) 23 =
a) 3,’ 22 -
- 3
d) 54 =
_2
e) 3 5=
-1
f)2 2 -
3




Koklii ifadeler

7. Haftw

3. g

olduguna gore, x kagtir?

a. YFPoz

olduguna goére, x kagtir?

5. 4f3%6 g

olduguna gore, x kagtir?

n-1

6. Y9-y3 =36

olduguna gore, n kagtir?

3,2n—2
7

olduguna gore, n kagtir?

8. 3f433+l = 23—1

olduguna goére, a kagtir?

9. :i/43a+2 22

olduguna goére, a kagtir?

0. et

olduguna gore, b kagtir?




sklii ifadeler 7. Hafta
K ok icindeki say digari negatif gikabilir mi? 3. ;‘;/i'__ﬂ'a— + Z/W

"Elbette ki gikabilir. Ama belli kogullar sagliyorsa.
fYani, bazen gikar, bazen ¢cikmaz®©
“Bu nasil oluyor derseniz eder. Diyecegim o ki.

* Kok derecesi cift ise igerdeki say! higbir sekilde
'-"_'&(gan negatif gikanlamaz, digan gikan sayi daima
o “pozitif olarak gikar.

--:Ne zaman?

_ :;:Kijk derecesi Gift ise.

- Fakaaaat....

<Kok derecesi tek ise digan gikan sayi, igerdeki
V -'éaylnun isaretiyle ayni igaretlidir.

““Biliyorum.

. 7'Siz sayisal srnekgikler istiyorsunuz.

" “Alin size sayisal 6rnekgik®

oS = 5T

C) V5 -

d) Ye? - Yea =¥4® =4
Ry

'is'leminin sonucu kagtir?

Y~10)® +§7

isleminin sonucu kagtir?

4,

5.

6.

isleminin sonucu kagtir?

Y- «H-2)® + a7

isleminin sonucu kagtir?

V=27 -8 +(-5)°

isleminin sonucu kagtir?

J(=10)2 +4(-7)*

isleminin sonucu kagtir?

Y102 +(-4)? Y(-3)3

isleminin sonucu kagtir?



Kokli ifadeler

7. Hafta

- 3..ANTR!EN_M.AN

\/(—10)_2 -(-2)°

8. T o2
isleminin sonucu kagtir?
o V(-3)® -¥=125

\/gz_'+3—1

isleminin sonucu kagtir?

10. (=100 -J(-7)2 -9y

isleminin sonucu kagtir?

1. Y=2)* +4(-5)* +(-1)?

isleminin sonucu kagtir?

12, Q/(—1o')3 +Y(=7)? +(-15)2

isleminin sonucu kagtir?

3. 338 + -1t 2 ()2

isleminin sonucu kagtir?

14, ?f(—4)5 27 2

isleminin sonucu kagtir?

15. :{/(-6)3 -Y27 - (-2)?

isleminin sonucu kagtir?

-V(-2)® -3¥27 + (-27)
V-2 + ¥

isleminin sonucu kagtir?

16.

T (=
N

olduguna gére, x in pozitif degeri kagtir?



o adelr 7. o L ArEwan |

-
' 1. Asagdida verilen kok-igi
citkarmaya galigin bakalim

:...Kék icindeki Sayiy1 Kok Disina Gikarma

Oncelikle sunu séyleyeyim. a) 18 =
;- Bir kere igerdeki sayinin digar gikabilmesi igin kék
. igindeki sayinin iissii ile kdk derecesi ayni olma- b) 24 =

It. Bu bir.
ye kok igindeki sayilarin garpim durumunda ol- c) [40 =
-+ masi lazim. Bu da iki

. d) 90 =
._-j:s'_ Bunun akademikgesi su:©

e) /1000 =

Yani, kok icinde garpim halinde olan sayilardan,
“lissii kok derecesi ile ayni olanlar kok digina gar- f) V&0
-¥ ‘pim olarak gikarilabilir. (isterseniz tabii ki©)

o g) 150 =

= “Ornegin,
D h) {240 =

a) s 2 _ 3
b) V237 =347 ) {180 =
AT 7 5T 9 V50 -
L \/_2

d) J75 =253 =543

e) V80 =445 n) VB4 =
0 m=6ﬁ 0) m =

g) ¥22395 645

Kokli ifadelerde toplama ve gtkarma

h) ¥ -2v 5V2 +342 -6v2 =(5+3-6)v2 =242
o[22 2J3 4747 =443 =(247-4)3 =53
R Rt

Sadece benzer olan koklu ifadeler (yani kék derecesi
- ) 5 3 ve kok igi ayni olan ifadeler) arasinda toplama ve
- 50 542 ¢ikarma iglemi yapilabilir.

=’ Yalniz dikkat etmek lazim.
* . Kok igindeki ifade garpim haline getiriimeden di-

Lo Herhalde k&k iglerini toplamadigimiza dikkat etmis-
;. §an gikarilamaz.

sinizdir.




Kokla ifadeler 7. Haftw

2 ANTRENmAN

Kok ici ve kék kuvveti ayni degilse kesinlikle top- 5. 248 +108 -75

lama ve gikarma yapamazsiniz. Ona gore.©
¢ yap i 9 igleminin sonucu kagtir?

Her kokll ifade toplanamiyor tabii ki. Dedim ya kék
i¢i ayni olmasi lazim.

Ornegin,

V6 ++2

V20 - V10

Toplanip gikarilamaz. Gergi bunlan bile toplayabilen- 6. Jg‘_ m " W

ler var. © Ama kok igindeki say! digari gikinca kdk

igleri aym olursa o bagka. igleminin sonucy kagtir?

Ornegin,
J20 +24/45 -J75

Isleminde bir iki ince ayardan sonra toplama gikarma
yapilabilir.

Kok igler farkli belki. Ama ayni olabiliyor burada.
Himmm...

Demek ki kok igleri ayni olmasi lazim ki toplama

7. 125 - /180 + /320
ve gikarma yapilabilsin. \/ ' J ‘/

isleminin sonucu kagtir?

2. \/§+ﬁ+m—wf5?

isleminin sonucu kagtir?

8. /600 -,/216 + 24
3. ﬁ—(m + Jﬁ) isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtir?

. \/fs?“—;]vg_f— 0. [TTE-[T8 + 63

igsleminin sonucu kagtir?
igsleminin sonucu kagtir? § ¢




7. Hafeo

KoKl ifadelerde Garpma - Béime

k"i%kll‘l ifadelerin tek ¢ati altinda garpilabilmesi igin

" kék derecelerinin ayni olmasi gerekir. Garpma veya
bblme yapilirken kok igindeki ifadeler garpi-
_..'h'r'(balijniir), kok derecesi ise aynen yazilir.

© fEAE [T015  —
L

o B(E-)=3-43
_- d) V55 =(y5) =5
; e)[zﬁ )’ =27(y3)" -a.3-12

H2J3.592 =

K8k i kesirli filan olabillr. Problem degil®
o Z.[Z-
3 g 3 Va2

-Kisacasi carparken tek kok icine almayi unutmamak
lazim...

© W23 2778 = [2-V3) 2+
_l._(é.l_'('derecesi hep 2 olmaz tabii ki
YE.YZ Y57 =10

-Ne_YS_e iste... Antrenmanlara baglayin bakalim.

&

_- isleminin sonucu kagtir?

V5308

-igleminin sonucu kagtir?

3.

isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtir?

isleminin sonucu kagtir?

J8.Ji8.Je

isleminin sonucu kagtir?

i
48 . 24

igleminin sonucu kagtir?




Koklii ifadeler

7. Haftm

5 ANTRENMAN

=
8. YB1.37

isleminin sonucu kagtir?

o. (2/2)+ (33

isleminin sonucu kagtir?

10. 442.2J5 +3410

isleminin sonucu kagtir?

11, JZ—JE N2+43

igleminin sonucu kagtir?

2. (VZ) 465

isleminin sonucu kagtir?

13. 24/2.3/3-5J6

igleminin sonucu kagtir?

14, iz 246 -(+2 - 8)

isleminin sonucu kagtir?

15. J2=a [3=b

olduguna gére, /18 in a ve b tiiriinden - " -
esiti nedir? :

16. ﬁ:a J5=b

olduguna gére, \/75 inaveb tirinden
esiti nedir?

17. -J—=X \/3-=y 5 =z

olduguna gére, \/ 300 iin x, y ve z tiriinden
esiti nedir? S



ii ifadeler

ot = e

'_ “isleminin sonucu kagtir?

Ko %

g .':'_igleminin sonucu kagtir?

3 SIE
e

_igleminin sonucu kagtir?

e

isleminin sonucu kagtir?

5. Mz-a
B

isleminin sonucu kactir?

o AZT BB
J30

isleminin sonucu kagtir?

J8 V27 - 80 -5V2
2420

isleminin sonucu kagtir?

g 24642
' V10

isleminin sonucu kagtir?



Kokli ifadeler

7. Haftw

9 243 +3/5.2/6
' Jig

isleminin sonucu kagtir?

10 52 « 246 3
’ a1z

isleminin sonucu kagtir?

5 8T 2
NZry

igleminin sonucu kagtir?

o T
FOENCE

isleminin sonucu kagtir?

13,  J3=a J2=b

olduguna gére, /72 nin a ve b tiiriinden -
egiti nedir? L

14.  J2=x 3=y 5=z

olduguna gére, /3,6 nin x, y ve z tiiriinden ,':
esiti nedir? .

15.  J3=x 5=y 7=z

olduguna gére, /4,2 nin x, y ve z tiiriinden.
esiti nedir?

16. Y2 =a ¥3 =b

olduguna gore, 372 nin a ve b tiirinden
esiti nedir? '



":f:""kﬁklu ifadeler

7. Haftw

=
.- payday! Rasyonel Yapma

i Koklu ifadelerde paydada kék birakilmaz genellikle.
*!'Bunun igin (payday! rasyonel yapmak igin) genellikle
pay ve payda, paydanin eslenidi ile genigletilir. (Es-
" lenikten kasit; payday: kékten kurtaran ifadedir.)

o Hep béyle mi yapilir?

< Degil tabii ki.

'--:-._.3'_f.Sorusuna gore degisir. Ama genellikle deyip gegelim
" gimdilik.

‘Buna baslamadan birkag islem yaptirayim size.
: Asadidaki carpma islemlerini inceleyin bakalim. Bir
- sey dikkatinizi gekecek mi?

s
b) (ﬁ+ 1)(\@_—1) _ (ﬁ)z -12-3-1=2

9 (T2 () ] s

" Evet...
::B_unlarl daha genel bigimde ifade edersek.

.:_Z:"y/a— yt J; ile garpinca kok yok olur.
i 'bolay|5|yla bunlar birbirinin eslenigidir.

Jb) (Va +4B)- (/&) =(45]'-

Eslenik iki ifade arpilinca kik mk kalmaz ortalik-

Olay bu kisaca.

2
1. —_—
2
isleminin sonucu kagtir?
2. Jas--&
73
isleminin sonucu kagtir?
4
3. —_
Je
igsleminin sonucu kagtir?
'y Jas - 10

75

isleminin sonucu kagtir?

1

5. ﬁ+‘1

isleminin sonucu kagtir?

I7ANTRFN AN



Kokl ifadeler

7. Haftw

6. 1

:;5 +2

igleminin sonucu kagtir?

7. -1 ____6
5-2J6 6
isleminin sonucu kagtir?
8.  —
3-J10
igleminin sonucu kagtir?
1
9. —_—
2-43

isleminin sonucu kagtir?

2

J5 -1

isleminin sonucu kagtir?

10.

1

1. S

3-2J2

isleminin sonucu kagtir?
1 1

12. —t =

J2-1 J2+1

isleminin sonucu kagtir?

13. 1 1

isleminin sonucu kagtir?




dem ifadeler 7. Haftow

1 _ 1 5. 4 4

SRR e
e isleminin sonucu kagtir? igleminin sonucu kagtir?

- 1 :
A 1 1 6. +
KN - PERE PY - B

isleminin sonucu kagtir?

R isleminin sonucu kagtir?

2+43 7 1 + 1
2-J3 V5 -1 5 +1
isleminin sonucu kagtir? isleminin sonucu kagtir?
f3+2J§__+J3-2JE 8 1 1
V3-2/2 "¥3+2/2 C 22 242

isleminin sonucu kagtir? isleminin sonucu kagtir?




Kéklii ifadeler

7. Hafta

9. 1 + 1

1 1

\/5 1+‘—\/?'

isleminin sonucu kagtir?

10. r _
Vs -J2  J5+2

isleminin sonucu kagtir?

1. 1 + 1
W2 -7 W2 AT
isleminin sonucu kagtir?
12.

1 1
5-3J3  5+3V3

isleminin sonucu kagtir?

13. a=2-J3 , b=2+J3
olduguna gére, . toplaminin 'sa'.'. '
2a 2b S

nucu kagtir?

’3 f7
14. 7. 7+3. 3

igleminin sonucu kagtir?

’3 ,5
15. 5. 5+3. 3

isleminin sonucu kagtir?

’3 ,2 '
. 2= +3, | = -V
16 2 + 3 24

isleminin sonucu kagtir?



o k]u ifadeler

7. Hafta

- Ondalik Sayilari Kok Digina Gikarma

“":Kok iginde verilmis olan ondalik sayilari kék digina
.':;_f;.¢|karman|n en basit yolu sayilar rasyonel hale geti-
" rip 6yle ¢ikarmaktir.

' “Gok zor bir islem degil kesinlikle.

'3._'..;'_:_'6rnegin.
“% 0,09 un karekékinii bulahm.

9 _J9 _3
Cof009 =)o =22 =--=0,3
_ - V099 =300 ~ Tiog " 10

_>Anladimz mi bunu?

Anladiysaniz bir de suna bakin.

.-'.::: ,3/0,125 i kok disina gikaralim.

322_ =3 —§—— =—§-=0,5
d 1000 10° 10

“Bunda bir problem var mi?

'..'-':Y'if;ksa antrenmanlara baglayabilirsiniz. Izin veriyo-
7 um®

_..f 025 + 1} 001

isleminin sonucu kagtir?

J064 + 009+ /004

2 _:'.igleminin sonucu kagtir?

J69 - 049 + /004

! igleminin sonucu kagtir?

6.

| b e |

S 4 121 - 1%

isleminin sonucu kagtir?

J084 + f0,25 -30,027

isleminin sonucu kagtir?

J169 + f144

J225 - 0,25

isleminin sonucu kagtir?

0,04 +.0,16
J0,25 - f0,01

isleminin sonucu kagtir?



Koklii ifadeler

7. Haftaw

8 J16 +81

0,1

igleminin sonucu kagtir?

9. 30,008 -+ 40,0081

isleminin sonucu kagtir?

10. 025 - Y(0,027)""

isleminin sonucu kagtir?

64
8,

igleminin sonucu kagtir?

14,
16

N

1. *
+

®

12.

14.

15.

_\/1,44 +1,96
J0,64 + /0,25

igleminin sonucu kagtir?

J0.64 + /0,35
~J04s Jooa

isleminin sonucu kagtir?

/36 +J09

,} 16 + :?2.5

igsleminin sonucu kagtir?

NCTSET:

isleminin sonucu kagtir?




7. Haftw |

.'Kakler ic ice olursa.... I¢ ice olan kékler arasinda higbir sey yazmiyorsa
koék derecelerini garpin.

Enicten baslayip disa dogru gelin. En azindan bu-

rada verdiklerim 6yle® ,2/§/2_ =232 ~872

J21-\22+ 5416 Y6 -3 -"Y6
igleminin sonucu kagtir? Ama kék aralarinda garpim durumunda bir geyler

varsa hepsini en igteki kéke génderin.

4o -J¥322 -2y -y

(3% -{¥53° -"3527 -7

~ Anlagildi mi?

J14 - \/29 - \/10 +4,36 5.  Asagidaki ifadelerin egitini bulun bakalim.

.i§|eminin sonucu kagtir? a) \/%=
b) Y410 =
c) 81 =

9y 35 -
V8V4 =x
279 -y

_i'SIduguna gore, x +y kagtir?

6. Asadidaki ifadelerin egitini bulun bakalim.

a) Jﬁ:

b) Y2473 -

W c)\/Zi/—;-\/E-=

.i.§|8minin sonucu kagtir?

92272 -




Koklii ifade r 7. Hafta

10 ANTRENMAN

,/ a+ 2\/3 bigimindeki i ige kdkler

Bu tur kdklerde sunlara dikkat edin. Bir kere or-
tadaki 2 §art.'Ve dyle iki sayi bulun ki garpimlarn
b ye toplamlari da a ya egit olsun. Sonra da bu
sayllar kok iginde yazip toplayn (arasi eksiyse
¢ikarin.)

Ornegin,

J5+2/8 =Ja+2+2f32 =B+ 2
J8-215 =(5+3)-2/53 =6 -3
7. 1/3+2\/7 -1

igsleminin sonucu kagtir?

8. V3 -J4+203

isleminin sonucu kagtir?

9. 8+2415 +8-2J15

isleminin sonucu kagtir?

10. J9+2/20 -Jo-2y20

igleminin sonucu kagtir?

1. J3-J8 «3+8

isleminin sonucu kagtir?

12. 6-J20

isleminin sonucu kagtir?

13. J 17-272

isleminin sonucu kagtir?




“Matematikte gekddon once sabw geliv.”
Calit ARF

Hafta

o Carpanloawo Aywmow



Ya baslamamady, ya dov bitirmeld.
Ovidawny

Basit bir adanmun elinden geleni yapmaya calis mase,
G. Graaaw

lyi bir kafaya sahip olmak yetmes; mesele ovu iyi
kawdloanwmaktur,
Rene Descartes

Kitgik kaplardar girmeye calisanlar egidmeye
mecbur olurlar.

Cenap Sehabelting



"é;;f,:'a_nlara Ayirma

8. Haftow

GARPANLARA AYIRMA

Ortak Carpan Parantezine Alma

"'."éék:‘faydah bir yéntem® llerde bir siirti yerde kullana-
¢aksiniz bunu. Onun igin simdi dikkatle dinleyin baka-
_I'|r_n'._'_'
a+b)=2a+2bdir.

: Bumj yapamayacak olan var mi?

-Peki, buolaya tersten bakalim bir de.

‘33 +2b = 2(a + b) dir. Oyle degil mi?

“Veya 3a + 6b — 9 = 3(a + 2b - 3) tur
Himm..! Demek ki ortak paranteze almaigi agilip
;5¢i|in|§ olan parantezi eski haline getirmek gibi bir
56y0

Qrmegin,

“#1d-11b = 11(a - b) dir.

:_' -:'__23'24 4a= 2a(a + 2) dir.

-IIj(y_Z_-—xzy = xy(y — x) tir.

x:’—2x2 -8x = x(x2 - 2x —8) dir.

Ne y'aptlglml anladimz mi?

. Peki:, yaptiginiz iglemin (yani, ortak paranteze alma
¢ igleminin) dogru mu yoksa yaniig mi oldugunu nasil
- anlayacaksiniz?

7. Gok basit®.

'P§rantezi agin ve bakin bakalim ki ilk ifadenin aynisi
' '_m|;f¢|k|yor? Egder ayni ise kendinize bi aferin gekebilir-
'n_ii. Ama ayni degilse yamulmugsunuz demek ki. ©

ic_li_n dogrusunu yapin.©

ﬁ:e-'benzer bigimde,
a%b - 10ab? = 5ab(a - 2b)
Z(x+y)-3(x+y)=(x+y)(2a-3)

X .?-'—75 =3(x2 - 25)

55_"—4a =2a(b-2)

x2.(a—2b)—y(a—2b)=(a—2b)(2x2 -y)

_llf:"antrenmanlarla pekistirirsiniz bu olayl. Gok énem-

1. Asagidaki ifadeleri

alarak garpanlarina ayirin bakalim.

a) 3a-3b=

b) 99a-99b =
c) \/E-.ah_/?.b:
d) 4x-2a=

e) ax—bx —cx=
f) ab-4b=

g) 12a-6b=

h) 3xy-—12y=
i) 12ab+ 15a=
j) abc+bc=
k) 89.142 +11.142 =

l) 269.356 — 269.352 =
m) (61)°.65-61.65=

2. Asagidaki ifadeleri ortak garpan parantezine
alarak garpanlara ayirin liitfen®

a) a’b-2ab=
b) eb?+ab=

¢} a2b+a’h?=



Garpanlara Ayirma

8. Haftw

d) x®-4x2+3x=

e) 2a’-16a=

f) 6a°b*-15a%p5 -

g) 2a°%%¢c+6atb?c? =
. Asagidaki ifadeleri ortak garpan parantezine
alarak garpanlarina ayirin bakalim.

a} 8"+3N=

b) 2!+3" +2X+| =

c) 228 +2%0 =

d) 2n+2 +2n+1 —

e) «/5_+JE=

f) 5 +V10 +V15 =

Kesirleri Sadelegtirme Olayi

Rasyonel kesirlerin sadelestiriimesi olayini hatir-
larsiniz®

Ama tekrarda fayda var. Bi daha izah edeyim.
Ornegin,

15 _3.8 _3
10

2.8 2

Pay ve payday: garpanlarina ayirarak yaziyor o
ra da ayni olanlari sadelestiriyorduk. N _
(Biliyorum béyle yapmiyorsunuz. Ama bﬁyle ;h-
latmam Jazim ki garpaniara ayirma da ki kes'irlériﬁ-}i;
sadelestirimesi olayt kolay anlagilsin.) :

Yani, 6nce pay ve paydayi garpanlarlné 35y@f',
sonra da sadelestirin. -

Ornegin,

x2-2x__ x(x~7)
3x-6  3(x~7)

X
3

Asagidaki kesirleri en sade bigimde yaznﬁ'cp'ak_a;
him L

o 2760
a+3b

2h _ ap2
b.)ab ab=

2a%b2 + a2y4 _
4a4+2b2

J2 +J6 _
VSE T

a(x-2)+2b(x-2) _
x(a+2b)—2(a+2b)

223 + 220
212 429




z,:ﬂ;;:ﬁlara Ayirma

8. Haftw

b avrenal |

5 ":'_'éruplayarak Garpanlara Ayirma

= GrUpIayarak garpanlara ayirma yontemi karginiza
"daha ¢ok dort terimli ifadelerde gikacak.

" Dort terimli ifadeleri gruplara ayirirken genellikle
"= Vikigerli iki grup yapilir. Ama her zaman degil.©

-_"'-”(;ﬁnku icinde 6zdeslik olan dort terimliler de var.
" "’Ama onlari 6zdeslikleri verince veririm. Onun igin
acele etmeyin bakalim.©

erimleri neye gore gruplayacagiz?
= Terimleri gruplandirirken en énemli husus su

~ Verilen dért terimli ifadeyi ikigerli dyle iki gruba
':"_ﬁ"y'wmanlz lazim ki ayirdiginiz bu gruplar daha
:.'_'_:;'sonra ortak garpan parantezine alinabilsinler.
Eger terimleri gruplandirdiktan sonra ortak garpan
o ;f :_'f:arantezine alamiyorsaniz yanlig gruplandirmigsi-
. : 'niz demektir®
. » 0 zaman dog@ru gruplandirma igin beyin fonksiyon-
: ...|al'lanI biraz daha fazla galigtirmaniz 1azim.© Za-
E 2ten en gok iki g denemede kesin bulursunuz.

. N: Bu arada sunu da séylemek de yarar var.

L Terimleri rastgele iki gruba ayirmayin. Bunun da
bir mantigi var tabii ki.

"Tenmlerln ya kat sayilarina bakip paranteze alina-
: silecekleri disunin. Ya da sadece iki terimde kul-
o Iénllml§ olan bir harf varsa bunlari bir grup olarak
‘dustinebilirsiniz.

 Ama her seye ragmen bu biraz da tecriibe isi tabii
Ki®

_f_;_Agagldaki dort terimli ifadeleri séylediklerim 1s1gin-
:..--d'a gruplandirin ve ortak garpan parantezine alin
" bakalim.

-".E'llx+ay+ bx + by =

2 ab+2b+a+2=

3. 2ax+4bx-a-2b=

4, a%+2a-ab-2b=

o

2x2 —3y-3xy+2x=

6. 2a+2b+ab?+a’b=

7. 5x+10y+2xy2 +x2y=

8 2a-Zb-abl+a%=

9. a%+a?+a+1=

10. a®-2a%+ a-2=



Garpanlara Ayirma

8. Haftw

1. 25+ 33— 2x2 -3

12. V2 +4/3 +10 +15 =

13. 1442 +J3 +6 =

14. (77.49 +77.61) + (23.32 + 23.78)

13. a-b=3
a-c=2

olduguna gére, a2 - ac - ab + bc ifadesinin de-
geri kagtir?

16. x-y=5
y-z=3

olduguna gére, yz -y 2, xy — xz ifadesinin
degeri kagtir?

17. x-y=5 '

y-z=3

olduguna gore, x2 - Xz — xy + yz |fadesm|n
degeri kagtir? i

18. Simdi de bi zahmet asagidaki kesirlere el atm
ve sadelestirin bakalim.©

a 2ax +4bx—-a-2b -
ax +2bx +2a+4b

b) .a’-ab+2a-2b _
a?-ab+a-b

3_ 2 3
o) Xoxt+2x=2

x¥ -x“+x-1

d) ab-2b’-3a+6b _
X =
a“-2ab-a+2b




Garpanlara Ayirma 8. Haftw

BRI

—_—

. x’ +bx +¢ bigimindeki iig terimli ifadeler

EHWK bununia karsilasacaksiniz. Ozellikle ikinci
deteceden denklemleri g6zerken. Sadece bununia ilgili
sorular bile soruluyor. Ona gére.
gu'sekilde verilen (Yani, x? nin kat sayisinin 1 oldugu)
Uc;t erimli ifadeler en sondaki sayidan hareketle gar-
paniarina ayriir.
goyle bir ifadeyi garpanlarina ayinrken dyle iki
say bulun ki garpimlan c ye, toplamlari da b ye
' e§it olsun.
" guolayin mantigini anlamak igin ilk 6nce su soyleye-
ceklerimi yapin bakalim.
(;(1*: a)(x + b) carpiminin sonucunu inceleyin. Ve sonra
da bundan bir sonug gikarmaya galigin bakalim.

() (x+b) = x
=x2+(a+b)x+ab

2 yax +bx +ab

Aynl sekilde, sunu inceleyin.
(x+3)( X+4)= x2 +4x +3x + 3.4
g =x2+(3+4)x+34
=x2 + 7x+12
Blrde suna bakin.
(x+5)(x-2) = x2 + 5x - 2x + 5.(-2)
=x?+(5-2)x-10

=x2 +3x-10

rsey dikkatinizi ekti mi?
ayin 6zeti su:

2., 3
-__+(2+7)x+3;_7' =(x+2)(x+7)
-+ topl. carp.

halde &yle iki sayi bulun ki garpimlari en sondaki
Yiyi, toplamlari da ortadaki sayly! versin. (Ama ug
rimli ifadeyi en basta x kare, en sonda da sayi ola-
k bigimde yazmaniz lazim.)

megin

\f-':;f_‘x+i=(x+4)(x+1)

unun nereden geldigini goriin isterseniz.

(x+2)(x+5)= x? +5x +2x + 2.5

=x?+(2+5)x+25
toplam garp.

Anladiniz mi?

Anladiysaniz agagidaki ifadeleri garpanlarina
ayinniz. (Kolay olan lik ikisini ben ayirdim za-
ten®)

x2+3x+2=(x+1)(x+2)

x2 +5x+6= (X +2)(x +3)

X2 +7x +12
x2-3x+2
x2-8x +12
x2-3x-4
x2-x-2
x2 +3x-10
x? + 6x - 16



Garpanlara Ayirma 8. Hafta

8 x2_5x—14 15. a2 —2ab-8b2 =

9. x2+10x-39
16. X +3xy-10y2 =

Sunlar biraz farkli. Amayine ayni mantikia du-
sununce oluyor.

10. x?2+(a+b)x+ab= 17. X2 -5xy—14y? =

1. x?4+(a—-3b)x—3ab= o ax? +bx+c bigimindeki iig terimliler

Burada a nin 1 olmadi§i durumu géstereyim. - -
Bu biraz daha degigik gibi. Bir 6rnek Gizerinde izah
etmeye galisayim®©

Ornegin,
12, x2 + (a—-2)x—-2a= 2a2 — 5a — 3ifadesini garpanlarina aywralm. -
2a%-5a-3 o
' '
2a 1= a
a -3=-6a
% 3w
13. x? +{m—l]x—ﬂ= onidaki
n n terim

2a? yi 2aa ve — 3 U — 3.1 gibi digindim. Ve bun
lari alth Ustiu 6yle ayarladim ki gaprazindakiyle gar-
pip topladigimda ortadaki terimi (yani -5a y1) verdi.
Eee... sonra? -
Bakin bakalim.

2a2 -5a—-3 = (2a + 1)(a — 3) olarak bu ifa'dley.iﬁ.

¢arpanlarina ayirdim.

Ug terimli ifade iki degigkenli olursa ikinci harfi gor-
miyor gibi yapin. Ama en sonunda gérin tabii ki©

Ornegin, a2 + 4ab + 3b2yi garpanlarina ayirirken

a2 + 4a+ 3 Uayinyor gibi yapin. Sonra ikinci harfi

H
eklersiniz. 'mm
) 2
Yani, a°+4ab+3b°=(a+3b)(a+1b) Demek ki yazarken gapraz degil de diiz yaziyor:
musuz. -

14. a?—-ab-6b% = Anladiysaniz devam edin bakalim.




‘ g_;}:panlara Ayirma

P

1.

1

8. Haftow

4a2 -a-3=
2x2 -3 +1=
2a’ —7a+6 =
3x2 +13x + 4

abx? + (a+b)x+1

2x% + 19X + 9

3x% +10x +3

9.

10.

1.

12,

13.

14,

2a? - ab - 3b?

6x% ~13xy — 8y?

4% + 5xy + y?

Asagidaki kesirleri en sade bigimde yazar misi-
mz?

x2-5x+4
x2 -4x+3

x> -4
x2-3x-10

HP-x-3
X2 —3x +2

a? +2ab-2a-4b
a’-3a+2




(;a_rpanlara Ayirma

8. Haftar

1s. x2+3x+2:x+1
X+2 b

ifadesinin en sade bigimi nedir?

=1 . X+3

16. :
X+2 y2,5¢46

ifadesinin en sade bigimi nedir?

17. x2-16 . x+4
x2 —10x + 24 X

ifadesinin en sade bigimi nedir?

18. 1+x:x2—5x—6
X ')(2

ifadesinin en sade bigimi nedir?

19 3x2+10x+3 . x+3
) 3x +1 T x-1

ifadesinin en sade bigimi nedir?

xz--4xy+4y2 X

20. .
2x% — 4xy X -2y

ifadesinin en sade bigimi nedir?

21. 4x?—4ax+1 _ x
2x2 —x X +1

ifadesinin en sade bigimi nedir?

6x2 -13x -8 . 3x-8

22, :
2x +1 2

ifadesinin en sade bigimi nedir?




-:é;;'p'anlara Ayirma

8. Haftw

" jki Kare Farki
_:_;"3: -Ozdegliklerin hepsi énemli. Ama bu bagka bi
énemli. Onun igin bunu gok daha iyi 6grenin. Hatta
- yutun® lki kare farki su
(ai)

“Yani, iki terim var ve aradaki isaret " — “eksi.
.. Antrenmanlari yaptiginizda higbir probleminiz kal-
- ... mayacak. Gdreceksiniz.

;- Agagrdaki iki kare farklarinin egitini yazin baka-

o hm,
1‘ )(2-—82=
z, x?-4=
: 1
3 . xz—'.—=
x2

Asagldaki iglemlerin sonucunu bulun. Ama
: __ar_nele gibi ugragmayin tabii ki®©

10. 552-452=

11. 2011%2-20102=
12. (5,5 ~(4,5)°=
13. (1.11)%-(0,89)’ =
14. (2,64)2—(1,36)%=

15. [2512 -2492}+(2o12 -1992)=

16. 352-33%24312-.29%-

17. 101241022 -992 - 082

Liitfen simdi de agagidaki ifadeleri carpanlarina
ayirir misimiz? ©

18I. (a+b)2 —(a—b)2=

19. (2b)?-(a-b)*=

20. {2a+b)®-(a-2p)2



Ca

rpanlara Ayirma

8. Haftw

- § ANTRENMAN

21,

22.

23

24.

25.

26.

27

28

29,

(x-9)?-2

(a-b)?-9=

. (az+1)z—b2=

(x+y+z)2—(x—z—y)2=

(a—b&r—c)2 —(a+b—c)2=

Asagidaki ifadeleri iki kare farki olarak yazip
carpanlarina aywr misimz?

a%-b%=

228 _32K -

4% 1=

36*b6=

30.

31.

32,

33.

35.

36.

37.

38.

39.

Eee... .
Bu kadar agtiktan sonra artk agilip sagiimig olén
bir ifadenin iki kare farki olup olmadigint anlarsn;;
herhalde® S
Buyurun bakalim. Ii kare farkini fark edelim:__

(x=y)-(x+y)=

(V¥ =Jy)({x +y)=
(x=3)(x+3)=
(2x-3y)(2x+3y)=

(a2 - b)(a2 + b):

(2-3i)(2+3i) =

(V2 -3)(v2 +3)=
(V5 -V6)(v5 +16) =

(3-2v2)(3+2V2)=




’gérhanlara Ayirma 8. Haftw

b e

1 (2';' _1](2% +1)=
2 (x+y-1)(x+y+1)=
3 (a-b+c)(a-b-c)=

| 4 (x+y+2z)(x+y-2)=

.5 1102-1072=3m

‘olduguna gore m kagtir?

20112 ~ 20092 = 8k

olduguna gore k kagtir?

'§imdi de zahmet edip agagidaki kesirleri en sa-
_ de bigimde yazin.

a?-p?
a-b

10.

1.

12,

13. -

14.

X< -4y

2

X-2y

9x2 - 4y?
T 3x+2y

(0,25)2 - (0,05)°
0.3

2102 - 1902
20

(42)°-(58)°
v

20102 - 20002

4010

(x+y)?-1

X+y—1



Carpanlara Ayirma

8. Haftw

15.

16.

17.

18.

(a+20) -4
"a? +2ab + 2a

(a+2b)? - (a—2b)’

ab
x2-y2=21
x-y=3

olduguna gére, x kagtir?

4x?2 —y?2=32
2x-y=4

olduguna gére, x + y toplami kagtir?

Iki kare farki bazen dért terimli ifadenin iginde sakli
olabilir... Birincisini ayarlayip 6yle veriyorum. Geri-

si size kalmis.

19. (a?-b?)-(3a+3b)

20. x2-3x-4y? +6y

21, X-yiix+y
y+X

kesrinin en sade bigimi nedir?

22 x2-4y2 +x+2y
X + 2y

kesrinin en sade bigimi nedir?

23. Qaz—bz +3a+b
3a-b+1

kesrinin en sade bigimi nedir?

24. a’+a-b%+b
a’-ab+a

kesrinin en sade bigimi nedir?




..:.‘.(;é'rpanlara Ayirma

8. Haftm

" jki Kiip Farki Ve iki Kiip Toplami

: Bu 6zdesligi taniyin ve ne oldugunu bilin lutfen. Yok-
. “sa baginiza is agabilir. Ve sirf bu yiizden sinav tec-

ribesi fazla olan adaylar kimesine dahil olabilirsi-
- niz.©

Zaten iki kip farki ve toplami dyle acayip degisik bi-
. gimlerde sorulmaz. Ama bunu tam kip (parantez
i k'ﬁp) ifadelerle karigtirmayin. Tamam mi?

. 'Gerg:i karigtirmaniz igin ikisini de biliyor olmaniz la-

- zim ya.®© Ikisini de bilmiyorsaniz problem olmaz. Ka-
rigtirmazsiniz!©

Antrenmanlara baglayin bakalim.

- "QASaQudaki ifadeleri garpanlarina ayirmiz.

.:_ x3—8y3
. x3e27y3

o 23% , 33x

7. a%-8b3

9. 8md-pn3d

Ortak garpan varsa 6nce onu halledin lutfen.

10, 2x* —16x=

11, a +a=

Us hep 3 olacak degil ya!®
12. x®+y® =

13. X° Y

Bazen de agik sagik verilen bir ifadenin iki kip top-
lami ya da farki oldugunu gérebilmeniz lazim.
Simdi kalkip “Hocam bunu nasil gérecegiz ki?" gibi
zeka uruna! muhtesem bir soru sormazsiniz herhal-
de.

Tabii ki gok galigarak. ©



Garpanlara Ayirma 8. Hafta
14, (x+1)(x* -x+1)= 2, X3+l __x
Tox+1 x2o x4
15. (x—=5)(x® +5x+25) =
16. (a—2)(a®+2a+4)=
29 2’-b%.  a+b

17. (2x+3)(4x2 —6x+9) =

Asagidaki ifadelerin en sade bigimini bulalim

mi?

a_,3
18. X -~y

(x- y)2 + 3xy

20. ad-b3.a%+ab+b?
a? a

a’-b? a2+ab+b?

3
-8 a-2
23. a :
al+2a+4 a

24. 8"—1,414—2"1—1
2% ¢’ x2




:.g_-a:rﬁanlara Ayirma 8. Hafta

8. ANTRENMAN

e
;. Tam kare ifadeler

. Iki terimin toplaminin veya farkinin karesini alma-
;;3 “nin en ilkel yéntemi ayni ifadeyi yan yana yazip
;i carpmak. Yani,

(a+b)2= (a+b)(@a+b)=a’+ab+ba+b?

=a? +2ab+b?

-_-':.g_:_;f Ya da su iki 6zdesligi beyin raflarinizdaki munasip
bir yere yerlestirip gereginde kullanmak. Tercih si-
- Zin®

(oot 2

aarti b nin karesi esittir; birincinin karesi arti birin-
.- ..lyle ikincinin carpiminin iki kati arti ikincinin kare-
::...i' si.
Tekrarlayin bakiyim.© Ezberleyinceye kadar de-

Artik bundan sonra esittirlerini de siz yazin©®

7. (3x-1)?

8. (2x+3)°

o  (m-2n) 2
10.  (2m+3)?
1. (2’t 4-1)2
122 (20s2)
13, (2* -2]2
u (@ —1]2

Koklu ifadeler de olabilir tam kare iginde

15. (\/§-+1)2
6. (y3-1
17. (Js_—\/é‘)z
18. (3—\/2“) 2




Garpanlara Ayirma

8. Haftm

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25,

26.

27.

28.

29,

(3-2/2)"

Bu kadar agtiginiz yeter. Simdi de agik sagik veri-
len ug terimli bir ifadenin tam kare bir ifade olup
olmadigini gériin. Daha dogrusu buradaki ifadeleri
parantez kare ifade olarak yazin.

x2 -2xy+y?

a2_-2ab+b?

a’+6a+9
a?_4da+4
x2 -10x + 25

x2 - 8xy + 16y?

30. a2-16a+64

31. 4a?-4a+1

32.  9x%-6x+1

33. az—a+i
4

34. 4a%+2a+ )

Asagidaki dort terimli ifadelerin iginde ilk nce tam -
kareyi bulun ve verilen ifadeyi iki kare farki olarél_(_-_{.
yazin ve sonra da garpanlarina ayirin bakalim.

35, x%2-4x-y?+4

36. x2 —4xy +4y? -1

37. 4a24+b2-9-4ab

38. a2 +4b2 - c? —4ab



e

ga",p'anlara Ayirma 8. Haftar
’-;.-—_,_-——
. J3 +1=x a.  [55.67+36

olduguna gére, (X +1 )2 ifadesinin esiti nedir?

2 x=J3-J2
y=y3+/2

olduguna gore, x2+ y2 — 2xy ifadesinin
" degeri kagtir?

3 a=.,/5-2
3 b=5 +2

olduguna gore, a2 +b? + 2ab ifadesinin
" degeri kagtir?

Bazen tam kare ifadeyi sizin olusturmaniz gereke-
bilir.

Eee... Hep hazir veriimez®

Ornegin,

J 3539+4 isleminin sonucunu bulmaya ¢aliga-

- hm. Burada 35 e x derseniz 39 da x + 4 olur. Oyle
- degil mi? Gerisi kolay .

VB30T T = [x(x+ 4+ 4

' = +4x+4

=\(x+2) =x+2=35+2=37
Anlagiidi mi bu olay?

5.

isleminin sonucu kagtir?

V1960.1974 + 49

isleminin sonucu kagtir?

Bazen verilen ifade diizenlendiginde tam kare ola-
bilir. En sik kullanilani su;

2aten biliyordunuz®©

A=2012veB =2011
olduguna gore, (A + B) 2- 4AB ifadesinin esi-
ti kagtir?

a =256 veb =260
olduguna gore, (a +b) 2_ 4ab ifadesinin de-
geri kagtir?



Garpanlara Ayirma

8. Haftt w

8. a+i=5
a

2
olduguna gére, (a - —1) ifadesinin degeri
a

kagtir?

9. x—%:Z\/S_

2
olduguna gére, (x + i) ifadesinin degeri
X

kacgtir?

Tam kare ifadeler negatif olamaz. Bu sifir olabile-
cegi anlamina geliyor. Tam kare ifadelerin toplami
sifir ise her biri sifira esit olmasi lazim.

10. (a+2)2+(b-3)%2=0

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

1. (x-3) 2+(2y+12)% =0

olduguna gore, x.y garpimi kagtir?

12,

13.

14.

15.

bilir.

(a+b) 2,a%4+4a+4=0

olduguna goére, a.b garpimi kagtir?

(@a+2)2+b2-4b+4=0

olduguna goére, a + b toplami kagtir? - - "

Asagdidaki islemlerin sonucunu bulunuz.

11241411472
1272

252 +2.25.18 + 182
512 -2.51.8 + 82

Ama bazen tam karelerin biri agilarak verilmig oié'.-.__'.




| '_é'af:_.}bé_r_\_lara Ayirma

" goruda a® +b? toplam ifadesi varsa veya soru-

- juyorsa gok biiyik bir olasilikla a + b veya
" " a-bnin parantez karesini alinir. Bilginiz olsun di-
“ye sOyledim®©

3 " olduguna gére, a2 +b? toplami kagtir?

27 atb=1
o ab=5

: olduguna gére, a2 +b? toplami kagtir?

3 x—y=2V3
xy=1

~*“olduguna gére, x? +y? toplami kagtir?

" olduguna gére a? +b? toplami kagtir?

x2+y2=30
X-y=v22

olduguna gére, x.y garpimi kagtir?

x?+y2=72
x+y=10
olduguna gére, x.y garpimi kagtir?

a2 +b2 =12
a.b=2

olduguna gére, a + b toplaminin pozitif degeri
kagtir?

a2 +b?2 =46
ab=5

olduguna gore, a — b farkinin pozitif degeri kag-
tir?



Garpanlara Ayirma

8. Hafta

M ANTRENMAN

9. x+i=3
X

olduguna gére, x° +—12- toplami kagtir?
X

10. a-2-3y7
a
olduguna gore, a? +i2 toplami kagtir?
a

1. 2x+3 =6
X
4
olduguna gére, 4x ;9 ifadesinin degeri
X
kagtir?
12, ax—1 -

X

olduguna gére, ox? + —12—

X

ifadesinin degeri

kagtir?

13.

14.

Asagidaki kesirleri en sade bigimde yazin baka:
hm. .

15.

a2+2ab+b? .a+b
a+b ' a
2
x2-2xy+y?  (x-y)
X +1 ) X
4% _22%Y 4 4V 1
2% _ oV "22%_22Y

(2* ‘”30)2  2%,3b

281-1 : 3



garpan lara Ayirma 8. Hafim

fam kilp ifadeler

bédim ya. Ozdegslikler iginde 6nemli olmayani yok.
*.0nun igin higbirini sallamayin. Yoksa tizllebilirsiniz®

J;Z'é.ence bunlan ezberleyin. Sonucu bulmak igin her
.'féeferinde ayni seyleri ti¢ defa yan yana yazip garpmak
 tam bir amelelik.©

._-"'B'uyu.—un bakalim. Yaziyorum. Elinizin altinda olsun.

* Hatta bunlari ve diger 6zdegliklerin hepsini evde gézu-
'_ihﬂzﬁn gorecegi bilumum yerlere yazin. Akliniza neresi

geliyorsa®

“Asagidaki tam kiip ifadeleri agalim o zaman.

1 @eo)’
e
%; (x+1)°
‘e
5 o220’

10.
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Garpan lara Ayirma

8. Haftm

Simdi de agagidaki ifadelerin neyin agilimi oldugu-
nu yazin bakalim.

14, x% +3x2+3x +1

15. x3 -3x2 +3x -1

16. -a’+3af-3a+1

17. (a+2)3+3(a+2)2+3(a+2)+1

18 (x+1)3-3(x+1)2+3(x+1)-1

19, (x-10)°+3(x-1)% +3(x-1)+1

20. (y+3)3—3(y+3)2+3(y+3)—1

21. y=-2+Y6 degeri igin

(y-t-3)3 -3(y +3)2 +3(y+3)-1
ifadesi kaga esittir?

22. a=1+¥10 degeriicin

a®-3a24+3a-3

ifadesinin degeri kagtir?

23. x=212
y =209

olduguna gére, x® - 3x2y + 3xy2 - y3  ifade.
sinin degeri kagtir? -

24, x = 89
y=11

olduguna gore, x> + 3x%y + 3xy? + y3 Ifade.
sinin degeri kagtir? '

25, a=42+1
b=v2 -1

olduguna goére, a° + 3a% + 3ab? + b®
ifadesinin degeri kagtir?



:.__E'Ea':r'b_anlara Ayirma

8. Haftw

1 a® +3a’b = 20
b® + 3ab? = 7

olduguna gére, a + b toplami kagtir?

"2 y2(3x+y)=75
x2 (x+3y)=50

olduguna gére, x + y toplami kagtir?

‘s x3 - 3x2y = 11
. 3xy? -y’ =-3

L olduguna goére, x - y farka kagtir?

- 4 y2(3x-y) =47
x?(x-3y) =17

olduguna goére, x - y farki kagtir?

3

5. a-b-=
ab=2

olduguna gére, a° - b3 farki kagtir?

6. X+y=-2
xy =4

olduguna gére, x 3, y3 toplami kagtir?

7. a’-b3=28
a-b=4

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

8. a® +b3=-1
a+b=1

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?



CGarpanlara Ayirma

8. Haftw

9. a®+b3=2
a+b=2

olduguna gore, 1 . T:- toplami kagtir?
a

10. X+y=3
olduguna gore, x3 +y3 +9xy toplami kag-
tr?

11. Garpimlan 15 toplamlarn 8 olan iki dogal sayi-
nin kiipleri toplami kagtir?

12. X+ =3
X

olduguna gore, x3+ % ifadesinin degeri

X
kagtir?

13. X— L=
X
o " a—i.fd sl .':
olduguna goére, x 3 ifadesinin degey;
kagtir?
14. X + 2. 4
X
olduguna gore, x3 + ia ifadesinin degeri
X S
kagtir?
15. x-1 =
X
olduguna gére, 8x> - — ifadesinin degeri
kagtir?
6. a-2-=1
a
o R 6
olduguna gére, % ifadesinin degeri
a .
kagtir?



b;;panlara Ayirma 8. Hafta

13. ANTRENMAN

- gy bir kesirleri sadelegtirme antrenmanidir.
: 2 .2
. -b

Agagidaki ifadeleri en sade bigimde ifade 6. 20 . 2? -
17 ediniz. 2a+2b al

i pslinda bunlar OSYM deki amcalarin sordugu

"~ sorulardan derlendi.©

g ax—ay+Xx-y

= ;
2 -

7. 2a+3-23+32-9
002X + 4y + mX + 2my 2a-3
2- . - 2 +m

i 2
-'_a2—2bc—2ac—b2 8. 4a +14a+6l: 4a+2.
3 a+b a+3 a-1

X2 oy? L x-y %— X x2
y+x = X 9. .
x+x2 1-2x+x2

5 (x L 5] : (1 LY )
T \8-x x=5 10 3x3y - 18x2y + 27xy




Garpanlara Ayirma

-1, .2
9, 2 _+a°

a+a'2

2 a_
12. X+ x+1 X~ -1

13.[ x Vj( X +*+V]
X+Y X X-y X

14, 2 +b>
(a-b)’ +ab
15 4a® +16a2 a° - 16a

422 +12a a®-a-12

8. Haftw B

16. (xz - yzl(x2 + Xy + y2)

e

32X _2 3%+ 4 3%y

17. 32X _3x+y

y3+27  (y-3)(y2-1)

18. -
y2—2y—3 y2—3y+9

X 1 ( 1 X )
19. (1+x_1—x)' T+x 1-x

a a b b
, — -1|+— -1
20 b(a+b )+a(a+b )

'3, ANTRENMAN




“Matematikte gekddow dnce sabw geliv.”
CanitARF

e Ovrawv - Orantv

® DWCOZ’W



En btk zaman hursug kavarsughktur.
C. Florw

Limitt koyowv zihindiv. Zihin biv seyi yapalrilecedini
kestivebildigi kadar bagardv olwr. Yizde 100
inandid wv sirece her seyi yapabilivsinig.

Arnold Schwar genegger

Anthovny Roblring

Mal kaybeden biv sey kaybetmemistiv. Onuruwnm

kaylbeden bircok sey kaybetwmistir.
Cesaretini kaybeden her seyini kaybetwmistin.



._-_..'OIran - Oranti 9. Haftw

Asagidaki egitlikle rde % orani kagtir?
ORAN - ORANTI 1. 2a=3b

‘. Oran - oranti konusu acayip kolay bi konu®

- Zaten hemen hatirlayacaksiniz. “Bir orantida igler
- gapimi ile diglar garpimi esittir.” Iste oranti mu-
... habbeti bunun Gzerine kurulmus. 2. 3a=4b

L Gok fazla 6zelligi olan bir konu degil kesinlikle. Ama
.. mantiksiz da halledebileceginiz bir konu degil.

'_ " Sadece sunu bile bilseniz orantinin yansini hallet-
 migsiniz demektir. 3. 2a=5b

8 _ C esitliginde a.d = b.c dir.
b= e

. Yani, icler — diglar garpimi (capraz garpimlar) esittir.

' Bir de icler - dislar garpimiyla elde edilmis olan bir

: '_.j'_ifadeyi eski haline getirebilmek. 4, a4 ; b_ g.
. _':'Omegin,

a_ _]l . - .

3°% ise 5a = 3b dir.

= itligi a_b a_s3

0 halde 5a = 3b esitliginden 3°5 yada b=&

':j-'oldugunu gormek lazim. lyi bakinca gorilmeyecek §, afb =%
_ " bir sey de degil zaten. ©

Yine igler — diglar ¢garpiminin esitligini kullanarak

.‘a+b a-

ar - esitliginden 3 oranini bulalim mi?

7 2 b 6 a__3

a-b &
. llk hareket igler diglar ¢garpimi yapmak.

- Peki, yapalim.

2(a + b) = 7(a - b)

2a+2b=7a-T7b

:_;_“9b =56a 7. a+b _§
Ve bu esitlikten de kolaylikia da, %=% bulunabilir. a-b 2
'Anladlmz mi?

Son bir kez daha séyleyeyim.

68=8b i:ﬁ:i

ise + £°3 tar

a+b _§5
8. 3a-b 8




Oran - Oranti

9. Haftw

g9 2a+b _7
a=2h 3
olduguna gére, —g— orant kagtir?
00 2.3
1 b 2
olduguna gére, 2—:—2— orani kagtir?
1. 2a=3b
olduguna gére, 222 gran; kagtir?
3a-b
12. 3a=4b

olduguna gére, orani kagtir?

a-2b
a+3b

13. 2a=5b

olduguna gore, orani kagtir?

a-2b
b-a

14.  5(@@a-b)=2(a+2b)

2a+3b

3a—2b orani kagtir?

olduguna gore,

15. 2a+5b=23b +9a

olduguna gore, 764-_[:) orani kagtir?

2a-b
16. a+b

2
3

olduguna gére, =20
g g 22t

orani kagtir?




Oran - Oranti

9. Hafta

2. ANTRENMAN

—
1 b ¢ 4
a+b d-c
olduguna gére, [ b j(T} ifadesinin de-
geri kagtir?
L9 a_.c_e _2
2'. b d f 3

.C.

. . . a.c.f
- olduguna gore,
9 g b.d.e

orani kagtir?

b_2

vy, a_2
b 3 c 5

olduguna gore, 2 orani kagtir?
c

. a, b, c pozitif tam sayilari igin

a_3 b_3
b

2'c 4
-olduguna gére, a + b + ¢ toplaminin en kiigiik
degeri kagtir?

Bazen taraf tarafa bolmekengtizetcozimdir®©——

2a +5b =5k
3a+2b=3k

oldugunagére, % orani kagtir?

3x—-7y =333
4x+5y =777

X
olduguna goére, 7 orani kagtir?

x2+xy =15
xy+y2=20

olduguna gére, X orami kagtir?
y

[]
©

x|w <|w
I
o

olduguna gére, X orami kagtir?
y



Oran - Oranti

9. Haftw

2. ANTRENMAN

Unutmayin ki her orantinin bir k sabiti muhakkak
ki vardir Ve 6nemli olan hususlardan biri de bi-
linmeyenleri k tiiriinden yazabilmektir.

3

N o

—E-_-%:k isea=2k, b=3kvec=>5kdr.

Ayrica bu 6zelligi kullanarak daha bir stirl sey yaza-
bilirsiniz. Ama bence onlara gok da ihtiyaciniz olma-
yacak. Onun igin bunu ¢ok iyi 6grenin yeter.

9. %:% ve x+y=25

olduguna gore, x kagtir?

10. XY e X+y=21
3 4

olduguna gore, y kagtir?

1. %:% vea+b=42

olduguna goére, a.b garpimi kagtir?

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

13. %:% ve 2b+3a=24

olduguna gore, a2 +b? toplami kagtir?

b _¢
4 2:=-2_°¢
1 2 3 4

a+b+c=108

olduguna goére, b kagtir?

x_Y_z
15. 5°3°73
X~y+2=36

olduguna gore, x kagtir?




“oran - Orant

9. Haftw . 3.ANTRENMAN
1 %;%:k 5. a=%=-g— vea+b+c=108
"’ olduguna gore, v2a + b nin degeri nedir? olduguna gére, b kagtir?
X Yy z
2 -1 £ a _b_c¢
. —_—=—=— .b.c =480
3 5 7 6 34°% ve a.b.c
2x—-3y +22=75

olduguna gére, y kagtir?

a+b+c=128
Iduguna gére, b kagtir?

a+1 _b-3
2 3

a+b+c=27

_C+2
4

élduguna gore, a kagtir?

olduguna goére, a + b + ¢ toplami kagtir?

7. a>0,b>0,c>0olmak tzere,
a_b_c
3 2 4

a2 +b? +c? =116

olduguna goére, a kagtir?

u
b
I

ol
(][ =)

2a +

olduguna gore, oranm kagtir?




Oran - Oranti

9. Haftw

9 xX_yY_2z
2 3 4
x3 +y3 =280

olduguna gore, z kagtir?

olduguna gore, xy + yz toplami kagtir?

2

olduguna gore, a“ + ac toplami kagtir?

Bazi oranti sorularinda OKEK bilgisi acayip ise
yanyor®

3a = 4b = 5c esitligi verilmigse bu esitligi k ya degil
de 3, 4 ve 5 in en kiglk ortak katt 60 oldugu igin
60k ya esitlemek faydah olabilir©

Bu durumda 3a = 4b = 5c = 60k esitliginden a =
20k, b = 15k ve c = 12k olur.

Hic de fena degil bence.© Goéreceksiniz.

12, 2x =3y
x+y=20
olduguna gore, x kagtir?

13. 3a=4b
2a+b=44

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

14. 3x =5y
3x +2y =63
olduguna gére, x -y farki kagtir?

15. 2x =3y =4z

X+y+2z=13

olduguna gére, x2 +y? 4 22 toplami ka(;t.!f_.




Oran - Orant,

9. Haftow

4. 3x=4y=5z
' 2x+y-2z=86

. -°|duguna gore, % orani kagtir?

2. 3x=5y=7z
 x—-y+z=58
. -' olduguna goére, y kactir?

olduguna gore, x + y + z toplami kagtir?

x: =
3 3z

ENE

X+y—z=100

- 6Idu§una gore, y kagtir?

7.

8. X
3

X
= =3y=2z
5 y
2x-5y—-z=94

olduguna gore, x kagtir?

X_gy=2
3= "%
X+y+z2=72

olduguna gore, y kagtir?

2a=3b=4c

s

O|_\
[I] PN

N
o

olduguna gore, b kagtir?

2
y

x—y —-2z=0

=z

olduguna gore, z nin pozitif degeri kagtir?



Oran - Oranti 9. Haftw

Dogru Oranti Ornegin, »
1 igginin 120 giinde yaptig! bir isi 2 is¢i 60 giinde, -
3 igci 40 giinde, ...yapar. Dolayisiyla buradakij iei
sayisi ile igin bitme siiresi ters orantihdir.

iki gokluktan biri artarken digeri de ayni oranda
artiyorsa ya da biri azalirken digeri de ayni
oranda azaliyorsa bu gokluklar dogru orantili-

dir. L
Isgi sayis 1 213145 s]|
Ornegin, Bitis suresi 120 | 60 | 40|30 | 24 20| .
Her gln esit sayida pantolon diken bir terzi 1 gin- (isci sayisi) . (Bitig suresi) = sabit (120) oldugu'nu_'-
de 4 pantolon dikiyorsa 2 giinde 8 pantolon, 3 goran. S
ginde 12 pantolon, ... diker. Yani, 1.120=260=340=4.30=524= . -
Yine, o
Giin sayis| 1 2 3 4 5 300 km lik bir yolu bir ara¢ saatte 150 km hizla gi;_
Pant. Sayisi 4 8 12 16 20 derse 2 saatte, 100 km hizla giderse 3 saatte, 75.

km hizla giderse 4 saatte,... gider.

Demek ki burada gin sayisiyla dikilen pantolon

D h egen zaman '
sayis1 dogru orantih, olayisiyla burada aracin hiziile geg .

ters orantilidir.

Yine,
Kilosu 3 TL olan muzdan 1 kilo alan bir kigi 3 TL, 2 —
kilo alan 6 TL, 3 kilo alan 9 TL, ... 6der. He(km/saat) | 150 | 100] 75 | 60 | 50 ) 30
Zaman(saat) 2 3]4]|15]6]10]
Mitar(kg) ! 2 3 4 5 Burada da Hiz . Zaman = yol (300 km) dir,
Fiyat(TL) 3 6 9 12 15

Kisacasl y ile x ters orantiliise y.x = k dllr.'":'_' :

Burada da 6denen para ile satin alinan miktar
dogru orantihdir.

Dogru orantili gokluklarin oraninin (bdlimunin)
sabit oldugunu goérin.

1 2 3 4
Meseld burada —====-=—=--=k
eseld 2 4 6 8 Bilegik Oranti :
Hem dogru hem de ters orantinin bir arada oldugu
Ama burada énemli bir gey daha var. Orantih olan orantidir bu.

iki gokluk arasindaki orantinin dogru oranti mi yok-
sa ters oranti mi oldugunu anlamak tamamen
mantiginizla ilgilidir. Ona gére. Sonra adam anla- Xz =k dir.
tamamis demeyin®©

Onun igin litfen mantiginizi devreye sokun. ©

x sayisi y ile dogru, zile ters orantiliysa -

Ornegin, R

a b +1iledogru2b + 1ile ters orantlllysa bunu '

Kisacasi y ile x dogru orantili ise Yk dir. (2#:1) =K R
x b+ -

seklinde ifade edebilirsiniz.

Anlagildi mi bu?
Ters Orant: Bir kez daha séyleyeyim. Problem turundekl Ofa"f':
iki gokluktan biri artarken digeri azaliyorsa, ya sorularinda dogru oranti mi yoksa ters oranu ml :
da biri azalirken digeri artiyorsa bu gokluklar oldugunu dugunerek ¢ikarmaniz lazim.

ters orantilidir.




9. Hafoa

" it

- @ran - Oranti

1 a ve b dogru orantili gokluklardir.

. " a=6iken b =10 olduguna gbére, b =25 iken a
" kagtir?

' 2 ave b + 2 dogru orantili gokluklardr.
- a=4iken b =10 olduguna gére, b=4 ikena
' kagtir?

¢ a,bvecsirasiyla 2, 3 ve 5 ile dogru orantihlysa

3 “a,bve csirasiyla 2, 3 ve 5 ile dogru orantihdir.
: 3a+4b—-c=130
© " olduguna gére, a kagtir?

~a, bve c sirastyla 4, 3 ve 2 ile dodru orantilidir.
- a+3b-2c=27
:-olduguna gére, ¢ kagtir?

5. 45tane seker yaslan 4, 5 ve 6 olan Ug gocuga
yaslanyla dogru orantili olarak paylastiriliyor.

En biiyiik gocuk kag seker alir?

6. 180 cm uzunlugundaki bir gubuk boylari 2, 3 ve 4
ile orantili olarak ¢ pargaya ayriliyor.

Buna gore, en kisa parga kag cm dir?

7. Uzerlerinde 1 den 4 e kadar numara bulunan kutu-
larin igine Gzerindeki numaranin karesiyle orantili
olarak findik konuluyor.

3 numarah kutuya 90 findik konulduguna gére,
kutulara konulan toplam findik sayisi kagtir?

Problem tiirii dogru orant: sorulari...

Bunlar tamamen mantik igi. Yani, tam size gore©
ama yine de unutmayin ki dogru orantili gokluklarin
boélumleri sabit ve birbirine egitti.

8. Birarag sabit bir hizla 4 saatte 300 km yol gitti-
gine gore, ayni hizla 10 saatte kag km yol alir?



Oran - Oranti 9. Hafta 3:_57;»/'\‘NTR‘ENMAN .

9. Haftada 500 soru gézen bir 6grenci ayni galig- 13.
ma temposuyla 12 haftada kag soru gozer?

Bir manavdan x kg elma alan bir misteri 6 TL;:

— 1 kg elma alan bagka bir musteri ise 10 5 TL
oduyor .

Buna gore, 3 kg elma alan bir miigteri kag TL

oder?
. X 14. Bir fabrikadaki Uretim miktari calisan sayISIyla
10. 2 kilogrami 3 TL olan portakaldan 5 kilogram
. A . dogru orantihdir. oo
alan bir miigteri kag TL 6der?

Buna goére, fabrikada 10 isci galistiginda 1
giinde 240 parga mal iiretildigine gére, Bir
glinde 600 parga mal lretilebilmesi igin kag
isciye daha ihtiyag vardir?

11. Bir marketten 5 gikolata alan Ayge 4 TL 6duyor. 15. Bir depo es hacimli 30 kova su ile doluyor.

Buna gore ayni gikolatalardan bir miktar ala-

2 L
Buna gére, deponun — i kag kova ile dolar?
rak 6,4 TL 6deyen Cem kag gikolata almigtir? 5 o

16. Bir aracin durus mesafesi, frene basildigi andakl

hizinin k led tid
12. 400 grami 60 kurus olan elmanin 1 kilogrami 1zinin karesiyle dogru orantihdir.

kag TL dir? Bu arag saatte 30 km hizla giderken durué i

mesafesi 18 m olduguna gore, saatte 40 km
hizla giderken durus mesafesi kag m dlr?




Oran - Oranti

9. Haftw

'_ 1 x ile y ters orantihdir.

x = 6 iken y = 8 olduguna gore, x =16 iken y
kactir?

2 x—1ile y? ters orantilidir.

 x=2 iken y = 6 olduguna goére, y = 2 iken x kag-
tir?

+ a,bvecsirasiyla 2, 3 ve § ile ters orantiliysa
"~ 2a=3b = 5c dir.

3 a, b ve c sirasiyla 2, 3 ve 4 ile ters orantilidir.
a+b+c=130
~olduguna gére, a — b farks kagtir?

4.3, bve csirasiyla 3, 6 ve 8 ile ters orantilidr.
+2b-3c=21
olduguna gére, a + b + ¢ toplami kagtir?

5. 48 tane seker 5 ve 7 yaslarindaki iki gocuga yasla-
riyla ters orantili olarak paylastiriliyor.

Buna gore, biyiuk gocuk kag seker alir?

6. 180 cm uzunlugundaki bir gubuk boylari 3, 4 ve 6
ile ters orantili olarak g pargaya ayriliyor.

Buna goére, en uzun parga kag cm dir?

Problem bigimindeki ters oranti sorularu...

Unutmayin. Ters orantili gokluklarin garpimi sabit
ve birbirine egitti.

7. Es kapasiteli 5 iggi bir isi 12 glinde yaptigina
gore, ayni isi 10 isgi kag giinde yapar?

8. Es kapasiteli 5 musluk bir havuzu 6 saatte
doldurduguna gére, 3 musluk kag saatte doldu-
rur?



Oran - Oranti

9. Hafta

9. Bir arag belli bir yolu saatte 60 km hizla 4 saatte
gidiyor.

Buna gore, ayni yolu saatte 80 km hizla kag sa-
atte gider?

10. Bir ugak 800 km\h hizla 3 saatte gittigi bir
yolu 600 km\h hizla kag saatte gider?

11. Bir otomobil iki kent arasindaki yolu saatte v km
hizla gittiginde 4 saatte, v + 10 km hizla gittigin
de ise 3 saatte ahyor.

Buna gére, v kagtir?

12. Bir otomobil iki kent arasindaki yolu saatte v km
hizla gittiginde 5 saatte, v + 15 km hizla gittigin-
de ise 4 saatte aliyor.

Buna gore, iki kent arasi1 kag km dir?

13. Bir kumastan es boyda 12 perde gikmaktadr, .

Ayni kumastan boyu bunlardan 60 cm daha'
uzun olan perdelerden ise 10 tane glkhg.na
gore, kumasin boyu kag metredir?

14. 6 arkadas esit miktarda para vererek bir top al~- .
mak istiyorlar. Fakat birinin parasi olmadigr igin
digerlerinden her biri 1 TL daha fazla vererek lo-
pu satin ahyorlar. =

Buna gore, topun fiyati kag TL dir?

Aklinizda olsun.
isci sorularinda kapasite, hiz iggi sayisi fllan
arttiginda isin bitme siiresi ters orantilidir. -

15. Biriggi bir isi 10 gunde bitiriyor.

isci galigma kapasitesini yariya dusururse aym _
isi kag giinde bitirir? R

16. Bir igci bir isi 30 guinde bitiriyor.

|§9l calisma kapasitesini 3 katina glkanrsa
ayni isi kag giinde bitirir?




’Oran - Oranti

9. Hafta

[ ANTRENWMAN

-
_'j. Bir ig¢i bir isi her gin belli bir stre galigarak 20
“ glinde bitiriyor.

Buna gore, giinliik galigma siiresini -5 ora-

ninda azaltirsa isin tamamini kag giinde bitirir?

: 2 Bir musluk bog bir kovayi 12 dakikada dolduruyor.

Buna gore, musluktan birim zamanda akan su
- miktari 3 katina gikarilirsa bog kova kag daki-
‘. kada dolar?

Bir musluk bir havuzu 12 saatte dolduruyor.

~ Musluktan birim zamanda akan su miktar yan-
ya diigiirtilirse bos havuz kag saatte dolar?

¢ a c¢oklugu b ile dogru c ile ters orantili ise
asc

=k dir.

4. a sayisi b ile dogru c ile ters orantilidir.

a=2veb =3 iken c =6 olduguna goére,
a=4veb=2iken c kagtir?

5. asayisi b+ 1ile dogru c ile ters orantilidir.

a=3veb=4iken c =5 olduguna gore,
a=4 vec = 3 iken b kagtir?

6. a+ 3sayisib-2ile dogru c + 1 ile ters orantili-
dir.

a=3veb=5iken c =4 olduguna gore,
b =6 ve c =9 iken a kagtir?



Oran - Oranti 9. Haftw

e a, bvecsirasiyla 2 ve 3 ile dogru 4 ile ters Bir de karma karisik oranti problemleri de va"r.©.
orantili ise Boyle cins! oranti problemlerinde ilk 6nce

a_b _ 4c dir. yapilan ig en sonda olacak sekilde aym bir_im-

2 3 li gokluklar alt alta yazin. Sonra birinci satir-

daki saylarla ikinci isi, ikinci satirdaki sayy|
da birinci isi garpin ve birbirine egitleyin, -

7. 480 m? arsa3ile dogru Sile ters  orantili ola-
cak bigcimde 2 pargaya ayriliyor.

Bir 6rnek vereyim®
12 ig¢i giinde 8 saat galisarak 5 giinde 320 gft
ayakkabi yaptyor.

Buna gére, kiigiik parga kag m 2 dir?

Buna gore, 18 isgi giinde 10 saat gallsarak 3
giinde kag ayakkabi yapar?

12isGi 8 saat 5gin 320 gift yaparsa" L

18is¢i 10saat 3 gun x gift yapar

Yani, 12.8.5.x = 18.10.3.320 dir. Artik x i bulur-
sunuz

8. 104 cm uzunlugundaki bir gubuk 2 ve 3 ile dogru 5 - . o
. 8

ile ters orantili olacak gekilde 3 pargaya ayriliyor. 10. 6isgi ginde 4 saat alisarak 8 giinde -

100 m? duvar érdigiine gore, 8 isgi giinde 6

Buna goére, biiyiik parga ka¢ cm dir? 2 )

saat galigarak kag giinde 200 m“ duvar 6rer?

9. 290 kitap 2 ve 3 ile ters 4 ile dogru orantili olacak 1

Ai de 6 t gal k t de ya
sekilde ug farkli koliye yerlegtiriliyor. igginin glinde 6 saat galisarak t gn ey P

tig1 bir isi, B iggi glinde 8 saat gallsarak 2t

Buna gore, kitap sayisi en gok olan kolide kag gunde yaptigina gore, A en az kagtir? -

kitap vardir?




_: ortalamalar

9. Hafte

/

" ORTALAMALAR

' Avitmetik Ortalama

En bilinen ortalama gegidi budur.

o Bir dersin not ortalamasini hesaplarken kullandigi-

niz ortalamadir bu.

~.- Not ortalamasini hesaplayamayan var mi?
... Genel olarak

' *:.l_..'a ve b nin Arit.ort.=

""" a b, cnin Aritort=

a+b+c

Bir siniftaki 10 6grencinin matematik dersinden

- aldiklan notlar 5, 5, 5,4, 3, 3, 3, 2,1, 1dir.

. ) Bu 10 6grencinin not ortalamasi kagtir?

X

J18 ve V50

- sayilanmin aritmetik ortalamasi kagtir?

3 Bir ailede dede 75, baba 50, anne 48 ¢ocuklarda
" siraslyla 20, 10, 7 yasindadir.

Bu ailenin yas ortalamasi kagtir?

4. Bir markette pirincin kilogrém fiyati 3 aylik sire

5.

7.

iginde birinci ay 3,2 TL, ikinci ay 3 TL, tglncu ay
ise 4 TL olarak belirlenmistir.

Bu iig aylik suirede pirincin ortalama fiyati kag
TL olmustur?

Bir igyerinde galisan 5 kisinin maaslar1 750, 850,
950, 1000, 1200 TL dir.

Bu 5 kisinin maags ortalamasi kag TL dir?

Ali, Mehmet, Faruk, Defne ve Sema’nin boylari
sirasiyla 170, 180, 150, 165,150 cm olduguna
gore, bu arkadaslarin boy ortalamasi kag cm
dir?

J3-2V2 ve V3+2V2

sayilarinin aritmetik ortalamasi kagtir?



Ortalamalar

9. Haftw

8.

10.

1.

Bir 6grenci ¢ sinava girmistir. |1k iki sinavin orta-
lamasi 70 tir.

Ug sinavdan aldigi notlarin ortalamas: 65 oldu-
guna gore, bu 6grenci son sinavdan kag almig-
tir?

Toplamlan 186 olan 18 sayma sayisi vardir. Bun-
lardan bir kisminin ortalamasi 12, 6tekilerin orta-
lamasi 9 dur.

Buna gore, ortalamasi 12 olan sayilar kag tane-
dir?

a ile b sayillarinin aritmetik ortalamasi 23,
a ile c sayilarinin aritmetik ortalamasi 25,
b ile ¢ sayllannin aritmetik ortalamasi 18

olduguna gore, a kagtir?

Puan 1712 ]|3¢%14
Ogrenci sayisi | 4

Yukaridaki tablo bir siniftaki 6grencilerin matema-
tik stnavinda aldigi puanlann dagihimini géster-
mektedir.

Buna gore, sinifin bu sinavdaki puanlarinin or-
talamasi kagtir?

12. 12 tane sayinin ortalamasi 20 dir. Bu say||ar$ -
toplami 200 olan 8 sayi daha ekleniyor.

Buna gore, yeni ortalama kagtir?

13. 11 sayinin aritmetik ortalamas 15 tir. Bunlardari,
aritmetik ortalamasi 17 olan 5 sayi gikariliyor. -

Geriye kalan 6 sayinin toplami kagtir?

14. Birgruptaki kiz sporculann yas ortalamasi 18;
erkek sporcularin yas ortalamasi 24 tr. 2

Kizlarin sayisi erkeklerin sayisinin 2kati ;"
olduguna gore, bu grubun yag ortalamasi :
kagtir? '

15. Birbirinden farkl Ug pozitif tamsayinin aritmetik
ortalamasi 27 dir. Bu sayilanin en kigligu, diger
ikisinin ortalamasindan 9 eksiktir. .

Buna gore, en kiigiik say kagtir?



ortalamalar

9. Hafta

[

--_-__—_

4. 10 sayinin aritmetik ortalamas: 25 olduguna
. gobre, bu sayilarin toplami kagtir?

2. Birmagazada televizyon, bulagik makinesi, gama-
sir makinesi, buzdolabi ve firinin ortalama fiyati
1200 TL dir.

Buna goére, bu urunlerin toplam fiyati kag TL
dir?

.3, Aiti dogal sayinin ortalamasi 16 dir.

Bu sayilardan hangi sayi gikarilirsa yeni orta-
lama 14 olur?

4 Bir gruptaki 8 kiginin yas ortalamasi 16dir. Bu
.- gruba 1 kisi daha geldiginde yeni ortalama 24 olu-
yor.

Buna gore, gruba sonradan gelen kisi kag ya-
sindadir?

5. 4 kisinin boy ortala
ortalamasi 150 cm olan 2 kisi daha gelince gru-
bun boy ortalamasi kag cm olur?

6. Bir siniftaki 12 kiz 6grencinin not ortalamasi 62, 14
erkek dgrencinin not ortalamasi ise 75 tir.

Buna gore, sinifin not ortalamasi kagtir?

Geometrik ortalama

Bu da degisik bir ortalama gesidi iste. Kime lazim
olmussa zamaninda.©

Ornegin,
a ve b nin geometrik ortalamasi G.O = Ja.b

a, b, c nin geometrik ortalamasi G.O = :\’/a.b.c

biciminde hesaplanir.

7. 3ve 12 sayilarinin geometrik ortalamasi kag-
tir?

8 2-3 ve 2+,3 ungeometrik ortasi kag-
tir?



Ortalamalar 9. Haftw

9. 2* ve 2**? nin geometrik ortalamas: 8
olduguna gore, x kagtir?

10. ave b sayilarinin aritmetik ortalamasi 5, ge-
ometrik ortalamasi 4 olduguna gore, kareleri
toplami kagtir?

11. ave b sayilarinin geometrik ortalamasi 3,
a +1veb+ 1 sayilarinin geometrik ortalamas: 5
tir.

Buna gore, a + b toplami kagtir?

12. 4, 2 ve a sayilarinin geometrik ortalamasi 1
olduguna gére, a kagtir?

13.

14,

a ve b sayilaninin aritmetik ortalamasi 5 tir.

Buna gore, a ile geometrik ortalamasi 4 veb
ile geometrik ortalamasi 8 olan say: kagtir? -

iki veya daha fazla sayinin aritmetik ortala-
masi ile geometrik ortalamasi esit ise bu sayi
lar egittir. T

Ornegin, 5 ile 5 in aritmetik ve geometrik 0rfala~
masi 5 tir. : :

x — 3 ve y + 2 sayilarinin aritmetik ve gébmét-
rik ortalamasi esit olduguna gére, x -y fark
kagtir?

15. x+2,3x- 6,y + 2x sayilarinin aritmetik'_ve"

16.

geometrik ortalamasi esit olduguna gére, x.y °
garpimi kagtir? .

x + 1,2y -3, 5 nin aritmetik ve geometrik ortast’
esittir. L

Bunagére, x ve y nin aritmetik onalarﬁasl -
kagtir? D ow



klem Gdzme 9. Haftw

5.  5x+[2-(5-7)]x=54
DENKLEM GbZME olduguna gore, x kagtir?

_'-.KOnuyu hi¢ anlatmiycam. Birinci kitapta yeteri kadar
':'-3énlatm|§t|m zaten.© Eger probleminiz varsa lutfen
“biinci kitaptan gahisir misiniz? Litfen.

Ve hizh gegecem®

x+11=7-x

‘- olduguna gére, x kagtir?

6. x-3(2~x)=5(x-1)-1

olduguna goére, x kagtir?

f2a+5=15

olduguna gore, a kagtir?

7. ( 2:55 Jox-1)-33

7-(2x-1)=x-4 olduguna gére, x kactir?

olduguna gére, x kagtir?

3(2x—1) =4(x+1)+1

8. 3(x-1)=2(x+3)-1
duguna gore, x kagtir?

olduguna gore, x kagtir?




Denklem Goézme 9. Haftw

9. x+24 -4« 13, Y27 (x-2)=-V4 (x-7)

olduguna gére, x kagtir? olduguna gére, x kagtir?

Hatirlayin.© Denklemin kéki denklemi saglayan
(dogrulayan) deger idi. :

10. 2(2x-1)-3(1-x)=16 14. 3(x—-2)+m=x+7
olduguna gére, x kagtir? :i:;klemlmn bir kokii 3 olduguna gére, m kag:
1. 2[m-(2m-8)]-1=3m 15. x—a=2[3x - (x - 1)]

olduguna gére, m kagtir? denkleminin bir kokii 4 olduguna goére, a kagtl"?

12. 15=2a-% 24 39

olduguna gére, a kagtr? olduguna gore, n kagtir?




Denklem Cdzme

3x-2 3x-1_ x+1
=5 ] =X
A ° 5 2
olduguna gére, x kagtir? olduguna gére, x kagtir?
3x-1_, x-m_5
. 4 x+1 3
-olduguna gére, x kagtir? denkleminin bir kéki 2 olduguna gore m kag-
S tir?
4 __1 7 x+1_4
x-2 3 ) x+3 3

olduguna gére, x kagtir?

_olduguna gére, x kagtir?

olduguna gére, x kagtir?

2x-3 _ 1

X+6 2

olduguna gore, x kagtir?



Denklem G6zme

9. Hafta

ENJEN

X—-1 X _
O

olduguna gore, x kagtir?

10, Xl .x_4
3 "2773

olduguna goére, x kagtir?

olduguna gore, x kagtir?

12. 5x+1 ...L+"‘+1=10

2 3 4

olduguna gore, x kagtir?

13. *-2, 3 .83

olduguna gore, x kagtir?

14, x+1+x+2+ 4 _
x+5 X x+5

olduguna gore, x kagtir?

x-5 x-1 x-5 3
olduguna gore, x kagtir?

15. x—8+ X—2 + 3 1

2x-5 + x-1 + 11

16.
x+3 x+1 x+3

olduguna gore, x kagtir?




Hh:klem Gozme

9. Haftw

iki Bilinmeyenli Denklemler

x-y=4
X+y=8

olduguna gére, x kagtir?

a-2b=3
a+3b=8

" i-olduguna gore, b kagtir?

2x-y=7
x+y=11

_olduguna gore, x — y farki kagtir?

6Idu§una gore, x.y garpimi kagtir?

2a-b=2
3a+b =13
olduguna gore, a - b farki kagtir?

3x+4y=2
x-4y =14

olduguna gére, x + y toplami kagtir?

5a-6b =44
4a+6b =237

olduguna goére, a kagtir?

3x+y=5
2x+y=3

olduguna gore, x — y farki kagtir?




Denklem Gdzme

9. Haftw

3a+3c=7
a+3c=1

olduguna gore, a + ¢ toplami kagtir?

2x+3y=5

10.
0 x-y=15

olduguna gore, x + y toplami kagtir?

x+2y=5

11.
2x+y=13

olduguna gore, x - y farki kagtir?

X+2y=-1

2,
1 2x-y=8

olduguna gore, (x, y) nedir?

2x+3y=19

13. X—2y=-1

olduguna gére, (x, y) nedir?

3a-2b=4
2a+3b=7

olduguna gore, (a, b) nedir?

x+3y=6
15.
x -5y =-10

olduguna gére, (x, y) nedir?

a-2b=6
2a+b=7

olduguna gére, a.b garpimi kagtir?

16.




‘Penklem Cézme

9. Haftw

b
a=g -3
2a+b =18

olduguna gore, b kagtir?

(x+D.(y+N=xy+7
x+2 =y

: ~ olduguna gére, x kagtir?

X+y
5 _y
%+y=15

olduguna gére, y kagtir?

2x = 3y
x+y=15

olduguna gére, x kagtir?

' olduguna gére, x + y toplami kagtir?

2a+3b=19
4a-b=3

olduguna gore, b kagtir?

a+b+c+(d+e)=13
atb+c-(d+e)=5

olduguna gore, a + b + ¢ toplami kagtir?

a+b=5k+7
a-b=3-5k

olduguna gore, a kagtir?

a+1
2

i+b=4
3

olduguna gore, a kagtir?

b-1

x(y+2)-y(x+1)=3
y(x-1)-x(y-5)=9

olduguna gore, x kagtir?




9. Haftar

Denklem G6zme
1. M =y-3 16. S(x+1)=x+3 olmak uzere,
2x+y =18 2
5 & x+3y-18=0
olduguna gore, x + y toplami kagtir?
olduguna gére, x + y toplami kagtir?
y _
12, X 7 ob 41
x+y=16 aredr_
y 17. 2653 2 o
olduguna gore, x -y farki kagtir? olduguna gore, a min b tiiriinden de§éri ned|r?
13. a=30+1 18. 22,
a=5(b-1) -2 -
olduguna gére, b nin a tiiriinden dederi nedir?

olduguna gore, a + b toplami kagtir?

X=m+3
y=3m-1
2x+y =10

14.

olduguna goére, y — x farki kagtir?

x=3a-2
X=a+2

olduguna goére, a.x garpimi kagtir?

y+2 _
19. x—4 -3
x+y=14
olduguna gore, x kagtir?
20. (x+1(y-1=xy+1
y=2x+7

olduguna goére, x kagtir?




-__:_:E_'_jé:'nklem Gozme 9. Haftw

5. ANTRENMAN

. Ozel Denklemler
* Bunlarin ne ozelligi var diyebilirsiniz. Séyleyeyim. 2a—3b-c=11
gunlarin 6zelligi bilinmeyenlerin cogu zaman tek 5. a+2b+c=7
. tek bulunmasina gerek olmamas ve sonuca denk- 1dus re. 3a — b farki k "
: " lemin tipine gdre 6zel yollarla gidilmesi. olduguna gore, 3a — b farki kagtir?
. Verilen denklemlere dikkat edin. Genellikle topla-
.. magikarmal denklemler alt alta toplanarak, ¢arp-
‘> ma bélmeli olanlar da taraf tarafa carpilarak veya
- bélinerek gozilir.
. 5x+4y =30
M 2x+3y =19
olduguna gore, x +y toplami kagtir?
6 4x+7y=15
) x+4y=6
olduguna goére, x + y toplami kagtir?
S a+b=10
9. b+c=14
Lo c+a=12
olduguna goére, a +b +c toplami kagtir?
7 4a+b-c=5
| a-2b-4c=-7
olduguna gore, a + b + ¢ toplami kagtir?
a+2b+3c=3
3a+2b+c=5
olduguna gére, a + b + ¢ toplami kagtir?
8 11x+22y +33z2=230
a+3b=11 ) 33x+22y+112=210
2a+3c=13 olduguna gére, x + y + z toplami kagtir?
olduguna gore, a +b +c toplami kagtir?




Denklem Gézme

9. Haftw
9. b+c+d=a

c+d+a=b 13.

d+a+b=c

olduguna gére, a + b + ¢ toplami neye esittir? olduguna gére, a.b garpimi kagtir?

10. X+y+z=8

E_b_=2 ac 4 bc _
c b a

14.
yX + X2 =16

olduguna gére, x kagtir? olduguna gére, a.b.c garpimi kagtir?

1. 3a-4b+6c=11

5. 3b _, 3 _3 bc 4,
a-8b+12c =32 c b a
olduguna goére, a kagtir?

olduguna gére, a2 + b? + c2 toplami ka'(;tl'_n_"’.'_':'_f'

12. a, b, ¢ pozitif reel sayilar oimak tizere, 16. a _, & _j
ab= 12 ¢ b
bc =18 olduguna gére, bz orani kagtir?
ac=6 ¢

olduguna gére, a.b.c garpimi kagtir?




"'bé_nklem Gozme

9. Haft

-

" gir mutlak deger ifadenin, bir parantez kare (tam kare)
~ifadenin ve karekdk ifadenin toplami sifir ise her birinin
~gifira esit oldugunu rahatlikla! séyleyebilirsiniz. -
'(;unku bu ifadelerin her birinin alabilecegi en kiiguk

; deger sifirdir.

‘1. |x-5|+|y-2|=0

olduguna gére, x +y toplami kagtir?

2 [a+3)2+(b—6)2+(c—1)2=0

olduguna gére, a.b.c garpimi kagtir?

3 Jx+1+y-4 =0

olduguna gére, x + y toplami kagtir?

(3x-9)% + [y +1 +|2-5|=0

olduguna gore, x.y.z garpimi kagtir?

6.

J3x+y-11 +(X+3y—5)2=0

olduguna gore, x + y toplami kagtir?

Jxy-2 +|x+y-3|=0

olduguna gore, X2+ y2 toplami kagtir?

x2 + 3y=5
x3 +3xy = -30

olduguna goére, x kagtir?

Sunlar da 6zel denklem sayilirlar©®

8. a, breel sayilar olmak Uzere,

ab+4b =18
1, 3_1
a+4 b 6

olduguna goére, 3a + b toplami kagtir?




Denklem G6zme

9. Haftw

1
%02

olduguna gore, ab +b +2a — % +5 ifadesinin

degeri kagtir?

10. 1 + 1
X—y  X+Yy

8
5

x2 —y2 =10

olduguna gore, x kagtir?

11. a #b olmak uzere,

3a+ 2 =3p+ 3
a b

olduguna gore, a.b garpimi kagtir?

X +1

olduguna gore, x kagtir?

13.

X

1-X
—3
s 2

7

1-

14. 3+ =3

denklemini saglayan x degeri kagtir? _':

15.

denklemini saglayan x degeri kagtir? . .

16.

olduguna gére, a kagtir?

denklemini saglayan x degeri kagtir?. - ) ,._':-_



“Matematikte yekddan énce sabw geliv.”
Cahit ARF

s Denklem Kuwrmas
o SoyvProblemlers
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Yenelrilwektiv."

Sweeney

"Bagary, kiicik hatalaruwy ve basarungklorw
birag derisinde dwranseydir."
T.J. Watzow

Bagw yenilgilerin nedeni; insanlawwv isi yarida
buaktikdaruwmda, basarya ne kaday yakwnw
Thowmay Edisovw
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;:.'.Sa“yl Problemleri

10. Haftw

SAY!I PROBLEMLERI

Problemlere baglamadan énce genel birkag sey
soyleyeyim.

Her seyden 6nce problemler konusunda ényargisiz
olun."Ufff... Ne sinir konu. Ve Acayip gicik” diye
duglnlyorsaniz yaniliyorsunuz.

Goreceksiniz.

Bu konuda facia olsaniz bile (ki 6yle olmadiginizi
da goreceksiniz.©) olaya 6nyargisiz yaklasin.
Emin olun ki bu konunun Ustesinden de gok rahat-
likla geleceksiniz.

Ama ilk 6nce sdyleyeceklerime kulak verin.
Problemi dogru anlayin. Problemi dogru oku-

o yup anladiginizdan emin olmadan géziime bas-

lamayin,

Problemde neyin istendigini net olarak ortaya
" koyun (ki ne aradiginiz belli olsun.®)

Neyi bulacaksaniz o geyi (bilinmeyeni) bulmak igin
nasil bir yol izleyeceginize (denklem mi kuracagi-
niza yoksa mantik mi yiriteceginize) karar verin,

- Uygun bir bilinmeyen segin ve problemi cebir-
sel ifadeler yardimiyla matematik diline gevirin.

Bu cebirsel ifadeleri kullanarak denklemler olustu-
run. Ve bu denklemleri gézerek bilinmeyeni bulun.

" Ve bilin ki kurdugunuz denklem bytik bir olasilikla
¢ok rahat ¢gézebileceginiz bir denklem olacak.

> "~ Bundan emin olabilirsiniz.

Ama bence en énemlisi su;
Problemleri zinde bir kafayla ¢éziin. Ve tama-
men probleme odaklanin.

: (Baska seylere odaklanirsaniz zihniniz dagilabilir.
:* Tabii sonra da siz.©)

i ~ Konuya girerken bahsedecegim ilk seyler gok basit

" gelebilir size. Ama siz basit masit diye digtinip
savsaklamayin. Ve ciddiye alin litfen. Ben de bili-
" yorum bunlarin gok basit oldugunu.©

Lutfen sabirh bir sekilde zaman ayinn bunlara.
Zaten ¢ok da zamaninizi alacagini sanmiyorum.

Yapacaginiz islemlerin sirasina dikkat edin. Yalniz
“Bunlar ¢ok basit yaw! Adam bizim gibi Ustatlar
bunlarla meggul eder mi? “diye de disinmeyin.
Gunkl ben kendini Ustat zanneden ne tipler gor-
dim. Simdi bir kismi apartman, bir kismi mahalle
dedikodu meclislerine Uye, bir kismi da sokak ve
Cafe ahalisine dahil olmus vaziyette devam ediyor-
lar hayatlarina.©

Gergi sanayide ayak elemani olmay: becerenler de
var. Onun icin acele edip de erken 6tmeyin bence.
Basamaklan atlarsaniz ilerde yamulabilirsiniz de.
Onun igin diyorum. ©

Anlagtik mi?

S$imdi alin size kocaman bir 18.

Evirin gevirin ugragin bununla.18 den hareketle ve-
recedim metinleri (yaziyla ifade ettigim seyleri®)
matematiksel olarak ifade edin.

Biliyorum ki simdi verece@im seyleri anlamayacak
ve sonuglarini bulamayacak olan ¢ikmayacak ara-
nizda. Onun i¢in sonuglarini bulmak igin gok da
zorlamayin kendinizi©® Ama ille de bulmak isterse-
niz, sonucu bulurken PAT! diye de s6ylemeyin ba-
ri. (Ya ne yapin?®) Matematiksel olarak ifade
edin. (Belki sonradan faydasini gorirsiniz.©)

Ha!

Bu arada sizinle dalga gegtigimi filan da disinme-
yin. Ve yaptiginiz her iglemi kafadan yapmadan
(Bak! Demek ki siz de kafa var©) matematiksel
olarak ifade edin lutfen.

Yani, 18 in 3 fazlasi demigsem hemen 21 de-
meyin. 18 + 3 =21 deyin. ©

(Ne fark ediyorsa diye de duginmeyin. ©

Yalnizzz ...

Okudugunuzu dogru anlayamiyorsaniz énce
TURKGE ANTRENMANLARINA baglayin. ©
Sonra buyurun bakalim Halil ibrahim sofrasina®

1. 18in 3 fazlasi



J 1 AnTRENMA B

18 in 100 eksiginin 2 kat: -

18 in 20 fazlasinin 5 katinin 3 eksigi

18 in 10 eksiginin 3 katinin 5 fazlasi

18 in 12 fazlasinin 3 katinin 2 eksigi

18 in 2 katinin 24 eksiginin 3 kati

18 in 5 eksiginin 3 katinin 5 fazlasinin y'a_nSI

18 in 200 fazlasinin 3 katinin 50 eksi§i' :

18 in 10 fazlasi ile 4 katinin toplami -

Sayi Problemleri 10. Haftw
2. 18in 4 eksigi 13.
14. 18 in yansinin 3 fazlasi
3. 18in2kat
15.
4. 18inyansi
16.
5. 18 in 2 katinin 3 fazlasi
6. 18in 4 katinin 7 eksigi 17.
7. 18 in 3 katinin 5 eksigi 18.
8. 18 in 5 katinin 36 fazlas 19
9. 18 in 2 fazlasinin 5 kati 20.
10. 18 in 40 fazlasinin 3 kat 21. 18in 3 kati ile 2 katinin toplami
. 22,
11. 18 in 6 katinin 25 fazlasi
12. 18in 3 eksiginin 4 kat 23.

18 in yanisi ile ligte birinin toplami



§5yn Problemleri

10. Hafta

§

Simdi de 18 yerine bir sayi (x) diyerek devam edin
bakalim.

Vereceg@im ifadeleri matematik diline gevirin. Yani
cebirsel olarak ifade edin kisacasi.

_ ~ Ama cebirsel ifade olayina girmeden &nce sizi an-
- latan bir x segin. Yazarken bile keyif alacaginiz bir
~ sey olsun hani. Gergi butiin x ler ayni x tir aslinda.

. Ama... ©

Neyse...

- Degisik birkag x gérmek isterseniz bakin. Istemi-
- yorsaniz gegebilirsiniz. Ama merak ettiginizi de bi-
liyorum. ©

B Buyurun.

"X ,x,a:, X, X5 X, X, "ou

e Artik bundan sonra bilmediginiz her seye (Bu sey,
" bir say1, bir kizin yas|, bir erkegin maas!, ahirdaki

ineklerin sayisi, bir otobisteki adamlarin sayisi v.s
filan olabilir.) x dersiniz.

.. Bilseydiniz niye x diyesiniz ki zaten©

1'

Bir sayinin 3 fazlasi

2. Bir sayinin 4 eksigi
"3 Bir sayinin 2 kati
__.4. Bir sayinin yarisi

Bir sayinin 2 katinin 3 fazlasi

Bir sayinin 4 katinin 7 eksigi

7.

10.

1.

12.

13.

14.

15.

16.

Bir sayinin 3 katinin 5 eksigi

Bir sayinin 5 katinin 36 fazlasi

Bir sayinin 2 fazlasinin 5§ kati

Bir sayinin 40 fazlasinin 3 kati

Bir sayinin 6 katinin 25 fazlasi

Bir sayinin 3 eksiginin 4 kati

Bir sayinin 100 eksiginin 2 kati

Bir sayinin yarnisinin 3 fazlasi

Bir sayinin 20 fazlasinin 5 katinin 3 eksigi

Bir sayinin 10 eksiginin 3 katinin 5 fazlasi



Sayi Problemleri 10. Hafta

17. Bir sayinin 12 fazlasinin 3 katinin 2 eksigi 25. Bir sayiile bu sayinin 5 fazlasinin toplam

18. Bir sayinin 2 katinin 24 eksiginin 3 kati 26. Bir sayinin 3 kat ile 5 katiin toplami

19. Bir sayinin 5 eksiginin 3 katinin 5 fazlasinin 27. Bir sayiile bu sayinin 2 eksiginin toplam".
yarisi

. L 28. Bir sayiile bu sayinin 2 fazlasinin garplml-. .
20. Bir sayinin 200 fazlasinin 3 katinin 50 eksiginin

2 kat

29, Bir sayinin karesi ile 2 katinin toplami
21. Bir sayinin 5 katinin 4 eksiginin 2 katinin 10

fazlasi

30. Birsayinin 2 katiile 3 katinin toplami -

22.Bir sayinin 3 eksiginin 4 katinin 2 fazlasinin
yarisinin 5 kati

31. Bir sayinin 5 kati ile ayni sayinin 2 eksiginl_ﬁf-

toplami
23. Bir sayinin 10 fazlasinin 2 katinin 4 eksiginin 5 s
kati 32. Bir sayinin karesi, ayni sayinin 6 kati ve 9 un
toplami o

24. (Bir sayi)ile (bu sayinin 3 katinin) toplam 33. Bir sayinin 3 katinin 5 fazlasi ile 2 katinin T_

eksiginin toplami




“-5ay1 Problemleri

10. Hafta

Cebirsel ifadeleri Denkleme Déniistiirme
: Ve Minik Problemler...

‘Bunlari kafadan da yapabilirsiniz. Ama bence siz
--"denklem kurarak yapin. Ve beni de dinleyin. Pigman
. olmazsiniz.©

' Burada yazacag@iniz cebirsel ifadeler arasindaki iligki-
yi ifade edebilmeniz gok 6nemli.

.'__-:;bénklem kurarken (cebirsel esitlikleri yazarken) bi-

. linmeyen sayisini mimkun oldugu kadar az segmek-
., te fayda var. Onun igin ayni degiskene(bilinmeyene)
"~ badl ifade edilebilecek olan ifadeleri ayn: bilinmeyen
*tirlinden yazmak lazim.

_-'kﬁrnegin,

“ |ki sayidan biri digerinin 3 katina esit ise

., Saylardan biri x

. _._;.Digeri 3x alinabilir.

Bir sayinin 3 katinin 4 eksigi 20 olduguna
gore, bu sayi kagtir?

Hangi sayinin 12 fazlasi 41 dir?

Bir sayinin 15 fazlasi 61 olduguna gore bu
sayi kagtir?

Hangi sayinin 8 eksigi 20 dir?

10.

1.

Hangi sayinin 15 fazlasi 43 iin 4 eksigine esit-
tir?

Hangi sayinin 51 eksigi 23 iin 67 fazlasina
esittir?

23 iin 17 fazlasi hangi sayinin 4 fazlasina

egittir?

12 fazlasinin 2 kati 50 olan sayi kagtir?

3 eksiginin 5 kati 65 olan sayinin 2 kati kagtir?

Hangi sayinin 7 kati 42 nin 3 katina esittir?

Hangi sayinin 6 eksigi 32 nin 4 fazlasinin yar-
sina esittir?



Sayi Problemleri

10. Hafto

12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

Hangi sayinin 3 kati ile 4 katinin toplami 140
eder?

23 fazlasi 76 dan 12 eksik olan say: kagtir?

43 ten kag cgikarilirsa sonug 13 iin 4 eksigine
esgit olur?

Hangi sayiya 32 eklenirse sonug 42 nin 8
fazlasina egit olur?

29 un 7 eksiginin 13 fazlasi hangi sayinin 2
eksigine esittir?

Hangi sayinin 5§ katinin 7 fazlasi 77 dir?

x in 5 katinin 7 fazlasi 12 nin 4 katinin 1 eksi-
gine egit olduguna gore, x kagtir?

Bir sayinin 5 katinin 7 fazlasi 27 olduguna
gore bu sayinin yarisi kagtir?

20.

21.

22.

23.

24,

25.

m nin 2 katinin 5 fazlasi ile 3 katinin 4 eks.g| :
esit olduguna goére, m kagtir?

x in 3 eksiginin 4 kati ile 3 katinin § fazlas| e§|t
olduguna gore, x kagtir? .

A sayisi hem x in 2 eksiginin 3 katinin 1 fazla- _
sina hem de x in 2 katinin 6 fazlasina esit o- .
duguna gére, A kagtir? '

Bir sayinin 20 fazlasi, ayni sayinin 2 katlr_idan'f-:: -
18 eksik olduguna gére, bu say: kagtir? .

Bir sayinin 2 katinin 6 fazlasi, ayni sajfl}lin 3.
eksiginin 3 katina esit olduguna gére, bu sayl
kagtir?

Bir dogal sayinin karesinin 2 fazlasi 102 old
guna gore, bu sayi kagtir?



. .:‘sa_in Problemleri

10. Hafta

T
1 Ahmet'in parasi Burcu’nun parasinin 2 katidir.

L Ahmet parasinin 50 TL sini harcadiginda ikisi-
~.. nin paralan esit olduguna gére, ilk durumda
" Ahmet’in kag TL si vardir?

2. Bir okulun A sinifindaki kiz 6grenci sayisi B sinifin-

' -daki kiz 6grenci sayisinin 2 katindan 11 eksiktir. A
sinifindan 2 kiz 6grenci ayrihr, B sinifina 3 kiz 63-

-renci gelirse iki siniftaki kiz 6grenci sayilan esit olu-

.yor‘

i

Buna gore, son durumda A sinifinda kag kiz
_6grenci vardir?

3 ‘Bir sinifa 9 6grenci daha geldiginde siniftaki 6gren-
ci sayisi ilk durumun 2 katindan 7 eksik oluyor.

EBuna gore, ilk durumda siniftaki 6grenci sayisi
kagtir?

Bir otobiisteki erkek yolcu sayisinin 5 fazlasinin
3 kat1 48 olduguna gore, otobiisteki erkek yolcu
sayisi kagtir?

5. Birsalondaki erkeklerin sayisi bayanlarin sayisinin
3 katidir. Salona 15 bayan gelir, 2 1 erkek ayrilirsa
erkek ve bayan sayisi esit oluyor.

Buna gore, ilk durumda salondaki bayan sayisi
kagtir?

6. Bir 6grenci bir kitaptaki 600 soruyu ikinci gun ilk
glinden 40 fazla, Ugtincu gun ise ilk gundn 2 kati
soru ¢dzerek 3 ginde bitirmigtir.

Buna gore, ilk giin kag soru ¢ézmiistiir?

7. Birlokantadaki masa sayisinin 4 fazlasinin 2
kati 22 olduguna goére, lokantaya 2 masa daha
gelirse toplam masa sayisi kag olur?

8. Nese’nin parasinin 2 katinin 20 TL fazlasi 140 TL
olduguna gore, Nese’nin parasi kag TL dir?



Say: Problemleri

10. Haftw

9. Eylem’in 10 yil sonraki yag! bugiinkii yasinin 2
katindan 4 eksik olacagina gore, bugiinkii yasi
kagtir?

10. Bir kasaya 15 tane daha limon konuldugunda ka-
sada ilk durumdaki limon sayisinin 2 katindan 1 ek-
sik limon oluyor.

ilk durumda kasadaki limon sayisi kagtir?

11. Bir gruba 40 kisi daha katildiginda gruptaki kisi
sayisl ilk durumdakinin 3 katindan 12 fazla oluyor.

Buna gore, ilk durumda grupta kag kigi vardir?

12. Bir kitabin fiyati bir defterin fiyatindan 3 TL daha
fazladir.

2 kitap ile 1 defter alan 6grenci 30 TL 6deme
yaptigina gore, 1 kitabin fiyati kag TL dir?

2 .}'A_;

13. Bir okulun A sinifindaki 6grenci sayisi B slnlflndak.
6grenci sayisinin 2 katindan 13 eksiktir. i

A ve B siniflarinda toplam 32 6grenci oldugm-.a
gore, A sinifindaki 6grenci sayisi kagtir? ;-

14. 600 litrelik bir depoda bir miktar su vardir. Depc')’yé;':"_
icindeki suyun iki kati kadar daha su ilave edilirse. '.

dolu kismin hacmi bog kismin hacminden 60 I|tre
eksik oluyor.

Buna gore depoda baglangigta kag litre su. var-
dir? :

15. Bir arag bir yolun x km sini gittiginde geriye 2x '"20 :
km daha yolu kaliyor. -

Kalan yol gittigi yoldan 60 km daha fazla oldu-
guna gore, yolun tamami kag km dir? -

16. Nurcan 65 TL sini su sekilde harciyor. lkinCi'gijr‘filk"
ginden 5 TL fazla, tglinct gun ilk ginin 2 kat|
harciyor.

Buna gore, ilk giin kag TL harcamigtir? -



Say! Problemleri

10. Haftw

"5. ANTRENMAN .

veya iki farkli nesnenin sayilarinin toplami, bir gift-
likteki inek ve koyunlarin sayisi, bir parktaki 2 ve 3
kisilik banklarin sayisi, bir kumbaradaki 50 ve 25
kurusluklarin sayisi... Her neyse igte.©) toplami ve-
rilmigse bunlar ayni bilinmeyene (yani, x e) bagl
yazabilirsiniz.

Ornegin,

Toplamlari 20 olan iki sayi olsun diyelim. Eger bu
sayllardan

Biri 5 ise digeri 20 — 5 tir.

Biri 7 ise digeri 20 — 7 dir.

Biri 8 ise digeri 20 — 8 dir.
Devam edin bakalim.

Biri 11 ise digeri ...... dur.
Biri 6 ise digeri 20 —6 dir.

Biri 2 ise digeri

Biri 2x ise digeri

Biri x ise digeri

Biri a ise digeri

Biri m ise digeri

Ornegin,

Diyelim ki iki kardesin paralarinin toplami 40 TL.
Bu durumda birinin parasina x derseniz digerinin ki
40 — x olur.

Veya

28 kigilik bir siniftaki kiz 6grenci sayisi x derseniz
erkek 6drenci sayisi 28 — x olur.

Yine ayni mantikla,

25 ve 50 kuruslardan olugan 32 madeni paradan
25 kurusluklarin sayisi x derseniz 50 kurusluklarin
sayisi 32 — x olur.

Usta ve giraklardan olugan 23 kigilik bir topluluktaki
Y usta sayisina x derseniz girak sayisi23 — x olur.

Fiyatlari 25 bin, 30 bin ve 40 bin TL olan otomobil-
lerden 12 tane alan bir galerici 25 bin ve 30 bin TL
olanlardan esit sayida almis olsun.

Bu durum da

25 bin TL olanlarin sayisi x olursa

30 bin TL olanlarin sayisi da x olur.

Ve 40 bin TL olanlarin sayisi 12 — (x + x) olur.
Anlasildi mi burasi?

Anlayip anlamadiginizi birazdan antrenmanlarda
gbrecez.

Onun igin kafayi sallamaniza gerek yok.©

Yine ayni sekilde eger iki sayinin farki verilirse yine
tek bilinmeyenle bu isi halledebilirsiniz.
Bunu da gériin bakalim.

Farki 4 olan iki sayidan kugik olanina x derseniz
buylgu x + 4 olur. (Ya da buyugine x derseniz ki-
¢Ugu x - 4 olur.)

Yaglari farki 5 olan iki arkadastan kiugugunin yasi-
na x derseniz buyugunun ki x + 5 olur.

Boylari farki 20 cm olan iki bitkiden uzun olanin bo-
yuna x derseniz kisa olanin boyu x — 20 olur.

Hizlari farki 10 km/saat olan iki otomobilden hizi
fazla olanin hizina v derseniz, digerinin hiziv - 10
olur.

Agdirliklar farki 8 kg olan iki gocuktan agirhigi fazla
olaninkine x derseniz digerinin ki x — 8 olur.

Gok basit. Oyle degil mi?

Denklem kurma ve ¢gézme olayinda problemi ¢6z-
mek igin kuracaginiz denklemler gok zor olmayacak
genellikle. Buradaki en énemli mesele problemde
anlatilan seyleri dogru anlamak. Zaten yanlis anla-
yarak dogru ¢6zmeniz zor.©

Eger adamlar soruda gizel bir Turkge kullanmiglar-
sa problem yasayacaginizi sanmiyorum.

Bir sey daha var tabii ki. Problemleri zinde bir ka-
fayla ¢6zin. Mag izlerken veya pembe dizi seyre-
derken problem ¢6zilmez.© Ama fazla zeki olanla-
ra bi sey diyemem.©

Neyse...

Gelin bakalim. $imdi antrenman vakti©



Sayi Problemleri

10. Haftw

5. ANTRENMAN

1‘. Toplami 23 olan iki sayidan birinin 2 kati ile
digerinin 16 fazlasi esit olduguna gore biiyik
sayi kagtir?

2. 32 6grencinin bulundugu bir siniftaki erkek
ogrenci sayisi kiz 6grenci sayisinin 2 katindan 4
eksik olduguna gore, erkek 6grenci sayisi kag-
tir?

Iste O©SYM deki amcalarin sorusu®

3. Toplamlari 77 olan iki sayidan birinin 3 kati, digeri-
nin 4 katina esittir.

Bu sayilardan kiiglik olani kagtir?

A) 33 B)30 C)27 D) 24 E) 22

4. Ikikardes 45 TL yi paylagiyor.
Biiyiik kardes kiigiigiiniin 2 katindan 6 TL daha
az aldigina gore, kiigiik kardes kag TL almistir?

5. 5 ve 10 kuruslardan olugan 24 madeni pa.r'amn“,\
tutari 175 kurus olduguna gére, kagi 5 kuryg. B
tur?

6. Birigletmede usta ve kalfalardan olusan 45 kisi’
calismaktadir. e

Bu isletmedeki usta sayisi kalfa saylsml"r::fy:an- :'j'
sindan 3 eksik olduguna goére, usta sayisi kag- -
tir? o '

7. Bir anne ile kizinin yaslar toplami 43 tur. -
Annenin yasi kizinin yaginin 4 katindan 3 fazla ‘-
olduguna gore, annenin yasi kagtir? '

8. Yaslan farki 3 olan iki kardesin yaslar tc')plaml-; 5
27 olduguna gére, kiigiik kardesin yagi kagtir?



Sayu Problemleri

10. Haftw

* 4. i saymin farki 12 dir.

- Bu sayllardan buyuguniin 3 kati ile kiigiiguniin
# : 9 katimin toplami 76 olduguna gore, kiigiik sayi
.. kagtir?

2 Farklari 1 olan iki sayidan biiyigiiniin 4 kat ile
. kiigligliniin toplami 44 olduguna gore, kugiik
say kagtir?

3 .Al'dl§lk iki tam sayidan kiigigunin 3 kati ile
“ biiyiigiiniin 2 katinin toplami 52 olduguna gore,
= “biiylk say! kagtir?

4. :Farki 2 olan iki sayidan kiigugiiniin 3 kati ile
biiyiigiiniin 2 katinin toplami 64 olduguna goére,
kiigiik sayi kagtir?

Ardistk sayilary hatirliyor musunuz?

5. Ardisik iki gift sayinin toplami 82 olduguna
gore, kiigiik say! kagtir?

6. Ardisik iic tek sayinin toplami 105 olduguna
gore, bu sayilardan en kiigugii kagtir?

7. Ardigik dort gift sayidan en bliyigii diger tigii-
niin toplamin yarisina esit olduguna gére, en
kiigiik sayi kagtir?

8. 51 yasindaki bir babanin yasi aralarinda 3 yas fark
bulunan ¢ gocugunun yaslar: toplamina esittir.

Buna goére, en kiigiik gocugun yasi kagtir?



Sayi Problemleri

10. Haftw

9. Boylan farki 42 cm olan iki bitkinin boylan top-
lami 178 cm olduguna goére, kisa olanin boyu
kag cm dir?

10.Pozitif bir tam sayinin 4 kati ile 5 katinin toplami
kendisinden 160 fazladir.

Bu say: kagtir?

11.Ardigik iki tam sayidan kiigiigiiniin 2 kati ile
buyiigiinin 5 katinin toplami 75 olduguna gore,
kuguk sayi kagtir?

12.Ardigik iki pozitif gift sayinin kareleri farki 36
olduguna gore, kugiik say: kagtir?

ANTREN M.

13.Bir dogal sayinin karesi ile 2 katinin top|am| 43
olduguna gére, bu dogal sayi kagtir?

Bu da OSYM deki amcalarin sorusu®

14.Ardisik iki pozitif tamsayidan kiigik olanin 3 kan |Ie
bilyik olanin 2 katinin toplami 107 dir.

Buna gore, kiigiik sayi kagtir?

A7 B)18  C)19  D)20 - E)3

15.Carpimiari 12 olan iki sayidan her biri 1 aftlriiqréé
elde edilen sayilarin garpimi 20 oluyor.. - :

Bu sayilanin toplami kagtir?

16.Bir dogal sayinin karesi, ayni sayinin 6 katl ve9
sayis! toplandiginda sonug 121 olmaktadlr :

Buna gére, bu say: kagtir?



saV' Problemleri 10. Hafta E!

f_'{, Hangi sayinin 3 katinin 12 fazlasi ile 5 5. Bir sayinin 10 eksiginin yarisi ile 10 fazlasinin
fazlasinin 2 kati birbirine egittir? iigte biri egit olduguna gore bu sayi kagtir?
2 Bir sayinin 7 eksiginin 2 kati ile 13 fazlas esittir. 6. Bir sayinin 2 kati ile 4 katinin toplamina ayni say!

eklendiginde sonug 70 oluyor.
Buna gore, bu sayi kagtrir?

Bu sayi kagtir?

3_. Bir sayi ile bu sayinin 3 katinin 13 fazlasinin yarisi

* toplandiginda sonug 29 oluyor. 7. Toplamlan 25 olan iki sayidan biiyiik olanin 2

kati kiigiik olanin 3 katina esit olduguna

. Buna gére, bu sayi kagtir? gére, kiigiik sayr kagtir?

_:5 4 Bir sayinin 3 kati ile ayni sayinin 8 eksiginin 8. Toplamlan 120 olan iki sayidan biiyiigiiniin
P '_toplamlnln yarisi 24 olan say: kagtir? yansi ile kiigligiiniin 5 fazlasinin iki kati egit
SR olduguna gore, biiyiik sayi kagtir?




Sayi Problemieri

10. Haftw

9. Toplamlan 40 olan iki dogal sayidan biri 10
artinhr, digeri 8 azaltilirsa elde edilen yeni
sayilann toplami kag olur?

10. Toplamlari 40 olan iki sayidan buyugi 8 azaltilirsa
sayilar esit oluyor.

Buna gore, biiyiik say: kagtir?

11.Farklar 5 olan iki sayidan biiytigiiniin 3 kati ile
kiigliguiniin 4 kati esit olduguna gore, biiyiik
sayi kagtir?

12. Deniz kumbarasina her giin bir 6nceki giin attigi
paranin iki kati para atarak 3 gunde 70 TL atiyor.

ilk giin kag TL atmistir?

13. Bir depo her saat bir 6nceki saat akan su - -
miktarinin 2 kati su akitilarak 5 saatte
dolduruluyor.

Depo 620 litre su aldigina gére, ikinci saatte
kag litre su akmistir? S

14. Ahmet'in 13 yil sonraki yasi buginki yaginin 2.-
katimin 1 fazlasi olacaktir. :

Ahmet’in bugtinki yas: kagtir?

15. Ali ile Metin'in paralan toplami 40 TL dir. AIi:'-' :
Metin'e 8 TL verirse paralari esit oluyor. -

Al’nin baglangigta kag TL si vardir?

16. Bir siniftaki kiz ve erkek 6grenci sayilarinin toplaml__
32dir. '

Siniftaki kiz 6grenci sayisi erkek 6grenci .
sayisindan 4 fazla olduguna gére erkek ogfem'
sayisi kagtir? '
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.-_.iki bilinmeyenden biri digerinin ... kati

. Bu tur ifadelere rastladiginiz da da tek degigken
segin ve bilinmeyenleri bunun tirinden yazin,

Ornegin,
-, jki arkadastan birinin parasi digerinin parasinin
3 kati diyorsa birinin parasina x digerininkine

. 3xdeyin.

Bir okuldaki erkeklerin sayisi kizlarin sayisinin 2
 katindan 40 eksik diyorsa buradan erkeklerin
A sayisinin kizlarin sayisina baglh oldugunu géruin ve
kizlarin sayisina x, erkeklerinkine de 2x — 40
: deyin. Gerisi zaten zaten acayip kolay.
-:___::. Goreceksiniz.©

" Iki kalemin fiyat: ile 3 silginin fiyat: esit diyorsa

- .:-'burada bir silginin fiyatina x degil de 2x demenin
daha g1k oldugunu gérin. Ve silginin fiyatina 2x,
'.: - kaleminkine de 3x deyin ve dyle devam edin.

Uzatabilirim bunlari. Ama bi zahmet biraz kafay
.. yorun bakahm sizde®

1.7 Bir simiftaki 6grenci sayisi kiz 6grenci sayisinin 3
© - katidir.

- Siniftaki erkek oégrenci sayisi kiz 6grenci
- sayisinin kag katidir?

.|kisinin paralar toplami 120 TL ise Hakan in
"parasi kag TL dir?

'27 "Ozlem in parasi Hakan in parasinin 4 katina egittir.

3. Ali'nin parasi, Deniz'in parasinin iki katina egittir.

ikisinin paralan toplami 120 TL olduguna gére,
Deniz’in parasi kag TL dir?

4. Su dolu bir sigenin agirhidr 1200 gramdr.
Sisedeki suyun agirhigi bos sisenin agirhginin 5

kati olduguna gore, bos sisenin agirhg: kag
gramdir?

§. 2 kalemin fiyati 3 silginin fiyatina esittir.

1 kalem, 2 silgi alan bir 6grenci bunlara 14 TL
odedigine gore, 1 kalem kag TL dir?

6. Bir gomlegin fiyati bir kravatin fiyatinin 3 katidir.

2 gomlek, 3 kravat alan bir kisi 135 TL 6dedigi-
ne gore, bir gémlegin fiyati kag TL dir?
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7. 2 kalemin fiyati 3 silginin fiyatina, 2 silginin fiyatiy-
sa 1 defterin fiyatina esittir.

1 kalem, 1 defter ve 1 silginin toplam fiyati 9 TL
olduguna gore, bir kalemin fiyati kag TL dir?

8. Fatih'in bilyelerinin sayisi Cem'in bilyelerinin say-
sinin 3 katindan 5 eksiktir.

ikisinin bilyelerinin toplami 115 olduguna gére,
Cem'’in bilyelerinin sayisi kagtir?

9. Birdeponun yansi su ile doludur. Depodan 4 ton
su bosaltildiktan sonra bos kismi saatte 6 ton su
akitan bir musluk ile 10 saatte dolduruluyor.

Buna gore, deponun tamami kag ton su alir?

10.Bir siniftaki erkek 6grenci sayisi kiz 6grenci sayi-
sinin 2 katindan 3 eksiktir.

Sinif mevecudu 27 olduguna gére, erkek 6grenci
sayisi kagtir?

1.

12.

13.

14.

Bir galerideki iki otomobilden birinin fiyati dlgen#
nin 2 katindan 21 000 TL fazladir.

Ucuz olan otomobillerden 5 tane allnabilé:h'_-.' .
bir parayla pahali olanlardan 2 tane alinabij. -
digine gore, pahali otomobilin fiyat: kag TL '_
dir? '

Bir kutudaki mavi kalemlerin sayisi kirmizi 'k'a-", .
lemlerin sayisinin 3 katindan 15 eksiktir,

Kutudaki kalem sayisi 65 olduguna gére, S
kirmizi kalem sayisi kagtir? '

Tamami suyla dolu olan iki kaptan birinin hacmi
digerinin hacminin 3 katidir. Bliyuk olan kaptaki

suyun 20 litresi kuglk kaba bO$aIt|ld|g|nda |k| -
kaptaki su miktari esit oluyor.

Buna gére, kiigiik kapta kag litre su vardll;?':

Bir bilet kuyrugunda Seda'nin éniindeki kigi'~ -
sayis| arkasindaki kisi sayisinin 2 katlndan ‘9
eksiktir. : '

Seda kuyrugun tam ortasinda olduguna gore,
bastan kaginci siradadir? :
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b e
. Bir bahgeye boylari 40 cm ve 20 cm olan iki agag 5. 3 gomlek ile 1 kravat 140 TL ye satilmaktadir. Bir
= .. fidesi dikilmigtir. Bu fidelerden boyu 40 cm olan kravat 10 TL pahaliya, bir gémlek 10 TL ucuza sa-
= ayda 3 cm, digeri de ayda 5 cm uzamaktadir. tilsaydi gémlek ile kravatin fiyatlan esit olacakti.

= Buna gore, 1 yilin sonunda fidelerin boylan Buna gore, bir kravatin fiyati kag TL dir?

arasindaki fark kag cm olur?

" 2. Akasabasinin niifusu 360, B kasabasinin nifusu 6. Birtorbada mavi, beyaz ve kirmizi toplarvardir. Bu
w450 dir. torbadaki mavi toplarin sayisi kirmizilarin sayisinin
2 kati, kirmizi toplarin sayisi da beyaz toplarin
Her yil A kasabasinin niifusu 15 artarken B nin sayisinin 3 katidir.
ki 9 azaldigina gore, 5 yil sonra iki kasabanin
- niifus farki kag olur? Mavi toplarin sayisi beyaz toplarin sayisindan
o 25 fazla olduguna gére, kirmizi toplarin sayisi
kagtir?
“3. Bir otoparka, 8 kamyon ile 12 otomobil ya da sa- 7. Zeynep in bilyelerinin sayisi Zelal'in bilyelerinin
" dece 28 otomobil park edebiliyor. sayisinin 2 katindan 5 fazladir. Zeynep Zelal'e 11

o bilye verirse bilye sayilari esit oluyor.

“*" Buna gore, bu otoparka 3 kamyon park ettikten .

. sonra en gok kag otomobil park edebilir? Bur:ia gt’ire, baslangigta Zeynep'in kag bilyesi
vardir

8. Iki arkadasin paralarinin toplami 50 TL dir.
Her biri 5 er TL harcadiginda birinin parasi
digerinin parasinin 3 kati oluyor.

“4. 2 kg elma ile 3 kg portakalin fiyat1 11 TL, 3 kg
elmaile 2 kg portakalin fiyati ise 9 TL olduguna
gore, 1 kg elma ile 1 kg portakalin toplam fiyat:

kag TL dir? Parasi fazlaolanin baslangigta kag TL si
vardir?
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9.

10.

1.

Bir siniftaki erkek 6grenci sayisi kiz 6grenci sayi- 12. 34 yolcusu bulunan bir otobuse 4 erkek, 2 ba an:ﬁt:-

sinin 2 katidir. Sinifa 4 kiz 6grenci gelir, 3 erkek
oégrenci ayrilirsa kiz ve erkek 6grenci sayilari esit
oluyor.

ilk durumda siniftaki kiz 6grenci sayisi kagtir?

yolcu bindiginde, otobustekl erkeklerin SaY|5| ba .

yanlarin sayisinin E kati oluyor.

Buna gore, ilk durumda otobiiste kag erkek
yolcu vardir? .

Bir otobusteki bayan yolcu sayisi erkek yolcu 13. Bir dolaptaki tabak ve bardaklarin toplami 30 dur. -

sayindan 8 fazladir. Otobuse 5 bayan yolcu binip
ve 2 erkek yolcu indiginde, otobisteki bayan yol-
cu sayist erkek yolcu sayisinin 2 kati oluyor.

ilk durumdaki erkek yolcu sayisi kagtir?

Bardaklarin 2 tanesi, tabaklarin 4 tanesi kinldi- -
ginda kalan bardaklarnin sayisi tabaklarin say|s|~
nin iki kati oluyor.

Buna gore, baslangigta bardaklarin sayuﬁ_mn '
tabaklarin sayisina orani kagtir? '

Odrenci sayisi 160 olan bir kursun ddrenci sayisi 14. Zeynep kumbarasina bes gun boyunca her giin o

her yil 4 azalirken, 6grenci sayisi 120 baska bir
kursun dégrenci sayisi her yil 6 artiyor.

Kag yil sonra iki kurstaki 6grenci sayilan esit
olur?

bir &nceki giin attigi paranin 2 kat para étlypr. '

Besinci giin 48 TL attigina gore, ikinci gun
kag TL atmistir? :
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-“paylagma muhabbeti ©

Yine bir degigken secin ve bilinmeyenleri buna
"badli olarak yazin. Bu olay! kaptiginizda bu kismi
%80 halletmigsiniz demektir.

- Hep ayni seyi tavsiye ediyorum farkindaysaniz.

Mumkinse (ki cogu zaman mumkuandar) tek degis-

ken segin®©

a Ornegin,

Ug arkadas bir miktar paray| paylagirken birincisi

© ikincinin 2 katindan 5 TL fazla, ikincisi de tgunci-
- .. den 2 TL eksik almig olsun diyelim.

- Burada birincinin parasi ikincininkine, ikincinin ki
de UgUncundnkine bagl!.

Onun igin Ggtncundn aldigina x diyerek baslayin.
Ugtinctinuin aldigi para x TL ise.

- lkincinin aldigi para (x - 2) TL

" Birincinin aldigi paraise 2(x —2) + 5 TL olur.

}Paylastlrma sorularindaki temel mantik bu iste.
- _Yani, bilinmeyenlerin hepsini ayni turden ifade et-
“mek

k| kardes 43 TL yi paylagiyorlar. Bu paylagimda

:Buna gore, kiigiik kardes kag TL almistir?

: - Bir lokanta da yemek yiyen U¢ arkadas 65 TL olan
"yemek parasinin su sekilde paylasiyorlar. Birincisi
~ikinciden 5 TL daha fazla, ikincisi de Ggincinin 2
.-kati para 6duyor.

'_"Buna gore, en az 6deyen kag TL 6demistir?

“blylgu kugigunun 2 katindan 2 TL daha az aliyor.

3. Ug arkadas 74 tane cevizi su sekilde paylasiyor.
Birincisi ikinciden 5 fazla, Ggtncisi ikincinin 2 ka-
tindan 3 eksik ceviz aliyor.

Buna goére, en az ceviz alan kag ceviz almistir?

4, Dort kardes 69 TL yi paylasiyorlar. Bu paylasmada
birinci kardeg ikinciden 2 TL fazla, ikinci Gglnca-
den 7 TL az, dérdinci ikincinin 2 kati para aliyor.

Buna gore, ligiincii kardes kag TL almigtir?

Iste OSYM nin 2007 deki paylagtirma sorusu. O
zamanlar paralar TL degil YTL idi.©

5. Dortkardes 114 YTL yi paylagiyorlar. Bu paylas-
mada birinci kardes ikinciden 1 YTL, ikinci Uginci-
den 2 YTL, tGglnci dérdinciden 3 YTL fazla ali-
yor.

Buna gore, en fazla para alan kag YTL almigtir?

A)27 B)28 C)29 D)3t E) 38
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Bir kismu 2 kigilik bir kismi da 3 kigilik olan x
tane banka oturanlarin sorusu®©

Ben bank muhabbeti diyorum. Ama bu muhabbet
bazen bir lokantadaki 3 ve 4 ayakll masalarda, ba-
zen bir oteldeki 2 ve 3 yatakl odalarda, bazen bir
kumbaradaki 25 ve 50 kuruslukiarin arasinda v.s
olabilir.©

Goreceksiniz ki hep ayni mantikla ve de acayip ko-
lay bir gekilde halledilebiliyor. Ama ezberlemeye
de galigmayin.

Ornegin,

Bir kumbaraya 10 ve 25 kurusluk madeni para-
lardan 30 tane atilmig olsun. Ve kumbarada
toplam 600 kurus (6 TL) olsun diyelim.

Simdi desem ki size kumbarada kag tane 10
kurusluk var? Ne yaparsiniz béyle bir soruda?

Soyle dustnun;

Neyi sordum size?

10 kurusluklarin sayisini. Qyle degil mi?

O zaman 10 kurusluklarin sayisina x deyin, geri

kalanlar (30 — x) i de 25 kurusluk olacak dogal ola-
rak.

Peki, paralarin toplami ne kadarmig?

(x tane 10 kurus = x.10 yani, 10x kurus ve

(30 — x) tane 25 kurus = 25(30-x) kurus)

Iste bunlarin toplami 600 kurugmus.

Bunu denklem olarak ifade edin bakalim.

ikisinin ayri ayn toplamlari paranin tamami kadar
olduguna gore,

10x + 25(30 — x) = 600
Anladiniz mi gimdi?
Neyse...

Canlar! Problemlerde hikayeler degisebilir. Ama
¢odu zaman sorularin mantiklari miithis benzerlik-
ler gosterir. Yeter ki problemi mantiginizi devre di-
s! birakarak ¢cézmeye ¢aligmayin. Ve o mithis
benzerligi gérmeye galisin.©

Birinci kitap da ne demistim. Hatirlatayim yine. "
Ortalama zekaya sahip herkes matematigi ya-
pabilir. Ama yeter ki sabirh ve kararh olsun.”

6. Bir otelde bir kismi 4 kisilik, bir kismt 3 kl$|||k top~
lam 25 oda vardir.

Odalarin toplam yatak kapasitesi 85 olduguna
gore, 4 kisilik oda sayisi kagtir? S

7. Bir salonda bir kismi 3 bir kismi 4 kisilik olan top
lam 40 masa vardir.

Salon 135 kigilik olduguna gére, masalardan :
kagi 4 kisiliktir? ST

8. 50 seker 15 gocuga dagitiliyor.

Gocuklarin bir kismina 3 bir kismina 4 §éké( -
verildigine gore, 3 seker verilen gocuk sa_'y'i_sl .
kagtir? -
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1 Bir kismi 10 litrelik, bir kismi 15 litrelik olan 22 su
- pidonunda toplam 270 litre su vardir.

- Buna gére, 10 litrelik bidonlardan kag tane
i vardir?

2. Hacmi 400 litre olan bir depo, 10 ve 15 litrelik
. bidonlaria doldurulacaktir.

. Toplam 28 bidon su taginarak depo doldurul-
duguna gore, 10 litrelik kag bidon su taginmig-
tir?

L Su da OSYM deki amcalarin sulu sorusu.©

3 Hacmi 2560 litre olan bir depo, 20 ve 17 litrelik iki
*. . bidonla su taginarak doldurulmustur.

Toplam 140 bidon su tasininca depo tam dol-
;.- duguna gére, 17 litrelik bidon ile kag bidon su
taginmigtir?

A)50 B) 60 C)70 D) 80 E) 90

OSYM deki amcalarin banklara oturtma sorusu.©

4. Bir parkta, bir kismi 3 kisilik, digerleri 5 kisilik olan
toplam 16 bank vardir.

Banklardaki oturma yerlerinin tamami 62 kisilik
olduguna gore, 5 kisilik bank sayisi kagtir?

A)7 B)8 C)9 D)10  E)M

5. 18 kisilik bir sinifta diizenlenen yardim kampanya-
sina dgrencilerin bir kismi 10 TL, 6tekiler de 5 TL
ile katilmistir.

Toplanan para 140 TL olduguna gére, kag 6G-
renci 10 TL vermigtir?

6. 15 ve 16 yasindaki 6grencilerin bulundugu 20
kisilik bir siniftaki 6grencilerin yaglarinin toplami
306 dir.

Bu sinifta 15 yaginda olan kag 6grenci vardir?
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OSYM deki amcalarin para sorusu.©

7. 100 ve 500 liraliklardan olugsan 30 tane madeni

paranin tutari 12.200 liradir.

Bu paralardan 500 liraliklarin sayisi kagtir?

A)25 B)24 C)23 D)21  E)18

Bu soruda 15 TL nin kag kurus oldugunu bilmek
lazim.©

. 25 kurus ve 50 kuruglardan olugan 42 tane madeni
paranin tutar 15 TL dir.

Buna gére, 50 kuruslarin sayisi kagtir?

Su soruda da tavuklarin ve tavsanlarin kag ayag
oldugunu bilmek 1azm.©

Walla. Hig giilmeyin Istanbul'da tavsani iki ayakl
zanneden bir srt 6grenci gérdum. Hatta biri beni
sinir etmig, ben de pet shop a géturiup beyaz bi
tavsan gostermistim.©

Ama o inat edip 6n ayaklarina “Bunlar tavsanin el-
leri ki©" demigti. ©

. Tavuk ve tavsanlarin bulundugu bir giftlikte 125
hayvan vardir.

Bu giftlikteki hayvanlarin ayak sayisi 308 oldu-
guna gore, tavsan sayisi kagtir?

10. Toplam 20 usta ve giragin galistig: bir aya;;@b, ;: :
atélyesindeki ustalar gunde 4 ift, glraklar ise’
glinde 1 cift ayakkabi yapiyor.

Bu atdlyede 2 giinde 112 ayakkabi yap.ld.gma .
gore, usta sayisi kagtir?

11. Bir litre benzinle gehir iginde 10 km, sehir diginda-
13 km gidebilen bir arag 30 litre benzinle bir kis--
mi sehir iginde bir kismi da sehir disinda olmak.
tzere toplam 345 km yol gitmistir.

Buna gére, . —
a) Arag gehir iginde kag litre benzin harcamlg-
tir? :
b) Sehir diginda kag km yol gitmistir?

12, Tasimacilik yapan bir firma 430 000 TL Gdeyérék )
fiyatlarn 25 000 TL, 30 000 TL ve 40 000 TL.: .
olan araglardan toplam 13 tane aliyor.

Fiyati 30 000 TL olan araglarin sayisi -
25000 TL olan araglarin sayisinin 3 kati 6Idu;'
guna gore, 40 000 TL olan araglardan kag ta- -
ne alinmigtir? :
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e

. Byik bir seyi kiigiik es pargalara bélme
. olayt.

(Ya da es pargalarla olugturulan geylerin sorulari
©)
i canlar, simdi size anlatacadim sorunun mantigini
" iyi anlamaya caligin. Daha dogrusu verecedim &r-
negin. Kesinlikle gok énemli bir soru tirl bu.
" Ona gére.

- Dinleyin bakalim.
.. Diyelim ki bir grupta 4 gocuk var ve 60 tane se-
keri bu gocuklara dagitacaksimz. Bu durumda
'~ her gocuga kag seker diiger?
;. Bunu bulamayan olmaz herhalde?
“ 15 seker degil mi? (60 1 4 e bsldik.©)
. | Peki, sekerleri 4 degil de 6 gocuga dagitsaydik.
Her birine kag seker diiserdi?
10 tane. Oyle degil mi?

""" Bunlari anladiysaniz simdi de sunu géran.
%-' ) Dagitilan seker sayisi =4.15 =6.10 = 60 tir.
: Yani,
"~ Bu su demek; her iki durumda da dagitilan geker
~sayist ayni olduguna gore, gocuk sayisi ile her
. bir cocugun aldig: gseker sayisinin garpimi egit
L ve60tir.
" Aslinda klasik bir ters oranti sorusu®

i Simdi bu soruyu problem haline getirip de sorayim
“mi size?
~ Hihi...

: '$6er olabilir mesela:
- Bir miktar seker 4 gcocuda egit olarak (x er tane)
" paylagtinliyor. Eger 2 gocuk daha gelirse
(4+2 = 6 gocuk oluyor) kisi bagina dusen seker sa-
yis1 5§ azaliyor.
Dagitilan seker sayisi kagtir?
Seker sayisi = 4.x = 6(x - 5)
-Herhalde bulursunuz.©

Veya s0yle de sorulabilir.

Bir grup 6drenci 60 tane sekeri esit olarak paylasi-
yorlar. 2 6grenci daha gelirse kisi bagina disen

: seker sayisi 5 azaldigina gére, ilk durumda grupta

kag 6grenci vardir?

1. Bir miktar kumastan es boyda 15 parga perde
cikmaktadir. Boyu bunlardan 60 cm daha kisa olan
perdelerden ise 18 tane gikmaktadir.

Buna gore, kumasin tamami kag m dir?

2. 10 arkadas egit miktarda para vererek bir hediye
almak istiyorlar. Fakat ikisinin parasi olmadigi igin
digerleri 1 TL daha fazla 6deyerek hediyeyi satin
ahyorlar.

Buna gore, hediyenin fiyati kag TL dir?

3. Mehmet bir kitaptaki sorular her gin egit sayida
soru ¢gbézerek 20 gunde bitiriyor. Eger her gin ¢6z-
dugu soru sayisini 10 artirirsa sorularin tamamini
18 glinde bitiriyor.

Buna gore, kitaptaki soru sayisi kagtir?

4. Homojen bir gubuk 10 esit pargaya bélunayor.
Pargalardan her biri 6 cm daha kisa olursa 12 esit
pargaya bélinebiliyor.

Buna gére, gubugun boyu kag cm dir?
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5. Birilkogretim okulunda yeni kayitolan 6grenciler

her sinifta egit sayida 6grenci olmak koguluyla 10
sinifa aynlnyou_'. Bu 6grenciler 7 sinifa ayrilsaydi her
sinifta 12 6grenci daha fazla olacakti.

Okula yeni kayit olan 6grenci sayisi kagtir?

. Bir miktar findigin yarisi 3-gocuga, diger yansi da
4 gocu@a esit olarak paylastirihyor.

Payi az olanlar 5 findik daha az aldigina goére,
pay! az olanlar kag findik almistir?

Bir gocuk belli bir yolu 60 adimda yurtyor. EGer
adimlarini 12 cm daha kisaltirsa ayni yolu 80
adimda gidiyor.

Buna gore, yolun tamami kag metredir?

Bir restorana giden 30 kisilik bir gruptan bazilari
misafir oldugu igin hesap édememistir. Bu yuz-
den otekiler 2 TL daha fazla 6deyerek 10 TL
6demigtir.

Gruptaki misafir sayisi kagtir?

9.

10.

1.

12.

Bir su deposu 40 lirelik tenekeyle su taginarak
doldurulmustur. Eger 30 litrelik teneke ile su'tag,. -
narak doldurulsaydi 4 sefer daha fazla yapj| acak:“. :

Buna gére, deponun hacmi kag litredir? -' b .

Bir 6grenci her giin belli bir miktarda para:r_iér- :
camaktadir. EGer her giin harcamasi gereke'hE e
paranin 2 TL fazlasini harcarsa parasint 12 gun _
de, 2 TL eksigini harcarsa 20 giinde bitirmék't_é-
dir. i

Buna gdre, bu 6grencinin parasi kag TLdlr? '

Agir agir gikacaksiniz bu merdivenlerden . - -

Bir merdivenin basamaklarini 2 ger 2 ser gikip
3 er 3 erinen bir kisi inerken 8 adim daha_-az .
attigina gore, merdiven kag basamaklidir?-

Bir merdivenin basamaklarini 2 ser 2 ser Gikip -
3 er 3 er inen bir Kiginin attigi toplam adim . .
sayisi 25 olduguna gére, merdiven kég__b?s
makhdir? L
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_ Puan hesabu...

o Puan hesabi yapmak acayip kolay bi sey.

- " Kural su: Kazandigimiz puanlardan kaybettikle-

" rinizi gitkarin.®
Zor mu ki?

- Bunu su ornekle izah edeyim.

_ Ornegin,

Diyelim ki bir bilgi yarigmasinda kurallara gére
yarigmacilar her dogru cevaptan 10 puan kaza-

" miyor, her yanlig cevaptan ise 6 puan kaybedi-

yor.

- Bir yarigmaci 20 soruya cevap vermis olsun.

_:- 15 soruya dogru cevap verdigine gére, kag pu-
an almigtir?
- Gok kolay.©
Kazandiklari — kaybettikleri = 1510 - 5.6 = 120
puan kazanmig.
_ :' Oyle ya 15 dogru soru igin 15.10 = 150 puani cebe
- indirirken, 5 yanlis i¢in 5,6 = 30 puani silinmis.
" Gok kolay. Oyle degil mi?

Peki, soyle sorsaydim;
. xtane soruya dogru cevap verdigine gore, al-

* " dig1 puani veren baginti nedir?

Once yanlig sayisini yazin bakalim. (x tanesi dogru

-~ olduguna gére, geri kalan 20 — x tanesi yanligtir.

- Oyle degil mi?)

* Puani = Kazandiklari — kaybettikleri
' = 10x - 6(20 — x) olur.
~ Var mi bir sikinti?

- Ya puanini verip de dogru sayisini istersem.

"~ 72 puan aldigina gore kag soruya dogru cevap
i - vermigtir?

x tane dogrusu olsun. (Bu durumda 20 — x tane de
~ yanhs oluyor tabii ki©)

Puani = 10x —6(20 — x) = 7 2 denkleminden

- x=12bulursunuz artkk, ©

- Soyleyin Allah agkina. Simdi neresi zor bunun?
Ne demistim. “Problemler zor degil ama gozer-
- ken yeter ki ezberlemeye galigmayin ve olayin
" mantigina yogunlasin.”

Bakmayin problemlerin farkli hikayeleri olmasina.
Sunu fark etmigsinizdir. Cogunun hikaye kismi
farkli olsa da mantigi1 ayni.

Oyle degil mi?

. Bir hedefe atis yapan bir atici hedefi vurdugu her

atigicin 10 puan kazaniyor, vuramadigi her atis
icin ise 4 puan siliniyor.

25 atis sonunda 124 puan kazandigina gore kag
atista hedefi vurmustur?

Su puan hesabi da Ustteki soruya benziyor. Ama
biraz daha dikkatli olmak lazim.(4 yanhs 1 dogruyu
g6turtyorsa 1 yanlis kag puan géturayur. Onu
bulup da baslayin.)

. 160 soruluk bir sinavda dogru cevaplanan her

soruya 2,4 puan verilmekte ve 4 yanlis 1 dogruyu
géturmektedir.

Bu sinavda tiim sorulan cevaplayan bir 6grenci
270 puan aldigina gére, kag soruyu dogru ce-
vaplamigtir?
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3. Galibiyete 3 puan, beraberlige 1 puan verilen bir

futbol liginde maglubiyetlerde puan degismemek-
tedir.

Yaptigi maglarin ligiinde maglup olan bir takim
20 mag sonunda 43 puan topladigina gore, kag
magta galip gelmistir?

. 60 soruluk bir sinavda 4 yanlis 1 dogruyu gétura-
yor.

Dogrulan yanhiglannin 5 kati olan bir 6grenci-
nin 38 neti olduguna goére, kag soruyu bos bi-
rakmigtir?

. Bir bilgi yarigmasinda yarigmacilara her dogru
cevap igin 10 puan veriliyor. Her yanlis cevap igin
ise 5 puanlar siliniyor.

20 soru yoneltilen bir yarigmaci 17 soruya ce-
vap vererek 125 puan aldigina gére, kag soruya
yanhs cevap vermistir?

Taksimetre mantigiyla artis©

Yani, kafadan bir Ucret, sonra da belirli bir Uc;rét_[; .

. Bir sehirdeki ticari taksi Gcreti, ilk agiligta belli;.b'i.f _'

{icret ve sonraki her 200 m de belli bir tcrettir. e

3 km giden bir miigteri 6,5 TL ve 4 km gnden blr
miisteri 8 TL 6dedigine gore 1 km giden blr S
miisteri kag TL 6der? .

. Birsehirdeki ticari taksi Ucreti, ilk agiligta 3 TL ve

her 200 m igin 40 kurugtur.

Buna gore, x km giden bir miisterinin kag TL
6demesi gerektigini veren baginti nedir? - .

Yine buna benzer bir mantik da sunda var. - -

. Bir belediye, abonelerinden kullandikiari ilk 15m

suyun her bir m u icin sabit bir Gcret, 15 m3 ten

sonraki her m3 i icin ise dncekinden farkh ve__'ylne
sabit bir Gcret almaktadir. ’

Buna gére, 20 m° su kullanildiginda 63 'TL_,;zs !

m3 su kullanildiginda ise 81 TL ddeyen bir .

abone, yalnizca 1 m3 su kullandiginda kag TL
oder? '
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e

En az (ya da en gok) kag grup yapilabilir?

Aslinda Temel Kavramlarda anlatmigtim bunu.
Ama orada problem gibi degil de sayi sorusu gi-

biydi sorular.

Hatirlayin.

Ornegin,

a, b pozitif tam sayilan igin
2a+3b=25

olduguna gore, a + b toplami en az kagtir?

Veya
X, ¥, z pozitif tam sayilarn igin
3x+4y +52=100
olduguna gore, x +y + z toplam: en gok kagtir?

" Hatirhyor musunuz bu sorularin nasil ¢ozldugu-
nu?

Simdi su soruya bakin bakalim fark: var mi?
25 kalem, ikigerli (x grup) ve iigerli (y grup)
gruplara ayrilarak 6grencilere dagitilacaktir.
a) En az kag grup yapilabilir?

b) En gok kag grup yapilabilir?

" Yani, x tane 2 ve y tane 3 i grupta toplam 25 ka-
lem var.
Bunu denklem olarak yazarsak 2x + 3y = 25. Ve

"~ "$orulan da x + y nin en gok ve en az kag olabilece-

gi.
Grup sayisinin az olmasi igin 3 |G gruplarin sayisi
¢ok olmalt.
Oyle degil mi?
Gok olmasi igin de 2 li.

= 1. A@irhidi 70 kg olan bir yag bidonundaki yagin ta-
mami 3 ve 5 kilogramlik kaplara doldurulacaktir.

. Her iki kaptan da en az birer tane kullanmak
o kosuluyla en az kag kap gereklidir?

. 10 kg findik igi 0,8 kg ve 1,2 kg lik posetlere doldu-

rularak satilacaktir.

Buna gore, findigin tamami posetlere doldu-
rulmak ve her poget tamamen dolu olmak sar-
tiyla en gok kag posete ihtiyag vardir?

. Bir musteri tanesi 2 TL, 3 TL ve 5 TL olan

bardaklarin her birinden en az bir tane alarak 41
TL 6demistir.

Buna gore en az kag bardak almigtir?

. 120 litrelik bir depo 3, 5 ve 6 litrelik kaplarla doldu-

rulacaktir.

Her kap en az birer kez kullaniimak koguluyla
depo en az kag kap suyla doldurulabilir?

iste OSYM deki amcalarin sorusu.©

. 62 kalem, 5 lik, 6 lik ve 8 lik gruplara ayrilarak

paketlenmigtir.

Toplam paket sayisi 11 olduguna gore, iginde 5
kalem olan paket sayisi en cok kagtir?

A) 6 B)7 c)8 D)9 E)10
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Imiﬁi.

6. 28 kisilik bir sinifta yapilan bir sinavda sinav so-

nuglariigin 1, 2, 3, 4 ve 5 notlari kullaniliyor.

Her notu en az 3 kisi aldigina gore ayni notu
alan kisi sayisi en gok kag olabilir?

. 45 Kisilik bir grupta herkes aklindan 1 den 20 ye
kadar bir dogal say tutuyor.

Her sayi en az bir kisi tarafindan tutulduguna
gore, ayni sayiyi tutan en gok kag kisi olabilir?

. Bir bufedeki farkl iki gazoz kolisinden biyik olan-
lar x tane kiguk olanlar y tane gazoz almaktadir.
(x >y dir.)

2 biiyik ve 3 kiigiik kolideki gazoz sayisi1 50
olduguna goére, x en az kagtir?

Ozel Denklemler ...

Bazen verilen problemi cebirsel olarak ifade ettigi-
nizde karginiza iki veya daha fazla bilinmeyenli
dzel denklemler gikabilir. '

Ama korkmayin. Bu tur sorular acayip kolaydir©
Gergekten.

Zaten ¢ogu zaman bilinmeyenleri tek tek de bul-
maya gerek olmadigini géreceksiniz.

9.

10.

1.

12.

2 kg elma 3 kg portakal 13 TL, 3 kg elma 2 kg
portakal 12 TL dir. :

Buna gére, 1 kg elma ile 1 kg portakalin toplam
fiyati kag TL dir?

2 kalem, 3 defterin toplam fiyati 17 TL, 3 kalem,
2 defterin toplam fiyati ise 18 TL dir.

Buna gore, bir kalemin fiyat: bir defterln flya-
tindan kag TL fazladir?

2 kg elma, 3 kg portakal ve 1 kg ayva 13 TL 1 kg
elma ve 2 kg ayva 8 TL dir.

Bunagore, 1 kg elma, 1 kg portakal ve 1 kg
ayva kag TL dir? '

x kgerikvey kg kirazin 23 TL, y kg erik ve x kg
kirazin fiyatt 22 TL dir.

1 kg erik ile 1 kg kirazin fiyati 9 TL olduguna _
gore, x + y toplami kagtir?



_

“gay Problemleri

10. Haftw

- Siralara Oturma Muhabbeti©

Simdi sira 6grencileri siralara, misafirleri masalaral!

. oturtup, kuslar dallara kondurmaya geldi. Sonra

da veletlere seker dagitma.©
Gelin bakalm. Oturup ¢ozelim.©

Meseleye soyle bir gireyim.©

Siralara oturtma sorularinda 6grencileri oturturken

énce sira sayisini bulmak lazim.

Onun igin sira sayisina x deyin ve égrenci sayisini
x e bagl olarak ifade edin. Bu 6nemli iste.
Ornegin,

Diyelim ki bir siniftaki 6grenciler siralara ikigerli
oturdular ve 5§ 6grenci ayakta kald!.

Bu durumda 6grenci sayis! ne olur? (x tane sira
var tabii ki) '

Vil Ogrenci sayisi = Oturanlar + ayaktakiler = 2x+5

olur.

Ama diyelim ki 4 er 4 er oturdular ve 3 sira bos
kald.

Bu durumda x - 3 tane siraya oturulmus
demektir.(Oyle ya 3 sira bog kalmis.)

Ve 6grenci sayisi da 4(x — 3) tar.

Artik su esitligi yazabilirsiniz herhalde©
Odrenci sayisi = 2x + 5 = 4(x —3)

Buradan da 6nce x i (sira say!sini) sonra da
. 6@renci sayisini bulursunuz gari©

Anlasildi mi1 bu olay?

Anlamadiysaniz bi daha bakin.©

. Bir siniftaki 6grenciler siralara 3 er 3 er oturursa 2
sira bos kaliyor. Eger 2 ser 2 ser otururlarsa 6 63-
renci ayakta kaliyor.

Buna gére,
a) Siniftaki sira sayisi kagtir?
b) Sinifta kag 6grenci vardir?

2

Bir kus surisu bir agacin dallarina 5§ er 5 er konar-
sa 2 dal bos kaliyor. 6 sar 6 sar konarsa 8 dala hi¢
kus konmuyor.

Kus siiriisiinde kag kus vardir?

Bir davetteki misafirler masalara Ggerli oturdugun-
da 7 davetli ayakta kaliyor. kigerli oturdugunda 21
davetli ayakta kaltyor.

Davetteki misafir sayisi kagtir?

Bir siniftaki 6grenciler siralarda tgerli oturmakta-
dirlar.

Bu siniftaki 6grencilerin siralarda ikigerli otu-
rabilmeleri igin 7 siraya daha ihtiyag olduguna
gore, siniftaki sira sayisi kagtir?

Bir kutudaki sekerler bir grup gocuga 4 er 4 er
dagitilirsa 2 gocuga seker kalmiyor. 3 er 3 er dagi-
tilirsa 6 seker artiyor.

Kutudaki seker sayisi kagtir?
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Kuyruga Girme muhabbeti©

Kuyruktaki kisilerle ilgili sorularda biraz dikkatli
olun. Genelde kuyrukta adi gegenler unutulur da®©
Neyse...

Simdi su verecegim 6rnekte iki ihtimali de dikkate
alin ve dyle duginun bakalim.

Ve kim daha 6nde ise ona gére basit bir sekil gizin
ve iki kigi arasinda kag kisi oldugunu belirtin. Sonra
da sayin. Ama dedigim gibi; sayarken iki kigiyi
unutmaywn. Bir Deniz'i bir de Ezgi'yi.©

Ornek soru su

Bir bilet kuyrugunda Deniz bastan 15. sirada Ezgi
ise sondan 18. siradadir. Ezgiile Deniz arasinda
6 Kisi vardir.

Buna gére, kuyrukta kag kisi olabilir?

a) Eger Deniz 6ndeyse,

arka Ezgi Deniz on
.,
18kisi  Gkisi 15 Kisi

Bu ilk akla gen siralama.

Deniz de dahil olmak tzere Deniz'e kadar 15 kigi
aradaki 6 kisi ve Ezgi dahil olmak Gzere arkadaki
18 kigi. Hepsi eder 39.

Anlasildi mi burasi?

b) Ezgidaha éndeyse,

15 kisi .
arka ~ Deniz — ——_ On
~— e

18 kisi

Bunda biraz daha dikkatli olun. Onden sayinca
Deniz'e kadar 15 kisi, arkadan sayinca Ezgi'ye ka-
dar 18 kisi,

Ama bazilanni iki defa saydik. Fark ettiniz mi?
Aradaki 6 kigiyi. Bir de?

Evet, bir de Deniz ve Ezgi'yi.

Yani toplam 8 kigiyi. Oyle degil mi?

Onun igin bu 8 i 33 ten gikarmak lazim.
Dolayisiyla kuyrukta 25 kigi olmus oluyor bu du-
rumda.

I!ﬂ!‘l

6. Bir bilet kuyrugunda Esra bagtan 12. sirada, Ceyda

ise sondan 18. siradadir.

Esra ile Ceyda arasinda 5 kisi var ve Ceyda da-
ha énde olduguna gére bilet kuyrugunda kag
kigi vardir? :

. Bir bilet kuyrugunda Mijgan bastan n. swada son- ’

dan (2n - 3) . siradadir.

Bilet kuyrugunda 80 kisi olduguna gére, n- kag-
tir?

. Bir bilet kuyrugunda Bang bastan 18. snra’da‘;”s‘q_r_i—

dan ise n. siradadir. Baris'in éniindeki 5 kisi arka--:
sina gegtiginde arkasindakilerin sayis| onundeknle—
rin sayisinin 3 kati oluyor.

Buna gore, n kagtir?

Mert ve Hiseyin'in de girdidi bir sinavda Mert .
bastan (n + 3). Huseyin ise sondan (2n - 5) ol-
mustur.

Hiiseyin’in daha basaril oldugu bu sinavda
ikisinin arasinda 16 kisi olduguna ve smava
100 kisi girdigine gore, n kagtir?
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16. A‘N'T"REN'M_AN -

Bu da OSYM deki amcalara ait®

:_-551; Ali bir bilet kuyrugunda bagtan n. sirada, sondan
. (2n - 2). srradadrr.

- Kuyrukta 81 kisi olduguna gére, Ali bagtan ka-
- " giner kigidir?

A) 28 B) 30 C)32 D)33 E) 34

2., Bir bilet kuyrugunda Ayse'nin énindeki kigi sayisi

arkasindakinin yarisindan 10 fazladir. Oniindeki 5

kisi kuyruktan aynlir ve arkasina 2 kisi gelirse Ayse
: kuyrugun tam ortasinda oluyor.

* ik durumda kuyrukta kag kisi vardir?

3 Engin bir bilet kuyrugunda bastan (2x — 3). sirada,
sondan (x + 5). siradadrr.

Onden 4 kisi daha bilet alip kuyruktan ayrildi-
dinda Engin’in 6niindekilerin sayisi ile arkasin-
dakilerin sayisi egit olduguna gore, x kagtir?

Bu kadar kuyruk muhabbeti yeter. Simdi sirasiyla
izci kampina gidin, koltuklariniza kurulun, kuruye-
miglere saldirin sonra da ellerinizi sabunla yika-
yin®

. 200 koltuklu bir sinema salonunun x + 10 sayida

koltuguna oturuldugunda, y + 14 koltugu bos kali-
yor.

Buna gore, x + y toplami kagtir?

. Bir tiyatro salonunda 280 koltuk vardir. Koltuklarin

a tanesine oturuldugunda 2a + 10 koltuk bos kali-
yor. b tanesine oturuldugunda ise a + 40 koltuk
bos kaliyor.

Bunagore, b kagtir?

Aslinda bu bir oranti sorusu. Goérebilirseniz. ©

. Birizci kampinda 30 kisiye 15 gin yetecek kadar

yiyecek vardir. 5 giin sonra kamptan 18 kigi ayrili-
yor.

Buna goére, kalan yiyecekler kampta kalanlara
kag giin daha yeter?
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7. 10 kg kuruyemis agirhg 250 gram olan paketler 9. 140 cm uzunlugundaki bir gubugun .
halinde paketlenecektir. a) Bir ucundan 40 cm kesilirse orta noktaSI kag
cm kayar?
Bir paketin paketleme maliyeti 8 kurus oldugu- b) ki ucundan 20 ser cm kesilirse orta noktas| kag
na gore, 10 kg kuruyemisin paketleme maliyeti cm kayar?
kag TL dir? c) Bir ucundan 10 cm, diger ucundan 20 cm kes,, '

lirse orta noktasi kag cm kayar?

8. 8 kalip yas sabun 1 kg geliyor. 10. Bir gubugun ucundan x cm kesildiginde orta -
Bir kalip yas sabun kurudugunda agirhg: 35 noktasi ilk duruma gore 12 cm kaydlgma gore. '
gram azaldigina gore, 1 kg yas sabun kuruyun- x kagtir?
ca kag kg gelir?

5 . 11. Bir gubugun ucundan ugte biri kesilirse orta nokta- -
Ve gubugun orta noktas: meselesi si ik duruma gére 15 cm kayiyor.

Cok basit bir soru; Gubugun kesilmeden 6nceki boyu kag:(:r'ri'__dir?
20 cm uzunlugundaki bir gubugun orta noktasi kag L
cm dir?

$imdi bu gubugun bir ucundan 4 cm kesin ve orta
noktasin! bulun bakalim.

S$imdi kag cm oldu orta noktasi?

8 cm degil mi?

Peki, orta noktasi kag cm kaydi?

Bunu yaparsiniz diye disunuyorum. Ama ...©)

Neyse iste... 12. Bir gubugdun bir ucundan 12 cm diger ucundan x
Bir gubugun bir ucundan bir miktar kesince or- cm kesildiginde orta noktasi 3 cm kaylyor.- _- - i
ta nokta kesilenin yarisi kadar kayar. :
Ya iki ucundan kesilirse? Buna gore, x in alabilecegi degerler toplaml

Kesilen pargalarin farkinin yarisi kadar. kagtir?

Degil mi?
Niye ki sahi?
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. Problemlerdeki alig - veris muhabbeti...

Isin icine para girince kafanizin daha iyi calistigini
biliyorum®

Ama unutmamak lazim ki para mal alip satma ara-
. adir. (Adam degil. ©)

' Neyse...
Sunu bilirsiniz.

~ Ne kadar gok para verirseniz o kadar ¢ok mal alir-
" siniz®

Yani, alig veriglerde édenen para ile satin alinan
miktar dogru orantilidir. (Herhalde dogru orantinin
= ‘rie oldugunu hatirliyorsunuzdur. ©)

1 Kilogrami 12 TL olan peynirden 300 gram alan
" bir kisinin 6deyecegi para kag TL dir?

;__:_2_i Bir baharatin 250 gramu x lira, 750 grami
. (4x-6) TL olduguna gére, x kagtir?

3. Bir baharatin (3x — 50) grami 10 TL ve (x + 50)
grami 6 TL olduguna gore, x kagtir?

4. Skilosu (3a + 12) TL olan peynirin, 3 kilosu
(a +24) TL olduguna gore,

a) akagtir?
b) 1 kg peynir kag TL dir?

5. xtane kalemin fiyati y TL dir.
Bir kalem 1 TL daha ucuz olsayd: y TL ye kag
tane kalem alinabilir?

6. 4 tanesia TL olan kursun kalemlerden 6 tane
alan bir 6grenci b TL 6dedigine gore, E orani

kagtir?

7. atanesib TL olan gikolatalardan c tane alan bir
cocuk d TL 6dedigine gore, a, b, c ve d arasin-
daki baginti nedir?



Sayi Problemleri

10. Haftw

17.ANTRENMAN |

10.

Kar- zarar muhabbeti...

Biliyorsunuz©

Bir malin maliyet fiyati ile satis fiyati arasindaki
fark kar veya zarardir.

Herhalde ne zaman kar edilir ne zaman zarar
edilir? Bunu biliyorsunuzdur.©

Satis fiyati maliyet fiyatindan fazla ise kar, az ise
zarar edilir.

Bir satici tanesini 4 TL den aldigi 20 kalemden 10
unu tanesi 8 TL den kalanlarini da tanesi 6 TL den
satiyor.

Saticinin kan kag TL dir?

Bir satici 5 tanesini 8 TL ye aldigi kalemlerin 8
tanesini 15 TL ye satiyor.

Satici bu satigtan 33 TL kar ettigine gore, kag
kalem satmigtir?

Bir manav tanesini 12 kurugtan aldigi limonlarin
yarisini, tanesi 15 kurugtan diger yarisini da tanesi
18 kurugtan satarak 4,5 TL kar ediyor.

Buna gore, manav kag limon satmigtir?

1.

12.

13.

14.

Bir satici x TL ye aldigi birmaliy TLye Satlyﬁ;. :
x ile y arasinda y = 3x — 200 bagintisi vardu".:.'_i' :

Buna gore, 460 TL ye satilan bir maldan kag
TL kar edilir?

x alig fiyati, y satis fiyati olmak tzere, bir ma||n
satigi icin iki ayri segenek vardir.

l. y=3x-312
Il. y=2x+20

birinci segenek daha karh olduguna gore. x m'
en kiiglik tam sayi degeri kagtir?

Bir manav aldigi limonlarin tanesini 0,5 TL deh ;
satarsa 4 TL kar, 0,4 TL den satarsa 2 TL zarar :
ediyor.

Buna gore, manav kag limon almigtir? . -

100 kurusun kag TL ki? (Dogru ya 1 TL idi.©)=:"
Bir manav aldigi limonlarin tanesini 8 kUrustén '
satarsa 6 TL zarar, 15 kurustan satarsa 8 TL kar'

etmektedir.

Buna gore, manav kag tane limon almlstli?
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.. Birbirine kangtinp da satarsak... Ya satilacak malin bir kism telef olursa.©

Isler karisir mi ki?©

Kalm® Diyelim ki herhangi bir mali satin aldiniz ve buna
Bakalm

bir strt para 6dediniz. Ama gelin gorin ki bir kismi
daha satmadan telef olup gitti. (gtrtdd, kurudu,
kirildi, kurt kapti, .. Her neyse iste...©)

Fakat daha bu mali satmadan kafaniza

1. Kilosu 10 TL olan findiktan 7 kg ve kilosu 15 TL
' olan fistiktan 3 kg alinarak karigtiriliyor.

B Sre, ani
: ana gore i koydugunuz paray! da kazanmak istiyorsunuz. Ne
-a) Bu kangimin kilosu kag TL den satilirsa zarar
edilmez? yapardiniz bu durumda?

ilm

Yeni bir satig fiyati belirlemez misiniz?

Bu malin satigindan ayni paray kazanmak igin
yeni satis fiyatini nasil belirlersiniz?

Buna biraz kafa yorun bakalim.

5) Karisimin kilosu kag TL den satilirsa bu satig-
~ tan 17 TL kar edilir?

4. Bir satici tanesi 15 kurustan 240 tane yumurta
aliyor. Tagima sirasinda yumurtalarin 40 tanesi ki-
riliyor.

Saticinin yumurtalarin satisindan 4 TL kar et-
mesi igin saglam yumurtalarin tanesini kag ku-

2. Kilosu 20 TL olan badem ile kilosu 14 TL olan rustan satmasi gerekir?

- fistik hangi oranlarda karigtinlirsa elde edilen
karisimin kilosu 16 TL olur?

3 Bir ticcar kilosu 1,2 TL olan piringten 60 kg, kilosu
. 1TLolan piringten 80 kg ve kilosu 1,5 TL olan pi-
ringten x kg karistiriyor.

5. Bir manav, bir sandiktaki 60 tane limonun tanesini
50 kurustan satmayi disinmektedir.

Sandiktaki limonlarin 10 tanesi giiriik giktigina
gore, manavin ayni parayi kazanabilmesi igin,
saglam limonlarin tanesini kag kurus artirmali-
dir?

Tiiccar kangimin kilosunu 2 TL ye sattiginda
150 TL kar etigine gore x kagtir?
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6. Bir manav, bir sandiktaki x tane limonun tanesini
y TL den satmayi disunmektedir.

Sandiktaki limonlarnn 10 tanesi giirik giktigina
gore, manavin ayni paray: kazanabilmesi igin,
saglam limonlarin tanesini kag TL den satmali-
dir?

7. Bir satici kilosunu 80 kurustan aldigi bir miktar yas
UzUmu kurutarak kuru Gzamun kilosunu 3 TL den
satiyor ve bu satigtan 54 TL kar ediyor.

Yag Uiziim kurudugunda agirhg: % oraninda

azaldigina goére, satici kag kilo kuru Gziim sat-
migtir?

8. Bir sitgu litresini 80 kuruga aldigs bir miktar stte %

u kadar su katarak litresini 120 kurusa satiyor.
Bu satistan 19,2 TL kar ettigine gore, kag litre
siit almigtir?(Suya para 6demiyor.©)

9. 6 kalip yas sabun 1 kg gelmektedir. Yas sabUn
kuruyunca 8 kalib1 1 kg geliyor.

Buna gére, kilogrami 2 TL den 24 kalip yag "
sabun alarak kuruttuktan sonra kilogramm'.' L
4 TL den satan bir satici bu satigtan kag TL kar
eder? ’

Sayfa bos kalmasin diye yazdigim bir soru® .

10. Bir dgrenci her giin bir Gnceki giin ¢62duga soru.
sayisindan 10 soru daha fazla ¢ézerek bir test k|- :
tabindaki sorulari § glinde bitiriyor.

a) ilk giin x tane soru goézdiigiine gére, kltaptakl
soru sayisini veren baginti nedir? B

b) ikinci giin 100 soru gézdiigiine gére, kltaptakl
soru sayisi kagtir? .




“Matematikte zekddon énce salny geliv.”
Canit ARF

o Kesiv Provlemleri
e Yas Protiemwldevi
o ¢l - Havug Protlemleri



Diwvyada yeteneksis insavw yoktur. Sadece tyi
ed itilmemis ve iy yowlendivilmemis insanlow
vawdar.

Angle Peartri

Zov bir is, zamuwunda yapmanwwyg gevekip de
yapmadiguwmg kolay seylerivn bivikmesiyle
olusuwr. .

Henwvy Fovd

Plavurg calisany kimse, idke idke dolaswp hagine
Descartey

Zamaruwnda biv aduwn atmayantembel;, sovwradan
yig adun atmak gorunda kaluw.
Glovio-
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KESIR PROBLEMLERI

" Kesir problemine gegmeden 6nce tanistigimiz ilk

_ gunlerde bahsettigim bir iki hususa temas edeyim.
: (Etmeden duramiyorum. Ne yapayim.©)

__'3': ‘Ama bahsedecegim hususlar sonuna kadar din-

lemeden.” Amaaan! Bunlarla mi ugragacam halen

/. daha. " deyip de erken 6tmeyin bakalim® Anlati-

" yorsam bir bildigim var demek ki.-Siz de dinleyin.©

~ Ha!

_ " Bir de "Hamama giren terler.” (Normal kosullarda
. dyle olmasi 1azim®) Siz de gonulli girdidinize gore
7% “minn Kirin etmenizin alemi yok. ©

= Hatirlayin bakalim. (Daha 6nceden bildiginizi kabul
-, ediyorum tabii ki)

. Once iki rasyonel kesrin nasil garpildigini hatr-

2V layin. (Unutmadidinizi biliyorum®)

Paylar (Ustler) kendi arasinda, paydalar da (altlar
da) kendi arasinda garpiliyordu.

o Ax 10
21

-Burada pek lazim olmayacak ama yine sdyleye-
yim. Kesirlerden birinin 6niinde eksi isareti” — " de
olabilir.

Yani,

i(.?.x_—_._
3 3

_ —4(2x-3) _ -8x+12
3.3 - 9

ikinci olarak sunu hatirlayin.

Carpilan ifadelerden herhangi biri kesir gibi gelme-
‘yebilir size. (Hayal glictinizu kullanin o za-
'man©)Ama siz onu kesir gibi dusunian.

_Ne demek istedigimi simdi anlayacaksiniz.

Ayni sekilde,

l(x+2)=£. (x +2) _2Ax+2) 2x+4
3 3 1 3.1 h 3

3 (4x+1)  3(4x+1) 12x+3
5 1 581 5 °

3

=(4x+1) =
2 (4x+1)
Yine ayni sekilde,

2x -1 2x-1)_ 2(2x-1) _2x-4

{2592

Sadelestirme igleminin faydalarini bilmeyen var mi
aranizda?

Bilmeyenler litfen Antrenmanlarla Matematik Bi-
rinci Kitabini hatmedip de dyle gelsinler baka-
Im.©

x+3 ) 1(x+3) x+3

Burada diyecegdim o ki; kesirleri garparken yapila-
bilecek sadelestirmeler varsa bunu erken fark edin.
Yoksa amele gibi ugragsmak zorunda kalabilirsiniz.
Ama yine de tercih sizin tabii ki.©

= % oldugunu

oldugunu gorun artik.©

Artik génul rahathidiyla gegebiliriz Kesir Problemle-
rine.

Inanmayacaksiniz ama kesir problemlerinde gok
fazla yeni bilgi yok. Belki bir iki temel hususa dikkat
etmek lazim o kadar.

O kadar da olsun artik.©

Devam edelim.

2
24 iin 3 i ne demektir? Ve bunu matematik

diliyle nasil ifade edersiniz?

Bu konuda problem yasamamak igin en azindan
bu soruya dogru cevap verebilmek ve mantigini da
kavramis olmak lazim.

Bunu hatifamayanlar igin bir kez daha izah ede-
yim. Bu 24 in 3 es pargaya bélunup 2 pargasinin
alinmasi demektir.
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Bunun matematikgesi de 24-% = %-2 =16 dir.

Ayni mantikla

20nin 2§ 2.20-8
5 5

5
36 nin 3 unun 8 fazlasi —3—-36 +8=20+8=28

40 1n 4 eksiginin 5 U de

3
2 (40-4)=2.36=24 olur.
3 3

Var mi burada anlayamadiginiz bir gey?

Daha fazla uzatmaya gerek var m?

Neyse...

Bundan sonra x i de katalim bakalim igin igine.

Ama herhalde,

Bir sayinin (x in) 2 kati deyince bunu 2x,

Bir sayinin 5 kati deyince bunu da 5x olarak ifade
edebilirsiniz. © (Bu da benim hiisn ~i zannim.®©)

Sunlara da bir g6z atin bakalim.

Yine ayni mantikla,
Bir sayinin (diyelim ki x olsun bu sayi®©) yarisi de-

mek bu sayinin —;- kati demektir. Ve bu da

—;-.x =% bigiminde ifade edilir.

Yine ayni sekilde,

Bir sayinin (x in) % U U demek bu sayinin % kati

anlamina gelir.

Ve bu da %—x = 23—" olarak ifade edilir.

Bu olayi biraz daha agalim mi?

2(x - 5)
3

Bir sayinin 5 eksiginin % ani %—(x -5)=

olarak,

Bir sayinin 2 katinin 7 fazlasinin 3 i,

5

3 _3(2x+7) _ 6x+21
5(2x+7)- 3 = 5

Bir sayinin % inin 4 fazlasinin 2 katin! da

2(%" + 4) olarak ifade edebiliriz.

Yine ayni sekilde bir sayinin 3 katinin 2"eksi§ii

%- Uniin 4 fazlasini da %—(3x -2)+4 olarak if

ededbiliriz.

Simdi anladiniz mi ne demek istedigimi?

Bir iki gdzumlu érnek ister misiniz?
(Zaten yapacadim da.... Siz de isteyin ama.©

Ornek Soru

Bir sayinin % inin 4 fazlasinin 2 kati 20 old

guna gore, bu say kagtir?

Bu soruyu size 6zel derste anlattigim gibi anla
yim. Ne de olsa siz de 6zel sayilirsiniz® :
Adim adim gidelim mi?

Dediklerimi sirasiyla yazin bakalim.

Bir sayl = x

Bir sayinin %.i = 3TX

%inin 4 fazlas| = 3—5"-+ 4

% inin 4 fazlasinin 2 kati = 2(3—5’( +4)

iste bu 20 ye esit imis.
Esitleyelim bakalim kagmig bu sayi?
3x _
2(-5— + 4) =20

Artik buradan x = 10 bulursunuz herhalde ©
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Ornek Soru Kitaptaki soru sayisi, ¢ézilen sorularla ¢gézilme-
. NN
Bir sayinin -%- Unln 6 eksigi ile 2 eksiginin yarisi yenlerin toplami kadar degil midir?
Kesinlikle. ©
esittir.

Dolayisiyla ¢g6zilmeyen soru sayisi (660 soru) ile
Buna gore, bu sayi kagtir?

gozulenlerin (—% + % Un) toplami x e esit olacaktir.
Cozelim. Yani,
Yine adim adim denileni yazalim bakalim. x X o
" Bir sayl = x olsun diyelim. [-5— + -Z-) +660=x esitliginden x = 1200 bulunur.
Bu sayinin, % i= % Anladiniz mi bu ¢6zima?
Anladiysaniz bir de sunu inceleyin bakalim. (Anla-
2 4nain 6 eksigi = -?——6 madiysaniz da tabii ki©®)
3
Yine bu sayinin 2 eksigi = x — 2 Kitaptaki soru sayisina %-ve —l kesirlerinin

paydalarinin garpimi 5.4 = 20 oldugundan biz de

x-2
2 eksiginin yarisi = 2
20x diyelim.

iste bunlar esit imis. Yani, Ne ise mi yarayacak?

% 6= _x_—2 Birazdan gorursunuz.
3 2 Kesir mesir kalmayacak ortalikta®
Bu denklemi ¢ézerseniz bu sayinin 30 oldugunu Soru sayisi 20x olursa,
pekala bulabilirsiniz. Burcu birinci haftada 20x. %- =4x
Yalnunz...
Bu denklemleri gozerken sikinti yagiyorsaniz. © Ikinci haftadaise 20x.-1. = 5x olmak lzere top-

)
Ne demek istedigimi anlamigsinizdir artik.© o
lam 4x + 5x = 9x soru ¢6zmus olur.

Bu durumda geriye 20x — 9x = 11x soru kalmig olur
ki bu da 660 a tekabl ediyor.

Yani, 11x = 660 esitliginden x = 60 ve kitaptaki
soru sayisi da 20x = 1200 bulunmus olur.

. Sanki daha hos gibi.

Ornek soru . o
Oyle degil mi?

1
Burcu bir kitaptaki sorularin birinci hafta E ini

4
ikinci hafta ise — unl g¢ozuyor.

4

Geriye 660 soru daha kaldigina gére, kitaptaki
soru sayisi kagtir?

Gozelim bakalim.

Bu soruda size iki farkll ¢g6zim yapayim.
Birincisinde kitaptaki soru sayisina x diyelim.
Bu durumda Burcu'nun birinci haftada ¢ozdugu

soru sayisl -g— ve ikinci haftadaki de % olur.
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Omek soru

Bir otomobilin deposunda 16 litre benzin vardir. Bu
depoya bog kisminin % sI kadar benzin konuldu-

gunda deponun yarist doluyor.

Buna gore, deponun tamami kag litre benzin
alr?

Cozelim.

Peki, deponun hacmi x litre olsun diyelim.
Depodaki benzin 16 litre.
Bu durumda bos kismin hacmi x — 16 litre olur.

Depodaki 16 litre benzinin Gzerine (x — 16) nin %
x—=16 . - -
si olan % litre daha benzin ilave edilince de-

ponun yarisi yani, g si dolmus oluyor.

Bunu denklem olarak ifade etmek lazim tabii ki.
(Yoksa x i nasil bulcaz?)

Bekliyorum.

16+ X-16 _ X
6

Bu esitlikten de x i 40 bulmusg olmaniz lazim.
Demek ki bu deponun hacmi 40 litreymis.
Anladiniz m1?

yazdiniz degil mi?

Bilmiyorum dikkat ediyor musunuz?

Bu konuda 6yle aman aman yeni seyler yok.
Zaten say: problemlerini iyi yapabiliyorsaniz kesir
problemleri sorun olmamasi lazim.

Size diyecegim o ki hangi tur problem olursa olsun.

|lk 6nce problemi ok iyi anlayin ve anladiklarinizi
matematik diline gevirin.
Gerisi gelir zaten.

—

Oguz parasinin % Und Alp'e vermis, Alp de-'dé._:_-f_::.: )

Ornek soru

olugan paranin % Und harcamigtir.

Alp'in baslangigta 60 TL si, son durumda ise 70+ -
TL si olduguna gére, Oguz’un baglangigta k'a'i;':
TL si vardir? -

Cozelim.
Once denklem kurarak.

Oguz'un parasina x diyelim. (Zaten Alp‘in 60 TL s{':. _:
var.)

Oguz parasinin % Unu Alp’e verince Alp'in pé}ési

60 +% TL olur.

Alp bu paranin % Unu harcadiginda geriye'": ?23-

U kalir. Yani, E- . (60+—-) TL.
3 4

iste bu 70 TL ye esitmis.

Dolayisiyla -g- . [60 + —Z-) =70 e§|tllglnden -

Oguz'un baslangigtaki parasi olan x = 180 TL
lunmus olur. o
Anladiniz mi bu ¢6zima?

Bence gayet mantikli©

Ikinci bir yol da ilkégretimlilere anlattigimiz tér'stén'
baglama yontemi. (Belki de bunu daha g:ok seve-
ceksiniz®) SR
Alp son durumda parasinin Ugte birini harcadlgm'a '
gore, geriye Ugte ikisi kalmis. Ugte ikisi 70 TL lse
tamami 105 TL dir.

Oyle degil mi?

Eee...

Baslangigta 60 TL si olduguna gére, demek k|
Oguz dan 45 TL almus. -
Bu durumda sunu séyleyebiliriz. Demek ki Oguz un
verdigi para (parasinin dértte biri) 45 TL olmall V
parasinin tamami da 4.45 = 180 TL. o
Nasil ¢g6zim ama?

Her soruda yer mi derseniz?

En azindan bunda yedi iste ©
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vl |

. Bu antrenmana baglamadan daha énce bahsettigim
#3u basit soruya cevap verin bakalim.

- 24n 2 i ne demektir?

4

-';}‘Ve bunu matematik diliyle (yani cebirsel olarak)

*. nasil ifade edersiniz?

:'-.:_3""Bu antrenmanda bu olayi pekistirecez.

':"-Ama hatirlamayanlar igin bir kez daha izah edeyim.

-Bu 24 Un 4 es pargaya bolunip 2 pargasinin alinma-

st demektir. (24 G % ile garpmak demek kisaca)
** Bunun matematikgesi de 24-%-:18 dir.

Ayni mantikla

20 nin 3 u3.20-6

10~ 10

36nin = unun 8 fazlas 236 +8 = 20 + 8 = 28

9 9
2

-:7401n 4 eksiginin 2 4 de %(40 _4)= % .36=24

3

.

e ‘Var mi burada aniagilmayan bir nokta?

.- Daha da uzatmaya gerek yok di mi?

" Neyse...

“ -Bundan sonrasina siz devam edin bakalim.

Y

60 in 5 fazlasinin 5

i kagtir?

70 in 6 eksiginin % i kagtir?

60 in % iniin 4 fazlas: kagtir?

60 1n %— unin 5 eksigi kagtir?

60 in % dile —; inin toplami kagtir?
60 in 12 fazlasinin -% ile 10 eksiginin %-inin
toplami kagtir?
2 .. 3.
60 1n T inin 5 i kagtir?

24 cevizin —i— yenildiginde geriye kag ceviz

kalir?
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1 1
9. 72 limonun birinci giin 3 4, ikinci guin 5 si

satihyor.

Satilmayan limon sayisi kagtir?

10. Cemal 240 km yolun % ini gittigine gore,
kag km yol gitmistir?

11. Bir manav 80 kg elmanin birinci gin —;- ini,
ikinci gun ise -%- Unu satmistir,

Buna gore, kag kg elma satmistir?

12. 96 cm yukseklikten disen bir top yere vurduk-

tan sonra dustigu yiksekligin % U kadar yuk-

seliyor.

Buna gére, top yere vurduktan sonra kag cm
yukselmigtir?

13.  Bir otomobil 120 km yolun -%-Unﬁ gittikter 3°nra

14 km daha gidiyor.

Geriye kag km yolu kalmistir?

14. 60 ton su alan bir havuzun -g— i suyla doludur.

Havuzdaki suyun % i bosaltlldlﬁl"daé'géfi;

ye kag ton su kalir?

15. Hacmi 120 litre olan bir kaptaki suya 70 Iit'réj:!_:-- '

daha su konuldugunda kaptan hacminir %u

kadar su tasiyor.

Buna gore, kapta baglangigta kag litre su’ ..
vardir? R

16. 1500 TL maas alan bir memur maaginin. %Iﬂl

ev kirasina, kalanin % ni mutfak mas'réﬂé__rlﬁa_:f.

ayiriyor.

Buna gore, geriye kag TL si kalir?
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e

- su cebirsel ifade olay1©

.- Aslinda problemler konusunun can damars bu. Yani,
“Tirkge olarak verilen bir metni matematikge- ye gevir-
- me®

" gevirme konusunda uzmanlagmaniz lazim. En azin-

‘ dan Ne zaman gevirmeniz gerektigini bilirsiniz.

- Oyle degil mi?

. Gergi bazen gevirmeden de halledebilirsiniz iginizi... ©

"'.'Hadi bakalm.
_$imdi verecegim Tirkge ifadeleri Matematik diliyle
__.:"(Cebirsel olarak) yazin bakalim.

. 2
4. Bir sayiin 3 iniin 5 fazlasi

: 3
2. Birsayinin 3 inin 3 eksigi

3 2
73, Birsaymnin Z uile E iinun toplami

o 2 2
“4, Bir sayinin (x in) — Uniin - ini veren cebirsel

7 ifade

2 1
5. Bir sayinin (x in) E inin 3 fazlasinin — uni

3

veren cebirsel ifade

1
6. Bir sayinin 2 katinin 5 fazlasinin 3 ind veren

cebirsel ifade

3
7. Bir kigi borcunun — ini 6derse geriye ne kada-

5
n kalr?

(Bu kisinin borcuna x dersiniz artik©)

1
8. Bir otomobil bir yolun (x km) 6nce I unu gidiyor

sonra 10 km daha gidiyor.
a) Gittigi yolu veren cebirsel ifade

b) Kalan yolu veren cebirsel ifade
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'-'I

2
9. Birsayinin 12 fazlasinin 3 iiniin 5 eksigi

2 1
10. Bir sayinin 4 fazlasinin — {niin— si

3 2

Eee...
Artik cebirsel ifadeleri egitliklerle tanistiralim...
Hadi bakalim®

2 3
11. Hangi sayinin E ininz i 18 dir?

2 1
12. Birsayinin E iile bu sayinin 4 fazlasinin 3 a

birbirine esittir.

Bu sayi kagtir?

1
13. Bir otomobil bir yolun 3 unu gittikten sonra 16

km daha gittiginde yolun yarisina geliyor.

Yolun tamami kag km dir?

3 1.
14. Bir sepet elmanin y iiniin 10 eksiginin g'_4 '

kg olduguna gére, bir sepet elma kag kg dlr?

2
15. Bir siniftaki 6grencilerin g i erkektir.

Bu siniftan 5 erkek 6grenci aynldiginda ﬁgrenc'ile'-

1 .
rin — U erkek oluyor.

4

Buna gore, ilk durumda sinif mevcudu kagtnr?-

16. Bir memur maasinin 3 Unun 200 TL fazlasiniev

kirasina veriyor.

Ev kirasi maaginin yarisina esit olduguna go-
re, maagi kag TL dir?
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" Bu antrenmanda da kasinti seyler yok.
Kesinlikle gok basit.
Okudugunuzu anlayin ve dogru ifade edin yeter.©

2
1. Bir sayinin 3 tintin 5 fazlasi 35 ise bu say

kagtir?

' 3
- 2, Hangi sayinin E inin 3 eksigi 12 dir?

- 3. Birsayinin Z tile 3 iniin toplami 68 oldu-

guna gore, bu sayi kagtir?

3
--4. Hangi sayinin z tintin 10 eksigi ile ayni sayi-

nin yarisi egittir?

. 1 1
~.5. Hangi sayinin z iile 3 tiniin toplami yari-

: ~ sindan 5 fazladir?

2
6. Hangi sayinin 12 fazlasinin 3 i ile 4 eksiginin

2 kati egittir?

1 1
7. Burcu parasinin 6nce 5 Unu sonra da Z unu

harciyor. Buna gore,
a) Paransin ne kadarini harcamigtir?

b) Parasinin ne kadan kalmigtir?
c) Parasi 60 TL olsaydi ne kadar parasi kalir-

di?
d) Parasi x TL olsaydi ne kadar parasi kalird1?

1
8. Bir salondaki izleyicilerin 3 U yetigkin bayan,

24 4 gocuktur.

Salondaki yetiskin erkek sayisi 70 ise toplam
izleyici sayisi kagtir?
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9, Bir kasa domatesin 5 U glrayor. 12. Bir deponun E U doludur. Depoya 1600 litre . . .-

L daha su dolduruldugunda depo hacminin 177"
Geriye kalan domateslerin 7 0 5 kg oldugu- ruldug p Ly

kadar su tagiyor.
na gore bir kasa domates kag kg dir?

Buna gore, deponun hacmi kag litredir? -

1 13. Aylik geliri sabit olan bir kisi her ay gelirin'in_ % _
10. Zeynep bir kitaptaki sorularin 6nce Z Unt sonra 1
sini taksitlerine veriyor ve T sini de b|r|kt|r|yor
3 una gézlyor.
Geriye 500 soru daha kaldigina gore, kitaptaki Bu Kiginin 3 ayda taksitleri igin 6dedigi para
toplam soru sayisi kagtir? ile biriktirdigi paramin tutari 1200 TL ise bu ki-

sinin aylik geliri kag TL dir?

14. Aylik geliri sabit olan bir kisi her ay gelirinin E .
11. Bir deponun -%— U doludur. Depoya 200 litre daha CR

ini taksitlerine veriyor ve l ini de biriktiriyor. " :
1 % -
su doldurulursa ry sI bos kaliyor. )
Bu kiginin 4 ayda taksitleri igin odedigi para
ile biriktirdigi paranin tutar bir aylik 99""'“e
esit olduguna gore, x kagtir? B

Deponun tamami kag litre su alir?
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1

pemek ki parcalari toplayinca biitiine esit olu- 1
- 1. Tugba parasinin 6nce — Und, sonrada — Unu

- yormus. 3 2

: harciyor.

_Kesir problemlerinde siklikla karsilasacaginiz basit Geriye 50 TL si kaldigina gére, parasinin ta-
'ﬁj::_-' bir mantik var. O da su; Bir seyin (yani bir batunin) mami kag TL dir?

.ﬁ:_;;f'(Bu sey bazen bir yol, bazen bir memurun maas!,

bazen bir 6grencinin parasi, bazen bir sinifin mev-
cudu, bazen bir giftlikteki ineklerin sayisi, ... gibi sey-
':_':f'ler olabilir.) pargalarini bir araya getirip o bitine esit-
" leme olay.

Ne demek istedigimi agacagim. Ama acele etmeyin
bakalim.

“ " Birazdan hepiniz anlayacaksiniz.

Her neyse iste...

. Ama sunu iyi bilin ki (Biliyorsunuzdur zaten. ©)
-.'3.;-";"-Bir yolun bir kismini gittiginizde gittiginiz yol ile kalan
“yolun toplami yolun tamamina esittir.

1 1
2. Bir memur maaginin 3 Und ev kirasina y

* Paranizin bir kismini harcandiginizda harcadiginiz {ind ise mutfak masraflarina ayiriyor.

' bara ile kalan paranizintoplami ilk bastaki paraniza

esittir. Geriye 500 TL si kaldigina gére, maagi kag TL
I dir?
" " Gayet mantikli degil mi bu sdylediklerim?

- Yine ayni mantikla,

Bir siniftaki 6grencilerin bir kismi kiz ise digerlerinin

erkek oldugunu ve hepsinin toplaminin sinif mevcu-

____duna esit oldugunu (normal kogullarda tabii ki) dusu-

/. nemeyen olmaz herhalde.©

Ama bitin bunlar sdylerken en basit sorulari bile
f.inden ¢ikilmaz hale getirme konusunda uzmanlas-
:_{:m|§ olan sevgili Canlari tenzih ederim®

= Onlar zaten 6zel. Ve 6zellikli.©

. Ozet olarak, 3. Bir 6grenci parasinin % U ile bir kitap % ile de

Burada diyecedim en 6nemli sey su; unutmayin ki bir kalem almistir.

Kalan parasi ile tanesi 1 TL olan égrenci bilet-
lerinden 5 tane aldigina gore, kitabin fiyati
kag TL dir?

y Par(;alarm toplami biitiinii verir. Bunu unutma-
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4. Bir memur maaginin % ind ev kirasina % and 7. Bir bahgenin % Gne domates, % ﬂne'bibé{éki_'
mutfak masraflarina kalanin yarisini ise taksitle- liyor. S
rine ayiriyor. Geri kalan 250m? lik kisma ise patllcah""éki:'i;
Geriye 300 TL si kaldigina gére, maagi kag TL digine gére, domates ekilen alan kag metre.
dir? karedir? :

. 3 1

5. Ave B kentleri arasindaki yolun % Unt giden bir 8. Bir futbol takimi yaptigi maglarin = U”Q? bera-

otomobil 70 km daha gittiginde geriye 80 km yol bere kalmis, _2_ ini kazanmistrr.

kaliyor. 5

Buna gore, yolun tamami kag km dir? Bu takim 8 magi kaybettigine gore, toplam

kag¢ mag yapmistir?

6. Birotomobil gidecegdi yolun 6nce z anu gidiyor, 9. Bir siniftaki erkek 6grenci sayisi, sinif me'yc_u'du-

sonra 20 km daha gittiginde geriye bitiin yolun nun — Unln 4 fazlasdir.

1 si kaliyor

> .

Siniftaki kiz 6grenci sayisi 12 olduguna gore. )
Buna gore, yolun tamami kag km dir? erkek ogrenci sayisi kagtir? '
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© 5. ANTRENMAN

Kesir problemlerinde siklikla kargilasacaginiz bir du-
. rum da su
kalanin su kadarini, kalanin da su kadarini,

“* .. gibi devam eden sorular.

- Bu tiir sorularda daima kalani yazin. Gerisi ger-
" gekten gok kolay. ©

Diyelim ki bir yolun % und gittiniz.
Geriye ne kadar kalir?

" Bunu yazin. (1 - % - _j) @ kalir dyle degil mi?

Veya daha ayrintili anlatayim.
. Dikkatli dinleyin bakalim.
*-* Anlamazsaniz bir daha anlatinm®

.’ Diyelim ki bir su deposunun % i dolu olsun. Bu de-

_'.-._._.-"podaki suyun 6nce % i, sonra da kalanin % a

~+. kullanilsin.

“7"En son durumda depoda ne kadar su kaldigini bu-
- lurken strastyla,

“; llk 6nce deponun hacmi ne x deyin.

. Depoda baslangigta x.% su var.
o 1 4
< "Bu suyun—s— i kullanilinca geriye 3 i kaliyor.

i:_'.'_:-.'Yani. (x_ﬁ_],ﬁ- kaliyor.
o 8)75

: " Sonra bunun da % i harcaninca geriye bunun %
0 kalyor.

*-: Yani, [xii]_a_ - 3% jkalyor.

o 8 4 8

_Tabii ben bu mantigi sulu bir soruda vermeye galig-
““tim. Ama bunu siz para harcarken, uzun bir yola ¢i-
karken, hatta soru ¢ézerken bile kullanabilirsiniz©
_Amaiyi bilin ki mantik yine ayn mantik,

- Gergekten.©

_Yeter ki kullanmay: bilin. ©

. 1 .
. Bir memur maasinin = Unu ev kirasina kalanin

3
1.
2 Unu ise mutfak masraflarina ayiriyor.

Geriye 540 TL si kaldigina gore, maasi kag TL
dir?

. Bir 6grenci parasinin % i ile bir kitap, kalamn%

ile de bir kalem almstir.

Kalan parasi ile tanesi 1 TL olan dgrenci biletle-
rinden 6 tane aldigina goére, kitabin fiyati kag TL
dir?

. Bir terzi elindeki kumasin énce %unu, sonra

kalanin % ini satiyor. Geriye kalan kumasin %

Uni de sattiginda geriye 10 metre kumas kaliyor.

Buna gore, kumagin tamami kag metredir?
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. . 1
4. Bir kasa limonun énce 3 U sonra kalanin yarisi

satiliyor.

10 limon daha satildiginda geriye 40 limon kal-
digina gore, bir kasada kag limon vardir?

5. Birkisi borcunun 6nce %sml. sonra kalanin bor-

2.
cunun g ini 6duyor.

Geriye 120 TL daha borcu kaldigina goére, bor-
cunun tamami kag TL dir?

6. Sebnem parasinin ; ini harcadiktan sonra, kalan

parasinin %Unu kardesine veriyor.

Sebnem’in harcadigi ve kardegine verdigi pa-
ranin toplami 80 TL olduguna gore, geriye kag
TL si kalmigtir?

7. Bir bidonun %lbostur Bidondaki suyun glkul-

lanilinca bidonu doldurmak igin 30 litre su gereki.' -
yor. S

Buna gobre, bidon kag litreliktir?

8. Bir deponun % U su ile doludur.

Depodaki suyun % st kullanildiginda deponun _.

tamamini doldurmak igin 114 litre daha* sll.-l gé:
rektigine gore, deponun.tamami kag litre'su -
alir? :

9. Bir okuldaki 6grencilerin ; si erkektir. Kazlann_-'-'_-;-;

u sinifini gegmis ve 20 kiz 6grencide butunlemeye
kalmustir.

Okuldaki erkek 6grenci sayisi kagtir? o
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2. Bir kesrin degeri itir.
Bu antrenmandaki muhabbet bakalim saracak mi 5

. sizi.©® Bu kesrin payina 6, paydasina 2 eklenirse de-
ik basta tuhaf gelebilir belki. geri % olmaktadir.
Ama goreceksiniz ki acayip kolay bir muhabbet bu ilk kesrin pay ve paydasinin toplami kagtr?
” Bir kesrin degeri... “ muhabbeti.

Su kiguk soruya manttkli bir cevap verirseniz geri-
“ si kolay ashinda.
$imdi dikkatle dinleyin bakahm.

Diyelim ki bir kesrin degeri -i— deniimis olsun.

Bu kesrin payinin 2 paydasinin ise 3 oldugu anla-

mina mi geliyor sizce?
“. Ne dersiniz?
i Yoksa payi 4, paydasi 6 mi?
Ya da pay! 10 paydasi 15 mi?
Ya da daha genel olarak bu kesrin payi 2x paydasi
3x mi?
- HI? 3. Degeri % olan bir kesrin payina paydasinin yarisi

Ry iste kesrin pay ve paydasinin kag oldugunu bilme- . . . .
: eklenir paydasindan 3 ¢ikarildiginda yeni kesrin

degeri 2 ye esit oluyor.

digimize gére, en genel bigimde yani, x tirinden

e - ifade etmek en mantikli olanidir.

e 2% Buna gére, ilk kesrin pay: kagtir?
- Yani, kesri T kabul ederek islem yapmak lazim.

X
. Anlagildi mi?

“..~. Anlagildiysa antrenmanlara baglayabilirsiniz.

1 Bir kesrin degeri % tar.
Bu kesrin payina 3 eklenir ve paydasindan 3 gi-
kanldiginda yeni kesrin degeri %olduguna go-

re, ilk kesrin payi kagtir?

3
4. Bir kesrin degeri 5 dir. Bu kesrin payina 3 eklenir,

5
paydasindan 2 gikarilirsa degeri 5 oluyor.

Buna gore, ilk kesrin pay: kagtir?
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5. Bir kesrin payi ile paydasinin toplami 20 dir.
Bu kesrin payina 2, paydasina 3 eklendiginde

degeri % olduguna gore, ilk durumda payi

kagtir? .

6. Bir sporcu grubundaki kiz sporcu sayisi erkek

2
sporcu sayisinin 3 ine esittir. Gruba 5 erkek spor-

cu gelir, 6 kiz sporcu ayrilirsa kiz sporcu sayisi er-

kek sporcu sayisinin %katl oluyor.

Buna goére, ilk durumda sinifta kag kiz sporcu
vardir?

7. Oranlar % olan iki dogal sayidan kuguginun
birler basamagi 3 artirilir, biylgunin onlar basa-
magi 4 artirilirsa oranlari % oluyor.

Buna gére, biiyiik say: kagtir?

8. Bir igyerinde caligan bayanlarin sayisinin erk ekl o
Fin sayisina oran! % tar. Bu igyerine 4 erkek ge
2 bayan ayrilirsa erkeklerin sayisinin bayan|§f;ﬁ::-_:_5;_'"_':
saylsina orani g oluyor. '

ik durumda isyerindeki bayan sayisi kéqtu}?'___

9. Ahmet'in yaginin Cem'in yagina orani % dn";-_,_; coe

3 yil sonra bu oran :61_ olacagina gore, Ahmet’in-

simdiki yas! kagtir?

10. Bir igyerinde galigan bayanlarin sayisi erkekler'i'r'i'_- :
sayisinin % si kadardr. S

Bu isyerinde galigan erkeklerin sayisi 25 ten
fazla olduguna gére, bayan sayisi en az k_a'g_t!f_'f.
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E}-;- Bir kap igindekiyle tartilirsa... 2. Bir kabin agirligi bos iken a gram, yarisi su ile dolu
iken b gramdir.
# Bir kabin yarisi ya da bilmem ne kadari suyla dolu-

. dur.... gibi devam eden sorulari gézerken dikkat et- Buna gére, tamami dolu iken kag gramdir?
meniz gereken en énemli nokta tartarken sadece
;- igindekini degil ayni zamanda bog kabi da tartmig

. oldugunuzdur.

" Ornek vereyim.

.:-'_f Diyelim ki bir kasa elma kasasiyla tartilincal2 kg ge-
liyor. igindeki elmalari satinca toplam 10 kg sattigi-
nizi gériiyorsunuz.

Terazi yanlig mi tartiyor sizce? 3. St dolu bir sisenin agirligi 1000 gramdir.
Ne dersiniz?
Kafayi galigtirin bakalim® Sisedeki sitiin % i icildiginde sigenin agirhig

800 gram geldigine gore, bos sisenin agirhgi
Veya bunu bir de x li mix li ifade edeyim.© kag gramdir?

Diyelim ki bir kap bos iken agirhd! x gram, suyla dolu
_"iken y gram geliyor olsun.
" Bu durumda kaptaki suyun agirhi@ini bulabilir misi-

oniz?

"1y x gram olmaz mi?

L Diyecegim o ki her kabin bir agirhgi vardir. Yani,
Q-f" higbir kap agirliksiz degildir.

Kabin agirligini hesaba katmazsaniz yamulma olasi-
g y 4. Birkasa mandalina kasaslyla birlikte tartildiginda

'f'i':.f_ Iginiz yiksek. 1

__':3;.;'0na gére... © 26 kg geliyor. Mandalinalarin g| satildiginda ise 22
kg geliyor.

1 Bir kasa elma 22 kg geliyor. Elmalarin yarisi satil- Buna gére, mandalinalarin yarisi satildiginda

* ' diginda ise 12 kg geliyor. kag kg gelir?

Bos kasanin agirhigi kag kg dir?

5. Birkabin %U su ile dolu iken agirlig1 a gram,

yarisi dolu iken b gramdur.

Buna gore, bos kabin agirligi kag gramdir?
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6. Bir kabin tamami sivi ile dolu iken agirhigi a
gram, % i dolu iken b gram olduguna gére,

bos kabin agirhg: kag gramdir?

7. Bir kap suyla dolu iken agirligi a gram, igindeki
suyun yarisi kullanildiginda ise b gram geliyor.

Buna gore, bos kabin agirhg kag gramdir?

8. Bir kasanin bog agirhigi x gram, % U meyve

dolu iken y gram olduguna gére, tamami dolu
iken agirhg: kag gramdir?

T

Daha &nce anlattiklarimi unutmadiniz degil m.? e
Gorelim.©

1 1
9. Ece parasinin 3 U ile oyuncak, 1 G ile de g‘_('q-'lé-t?’?:

alyor.

Kalan parasinin -5- iile tanesi1 TL olan kalem.

lerden 3 tane aldigina gore, parasinin tamaml o
kag TL dir? -

10. Bir musluk bos bir deponun % unii 10 saatte
dolduruyor. n :
Buna gore, bos kalan kismin % ini kag s'aan__

doldurur?

11. Bir arag gidecegi yolun %ini gittikten sonra; aynr ;. :

T

hizla 30 dakika daha giderek kalan yolun 3 gl
diyor. i

Buna gore, arag yolun tamamini bu hlzla kaq
saatte gider? g
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4. 90 TL ug arkadas arasinda séyle paylastiriliyor.

'!:-:1, Bir lastik gekildiginde boyu ilk boyunun % U kadar )
uzuyor. Birincisi, ikincinin 3 U kadar, Gglinclsu ise birin-

cinin yarisi kadar para aliyor.
CGekilmis halde boyu 80 cm olan lastigin gekil-

meden &nceki boyu kag cm dir? Buna gore, iiglinciisii kag TL almistir?

2 Serpil % U bagkasi tarafindan yapilmig olan bir 5. Bir otomobilin deposunda.20 litre benzin vardir. Bu
' isin kalan kismini 12 saatte bitirmigtir. depoya bos kisminin % U kadar benzin konuldu-

Buna gore, Serpil bu igin tamamini kag saatte gunda deponun yarisi doluyor.

bitirebilir? . .
Buna goére, deponun tamami kag litre benzin
alr?

: . - o 2
3. Ece gidecegi yolun % Uni bisikletle kalan yolun g 6. Bir depoda bir miktar su vardir. Depoya 200 litre

- - - daha su konulursa deponun yarisi doluyor. Oysa
ini de yurlyerek gidiyor.
depoya su konulmayip da 100 litre su bosaltisaydi

Bisikletle 100 m daha fazla gittigine gére, yolun

1 .
tamami kag metredir? deponun 7 U dolu olacakti.

Buna gore deponun hacmi kag litredir?
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iki seyden biri azalirken digeri artiyorsa...

7. Buse'nin ATL, Mehmet'in B TL parasi vardir.

2
Mehmet parasinin 5 ini Buse'ye verirse paralarn

esit oluyor.

A
Buna gére, B orani kagtir?

8. Azra parasinin % ini Ferzan’a verdiginde

, 1
Ferzan'in parasi 3 oraninda artiyor.

Azra’nin parasinin Ferzan'in parasina orani
kacgtir?

9. Sule parasinin % UnU Engin'e a vermig, Engin'de

olusan paranin % and harcamgtir.

Engin’in baglangigta 100 TL si, son durumda ise
120 TL si olduguna gore, Sule’nin baslangigta
kag TL si vardir?

Yiiksekten birakilan top muhabbeti...

10. Belli bir yukseklikten birakilan top her yere VUI’. .'
sundan sonra bir 6nceki dusis ylksekliginin ':23"
kadar yukseliyor. L

a) 540 cm yiikseklikten birakilan bir top ikinci kez.
yere vurduktan sonra kag metre yiikselir? - "

b) Top x cm yiikseklikten birakilirsa 4. kez yefe"“:.
vurduktan sonraki yiiksekligi x tiirinden 'n_e -
olur? e

c) Top yereiigiinciikez vurduktan sonraacm- -
yiikseldigine gére, dordiincii kez yere vurduks::"
tan sonraki yiiksekliginin a tiiriinden degeri
nedir? R
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8 anirEtiuay

Kesir ve kar zarar muhabbeti ig ice ...

- ~ xTL ye alinan bir malin satis fiyati

H 4
a) Ahsg fiyatinin 3 kati ise satis fiyatinin x tu-

rinden degeri nedir?

2
b) Satis fiyati alig fiyatinin 3 kati daha fazla ise

satis fiyatinin x tiriinden degeri nedir?

. Bir tiiccar metresini 12 TL den aldigi x metre
1
kumasin 3 inii metresi 15 TL den, yarisimi 20

: TL den, kalan son kismini ise 10 TL den s_atarak
~ 560 TL kar ettigine gore, x kactir?

Bir miktar gikolatanin tanesi x TL den aliniyor.

'j: Gikolatalarin % Unan tanesi 32—XTL den, kalanla-

rn tanesi de 2x TL den satilarak y TL kar ediliyor.

- Buna gére, gikolatalarin sayisi nedir?

4.

Sunlan da ¢dzin. Bitsin bu da.
Bir sinema salonundaki izleyicilerin % U 6grenci
bileti, geri kalanlar tam bilet almistir.
Salonun % i dolu olduguna gére, dgrenci bile-

ti alanlar salonun ne kadarini doldurmusgtur?

A ve B siniflarinin toplam mevcudu 70 tir. A sini-

findaki 6@rencilerin % U, B sinifindaki égrencilerin

% U kizdir. ki siniftaki kiz 6@renci sayisi esit oldu-

guna gore,
a) A sinifindaki kiz 6grenci sayisi kagtir?

b) B simifindaki erkek 6grenci sayisi kiz 6grenci
sayisindan kag fazladir?
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6. Birgubugun % i 6 e parcaya kalan kismi da 8
esit parcaya bélunuyor.

Uzun pargalar 2 cm daha uzun olduguna gére,
gubugun tamami kag cm dir?

7. Birigletmedeki iki makine birlikte gunluk 340 parga

mal gikariyor. Makinelerden birincisi gunlik dreti-
1 1
minin —3— Uny, ikincisi de gunlik dretiminin 7

Untd gergeklestirdiginde c¢ikaracaklart mal miktarlari
esit oluyor.

Buna gore, ikinci makineden giinliik kag parga
mal gikmaktadir?

. Bir 6grenci parasinin -% U ile 3 kitap ve 4 defter,

geri kalani ile 4 kitap, 8 defter ve 6 silgi aliyor.

Buna gore, 1 kitabin fiyati 1 silginin fiyatinin
kag katidir?

-

9. Bir 6grenci bir test kitabindaki sorularin % :i]ni] ;

gunde 60 soru, kalan kismini ise glinde.100: soru
cozerek tamamini 11 glnde bitiriyor. :

Buna gore, kitapta toplam kag soru vardlf‘z-_ :

.Bir Kisi taksitle satin aldig1 bir televizyonun borcii-

nun % Und ayda 80 TL, kalanini ise ayda 120 TL

6deyerek 15 ayda bitiriyor.

Buna gore, televizyonun taksitli fiyati kag: TL
dir?

1
. Bir tiiccar borcunu t ayda 6demigtir. tayin '-é-*i_mde;

ayda 60 TL, 3 Unde ise ayda 90 TL 6deyerek tim. "
borcunu 6demistir. .

Buna gore, tiiccar ayda ortalama kag TL bOfG
odemigtir?
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ATREWAN

YAS PROBLEMLERI

Yas problemleri btiin problemler iginde belki de
en kolay olani. Mantiginizi 6n plana gikardiginizda
¢6zemeyeceginiz soru yok bu konuda. Yeter ki so-
ru kasinti olmasin.©

Tabii ki burada da dikkat etmeniz gereken seyler
yok degil. Her seyden énce sunu bilmek 1azim ki iki
kigiden biri biylyorsa 6teki armut toplamaz. O da
buydr. Biri genglesirse 6teki de... ©

Yani, biiyiime ve genglesme olayi herkes igin
gegcerlidir.

Mesela siz higbir zaman annenizle ayni yaga ge-
lemezsiniz. Tabii ki babanizla da. © (Yasadiklar
surece elbette.)©

Gergi giin gelecek herkes ayn: yagta olacak. Ama
o ayri mesele.© En azindan yagarken béyle bir
sey s6z konusu degil.

1. Ali'nin bugiinki yasi 13 olduguna gére,
* a) 2yl sonraki yasi kagtir?

b) ‘4 yil sonraki yasi kagtir?
c) xyil sonrakiyagsi kagtir?
d) 5 yil 6nceki yasi kagtir?
e) 4 yil 6nceki yagi kagtir?

f) xyil 6nceki yagi kagtir?

2. Ayse’nin bugiinkii yasinin 2 katinin 5 fazlasi 45
“%  olduguna gére, 2 yil sonraki yasi kagtir?

3. Ferdi’'nin 5 yil 6nceki yasi 12 olduguna gore, 4
yil sonraki yagi kag olur?

4. Ozlem' in bugiinki yasi x + 7 dir.
8 yil sonra ki yasi 2x — 5 olacagina gore, x kag-
tir?

5. Cemal’in 2 yil 6nceki yasinin 3 kati 36 olduguna
gore, 4 yil sonraki yasi kagtir?

6. Mert’in 12 yil sonraki yasi bugiinkii yasinin 3
katindan 4 eksik olacagina gore, bugiinki yasi
kagtir?

7. Ece ve Gozde'nin bugiinkii yaglan toplami 36
olduguna gére, 3 yil sonraki yaglan toplami
kagtir?
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8. Gizem, Emel ve Berkay’in bugiinkii yaslarn
toplami 53 olduguna gore, 4 yil 6nceki yaglan
toplams kagtir?

9. Tugba ile Zeynep’in yaslan toplami 35 ve Zey-
nep Tugba’dan 1 yas klgiik olduguna gore,
Zeynep'in yagi kagtir?

10. Dort kardesin yaslari toplami 34 tar.
Buna gore, 2 yil sonraki yaslan toplami kagtir?

11. 12 kiginin bulundugdu bir grubun yaslan toplami
210 dur.

Kisi sayisi degismeyen bu grubun 3 yil sonraki
yaslari toplami kag olur?

12. 8 kisilik bir gruptakilerin yaslari toplami 99 dur.

Buna gore, bu gruptakilerin 3 yil 6nceki yaslan

toplami kagtir?

13. Berra 13 yasinda, Ferzan x yasindadir.

Ferzan 2x + 5 yagina geldiginde Berra kag ya-:'
sinda qur? =

14. Zelal 10 yaginda, Zeynep x yagindadir.

Zeynep 2x + 3 yagina geldiginde ikisinin ya§lar|
toplami kag olur? _

15. Ece x yasinda Salih 15 yagindadir.
Ece 3x + 4 yasina geldiginde Salih kag ya§|nda
olur?

16. Mete'nin buglinki yas! a, Bugra'nin ise b dir. :

Mete 3a yasina geldiginde ikisinin yaglan top-
lam ne olur? .

17. Ahmet 12 yaginda iken Mehmet 17 yagmdaydl'- X

Buna gére, Mehmet 23 yasina geldlgmde Ah-
met kag yasinda olur?
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4, -Ayse 17 yasinda iken Serpil 13 yasindaydi. 6.

Buna gore, Serpil 7 yasindayken Ayse kag ya-
sindaydi?

+2. Esat 13 yasinda iken Ertugrul 7 yasinda idi 7.
. Buna gore, ikisinin yaglarn toplami 36 oldugun-
da Esat'in yasi kag olur?

3 Rana 15 yasinda iken Ayse'nin yasi 8 idi.

Buna gore, Ayse 15 yasina geldiginde ikisinin
yaslan toplami kag olur?

_.f?;_:_4. Tuba ile kizinin yaglar toplami m dir.

Buna gore, 3 yil sonraki yaslari toplami nedir?

5 Ozlem ile iki kizinin bugiinkii yaslari toplami 44
o tar
Buna gore, x yil sonra iigliniin yaslan toplami
ne olur?

Omer'in bugiinki yagi x, babasinin 56 — x tir.

Buna goére, Omer’in yags bugiinkii yaginin 2 ka-
tina geldiginde babasinin yagi kag olur?

Ali'nin buglnki yas! a, Murat'in b, Cem'in a + b dir.

Buna gore, Ali'nin yasi 2a+1 oldugunda Murat
ile Cem’in yaslar toplami kag olur?

Bir annenin yagi kizinin yasinin 4 kati ise bil-
mem kag yil sonra (veya once)...olur?

Hatirlayin. Sayi problemlerini anlatirken iki sayidan
biri digerinin 3 kati ise, sayilardan birine x digerine
3x diyorduk.

Ayni seyi burada da yapmanizda bir sakinca yok.
Hatta buyuk yarar var.©

Diyelim ki soruda bir annenin yasi kizinin yasinin 4
kati diyor.

Bu durumda kizinin yagina x, anneninkine ise 4x
diyebilirsiniz.

Oyle degil mi?

Gerisi zaten gok kolay. Géreceksiniz.©

Sizden sadece bir gey istiyorum. Sabirli ve kararl
olun. Ve matematigi 6grenirken kalan yola degil
aldiginiz yola bakin liatfen. Ve matematigin tek ko-
nusunun Qailsllglnlz konu oldugunu disanin.
Tamam mi canlar?
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8. Birannenin yasi kizinin yasinin 4 katidir.
4 yil sonra annenin yasi kizinin yasinin 3 kati
olacagina gore, annenin bugiinki yas: kagtir?

9. Birbabaninyasi oglunun yasinin 5 katidir.

8 yil sonra babanin yasi oglunun yasinin 3 kati
olacagina gére, babanin bugiinkii yagi kagtir?

10. Bir annenin yasi kizinin yasinin 3 katidir.

Kizi dogdugunda anne 28 yasinda olduguna
gore, kizinin bugiinki yas: kagtir?

11. Bir annenin yas! kizinin yasinin 4 katidir.

3 yil 6nce annenin yasi kizinin yasinin 5 ka-
tindan 3 fazla olduguna gore, kizinin bugiinki
yasi kagtir?

12. Bir babanin yagi oglunun yasinin 3 katidir, e

3 yil 6nce babanin yagi oglunun ya§|n|n:2._;k5;
tindan 16 fazla olduguna gére, babanin py. -
giinkii yasi kagtir?

13. Bir babanin yas! oglunun yasinin 4 katidir, .

8 yil sonra babanin yasi oglunun yasinin 3 ka-
tindan 6 eksik olacagina gore, babanin bu- :
giinku yasi kagtir? -

14. Bir babanin yasi 37, kizinin yasi 5 tir.

Buna gore, kag yil sonra babanin yagi klzmm
yasinin 5 katina esit olur?

15. Bir annenin yasi 42, kizinin yasi 10 dur.

Buna gore, kag yil sonra annenin yas! kIZIl"lln;
yasinin 3 katina esit olur?
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: YasProblemleri

1 Bir babanin bugunku yasi 41 dir.

. 4yl sonra babanin yasi kizinin yasinin 3 katina
1. egit olacagina gore, kizinin bugiinkii yag: kag-
St

2 Emine’nin bugtinki yast 7 dir.
5yilsonra babasinin yasi Emine’nin yaginin 4
katina esit olacagina goére, babasinin bugiinkii
yas! kagtir?

3 Can ile annesinin yaslan toplami 42 dir.
=" 3yl sonra annesinin yagi Can’in yaginin 3 kat-
" na esit olduguna gore, Can’in yagi kagtir?

4. Beyza ile babasinin bugiinki yaslari toplami 52
2 dir

-5 yil 6nce babasinin yagi Beyza’nin yasinin 5
-kati olduguna gore, babasinin bugiinkii yas:
kagtir?

Ug - dort gocuk muhabbeti ©

Dikkatli olmazsaniz yamulabileceginiz bir hareket
bu. LUtfen birazcik dikkat!

|ki — Gg gocuklu muhabbetlerde en sik yapilan hata
gocuklarin yaslarinin toplami s6z konusu oldugun-
da g¢ocuklardan sadece biri buyiyormus gibi iglem
yapillmasidir. Sanki sadece biri buyuyor.©
Unutmayin ki her gocuk biiyiir.©

Demek istedigim su:

Diyelim ki iki gocugun bugiinki yaglan toplami 15
olsun.

3 yil sonra yaslarn toplams 15 + 3 + 3 =21 olur.

x yil sonra ise 15 + 2x olur.

Peki, 2 yil 6nceki yaglan toplami?

156 -2 -2 =11 degil mi?

Ya x yil 6nceki yaglari toplami?

O da 15 — 2x dyle degil mi?

Ne demek istedigimi anladiniz mi?

Anladiysaniz devam ediyorum. (Anlamadiysaniz
da®©)

5. 5 kardesin yaslan toplami 27 dir.
Bunagore, 4 yil sonra yaslan toplami kag olur?

6. 4 arkadasin buginki yaslan toplami 32 dir.

Buna gore, kag yil sonra yaslar toplami bu-
glinkii yaglan toplaminin 2 kati olur?
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7. Bir babanin yas! iki gocugunun yaslari toplaminin 11. Bir babanin yasi iki gocugunun yaslar toplamm- .
3 katidr. dan 20 fazladir. :
6 yil sonra babanin yas: iki gocugunun yaslan 3 yil sonra babanin yag:i iki gocugunun yas|§,.,""
toplaminin 2 kati olacagina gére, babanin bu- toplaminin 2 katindan 1 eksik olacagina gore r
ginki yasi kagtir? babanin bugiinki yas: kagtir? T

8. Bir anne ile dért gocugunun yaglari toplami 60 tir. 12. Bir babanin yas iki gocugunun yaslari toplamln- .
4 yil sonra annenin yagsl ile gocuklarin yaslari dan 18 fazladir. -
toplami esit olduguna gére, annenin buginki ) )
yasi kagtir? 5 yil sonra ligiiniin yaglar 57 olacagina gé'r_e_'-j

babanin bugiinkii yagi kagtir?

9. Bir baba ile g gocugunun yaslar toplami 62 dir. 13. Bir babanin yasi 34, U¢ gocugunun yaslarl top- .

5 yil 6nce babanin yasi gocuklarnin yaslarn top- lami 12 dir.
laminin 2 kati olduguna gore, babanin buginkii L
yasi kagtir? Buna gére, kag yil sonra babanin yasi gocuks -

larinin yaglan toplaminin 2 kati olur?

10. Bir annenin bugunki yasi Ug gocugunun yaslan 14. Bir anne ile Ui¢ gocugunun yaslari toplami 48dr.: _

toplaminin 2 katidir. 5 yil sonra annenin yag!i lg gocugunun'YéSIa-
r toplamina esit olacagina gore, annemn bu--
4 yil sonra annenin yasi iig¢ gocugunun yaslar gunki yas kagtir? e
toplamindan 10 fazla olacagina gore, annenin
bugiinkii yasi kagtir?
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4. Bir babanin yas yaslari 6 dan byuk olan tg gocu-
"~ gunun yaslan toplamina esittir.

6 yil 6nce babanin yasi iig gocugunun yaslan
toplaminin 2 katina esit olduguna goére, baba-
nin bugtinki yagi kagtir?

f-:; 2. Bir annenin buginki yasi iki gocugunun yaslan
"', toplamindan 20 fazladr.

5 yil sonra annenin yasi iki gocugunun yaslar

3 < i .
toplaminin 2 kati olacagina gore, annenin bu-

gunkii yasi kagtir?

3 Bir babanin yasi, iki gocugunun yaglari toplamin-
dan 27 blyuktur.

i . Ug yil sonra babanin yasi, gocuklan yaslar top-
7*- laminin 2 kati olacagina gére, baba bugiin kag
T yasindadir?

." Ali dogdugunda Emine § yaginda, Gizem 8 yasin-
dayd..

Buna gore, Kag yil sonra Emine ile Gizem’in
yaslarn toplami Ali'nin yasinin 3 katindan 1 ek-
. sik olur?

§. Bir babanin yas! kizinin yaginin 4 kati oglunun
yasinin 3 katina esittir.

15 yil sonra babanin yasi ile gocuklarinin yasla-
r toplami esit olacagina gore, bugiin kizi kag
yasindadir?

Eger yaglar orani verilirse...

sabiti tiriinden yazmak yeterli. Zaten géreceksiniz.

Cok kolay©

6. Iki kardesin yaslan orani %dir.

Bu kardeslerin yaglan toplami 25 olduguna go-
re, yaslan farki kagtir?

7. Cem ile Yesim'in buginki yaslari orani %dlr.

8 - . .
Bu oran 3 yil sonra - olacagina gore, Cem’in

bugtinkii yasi kagtir?

8. Buglnku yaslari 4 ve 5 ile orantili olan iki kardesin
2 yil sonraki yasglar 9 ve 11 ile orantili olacaktir.

Buna gore, biiyiik kardesin buglinkiu yas: kag-
tir?



Yas Problemleri

11. Haftaw

4. ANTRENMA

Elif Ayse’nin yaginda iken... ya da Ayse
Elif’in yasina geldiginde... muhabbeti...

Bunlarin temel mantigi : “Kim daha buyik?" Soru-

sunun cevabinda sakli.

e Soruda A, B nin yaginda iken diyorsa A daha
biiyiik demektir.
Ama ne kadar biiyuk?
A - B (yas farki) kadar tabii ki.

e Soruda A, B in yagina geldiginde diyorsa B da-

ha biiyiik demektir.
Peki, B, A dan ne kadar biiyuk?
B - A (yas farki) kadar tabii ki.

9. Zeynep bugiin yas! 18 yasinda, Berra23 yaginda-

drr.

a) Zeynep Berra’nin bugunkii yagina geldiginde

ikisinin yaglari toplami kag olur?

b) Berra Zeynep’in bugiinkii yaginda iken ikisinin

yaslari toplami kagti?

10. Busra'nin yasi x —y, Tugba'nin yasi 2x + y dir.
Buna gore, Biisra, Tugba’nin bugiinkii yagina

geldiginde Tugba’nin yagi kag olur?

1.

12.

13.

14.

Yusuf bugtn 30 yasindadir. Yusuf, Ahmetin
buginku yasinda iken, Ahmet'in yas!, bugu’ﬁku
yasinin % Une egitti.

Buna gére, Ahmet'in bugiinkii yast kagtir?-

Mine ile Beril'in yaslar toplami 56 dir.

Mine, Beril'in bugiinkii yaginda iken Beril 22~
yasinda olduguna gére, Mine’nin bugﬁnkﬁ_';_
yasi kagtir? o

Ahmet'in buglnku yagi 17 dir. Ahmet, Omer‘iﬁ' .
bugiinki yasina geldiginde ikisinin yaslan topla- -
mi 43 olacaktir. Ll

Bunagére, Omer'in bugiinkii yas ka'gtlr?'_'-”:

Tugba, Biisra ve Elifin bugiinkii yaslari toplami .
60 tir. o

Tugba, Biigra’nin bugiinkii yagina gelqigindé
Elif'in yagl Tugba’'nin yaginin 2 kati qlaq_'aglna'_-'-\'
gore, Elif'in bugiinkii yag! kagtir? s
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iSCi — HAVUZ PROBLEMLERI

Birlikte Yapilan is Problemleri ve Havuz
Problemleri

Daha énceleri iggi havuz problemi deyince; “Uffff...
yine o sinir gey mi?" diyor olsaniz bile sikinti degil.

Acayip kolay bir konu®

Goreceksiniz©

Gergi ilk birkag hareketi ben gésterecegim. Yalniz
siz sadece bir geyden eminolun ki bu konu sizin
¢ok kolay dediginiz konularin bir gogundan daha
kolay.

. Dalga gegmedigimi birazdan anlayacaksiniz©®

Baslayayim mi?

Hihi... ©

Once beni dinleyin ve anlattiklarima kulak verin
bakalim.

Diyelim ki bir isi 12 saatte yapiyorsunuz.
Bu durumda,
1 saatte ne kadarini yaparsiniz?

12 de birini yani, —15 sini 6yle degil mi?

Peki, 2 saatte?

o - . _ 2
1 saatte yaptiginizin iki katini. Yani, 2- 2 =72

~ sini degil mi?

“: Ya 3 saatte dersem?

od 31 3 |
a 35 =7 uolur

Anladinizmibu kismi?

Peki, t saatte ne kadarini yaparsiniz diye sor-
sam? (Sordum zaten®)

t -
T sini. Ok. ©

S$imdi su soruyu ¢6zin bakalim.
Ayse bir igin tamamini 10 saatte yaptidina gére,

a) 1 saatte ne kadarini yapar?

b) 2 saatte ne kadarini yapar?

c) 6 saatte ne kadarini yapar?

d) tsaatte ne kadarini yapar?

Eger tek degil de iki, U¢ ya da daha ¢ok kisi ¢aligir-
saniz.

Ornegin,
Diyelim ki Ali bir isi 12 giinde, Ceren 24 giinde
ve Defne 36 giinde yapabiliyor olsun.

Ugii birlikte bir giinde igin ne kadarini yaparlar
sizce?

Her birinin 1 giinde yaptiklari islerin toplami kadar.

Oyle degil mi?
S I B
Yani, o=+ o + g sinl yaparlar.

Peki, ligu birlikte 2 giin galigsa?
O zaman da 1 gunde yaptiklarinin 2 katini,

1 1 -+ 1-) sint yaparlar.

Yani, 2( 12 5%

Eger birlikte t giin galisirlarsa o zaman da

1
t(—z 25t 36)sml yapmis olurlar.
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Soruyu bir de séyle sorayim.
Diyelim ki Ali 3 giin, Ceren 4 giin galigt.. O za-
man isin ne kadari yapilmis ofur?

3,4 U yapilmis olur.

12 " 24

Anliyorsunuz degil mi?

Peki, biraz daha ilerleteyim sorumu®
Ugii birlikte igin tamamimi kag giinde bitirirler?

1 1 1)\ e .
t(—1§ + =+ 3= 1 esitligini sadlayan t kag ise o

24
kadar zamanda igte.
Himm... ®

Her bir igginin yaptigi islerin toplami igin ta-
mamina esit ise yani, ig bitiyor (bitecek veya
bitmig) ise sonug 1 e esitlenir.(bu acayip 6nem-
li. Ona goére®)

Sahiden yukarida t yi kag buldunuz?

O zaman sunu yapin bakalim.
Ali 4 giin galistiktan sonra isi birakirsa kalan isi
Ceren ile Defne birlikte kag giinde bitirirler?

Ali'nin 4 giinde yaptig: is arti Ceren ile Defne'nin
yaptigi is isin tamamina esittir. Onun igin 1 e esitli-
yoruz yine.

1

48 2
12 t(24 36 ) 1 esitliginden t = =— mi ki?

48
Demek ki ikisi kalan isi — 5 ginde bitiriyormuslar.

Son olarak da gunu yapalim. (Boyle bir sey gel-
mez. Ama en zorunu da gériin diye soruyorum.®©)
Ali ige baglayip 2 giin galistiktan sonra Ceren
ile Defne ‘de ige basliyor ve birlikte 3 giin gali-
siyorlar. Sonra Defne isi birakiyor. Kalan isi ise
Ali ile Ceren tamamliyor. isin tamami kag giin-
de biter?

Once Ali 2 giin ¢aligsin.
Isin ne kadarini yapar?

L sini.

12

Oyle degil mi?

Sonra Ceren ile Defne de geliyor ve g birl.'ikté':
giin galigiyorlar. o

R
Bu 3 glinde de3( T 36‘ sini yapgrla_r._. :

Sonra Defne ayrilinca kalan igi Ali ile Ceren'yép"a;.
cak. Ali ile Ceren ikisi birlikte t giin galigsin ve |$
bitirsinler.

Ali ile Ceren ikisi birlikte bu t glinde igin

1 1) . . e
t(‘ﬁ' + EZ) und yaparlar ve isi b|t|r|rler._.

iste ayri ayn yapilan biitiin bu iglerin toplaml

(Ali'nin tek bagina + tglintin birlikte 3 giinde yap
tiklan + Defne ayrildiktan sonra Ali ile Ceren'in i iKie, -

sinin birlikte yaptiklari iglerin toplam:) igin téni_é B
mina esittir. .
Bunu ifade edersek

2 1,1, 1, 1Y
T2-+3(ﬁ+-§+¥)+t(-1—2-+a‘)—1 dfr.

Ama dikkatli olmakta fayda var. Soruda sdrUIén.

isin tamaminin bitme siresidir.
Yani, 2 + 3 + t nin kag oldugu®
Baska da birsey yok.

Birlikte yapilan is problemlerindeki temel mantlk
anlattigim gibi. Daha da 6tesi yok bunun. Ama ka- =

sinti sorular her zaman olabilir tabii ki. Benc:_a_ ké__l':
maya gerek yok bu konu da. ety
Daha zor sorulamaz mi yani?
Tabii ki daha zor sorular sorulabilir. Ama OSYM _
deki amcalar o kadar kéti niyetli degil. Yiz bmler- g
ce sifirctyl da hesaba kattiklan igin olsa gerek_ kl :

son yizyllda® bu kadar bile zor sormamislar.

Ama bizim gibi Gstatlar icin sorabilirter diye dusu

niyorsaniz o ayn.©
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e

M.

a)

“b)

o}

Bir isi Emir 20 giinde, Gizem ise 30 glinde yapabi-
liyor.
Emir 1 glinde isin ne kadarim yapar?

Gizem 1 Giinde isin ne kadarini yapar?

ikisi birlikte 1 giinde igin ne kadarini yaparlar?

ikisi birlikte 3 giin galigtiklarinda isin ne kadan
biter?

Emir 5 giin, Gizem 6 giin galigtiginda isin ne
kadar: biter?

-, 2
lkisi birlikte isin — Unu kag gunde bitirebilir-

3

ler?

Ikisi birlikte calismaya basladiktan 4 giin sonra
Emir isi birakiyor.

‘Kalan isi Gizem kag guinde yapabilir?

2.

a)

b)

d)

e)

g)

Bir isi Eda 20 giinde, Seda 30 giinde, Yagmur
60 giinde bitirebiliyor.

Ui birlikte 1 giin galigirsa isin ne kadar biter?

Ugii birlikte 4 giin galigirsa igin ne kadar biter?

Ugii birlikte 6 giin galistiginda geriye isin ne
kadari kalir?

Ugl birlikte kag giin galigirsa igin yarisi biter?

.. 2
Ugii birlikte kag giin galigirsa isin _§ U biter?

Ugii birlikte 4 giin galigtiktan sonra Eda isi
birakirsa kalan isi Seda ile Yagmur ka¢ giinde
bitirir?

Ugli birlikte ise basladiktan 4 giin sonra Yagmur isi
birakiyor. Kalan isi Eda ile Seda tamamliyor.

Buna gore igin tamami kag giinde biter?
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3. Bir musluk bos bir havuzun tamamini 20 saatte
doldurabildigine gore, 5 saatte ne kadarini dol-
durur?

4. Bir musluk bos bir havuzun tamamini 20 saatte
doldurabildigine gore, 8 saat aktiginda havuzun
ne kadari bog kalir?

5. Dolu bir depodaki suyun tamamini dibindeki bir
musluk 18 saatte bogalttigina gére, 8 saatte ne
kadarini bogaltir?

6. Birisi Esin 4 gunde, Isil ise 12 gtnde bitiriyor.

ikisi birlikte bu igin tamamini kag giinde bitirir-
ler?

7. Ahmet ve Sinan bir isi birlikte 10 saatte bitiriyorlar.

Ahmet isin tamamini 30 saatte bitirebildigine
gore, Sinan kag saatte bitirebilir?

4 aTRean

8. Bos bir havuzu dolduran iki musluk aynianda - "
acildiginda havuz 30 saatte doluyor. '

Musluklardan biri bos havuzu tek basina 90 s;{
atte doldurabildigine gére, digeri kag saatte w
doldurabilir?

9. Bos bir havuzu A muslugu 20 saatte, B musiugu :
ise 30 saatte tamamen doldurabiliyor. '

a) Havuz bog iken iki musluk birlikte aglldlgih.'dﬁ 6
saatte ne kadari dolar?

b) iki musluk birlikte agildiktan 2 saat sonra B :
muslugu kapatilirsa kalan kismi A muslugu kaq
saatte doldurur? :

c) |ki musluk birlikte agildiktan 3 saatsonra B musl
gu kapatihiyor. -

Kalan kismi A muslugu tek basina doldurdug
na gore, havuzun tamaml kag saatte dolar?
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“4. Bos bir havuzu iki musluktan biri 20 saatte digeri
ise 60 saatte dolduruyor.

Havuz bog iken iki musluk birlikte agildiginda
havuz kag saatte dolar?

-2, Ahmetbir isi a giinde, Mehmet ise 3a giinde bitire-
bilmektedir.

ikisi birlikte aym igi 3 giinde bitirdiklerine gore,
Ahmet tek basina kag glinde bitirir?

3 _Engin bir isi x giinde, Serkan ayni isi % ginde

" bitirebilmektedir.

“ikisi birlikte ayni igi 2 giinde bitirdiklerine gére,
x kagtir?

Melike bir isi 2x saatte, Esat ise ayni igi x saatte
_bitirmektedir.

‘ikisi birlikte ayni igi 10 saatte bitirdiklerine go-
Te, Melike kag saatte bitirmektedir?

11. Hafta

S. Birig makine ile 24 dakikada elle 72 dakikada
yapilabiliyor.

Bu is dnce makine ile yapiimaya baglanip 20
dakika galisildiktan sonra elle devam edilirse
isin tamam kag dakikada biter?

-

6. Bir isi usta 12 giinde, kalfa ise 20 giinde ta-
mambhyor.

2
Buna gore, ikisi birlikte igin 3 iini kag giinde

tamamlarlar?

7. Akin ile Beren bir isi birlikte 30 gtinde bitiriyorlar.
Birlikte ige baglayip 20 giin galigtiktan sonra Akin
isi birakiyor. Beren 40 giin daha galigip isi bitiriyor.

Bu igin tamamini Beren kag giinde bitirir?

8. Birisi Ebru x saatte Ozlem ise 12 saatte bitirebil-
mektedir.

ikisi birlikte bu isi 3 saatte bitirdiklerine gore, x
kagtir?



isci - Havuz Problemleri

11. Hafta

9.

10.

1.

12.

Serpil ve Zeynep bir isi birlikte 6 saatte bitiriyor.
Serpil ayni isi Zeynep'in tek basin bitirebilecegin-
den 5 saat daha geg bitiriyor.

Buna gore, Zeynep bu is tek basina kag saatte
bitirir?

Bir havuza agilan iki musiuktan birincisi bog
havuzu 12 saatte ikincisi ise 24 saatte doldura-
bilmektedir.

Buna gore, havuz bosg iken iki musluk birlikte
acilirsa havuz kag saatte dolar?

Bos bir havuzu iki musluktan biri x saatte, digeri
ise 2x saatte doldurabilmektedir.

iki musluk birlikte bu havuzu 30 saatte dol-
durduklarina gore, x kagtir?

Bosbir havuzu iki musluktan biri 20 saatte, digeri
ise 60 saatte doldurabilmektedir.

Havuz bos iken iki musluk birlikte acilirsa ha-

vuzun — ii kag saatte dolar?

3

13.

14.

15.

16.

"Birlikte ise basladiktan 9 gin sonra Al isi birak

Bir isi Kemal 12 ginde, Ayse ise 6 glnde ta.
mamiiyor. Ikisi birlikte 2 giin galigtiktan sonfa_
Ayse igi birakiyor. -

Buna gére, kalan isi Kemal kag giinde bmm

Ali ile Burak bir isi 15 guinde bitiriyorlar.
yor. :

Kalan igi Burak 10 giinde tamamladigina go-
re, Burak isin tamamini kag giinde bitirir? =

Erkan 2 giin Erdem 5 giin galistiginda i'si'_

5 i bittigine gére, Erkan igin tamamini tek- .

basina kag giinde bitirir?

Berra ile Zelal bir isi birlikte 12 dakikada b_iiiri,ydr_{.\
lar. :

Zelal 6 dakika, Berra 4 dakika qalusﬂ@nﬁ?.@iﬂ

5 i bittigine gore, igin tamamni Berra k

dakikada bitirir?
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1 Bos bir havuzu A muslugu tek bagina 20 saatte 4. Bos bir havuzu A muslugu 20 saatte B muslugu ise

2,

doldurabiliyor. Havuzun dibindeki B muslugu ise
dolu havuzu 30 saatte bogaltabiliyor.

Havuz bog iken iki musluk agildiginda 12 saat
sonra havuzun kagta kagi dolar?

Bos bir havuza agilan A, B, C ve D musluklari
birlikte agilirsa bog havuz 15 saatte, A, B ve C bir-
likte acilirsa 20 saatte doluyor.

Buna gore, D muslugu bos havuzu yalniz basi-
na kag saatte doldurur?

Dolu bir havuzu dibindeki A muslugu 12 saatte, B
muslugu ise 24 saatte bosaltabiliyor.

3
Buna gore, havuzun Z U dolu iken iki musluk

aymi anda agilirsa suyun tamami kag saatte bo-
salir?

60 saatte dolduruyor.

Havuz bog iken A muslugu agildiktan 10 saat
sonra B muslugu da agilirsa havuzun tamami
kag saatte dolar?

5. Bos bir havuzu A muslugu tek basina 20 saatte, B

muslugu ise 60 saatte doldurabiliyor. Havuzun di-
bindeki C muslugu ise dolu havuzu x saatte bogal-
tabiliyor.

Havuz bos iken ii¢ musluk ayni anda agildigin-
da havuzun tamami 30 saatte dolduguna gore,
x kagtir?

Bir havuzu A muslugu 6 saatte doldurmaktadir.
Havuzun dibindeki B muslugu ise dolu havuzu 12
saatte bogaltabilmektedir. Havuz bos iken 6nce A
muslugu agiliyor ve 3 saat sonra da B muslugu
agihyor.

Buna gore, havuzun tamami kag saatte dolar?
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7. Birhavuzu A muslugu 2x saatte, B muslugu 3x

saatte dolduruyor. Havuzun dibindeki C muslugu
ise dolu havuzu 6x saatte bosaltiyor.

Ug musluk aymi anda agildiginda bos havuz 15
saatte dolduguna gére, x kagtir?

8. Bir havuzu A muslugu 18 saatte doldurmaktadir.

Havuzun dibindeki B muslugu ise dolu havuzu 36
saatte bosaltabilmektedir.

2
Havuzun 3 i dolu iken iki musluk ayni anda

acilirsa havuzun bog kismi kag saatte dolar?

1 1
9. Mert bir isin 2 Unu 5 saatte, Elif ise ayni igin ig

ini 6 saatte bitirebiliyor.

Buna goére, Mert 4 saat, Elif 5 saat galigirsa isin
ne kadari yapilir?

10.

1.

12

Ahmet bir isin yarnisini 6 saatte, Nuray ise ayﬁia '

2
isin 3 Unu 6 saatte bitiriyor.

Buna gore, ikisi birlikte isin tamamini kaq sa.
atte bitirebilirler? .

2 3
Ezgi bir isin 5 ini 8 ginde, Buket ise ayn! isin

1
3 UnU 10 gunde bitirebiliyor.

Buna gore, ikisi birlikte bu isin yarlslnl kag
saatte bitirebilirler? -

Ecem birigi her glin 8 saat galigarak 3 gﬂnde: i
Rana ise ayni igi her gin 6 saat (;ahsarak 3 gu
de bitirebiliyor.

7 S
Buna gére, ikisi birlikte igin g unu kag saat- -

te bitirebilirler?
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4. Bos bir havuzu bir musluk 20 saatte dolduruyor.
Havuzun tabaninda bulunan bagka bir musluk ise
dolu havuzu 24 saatte bosaltiyor.

A Nurgul bir igin —4— Unu 3 saatte, Senay ise ayni isin

1
—3— Unu 2 saatte bitiriyor.

2
Buna gore, havuzun 3 i bog iken iki musluk

Buna gore, ikisi birlikte isin tamamini kag saat-
te bitirebilirler? ayni anda agilirsa havuzun tamami kag saatte

dolar?

2 Selim bir igi her giin 10 saat galigarak 3 glnde,
% Ece ise ayni igi her giin 8 saat ¢aligarak 5 giinde
bitirebiliyor.

5. Bos bir havuzu ug¢ musluktan birincisi 10 saatte,
ikincisi ise 20 saatte doldurmaktadir. Ugiincii mus-
luk ise dolu havuzu 15 saatte bogaltmaktadir.

7
Buna gore, ikisi birlikte isin — inihergiin §

8 Buna gére, li¢ musluk 9 saat agik kaldiklarinda
saat galigarak kag giinde bitirebilirler? havuzun kagta kagi dolar?
3 Ug muslukla doldurulan bir havuz, birinci ve ikinci 6. A, B, C musluklar bir havuzu sirasiyla 20, 12, 30

musluklar agilirsa 12 saatte, ikinci ve Ugunct mus-
luklar agilirsa 20 saatte, birinci ve Gglinct musluk-
lar agilirsa 15 saatte doluyor.

saatte doldurmaktadir. Ug musluk ayni anda agil-
diktan 2 saat sonra C muslugu kapatiliyor.

Buna goére, havuzun bog kalan kismin1 A ve B

Buna gére, bos havuzu iigiincii musluk tek ba- musluklan birlikte kag saatte doldurur?
sina havuzu kag saatte doldurur?
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7. Birisi Gokhan 12 saatte, Pinarise 18 saatte yapa- 10. Bir havuza agilan iki musluktan; birincisi hévuéuh._
biliyor. Bu igi énce Gokhan yapmaya bagliyor ve 4 tamamini x saatte, ikincisi havuzun tamamip;” "
saat galigtiktan sonra, kalan isi Pinar tek bagina 2x
tamamiiyor. =5 saatte doldurmaktadir.

Buna gére, Pinar kag saat galigmistir? Bu havuzun tamamimi, musluklarin ikisi birlik.
te, 6 saatte doldurabildigine gére, ikincij mus-
luk tek basina kag saatte doldurur?

8. Dolu bir depoyu dibindeki A ve B musluklar birlikte 11.  Nehir ile Merve, birlikte galigarak 10 saatfe'bltl
?2 saatte bosaltabiliyor. C muslugu ise bos depoyu rebilecekleri bir isi yapmaya basliyorlar. lkisl |r-
tek bagina 20 saatte doldurabiliyor. likte 4 saatte galistiktan sonra Nehir isi birakiyor.-

Geriye kalan isi Merve 9 saatte bitirdigiﬁe":.
gore, bu isin tiimiinii Nehir tek bagina kaq. sa-

Deponun % i dolu iken ii¢ musluk da ayni an-

da agilirsa deponun tamami kag saatte bogalir? atte bitirebilirdi?
9. Bos bir havuzu A muslugu 24 saatte, B muslugu 12. Makineyle 12 dakikada yapilan birig elle '36‘._:_
12 saatte dolduruyor. dakikada yapilabilmektedir. Bir iggi bu igi yapma-'
ya 6nce makineyle basglayarak 8 dakika Qa|l§ml§.
Buna gére, havuzun % ii bos iken iki musluk sonra elle devam ederek igi tamamlam|§t| e

ayni anda agildiginda havuz kag saatte dolar? Buna gore, iggi elle kag dakika (}éil's'rﬁls'tli;:‘?"_ _
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HIZ PROBLEMLERI

Zor gibiduran kolay bir konu daha.

Gok formil var diye biliyorsaniz yaniliyorsunuz.

Tamamen mantikla hallediimesi gereken bir konu bu.

|zah edecem.

Simdi su dediklerime kulak verin . (Tabii aklimiz da
bende olsun. Bagka seyler disinmeyin®)

- Diyelim ki saatteki hizi 50 km olan bir arag var.

:_ Bu arag 1 saatte kag km yol alir?

' 50 km. Oyle degil mi?

" Peki, 2 saatte?

2.50 = 100 km. Yanhs mi bu?

© Ya 3 saatte? Ya da 4 saatte diye sorsam?

* Bulamaz misiniz kag km yol aldigimi? (Ha! Bu arada
- 1km = 1 kilometre = 1000 metre demek.© Metreyi de
: bilmiyorsaniz... ©)

" Peki,

" Yukarida aracin gittigi yolu nasil buldunuz?
Aracin hiziyla gegen zamani garparak.

. Oyle degil mi?

:.j":-Evet. Kesinlikle dyle Bay X.

.i': O halde ilk bileceginiz sey su:

: Alinan yol(x) = Hiz(v) . Gegen zaman(t)
Yani, x = v.t kisacasi.
_Eger buna formil demek istiyorsaniz da siz bilirsiniz.
Diyebilirsiniz. Miisaade ediyorum. ©

" Peki, simdi de sunlara cevap verin bakalim.

ki su:
-_'_:::_Saatteki hiz1 60 km olan bir arag 5 saatte kag km
yol alir?
'é Alnan yol esittir hiz garpi zaman idi.©
= Yani x = 5.60 = 300 km
s Var mi bunda bir zorluk?
Ikincisi su:
... Saatteki hiz1 v km olan bir arag 240 km yolu 3 saat-
te gittigine gore, v kagtir?
';j_":_:Allnan yol = hiz . zaman diye dusuniin yine.
_:j_'_'-'Yani, 240 = v.3 esitliginden v = 80 km/sa olur.

» - Ugincust su:
‘Birarag A ve B kentleri arasindaki 400 km yolu
_saatte 100 km hizla kag saatte gider?

Nasil bulacaksiniz simdi bunu?
400 G 100 e bdlerek dyle degil mi?
Yol (x) = hiz(v) . zaman(t) esitliginden

yol (x)

zaman(t) = hiz (V)

oldugunu da gorebilirsiniz. (Ama

cok iyi bakmaniz lazim. Tabii biraz da cebirsel yetenek
sart .©) Neyse iste... t=4 saatimis yukarida.
Himm...!

Demek ki yolu hiza béliince zaman bulunabiliyor-
mus.

Waybe! Nelere muktedir su matematik.©

Bir arag A dan B ye farkh hizlaria giderse...
Gok basit. Ornekle izah edeyim.

Ornek Soru

Bir arag A kentinden B kentine saatte V km hizla §
saatte gidiyor. Eger hizini 20 km artinrsa 4 saatte
gidiyor.

a) Bunagore, V kagtir?

b) AB arasi kag km dir?

Once guzel bi sekil yapallm®©

A X B
—>V, 5saat
—>V+20, 4 saat

Simdi sdyleyin bakalim. Hiz ve zaman belli iken yolu
nasil buluyorduk?

Aracin hizi ile o yolu almasi igin gegen zaman ¢arpa-
rak.

Oyle degil mi?

Yani, AB yolu V.5 e esit.

Aynmi zaman da da (V+20).4 e.

Yol ayni yol degil mi nasilsa?

Arag iki durumda da aymi yolu gidiyor. Birinde baska
otekinde bagka yol gitmiyor ya.©

Bunu bir esitlik hali olarak duginebilirsiniz herhalde.©
Hihi...©

| AB|=5V =4(V+20) dir kisacas!.

Buradan V = 80 km/sa ve bu V degeri igin AB yoluda
| AB| =5V =5.80= 400 km olur.

Anladiniz mi bunu?

Onintze en gok gelecek soru tirinin bu oldugunu
sdyleyebilirim. Onun igin bunun mantigini acayip iyi
6grenin. Yutun hatta. Ama sadece mantigini. ©
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Yani, belli bir yolu farkh hizlarla ve zamanlarla alan
araglarin (Veya ayni aracin) oldugu sorularda iki
durumda da yolun ayni yol oldugunu unutmayin.
Tamam mi?

Tamamsa yine ayni mantikla su soruya cevap verin
bakalim.

Cevaplayin ve bir énceki soruyla hi¢bir farki olmadigini
goérun.

Bir arag A dan B ye gidip de farkli bir hizla geri
donerse...

Ayni yolu gidip geldigine gore fark eden bir sey yok.
Yollar yine ayni olacak.

Aracin gidis ve geliste ayni yolu aldigint bilin yeter.

Ornek Soru

Bir arag A kentinden B kentine saatte v km hizla 4
saatte giderek hi¢ durmadan saatte v — 10 km hizla
§ saatte geri doniiyor.

a) Buna gore, v kagtir?

b) AB arasi kag km dir?

Cozelim.
Ama yine 6nce glzel bi sekil yapalim®

A (v-10), 5 saat «— B

—> V, 4 saat

Giderken de donerken de ayni yolu gitmemis mi?
Evet gitmis.

O halde giderken ve dénerken aldidi yollari (zaten
ayni yol©) esitleyelim.

Giderken aldigi yolu |AB|=4V

Dénerken ise | AB | = 5(v - 10) olarak ifade edebiliriz.
Artik ikisini esitleyerek | AB|=4v =5(v -1 0) esitligin-
denv =50 km/sa ve . | AB | = 4.50 = 200 km oldugunu

bulursunuz. ©
Bunu anladiniz m1?
Anladiysaniz ne ala.

A ve B den iki arag ayni anda birbirine dogru
hareket ederse...

Carpigirlar mt ki.©
ikisinin aldidi yollarin toplaminin neye esit oldugunu
goérun.

Bunun mantigini gérmek igin soyle dugunelim.

Ornek Soru _
Aralarinda 360 km olan A ve B kentlerinden saattekj -
hizlari sirastyla 2v ve 3v km olan ki arag ayns andé;

birbirine dogru hareket ediyorlar. ' '

Bu araglar 2 saat sonra kargilastigina gore, hizli -
olanin saatteki hizi kag km dir? '

Ciziminiz nasil?
Once guzel bir sekil gizin bakalim,

Cizdiniz mi?
A 360 km B
— 2v v «—

S$u anda araglar durmus vaziyette. Simdi calistilar. 2.
saat boyunca yol aldilar. Ve 2 saat sonunda kafa . .
kafaya geldiler.

Sekille de gorin.©

Simdi sunu séyleyemez mi siniz?

|kisinin aldigi yollarin toplami 360 km dir.
Oyle degil mi?

Kafa kafaya geldiklerine gore 6yle olmasi lazm.© .. -
Birinin 2 saatte aldigi yol 2.2v = 4v, digerinin ki ise -
2.3v = 6v dir. G
ikisinin aldigi yollarin toplami da AB arasindaki yoldur
zaten. L
Onun igin | AB|=2.2v+ 2.3v = 3601tir.

Bu esitlikten v = 36 km/saat ve hizi fazla olamn'i"ilz'_l'__'_d_:_:a
3v = 3.36 = 108 km/saat bulunur. S
Anladiniz mi?

iki arag A ve B den ayni anda ayni yéne dogru
hareket ederse... R

Bir kere arkadakinin 6ndekine yetismesi igin tizinin: "~
daha fazla olmast lazim. Bu bir.
Ikincisi de giizel bir sekil gizmek lazim.
Ornegin, L
Aralarinda x kmolan A ve B kentlerinden saatteki.
hizlari sirasiyla 60 km ve 40 km olan iki arag aynt . -
anda ayni yone dogru hareket etmis olsunlar.© ==~




Hiz (Hareket) Problemleri

12, Haftm

Ve diyelim ki A dan hareket eden arag digerini 3 saat
sonra yetigmis olsun.
Sekil g6yle olabilir burada.

A x km B C

F +— ]

—>» 60 km/sa —>» 40 km/sa
Simdi sunu séyleyemez misini?
Burada ki x iki aracin 3 saatte aldiklari yollann farkina

esittir.

3.40 = 120 km

3.60 = 180 km

Yani, x = 3.60 — 3. 40 = 60 km dir.
Anladiniz mi ne yaptigimizi?

Bu sayfay 6zetleyeyim mi isterseniz? (Isteyin ama®)

A x km B c

v, —>V,
A ve B den iki arag ayn1 anda ayni yéne dogru hareket
'eder ve t saat sonra arkadaki 6ndekine yetigirse

| AB]=x= (v —v,).t di.

Bir 6nceki de suydu;
: A x km B

¥ 1

==V, v,

. A ve B den iki arag ayni anda birbirine dogru hareket
“~ eder ve t saat sonra karsilasirlarsa

i |ABl=x= (v, + v,).t di.

. Dairesel pistteki hareketler
_iki arag ayni anda noktadan zit yéne giderse...
i_-::f_"Bunu guzel bir sekil ¢izip basit bir 6rnekle gostere-

1Yim®
P

6 m/sn B mfsn

Gevresi 280 m olan bir dairesel pistte ayni anda ayn
noktadan zit yénde hareket eden iki aracin saniyedeki
hizlari 8 m ve 6 m olsun.

Bu iki aracin kag saniye sonra kargilagacagini bulalim.
Cozelim.

Diyelim ki iki arag t saniye sonra karstlagmis olsunlar .
Karsilagtiklarinda ikisinin aldiklar yollarin toplami 280
m degil midir?

6t}

Yani, t saniyede aldiklari yollarin toplami
6t + 8t = 280 den t = 20 sn bulunur.

Var mi1 bunda bir zorluk?

Higbir 6zelligi yok gérduginiz gibi.

iki arag ayni noktadan aym anda ayni yone dog-
ru giderse...

Basit bir 6rnekle izah edeyim.

Hizlan dakikada 20 m ve 30 m olan iki arag gembersel
bir pistin bir A noktasindan ayni anda aynt yénde
hareket etsinler.

12 dakika sonra iki arag yan yana geldiklerine gore,
pistin cevresinin kag metre oldugunu bulalim.
Cozelim.

AT 30 m/dak
20 m/dak

Bir kere hareket ettikten hemen sonra hizli olan éne
gecmigtir. Digeriyle tekrar yan yana gelmesi igin ona
tur bindirmesi lazim.

Oyle degil mi?

Bir tur da pistin gevresi kadar olduguna gére, demek ki
12 dakika da digerinden 1 tur fazla yol almis oluyor bu
durumda.

O halde ikisinin 12 dakikada aldiklan yollanin farki
pistin gevresine esittir.

Dolayls]yla pistin gevresi 30.12 — 20. 12 = 120 m dir.
Anladiniz mi?

Anlamis olmaniz 1azm®©

Ozetleyelim mi?

Buyurun.
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Dairesel bir pistte ayni noktadan ayni anda hareketler-
de kargilagma zamani t olsun.

Pistin gevresi = (v, + v, ).t dir.

Yani, pistin gevresi esittir hizlar toplami ¢arpi zaman.©
Eger ayni yone giderlerse

Pistin gevresi = (v, —v, ).t dir.

Yani, hizlar farki ¢garpi zaman.©

Yollar orani = Hizlar oran....

Dogru. |ki aracin aldidi yollarin orani esittir hizlarinin
orani. Ama ne zaman?

Bu her zaman miumkin degil tabii ki. Sadece iki arag
ayni siire hareket etmisse bu siirede aldiklari yol-
larin orani hizlarninin oranina esittir.

Bunun mantidi da ¢ok basit.
X = v.t egitliginden t= % olarak yazilabilir.

Bu esitligi iki arag icin de yazar ve kiguk bir ayar da

X

X
yaparsaniz t ler ayni iken t v =V—2 oldugundan
1 Y2

v oldugunu gérebilirsiniz.

Demek ki iki arag ayni siire hareket ettiginde gittik-
leri yollarin orani ile hizlarinin orani esit oluyor-
mus. Gérmek 1azim©

Bunu su 6érnekte géstereyim size.

Ornek soru

A 2x+y B x C

—> 80 km/sa
—3> 60 km/sa

Hizlar saatte 80 km ve 60 km olan iki arag A kentin-
den B kentine dodru ayni anda yola giksinlar. Hizi
fazla olan C yer varip hi¢ durmadan geri déndiginde
digeriyle B kargilagsmis olsun diyelim.

Bu du rumda% orani kag olur?

Bunu bulalim.
ikiarag da ayni siire hareket ettigine gore, aldiklari
yollarin orani ile hizlarinin orani egittir.

Hiz1 80 km olanin aldigi yol : (2x+y) + X + X =4x + y
60 km olanin ise 2x + y dir.
Bu durumda hizlar orani = yollar oranindan

80 _ 4x+y X _ 1
—— =———esitliginden — =— bulunuyor,
60 2xty 9 y 4 Y
Ornek Soru

D E 80om

i

A —s2v B

Sekildeki, dikdértgen bicimindeki ABCD kosu pisfinih A
kosesinde iki kogsucu durmaktadir. Koguculardan b'ir'i'.é:'_
ye dogru saatte 2V hiziyla, 6teki de D ye dogru saatte
V hiziyla ayni anda kosmaya basliyor. Kosucularilk’ o
kez [DC] Uzerindeki E noktasinda kar§|Ia§|yorIar.: S

[EC| = 80 m olduguna gé re, ABCD dikdértgeninin
cevresi kag m dir? .

Sekilli bi soru® o
|AB| = |DC| = x ve [BC| = |AD| = y olsun diyelim. Bu
durumda |DE| = x — 80 olur.(Bunu da sormayin ya'hf._@) .

Iki kogucu ayni siire hareket ettiginden bu sire i(;ind"e-'
aldiklan yollarin orani ve hizlarinin oranina esit olacék._
Bu stirede hiz2 v olanin aldigi yol y +x—80m,
2v olanin ise x + y + 80 m dir. R
v y+x—80
Dolayistyla 2—v=md— e
Bu esitlikten x +y = 240 m yi bulursaniz c;evresin'i"dt_a' _
2(x + y) = 480 m olarak bulursunuz gari.© o

dir.

Simdi desem size ki bu OSYM deki amcalarin bu
konudan sordugu en zor sorular bu kisimla ilgili. Iﬁéh'_-' :
mazsiniz.© o .
Ama bu anlattigim hususu iyi kavrarsaniz bu bile ¢o-"
cuk oyuncagi.© Gergi ne tir oyuncaklardan ho5|andl-
ginizi da bilmiyorum®

Gergi bu konuda bir de ortalama hiz muhabbeti vard:.
Ama yerim kalmadi.®



* Hiz (Hareket) Problemleri 12. Hafta

1. ANTRENVAN

—
1. Saatte 90 km hizla giden bir arag 3 saatte kag 5. Birarag 240 km lik bir yolun ilk yarisini saatte 60
' km yol alir? km hizla, diger yarisini da saatte 40 km hizla gidi-
yor.
Yolun tamamini kag saatte almigtir?
© 2. Saatteki hizi 120 km olan bir otomobil 240 km 6. Saatteki hizlari 90 km ve 108 km olan iki arag A
yolu kag saatte gider? kentinden B kentine gidiyor.
Hizi fazla olan arag 5 saatte gittigine gore, hizi
az olan kag saatte gider?
'_:'f_3. Bir arag 320 km yolu saatte v km hizla 4 saatte 7. Bir arag 520 km lik yolda saatte 80 km hizla 3 saat,
L gittigine gére, v kagtir? v km hizla 4 saat giderek yolu tamamliyor.
Buna goére, v kagtir?
4 Bir bisikletli 60 km lik bir yolu saatte 20 km hizla 8. Bir arag saatte v km hizla 2 saat, v + 10 km hizla
. giderse a saatte, 15 km hizla giderse b saatte gidi- da 3 saat giderek 230 km yol gidiyor.
yor.
Buna goére, v kagtir?
Buna goére, a + b toplami kagtir?
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9. Birminibis aralarinda 320 km uzaklik olan A ve 13. Bir hareketli 340 km lik bir yolu saatte V km Hizla,
B sehirleri arasini 40 km hizla t saat, 50 km hizla 2 saat, (V+10) km hizla 4 saat giderek tamamii-
t + 1 saat giderek aliyor. yor. i
Buna gére, t kagtir? Buna gore, V kagtir?

14. A ve B sehirleri arasi 580 km dir. Birarag A -
sehrinden yola gikarak, 80 km/sa hizla 3 saat o
70 kmfsa hizla 2 saat, v km/sa hizla 4 saatglde-
rek B ye variyor. e

10. Bir otomobil saatte 60 km hizla t saat, 80 km
hizla 6 — t saat giderek 440 km yol alyor.

Buna gére, t kagtir?
Buna gore, v kagtir?

11. Bir otobiis A kentinden B kentine 5 saatte gidi- 15. Hizlan orani 2 olan iki aractan hizl olanin4’,
yor. Otobisiin saatteki hizi 20 km daha fazla ol- 3 RPN

saydi 4 saatte gidecekt. saatte aldig: yolu yavas olan kag saatte allr?

Buna gore, A ve B kentleri arasi kag km dir?

12. Bir yolu Ahmet dakikada 2v hiziyla 12 dakikada 16. Saatteki hizi 2v olan bir otomobilin 3 saatte . "
yiriyor aldigi yol saatteki hizi v olan otomobilin 5 saatte
' aldigi yoldan 40 km fazladir. -

Buna gore, ayni yolu 3v hiziyla kag dakikada
yuriir?

Buna gore, v kagtir?




.j:-.'H'lz (Hareket) Problemleri

1.

2.

3.

12, Hafta

Bir hareketli belli bir yolu 5 saatte aliyor. Eger
hizini saatte 20 km artirirsa ayni yolu 4 saatte ali-
yor.

Buna gore, yolun tamamu kag km dir?

A ve B kentlerinin arasi 300 km dir. A kentine
geldiginde hizi saatte 50 km olan bir arag 4 saat
sonra B ye varmak istiyor.

Buna gore, hizini kag km artirmalidir?

Bir arag A kentinden B kentine 5 saatte gidiyor. B
den A ya ise saatte 75 km hizla 4 saatte dénuyor.

Buna gore, A dan B ye saatte kag km hizla git-
migtir?

4.

6.

A ve B sehirleri arasindaki yolu saatte (v — 10) km
hizla 4 saatte alan bir otomobil, saatteki hizini 20
km artirdiginda ayni yolu 3 saatte ahyor.

Buna gore, AB arasi kag km dir?

Hizlari saatte v km ve (v + 30) km olan iki arag A
kentinden B kentine dogru yola gikiyor.

Araglardan biri 3 saatte, digeri 4 saatte B kenti-
ne vardigina gore, v kagtir?

Saatteki hizlar 2v ve 3v olan iki otomobil ayni
anda A kentinden B kentine dogru harekete bagl-
yor.

Hizi fazla olan B kentine 4 saat daha erken var-
digina gore, hiz1 az olan otomobil B kentine kag
saatte varnir?



Hiz (Hareket) Problemleri

12. Hafta

e

7. Bir kamyon A kentinden B kentine 80 km hizla 6
saaltte gidiyor.

Buna gore, B den A ya saatte 120 km hizla kag
saatte doner?

8. Bir motosikletli A ve B kentleri arasindaki yolu 4
saatte almaktadir. Motosikletli, saatteki hizimi 10
km azaltirsa, ayni yolu 5 saatte almaktadir.

Buna gore, A ve B kentleri arasindaki yol kag
km dir?

9. Akentiile B kenti arasi 320 km dir. Adan B ye
dogru hareket eden bir arag belirli bir hizla 3 saat
gittikten sonra saatteki hizin1 10 km artirarak kalan
yolu 2 saatte tamamlayip B ye varmisgtir.

Buna gore, aracin ilk hizi saatte kag km dir?

10. Bir arag A ve B arasindaki yolu 60 km/saa(.hlilé{? :
10 saatte aliyor.

Buna gére, bu arag yolun yarisinda 75
km/saat hizla, diger yarisinda 100 km/saat - -
hizla giderse yolun tamamini kag saatte alir?. -

11. Hiz sabit olan bir arag 2 saatte 160 km yol al- ..~ -
migtir. .

Bu aracin daha 3 saatlik yolu kaldigina gore,
bu yolun tamamini saatteki hizi 100 km-ola’_iri T
bagka bir ara¢ kag saatte alir? :

12. 400 km lik yolun bir kismi toprak, bir kismi asfalt-
tir. L

Toprak yoldaki hizi saatte 40 km, asf'alt'téki.."f-
hizi1 60 km olan bir arag bu yolun tamarmin 8
saatte aldigina gére, toprak kisim kag km dir?
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Hiz (Hareket) Problemleri 12, Hafta

1. A kentinden B kentine giden ve durmadan geri 4. Birarag A kentinden B kentine saatte v km hizia

dénen bir otomobil, gidiginde ortalama 40 km, d6-
nigiinde 30 km hiz yapmistir.

Bu otomobil 7 saatte gidip geldigine gore, A
dan B ye kag saatte gitmistir?

. Bir arag A kentiile B kenti arasindaki yolu ortalama
v km/saat hizla giderek 12 saatte aliyor.

Bu arag aymi yolun yarisini ortalama 3v km/saat
hizla aldiktan sonra, tiim yolu yine 12 saatte
tamamlamak igin kalan kismini ortalama kag
km/saat hizla gitmelidir?

. Bir 6grenci evden okula ylruyerek 12 dakikada
gidip kosarak 8 dakikada dénuyor.

Bu 6grencinin ylirime hizi1 dakikada 100 m ol-
duguna gore, kosma hizi dakikada kag metre-
dir?

gidip, v + 30 km hizla geri déniyor.

Arag A dan B ye 5 saatte gidip 3 saatte dondii-
gline gore, A ve B kentleri arasi kag km dir?

. Bir hareketli K ve L kentleri arasindaki yolu saatte

40 km hizla gidip, 50 km hizla déniyor.

Gidis ve doniis siireleri toplami 9 saat oldugu-
na gore, K ve L kentleri arasi kag km dir?

. Bir hareketli A kentinden B kentine saatte v km

hizla § saatte gidip, saatte v + 20 km hizla 4 saatte
dénmugtar.

Buna gore, v kagtir?
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12. Haftw

7. Bir hareketli belli bir yolu saatte v+20 km hizla §

saatte gidiyor ve ayni yolu saatte v—10 km hizla 8
saatte dénuyor.

Buna gore, V kagtir?

. Bir bisikletli iki kasaba arasindaki yolu saatte orta-
lama 20 km hizla gidip, hi¢ mola vermeden saatte
ortalama 15 km hizla dénerek yolculugu 7 saatte
tamamliyor.

Bu iki kasaba arasindaki uzakhk kag km dir?

. Hizlari saatte 40 km ve 60 km olan iki arag A ken-
tinden B kentine dogru yola ¢ikiyor.

Hizi fazla olan arag B kentine 2 saat daha 6nce
vardigina gore, A ve B kentleri arasi kag km
dir?

10.

1.

12,

Bir hareketli, belli bir yolu saatte ortalama v km -_::-;
hizla t saatte almistir. i
Hareketli, ortalama hizini saatte 1 km eksilt'i'r..' ~
se ayni yolu kag saatte alir? S

Saatteki hizlan 4v ve 3v olan iki arag K nokté{ '
sindan ayni anda L noktasina dogru harekete ..
baslamistir. L

Hizi fazla olan arag ébiiriinden 2 saat énce L
noktasina vardigina gore, hizi az olan arag L‘;:,.
noktasina kag saatte gitmigtir? s

A kentinden B kentine gitmek igin ayni anda yola
¢ikan iki otomobilden birincisi saatte 60 km |k'
cisi de saatte 80 km hizla gidiyor.

ikinci otomobil B kentine 2 saat daha 6nce'. -;' .
vardigina gore, A ve B kentleri arasi kag km
dir?
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; 1. Hizlan sirasiyla V4, V2, (3v, - 2v,) olan iig 4. Bir arag gidecedi yolun yarisina geldiginde hizini
: iki katina gikararak yolun tamamini 6 saatte gitmis-
tir.

tasittan birincinin t saatte aldigi yol a, ikincinin
t saatte aldigi yol b olduguna gére, tgiinciiniin

t saatte aldigi yol nedir? n . .
Buna gobre, arag yola ilk hiziyla devam etseydi

yolun tamamini kag saatte gidebilirdi?

2 Bir arag A kentinden B kentine saatte 60 km hizla 5. Saatteki hizi 120 km olan bir arag her saat sonun-

giderse varmasi gereken zamandan 2 saat sonra, da hizini yanya dusurerek iki kent arasindaki yolu
90 km hizla giderse 2 saat 6nce variyor. 3 saatte gitmigtir.
Buna gére, AB arasi kag km dir? Buna gore, iki kent arasi kag km dir?

6. Bir );Uz(]c(] akintiya karsi dakikada 16 m hizla,

s akintiyla ayni yonde ise 24 m hizla yuziyor.
3. Ahmet bir A noktasindan B noktasina dakikada

200 m hizla gidip, 120 m hizla geri déndyor. Akintiyla ayni yonde yiizmeye baglayip bir siire

sonra geri gonen yiiziicii 15 dakika sonra ilk
harekete bagladigi noktaya geldigine gore,
akintiya kargi1 kag metre yilizmiistiir?

Gidis doniig siiresi 8 dakika olduguna gore, AB
arasi kag metredir?
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12. Haflw

7. Saatteki hizi 80 km olan bir arag saat 12:00 da A

kentinden B kentine dogru yola ¢ikarak 14:30 da B
kentine variyor.

Buna gore, saatte 100 km hizla saat 15:00 da B
kentinden A ya dogru yola gikarsa saat kagta A
ya varir?

. 500 km lik bir yolun bir kismi toprak, bir kismt
asfalttir. Bu yolu gidecek olan bir aracin topraktaki
ve asfalttaki ortalama hizi sirasi ile 60 km/saat ve
100 km/saattir.

Arag yolunun tamamini 7 saatte aldigina goére,
yolun asfalt kismini kag saatte gider?

. Saatteki hizi V olan bir hareketli A ve B arasindaki

yolu 12 saatte almistir.
Bu hareketli yolun yarisinda saatte % hiziyla,

diger yarisinda da 3V hiziyla giderse yolun ta-
mamini kag saatte alir?

10.

1".

12.

| Atrennan |
Bir kosucunun x metre yolu t saatte kogsmasi  :
isteniyor.

Kosucu yolun 2 tind 2 saatte kostuguna . ..

gore, geri kalan yolu zamaninda tamamléma'g'.'"
igin uzini kag katina gikarmasi gerekir?

A ve B kentleri arasindaki yolun % inde onanm_-'-'

yapilmaktadir. Yolun dizgin kisminda saatte V-
km hizla giden bir arag, onarim olan kisminda -

% km hizla gitmistir.

Bu ko-sullarda A ile B kentleri arasindaki yo- :
lun tamamini 10 saatte giden bu arag, ona'n_m
yapilan kismi kag saatte gitmigtir?

Sabit bir hizla yuriyen lrem, evden okula gidér-_-'
ken yolun T Und yuraduginde matematik I_(ita-:

bini yanina almadigini fark ediyor. Eve dénerélg
kitabini alip tekrar okula giderse yolda harcad_lgl
sire 6 dakika artiyor. ' o

Buna gére, irem evden okula kag dakikada.. '
yurimektedir?
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et

2

3.

Birbirine Dogru hareket sorulari...

A ve B sehirlerinden karsilikl olarak, ayni anda
yola ¢ikan iki otomobilin saatteki hizlari 70 km ve
100 km dir.

iki hareketli yola giktiktan 2 saat sonra karsi-
lagtiklarina gore, A ve B sehirleri arasi kag km
dir?

Aralarinda 150 km mesafe olan A ve B sehirlerin-
den karsilikh olarak ayni anda, birbirine dogru, sa-
atte v km ve (v + 10) km hizlarla harekete bagla-
yan iki hareketli 3 saat sonra karsilasiyorlar.

Buna goére, v kagtir?

Aralarinda 1800 m olan A ve B noktalarindan
dakikadaki hizlarinin farki 100 m olan iki hareketli
ayni anda birbirine dogru harekete bagliyorlar.

Hareketliler 5 dakika sonra karsilagtiklarina go-
re, hizi fazla olanin hizi kag m/dak dir?

4. A ve B sehirlerinden saatteki hizlar sirasiyla 40 km

ve 30 km olan ayni anda birbirine dogru harekete
bagliyor.

Bu iki otomobil B den 120 km uzakta karsilagti-
gina gore, A ve B sehirleri arasi kag km dir?

5. Saattekihizlari 40 km ve 60 km olan iki otomobil A

ve B sehirlerinden ayni anda birbirine dogru hare-
kete bagladiktan 2 saat sonra karsilagiyoriar.

Buna gére, hizi az olan otomobil kargilagtiktan
kag saat sonra karsi sehre vanr?

A 240 km B

— v 2v+20 «—

Aralarinda 240 km olan A ve B kentlerinden saat-
teki hizlan sirasiyla v ve 2v + 20 km olan iki arag
ayni anda birbirine dogru hareket ediyorlar.

iki arag 3 saat sonra karsilagtiklarina gére, v
kagtir?



Hiz (Hareket) Problemleri 12. Hafta
7. A 300 km B 10.
: —

Hizlarin farki 10 km/sa ofan iki arag aralarinda 300
km olan A ve B kentlerinden ayni anda birbirine
dogru hareket ettiklerinde 3 saat sonra karsilagi-
yorlar.

Buna gére, araglardan hizl olanin hizi kag
km/sadir?

— B

A 40km B

Sekildeki A ve B kentleri arasindaki uzaklik 40 km
dir. A dan hizi saatte 4 km olan bir yaya, B den
saatte hizi 16 km olan bir bisikletli ayni anda birbi-
rine dogru yola ¢ikiyor.

Yaya kag km yol yiiriidiigiinde bisikletli ile kar-
silasir?

A B

-_— 2v v «—

Hizlari 2v ve 3v olan iki arag A ve B kentlerinden
ayn! anda birbirine dogru hareket ederek 3 saat
sonra karsilasiyorlar.

Buna gore, hizi az olan arag bu yolun tamamini
kag saatte gider?

1.

12,

Aralarindaki yol 300 km olan A ve B kentlermden
ayni anda, sabit hizla birbirine dogru hareket .
eden iki arag 4 saat sonra karsilasiyor. '

Bu iki aragtan birinin hizi de§i§tirilmedi§iné .
gdre, digerinin saatteki hizi kag km artirilirsa - -
karsilagma, hareketten 3 saat sonra gergekle-_-'f .
sir?

Hizlar dakikada 12
metre ve 8 metre olan iki
hareketli, bir gember
uzerindeki A noktasin-
dan ayni anda, ters yon-
de hareket ettikten 6 da-
kika sonra kargilagiyorlar.

Hareketlilerden hizl olan, kar§|la§madan kag

dakika sonra A ya ulagir?
A ¢ : B
» * <

Hizlan toplami saatte 150 km olan iki arag Ave
B noktalarindan ayni anda ve birbirine dogru ha- -
reket ederek 4 saat sonra C noktasinda kar§|la-

styorlar. L

A dan hareketeden arag C ile B arasindaki - -
uzakhg: 8 saatte gittigine gore bu aracin saat-'
teki hizi kag km dir?
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12. Haftw

D. 7ANT

Ayni yone ayni anda hareket sorulan.

1. A ve B kentleri arasi x km dir. Saatteki hizlan 60
km ve 45 km olan iki ara¢ ayni anda, ayni yéne
dogru harekete basliyorlar.

Hizi fazla olan digerine 6 saat sonra yetigtigine
gore x kagtir?

2, A B
75km/sa 60 km/sa

Iki otomobil A ve B noktalarindan ayni anda, ayni
yone hareket ediyorlar. A dan hareket edenin hizi
75 km/saat, digerininki 60 km/saat tir.

A dan hareket eden arag 3 saat sonra digerine
yetistigine gore, A ile B arasi kag km dir?

3. Aralarinda 60 km olan A ve B noktalarindan saat-
teki hizlan 3v ve 2v olan iki arag ayni anda ayni
yone dogru hareket ediyorlar.

2 saat sonra hizli olan arag digerine yetistigine
gore, v kagtir?

4. |ki otomobil aralarinda 100 km olan A ve B kentle-
rinden, saatte 70 km ve 50 km hizla ayni anda, ay-
ni yéne dogru harekete bagliyorlar.

Buna gore, arkadaki ondeki otomobile kag saat
sonra yetisir?

5. 60 km/ sa 40 km/sa
— —_—
A B c

A dan, B den ayni anda ve ayni yénde hareket
eden iki aracin saatteki hizlari 60 ve 40 km dir.

. AB
lki arag ayni anda C ye vardiklarina gére, ﬁ

orani kagtir?

6. A B c

—> 50 km/fsa —3 30 km/sa

Saatteki hizi 50 km olan bir arag A kentinden ha-
reket ettikten 2 saat sonra saatteki hizi 30 km olan
bagka bir arag da B kentinden hareket ediyor.

A dan hareket eden arag harekete bagladiktan 5
saat sonra diger araca yetistigine gore, | AB |

kag km dir?
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12. Hafta

7.

A kentinden saatteki hizi 60 km olan bir arag hare-
kete basladiktan 1 saat sonra saatteki hizs 75 km
olan ikinci bir aragta ayni istikamette yola gikiyor.

Buna gore, ikinci arag birinci araca A dan kag
km uzakta yetigir?

A ve B kentleri arasindaki uzaklik 300 km dir. A ve
B kentlerinde bulunan iki otomobil birbirine dogru
hareket ederlerse 3 saat sonra karsilasiyorlar. Ay-
ni1 yénde hareket ederlerse 10 saat sonra biri dige-
rine yetisiyor.

Buna gore, hizi daha fazla olan otomobilin saat-
teki hizi kag km dir?

—= 70 km/h — 50 km/h

H L

i e ene 1
A B (o}

Hizi saatte 70 km olan bir arag A kentinden B
kentine harekete bagladiktan 2 saat sonra, saat-
teki hizi 50 km olan bagka bir arag¢ B kentinden C
ye dogru harekete basliyor.

A kentinden harekete baglayan arag ilk hare-
ketinden 4 saat sonra B kentinden hareket

eden araca yetigtigine gore, |AB| arasi kag km

dir?

10.

1.

12

e |

Hizlan dakikada 40 A

m ve 24 molan iki ~Jx 40 rn:'dék'::-:'
hareketli, dairesel bir
pistin A ve B noktala- B A L

rindan ayni anda ha-
rekete baghyorlar.

24 m!clak- G
A dan hareket eden e
hareketli 2 dakika sonra digerine yetlstlgme .
gore, AB yolu kag metredir? o

Ave B sehirlerinden hizlan sirasiyla Vj ve Vz -

olan (V4 > V,) iki arag ayni anda birbirine dogru'_'

hareket ettiklerinde 3 saat sonra kar§|la§|yorlar
iki arag ayni anda ayni yéne dogru giderlerse 7
saat sonra yan yana geliyoriar. :

V1+V2

Buna gore, orani kagtir?
Vy =V,

Gevresi 600 m olan dairesel bir pistin bir A nok: -
tasindan aymi anda harekete eden iki arag aym

ybne giderse 40 saniye sonra yan yana geliyor'-:f.
lar. Zit yonde hareket ederse 20 saniye sonra-:".
karsilagiyorlar. e

Buna gore, hiz1 fazla olan aracin saniyedek
hizi kag metredir?
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it

7 TR

Ayni noktadan hareket sorular... 4. Hizlannin farki 20 km/saat olan iki arag, ayni nok-

. tadan, ayni ada zit yénde harekete bashyorlar.
1. K L M

- '

Harekete bagladiktan 2 saat sonra aralarindaki
uzakhk 180 km olduguna gore, hizi fazla olan
aracin saatteki hizi kag km dir?

20 km/sa «€«— —> 30 km/sa

Hizlar saatte 20 km ve 30 km olan iki arag bir L
noktasindan ayni anda zit yénlerde harekete bagli-
yorlar.

Buna gore, 3 saat sonra aralarindaki uzakhk
kag km olur?

b2, Ayni noktadan, ayni anda birbirine zit yonlerde

= hareket eden iki otomobilin hareketlerinden 2
saat sonra aralarindaki mesafe 340 km oldugu-
na gore, bu iki otomobilin saatteki hizlan top-
lami kag km dir?

5. Hizlan dakikada 60 m ve 80 m olan iki kisi dairesel
bir pistte ayni noktadan, ayni anda zit yonlerde ha-
rekete basliyorlar.

ilk kez harekete bagladiktan 3 dakika sonra
karsilagtiklarina gore, pistin gevresi kag metre-
dir?

:; J. Saatteki hizlan (v+20) km ve 70 km olan iki arag
“  aynl anda, ayni noktadan zit yénlerde harekete
baslyorlar.

6. Hizlarinin toplami 60 km olan iki bisikletli ayni
noktadan ayni yone dogru harekete bagladiktan 2
saat sonra aralarinda 12 km oluyor.

7 saat sonra aralarindaki uzaklik 700 km oldu-

juna gore, v kagtir? Buna gore, hizi az olan bisikletlinin saatteki hizi
g Vv 1

kag km dir?
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10. Bir otomobil A kentinden yola gikarak Saatté" 50 '
km hizla 2 saat, 70 km hizla 2 saat ve 60 km hlz :
la 3 saat giderek B kentine variyor.

7. IleIan farki 6 km/saat olan iki bisiklet, ayni nokta-
dan ayni anda, zit ydnde hareket ediyorlar.

Hareketlerinden 1 saat sonra aralarindaki uzak-
ik 30 km olduguna gore, daha hizh giden bisik-

Otomobilin ortalama hizi saatte kag km dir?"."":' '
letlinin hiz1 kag km/saat tir?

Ortalama hiz muhabbeti... PR
11. Bir arag A kentinden saatte V km hizla harekete -
baslayarak ilk 1 saatten sonra hizinin 20 km '
ikinci saatten sonra ise 5 km daha artirarak 3 s
atte B kentine vanyor.

8. Ferzan evden okula dakikada 60 m hizla gidip
okuldan eve dakikada 40 m hizla déntyor.

Buna gore, Ferzan’in ortalama hizi dakikada
kag metredir?

Aracin yol boyunca ortalama hizi 65 kmisa.
olduguna gore, V kagtir?

9. Birarag K kentinden M kentine saatte 30 km hizla 12. Birarag A kentinden B kentine V km/sa hizla 3

gitmis ve saatte v km hizla ddnmustr. saatte gidip V + 40 km/sa hizla 2 saatte dGnUyor;'f :

Bu gidis doniiste aracin ortalama hizi saatte 24
km olduguna gore, v kagtir?

Buna gore, aracin hareketi sliresince ortala-
ma hizi kag km/sa tir?




i iz (Hareket) Problemleri

_ 12. Haftow 8 ANTRENMAN =~
Yollar orani = hizlar orani muhabbeti... 4. A (x+200km B (2x-10)km C

i ) 2y €— —3 3V

: 1. A

40km B 120 km Cc

b
| —

—>80km/h ——y

Aralarinda 40 km olan A ve B sehirlerinden saatte-
ki hizlari sirasiyla 80 km ve v olan iki arag ayni an-
da ayni yéne dogru harekete ediyorlar.

Araglar B den 120 km uzakhktaki C sehrine aynt
anda vardiklarina gore, v kagtir?

2. Hizlan 3v ve 2v olan iki arag t saatte sirasiyla
180 km ve x + 20 km yol aldigina gore, x kagtir?

A A B c
80 km/sa 60 km/sa

A ve B kentlerinden saatteki hizlari sirasiyla 80 km

ve 60 km olan iki ara¢ ayni anda C ye dogru hare-
ket ediyorlar.

iki arag ayni anda C ye vardiklarina gore, | A8 |

c|

orani kagtir?

v

Hizlari 2v ve 3v olan iki arag B noktasindan zit

y6nlerde hareket ederek ayni anda A ve C kentle-
rine variyorlar.

|AB|=x+20km , |BC|=2x-10 km olduguna
gore, A ve B kentleri arasi kag km dir?

5. Hizlar v+10 km/saat ve v — 10 km/saat olan iki
aracin 3 saatte aldiklar: yollarin orani %oldu-

guna gore v kagtir?

Hizlar saatte 40 km ve 60 km olan iki ara¢ A ken-
tinden B kentine dogru ayni anda hareket ediyor-
lar. Hizh olan arag B ye varip hi¢ durmadan geri
dénuyor ve C noktasinda dider aracla kargilasiyor.

Buna gore ]BC| orami kagtir?
agore, |AC| ani kagti
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7.

A X B

- x+40 c_:
'—> 50 km/sa —3 30 km/sa

Hizlar saatte 50 km ve 30 km olan iki arag A ve B
kentlerinden ayni anda hareket ederek C de yan
yana geliyorlar.

| AB|=x km, |BC|=x+40 km olduguna gére, x
kagtir?

A 60km B b C

‘—>3v —> 2v

Hizlari 3v ve 2v olan iki arag aralarinda 60 km olan
A ve B kentlerinden ayni anda hareket ederek C
de yan yana geliyorlar.

| AB |= 60 km olduguna gére, |BC|=x kag
km dir?

A 80km B
—>v+10

60km C

—> v-10

|AB|=80km , |BC|=60km

Hizlar saatte v+10 km ve v — 10 km olan iki arag A
ve B kentlerinden ayni anda hareket ediyor.

A kentinden hareket eden arag digerine C ken-
tinde yetistigine gore, v kagtir?

10.

1.

12.

A X

J—

60 l:mlsa

80 km/sa

Hizlari saatte 60 km ve 80 km olan iki arag A ken- Ij
tinden C kentine dogru ayni anda hareket ediydfé -
lar. Hizli olan arag C ye varip hig durmadan geri .
dénuyor ve B noktasinda diger aracgla kar§||a§|y6r'.3 _
+y '

Buna gore, X orani kacgtir?

—> 2

— vV

L } -

A C B .-
+——— 120km ———% .

ACB yolu 120 km dir. Hizlan saatte v ve 2v km:';.

olan iki arag A dan ayni anda hareket ediyor. Afégj-‘_i:-
lardan biri B ye gidip hic durmadan dénerek C ye: o
vardig anda, digeri A dan C ye ulasyor. L

Buna gore, BC yolu kag km dir?

30 km 20 km x km

JAC| = 30 km, [BC| = 20 km, |BD| = xkm

Sekilde gosterilen A ve B noktalarindan ayn'l 'éhd__a :
hareket eden iki arag birbirine dogru gittiklerinde C
de, ayni yonde gittiklerinde ise D de bulu5uyor_la_r.f.' '

Verilen uzunluklara gére, x kag km dir? - )
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e

R

1. Birinin hizi 6burtnan hizinin 3 kati olan iki kogucu,
bir gembersel pistin baglangi¢ noktasindan, ayni
anda kogmaya basliyorlar.

Bu iki kosucu, ilk kez aym anda pistin baglan-

gi¢ noktasina geldiklerinde hizi daha fazla olan
kosucu kag tur yapmis olur?

A —=p <+—B

e 27 km >

Birbirinden 27 km uzakta olan A ve B noktalarin-
dan ayni anda ve birbirlerine dogru harekete bas-
layan iki hareketli 3 saat sonra karsilasiyorlar.

Bu iki hareketliden sadece biri saatteki hizini
kag km artinrsa, kargilagma 2 saat sonra ger-
ceklesir?

3. 80 km/ saat 120 km/saat

—_— <

A c B

Hizi saatte 80 km olan bir hareketli A noktasindan,

hizi saatte 120 km olan diger bir hareketli B nokta-

sindan birbirine dogru ayni anda hareket ederek C
noktasinda kargilagiyorlar.

B den hareket eden, karsilagtiktan 2 saat sonra
A noktasina vardigina gore, AB arasi kac km
dir?

4. |ki yarismaci sekildeki A D c
noktasindan ayni anda kosu-
ya bagliyor. Birisi AB yénun-
de Vi hiziile digeri AD y6- E
nunde V, hiziile ABCD ka-
resi gevresinde kosuyorlar.

I

A B

iki yarigmaci, ilk kez BC nin

\
orta noktasinda kargilagtiklarina gore, VZ ora-

2
m kagtir?

5. Hizlannin orani % olan iki hareketli ayni noktadan

21t yonlerde harekete basladiktan 2 saat sonra ara-
larindaki mesafe 60 km oluyor.

Buna goére, bu hareketliler ayni anda, ayni yén-
de hareket etselerdi 2 saat sonra aralarindaki
mesafe kag km olurdu?

6. A sehrinden saatte 60 km hizla B sehrine giden bir
otomobil, 1 saat mola verdikten sonra saatte 80
km hizla A ya geri dénuyor.

Otomobil A dan yola giktiktan 8 saat sonra A
ya geri dondiigiine gore, A ve B arasi kag km
dir?
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7.

T)

D E 80m

v

A —2v 8
Sekildeki, dikdértgen bigimindeki ABCD kosu pisti-
nin A kodsesinde iki-kosucu durrnaktadir. Kosucu-
lardan biri B ye dogdru saatte 2V hiziyla, éteki de D
ye dodru saatte V hiziyla ayni anda kosmaya bas-

hyor. Kogucular ilk kez [DC] Uzerindeki E nokta-

sinda karsilasiyorlar.

|EC| = 80 m olduguna goére, ABCD dikdortgeni-
nin gevresi kag m dir?

c
60 m
D
v
A — 2y B

Sekildeki ABC dik ig¢geninin, A késesinde bulunan
iki hareketliden biri B ye dogru saatte 2v metre sa-
bit hizla, 6teki de C ye dogru v metre sabit hizla
ayni anda harekete bagliyor ve ilk kez [BC] Gze-

rindeki D noktasinda karsilasiyorlar.

3|AB| = 4|AC| ve |CD| = 60 m olduguna gére,
|BC| uzuniugu kag m dir?

9.

10.

11".

i )

Hizlarinin oran! %g olan iki kogucudan hizh olap -

kosuyu digerinden 2 saniye 6nce bitirmistir.

Buna gore, hizh glan kosucu keguyu kag sani-
yede bitirmigtir?

Saatteki hizlan 10 km ve 30 km olan iki hareketli
sirasiyla A ve B kentlerinden ayni anda birbirleriné.;
dogru harekete bagladiktan 3 saat sonra kargtlag-
yorlar. '

Buna gore, buiki hareketli A ve B nin gna nb_l_'(-:
tasindan kag km uzakta kargilagirlar?

<Nz

Saatteki hizlan sirasiyla V km ve % km olar_i'i_

arag AB yolunu sirastyla a ve b saatlerde allyoi'
lar. '

Buna gore, -E— orani kagtir?
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Yuzde Problemleri

YUZDE PROBLEMLERI

Gunluk yagamin da igine sinmig 6nemliama énemli
olmakla birlikte gok da basit bir konu©

Eger verilen bir metni matematik diline gevirebiliyorsa-
niz burada zorlanmayacaksiniz. (Tabii ki mantiginizi
devre dig! birakmazsaniz. © (Demek ki siz de mantik
var®))

Neyse iste...

Diyecedim o ki gok basit biriki mantiksal yaklagimla
kolaylikla halledebileceginiz bi sey bu.

Ama ilk 6nce size simdi soracagim sorulara cevap
verin bakalim. (Korkmayin kolay soracagim. ©)

Ik sorum su:

1
40 1n dortte biri kagtir? (Yani, 40 in vy U kagtir?)

lkincisi de su:

: 2
401n 5 te 2 si kagtir? (Yani, g i kagtir?)

$imdi bunlar bulamayacak olan ¢ikar mi ki aranizda?
(Olmamasi lazim. Eger varsa... © Lutfen kesir prob-
lemlerine tekrar bakila®)

Devam edeyim.
Peki, ayni mantiktaki bagka bir soruyu séyle sorayim
size,

40 1n ytizde 25 i kagtir? (Yani, %050 U kagtir?)
. . . 80
Ya da 60 in yiizde 50 si? (Yani, 100 U kagtir?)

Iste bunu ilk kim uydurduysa yiizde yerine % sembolii-
nd kullanmig. (Ne benzerligi varsa. Bilmiyorum gergek-
ten.®)

lyi de % gosteriminin ne anlama geldigini bilmeyen var
me ki?

Bildiginizi saniyorum. Gunku ilkégretimden beri bahsi
geger kitaplarda.© Onun igin bilirsiniz.©

Karizmay o kadar da gizdirmezsiniz di mi? (Olmayan
sey de gizilir mi ki? Olsa bu kitapla igimiz ne? der gibi-
siniz.©)

Anliyorum sizi.

Hem de ¢ok iyi.

Amaeminolunki9, 10, 11, 12, ... sene 6gretim ve
egitim goérup de dort islem bile yapmay: beceremeyen,
35 tane 4 Un toplamini bile alt alta 35 tane 4 yazip
toplayan (Ve sonra da sirpriz olmayan bir sekilde
yanhs bulan®) gok 6grenci Antrenmanlarla Matematik
mantigiyla gok iyi yerleri kazandilar.

Onun igin diyecedim o ki. Bir is basta ne kadar zor
olursa olsun sizin igin. O ige zaman ayirdiginiz her
dakikadan sonra o is daha bi kolayiasir.

Zaten hepiniz ortalama bir zekaya sahip oldugunuza
gbre, matematigi yapamamaniz gibi bir olasilik yok.
Ama zaman ayirmayp isi savsaklayan(Daha dogrusu
bagka seylere! daha ¢ok zaman ayirip) ve sonra da pes
edip sonun da basaran da yok gibi.

Kararl ve sabirli olun. Strekli ve programh galigin.
Unutmayin ki “Matematikte zekadan énce sabir
gelir.”

Yeter bu kadar geyik.©

Devam edelim.

ilk 6nce sunu soyleyeyim. Yiizde 40 1 % 40 seklinde
gosteriyoruz.

Diyelim ki bir sayi (x) var.

Bu sayinin % 20 si X-E—
yinin % 100

20
Bu sayinin % 20 sinin 5 fazlasi X-T.D— +5

10
Bu sayinin 20 fazlasinin % 10 u (X + 20)-—166

Bu sayinin % 30 uile % 20 sinin toplami (yani, % 50 si)
30 20 50

Xo—— + Xo—— = X
100 100 100

Soruyorum Allah askina. Ne farks var bunun kesir prob-
lemlerinden?

Var mi sizce?

Bence yok da®©

Yani, bir sayinin % 401 30 ise bu say: kagtir?
Bu say: x olsun diyelim.



40 e y
Bu durumda X-E =30 esitligindeki x aradigimiz

sayidir.

Var mi bir zorlugu?

Yok di mi?

Simdi de sunu cevaplayin bakalim.

120 nin % 20 si kagtir?

Neyi soruyor soru?

120 nin ylzde 20 sini. Olay bunu ifade edebilmekte
bitiyor aslinda.

20
i, 120-—— =24 tur.
Yani, 100 tar.

Bunda bi zorluk var mi?

Bir de daha genel bir agidan bakalim mi olaya.
Aslinda yluzde meselesi orantinin ta kendisi. Dogru
oranti.

Ornek vereyim.

Biraz basit olacak ama idare edin artik. ©

%20 si 30 olan sayinin % 50 si kagtir?
% 20 si 30 ise

% 50si xtir. ©  (Dogru oranti var.)

20x = 30.50 den x = 75 mis.

Veya
% 60 1 45 olan sayi kagtir?
Bunu da orantiyla §62e|im.
% 60 1 45 ise,
% 100G xtir. ©
Buradan da 60.x = 45.100 esitliginde glizelce bir sade-

lestirmeden sonra x = 75 i bulunuyor.

Bildiginiz! © oranti degil mi bu. Higbir farki yok. Hatta
daha kolay. Zaten ilkdgretimde de béyle gérmus olma-
niz lazim.

Ama her soruda bunun gok da pirt oldugunu séylemeg ... -
zor. -

Ornek soru N
Bir sayinin % 20 sinin 2 fazlasiile % 30 unun 3 -
eksigi egit olduguna gore bu sayi kagtir? '

Cozelim.
Bu sayiya x diyelim.

20 T
Bu sayinin(x in) % 20 sinin 2 fazlasi X-—@+2 dir, :+*

30 T
Yine bu sayinin % 30 unun 3 eksigi X'—TFU- -3 tar. o

Var mi burada problem?
Bunlar esitmis iste.
Yani,

X 20 +2—x-30—~3 ve bu esitlikten de x = 50 |
700 T <7100 ¥ 4

bulursunuz artik.

Baska bir 6rnek soru

Zeynep haftalik hargh@inin % 20 sini biriktiriyor. _
3 haftada 24 TL biriktirdigine gore, haftalik harghgt.-
kag TL dir? L

Cozelim.
Haftalik harghgi x olsun.

20
i X.—— TL biriktiriyor.
Bir haftada 00 Y/

Iste bunun 3 kati 24 TL imis.
Yani,

3'(’('%] =24 eitiiginden x 40 TL olarak bulunu:

yor. (Tabii siz iglemleri yapin. Benim yerim kalmadigr "
icin kisa kesiyorum. "
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ZANT
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1. 150 nin % 20 si kagtir?

2. 400iin % 3 U kagtir?

3. 50 nin % 130 u kagtir?

4, 60 1n % 120 si kagtir?

5. 150 nin % 10 u ile % 20 sinin toplam kagtir?

6. Hangi sayinin % 10 u 50 dir?

7. Hangisayinin % 25i 40 tir?

8. 200 iin yiizde kagi 40 tir?

9. 3000 in yiizde kag: 15 tir?

10.%20 si 60 olan sayinin % 1 i kagtir?

11.% 4 0 3,2 olan say: kagtir?

12.% 7 si 0,028 olan sayi kagtir?

13.%3 i —295— olan sayi kagtir?

14.Binde 4 U 8 olan say: kagtir?

15. Hangi sayinin yiizde 10 unun 2 eksigi 18 dir?

16. Hangi sayinin % 40 inin 5 fazlasi 55 tir?

17.Hangi sayinin %23 ii % 12 sinden 22 fazladir?

18. Bir sayinin %70 i ile % 30 unun fark: 16 oldugu-
na gore, bu say: kagtir?

19.% 60 ile % 24 Gniin farki 1800 olan sayinin % 50
si kagtir?
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20.%12 si ile % 14 iiniin toplami 130 olan sayinin
%13 U kagtir?

21.% 21 iile % 17 sinin toplam 190 olan sayinin %
19 u kagtir?

22. Bir sayinin %10 ile binde 5 inin toplami 210
olduguna gore, bu sayi kagtir?

23.% 1i 3 olan sayinin % 30 u kagtir?

24. %75 i 225 olan bir sayinin % 85 i kagtir?

25.% 120 si 192 olan sayinin % 80 i kagtir?

26. Bir sayi ile bu sayinin %30 unun toplami 390 gyr.-

Bu sayi kagtir?

27. Bir say ile bu sayinin % 25 inin toplami 150
olduguna goére, bu sayinin % 40 1 kagtir?

28.25in % 60160 I1n ylizde kagina esittir?

29.56 nin % 25 i ile 80 in % 30 unun toplami ka'gtn;_?.',._

30. Bir sayidan bu sayinin % 10 u g¢ikarildiginda sonuq____
72 oluyor. .

Bu sayi kagtir?

31. Bir sayinin 2 katinin 5 fazlasinin % 40 1 22 oldu- :
guna gore, bu sayi kagtir?
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1. Birsayinin % 4 uniin 5 kati 16 olduguna goére, 5. Asagidaki ifadelerin matematikgelerini yazin baka-
bu sayi kagtir?
hm.
xin % 30 u
x in % 120 si

x in % 20 fazlasi
xin % 30 eksigi

X in % 40 1inin % 30 u:

2. Ali'nin parasinin %10 nun 3 kati 18 TL oldugu-
nagére, Ali’nin parasi kag TL dir? 6. Bir grubun % 20 si gézlukludur.

Gruptaki gozliiklii olmayanlarin sayisi 28 oldu-
guna gore, gozlikliilerin sayisi kagtir?

3. Alihaftalik hargh@nin % 10 unu biriktiriyor. 7. Birguval bugdayin % 60 1 satildiginda geriye 16 kg
bugday kahyor.

6 hafta sonunda 36 TL biriktirdigine gore, hafta-

ik harchigi kag TL dir? Bir guval bugday kag kg dir?
4. Bir gdmlegin fiyati bir pantolonun fiyatinin % 70 8. Birsinava katilan 6@rencilerin % 80 i basarih ol-
idir. mustur.

Bir gémlek ve pantolonun toplam fiyati 85 TL

olduguna gére, gomiegin fiyat kag TL dir? Basarisiz olan 6grenci sayisi 24 olduguna gore,

sinava katilan 6grenci sayisi kagtir?
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9. %80 i dolu olan bir depoyu doldurmak igin 3200
litre daha suya ihtiyag vardir.

Buna gére deponun tamami kag litredir?

10.% 70 i bog olan bir depoya 21 ton su dolduruldu-
gunda depo doluyor.

Deponun tamam kag ton su alir?

11.Cem parasinin % 30 ile bir gémlek, % 40 ile de bir
cift ayakkabu aliyor.

Geriye 45 TL si kaldigina gore, gémlegin fiyati
kag TL dir?

12. 40 kisilik bir sintfin % 30 u kizdr.
Buna gore, siniftaki erkek sayisi kagtir?

13. Bir manav 150 limonun % 40 int satmis ve % 1'0:
unu ise guridaga igin atmistir. Y

Geriye kag limonu kalmigtir?

14. Hacmi 3600 litre olan bir depoda 1300 litre su . .. ) -
vardir. i

Depoya kag litre su eklenirse deponun % 401 " - -_
dolmus olur? R

15. Hacmi 900 litre olan bir depoda 600 litre su vard.

Depodaki suyun kag litresi kullanilirsa depoﬁdn
% 60 1 dolu olur? :

16. Hacmi 1200 litre olan bir depoda 360 litre su var‘-':'.' -
dir. B

Bu depoya igindeki suyun % 50 si kadar suek- -
lendiginde deponun % kagi dolu olur? -
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3. ANTRENMAN

1. % 70 dolu olan bir kaba igindeki suyun % 60 | 5. Ayse ve Fatmabir kutudaki sekerleri paylagtyorlar.
kadar daha su eklenirse kabin hacminin yizde ka- Ayse sekerlerin %40 1n1 alinca Fatma'ya 36 seker
¢ kadar su tasar? kaliyor.

Kutuda baslangigta kag seker vardir?

2. % 50 i dolu olan bir kaba igindeki suyun %40 6. Bir otomobil gidecegi yolun % 70 ini gittiginde
kadar daha su eklenirse kabin yiizde kagi bos geriye 45 km yolu kaliyor.
kalr? Yolun tamami kag km dir?

3. Birkabin % 60 i1 su ile doludur. Bu kaba 80 litre 7. Bir kasa domatesin % 30 u satildiginda geriye 14
daha su doldurulursa kabin hacminin % 40 | kadar kg daha domates kaliyor.
su tasiyor.

Buna gore, bir kasa domates kag kg dir?
Kabin tamami kag litre su alir?

- U
4. Ahmet parasinin % 30 unu harcayinca geriye 140 8. Yas incir kurutulunca agirligi % 36 azalmaktadir.

lirasi kaliyor. Buna gore, 192 kg kuru incir elde etmek igin
Ahmet'in parasi kag liradir? kag kg yas incir kurutulmahdir?
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9. Bir yay sikistirildiginda boyu % 60 oraninda azali-
yor.

Buna gore, sikistirlmis halde boyu 12 cm olan
yayin sikigtirdmadan éncekiboyu kag cm dir?

10. Bir lastik gekildiginde boyu % 150 artiyor.

Buna gére, gekilmis halde boyu 120 cm olan
lastigin gekilmeden 6nceki boyu kag cm dir?

11. Hangi sayinin %20 sinin % 40116 dir?

12. x sayisi y sayisinin % 35 i olduguna gore, x
y

orani kagtir?

13. A sayis! B sayisinin % 20 sine, B sayisida C
sayisinin % 40 ina esittir.

Buna gére, A sayisi C sayisinin yiizde kagina -~ :
esittir?

14. Bir okuldaki 6grencilerin % 45 i erkek, erkeklerin-.;
de % 20 si mavi gozluddr.

Buna gore, okuldaki 6grencilerin yluzde kagi -
mavi gozlii erkektir?

15. Ozlem parasinin % 40 ini harcadiktan sonra kalan ==~ -
parasinin % 70 ile bir oyuncak aliyor. L

Geriye tim parasimin % kagi kalmigtir?

16. Yusuf bir test kitabindaki sorularin énce % 20 sini;- " .
sonra kalan sorularin %50 sini ¢dzuyor.

150 soru daha gézdiigiinde geriye tiim sorUlé-_ S
rin %30 u kaldigina gére, kitapta kag soru var-. -
dir? IR
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1. Bir miktar domatesin % 30 u gUrimusgtur.

Saglam domateslerin %20 si 7 kg olduguna go-
re, kag kg domates giiriimiistiir?

2. Bugdaydan agirhiginin % 80 i kadar un, un dan da
agirhginin % 120 si kadar hamur elde ediliyor.

Buna gore, 288 kg hamur elde etmek igin kag
kg bugday gerekir?

3. Asayisi B nin 2 katidir.

A nin %30 u ile B nin % 20 sinin toplami 32 ol-
duguna gore, A kagtir?

4. Ahmet'in parasi Mehmet'in parasinin % 40 ina
esittir.

Buna gore, Mehmet parasinin yiizde kagint
Ahmet’e verirse ikisinin paralan esit olur?

5.

Bir isyerinde x ve y makineleriyle iretim yapilmak-
tadir. x makinesinin kapasitesi %20 artirilir, y nin ki
% 25 azaltilirsa uretim miktar degismiyor.

Buna gore x ile y arasinda nasil bir baginti var-
dir?

Emel'in parasinin % 60 1 ile Berkay'in parasinin
% 75 i esit olduguna gére, ikisinin paralarn ora-
ni kagtir?

Bir igyerindeki A, B ve C makinelerinden A nin
kapasitesi % 20 azaltilir, B ve C nin kapasiteleri %
16 artinhirsa uretim miktannda herhangi bir degis-
me olmuyor.

Buna gore, A, B ve C arasindaki baginti nedir?

Bir siniftaki 6grencilerin % 40 1 kizdir. Bu sinifa 8
kiz 6grenci gelir ve 3 erkek 6grenci ayrilirsa kizlar
sinifin % 60 1 oluyor.

Buna gore, ilk durumda sinifta kag kiz 6grenci
vardir?
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.

Neyi 100 segelim? (Altlarini ¢izdim®©)

9. Asayisi B sayisinin % 80 ine esit olduguna
gore, B sayist A nin yiizde kagina esittir?

10. Asayisi B nin %40 ina, B sayisi C nin %30 una
esittir.

Buna gbre, A sayisi C nin yizde kagidir?

11. Bir siniftaki kizlarin sayisinin erkeklerin sayisina
2,
orani — tar.
3

Kizlarin % 70 i matematik dersinden basarih
olduguna gore, basarisiz olan kizlar sinifin
yiizde kagidir?

12. Deniz parasinin % 25 ini Ozge'ye verirse paralari
esit oluyor.

Buna gore, Ozge’nin parasi Deniz'in_‘in para-
sinin yiizde kagidir?

13.

14,

16.

16. Bir dikdortgenin eni % 40 artirilir, boyu -

Bir malin fiyati % 30 artirlinca gunlik satis mlk- :
tar1 % 20 duguyor. :

Buna gore, bu malin satigindan kasaya giren ' o
glinliik para miktan yiizde olarak nasil degu- .- .
sir? T

Bir kisi parasunm,—i— U ile 1 pantolon, kalani ile:- -

de bir gémlek almigtir.

Gomlegin fiyati pantolonun fiyatinin yuzde
kagidir?

3 Universite dgrencisi, ev kirasini esit olarak = -~
bélustikleri bir ev kiraliyorlar. Ev sahibi ev kira
sini % 20 artininca eve bir kigi daha aliyor ve:ki
ray! yine esit olarak bélusuyorlar. E

Buna gére, ilk durumda evde kalanlardan her..
birinin 6dedigi miktar yiizde kag azalmigtir?

% 30 azaltilirsa alani yiizde olarak nasil deg '
sir?
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i

Kar ve Zarar Problemleri

Hayatin her deminde lazim olacak bir konu daha.
Kar-zarar olayina girip biraz ekonomi yapacagiz an-
layacaginiz..

Acayip yararli bir konu.

Neyse...

Simdi detaya fazla girmeyelim. Ama en azindan se-
zon sonunda magazalann camlarinda %80 indirimi
gorince daha énce o mallan alanlarin ne kadar ka-
zik yediklerini rahatlikla hesaplayabilmek lazim.©
Oyle degil mi?

Peki... Kar nedir? Zarar nedir?

Bilmeyen yoktur herhalde®©

Bir mali maliyetinden daha ucuza satarsaniz zarar,
pahaliya satarsaniz kar edersiniz.

Bu kadarini bilmeyen var mi1?

Peki, kar veya zarar nasil hesaplanir?

Bunu birazdan vereyim. Ama ilk 6nce kar ve zarar
problemlerinde satig fiyatini tek iglemde bulmay!
gOstereyim size.

Ornegin,
Maliyeti 80 TL olan bir malin satig fiyat,
% 20 karla hesaplanirsa 80.%: 96 TL,

% 50karla hesaplanirsa 80.-}%% =120TL,
% 30 zararla hesaplanirsa 80.% =56 TL,

% 40 zararla hesaplanirsa 80.% =48 TL olur.

Anladiniz mi satig fiyatint nasil buldugumuzu?

1. Maliyeti 40 TL olan bir mal 50 TL ye satilirsa bu
malin satisgindan maliyet fiyatina gore yiizde
kag kar edilir?

2. Maliyeti 120 TL olan bir mal % 20 karla satilirsa
satig fiyati kag TL olur?

3. Alis fiyat 20 TL olan bir iiriin ahg fiyat: Gizerin-
den % 70 karla satilirsa kag TL ye satilmis olur?

4. Maliyeti 210 TL olan bir akilii arabanin satig fiyati
% 60 karla hesaplanmistir.

Buna gore, satig fiyati kag TL dir?

5. Birmal % 20 karla 54 TL ye satildigina gore,
maliyeti kag TL dir?

6. % 40 karla 98 TL ye satilan bir malin maliyeti
kag TL dir?
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7. °I/o 20 zararla 72 TL ye satilan bir malin maliyeti
kag TL dir?

8. % 30 zararla 140 TL ye satiimakta olan bir mal
% 20 karla kag TL ye satilir?

9. % 50 karla 240 TL ye satilan bir mal 144 TL ye
satilirsa yiizde kag zarar edilir?

10. Bir satici bir mah % 40 karla 196 TL ye satiyor.

Buna gore, bu mali 126 TL ye satarsa yiizde
kag zarar eder?

11. Birkitap A TL ye satilirsa % 40 kar, B TL ye -
satilirsa % 30 zarar ediliyor.

Buna gére, % orani kagtir?

12. Bir LCD televizyon A TL ye satilirsa % 50 Kar,
B TL ye satilirsa % 10 zarar ediliyor.

A + B = 4800 olduguna gore, A kagtir?

13. Bir kitap x TL ye satilirsa % 20 kar, y TL ye sah-. s
lirsa % 40 zarar ediliyor. RS

x +y = 45 TL olduguna gére, bu kitabin mali-_ | |
yeti kag TL dir? S

14. Bir mal A TL ye satilirsa % 25 kar, B TL ye sat|-'.-;;'3_
lirsa % 15 zarar edilmektedir. i

A —-B = 10 TL olduguna gére, bu malin mall '
yeti kag TL dir? o
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o aRenna |

1. x TL ye alinan bir kalem %’STL ye satiliyor.

Kalemin satigindaki kar orani yiizde kagtir?

2. A TL ye alinan bir oyuncak bebek —3:? TL ye

satiliyor.
Bu satigtan yuzde kag zarar edilir?

3. Maliyeti x TL olan bir triniin satis fiyati maliyet
fiyati Gzerinden % 80 karla hesaplanmistir.

Buna gore, satig fiyati nedir?

4. Maliyeti x TL olan bir mal % 20 karla 2x — 20 TL ye
satiliyor.

Buna gore, x kagtir?

5. Maliyeti x TL olan bir Uriiniin satis fiyati maliyet
fiyati izerinden % 30 indirimle hesaplanmistir.

Buna gore, satig fiyati nedir?

6. Etiket fiyati 140 TL olan bir mal sezon sonunda
etiket fiyati Gzerinden % 40 indirimle satiliyor.

Sezon sonundaki satis fiyati kag TL dir?

7. Bir mal % 30 karla 52 TL ye satildigina gore,
maliyeti kag TL dir?

8. Bir mal etiket fiyati Uzerinden % 30 indirim yapila-
rak 84 TL ye satiliyor.

Buna gore, etiket fiyati kag TL dir?
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9. Bir malin etiket fiyati maliyet fiyat Gzerinden % 40
karla belirlenmigtir.

Bu malin etiket fiyat: iizerinden % 30 indirim

yapilirsa maliyet fiyatina gore kar zarar durumu
ne olur?

10. Bir malin satis fiyati alig fiyatinin %katl oldu-

guna gore, bu malin satig fiyati ylizde kag karla
hesaplanmigtir?

11.Bir mahn alig fiyatinin satig fiyatina orani %

olduguna gore, satis fiyati ylizde kag karla he-
saplanmigtir?

12. Maliyeti 50 TL olan bir elbisenin satig fiyati %20
karla hesaplanmigtir.

Elbisenin satig fiyati kag TL dir?

14. Bir mal % 20 zararla 3200 TL ye satiimaktadir.”

15. Etiket fiyati 75 TL olan bir pantolon, indirimli sahg-

16.A TL ye alinip, B TL ye satilan bir malin alis ve

'I!I

13. Bir malin etiket fiyati, maliyet-fiyatrtizerinderre,40
karla hesaplanmigtir.

Etiket fiyatt 42 TL olan bir malin maliyet fiyat: . -
kag TL dir?

Bu mal 5200 TL ye satilirsa yiizde kag kar edilir?.

larda 60 TL ye satiimigtir.

Buna gore, yapilan indirim orani yiizde kagtif’?

satig fiyatlar arasinda B = 3A —12 bagintisi bu- .
lunmaktadir. :

Buna gore, 10 TL ye alinan bir mallin sat|§|ndan
% kag kar edilir?
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1. x TL ye alinan bir mal %40 karla x + 24 TL ye satili-
yor.

5. Maliyeti x TL olan bir silginin etiket fiyati x+2?X TL

olarak belirlenmigtir.
Buna goére, bu mal %10 karla kag TL ye satihir?
Buna gore, bu silginin etiket fiyati yiizde kag
kérla belirlenmigtir?

2. ATLye alinan bir mal %30 zararla A—21TL ye 6. Birsatici tanesini 4?)(+1 TL ye aldigi kalemlerin,
satiliyor. tanesini 2x — 4 TL ye satiyor.

. o -
Buna gore, bu mal %30 karla kag TL ye satir? Satici bir kalemin satigindan 1 TL kar ettigine

gore, x kagtir?

3. x TL ye alinan bir kalem % 50 karla (2x—12) TL ye 7. Birsatici tanesini éi+4 TL ye aldigi gémleklerin,

satihyor. 3
tanesini 2x + 6 TL ye satiyor.
Buna gore, x kagtir?
Satici bir gomlegin satigindan 6 TL kar ettigine
gore, kar orani yiizde kagtir?

3

_— , L X
4. Maliyeti x TL olan bir kalemin etiket fiyati x+ 5 8. Birsatici 20 tanesini 7,2 TL ye aldidi limonlarin 5

TL olarak belirlenmistir.

Bu kalemin etiket fiyati yiizde 30 indirim yapi-~
lirsa maliyet fiyatina gore, yilizde kag kar edilir?

tanesini 2,7 TL ye satmigtir.

Buna gore, saticinin karn yiizde kagtir?
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9. Bir aktarda 250 grami 12 TL ye satiimakta olan bir
baharat a zam yapilinca 300 grami 18 TL ye satil-
maya baglamyor.

Buna goére, yapilan zam orani yiizde kagtir?

10. 40 TL ye alinan bir gémlek % 25 karla x TL ye,
60 TL ye alinan bir pantolon ise % 20 zararla y
TL ye satiliyor.

Buna gore, x +y toplami kagtir?

11. Bir satici elindeki iki maldan birini %25 zararla 30
TL ye, digerini de %20 karla 12 TL ye satiyor.

Buna gdre, iki malin satigindaki toplam kar
zarar durumu igin ne sodylenebilir?

12. Maliyetleri ayni olan farkl iki ift ayakkabidan biri
% 20 karla (3A + 6) TL ye, dideri ise %10 zararla
(3A=3) TL ye satilmistir.

Buna gore, bir gift ayakkabimin maliyeti kag
TL dir?

13.

14.

15.

16. Findigin kilogrami x TL dir.

Bir satici 1 sepet yumurtanin % 60 1n1 % 50 kal'ia
geri kalanini da % 30 zararla satmistir.

Buna gore, saticinin bu satigtaki kér-zar:ar-”;'
durumu igin ne séylenebilir?

Bir satici maliyetleri sirasiyla A TL ve B TL olan .
iki maldan birincisini %40 karla, ikincisini %30 za-.
rarla satiyor. :

A = 4B olduguna gore, satici bu mallardafi R
birer tane sattiginda satiglardaki toplam kar- S
zarar durumu ne olur? o

Bir satici 50 tane kalemin % 40 ini 3 TL den’ E T
kalanlar ise 6 TL den satarak bu satistan % 20 R
kar ediyor. S

Bir kalemin maliyeti kag TL dir?

Findiga % 20 zam yapildiginda x TL ye kaq
kilogram findik alinabilir? :
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Zam listiine zam! Ve indirim iistiine indirim!
Sorulan®

Once aligtirma babindan minik hareketler, sonra da
biraz daha karmasik gibi olanlar:.
Hadi bakalim.©

1. Bir sayinin % 20 fazlasinin % 40 1 bu sayinin
ylizde kagina esittir?

2, Bir sayinin % 70 inin % 80 i bu saymin yiizde
kagina esittir?

3. Bir sayinin % 120 sinin % 80 i bu sayinin yiizde
kagina esittir?

4. Ahmet parasinin 6nce % 30 unu sonra da kalanin
% 40 1in1 harciyor.

Geriye buitiin parasinin yiizde kagi kalmigtir?

5. Ebru bir kitabin birinci hafta % 60 1 ikinci hafta
ise kalanin % 70 ini okuyor.

Buna gébre, kitabin yiizde kagini okumustur?

6. Bir manav elindeki domateslerin 6nce % 20 sini,
sonra da kalanin % 20 sini ¢Uradiga igin atmigtir.

Geriye domateslerin yiizde kagi kalmigtir?

7. Bir malin fiyati 6nce % 20 daha sonra da yeni fiyat
% 30 artiriliyor.

Bu malin son fiyati ilk fiyatindan yiizde kag faz-
ladir?

8. Maliyet fiyatina gore, % 60 kéarla satiimakta olan

bir kitaba etiket fiyati Gzerinden % 20 indirim uygu-
lanarak 19,2 TL ye satiliyor.

Kitabin maliyet fiyati kag TL dir?
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9. Bir satici bir malin etiket fiyatini maliyet fiyatina
gore % 40 karla hesaplamistir. Satiglarin iyi oldu-
gunu goérince de bu mala etiket fiyati zerinden %
10 daha zam yapiyor.

Buna gore, kar orani maliyet fiyatinin yiizde ka-
cidir?

10. Bir mala etiket fiyati izerinden 6nce % 30 daha
sonra da yeni fiyat Uzerinden % 20 daha indirim
yapiliyor.

Son durumda 280 TL ye satilan bu malin ilk
etiket fiyati kag TL dir?

11. Bir maln etiket fiyati maliyet fiyati Gzerinden
% 40 karla belirlenmistir.

Sezon sonunda bu mala etiket fiyat: iizerin-
den % 50 indirim uygulandigina gore, indirim-
li satiglardaki zarar maliyet fiyatinin yiizde
kagidir?

12,

13.

14.

Bir manav elindeki domatesleri bitirmek igin be“-r_.:
ledigi satis fiyati Gzerinden 6nce %20 indirim ya-
pryor. Satiglarin az oldugunu gérince yeni satig -
fiyat Uzerinden %20 daha indirim yapiyor, - -~ -

Buna gore, yaptig: toplam indirim, ilk belirle. -
digi satis fiyatinin yiizde kagina esittir?

Bir gémlegin etiket fiyati, maliyet fiyati Gzerinden
% 70 kar ile belirlenmistir. Sezon sonunda bu o
gémlegin etiket fiyati Gzerinden %40 indirim yapi- -
liyor '

Buna gore, sezon sonunda satilan gémleéin" o
satigindaki kér orani maliyet fiyat: Gizerinden ..* .
yiuzde kagtir? o

Bir magaza etiket fiyati izerinden % 30 indirimle
sattigi bir malin satiginin az oldugunu gérince .
indirimli sati fiyati Gzerinden %10 daha indirirri_:_.f
yaplyor. :

Buna gore, yapilan son indirim ilk etiket -
fiyatinin ylizde kagidir?
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1.

Bir satici bir mali maliyet fiyatinin % 10 eksigine
alarak aldigi fiyatin % 40 fazlasina satmigtir.

Satici bu malin satigindan maliyet fiyatina gore
yiizde kag kar etmigtir?

~ Bir malin satig fiyati, maliyet fiyati Gzerinden %25

karla hesaplanmigtir.

Buna gore, bu malin satig fiyati {izerinden yiiz-
de kag indirim yapilirsa mal maliyetine satilimig
olur?

Bir satici bir mali etiket fiyatinin %10 eksigine
alarak ayni mali aldigi fiyatin %30 fazlasina sat-
migtir.

Buna gore, saticinin bu aligveristen kar etiket
fiyatinin ylizde kagidir?

Maliyet fiyatinin % x eksigine alinan bir kitap alis
fiyatinin % 40 fazlasina satiliyor.

Bu satigtan maliyet fiyatina gére, % 12 kar
edildigine gore, x kagtir?

5. Maliyet fiyati Gzerinden % 60 karla satiimakta olan

bir gémilegin satis fiyati 12 TL indirildiginde maliyet
fiyatina gére % 10 kar ediliyor.

Buna gére, gomlegin maliyeti kag TL dir?

. Etiket fiyatt 30 TL olan bir gémiek indirimli satiglar-

da 24 TL ye satilarak maliyet fiyatina gére %30 da-
ha az kar elde ediliyor.

Buna gore, gomlegin indirimli satigindaki kar
orani yiizde kagtir?

Uziim ve incir kurur, elma armut curlr, bar-
daklarda kirilirsa maliyet artar©

Ama odun su geker, siite su katilirsa maliyet
azalir... ©

Hepsinde oldugu gibi bu da tamamen mantik isi.
Buradaki olay su aslinda.

Gel simdi beraber dusinelim.

Diyelim parayi verip bir mali satin aldiniz.

Ama siz daha bu mall satamadan bir kismi eksildi.
(Gurudu, kurudu, kinldi... Her neyse igte... ©) ve si-
zin de bu maldan kazanmaniz gereken veya kazan-
mayi kafaya koydugunuz bir para var.

Var mi buraya kadar bir problem?

Peki, yoksa simdi su soruma cevap verin bakalim.
Elinizdeki mali satarak kafanizdaki parayi nasil ka-
zanabilirsiniz?

Cevabi basit.©

Elinizde kag tane (kag kilo) kalmigsa kazanmayi du-
sUndigunlz paray! buna bélersiniz.

Oyle degil mi?
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7. Bir manav kilosu 0,5 TL den 120 kg elma aliyor.
Aldig elmalarin 20 kg 1 ¢iradagu igin atiyor.

a) Elmalarin satigindan zarar etmemek igin kalan
elmalarin kilosunu en az kag TL den satmasi
gerekir?

b) Elmalarin satisindan 15 TL kar edebilmesi igin
kalan elmalarin kilosunu kag TL den satmasi
gerekir?

c) Tim elmalarin satigindan % 20 kar edebilmesi
igin kalan elmalarin kilosunu kag TL den sat-
masi gerekir?

8. Kilosu 60 kuruga alinan bir kasa elmanin %20 si
curik cikmigtir,

Buna gore, saglam elmalarin kilosu kag kurusa
satilirsa bu alig veristen % 20 kar edilir?

9. Yas incir kuruyunca agirhg %50 azaliyor.

Yag iken kilogrami 0,5 TL ye ahinan bir miktar
incir kuruduktan sonra kag TL ye satilmahdir
ki satistan %20 kar edilmis olsun?

10. Bir satici tanesini 5 TL den aldig tabaklarin % 40 '_

InI tagima sirasinda kirmigtir.

Buna gore, satici kalan tabaklarin tanesini

kag TL den satmaldir ki, tiim tabaklarin sati- -:_

sindan % 20 kar etsin?

11. Kuru odun 1slaninca kalinca kitlesi % 20 artlyor.' L

Kuru olarak satin alinan bir miktar odun islandik- : i
tan sonra satiliyor. K

Buna gore, odunlarin satigindan %50 kar
etmek igin yas odunlarin satig fiyati maliyet
fiyatina gore yiizde kag karla hesaplanmali-
dir?

12. Bir satict litresini 0,5 TL den aldig! bir miktar siite e

% oraninda (10 da biri kadar) su katarak sati-

yor.

Buna gore, satici siitin litresini kag TL den
satarsa satigtan %32 kar eder?
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Karisim problemleri

Karigim sorusu deyince akliniza neler geliyor?
Bazilari tuzla suyu, bazilari gekerle suyu karistirir.
Bazilari da 6nce alkolle suyu sonra da trafige gikip
kirmizi 1gikta renkleri ve burnunu®

Zaten bu tipler en sonunda da ortaligi karistirlar.©

Ama biz o kadar karistirmiycaz burada.
Korkmayin onun igin.©

Bir kere sunu bilmek lazim.

Adirlikga % 20 geker igeren 50 gramlik bir sekerli
su karigimi denildiginde bu karigimin (yani 50
gramin) % 20 sinin (yani 10 graminin) seker oldu-

gunu bilmek lazim.

llk 8nce karigimdaki seker, tuz, asit, ... vs miktarini
bulmay: 6grenin bakalim.

1. Agirlikga % 401 gseker olan 70 gramlik bir geker-
li su karigimindaki seker miktar kag gramdir?

2. Agrrhkga % 20 si yag olan 60 litrelik bir sutteki
yag kag litredir?

3. Agirhkga % 10 asit igeren 90 gramlik bir kari-
simdaki asit miktari kag gramdir?

4. 60 litrelik bir tuzlu su karigimindaki tuz orani
% 15 tir.

Bu karisimdaki tuz miktar kag litredir?

|
5. Alkol orani %20 olan 70 litreti

litre daha su ilave edildiginde elde edilen kari-
simdaki alkol miktan kag litre olur?

6. Tuz oranmi %70 olan 60 gramlik bir karigima 20
gram daha tuz ilave edildiginde elde edilen ka-
risimdaki tuz miktari kag gram olur?

7. Seker orani % 30 olan 60 litrelik bir karigimdaki
suyun 10 litresi buharlastiriirsa yeni karigimda
kag litre seker olur?

8. Adgirlikga % 30 1 seker olan 60 gramlik bir gseker-
li su kanigimi ile % 40 seker igeren 40 gramhk
sekerli su karisimdaki toplam geker miktar kag
gramdir?
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9.

10.

1.

12.

Hacimce % 30 u tuz olan bir tuzlu su kangimindaki
su miktari tuz miktarindan 12 litre daha fazladir.

Bu kansimdaki tuz miktan kag litredir?

Tuz orani %10 olan 60 gramhik bir karigim ile
tuz orani %25 olan 40 gramlik bir karisim kans-
tinldiginda elde edilen yeni kangimdaki tuz
miktan kag gramdir?

Seker orani % 20 olan 30 litrelik bir serbete
seker orani %60 olan 20 litrelik gserbet kanstin-
lirsa elde edilen yeni serbetteki seker miktar
kag litre olur?

Adirlikga %20 seker igeren 20 kg lik seker - un

kangimina 6 kg daha geker ilave ediliyor.
un(kg)

sekertkg)

Buna gore, son durumda orani

kagtir?

13. Bir imalatgi seker oram % 10 olan bir meyve suyy : .

imal etmek icin 12 kg seker satin aliyor.

Buna gore, en gok kag kg meyve suyu imal
edebilir?

14. A gram su ve B gram tuzdan olugan bir karn- -

simdaki tuz miktaninin toplam karisima orani’ . -

nedir?

15. 12 gram su ve 28 gram sekerden olugan bir S
kangimdaki seker miktarinin toplam kangima . _ .
orani kagtir? o

16. %i seker olan 40 gramiik bir karigima 10 gram'_-

daha geker ekleniyor.

Son durumdaki seker miktarinin karigimin top-_
lam miktarina orani kagtir? o
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Gelelim esas olaya.
Karisim sorulari nasil gelebilir karginiza?

- Oranlar farkli olan iki veya daha fazla karnigim ka-
ristirilabilir,

- Bir karigima tuz (seker, asit, yag, v.s...) eklenebilir
veya ¢ikarilabilir,

- Bir karigima su eklenebilir,
- Bir karigtmdan su buharlastirilabilir,

- Birkarnigimin iginden bir miktari alinarak yerine
baska bir karisim, su veya tuz filan eklenebilir.

Iste bu gibi durumlarin hepsinde su hareketi yapabi-
lirsiniz. Higbir sakincasi yok®

Son durumdaki karigimin saf madde(en sonunda
neyin ylzde oranini soruyorsa onu saf madde kabul
edin. Tuz yuzdesini soruyorsa tuzu, su ylzdesini so-
ruyorsa suyu, seker ylizdesini soruyorsa da sekeri)
yuizdesi %x olmak iizere,

Karigimdaki saf madde miktari  x
Karigimin toplam miktari ~ 100

Iste butin mesele bu aslinda.
Kesinlikle ezber degil. Kafayi ¢aligtirin biraz. Nede-
nini anlayacaksiniz©®

1. 18 kg seker ile 32 kg su karigtinldiginda elde
edilen karisimin seker orani yiizde kag olur?

2. 12 gram tuz, 21 gram su ve 7 gram sekerden
olusan bir karigimin tuz orani ylizde kagtir?

3. 50kg un, 24 kg su ve 6 kg seker karigtirilarak bir
hamur elde ediliyor.

Elde edilen hamurun su orani yiizde kagtir?

4. 15 gram tuz, 25 gram su ve 10 gram seker karisti-
riliyor.

Elde edilen karisimin su orani yiizde kagtir?

5. a gram seker ve 4a gram suyun kanigtiriimasiy-
la elde edilen karigimin su orani yiizde kagtir?

6. A kg seker ve B kg undan olugan bir karigim-
daki geker orani yiizde kagtir?

7. Alkol orani % 80 olan 20 litre alkollU su ile su orani
%30 olan 30 litre alkolld su karigtiriliyor.

Elde edilen karigimin su orani yiizde kag olur?



Karigim Problemleri

13. Hafta

Seker orani % 30 olan 40 kg lik bir kanisima 2 kg
seker, 8 kg saf su llave ediliyor.

Buna gore, yeni karisimin gseker orani yiizde
kagtir?

Adirhkga % 40 seker iceren 70 gram meyve suyu
ile agirikga % 20 seker iceren 30 gram meyve
suyu karistiriliyor.

Elde edilen yeni karisimin seker orani yiizde
kagtir?

10. Asit orani %10 olan 40 litrelik bir asit g6zelti-

1".

sinin asit oranim %28 e gikarmak igin bu ¢o-
zeltiye kag litre asit ilave edilmelidir?

x gram seker ile y gram su karigtinlarak bir kari-
sim elde ediliyor.

3x =y olduguna gore, bu kangimin seker
orani yiizde kagtir?

12.

13.

45 gram un ile 5 gram kakao karigtiriliyor.

Bu kangimin 1 graminda kag gram un vardir?. - .

Tuz orani % 40 olan 70 gramlik bir kanigtm ile tuz .~ - §

orani % 20 olan x gramhk bir karigim karigtirila-
rak yeni bir karisim elde ediliyor.

Yeni kanigimin tuz orani % 34 olduguna gore,
x kagtir?

14, Tuz orani % 15 olan 60 gramlik tuzlu su kan-

15.

simina kag gram su ilave edilirse tuz oram1 % - L

10 olur?

Seker orani % 10 olan bir miktar serbet ile seker -

orani % 20 olan 40 gram serbet karigtirilyor.

Yeni karisimin seker orani % 18 olduguna
gore, sekerorani % 10 olan serbet kag gram- -
dir?




Karisim Problemleri

13. Haftw

1. Tuz oran % 30 olan 60 litrelik bir karisima 15
litre daha tuz eklenirse yeni karisimmn tuz orani
yiizde kag olur?

2. Tuz oram % 15 olan 60 gramhik tuzlu su karigi-
mina kag gram tuz ilave edilirse su orani
% 60 olur?

3. Seker oram % 25 olan 60 gramlik sekerli su
kanisimina kag gram seker ilave edilirse geker
oranl % 40 a gikar?

4. Tuz oram %20 olan 40 litre tuzlu - su karnigimi-
nin su oranini % 84 e gikarmak igin bu kanigima
kag litre su ilave edilmelidir?

5. Tuzorani %40 olan 30 litre tuzlu-su karnisiminin
tuzoranini % 25 e diigtirmek igin bu karigima
kag litre su ilave edilmelidir?

6. Tuz orani %50 olan 60 litre tuzlu-su karisiminin
tuzoranini % 40 a diigirmek igin bu karigima
tuz oram % 25 olan kangimdan kag litre ilave
edilmelidir?

7. 20 gramun ile 5 gram geker kangtiriliyor.

Bu karigimin 1 gramindaki un miktari seker
miktarindan kag gram fazladir?

8. Seker orani % 30 olan 60 gramlik bir karigim ile
seker orani % 10 olan x gramlik bir karigim karigti-
rilarak yeni bir kangim elde ediliyor.

Yeni karigimin seker orani % 25 olduguna gére,
x kagtir?



Karnigim Problemleri 13. Haftw

9. Seker oram % 20 olan bir miktar serbetile seker

orani % 50 olan 20 gram serbet karistiriliyor. 13. Tuzorani % 25 olan bir miktar tuzlu suyun 5 i

dokulerek yerine aym miktarda su ilave ediliyor, o
Yeni karigimin geker orani % 32 olduguna gére, L

seker orani % 20 olan serbet kag gramdir? Buna gére, elde dilen yeni karigimin tuz oran, * :'_'_: "
ylizde kagtir? B

10. Seker orani % 30 olan 120 gramlik bir karigimin 14. Seker orani %20 olan x gram sekerli-su ile geker - .
yansi ile seker orani % 10 olan 160 gramlik bir orani % 40 olan y gram sekerli su kanigtinimistir. ..~
karisimin 7 U karistinlarak yeni bir karigim el- Yeni karigimin seker oranmi % 32 olduguna -

de diliyor. gére, X orani kagtir?

Y

Elde edilen yeni karigimin seker orani yiizde

kagtir?

15. A kutusundaki toplarin % 10 u, B kutusundaki
11. Seker orani %40 olan bir miktar sekerli su kari- toplarin ise % 5 i mavidir.
simina 20 litre daha su ilave ediliyor.

iki kutudaki toplarin % 7 si mavi olduguna L
gére, A kutusundaki top sayisinin B kutusun-
daki top sayisina orani kagtir? s

Son karigimin geker orani % 30 olduguna
gore, ilk kansimin kag litredir?

12. Seker orani %30 olan bir miktar sekerli suyun 16. A sinifindaki égrencilerin %60 1, B sinifindaki .

iginden 20 gram su buharlastinldiginda yeni se- égrencilerin ise % 50 si kizdir.
ker oranit %42 oluyor.

Buna aére. baslanaictaki k . iki siniftaki tim égrencilerin % 57 si kiz oldu-".
d::a gore, baglangigtaki karisim kag gram- guna gére, A sinifindaki 6grenci sayisinin B-: - L

sinifindaki 6grenci sayisina orani kagtir?




Faiz Problemleri

Faiz Problemleri

Aslinda faiz problemlerinde formiil mormiil yok.©
Ve faiz problemleri sadece mantik igi.
Mantiginizi dogru igletin yeter.©

Once sunlan hatirlayin bakalim.
120 nin % 20 si kagtir?

120 nin % 20 sinin 2 kati kagtir?

120 nin % 20 sinin 1—52 si kagtir?

Bir miktar para ile bu paranin % 20 sinin toplami
216 TL ise bu para kag TL dir?

Bir miktar paranin yiizde kaginin % si kendisi-

1
nin ry ine egittir?

iste faiz hesabindaki iglemlerin zorluk derecesi bu
kadarcik bir gey. Burada sadece igin hikdye kismi
biraz daha degigik.

O kadar da olsun artik. ©

Ve faiz meselesi.

Basit ve bilesik faiz denen iki faiz cinsi var. Ama
burada size sadece basit olanindan bahsedecem.
Yani, basit faiz diye bilinenden.

Tamam m1?

Digerini merak ediyorsaniz (bence etmeyin®)

Bay X in 6zel ders kitabini karistirip bakabilirsiniz©
Basit faizle ilgili olarak diyecegim ilk sey su;

Basit faiz de faizin faizi alinmaz. Yani, hep ana-
para (yani, para faize verilmeden 6nceki miktar)

13. Hafta

Gzerinden faiz hesabi yapilir. (Kim kabul ederse
bunu®)

Ornegin,

Diyelim ki 200 TL niz var ve bunu yilik %15 faizle
bankaya yatirdiniz. 1 yil sonra ne kadar faiz geliri
alacaginizi bulamaz misiniz? ©

200.—2_ 1=30 TL &yle degil mi?
100

Peki, 1 yl sonra paranizin kag¢ TL alacagini?
100 + 30 = 130 TL degil mi?

Simdi bunu hesaplamak igin formiile ihtiyaci olan
var mi aranizda?

Peki, devam edeyim.

Paraniz 2 yil sonunda kag TL olur?

Bunu bulamaz misiniz?

O da anapara + faiz geliri

Yani, 200 + 200.11—;.2 =260 TL degil mi?

Anladiniz mi buray?

Baska da bir gey yok desem inanin. Biitiin mesele
bu kadar iste.

Ama sunu da vereyim size. Belki ¢gikaramayabilirsi-
niz®

1 yillik faizi bulduktan sonra 1 ayda ne kadar
faiz aldiginizi bulabilir misiniz?

Diyelim ki bankaya yatirdiginiz para 1 yilda 60 TL
faiz getiriyor. 1 ayda ne kadar faiz getirmigtir?

Ya da 2 ayda? 3 ayda? Neyse iste.

Kafayi galigtirin bakalim®©

Buldunuz mu?

Ornek vereyim.

Diyelim ki 300 TL yi yillik % 20 faiz veren bir ban-
kaya 4 ayligina yatirdiniz.

Ne kadar faiz alirsiniz?

Bunu hesaplarken ilk 6nce 1 yilda alacaginiz faizi
bulur ve bunu 12 ye béliip 1 aylik faizi bulabilir,



Faiz Problemleri

bunu da 4 ile garparsaniz 4 ayda alacaginiz faizi
bulabilirsiniz.

Oyle degil mi?
Yani,

20 1 20 4
300.—— | —.4=300.——.—=2 -
( 100] 00. 10012 0TL faiz alirsi

niz.

Daha fazla uzatmiycam. Ama meraklilar igin formal
gibi bir geyler verebilirim.

Buyurun bakalim.

Merak etmiyorsaniz antrenmanlara gegebilirsiniz.

Olayin teknik yonu soyle:©
A TL nin (anapara) yillik % n(yillik faiz orani) den
t yilda (siire) getirecegi faiz gelirine F diyelim.

n A.n.t ;
F=A.——.t= ik faiz
100 t 100 v )

Egeraylik faiz geliri hesaplayacaksaniz sireyi
ay olarak almaniz lazim.

.. A.n.ﬁ_= Ant

100 1200

(aylik faiz)

Nasil mutlu oldunuz mu? ©

Neyse...

Bir aylik faizi hesaplarken 1 yillik faizi 12 ye boli-
yorduk.

Peki...

1 giinluk faizi hesaplarken kaga béimek lazim?
Var mi bir fikriniz?

.20

Evet.

360 a béluntyor.

Ama unutmayin ki gunliik faiz hesaplayacaksa-
niz siireyi gitn olarak almamiz lazim.
Demek biraz da dikkatli olmak lazim.

t
360 Ant I,
= 100 = 36000 (gunliik faiz)

Hadi bakalim birkag hareket yapalim.

13. Haftw

a) 300 TL nin yillik % 20 faizle 3 yilda getlreceg| : _
faiz kag TL dir? S

b) Yilik %12 faizle bankaya yatirilan bir miktar :._
para 2 yilda 48 TL faiz getirdigine gére, ban-.. .
kaya yatirilan para kag TL dir?

€) %20 faizle bankaya yatirilan 80 TL 1 yil sonra : _' :
faiziyle birlikte kag TL olarak gekilir? L

d) %10 faizle bankaya yatirilan bir miktar para2:
yil sonra faiziyle birlikte 72 TL olarak gekildi- : o
gine gbre, bankaya yatirilan para kag TL dir? - -

e) Bir bankaya faize verilen 90 TL 1 yil sonundé_
faiziyle birlikte 108 TL olarak gekildigine go-: "
re, bankanin uyguladig: yillik faiz orani ydz- .
de kagtir? :

f) Bankaya yatirilan bir miktar para 6 ayda SRR
kendisinin —i% u kadar faiz getirdigine gére, j.

bankanin uyguladig yillik faiz oram yuzde
kagtir?



Faiz Problemleri 13. Haftw

1. 500 TL nin yilik %12 den 1 yilda getirecegi faiz 5. Yillik % 10 faizle bankaya yatirilan 500 TL nin
kag TL dir? 36 giinliik faizi kag TL dir?

2. Yilhk % 12 faiz veren bir bankaya yatirilan 400 6. Yilik % 12 faizle bankaya yatinlan bir miktar
TL 1 yil sonunda kag TL faiz geliri getirir? paranin 100 giinliik faizi 6 TL olduguna gére,

bankaya yatirilan para kag TL dir?

3. Yilhk % 10 faizle bir bankaya yatinlan 240 TL 5 7. Yilhk % 15 faizle bankaya yatirilan bir miktar
ayda kag TL faiz getirir? paranin 72 giinliik faizi 12 TL olduguna gore,
bankaya yatinlan para kag TL dir?

4. ik % 10 faiz veren bir bankaya yatirilan 600 8. Yillik % 20 faizle bankaya yatirilan 6000 TL nin
TL 6 ay sonunda kag TL faiz geliri getirir? 15 giinliik faiz geliri kag TL dir?




Faiz Problemleri

13. Haftw

9. Yillik %20 faizle bir bankaya yatirilan 70 TL 4 yil
sonra faizi ile birlikte kag TL olur?

10. Yilhk % 20 faizle bankaya yatirilan 500 TL kag
ay sonra 50 TL faiz geliri getirir?

11.Yilhk % 14 faiz veren bir bankaya yatinian 3000 TL
bir yil sonunda faiziyle birlikte gekiliyor.

Gekilen para kag TL dir?

12.800 TL nin yilhk %30 faizle 6 ayda getirdigi faiz
geliri, 600 TL nin %14 faizle 4 ayda getirdigi faiz
gelirinden kag TL fazladir?

13.A TL nin yilhik %12 den 3-y'rid-a-getrrd-r§rfarz,—66— -
TL nin yilik % 10 dan 3 yilda getirdigi faize esit i
olduguna gore, A kagtir?

14, Bir miktar para yillik % 9 faizle bankaya yatiriliyor,

Bu para 1 yil sonunda faiziyle birlikte 163,5 TL
olarak gekildigine gore, bankaya yatirnlan para
kag TL dir?

15.150 TL nin % 401 yillik % 15 den, kalani da yilhk
% 12 den bir yilligina faize yatiriliyor.

Bir yil sonunda elde edilecek faiz geliri kag TL
dir?

16. Bir bankaya yatinlan x TL, 5 yilda y TL faiz getiri-
yor.

x = 2y olduguna gére, bankanin uyguladigi
yilhk faiz orami yiizde kagtir?



Faiz Problemleri 13. Haftow

1. Yillik faiz orani %15 olan bir bankaya yatirilan bir 4. Bankaya yatirilan bir miktar para 2 yilda kendisinin
miktar para 4 ayda 5 TL faiz geliri getirmigtir. % i kadar faiz getiriyor.

Buna gore, bankaya yatirllan para kag TL dir?
Buna gore, bankanin uyguladigi yillik faiz orani
yuzde kagtir?

2. %12 faizle bankaya yatirilan bir miktar para kag 5. Bankaya yatinlan bir miktar para 6 ayda kendisinin

yil sonra kendisinin % 60 1 kadar faiz getirir? L si kadar faiz getiriyor
20 ’

Buna gore, bankanin uyguladig yillik faiz orani
yuzde kagtir?

3. Bir bankaya % 12 yillik faizle 6 ayligina yatirilan A 6. Yillik % 60 faizle bankaya yatirilan para kag ay
TL nin faiz geliri ile bagka bir bankaya %9 yillik fa-

1
. . sonra — i kadar faiz getirir?
izle 8 ayligina yatirilan B TL nin faiz geliri aynidir. 5

Buna gore, % orani kagtir?




Faiz Problemleri 13. Hafta

2. ANTRENMAN

7. Bir bankaya % 8 yillik faizle 2 yilhgina yatirilan A
TL nin faiz geliri ile bagka bir bankaya % 12 yillik
faizle 3 yiligina yatinlan B TL nin faiz geliri aynidir.

A
Buna gore, B orani kagtir?

8. x TL nin yillik % 10 faizle 8 ayda getirdigi faiz geliri,
y TL nin yilik % 12 faizle 5 ayda getirdigi faiz geli-
rine esittir.

X
Buna gore, 7 orani kagtir?

9. Bankaya yatirilan bir miktar para 15 ay sonra ken-

1
disinin 20 si kadar faiz geliri getirmigtir.

Buna gore, bankanin uyguladig: yillik faiz orani
yiizde kagtir?

10.

1.

12.

Bir yatinmci parasinin -% ini yilik % x faizle bir.

bankaya 4 ayligina, kalanini da yillik % y faizle
baska bir bankaya 6 ayligina yatirmistir.

iki bankadan bu siireler sonunda iki banka-
dan aldig: faiz miktarlan esit olduguna gore,

X orami kagtir?
y

A TL nin yillik % x faiz orani Gzerinden 8 ayda

getirdigi faiz geliri, B TL nin yillik % y faiz oran, U

Uzerinden 6 ayda getirdigi faiz gelirine esittir. .

2A = 3B olduguna gore, x ile y arasindaki
baginti nedir?

Ahmet Bey parasinin -%- uni yilhik % 10 dan

kalanin ise % 12 den 6 ayligina faize veriyor..
1 -

Eger tersini yapsaydi, yani, 3 anig yilhk % 12

den kalanin ise % 10 dan 6 ayligina faize ver-. '
seydi 20 TL daha az faiz alacakti.

Ahmet Bey'in faize verdigi para kag TL dir? - -




Cevaplar
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1) 133
2) 1031
3) 11010
a) 4
5) 2003
6) 4
7) 142
8) 1110
9) 37
10) 214
11) 303
12) 157
13) 360
14) 5

3. Antrenman

Sayfa71-72

1) a)130
b) 1133
c) 1040
d) 400
e) 1055
f) 11000
g) 2042

4. Antrenman
Sayfa73-74
1) a)l1
b) 13
c) 202
d) 215
e) 14
f) 304
2) 222
3) a)1022
b) 4514
c) 2121
d) 5104
e) 3266



3. HAFTA

Bolen — Kalan
iligkisi
1. Antrenman
Sayfa 79 ~ 80
1) 13
2) 108
3) 110
4) 17
5) 101
6) 108
7) 48+5
8) 12c+13
9) 20C+9

a+2

10)

12) 22
13) 68

14) 359
15) 154

16) 42

2. Antrenman
Sayfa 81 -82

1) 14

2) 65

3) 109

4) 118

§) 155

6) 107

7) 115

8) 143

9) 538

10) 5

11) 23

12) 13

13) 2

14) 2

15) 24

16) 7

Bolunebilme

Kurallart

1. Antrenman

sayfa83 -84

1) s
2) 25
3) 15
a) s
5) 8
6) 18
7) 10
8) 11
9) 17
10) 4
11) 3
12) 5

2. Antrenman

.Sayfa 85 — 86

1) a3 b) 2
c)1 d) 2

2) a)o b) 6
c)o d) 5

3) 8

4) 8

S) 25

6) 1

7) 0

8) 3

9) 6

10) 16

11) 20

12) 4

13) 4

14) 7

3. Antrenman

sayfa 87 - 88

1) a1 b)2
g9 d)s

2) 6

3 1

4 -2

5 3

6) a0 b)2
g1 d)1

7) as b)2
s d)1

4. Antrenman

Sayfa 89 - 90

1) 18
2) 3
3) 10
a) 16
5) 6
6) 4s
7) 18
8) 16
9) 27
10) 15
11) 7
12) 27
13) 1
14) 25
15) 2
16) 8
17) 10
18) 2
19) 8
20) 4

5. Antrenman

Sayfa 91 -92

1) 2
2) 10
3) 15
a) 9
5 15
6) 6
7) 15
8) 18
9) 4
10) 1
1) 1
12) 23
13) 13
14) 13

6. Antrenman

Sayfa 93 -94

1 6
2) 27
3 14
a) g
s) 3
6) 2
7) 30
8) 13
9) 11
10) 8
11) 7
12) 12
13) 5
14) 3
15) 120
16) 18

7. Antrenman

Sayfa 95 - 96

1)
2)
3)
4)
5)
6) 48
7) 5
8) 13
9 8
10) 7
1) 1
12) 8
13) 20
14) 15
15) 6
16) 7

= o0 N

8. Antrenman

Sayfa97-98

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9 8
10) 6
11) 4
12) 1
13) 2
14) 4

W N W N W e, ON



4. HAFTA:

Asal Carpanlar ve
Pozitif tam bolen

Sayist

1. Antrenman

Sayfa 103 -104

1)
?)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9) 4

10) 28
11) 24
12) 24
13) 48
14) 21
15) 12
16) 0

17) 0

18) 64
19) 3

20) 4

N & U O N W Ww

2, Antrenman

Sayfa 105~ 106

e s

1) 12
2) 8

3) 24
4 12
5) 18
6) 12
7) 18
8 3
9 4
10) 5
11) 5
12) 2
13) 2

14) 4
15) 3
16) 4

3. Antrenman

Sayfa 107 - 108

1) 3
2) 15
3) 140
4 s
s) 4
6) 12
7) 30
8) 35
9) 105
10) 30
1) 9
12) 10
13) 30
14) 360
15) 510
16) 8

OBEB - OKEK
1. Antrenman

Sayfa111-112

1) 60
2) 180
3) 123
4) 61
5) 118
6) 117
7) 360
8) 960
9 0

10) 604
11) 357
12) 57
13) 17
14) 30
15) 28
16) 30
17) 45
18) 70

2. Antrenman
Sayfa 113 - 114

1) 36
2) 162
3) 225
a) 132
5) 48
6) 50
7) 6
8) 55
9) 63
10) 84
11) 24

3. Antrenman

Sayfa 115 -116
1) 183

2) 214

3) 56

4. Antrenman
Sayfa 117 - 118

1) s8
2) 118
3) 117
a) 117
5) 35
6) 13

7) 150
8) 360
9 5

10) 150
11) 1440
12) 120

5. Antrenman

Sayfa 119 - 120

1) 13
2) 2
3 15
4) 30
5) 36
6) 25
7) 63

6. Antrenman

Sayfa 121 - 122

1) 38
2) 60
3) 552
4) 14
5) 48
6) 8
7) 480
8) 120
9) 280
10) 12:25
11) 40
12) 85

Rasyonel Sayilar
1. Antrenman

sayfa123-124

1)
2)
3)
4
S)
6)
7
8)

9)

NIlR ®I9 W1 Ne 1 \’IN wll @l | aiN
w - o N
-

[y
(-]
-—

2. Antrenman

Sayfa125-126

= =0l
= O

mlJ. N E\l-NIw&Iu:I



3. Antrenman

_savfa 127
1) 2

) 2

3 2

g 2

5 2

6 3

N =

g 2

Ondalik Sayilar

4. Antrenman

Sayfa129-130

1) 2,58
2) -1,502
3) 216
4) 3,3688
5) 1,88
6) 400
7) 100
8) 200
9) 13,4

5. Antrenman

Sayfa 131 -132

1) 910
2) -65,2
3) 03
a) 2
5) 16
6) 6
7) -7
8 2
9) 1,89
10) 3
11) 0,8
12) 1
10

13) 3

14) 20
45
15) Iy

16) %

3. HAFTA

R e SRR R R

Basit Egitsizlikler
a)x > -4

b)x<-2

c)x2-3

d)x<-2

e)x -5
)~ 45 x<3

g)0 s x<2

h)2 s xs6
i)-2sx<3
2% < 6

K)4 < 4x 512
)-6<-2x<4
m)5<3Ix+2<11
n)-4<-3x+2s11

o)—7 < 3x -1 < 11

2 2

1. Antrenman

Sayfa 137 —138

a)8 <2x <14
1)
b)9 <2x+1<15

)3 < 2x*1 5
3

2)
a) -15<-3x<8

b) —-14 < -3x+1<7

-3x +1

c) -7
) < 3

7
P

2
d)-6<4-2x<8

3)

a)-1<L+1<2
2

-3x

b)-3 < <6

-5x + 2

c)-2<- <1—1
2

4) -25 % < %
5) 15

6) 15

7) 8

8) 10

9) S

10) xs5

11) x<-3

12) x>9

13) x> 4

14) 28

15) x>1

2. Antrenman
Sayfa 139 - 140

1) 7

2) %sxdi

3) -5<xs1

23

4) 1sa<?
5) -4

7 35

6) TS5
7) 30
8) 16

9) -11<y«<1
10) 8

11) %<y<l

12) -15sbs<9
13) -28

14) 6

15) 9sa<12
16) 8<as14
3. Antrenman

Sayfa 141 —142

1)} a)a3
b) 6
2) a)ia
b) 36
3) a)29
b)-12
4) a)-36
b) 18
5) a)39
b) 10
c) 21
d)-10
e) 99
)13
6) a)-30
b) 18
c)-8
d) 36
7) -9

4. Antrenman

_Sayfal43-144

1) O0<x<1
2) 6
3) 3<b<4
4) 22
5) 9
6) 17
7) 4
8) S
9 11
10) 2

S. Antrenman

Sayfa 145 - 146

1) a)1<x? <16
b)0<x2 <186
c)dsx?<g
d) 4 <x? <16
a)0<x2<9

osx2<16

2) 4)1<x® <64
b)0<x? <84
c)8sx? <27
d)-64<x%<-8

-1
e)T<x°<27
1) -64 <x®s27
3) -23<a’+b¥s24
4) _64<ca?sbd 52

5 11



6. Antrenman

Sayfa 147 - 148

7
1) T
2) c<b<a

3) z2<x<y

4) y<x<z

-3
S\

6) m>p>k
7) y>x>2
8) c>b»>a

a
9 2

10) a<b<c
11) b<c<a
12) a>c>b
13) c>b>a
14) c>b>a
15) a>b>c
16) k>p>m

7. Antrenman

Sayfa149 - 150

1) ¢
?2) C
3) 15
4 6
5) 9
6) 26

10) 9

11) 122
12) 16
13) 9

14) 28
15) 201
16) 30

Mutlak Deger
1. Antrenman

Sayfa 153 - 154

1) 13

2) 3

3) b

4) 2b-2a
5) b

6) 2a

7) 2y-2x
8) -1
9) 6-3x
10) -1
11) x—-y
12) x+y
13) %

14) - 4x
15) -6x +3
16) 8 - x
17) - 2x
18) 2b-3a
19) Y

20) 3

2. Antrenman
Sayfa 155 - 156

1) 2-y
2) 8

3) -3
4 0

5) -9
6) -2x
7) -6
8 -2b+a
9) 2b
10) 0
11) 0
12) 2x

3. Antrenman
Sayfa 157 —158

1) {3,-1)
2) s

3) -39
a) (0,-2
5) {2)
6) {-4,4}
7) (4,4)
8) {(-4,6}

9) 4
)3

10) {-5,7}
1 (2]
12) 5

13) 12

14) -2

4, Antrenman

Sayfa 159 - 160

1) {1,4}

2) 3

4) {-51)
5)
6)

7
8)

o w .. O
N|o
nl:
—_—

10) 9
11) 3

S. Antrenman

Sayfa 161 - 162

1) (0,6)

2) [-3,1]

3) 5

4) -120

s) 19

6 [(-111)

7) 7

8) x>4veyax<-4
9) x>6veyax<-2

10) 6

6. Antrenman

Sayfa163-164

1) x<-3veyax>1

2) -25

3) x<§—veya x>2

4) xs<3veyax24
5) x<-5veyax 213

6) 1<x <6 veya
-8<x< -3

7) 12

8) 2

9) O0<x<2veya
-3<x<-1

10) 3 < xs 7veya

-9 < x<-5
11) -1<x< 2veya

-6sx<-3
12) 4

6. HAFTA |

o

Uslii ifadeler
1. Antrenman

Sayfa 167 - 168

1) 33
2) s6
3) 27
4 1
5) 14
6) 17
7) %

8) 4
9) 1
10) 5
1) 1

12) 1
9

13) 3
14) 1
15) 1

2. Antrenman

Sayfa 169-170
1) L
2
2) -3
3) -7
3
4) -16
5) 1
6) 2
7)1
8) 81
9 -3
10) 14
13
11) -1
2
12) =7
3



4

3. Antrenman

Sayfa 171-172

1) 65
2) 5
3) =1
72
4 &
9
5 1
3
6 1
2
7) 64
8) 7
9) 64
27
10) 1
9
11) 27
12) 27
13) a2
14) ¢

4. Antrenman
Sayfa173-174

1) 10a?

2) s5af

3) 8.2%% -218
4) 10.105 =10°
5) 7.5'2

5) 9.318 = 320

7) 2.1320

8) 2.10'°

9) s’

10) 22%+$

11) 24x+1

12) 2*+3

13) aSnH

14) -22 - 4

S. Antrenman

Sayfa 175 -176

1) 20

2) 72

3) s5m?
4q) 22

5) 18

6 72

7) 90

8) 45x?
9) ax
10) 62
11) 6a

6. Antrenman

Sayfa 177 -178

1) 29
2) 36x-1
3) 1

4)
5)

6)
7) 17
8) _ad

9 __1

10) 2
11) 32

12) 3
13) 3

14) 8
15) 16
16) 281
17) 2-7

7. Antrenman

Sayfa 179 - 180

1) 42

2) 103
20

3) 1

4

5) 4
6) 200

8. Antrenman

Sayfa 181 - 182

1) a-!
2) a7
3) -als
4) -a
5) a-®
6) a%bc
7) 200
8) 4a
9) 16a
10) 27m
11) 2
2
27

12)

9. Antrenman
Sayfa 183 - 184

1) 1
2) 2
3) 4
4) 2

s) 4

6) 18
7) -5

8) -2

9 2
10) 5
1) 1
12) 2
13) 10
14) 4
15) 3
16) 2

10. Antrenman

Sayfa 185 — 186

1) -4
2) 18
3)
4)
5) 4

[SEENS

6 3
5
7 1

8) -6

7. HAFTA
Kokl fadeler
1. Antrenman

Sayfa 189 - 190

1) 16
2) 46
3) 14
a) 7
s) 6
6 7
7) 4
8 7
9 15
10) 11
11) 45
12) 105
13) 6
14) 12
15) 16

2. Antrenman

Sayfa 191 — 192

1 a)a2%
3
b) 374

231+4
C)z 's

=2
d) 35

2) a) /3

d) /125



e) s/ 1
[£]

216
3 5
4) 20
5 7
6 8
7) -4

8 -7

3. Antrenman

sayfa 193 - 194

1) 7

2) -17
3) 0

4) -2
5) -15
6) 17
7) ~11
8) -3

9 L

10) 79
11) 8
12) -2
13) -3
14) 2
15) -7
16) -5
17) 6

4. Antrenman_
Sayfa 195—196

1) a) avz
b) 26
¢} 2J10
d) 310
e) 1010
f) 45
e 56
h) 415
) a3
evs
ki sz~
N 2J3
m) 202
n) 3.6
o) 27

2) J7

3) -4v3

4 1

5) a3

6) o

7) 75

8) 65

9) V7

5. Antrenman

Sayfa 197 —198

1) s
2) 3Ji0
3) ¥s
4) 4180
5) /1e0
6) 126
7) 2

8) 3

9) 35

10) 1170
11)1

12) s V2~
13) Ve
14) 132
15) ab?
16) ab?
17) y x 2,2

6. Antrenman

Sayfa 199-200

1) J72©
?2) Ya

3) ¥7

49 s

5) 232
6 J&

7) sJ3
8) 82
9) 125

10) 19

1) 35
12) \/a—

13) a?p?

14) xy
15) Xz

16) ad’p?

7. Antrenman

Sayfa 201 - 202

1) vz
2) 23
3) 26

3

4 J5
5 V2 -1
6) V5 -2
7) s5+6
8) -3-J10
9) 243
10) /5 +1
2

11) 3+2J/2
12) 22
13) 2 /3

8. Antrenman

Sayfa 203 — 204

1) 2§

N
-~
-

3) 2+U3

7)

8)
9)

10) V<

11) 642
12) -5
13) 2

14) 2./27

15) 2. /15
16) 0

9. Antrenman

sayfa 205 — 206

1) 06
2) 13
3) 038
4) 09
5) 1
6) 25
7)

8) 13
9) 05
10) 5
3
11) 10
11
12) 2
13) 10
14)1
15) 2
5

10. Antrenman

Sayfa 207 — 208

1) 4
2) 3
3) 13
a) &
5) a) &20
b) 1310
) Y81 = Va4
d) Y5
6)a) §2¢ = ¥a~
b) ¢ 48
) 2925 - y7"
d &/27
7) V2
8 -1

9) 2.5
10) 4

11) 242
12) /5 -1
13) V2 -1



B e

Garpaniara Ayirma

1. Antrenman

Sayfa211 -212

1) a)3(a-b)
b) 99(a —b)
€) V2 (a+b)
d) 2(2x—a)
e)x(a-b-c)
f) b(a — 4)
g) 6(2a - b)
h) 3y(x - 4)
i) 3a(4b +5)
j)bc(a+1)
k) 142(89 + 11)
1)269(356-352)
m) 61.65(61—1)
2) a)ab(a-2)
b)ab(b+1)
€) a?b2(b + a)
d) x(x? - 4x +3)
e) 2a(a? - 8)
f) 3a?b*(2a? - 5b)
g) 2a’b?c(b + 3ac)
3) a) 3"(2" +1)
b) 2% (2¥ + 2")
€) 22923 4+ 1)
d) 2°*1(2 + 1)
e) V2 (1+V3)
f) V5 (1+ V2 +/3)

4) a)2
b) 2b_
2
c) a2b?

2
d V2
e)l
f) 211

2. Antrenman

8 HAFTA Sayfa213-214

1) (a+b)(x+y)

2) (a+2)(b+1)

3) (a+2b)(2x-1)

4) (a+2)(a-b)

5)  (2x-3y)(x+1)

6) (a+b)(ab+2)

7 (x+2y)(xy+5)

8) (a-b)(ab+2)

9) (a+1)(a?+1)
10) (a-2)a?+1)
11} (2x? 4 a)x® - 1)
(V2 + 3)(¥5 +1)
(+ 21+ V3)
14) 110.100

12

13

15) 6
16) 15
17) 40

18) a) 2x -1
X+ 2

by 2*+2
a+1

 x2+2
x2 +1

dy o-3
a-1

3. Antrenman

Sayfa 215 - 216

1) (x+3)(x+4)
2) (x-2)(x-1)
3) (x-6)(x-2)
4) (x-4)(x+1)
5) (x-2)(x+1)
6) (x+5)(x-2)
7) (x+8)(x-2)
8) (x-7)(x+2)
9) (x+13)(x-3)

10) (x+a)(x+b)
11) (x-3b)(x+a)
12) (x-2)(x+a)

13) (x+m) (x - -1
n

14) (a-3b)(a+2b)
15) (a-4b)(a+2b)
16) (x+5y)(x-2y)
17) (x-7y)(x+2y)

4. Antrenman

Sayfa 217 — 218

1) (4a+3)(a-1)
2)  (2x-1)(x-1)
3) (2a-3)(a-2)
4)  (3x+1)(x+4)
5) (ax+1)(bx+1)
6) (2x+1)(x+9)
7)  (3x+1)(x+3)
8) (2a-3b)(a+b)
9) (3x-8y)(2x+y)
(Bx+y)(x+y)

x4
x-3

10

11)

x=2
12) o
4x+3
x-2
a+2b
a—2

13)

14)

15) X

16) -1

x

17) —

x

18) x-6

19) x-1
20 1
) 2

2z-1

21)

22} 2

S. Antrenman

Sayfa219-220

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7
8)
9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)
19

-

20

-

21

22
23

24

-

25

26

27
28)
29)
30)
31)
32)
33)
34)
35)

-

36)

37)

3g)

39)

(x-a)(x+a)
(x-2)(x+2)
(x-Deeed
(x-4)(x+4)
(2x-y)(2x+y)
(3x-2a)(3x+2a)
(4x-5y)(4x+5y)
80

800

1000

4021

10

0,44

5,12

1800

256

1200

4ab
(a+b)(3b-a)
(a+3b)(3a-b)
(x-y-2)(x-y+2)
(a-b-3)(a-b+3)
(a*+1-b)(a®+1+b)
4x(y+2)

4a(c-b)
(a*-b?)(a*+b?)
(2" + 3" )(2* - 3%)
(2" + (2" - 1)
(2° +b?)a® - b%)
x? - y?

=y
x2-9
ax? - 9y2

2t - b?

6. Antrenman

Sayfa221-222

1) 27 -1

2)  xay?-?
3) (a-b)?-c?
4)  (x+yp-2?
5) 217

6) 1005

7) a+b

8) x+2y

9) 3x-2y

10) 0,2

11) 400

12) -40

13) 10

14) x+y+1

15) a+2b-2

16) 8

17) 5

18) 5
(a+b)(a-b-3)
(x-2y)(x+2y-3)

19

20

21) x-y+l
22) x-2y+1
23) 3a+b

7. Antrenman

Sayfa 223 -224

1) (@-1a’+a+1)

2) (a-2)a%+2a+4)

3) (a+)(a-a+1)

4)  (x-2y)x? 4 2xy + 4y%)
8)  (x +3y)(* - 3xy + 9y?)
6) (2% +3%)(2%* - 8" +3%)
7)  (a- 2u)(a? +2ab + 4b?)
8) (x-3)(x?+3x4+9)

9)  (2m - n)(4m? + 2mn + n?)



10

11

L=

12)

13

13)
15)
16)
17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)
24)

25)

2x(x - 2)(x? + 2x + 4)

a(a +N)(a% -a +1)
(4 y?)(x* - x?y? 4yt

('? - y? )(X" - xfy? + yl)

8. Antrenman

Sayfa224 - 225

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9)
10)
11)
12)
13)
14)
- 15)
16)
17)
18)

42% + 4ab +b?
2 -2x+1
a?+2a+1

a? -10a +25
2 +4x+4

2 -6x+9

ox? - 6x +1
4x2 +12x + 9
m? - 4mn + 4n?
4m? +12m+9
4% 421 41
4% 5. 0%V L gy
2214
x* -2 +1
3+2y2
4-23
7-2/10
11-642

21) a’+4 + 4
a

22) o124
X

23) f:--h{:-
28) (_,y
25) (a_oy
26) (a .3y
27) -2y
28) (x-sy
29) (x - ayy
30) (a- sy
31) (2-v

32) (3x -y
3 1Y
) (o-3)

39) (2. _;-]’

35) (x-2-y)x-2+Y)
36) (x-2y-N(x-2y+1)
37) (2a-b-3)2a-b+3)

38) (a-2b-c)a-2b+c)

9. Antrenman

Sayfa 227 - 228

1) 7+443
2) 8

3) 20
4) 61

5) 1967
6) 1

7) 16
8) 21

9) 24
10) 1

11) -18

12) -4
13) 0

14) 9
2

15) 1
10. Antrenman

Savfa 229 — 230

1) 13
2) -9
3) 14
4) -10
5) 4

6) 14

11. Antrenman

Sayfa 231 - 232

1) % + 3a% « dan? 4 o?
2} K-t edr-d

3) x¥+3x24+3x+1

4) 2% -3a% »3ab? -b°
5) a? + 6a’b + 12ab? + 8b°

6) 8a° - 36a%b + 54ab? - 27b?

7) 27x + 27x2y + 9xy? + y?
8) a*+3a%+3a+1

9) a*+6a’+12a+8
10) 3 +9x® +27x+ 27
11) 8a* 41232 4 Ba 41

12) x°+%+i+1
x x

13) X%y axty e 3nFyF 4 y?

14) (x .9

15) (x -9y

16) t(-a.+1p

17) (a+2+1P = (2 +3)
18) (x+1-1)° = x?

19) (x-1.10 =2
20) (y+a-1P =(ye2p
21) 6

22) 8

23) 27

24) 100000

25) 16V2

12. Antrenman

Sayfa 233-234

1)
2)
3)
9)
5) 45

a M o ow

6) 16
7) -3

8)

wln

9) 2
10) 27
11) 152
12) 18
13) 14
14) 40
15) 155

16) 7
13. Antrenman

Sayfa 235 ~ 236

1) a+1
2) x+2y
3) a-b-2¢
4)
5) -1

x

6)

7) a
8) a-1
9) -1

10) Xx-3

11) a
1

13) :_:VL
14) a+b

15) 1

16) xy

17) 1-3¥-x
18) {y+3)(y-1)
19) -1

20) -1

9. HAFTA

Oran - Oranti
1. Antrenman

Sayfa 239 - 240

1)%
2 3
3 3
a 3
5) 3



-3

6)

7)

a|p wis "'I

8)

9)
10) 5

[y
~N

-
-
—
N @

-
N
-~
|
HIN)

E & B
wiN Ve “"I-L nl

[y
w
-

[y
()]
-

2. Antrenman

Sayfa 241 — 242

1)

2)

Ble “1S e

3)

N
w

a)
5)
6)
7)

8)

= NWw alw o Vi
o ! o|%

9)
10) 12
11) 360
12) 42
13) 52
14) 36
15) 30

3. Antrenman

sayfa243-244

1) s8Jvk
2) 75
3) 56
a) 5
5) 60
6) 24
7 6
8 5
9) 8
10) 40
11) 24
12) 12
13) 192
14) 6
15) 61

4. Antrenman

Sayfa 245 - 246

1) 35

2) 4
3) 66
4 60
s5) 60
6 2
7 9

1

8)

5. Antrenman

Sayfa247-248

1) 15
2) 2
3) 20
4 6
5) 18
6) 40
7) 300
8 750
9) 6000
10) 7,5
11) 8
12) 15
13) 45
14) 15
15) 12
16) 32

. 6. Antrenman

Sayfa 249 — 250

1) 3
2) 10
3) 20
a) 45
5) 20
6) 80
7 6

8 10
9) 3

10) 4

11) 30
12) 300
13) 36
14) 30
15) 20
16) 10

7. Antrenman

Sayfa 251 - 252

1) 30

3) 24
a 2
5) 3
6 1
7 30
8) 60
9) 240
10) 8
11) 8

Ortalamalar

8. Antrenman
Sayfa 253 - 254
1) 3,2

2) 42
3) 35

a) 34

5} 950

6) 163

7 J7

8) 55

9) 8

10) 30

11) 3

12) 22

13) 80

14) 20

15) 21

9. Antrenman

Sayfa 255 — 256

1) 250
2) 6000
3 26

4) 88

5) 170"
6 69

7) 6

9) 2
10) 68
11) 15

120 1

13) 8
14) 5
15) -8
16) 4

Denklem Gézme

1. Antrenman

Sayfa 257 - 258

1) -2
2) 5
3 4
4) 4
s) 6
6) 0
7) 6
8) 8
9 -2
10) 3

11} 3

12) 30
13) 4

14) 7

15) - 14
16) -6



2. Antrenman

Sayfa 259 - 260

1) 4
2) 3
3) 5
4) 8
5) 7
6) -3
7) -9
8) 4
9 S
10
10) 0
11) 3
12) 3
13) 4
14) 2
15) 8
5
16) -1
7

3. Antrenman

Sayfa 261 - 262

1 6
2) 1

7) 9
8) 3

9 7

10) 5

11) 8

12) (3,-2)
13) (5,3)
14) (2,1)
15) (0,2)
16) -4

4, Antrenman

Sayfa 263 - 264

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9) 3

10) 2

11) 15

12) -12

13) 13

14) -2

15) 8

16) 8

17) a=4b-5

nu VL u N VO un N O

18) p, - 22-3
a-3

19) 7
20) -5

5. Antrenman

Sayfa 265 - 266

1) 7
2) 18
3) 2
4 8
5) 18
6) 3
7) 4
8) 10
9) -3d
10) 4
11) -2
12) 36
13) 3
14) 24

15) 26
16) 2_
3

6. Antrenman

Sayfa 267 - 268

1) 7
2) -18
3) 3
4) -15
5) 4
6) S
7) -6
8) 39
9) 4
10) 8

11) 5
3

12) 2
13) 3

14) 3
4

15) 2
16) 1

10. HAFTA

Sayi Problemleri

1. Antrenman

| Sayfa 272

1) 18+3
2) 18-4
3) 2.18

4) 18
2

5) 218+3

6) 4.18-7

7) 3.18-5

8) 5.18+36
9) 5(18+2)
10) 3.(18+40)
11) 6.18 + 25
12) 4(18 - 3)
13) 2.(18 - 100)

14) 18 4
2

15) 5.(18 +20)- 3

16) 3.(18-10)+5

17) 3.(18+12) -2

18) 3(2.18-24)

19) 3(18-5)+5_
2

20) 3.(18 +200) - 50
21) 3.18 +2.18
22) (18+10) + 4.18

23) 18 18
2 3

2, Antrenman

Sayfa 273 - 274

1) x+3
2) x-4
3) 2x

) X
2

5) 2x+3

6) 4x-7

7) 3x-5

8) 5Sx+36
9) 5(x+2)
10) 3(x+40)
11) 6x + 25
12) 4(x -3)
13) 2(x - 100)

14) %+3

15) S(x+20)-3

16) 3(x—10) +5

17) 3(x+12) -2

18) 3(2x-24)

19) 3(x~-5}+5

20) 2(3(x + 200)- 50)
21) 2(5x-4) +10

22) 5( 4(x —23)4 2_)

23) 5(2(x + 10) -4)

24) x + 3x

25) x + (x+5)

26) 3x + 5x

27) x+(x=2)

28) x(x+2)

29) x2 +2x

30) 2x+3x

31) 5x +(x -2)

32) x2+6x+9
33) (3x +5)+(2x-7)

3. Antrenman

Sayfa 275 - 276

1) 8

2) 29
3) 46
4) 28
5) 24
6) 141
7) 36
8) 13
9) 32
10) 18
11) 24
12) 20
13) 41
14) 34
15) 18
16) 37
17) 14
18) 8

19) 2

20) 9

21) 17
22) 28
23) 38
24) 15
25) 10



4. Antrenman

sayfa 277 - 278

1) 100
2) 19
3) 16
4 1
5) 18
6) 140
7) 9

8) 60
9) 14
10) 16
11) 14
12) 11
13) 17
14) 90
15) 220
16) 15

S. Antrenman

Sayfa 279 -280

1) 13
2) 20
3) A

4) 17
5) 13
6) 13
7) 35
8) 12

6. Antrenman

Sayfa 281 - 282

1) 8
2) 8
3) 1
4) 12
5) 40
6) 33

8) 14
9) 68
10) 20
11) 10
12) 8
13) 6
14) €
15) 7
16) 8

7. Antrenman

Sayfa 283 - 284

1) -2
2) 27
3) 9
4) 14
5) 50
6) 10
7) 10
8) 100
5) 42
10) 24
11) 20
12) 10
13) 40
14) 12
15) 28
16) 14

8. Antrenman

Sayfa 285 - 286

1) 2
2) 24
3) 40
4) 200
5) 6
6) 45
7) 3
8) 30
9 112
10) 17
11) 105000
12) 20
13) 20
14) 20

9. Antrenman

Sayfa 287 - 289

1) 4
2) 30
3) 22
4 4
5) 20
6) 15
7) 39
8) 35
9 7
10) 17
1) 4
12) 20

13) 3
2

14) 6

10. Antrenman

Sayfa289-290

1) 15
2) 12
3) 18
4) 19
5) D
6) 10
7) 15
8) 10

11. Antrenman

Sayfa291 - 292

1) 12
2) 4
3)

a) A
5) 10
6) 14
7) ¢
8) 18
9) 29
10) 12
11) )15 1) 195
12) 5

12. Antrenman

Sayfa293-294

1) s4
2) 40
3) 1800
4) 360
5) 280
6) 15
7) 288
8) 6
9) 480
10) 120
11) 48
12) 30

13, Antrenman

Sayfa 295 - 296

1) 16

2) 122
3) 13

4) 12

5) 3

6) 3,5

7) 2x+3
8) 3

14. Antrenman

sayfa297.-208

1) 16
2) 12
3) 10
4) 21
5) C
6) 16
7) 26
8) 13
9) 5
10) 1
11) 7
12) 5

15. Antrenman

Sayfa 299 - 300

1) a)12 b)30
2) 180
3) 49
4) 14
5) 48
6) 23
7) 28
8) 32



9)
16. Antrenman
Sayfa 301 -302

1)
2)
3)
4)
5)
6)
7)
8)
9)

40

20

12

176

150

25

3,2

0,72

a)20 b)0 ¢)5

10) 24
11) 90
12) 24

17. Antrenman

Sayfa 303 - 304

1)
2)
3)
4)

5)

6)

7
8)
9)

3,6

6

100

a)21  b)1s

Xy
y - X

2

3
ad = bc
60

120

10) 100
11) 240
12) 333

13) 60
14) 200

18. Antrenman

Sayfa 305 - 306

2. Antrenman

Sayfa315-316

1) a)11,50 b) 13,2

2) 2veya 1
2

3) 44
4 20
5) 10

6) Xy
x-10

7) 30
8) 36
9 4
10

a) 5x +100
b) 550

11. HAF

TA

Kesir

Problemleri

1. Antrenman

Sayfa 313 -314

1) 13
2) 8
3) 44
4) 35
5) 52
6) 78
7) 24
8) 6
9 12
10) 180
11) 36
12) 72
13) 66
14) 16
15) 90
16) 300

1) 2; +5
3

3) X 2x

4
4) i 2x 4 x
5

7) 2x

8) a):—+10

x I
b)x-[THO):T—w

9) %(“12)-5

10) Z(xs4). 2

11) 60
12) 20
13) 96
14) 40
15) 25
16) 1200

3. Antrenman

Sayfa 317 -318

1) 4s
2) 25
3) 48
4) 40
5 60
6) 12

7)

5x
12

c)25 d)
8) 141
9) 30
10) 1200

11) 1200

12) 3000
13) 1600
14) 20

4, Antrenman

Sayfa 319 — 320

1) 120
2) 1200
3) 4
4) 1440
5) 225
6) 80
7) 200
8) 30
9) 12

5. Antrenman

savfa321-322

1) 1080
2 4
3) 45
4) 150
5) 240
6) 60
7) 40
8) 144
9) 120

6. Antrenman

Sayfa 323 — 324

1) 9
2) 14
3) 6
4) 12
5) 13
6) 20
7) 32
8) 8
9) 15
10) 20

7. Antrenman

Sayfa 325 - 326

1) 2

2) 2b-a

3) 200

4) 16

5) 3a-2b

6 3b-2a

7) 2b-a
8 3y-=xz

9) 36

10) 18
11) 5



8. Antrenman

Sayfa 327 - 328

1) 30
2) 18
3) 1500
4) 10
5) 80
6) 1200
7 L
5
8 3
3
9) 180

10) a) 240

b) 16 x
81

o) 22
3

9. Antrenman

Sayfa 329 - 330

1) a) 4% b) 5x_
k1 3

2) 120
3) Sy
5x
4 _1
1
5) a)
6) 40
7) 160
8) 3
9) 900
10) 1600

11) 80

2
10 b)20

Yas Problemleri
1. Antrenman

Sayfa 331 - 332

1) a)15 b)17
c)13+xd)8
e)9 f) 13-x

2) 22

3) 21

4) 20

5) 18

6) 8

7) 42

8) 41

9) 17

10) 42

11) 246

12) 75

13) x+18

14) 3x+16

15) 2x+19

16) b+5a

17) 18

2. Antrenman

Sayfa 333334

1) 11
2) 21
3) 37
4) m+6
5) 44+3x
6) 56
7) 3a+2b+2
8) 32
9) 40
10) 14
11) 9

12) 39
13) 40
14) 3

15) 6

3. Antrenman

Sayfa335-336

1) 11
2) 43
3 9
4) 40
5) 47
6) 8
7) s4
8) 36
9) 33
10) 36
11) 32
12) 30
13) 2
14) 29

4. Antrenman
Sayfa337-338

1) 30
2) 40
3) 45
4) 14
5 9

6 S

7 21
8) 20
9) a)51b)31
10) 3x+3y
11) 18
12) 30
13) 20
14) 30

isgi-Havuz

Problemleri

1. Antrenman

Sayfa341-342 _

1) a)= b)—

2) a— b)—:
c)= d)5

e)— f) 12

3)
4)

5)

W ofs vlw alm

6)
7)
8) 45

[y
v

9) a)- b)%

c)18

2. Antrenman

sayfa3a3-344
1) 15
2) 4
3 6
4) 30
5) 32
6) 5
7) 120
8) 4
9) 10
10) 8
11) 45
12) 10
13) 6

14) 25
15) 10
16) 20

3. Antrenman

Sayfa 345-346_
1) <
2) 60
3 6

4) 17,5
5) 30
6 9

7) 10
8) 12
9) 13—3

36
10)Z
11) 6

12) 8

4. Antrenman
Sayfa3d7-348
1) 4

2) .3

3) 60

4) 80

5)

gw

6 5

7) 12
8) 10
9) 2

10) 10
11) 30
12) 12



12. HAFTA :

JURNR - -+

Hiz Problemleri

1. Antrenman

Sayfa 355 - 356

1) 270
2 2
3) 80
a) 7
5) 5
6) 6
7) 70
8) 40
9 3
10) 2
11) 400
12) 8
13) 50
14) 50
15) 6
16) 40

2. Antrenman

sayfa 357 - 358

1) 400
2) 25
3) 60
4) 240
5 90
6) 12
7) 4

8) 200
9) 60
10) 7

1) 4

12) 160

3. Antrenman

Sayfa 359 — 360

1) 3

2 ¥
3) 150
a) 225
5) 200
6 80
7) 60
8) 60
9) 240
10) ;=
11) 8

12) 480

4. Antrenman

Sayfa 361 -362

1) 3a-2b
2) 720
3) 600
q) 8

5) 210
6) 144
7) 17:00
8) 2

9) 14
1o)§
1) s

12) 12

5. Antrenman

Sayfa363-364

1) 340
2) 20
3) 230
4) 280
5) 3

6) 20
7) S5
8) 8

9) 7,5
10) 25
11) 4

12) 50

6. Antrenman

Sayfa 365 —366

1) 9
2) 45
3) 30
4 s
5) -;
6) 160
7) 300
8) 65
9) 180
10) 32

11) %

12) 22,5

7. Antrenman

sayfa 367 — 368

1) 150
2) 170
3) 10
4) s5
5) 420
6) 27
7) 18
8) 48
9) 20
10) 60
11) 50
12) %

8. Antrenman

Sayfa 369 - 370
1) 60
2) 100

3)

wlr

4) 100
5) 50

6)

&l

7) 80
8) 120
9) 25
10)—;
11) 40
12) 100

9. Antrenman

sayfaali-372
1) 3

Z);

3) 600
9 3
5 12
6) 240
7) 480
8) 300
9) 98

10) 30

3
11) 2

13. HAFTA

Yiizde Problemleri

1. Antrenman
Sayfa 377 — 378

1) 30
2) 12
3) 65
a) 72
s) 45
6) 500
7) 160
8) 20
9) 05
10) 3
11) 80
12) 0,4
13) 4
14) 2000
15) 200
16) 125
17) 200



18) 40
19) 2500
20) 65
21) 95
22) 2000
23) 90
24) 255
25) 128
26) 300
27) 43
28) 25
29) 38
30) 80
31) 25

2. Antrenman

Sayfa 379 -380

1) 80
2) 60
3) 60
4) 35
5)

6 7
7) 40
8) 120
9) 16000
10) 30
11) 45
12) 28
13) 75
14) 140
15) 60
16) 45

3. Antrenman

Sayfa 381 —382

1) 1
2) 30
3) 100
4) 200
5) 60
6) 150
7) 20
8) 300
9) 30
10) 48
11) 200
12) zlo
13) 8
14) 9
15) 18
16) 1500

4. Antrenman

Sayfa 383 -384

1) 15

2) 300

3) 80

4) 30

§) 4x=5y
6
7) 4A=3B+3C
8) 10

9) 125

10) 12

11) 12

12) S0

13) %4 artar
14) S0

15) 10

16) %2 azahr

S. Antrenman

Sayfa 385 - 386

1) 25
2) 144
3) 34
4) 336
5) 45
6 70
7) 90
8) 240
9) 10
10) 10
11) 2
12) 3000
13) 25
14) 25

6. Antrenman

Sayfa 387 — 388

1) 20
2) 25

9x
3) "
4) 25

5 =
6) 84
7) 40
8) 120
9) %2 zarar
10) 40
11) 25
12) 60
13) 30
14) 30
15) 20

16) 80

7. Antrenman
Sayfa 389 -390

1) 66

2) a1

3) 24

4) 12

S) 40

6) S

7) 25

8) 50

9) 25

10) 98

11) 8 TL zarar
12) 30

13) %18 kar
14) % 26 kar
15) 4

16)%

8. Antrenman

Sayfa 391 - 392

1) 48
2) s6
3) 9%
4) &
5) 88
6) 64
7) s6
8) 15
9) s4
10) 500
11) 30
12) 36
13) 2

14) 7

Ry o

9. Antrenman
Savfa393-394

1) 36
2) 20
3) 17
4) 20
5) 24
6) 20
7) a)0,6
b) 0,75
c) 0,72
8) 90
9) 1,2
10) 10
11) 25
12) 0,6

Karisim

Problemleri

1. Antrenman
Sayfa 395 -396
1) 28

2) 12

3) 9

4) 9

5) 14

6) 62

7) 18

8) 34

9) 9

10) 16~

11) 18

12) 2

13) 120

B
14) A+8B
7
15)5

13
16) =



2. Antrenman

Sayfa 397 — 398

1) 36
2) 30
3) 30
4) S0
5) 80

100 A
A+8

7) 26
8) 28
9) 34
10) 10
11) 25

6)

12) 2
13) 30
14) 30
15) 10

3. Antrenman

Sayfa 399 — 400

1) 44
2) 25
3) 15
4) 10
5) 18
6) 40
7) 06
8) 20
9) 30
10) 22
11) 60
12) 70
13) 20

1) 3

15) 3

16) g

Faiz Problemleri

3) 180 b)200
c)96 d)60
e)20 f)20

1. Antrenman

Sayfa 403 - 404

1) 60
2) 48
3) 10
4) 30
5) 5
6) 180
7) 400
8) 50
9) 126
10) 6
11) 3420
12) 92
13) 50
14) 150
15) 19,8
16) 10

2. Antrenman

Sayfa 405 ~ 406

1) 100
2) 5
3) 1
4) 10
5) 10
6)

7)
8)
9)

10)

W S AW RO N

11) y=2x
12) 6000
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