Ogrenci Secme Smavi (Oss) / 18 Haziran 2006

Matematik II Sorular ve Coziimleri

1
Lfo=1y ° 7% ise fonksiyonu icin, lim f(x)=a ve lim f(x)=b
3, x=0

olduguna gore, a — b kagtir?
A)-2 B)-1 €0 D)1 E)2
Cozliim 1

|x| . x —Xx
—i¢cin x>0 = —=1 ve x<0 = — =—1olur
X X X

lim f(x)=a = Iliml=1 ve limf(x)=b = lim(-1) =—1 bulunur.
x—0" x—0" x—0"

x—0"

a-b=1-(-1)=1+1=2

ok .
2.s,= Z_z olduguna gore, lims, kagtir ?

k=11

1 2
A) — B) — 0o D)1 E)2

2 3
Cozlim 2
anZn:i:L y kZL.(l+2+3+ ........... (n—=2)+(n—-1)+n)

k:ln2 n* 5 n’
1 n(n+l) ok 1 n+l . .on+l 1
—— = = §,=) —=_ = lims,= lim = —
n? 2 an 2 n n—o @ 2p 2

Not : Pay ve paydadaki polinomlarin dereceleri esit ise katsayilar orani limiti verir.

3. f: R — R her noktada tiirevli bir fonksiyon ve f ’(1) =3 olduguna gore,

o S 2h) — f(1=3h)

h—0

kagtir ?

A)15 B)I2 9 D)6 E)3



Cozlim 3
I. Yol

Tirevin tanimindan yola ¢ikarsak.

i LS G) L SO )~ S ()

X=X X — xo h—0 h

=17(xy)

i LA+ 2m = fA=3n) _ . [f1+2h) - fA=-3m)]+ (/D) - fD)

A0 h h=0 h
~ :mf(lﬂl;)—f(l)+£i£%—f(l—3hh)+f(l)

AR =S =30~ £
h—0 2.h h—0 (_3)h

(=3)
= = (D)2+1)(3)=5f1)=53=15

II. Yol

Degisken h oldugundan h’a gore tiirevleri alinir.

o 20 = f1=3R) _ S /(1) _0

— belirsizligi vardir. L’Hospital uygulanirsa,
jm 7 0 0 g P yg

f'().2 —lf'(l)'(_3) —5f1)=53=15 elde edilir.

4. P(x) polinom fonksiyonunun tiirevi P’ (x) ve P(x) - P’ (x) =2x*>+3x — 1

olduguna gore, P(x) in katsayilarinin toplami kagtir?
A)ll B)12 C)13 D)14 E)I15
Coziim 4

P(x) = ax* + bx + c olsun. P’ (x) = 2ax + b olur.
Px)-P (x)=2x>+3x—1 = (ax®*+bx+c)—(Qax+b)=2x*+3x—-1 =
a=2,b=7,c=6bulunur. O zaman P(x) = 2x* + 7x + 6 olur.

P(x) in katsayilarinin toplami1 = P(1) =2.1>+ 7.1 + 6 = 15



3 2
5. f{x) = ZTX - x? + 5 fonksiyonu asagidaki araliklarin hangisinde azalandir ?

A)(‘f,l) B)(l,‘?l) C)<‘71,0) D)(o,%) E)(%%)

Cozim 5

f(x) ‘in azalan olmasi i¢in f ‘(x) < 0 olmalidir.

2x* X2 1
f(x) = 3 -——+5 = {f‘xX)=2x*-x<0 = x(2x-1)<0 = x, =0 ve XZZE
1
e 0 5
g |------ ++++ |+ +++
2x-1  |------] ----- + 4+ + +
xx-DF +++ |------ ++ + +
.+
6.

— 5 1\[1 » X

Sekildeki d dogrusu, f (x) fonksiyonunun grafigine A noktasinda tegettir.
h(x) = x * f (x) olduguna gore, h’(—3) kagtir?

A4 B2 C0 D)2 E7



Cozlim 6

h(x)=x°*f(x) = h’x)=Lf(x) +f‘(x).x=1f(x) + f ‘(x).x olur.
Tiirevin geometrik yorumuna gore,

Fonksiyonun bir noktadaki tiirevi o noktadaki tegetin egimine esittir.

d dogrusunun denklemi (iki noktas1 bilinen dogru denklemi) = (1,0)ve(-3,4)

= —= = y=-x+1olur. Egimi =-1 =f ‘(-3) olur.

W(-3)=f(-3) + £(-3).(-3) =4+ (-1).(-3)=4+3=7

7. | (sinx+ cosx).dx integralinde t = m — x doniisiimii yapilirsa asagidaki integrallerden

NN —y

hangisi elde edilir?

A) |(sint +cost).dt B)

S 0 | N
S 0 | N

(sint —cost).dt O j(sint —cost).dt
2

V4 0
D) I(cosl —sint).dt E) J(sint —cost).dt

2 2
Coziim 7
t=m—x = x=mn-t (tirevini alirsak) = dx=-dt

x=micint=nw—n=0

T .. T T
X=—1mgmt=n— — = —
2 2 2

'T(sin x+cosx)dx = 'T(sin(ﬂ —t)+cos(m—1))(—dt) = T(sin t —cost)(—dt)

2 2 2
2

(—sint +cost)dt = I(sint—cost)dt
0

0N —



8. f: R — R fonksiyonu her noktada tiirevli ve f’(x) =x + 1, f(2) =—1 olduguna gore,
f (0) kagtir?

A)-5 B)-4 C-2 D-1 EO
Coziim 8

f’(x) =x+ 1 = her iki tarafin integrali alinirsa,

x2
[ o= xt1 = f(x)= =~ +x+c olur

2
f2)=-1 = x=2icin, f(2)=%+2+c=1 = ¢=-5

2
f(x) = % +x-5 = f(0)=-5 bulunur.

9.
ll.l.ll'll
Ad ey
L 10%)
a4....
i
i
|
: b
O 1 2

Sekilde grafigi verilen bire bir ve drten f: [ 1,2 ] — [ 2, 4 ] fonksiyonunun tersi ' dir.

2 4
Buna gore, I f(x)dx+ I f'(x)dx toplami kagtir?
1 2

A2 B4 (6 D)8 E)I0



lky 2 .
" [rmdc=A, ve [ (xd=A,
T , 1 2
A ‘:_ ‘#‘.f{}(}
i 2 4
e . [reodc+ 7 yde=A, +A,
i 1 2
oy
i — 42-21=8-2=6
| > %
ol 1 2

determinantinin degeri kagtir?

A)10 B)9 ()8 D)6 E)S
Céziim 10

log,8 log,5
1 | =1log,8.
log,; 3 o

L o3t i-91=3
log., 3 1

3

—log;4.log, 5 = log, 2°.

1 1 . . . -
11. ( o ):( = ) isleminin sonucu asagidakilerden hangisidir?
I+x 1-x I+x 1-x

A)l B)-1 Ox D)l-x E)l+x
Cozim 11

x.(l—x)—(l+x)) : ((l—x)+x.(1+x)) — ( -x2-1 (1+x).(0-x)

(1+x).(1-x) (1+x).(1-x) (1+x).(1-x) 1+ x2

) =-1



»’+27  (y-3).0°-D

12. .
y:=2y-3  y*-3y+9

ifadesinin sadelestirilmis bi¢gimi asagidakilerden

hangisidir?

A@y+3)y-D By+3d)y-2) OF+thy-3)
D)(y—-D(y—2) E)(y—D(y—3)

Coztim 12

(¥y+3).07°-3y+9) (»v-3).(0-D.(y+1D

' =(y+3).(y-1
(y=3).(y+1) 13y +9 (y+3).(y=1

13. lzl+z=3-2i esitligini saglayan z karmasik sayisi asagidakilerden hangisidir?
A2 2 B2 O2+2 D)2-3 B> 43

5 6 4 3 5
Cozim 13

z =X+ iy olsun. lz|= x>+ y? olduguna gore,

lz|+z=3-21 = x*+y* +x+iy=3-21 = y=-2 olur.

/x2+(_2)2 +x=3 = x*+4=03-x = ngbulunur.

z=x+tiy= % — 21 elde edilir.



14. Asagidaki tabloyla degismeli olmayan (G, *) grubu verilmistir.

(Ornegin, bu gruptac * d=e, d * ¢ = fdir.).

« a|b|lc|d]|e]|f
ala|b|cldlelf]
byb|c|a|f|d]|e
clcla|b|le|f|d
dyd|e| f|]a|b]|c
ele|f|d|c|a]|b
flf|ld|e|b|c]|a

Buna gore, b * (x * c¢) = d esitligini saglayan x eleman1 asagidakilerden hangisidir ?
A)f B)e O)d D)c E)b

Cozim 14

* isleminin etkisiz (birim) elemani a “dir.

(x * ¢) =m olsun.

bxm=d = b'xb*xm=b"'*xd = m=b"'*xd
b’ xb=a = b'=c

m=c*kd=e = m=e¢ olur

1 1 1

Xkc=m = X¥kc*c =mx*xc = X=ekcC

c'"*xc=a = c¢'=b olur

x=e*xb = x=1{ bulunur.

15. A bos olmayan bir kiime olmak {izere, A dan A ya f ve g fonksiyonlar1 tantmlanmistir.
(fog)(x) = f (g(x)) ile verilen (fog) bileske fonksiyonu bire bir ise asagidakilerden hangisi

kesinlikle dogrudur?

A) fortendir. B) g ortendir. C) fbire birdir. D) g bire birdir.  E) (gof) bire birdir.



Cozliim 15

Farkl1 bir h(x) fonksiyonu alalim.

h(x,)=h(x,) 1 —1olmasii¢in x, =x, = 1-—1 olmahdir.

fog(x,) =fog(x,) 1 —1olmasii¢in x, =x, = 1—1 olmaldir.
flg(x,)) =1(g(x,)) 1-1olmasticin g(x,)=g(x,) = 1—1 olmahdir.

(fog)(x) =1 (g(x)) ile verilen (fog) bileske fonksiyonu bire bir ise g(x) de bire bir’dir.

Y f(x)
\/
1

f (x) fonksiyonunun grafigi, sekildeki gibi, Ox eksenine (1 , 0) noktasinda teget olan ve (0, 3)

16.

l:.::l_--'-'-'--- .

O

noktasindan gecen paraboldiir.

Buna gore, f (3) kagtir?

A)3 B4 (©6 D)7 E)I12

Coziim 16

Parabol denklemi =f(x) =a.(x—r?*+k = (r,k)=(1,0) = y=a(x—1)
y=a(x—-1? = (0, 3)noktasini saglar,3 =a.(0—1)> = a=3olur.

y=a(x—-1? = y=3.x-1¢ = y=13)=3.3-12=34=12

17. (1 —m)x*>+4x + m?—4 =0 denkleminin biri pozitif, digeri negatif iki gercel kokii varsa

m nin alabilecegi degerler kiimesi asagidakilerden hangisidir ?

A) (1, o) B)(—2,2) OCF1,0u(,x)
D)(-2,1)u(2,0) E)(-2,0)u(l,x)



Cozim 17

ey c m?—4
Koklerix, ve x, olsun. x;.x, = — <0 = <0 > m=2,m,=-2,m,=1
a I-m
= -2 1 2
m® - 4 i I i + + + +
1-m + 4+ +|++F+F+++ -----------
=4
S R + 4+ + -
11—

= (-2,1)u(2,0) elde edilir.

18.

Sekildeki O merkezli birim ¢ember {izerindeki P ve P’ noktalar1 Ox eksenine gore birbirinin
simetrigidir.

Buna gore, P’ noktas1 asagidakilerden hangisiyle ifade edilemez?

A) (cos(—9) , sin(—0)) B) (cos(—0) , sinf) C) (cosB , — sinf)
D) (cosO, sin(2w — 0)) E) (cos(2m — 0) , — sinf)

Coziim 18

P’ (cos(—9) , sin(—0)) = P’ (cosO , — sinf)

cos(2n —0) =cosb , sin(2m — 0) =—sind

sin(—0)=—sin@ = (cos(—0), sinf) olamaz.



sin2a

19. oosoa ifadesinin sadelestirilmis bi¢cimi asagidakilerden hangisidir ?
—cos2a

A)sina  B)cosa C)tana D) cota E) sina + cosa

Coztim 19
sin 2a _ 2sina.cosa _ 2sina.cosa _ 2cosa _ cosa — cota
1-cos2a 1—(1—2sin2a) 2sin2%a 2sina sina
20.
AL 1 KL
BA // KL
| AL |=3 km
|BA |=12 km
|KL =21 km

K noktasindaki kontrol kulesinde bulunan bir gérevli, yerden 3 km yiikseklikte yere paralel
ucan bir u¢agin, A noktasindan B noktasina kadar 12 km lik hareketini radarla izliyor.

A noktasinin yerdeki dik izdiisiimii L noktasi ve |KL| =21 km olduguna gore, radarin

taradig1 AKB agisinin tanjanti kagtir?

3 4 ) 3 ;
A) = B) — ) 2 oy 3 .
)2 By OX D B
Co6zim 20
tanx =? = X:k—y
tanx = tan(k - y) = —onk _10)
l+tank.tan y
= tank=> = 1
9 3
= tany= > = L
Y 1 7
1 1

tanx = tan(k —y) = tank—tany _ 3 7

1+tank.tan y



21. f: (_?l,oo) — R f(x)=log, (3x + 1) ile tanimlaniyor.

Buna gore, ters fonksiyonu belirten f ~' (x) asagidakilerden hangisidir?

A)f ' (x) =3 B)f '(x)=3+1 O)f '(x)=log3x+1)
X 3
DIf =" B =
Coztim 21
3" -1
y=fx)=log, 3x+1) = 3"=3x+1 = 3x=3"-1 = x= 3
xoyof'x) = y=3_1 f-‘(x)=33_l
22.
ABC bir dik liggen
m(BAC) = 90
|AE[=]EC]
|IBD |=IDC|=9 cm
|BF [=|FG|
|GP|=X

Yukaridaki verilere gore, x ka¢ cm dir?

Al B2 03 D)% E)%



Coziim 22

ABC iiggeninde [AD] ve [BE] kenarortay olduklar1 i¢in G noktas1 agirlik merkezidir.
. . |BC| .

Dikkat edilirse |AD|= BN =9 cm dir.

Ayrica | BG |=2 | GE| oldugu i¢in, |BF|=|FG|=|GE]| olur.
|[4E| |cP| |FG| 1P 1

=1 = —.+—.-=1 = |cp|=2|PF|
AC|'|PF||GE]| 2°|PF|1

Menelaus teoemine gore,

Ayni sekilde tekrar Menelaus teoemine gore,

l_ﬂzl = |AG|=3|GP]|
1'|GP|

[P |CE] |46] _
el [e4 lor

1
= -
3

|AD| =9 = G noktas1 agirlik merkezi = 2lepl=lac|l = laGl=6

|AGl =6 = |AG|=3|GP] oldugundan, = |GP| =2 cm bulunur.

23.
ABC bir tiggen
[BD] aciortay
|AB|=8cm
|BC =12 cm
|AD [=m cm
IDC [=ncm

Yukaridaki sekilde m ve n birer tamsayi olduguna gore, ABC iiggeninin ¢evre uzunlugu

en ¢ok kag cm olabilir ?

A)28 B)32 ()35 D)38 E)40



Céziim 23

n = m =2k ve n =3k olur.

) . 8 m .. 2
Agiortay teoremine gore, — =— dir. = = —
12 n n 3

[12-8| <|ACI<12+8 = |AC|=m+n<8+12 olur.
2k +3k <20 = 5k<20 = k<4 = Budurumda en fazla k = 3 alinabilir.

Uggenin gevresi, 8 +12+5k=8+12+53=8+12+15=35olur.

24.

m(ADC) =m(BCD) = 60

|AB|=+6 cm
|BC|=2cm
|cD =4 cm
|AD [=x

A

Yukaridaki verilere gore, x kag cm dir?

A5 B)6 C)6-+3 D)2++6 E)3+43

Coziim 24

Sekildeki gibi [BC] uzatilirsa DKC eskenar iiggeni olusur. = |KB| =2
B noktasindan [DK] ya dik ¢izilirse (KTB ) tiggeni, 30-60-90 dik iiggeni olur.

KBl =2 = [KT|=1 ve |TB|=+/3 olur.
BTA dik tiggeninde,
|ABl =6 ve |TBI =43 = |ATI|>+ |TB|>=|AB]|> (pisagor)

AT 2+ (32=(V6) = |AT|=43 = |AD|=x=3+ /3 bulunur.



25.

AB //DC

[AC] agiortay
IDC|=|BC]
m(ADC) =130
m(ACB) =x

Yukaridaki verilere gore, x ka¢ derecedir?
A)105 B)115 C) 125 D) 130 E) 135
Coziim 25

ADC ikizkenar tiggen (i¢-ters ac1)
180-130 _

s(BAC) =s(DCA) = 25

ADCB ikizkenar yamuk oldugundan,
s(ADC) =s(DCB) =130
25+x=130 = x=105

26.
D K C
L N
A > B

Sekildeki ABCD karesinin kenarlar1 tizerindeki K , L , M , N noktalarinin her biri, lizerinde
bulundugu kenarin orta noktasidir.

A(ABCD) = 4 br? olduguna gore, taral1 alan kag br? dir ?

1 1 4 2 1
A)— B- 0©O- D= E-
)3 )2 )3 )3 )3



Coziim 26

[} C Sekilde de goriilecegi tizere ABCD karesinin
alan1 5 tane tarali kii¢iik karenin alanina
esittir.

Dolayisiyla, 4 = 5.tarali alan

Tarali alan = % olur.

27.

g m(COR) = 40°

Sekildeki AT dogrusu O merkezli gembere T noktasinda tegettir ve |AT | uzunlugu TBC
yayinin uzunluguna esittir.

Buna gore, taral1 alanlarin toplam1 ka¢ cm? dir ?

A)8rt B)6én C)5n D)4n E)2=n



Coziim 27

, (TBC)

34T
alan(OCB) = 75.32.ﬂ , alan(COT) = m.32. M
360 360

, alan(AOT) =
|AT | uzunlugu TBC yayinin uzunluguna esit olduguna gore,
|AT|= | 7BC | = 2r3. T5C)

tarali alan = alan(AOT) — alan(TOB) + alan(OCB)

3]AT TBC
tarali alan = M — (n.32.@ — n.32.ﬂ) + .32 A0
360 360 360
(TBC)
3273 —— p——
taral1 alan = 360 g, (TBC) + 2. 75.32.ﬂ =27
2 360
28.
M
"Yof
\/

0,,0, ,0; ve M merkezli cemberler birbirlerine sekildeki gibi tegettir.
O, , 0, ve O; merkezli gemberlerin yarigaplar: r cm, M merkezli gemberin yaricapi da 1 cm

olduguna gore, r kactir?

A3 B)Y1+43 0)2+243 D)3+243 E)3+3.3



Coziim 28

O,
2 30030 2y
t+1
¢ LI
1] - Al
o t H t oy

Sekildeki gibi merkezler birlestirildiginde, bir kenar1 2r olan (O, O, O ;) eskenar liggeni
meydana gelir.

Eskenar tiggenin yiiksekligi = |Ol H|= 2r.2\/§ =143
M noktasi bu iiggenin agirlik merkezi = o M |=r+1
oM| 2 r+l 2 3
L =2 = 2f3r=3r+3 = r2V3-3)=3 = r=
|01H| 3 l’\/g 3 2\/5—3
3 2*5*3):3’(2*/5*3):3‘(2*5*3):3”\/5

24/3-3 2/3+3 12-9 3

29.

ABCD, O merkezli gemberin tegetler dortgeni
AB// DC

DA L AB

|BC[=10cm

|OH [=3 cm

Yukaridaki verilere gore, ABCD tegetler dortgeninin alan1 ka¢ cm? dir?

A)50 B)48 ()46 D)44 E)42



Coziim 29

I. Yol
O merkezli gember [DC] ye P de teget

olduguna gore, |OP| =3 cm olur.

Yarigap tegete degme noktasinda dik
olacagindan,

[PH] L [AB] ve [PH] L [DC] dir.

Bu durumda |AD |= |PH|=6 olur.

Tegetler dortgeninin karsilikli kenar uzunluklarinin toplami birbirine esit oldugu igin,

|AB|+|DC|=]AD|+|BC|=10+6=16

=48

_ |4B|+|DC] 16
Alan(ABCD) = T.|AD| =6

II. Yol

g
a
A 0

atc=6

b+d=10

Alan(ABCD) = 3+ ; ©+d 41c) Alan(ABCD)= %.6 = 48 elde edilir.

Not : Bir ¢cembere disindaki bir noktadan c¢izilen teget parcalarinin uzunluklar: esittir.



30.

Sekildeki gibi, taban yarigap1 1 metre, yiiksekligi 2 metre olan dik koni bigimindeki bir su
deposuna bir musluktan sabit hizla su akitiliyor.
Depoda biriken suyun derinligi x metre oldugunda, depoda biriken suyun hacmi x tiiriinden

kag¢ metrekiip olur ?

3 3 3 3 3
A) X B) X Q) X D) X E) X
12 9 6 4 3
Coziim 30
1
3 C |AE| |4D| |ED|
] AED = ACB = =
lAC|  |4B| |CB
o XY X
2 y 2 1 2
I/ 1 1
; Depoda biriken suyun hacmi, v = g.ﬂ.( V)>2.x Zg.ﬂ.(g)z.x
— 3
A = v="""bulunur.
12
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