INTEGRAL

kartezyen

Turevi verilen bir fonksiyonun, tlrevi alinmadan énceki asil fonksiyonu bulma islemine "belirsiz integral" denir. Asil fonksiyonu
bulmak igin tlrevinin hangi degiskene goére alindigini bilmemiz gerekir. Bu da diferansiyel kavrami yardimi ile olur.
Ornegin; y=f(x) gibi bir fonksiyonda x bagimsiz degisken, y ise badil degdiskendir (x'e bagl).

Bu ifadenin x degiskenine gore tirevi; % dfty d
X

dx dx

y=f(x) fonksiyonunun tlrevi %
X

‘l kavrama sorusu

,—f(x) biciminde gosterilebilir.

=f'(x) oldugundan dy=f'(x).dx olur. Burada "dy" ifadesi y=f(x) fonksiyonunun diferansiyelidir.

¢ozim

y=x? ifadesinde y nin diferansiyeli olan dy yi bulunuz.

‘l kavrama sorusu

y=x2 ifadesinin tiirevini alalim,

d .
&_ (x2)' =2x ise dy=2x dx
dX ——
ifadenin tlrevin
tarevi degiskeni

Buna gore, 2xdx ifadesi y nin diferansiyelidir.
Cevap: 2xdx

¢o6ziim

f(x)=x3 ifadesinde f(x) in diferansiyeli olan df(x) i bulunuz.

‘l kavrama sorusu

f(x) =x3 ifadesinin tlrevini alalim,

99 _ (x3) = 3x2 ise df(x)=3xPdx.

dx /\

fonksiyonun tirevi turevin
degiskeni

df(x) ifadesi f(x) in diferansiyelidir.
Cevap: 3x2dx

| ¢o6ziim

df(x) ifadesinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

df(x) ifadesi tlirevin baska bir gosterilisidir ve
d(f(x))=f'(x)dx e esittir.

¥ N

fonksiyonun turevin
tarevi degigkeni

Cevap: f'(x)dx

¢o6ziim

d(x3+x?) ifadesinde (x3+x2) nin diferansiyelini bulunuz.

d(x3+x2) = (x3+x2)'dx
d(x3+x2) =(3x2+2x)dx ifadesi, (x3+x3) nin diferansiyelidir.
Cevap: (3x2+2x)dx

Ozet olarak fonksiyonun diferansiyeli, fonksiyonun tiirevi ile tiirevin degiskeninin carpimina esittir.

i




kartezyen

1ntegral

soru 1

y=x2+3x

ifadesinin diferansiyeli asagidakilerden hangisidir?

soru 5

d(xd)

ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) dy=2xdx B) dy=3dx C) dy=xdx A) x5dx B) 5x4dx C) x*dx
D) dy=(2x+3)dx E) dy=(2x+3) D) x3dx E) 5x3dx
soru 2 soru 6
y=3x3+1 d(cosx)
ifadesinin diferansiyeli asagidakilerden hangisidir? ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) dy=9x2dx B) dy=9x2 C) dy=3x2dx A) —sinxdx B) sinxdx C) cosxdx
D) dy=9xdx E) dy=9dx D) —cosxdx E) cosx
T
3
4
>
s
=
E
i
z
S
soru 3 E soru 7
$
f(x) =2x2+x-5 d(e®)
ifadesinin diferansiyeli agagidakilerden hangisidir? ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) df(x)=4xdx B) df(x)=(2x+1)dx A) eXdx B) e2Xdx C) 2.e2*dx
C) df(x)=(4x+1)dx D) df(x)=(4x+1) D) 4.e%*dx E) 8.62Xdx
E) df(x)=(2x2+x)dx
soru 4 soru 8
f(x) =sinx d(Inx)
ifadesinin diferansiyeli asagidakilerden hangisidir? ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) df(x)=sinx B) df(x)=cosx A) x B) xdx C) x2dx
C) df(x)=sinxdx D) df(x)=cosxdx
D)~ E)Lax
E) df(x)=(sinx.cosx)dx X X
1-D 2-A 3-C 4-D 5-B 6-A 7-C 8-E




JM Integral

integral alma islemi tiirevi alinan bir fonksiyonun asil fonksiyonunu bulma islemidir. f(x) fonksiyonu F(x) in tiirevi olsun yani
F'(x)=f(x) ise jf(x)dx=F(x)+c dir.

Burada,
_[: integral sembolu f(x)dx: diferansiyel F(x): f(x) in ilkeli (asil fonksiyonu)
c: integral sabiti dx: diferansiyel carpani

Ornegin; f(x)=x3 ise f'(x) =3x2 dir. Jszdx=x3+c dir.

X

Bu ifade 3x2 hangi fonksiyonun
trevidir demektir.

Dikkat edilirse x® Gin yanina herhangi bir sabiti temsil eden "c" sabitini ekledik. Bunun nedeni sabit sayilarin tirevinin sifir olma-
sindan dolayi x3 in yaninda sabit bir sayi olma ihtimalidir.
Ornegin, x2 Uin tirevi 3x2, (x3+1) in tirevi 3x2, (x3-7) nin tirevi de 3x2 dir.

‘l kavrama sorusu | ¢o6zim

(J3x2dx) itadesinin esitini bulunuz. ([3x2dxy'= (x3+c) =32

ISXde integrali 3x2 neyin tirevidir sorusunun cevabidir. 3x2 ifadesi (x3+c) Buradan genel olarak, (If(x)dx)'=f(x) diyebiliriz.

gibi bir fonksiyonun turevidir. Cevap: 3x2
‘l kavrama sorusu | ¢o6zim

d([3x2dx) ifadesinin esitini bulunuz. d(J3x2dx) =d (x3+c) = (x3+c)'dx=3x2dx

Buradan genel olarak,
d(_[f(x)dx)=f(x)dx diyebiliriz.
Cevap: 3x2dx

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

[d(x3) ifadesinin esitini bulunuz. d(x®)=(x3)'dx=3x2dx. Bu durumda,
Id ®)= I3x2dx =x3+c
Buradan genel olarak,
[d(fx) =fx)+cdiyebiliriz.

Cevap: x3+c
‘l kavrama sorusu | ¢o6zlim
i 2 . P cps e d 2 d 3 ,
dx(-[sx dX) ifadesinin esitini bulunuz. a(J.Bx dx):a(x +C)=(x3+c)'=3x?
Buradan genel olarak,
d
a(jf(x)olx) =f(x) diyebiliriz.
Cevap: 3x?

el




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

([x2dxy

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?

soru 5

[d(ex)

ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) x2 B) x2dx C) x A) 2x B) 2xdx C)2x+c
D) xdx E) x3dx D) x2 E) x2+c
‘ soru 2 soru 6
(Isinxdx)' Id(tanx)
ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir? ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) —cosxdx B) cosxdx C) cosx A)tanx+c B) tanxdx C) tanx
D) sinxdx E) sinx D) cotx E) cotx+c
T
3
z
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‘ soru 3 g soru 7
d([x4dx) di( [x5ax)
ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir? X
ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) x4 B) x*dx C) 4x3
A) 5x4 B) 5x*+c C) 5x4dx
D) 4x3dx E) x3dx
D) x° E) x5+c
‘ soru 4 soru 8
d(fexdx) <[z o)
ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir? dx .
ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) Inx B) Inxdx C) e*dx
A) 3% B) 3%dx C)3*+c
D) eX E) x.e*dx
D) 3%.In3 E) 3*.In3+c
1-A 2-E 3-B 4-C 5-C 6-A 7-D 8-A




kartezyen

1ntegral

integral igindeki sabit garpan, integral digina carpim olarak alinabilir,

( keRigin [kf(x)dx=k. _ff(x)dx)dir. Yani, [3.xdx=3[xdx veya [5x2dx=5[x2dx dir.

iki fonksiyonun toplaminin veya farkinin integrali, fonksiyonlarin integrallerinin toplamina veya farkina esittir,

(Jito9 +ata1ox=eo0x+ Jaraa)

G[f(x)—g(x)]dx=j.f(x)dx—.|.g(x)dx) dir. Yani; I(x3+x2)dx=fx3dx+jx2dx ve J.(x3—x2)dx=_fx3dx—jx2dx dir.

‘l kavrama sorusu

| coztim

J?xedx ifadesinin egitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

.f7.x6dx ifadesindeki 7 carpani basa ¢arpim olarak atilabilir.
I7.XG=7._[X6dX
Cevap: 7fx5dx

| coztim

5
| :‘—0 dx ifadesinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

5
1
J.:—O dx ifadesindeki 10 carpani basa garpim olarak atilabilir.
IX— dx=l. x dx
10 10 1
Cevap: T0 fx5dx

| ¢o6zim

J.(x7+x2)dx ifadesinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

j(x7+x2)dx ifadesi iki fonksiyonun toplami oldugundan, fonk-
siyonlarin integrallerinin toplami seklinde yazilabilir.

I(x7 +x?)dx= Ix7dx + J.xzdx
Cevap: J.x7dx + Ix"’dx

| coztim

j(2x3—5x2+1)dx ifadesinin esitini bulunuz.

I(2x3—5x2 +1)dx= J.2x3dx—_[5x2dx+ I1 dx
2. ijdx -5. _[xzdx+ .[dx olur.
Cevap: 2J.x3dx—5j.x2dx+jdx




1ntegral

kartezyen
soru 1

j.2x1 Odx

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) [x"%dx B) % [x"0dx C) [x°dx

D) 2 x®dx E) 2[x'%x

soru 2

I%dx

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?

Sdx

D)+/3 ) x2dx

B)/3 j x3dx
E)J/3 [ xdx

A)%Ix C) [x%dx

soru 3

j.(x2+x)dx

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) Ixzdx+fxdx B) Ix2dx—jxdx

C) _|.2xdx+j.xdx D) I2xdx—fxdx

E) szdx+Idx

soru 4

j. (x3-x)dx

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) J.x3dx+fxdx B) Ixsdx—jxdx

C) J.3x2dX—J‘xdx D) I 3x2dx+jxdx

E) [x3dx-]dx

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

I(5x2+3x)dx

ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) 5dex+ij2dx B) Sj.xzdx+dex
C) 5Ix2dx+3dex D) sj.xzdx—ijdx

E) 5Ix3dx+3Ix2dx

soru 6
]

ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 2
udx
2

A) 2J.x3dx—2j.x2dx B) 2j.x3dx+2.|.x2dx
C) jx3dx—jx2dx D) Ix3dx+%j.x2dx

E) % jx3dx—% Ixzdx

soru 7

[(v2x2-5)dx

ifadesinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) v2xedx-[dx B) v2|x2-5[dx
D) +v2|x2dx-5xdx

E) v2)x2-5[x

C) v2[xedx-5[dx

soru 8
j(sz —J5x* + %)dx
ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) 2[xBdx-v5[x4dx+ % [ax
B) 2[xe-5[x4+ % Jax
2[x8dx—5 x4+ % Jax

2Ix8dx—J§Ix4dx+ _[ %

2IX8—\/5IX4 +I %

6-E




JM Integral

Ik.dx ve Ix“dx ifadelerinin integralleri
n+1

. . . . X
k bir reel sayl olmak Uzere, fkdx=kx+c ve n = -1 bir reel sayl olmak Uzere jx”dx: " +C
n+

n+1
+C nin tdrevinin
n+1

n+1
Burada, kx+c nin tlrevinin (kx+c)'=k ve X "
n+

I
+c] =x" olduguna dikkat ediniz.

‘l kavrama sorusu | coztim

[dx integralinin esitini bulunuz. Jax=[1dx
jkdx:kx+c bagintisindan
Idx=J.1dx=1.x+c=x+c
((x+c)'=1 olduguna dikkat ediniz.)

Cevap: x+c

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
J‘z . s X
x4dx integralinin esitini bulunuz. Ix"dx: 1+c bagintisindan

n+

2+1 3

X X

Ix2dx: +C=—+C
2+1 3

Xs I X2 2 < : .
?Jrc 23_7:)( olduguna dikkat ediniz.

3

Cevap: XT +c

‘l kavrama sorusu | ¢oziim
J(x3+3)dx integralinin esitini bulunuz. I(X3+3)dX=IX3dX+SIdX
3+ 4

X
= +3.x+c=T+3x+c dir.

3+1 x4
Cevap: T+3x+c
‘l kavrama sorusu | ¢o6zim
[ (4x3-x2)dx integralinin esitini bulunuz. [(@x3-x)dx=4[xedx-[x2dx
x3+1 x2+1 x3
=4. - +c= x4 —+c
3+1 241

Cevap: x

3

X
" _+c
3




kartezyen

1ntegral

soru 1

_|.2dx integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A)£+c B) 2x+c C) 2x2+c
X

D) 2x3+c E) 2x4+c

soru 2

Asagida verilen esitliklerden hangisi yanhstir?

A)Ide=3x+c B) j%dx:%wrc C)I(—S)dx=—5x+c

D) j[—%jdx:—%x+c E) [ox=c

soru 3
J.x3dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

4 X

A)x3+c B)x* +c

D) x%+c

soru 4

[x2+3)dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) x2+3+C B) X2 +3x+c C) x3+3x%+c

3

3
D)X—+3x+c E)X—+3x2+c
3 3

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

I?.xedx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A)x"+c B)6x”+c C)6x8+c

D) x8+c E) 6x3+c

soru 6

I(3x2+2x)dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 3x3+x2+c B) x3+x2+c
C) x3+2x2+c D) x3+2x+c
E) x3+x+c

soru 7

[@x3+1)dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 43+x+c B) 4x3+x2+c
C) x*+x+c D) x*+x2+c
E) x3+x2+c

soru 8

I(6x5+3x2+1)dx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) xX3+x2+x+c B) x5+x3+x+c

C) x8+x3+x+c D) x8+x3+x2+c

E) x8+x*+x2+c

6-B




1ntegral

: 1 - X
Integrali alinacak ifade n#1 olmak Uzere ——=X " seklinde ise yine J'x”dx: -~
X

n+1

+C kuralina gére integral alinabilir.

‘l kavrama sorusu | ¢o6zim
x~2dx integralinin esitini bulunuz. _ 241 X!
I d egra esl bulunu J'X 20x = tc= 4C=——xC
—2+1 -1 1
Cevap: ——+c
X
‘l kavrama sorusu | ¢o6zim

dx . lini itini bul
'[x_s integralinin esitini bulunuz.

d_;‘:jx*SdX bigiminde yazilabilir.
X

3+1 -2

3 X X 1
J'x dx= +C= +Cc= +C
-3+1 -2 2x?
Cevap: —Lz+c
2x
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
-3 . P A —3+1 _2
_[5x dx integralinin esitini bulunuz. ISX‘adx:SJX‘de:S X to= X tc= S ic
—3+1 -2 ox2

Cevap: — i2+ c
2x

‘l kavrama sorusu | coziim
4 7 1 . . I 4 7 1 _ 5 1
—-——+— |dx integralinin esitini bulunuz. =L |dx=(| 4x2-7x+—|d
I[xz x5 3j g S I[Xz 5 SJX I(x X +3 X

= 4_[ x~2dx —7_[ x’sdx+J.%dx
X2+ x5+

=4. _
—2+1

. +—X+C
-5+1 3




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

_[x'5dx integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

l soru 2

jsx‘zdx integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A)-—+cC B) 7%+c C) 7%+c
X X X
D)-tic S
X X
‘ soru 3
o
X4

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
_[(2’3 +Xl2jdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) —2_2—%+c B) 23x——1c
X X
-3
D) 2 _ic

3

C) 2’2x+l+c
X X

soru 6

4 1
—+—— |dx
'[( x3 5x5j

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

11 1.1
A) —+—+cC B) ——-—+c
x3  x8 X2  x*
1 5 1 4
C) ———+c ) —————+C
x*  x8 x2 5x*
_2 1 .
X2  20x*

soru 7

[ (2x3+3x4+4x5)dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

1
1 1 1 A)———-—-——+cC B) -+—5+—+C
A) _ﬁﬁ: B) _2)(_2+C C)- Bic x2 x3 x4 x2 x® x*
1 1 1 1 1 1
D)— 21 E)_X3+C C) __4__5__6+C D) —+—5+—+C
X2 +¢ X X X X X X
E) %+%+—+c
xT XY X
‘ soru 4 soru 8
5
2 dx 11 12 18
e ] ()(1—2‘)(1—3+X79 dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? .
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
5 5 1
A)-—+cC B)-—+c¢ C)-—+c 1 1 18 1 1 1
X X X A)S7——z+ g *C B) -7+ 18 *C
XX X XX X
D) 1 +C E) 1 +C
5 5 1 1 18 1 1 18
X X C)—x——++—5—+C D)——t+—————
W13 14 420 137 14 20
11 12 4
E)—— +C
313 14 420
1-C 2-A 3-A 4-D 5-B 6-E 7-A 8-B




1ntegral

kartezyen

Koklii Ifadelerin integrali

n

n
m\/ x" bigimindeki kokli ifadelerin integralini alirken, m\/ x" =xM esitliginden faydalaniniz. ifadeyi xm seklinde yazdiktan sonra

% n+l

_[x”dx:nﬂ

+¢ bagintisini kullanarak integralini alinz.

‘l kavrama sorusu

| ¢o6ziim

j&dx integralinin esitini bulunuz.

;
[~/xdx=[x2dx bigiminde yazilabilir.

1 3

— >
X2 x2 2y x8
1

]
Ix2dx: +C=—g-+cC= +C
+1 > 3
2/x3
Cevap: X tc
3
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
af . - N 3
I x3 dx integralinin esitini bulunuz. J'i/xiszj.xjdx bigiminde yazilabilir
3 §+1 z i/7
el 4 4 7
jx“dx:x +o=2 +c=4 X _ic
E+1 7 7
4 4 a7
44
Cevap: X _te
7
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
I1d't lini itini bul 1 1
——dx integralinin esitini bulunuz. Ny R -
fi& J._e\,/; —jx dx bigiminde yazilabilir.
1 ——+1 2 2 3
3 3 3 x2
[x 3dx=2 Jrc:XT+c:3L =X ¢
——+1 3 2
3/ 2
Cevap: 3V +c
2
‘l kavrama sorusu | ¢oziim

3 1
I[\/xz ——j dx integralinin esitini bulunuz.
X

7x

2 1
I(S\/ X2 —Lde=_|.x3dx—.[x 2dx bigiminde gosterilebilir.
X

=
ER SR S S V)

RO SN SN SN £ P it
2 1 5 1 5

—+1 ——+1 - =

3 3 2

3 5
SNXT o x+¢

Cevap: 5




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1
J.:i/;dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

4 4 3
3 3 2
A e B 3* ¢ o Xlic
4 4 4
3 3
4 4
o) X4 S P
4 3

‘ soru 2

I%dx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A)2Vx +c B)Vx +¢C C)-Jx+c
D)-2Jx +c E)-3Jx +c

‘ soru 3
(3% —/x )ax

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

4 3 d 3
3x3  2x2 x3  2x
——+——+C B) —+——+c

4 3 3
3 2 4 8
4 3 3
C) 3x +2x ‘e D) 4x +2x ‘e
4 3 3 3
d 2
3 3
E) ax + 2 +C
3 3

‘ soru 4

2
de
3

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

Issf

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
J- dx
2Jx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

B)Vx +¢C
D)%/x +c

C)2Vx +c
E)4/x +c

A)x+c

soru 6
1 1
J. W‘FW‘FS dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 3if4i/;+5x+c B) 73i+4{/;+5x+c
Ux Ux
C) —31 +4/x +5x+c D) ——33 +4%x +c
X X

E) 8 x—%+5x+c
X

soru 7
) (3& +i4)dx
X
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) Vx3 —ia+c B) 2vx° —%+c
X X
C) 2vx® —%+c D) 3Vx3 —%+c
X X

E) 3vx® —%+c
X

soru 8
'[ L_F;_l dx
Jx 23\/ x2 x?

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) x+C B)Vx +c Cc)Vx® +c
A) VX x—Lie B) Vx-3x+tic
D)3\/x4 +C E)?’\/x5 +C s X X
C) 2\/;+§+l+c D) 2\/;+33;/;+l+c
X X
3
E) 2\/;+3\/;+l+c
2 X
1-B 2-A 3-A 4-E 5-B 6-B 7-C 8-E




1ntegral

kartezyen

Integral almada degisken degistirme yontemi

integral alma isleminde bazen ifadeler bize karisik gelebilir. Bu tip ifadeleri basitlestirip integral alma kurallarina daha uyumlu
hale getirmek icin degisken degistirme yéntemini kullanabiliriz.

Ornegin; I(x3+1).3x2dx integralinde x3+1=u ise (x3+1)'=(u)' = 3x2dx=du olur. I(x3+1).3x2dx

2
ju.du:u?Jrc dir.u=x3+1 sonugta yerine yazildiginda,

J.(x3 +1).3x2dx='|'u.du=%+c= (XS:)Z +C bulunur.

g(_}g/_}
u du

Burada hangi ifadeyi u ya esitleyecegimizi belirlerken dikkat edilecek durum, u ya esitledigimiz ifadenin turevinin integral ifadesi

icinde bulunmasidir.

Degisken degistirme yontemi bundan sonra verilecek tiim integral alma kurallari iginde kullanilabilir.

‘| kavrama sorusu

| ¢o6ziim

_[(3x2—1)3.6xdx integralinin esitini bulunuz.

(38x2-1)=u ise (3x?-1)'=6xdx=du

n+1

L 5 2_1)3 6xdx=[ud.du, [x"dx=>—+c bagntisind

(8x2-1)'=6x oldudu igin degisken degistirme uyguladigi- I(lsx ;) kGX X; .[u u -[ n+1 aginisindan
miza dikkat ediniz. u du

4 2 4

ju3.du:u—+c ise I(3x2—1)36xdx:u+c
4 4
2 4
Cevap_' M+C
‘| kavrama sorusu | coziim

_[(x3—x2)2.(3x2—2x)dx integralinin esitini bulunuz.

x3-x?=u ise (x3-x?)'=(3x?-2x)dx=du
n+1

3,22 2 —[i2 Ny _ X =
(x3—x?)'=3x2-2x oldugu igin degisken degistirme yonte- -[(X X°)* . (Bx=2x)ax _fu du, JX dx ni1 ' C bagintisindan
mini uyguladigimiza dikkat ediniz. u du
2 u® 3,212 a2 (x®-x?)°
ju .du=?+c ise _[(x —X%)%.(3x 72x)dx:T+c
3 .23
Cevap: u+c
3
‘| kavrama sorusu ¢o6ziim
J.(x4+x2)3.(2x3+x)dx integralinin esitini bulunuz. x4x2=u ise (4x3+2x)dx=du
.. 3 _ du .
(x* +x2)'=4x3 +2x=2(2x3+x) oldudu icin degisken degis- Buna gore, (2x +x)dx7? dir.
tirme yéntemini uyguladigimiza dikkat ediniz. Ldu 1
I(x4+x2)3. (2x3+x)dx=I;:—Iu3du
|S—— | — 2 2
X du
2
4 4
lIus.du:l~u—+c:u—+c olduguna gére,
2 2 4 8
u=x*+x2 yerine yazildiginda
4 2.4
j(x4+x2)3.(2x3+x)dx=w+c
s (x4+x2)4
Cevap: 2 +c




kartezyen

1ntegral

soru 1

j.(x4+1)2.4x3dx
integralinde u=x%*+1 dénigiimii yapildiginda asagidaki
integrallerden hangisi elde edilir?

A) Ju.du B) [u2.du C) Jud.du

D) 4u3.du E) Jut.du

soru 2

J.(x2+7)3.2xdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) (x2+7)+c B) x2+7)%+c
x2+7)*
4

C) (x®*+7)*+c D) +C

E) 4.(2+7)*+c

soru 5

[ (x3+x)2. (6x2+2)dx
integralinde u=x3+x dénisimi yapildiginda asagidaki
integrallerden hangisi elde edilir?
A) lJ.u2 du
2 :

B) %J'uz.du C) juz.du

D) 2[u?du E) 4[udu

soru 6

I(x6+x2)4.(3x5+x)dx
integralinde u=x%+x2 dénisimii yapildiginda asagidaki
integrallerden hangisi elde edilir?
A) lJ.u4 du
ro bl

B) %J'u“.du ©) [u*.du

D) 2[u*.du E) 4fu*du

T
3
4
soru 3 Z || soru7
=
J.(x3—5x2)2. (3x2-10x)dx ;§ I(x2—3)3.8xdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? é integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
N
w
3 £,2\3 3 £.,2\2 & 2 o4 2 a4
A) (x® —5x°) ‘e B) (x* —=5x%) ‘e S A) 4(x“-3)"+c B) 2(x“-3)"+c¢c
3 2 (x2-3)*
2 a4 -
C) (x3-5x2)+c D) 2(x®-5x2)2 +c C) ("-3)"+c D) —5—+¢
3 2,3 2 a4
E) 3.(x*-5x%)"+c E) (x=-3) ‘e
4
soru 4 soru 8
4
4 x3 x4+x2)2.(2x3+x)dx
I[X_J_] 6P ) [oct-02.@3+%)
4 3 integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) [LSE2 SR B) [LSER 5
5 4 6 3
1 x* x3 1 x* x3 4. .2\3
—| —+—| +¢C B) —| —+—| +cC X" +X
) 5(4 3] ) 4[4 3 o Lo D) (x*+x2)%+c
3 2
1 3 1 3 £ 2(x* +x2)3
) —| —+—| +c D) —| —+—| +c¢ ) 3 c
3| 4 3 4 3
4 3
E) [X—+X—]+c
4 3
1-B 2-D 3-A 4-A 5-D 6-B 7-C 8-A




JM Integral E

dx ifadesinin integrali

n+1

.[d_x integralini [xdx seklinde yazip jx”dx:x
X n+1

+c¢ kuralini uygulayarak ¢6zim yapmamiz mimkin degildir. GUnku,

—14 0
(X1 3 :XT oldugundan tanimsiz bir ifade ile karsilasinz. Ancak, Inx ifadesinin trevi 1 olduguna gore, 1 in integrali de bize Inx i
A+ X X

vermelidir.

Buna gore, dir.

| kavrama sorusu | ozim
dx . - s
I— integralinin esitini bulunuz. j— — —dx——In|x|+c
2x
1
Cevap: Eln|x|+c
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
Iﬂ integralinin esitini bulunuz. S —Sj—dx 5In|x|+c
Cevap: 5In|x|+c
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
dx - H — —
_[m integralinin esitini bulunuz. x+1=u ise (x+1)=u’ ve 1dx=du

.[ dx__ ﬂ=In|u|+c=ln|x+1|+c
(x+1) u

Cevap: In|x+1|+c

| kavrama sorusu | oziim
dx . S . . du
I(5x+1) integralinin esitini bulunuz. 5x+1=u ise (5x+1)'=u' ve 5dx=du, dxz?
Buradan, .[ 5 =— —=—In|u|+c bulunup
5x+1) 5°u

u=5x+1 yerine yaZ|Id|g|nda

J’ dx :lln|5x+1|+c elde ederiz.
(5x+1) 5

Cevap: %ln|5x+1|+c




1ntegral

kartezyen
| soru 1

ax
3x

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) In|3x|+c B) 3In|x|+c C) %In|x|+c

D) X sc E) 3In§+c

‘l soru 2

8dx

X
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
A) In|8x|+c

B) 8In|x|+c C) %In|x|+c

D) In E) 8In[8x|+c

|| soru 3

J' dx
(x+7)
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 7In|x+7|+c

C) lIn|x+7|+c D) In|x+7|+c
7

E) In|x-7]+c

| soru 4

dx
J‘(x—10)

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

| soru 5

dx
-[ (3x+1)

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) In|3x+1]+c B) %In|3x+1|+c

C) 3In|3x+1]+c D) In 3"3” c
E) In|3x|+In|x|+c
| soru 6
J- dx
(2x+7)

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) In|2x+7|+c B) In 2xX+7) ¢
C) In|2x|+c D) 2In|2x+7|+c

E) %In|2x+7|+c

| soru 7

3dx
-[ (2x+1)

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) In|2x+1|+c B) 3In|2x+1|+c

C) lIn|2x+1|+c D) EIn|2x+1|+c
3 3

E) %In|2x+1|+c

| soru 8

dx

(B

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) In|x-10|+¢c B) In|x+10|+c
C) In|x|-In10+c D) In|x|+In10+c A) 2In %+1+c B) In §+1+C
1
E) —In|x-10|+c
) 10 | | C) SLIN RS S D) Il ilse
2 |2 4 |2
E) Ini+1+c
2| 2

1-C 2-B 3-D 4-A 5-B 6-E 7-E 8-A




1ntegral

kartezyen

Isinx.dx ve jcosx.dx bicimindeki integraller

sinx ifadesinin tlrevinin cosx ve cosx ifadesinin tlrevinin —sinx oldugunu biliyoruz. Buradan,

(sinx)'=cosx ise _fcosxdx=sinx+c

(cosx)'=-sinx ise Isinxdx=—cosx+c

iginde sin ve cos fonksiyonlar bulunan ancak tam olarak Isinxdx veya _[cosxdx ifadelerine uymayan integralleri degisken donu-

sumdu yaparak bu formata benzetmeye calisinz.

‘l kavrama sorusu

| ¢o6ziim

Jsin2xdx integralinin esitini bulunuz.

Isin2xdx integrali tam olarak J.sinxdx integraline uymadigi

icin, 2x=u dénusimu yapilr.

‘l kavrama sorusu

2x=u ise (2x)'=2dx=du ve du=%

sin2x dx :l Isinu.du
—— v 2
sinu %

2

%J.sinu.du:fécoswrc (u=2x yerine yazildiginda)

jsin2xdx=—%0052x+c

Cevap: — % cos2x+c

| ¢o6ziim

J.sin(x2+x).(2x+1)dx integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

u=x2+x ise du=(2x+1)dx tir.
_[sin(x2+x).(2x+1)dx=jsinu.du olur ve

sinu du
fsinu.du=—cosu+c (u=x2+x yerine yazildiginda)
[sin(x@+x).(2x+1)dx=—cos(x2+x)+C

Cevap: —cos(x2+x)+c

| coztim

_[cossxdx integralinin egitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

u=3x ise du=3dx ve dx:%

1 .
J'cosSx dx:lj'cosu.du=—smu+c
——’ 3 3

cosu du
3
u=3x yerine yazildiginda,

jcosSxdx:%sin3x+c bulunur.

Cevap: %sinsx +c

| coz0im

x+1 . L .
Icos[T]dx integralinin esitini bulunuz.

20

e du:% ve dx=3.du

cos(%ﬂj dx:3J'cosudu = 3sinu+c

— Y

cosu 3.du
X+1 o
u =3 yerine yazildiginda,

ICOS(X—H dx=3sin X—HJ+C
3 3

Cevap: 3sin(xT+1j+ c




kartezyen

1ntegral

soru 1

J sin5xdx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) —l0035x B) —lc055x+c
25 5

D) cos5x+c E) %0035x+c

soru 2

_[cos(x+1)dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) sin(x+1)+c B) —sin(x+1)+c

D) cos(x+1)+c

soru 3

I(sinx+cosx)dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) cosx+sinx+c B) cosx-sinx+c

D) —sinx—cosx+c E) 2sinx+c

soru 4

Icos?xdx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

C) —cosbx+c

C) 7%sin(x+1)+c

E) %cos(x+1)+c

C) sinx—cosx+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
jsin(%jdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) —2cos X1 +C B) —cos x1 +C
2 2
C) —lcos[x—q}c D) —lcos(ﬂj+c
2 2 4 2
E) —lcos(ﬂj+c
8 2

soru 6

[ (cosx-sin2x)dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

1

A) —cos3x—lsin2x+c B) —lsin3x—10052x+c
3 2 3 2

1

C) —costflsin3x+c D) lsin3x—lcoszx+c
2 3 3 2

E) lsin3x+lcos2x+c
3 2

soru 7

Icos(x3—1).3x2dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 9.sin(x3+1)+c B) 3.sin(x®+7)+c

C) %sin(x3—1)+c D) sin(x®-1)+c

3

E) sinx”+c

‘ soru 8

Isin(x5+x).(5x4+1)dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

. 1. 1.
A) —sin7x+c B) —7S|n7x+c C) 7S|n7x+c A) 5cos(x5+x) B) cos(x5+x)+c C) %cos(x5+x)+c
D) sin7 E) 7sin7
) sin7x+c ) 7sin7x+c D) —cos(x5+x)+c E) —%cos(x5+x)+c
1-B 2-A 3-C 4-C 5-A 6-E 7-D 8-D




1ntegral

kartezyen

Iax.dx ve Iex.dx bigimindeki integraller

X
. a
(@)'=a*lna ise Iaxdx:—+c
Ina

(eX)'=eX ise Jexdx:ex+c

igerisinde a* ve e gibi ifadeler bulunan ancak tam olarak .[axdx ve Iexdx ifadelerine uymayan integrallerde degisken dénisimu

yapilarak bu formata benzetmeye c¢alisiriz.

| kavrama sorusu | ¢oziim
X
I3de integralinin esitini bulunuz. jax.dx: Iia +C bagintisindan
X
J'Sx.dx: 3 ¢
In3
3X
Cevap: +c
AP In3
| kavrama sorusu | ¢oziim
. . X X
j2xdx+ _[exdx integralleri toplamini bulunuz. jaxdx:la—+c bagintisindan szdx: Iiz +C
na

‘l kavrama sorusu

jexdx=ex+c bagintisindan Iexdx=ex+c

2X
Buna gére, szdx+jexdx= e +e*+c

Cevap: E+ e +c

| ¢o6ziim

je(3x+1)dx integralinin esitini bulunuz.

u=3x+1 ise du=3.dx ve dx:%

[e®h. dx= [edu tevie
3 3

—~ Y
u du
e —

3

u=3x+1 yerine yazildiginda,

je(3x+1).dx:lesx+1 ve

3 1
Cevap: —e>*+¢
3
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
Is(x2+3x).(2x+3)dx integralinin esitini bulunuz. u=x?+3x ise du=(2x+3)dx
u
IS(X2+3X) ) (2x+3).dx:j5“.du= S ¢
- — In5
54 du
u=x2+3x yerine yazildiginda,
> x2+3x
[B07+%9  (2x+3).dx= +c
In5 x2+3x
Cevap: +c
In5




1ntegral

kartezyen
soru 1

[10%ax
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

10%
In10

A) +C B) 10%+c C) 10* +In10+c
10%

loge

D) +c E)

soru 2

ISX.Inde
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

soru 5
X

Iede
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

1 X X x
A) Ee2 +c B) e2 +c C) 2e2+c

X X
D) 4e2 +c E) 8e2 +c

soru 6

j.e5xdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

X X 5% 1 sx 1 5x
5 S+c B) 5—+c C) 5%+c A) e’ +c B) Ee +C C) 2—5e +C
(In5) In5
» _ D) 5e%*+¢ E) 2525 +c
D) 5%In5+c E) 5*.(In5)° +c %
4
g
=
E
i
z
u
n
soru 3 E soru 7
J’Z(’H)dx J.exz.2xdx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
2X 2% 2X2+1¢ A) 26 4c B) e ic C) LIS
A) + B) —+ ) — ' 2
2.In2 In2 In2
2X 2x
D) 2514 E) 2X4c D) e“"+c E) 2e“"+c
soru 4 soru 8
[t +eb-)ax [ete+1) x2dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
X a—X X | ao—X (x+1) _ o(x=1) A x3+1 B x3 41 C x3+1
A) eX—e*+c B) eX+eX+cC C) e _eglx V¢ ) 9¢7 T+c ) 3e” T +c ) e Tl+c
3
D) e e e By Ler e Tyic D) ~e**uc E) ~e° e
2 3 9
1-A 2-( 3-A 4-D 5-C 6-B 7-B 8-D




1ntegral

Joar vl

: bi¢imindeki integraller
COS™X sSIn—x

tanx ifadesinin tirevinin

ve cotx ifadesinin tlrevinin —

oldugunu biliyoruz. Buradan,

cos? x 2y
1 dx dx
(tanx)'= 5 ise J' z =tanx+c (cotx)'= 5 ise .[ = =—cotx+c
COoSs“ X COos“ X sin“ x sin® x
. 1 - dx ax . . .
Icerisinde 5~ Ve — gibi ifadeler bulunan ancak tam olarak .[ 5 vej' —— integrallerine uymayan integrallerde
cos“ x sin“ x Cos“ x sin
degisken dénlsUmu yapilarak bu integrale dénUstarGldr.
| kavrama sorusu ¢oztim
1
j(1 +tan2x)dx integralinin esitini bulunuz. 5 ﬁ
2 sin“x  €os“ x+sin“ x N
1+tan“x=1+ 5= 5 5 oldugundan,
cos“ x cos“ x cos“ x
1
I(1+tan2x)dx=I > dx=tanx+c
C0s“ X

‘l kavrama sorusu

| ¢o6zim

Cevap: tanx+c

]

integralinin esitini bulunuz.

u=x+3 ise du=dx

sin?(x+3) du
ax d
X u
_[—X integrali tam olarak I dx integraline uy- ISinZ(X+3) :'[ sinu —-ooture
sin?(x+3) sin®x I —
sin“u
madidi igin u=x+3 doéntsimu yapilir.
=M g U =—cot(x+3)+c
Cevap: —cot(x+3)+c
| kavrama sorusu ¢oziim
dx du
— . integralinin esitini bulunuz. u=2x ise du=2.dx ve dx=—
'[cosz(Zx) 9 $ 2
du
ax . . ax . ) TJH 1 du 1
J. > integrali tam olarak I 5 integraline uyma- X - —_tanu+c
?OS 2X COS“X Icosz(Zx) '[coszu 2
digi icin u=2x dénusimu yapilir. HZ—’
cos“u

u=2x yerine yazildiginda,

jd—;(=ltan 2X+C
cos“2x 2

Cevap: %tan2x+ c




1ntegral

kartezyen
soru 1

[(5+5tan2x)dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 5tanx+c B) 5cotx+c

D) 5cot?x+c E) tanx+c

soru 2

j[n ]dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
(sin®+cos?x=1)

cos® x
sin® x

A) cosx+c B) sinx+c
D) cotx+c E) —cotx+c
soru 3
j[ +cot2x+1)dx
cos“ X

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) tanx+cotx+c B) tanx-cotx+c

D) —cotx-tanx+c E) 2tanx+c

soru 4

dx
'[ cos?(x—3)

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

C) 5tan?x+c

C) tanx+c

C) cotx-tanx+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
I dx

sin?(x+5)

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) cot(x+5)+c B) —cot(x+5)+c C) tan(x+5)+c

D) —-tan(x+5)+c E) tan5x+c

soru 6

J‘ dx
cos?(4x)

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 4tandx+c B) tan4x+c C) %tan4x+c

D) tanx+c E) —tanx+c

soru 7
J. dx
sinz(ij
3
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) —3cot X +C B) —cot x +C C)
3 3

D) tan(l}c E) Stan(i}rc
3 3

soru 8

.[ 2.dx

COS2 X

7_[ (1+tan? x)dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) cotx+c B) —cot3x+c C) tan3x+c A) tanx-cotx+c B) tanx+cotx+c C) cotx-tanx+c
D) tan(x-3)+c E) cot(x-3)+c D) 2tanx+c E) tanx+c
1-A 2-E 3-B 4-D 5-B 6-C 7-A 8-E




JM Integral 3

J.i bi¢imindeki integraller
1+x2

arctanx ifadesinin tirevinin 5 Ve arccotx ifadesinin tlrevinin —

] Tl oldugunu biliyoruz. Buradan,
+X +X

1 1
(arctanx)'=—— ve (arccotx)'=——— jse _[ dX2 =arctanx+c=-arccotx+c |dir.
1+Xx 1+X 1+x

icerisinde —- ] g|b| ifadeler bulunan ancak tam olarak _[ 5 integraline uymayan integrallerde degisken donlsimu yapila-
+X

rak kurala uygun hale getirilir.

‘l kavrama sorusu | coztim

13dX2 = .jiz=3arctanx+c
+X

I 3dx2 integralinin esitini bulunuz. j T

1+x

Cevap: 3arctanx+c

‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim

_[ dx 5 integralinin esitini bulunuz. j ——— biciminde yazilabilir
1+4x

1+4x2

ifadeyi I1d ye benzetmek icin u=2x dénidsumu yapilrr,
+

X2

u=2x ise du=2.dx ve dx=$

J'_dx :lj du :larctanu+c
1 1+u? 2

1+u?
u=2x yerine yazildiginda,

dx 1
I 3 =—arctan2x+c

1+4x= 2 1
Cevap: Earctaan +c

‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
d 1 d
| dx2 integralinin esitini bulunuz. j X 5 :—j X -
9+X X 9 X
9l 1+ 1+ =
9 3
X . dx
u=— ise du=— ve dx=3du
3 3
3du
I-AW
1 dx 3 du 1
=—.[ 5 = J' 5 =— arctanu+c
(xj 9 “1+u® 3
1+ —
3
1+u?

u=% yerine yazildiginda,

dx 1 X
J' S =—arctan—+c
9+X 3

Cevap: %arctan§+c




1ntegral

kartezyen
soru 1

2dx
j 1+ %2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
B) arctanx+c

1
A) Earctanx+c C) 2arctanx+c

D) arctan2x+c E) arctan%+c

soru 2

-3dx
2+2x2

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) %arocotx+c B) %arctanx+c C) %arccotx+c

D) %arctanmc E) —%arccotx+c

soru 3
j dx
7+7x2
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) %arctanx +cC B) %arccotx +cC C) 7arctanx+c

D) 7arccotx+c E) arctan;+c

soru 4

dx
Ev

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 3arctanx+c B) arctanx+c C) %arctan3x+c

D) %arctanx+c E) arctan3x+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

dx
'[1+25x2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 5arctan5x+c B) %arctan 5x+cC C) arctan5x+c

D) arctani+c E) larctan1+c
5 5 5

soru 6

I 6dX
1+36x°

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 6arctani+c B) arctan£+c C) larctani+c
6 6 6 6

D) 6arctan6x+c E) arctan6x+c

soru 7

dx
I16+x2

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 4arctandx+c B) arctan4x+c C) %arctan4x+c

1
D) —arctani+c E) arctani+c
4 4 4

soru 8

7dx
'[ 49+x°

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 7arctan7x+c B) arctan7x+c C) %arctan 7X+cC

D) arctan> +¢ E) larctan1+c
7 7 7

6-E 7-D 8-D




JM Integral 3

I _dx bi¢imindeki integraller
f1-x2

(arcsinx)' =

X 8
o =arcsmx+c=—arccosx+c]

1 1 .
— ve (arccosx)':—ﬁ ise @\/ﬁ

: dx dx
Igerisinde gibi ifadeler bulunduran ancak tam olarak integraline uymayan integrallerde degisken dénusu-
I\/1—x2 J.\/1—x2

mu yapilarak kurala uygun hale getirilir.

kavrama sorusu | ¢6z(im

dx
.[W _[2\/1 = I\/ :—arcsmx+c

1 .
integralinin esitini bulunuz. Cevap: Earcsmx+c

kavrama sorusu | ¢Ozlim

== [~ =% bigiminde yazi
= iciminde yazilir.
J1-4x2 Vi-ax® 71— (2x)?
integralinin esitini bulunuz. du
u=2x ise du=2.dx = dx:?
du

2
A
dx 1 du

Ji@g? 271

1 .
:Earcsmu+c

u=2x yerine yazildiginda
dx 1 )
I—:—arcsm2x+c
2 2

1 .
Cevap: z arcsin2x+c

‘l kavrama sorusu | ¢oziim
dx 1 dx
_[\/— integralinin esitini bulunuz. ) - :EI .
Hs) T
4 2
u:l ise du=%:>2du:dx
2 2
2du
%I J' =arcsinu+c
(X \/1 u?
2
H—)
1-u2

u :% yerine yazildiginda,

X
J' — _arcsm +c

¢
Cevap: arcsmE+c

28



1ntegral

kartezyen
soru 1

.[ 8dx

\/1—x2

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) Barcsinx+c B) 4arcsinx+c C) 2arcsinx+c

D) arcsinx+c E)%arcsinx+c

soru 2
J‘ dx
Va-4x?

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

1 . 1 . .
A)Zarcsmx+c B)Earcsmx+c C) arcsinx+c

D) 2arcsinx+c E) 4arcsinx+c

soru 3
J~ 4dx
\V16-16x2

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 4arcsinx+c B) 2arcsinx+c C)%arcsinx+c

D)%arcsinx+c E) arcsinx+c

soru 4

J‘ —3dx

Vi-x?

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) arccosx+c B) —arccosx+c C) 3arccosx+c

X
D) arccos3x+c E) arccos 3 +c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
.[ dx
V1-9x2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 3arcsin3x+C B) arcsin3x+c C)%arcsin3x+c

D) larcsini+c E) arcsin£+c
3 3 3

soru 6
I dx
\1-25x2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 5arcsin5x+c B) arcsin5x+c C) arcsin%+c

D)larcsin5x+c E)larcsini+c
5 5 5

soru 7
j dx
\64-x2

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 8arcsin8x+c B) arcsin8x+c C) %arosin8x+ c

D) larcsini+c E) arcsini+c
8 8 8

soru 8
I 6dx
V36-x?

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) arcsin~+c B) arcsin>+¢ C)larcsiniﬂ:
6 6 6 6

D) 6arcsin6x+c E) arcsin6x+c

6-D 7-E




JM Integral

Integral Alma Kurallart

Bu bélime kadar tirev alma kurallar ile belirledigimiz integral alma kurallarinin 6zeti asagidadir.

1) [adx=ax+c, (a<cR) 7) j3=|n|x|+c
X
n+1
2) J.x”.dx=)r(]+1, (n=-1) 8 Icoi);x=_f(1+tan2x).dx=tanx+c
. dx 2
3) jcosx.dx=smx+c 9) I — =J'(1+cot x)dx=-cotx+c
sin® x
. dx
4) Ismx.dx=—cosx+c 10) .[1 =arctanx+c=-arccotx+c
+X
5) Iax-dx=i+0, (aeR™) 11) .[ X _ _arcsinx+c=—arccosx+c
Ina NG

6) jex.dx=ex+c

| kavrama sorusu | ¢o6ziim
j(x2+5003x)dx J.(x2+Scosx)dx= szdx+5 jcosxdx bigiminde yazlrr.
integralinin esitini bulunuz. integral alma kurallari uygulandiginda,

521 3
J'xzdx+5.|'cosdx= +5sinx+c=—+5sinx+c
2+1 3

X3
Cevap: Y +5sinx+c

kavrama sorusu | ¢o6ziim
J(Se"—sinx)dx J.(Sex—sinx)dx=3 Ie"dx— jsinxdx biciminde yazilr.
integralinin esitini bulunuz. integral alma kurallari uygulandiginda,

3 Iexdx— Isinxdx=3ex+cosx+c

Cevap: 3e*+cosx+c

kavrama sorusu | ¢67(im

5
j(;—zx) dx I(E—?) dx=5j.%—'|'2"dx bigiminde yazilr.
X X

integralinin esitini bulunuz. integral alma kurallari uygulandiginda,

X
SJ.%—J'Zde=5Inx—2—+c
X In2

X

Cevap: 5Inx— 2
In2

+c

kavrama sorusu | coziim

I(COSX_Coizxjdx I(COSX* 12 jdx:jcosxdxf_[codx

cos®x 52 x
integralinin esitini bulunuz.

biciminde yazilr.

integral alma kurallari uygulandiginda,
X .
5 =sinx—-tanx+c
cos“ X

J'cos xdx —_[

Cevap: sinx-tanx+c




1ntegral

kartezyen
soru 1

j(3x2 +2x+1) dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
C) x3+x2+c

A)x3+x+c B) x2+x+¢C

D) x3+x2+x E) x3+x2+x+cC

soru 2
.[(ex +5%)dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

X

In5

A) eX+5%+c B) e*+ +c C)e*+5%In5+c

D) e*5*In5+c E) e*+5%+In5+c

soru 3
1 .
j( i —smxjdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) cosx—cotx+c B) cotx—cosx+c C)—cosx—cotx+c

D) cosx+cotx+c E) —cotx+c

soru 4
j(3x2+1 L 5 jdx

+X

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) x3+arctanx+c B) x3-arctanx+c C)x3+arccotx+c

D) x3+arcsinx+c E) x3-arccosx+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
_[ (x—lJ dx
X
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

B)—+—+cC C) x2-In|x|+c

2 2

2 2
D) X —In|x|+c E) X tin|x|+c
2 2

soru 6
j‘(cosx73x2)dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 3

A)%+sinx+c B)X?—sinx+c C) x3 —sinx+c

3

+C 8

D) sinx+Xx E) sinx—-x"+c

soru 7
J‘(%+;j dx

1+x2  cos?x
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) arctanx—tanx+c B) arctanx+tanx+c

C) arctanx-cotx+c D) arctanx+cotx+c

E) arccotx—cotx+c

soru 8
dx dx
'[«/1,)(2 +J‘ 1+x2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) arctanx+arccotx+c

C)

B) arctanx—arccotx+c
arctanx—arcsinx+c D) arcsinx+arctanx+c

E) arcsinx—arctanx+c

6-E 7-B 8-D




1ntegral

‘l kavrama sorusu

| ¢oziim

10 X 4
I[1+x2 +5.2 \/17)(2 ]dx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

Verilen ifadeyi yeniden dizenlersek,
1

1-x2

dx

10I%+5j2xdx—4j

X

=10arctanx + 5| 22 —4arcsinx+c
n

X

Cevap: 10arctanx + 5' 22 —4arcsinx +c
n

| coztim

I[%+4.x’5+5jdx

X
integralinin egitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

Verilen ifadeyi tekrar diizenlersek,

2.[%+ 4.[ X Sdx+ 5.[ dx=2jx’3dx+4_[ X Sdx+ 5.[ dx

—3+1 -5+1 -2 -4
—2X 14X +5x+c=2x—+,4fx—+5x+c
3+1  —5+1 2 " 4
=—x2_x*15x+c
Cevap: -x~2-x~4+5x+c
| ¢o6ziim

I(3&+2§&)dx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

Verilen ifadeyi tekrar diizenlersek,

1 1
3I\/7dx+2Ii’/§dx=3]x§dx+zjx§dx

1 1 3 4
PN X2 3
:SX +2X +Cc=3—F—+2—+C
1 1 3 4
—+1  —+1 — —

2 3 2 3

3 4

=2x2 +£x5 +C
2

=2\/x_3+%§/x_4+c
Cevap: 2\/X73 +%i’/x_4 +c

| ¢o6zUim

J.[Ssec2 DL

7 )®

integralinin esitini bulunuz.

3902 X=

12 oldugunu hatirlayiniz.
cos“ x

Verilen ifadeyi tekrar diizenlersek,

2
dx dx e
5| sec®xdx+15 =5 15| x 5dx
oo 15 Lol 2]
2, 3
x 5 x5
=5.tanx+15. +c=5tanx+15T+c
—£H el
5 5

3
=5tanx+25x5 +c:5tanx+255\/ x3 +c

Cevap: 5tanx+253 x° +¢




1ntegral

kartezyen
soru 1

'|'(x+\/;)dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

soru 5
1
Ix(xa—;j dx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 2 2 [.3 4 4 5
X XS 24X XS 2Vx
A)x+g+c B)?+T\/7+c C)—+ 3 ¢ A)XT—Inx+c B)XT+Inx+c C)X?—Inx+c
2 [.3 2 3 x5 x°
D)X_+ X +c E)X_+3 X +c D) —-x+c¢ E) —+x+cC
2 2 2 2 5 5
soru 2 soru 6
J'(lJrlzj dx j(\/g.ex +2.2%) dx
X X
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
Ainlxl Lo B)Inlx|-——+c C)Inlxl -2 +c A)eX+2%+c B)eX+2XIn2+c  C)Jee*+ 22"
X 2x 3x ' ’ In2
1 1 2 3 X X
D)z —5+¢ B 7—gtc D) Ve e+ +c E) Voo -2+c
In2 In2
T
3
4
>
R
=
E
o}
soru 3 % soru 7
32 1 N 5 2
| 5% ———— | dx w j >+1+tan” x | dx
cos“ X s 2+2x
i ini iti g i isidir? € - - o . -
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir? integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
3,5 3 4
A) 3 5x tanx+c B) 2 5X —tanx+c A garctanx+tanx+c B) garctanx+tanx—x+c
[.3 (.3
C) 2VXT | ianxac D) XX L tanx+c C) %arctanx+cotx+c D) garctanx—cotx+c
5 5
E) arctanx+x+tanx+c
E) 2Vx +cotx+c
5
soru 4 soru 8
1 2 6
Xy X ——= | dx 3+3tan“ x+ dx
i[=-) I )
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
/Xs 1 /Xs 2 2 lxs A) 3x+tanx+6arcsinx+c B) 3x+6arcsinx+c
A) +tc B) +—+Cc C)——-vx+cC
3 2Jx 3 X 5 C) 3tanx+6arcsinx+c D) tanx+arctanx+c
5 3/ 4 E) 3tanx+6arctanx+c
D)2 -2+ £) 2% o /x+c
1-C 2-A 3-A 4-D 5-D 6-C 7-A 8-C




kartezyen

1ntegral

Degisken degistirme ydntemini integral alma kurallan 6rnekleri igerisinde uygulamistik. Degisken degistirmede, integrali alinacak
ifade icerisinde hangi dénlstumleri yaptigimiz cok 6nemlidir. Asagidaki tabloda bunu igeren 6rnekler gorebilirsiniz.

‘| kavrama ¢alismasi

o ; : "u" ya atanacak "u" nun Dénlismiis
Integral Ifadesi ifade diferansiyeli "du” integral Sonug
5 1.3 5
j.(x3+2x)4.(3x2+2)dx x3+2x (3x2+2)dx J.u“du = +c=g(x +2x)° +¢
2 du
I :;’X dx x3+4 3x2dx In|ul+c=In|x3+4|+c
X" +4 u
IeS‘”X.cosxdx sinx cosxdx Ie“.du eU+c=eS™+c
In® x 1 14 1 4
— 3 —u”+c=—In"x+c
I < dx Inx XdX J.u du 2 2
3 3 3
J’x?sin[%ﬂ}dx X?+1 x2dx [sinudu —cosu+c=—cos[%+1]+c
COSX . 1 .
j_—zdx sinx cosxdx _f > du arctanu+c=arctan(sinx)+c
1+sin® x 1+u
6 1
Imdx arctanx ! 5 dx Iuedu —u” +c=—(arctanx)” +c
1+x2 1+x 7 7
I3X2008(X3)dx x3 3x2dx Icosudu sinu+c=sinxd+c
arcsinx 1 2
J.—dx arcsinx —dx judu u—+c=l(arcsinx)2 +c
1—x2 1-x 2 2
2 SU 3X2+X
[ 3¢+ (2x+1)dx X2+x @x+1)dx [3udu 3 -
In3 In3
tanx
i dx 1 dx J. u, u tanx
cos? x tanx cos?x eYdu eU+c=e@™+c
2X du
dx 2 2 4x — In|u +c=|n‘|n|x2 +1H+c
I(x2+1)|n(x2+1) In(x*+1) 21 u lu
J.S"sinsX In5dx 5% 5%In5dx Isinudu —COsSu+Cc=-c0s5*+C




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1
J'(x2+x).(2x+1) dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A)M+C B)@-FC C)M-FC

2 2 2
(2x+1)

2
E) +C

2 3

‘ soru 2

2x -1
joct

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

dx

X2 X2
A X e B) x2—x+¢C C)Inlx®-x|+c
3 2
D) In[2x-1l+c E)%In|2x—1|+c

‘ soru 3

2x

dx
J. X2 +1

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A)In|2x|+c B) In|x2+1|+c C) In|x2|+c

D)%In|x2+1|+c E)%In|x2+1|+c

‘ soru 4
J'e(x3+1).3X2dX

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
[100).(x) dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

soru 6

_[ In(x+3)
X+3
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

dx

A) %In(x+3)+c B) %In(x+3)+c C) In(x+3)+c

D) %Inz(x+3)+c E) %In3(x+3)+c

soru 7
J~ 3x2dx
(3 =in|x® 1|
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A)x3-1+c

D) In|x3-1|+c

B) 3x2+c C)In|3x2|+c

E)Inlinlx3-1] |)+c

soru 8

arcsinx
V1-x2

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

dx

A) e 4c B) 3x2.eX 4 c)eic 1 1
. . 2 .
A) arcsinx+c B) —(arcsinx)“ +c¢ C) —arcsinx+c
1 x3+1 1 x3+1 2 2
D) Ee +C E) Ee +C ] ]
D) E(arccosx)+c E) E(arcsinx)3 +c
1-A 2-C 3-B 4-C 5-C 6-D 7-E 8-B




1ntegral

‘l kavrama sorusu

¢o6ziim

2
Iex *2 xdx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

u=x2+2 dénlgiimu yapalim.

d
u=x2+2 ise du=2x.dx ve x.dx=?u olur.
jexz*Z.xdx=J'e” ~ﬂ=lj‘e“.du=le“+c

2 2 2
u=x2+2 yerine yazildiginda,
'[exz*z.xdx:%exz*2+c

+2

Cevap: %e"z +c

¢o6ziim

Icos(xs +1).x2dx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

u=x3+1 dénlgiimi yapalim. 4
u=x3+1 ise du=3x2.dx ve x2.dx=?u

1 1.
J'cos(xs +1).x2dx =.[cosuﬂ = —J'cosu.du =—sinu+c
3 3 3
u=x2+1 yerine yazildiginda,
[cos(x® +1).x2dx:%sin(x3 +1)+c

Cevap: %sin(x3+1)+c

¢oziim

dx

5x2
'[x3 +5

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

u=x3+5 dénisiimi yapalim.

d
u=x3+5 ise du=3x2dx ve x2.dx=?LI
5x2 5 du 5;du 5
J. dx=|—-—=—|—=—=In|u]|+c
xS +5 u 3 3°u 3

u=x3+5 yerine yazildiginda,

j 5x2

dx =£In|x3 +5|+c
x3 +5 3

Cevap: %ln|x3 +5/+c

| ¢o6zUim

_[tan xdx

integralinin esitini bulunuz.

e

sinx

Itanxdx = I cosx

dx ifadesinde, cosx=u dénlsimu yapalim.

cosx=u ise —sinxdx=du ve sinxdx=-du

Itanxdx:j ;I)r:; dx=—.|.%=—ln|u|+c

u=cosx yerine yazildiginda,

Itanxdx =-In|cosx|+cC
Cevap: -In|cosx|+c




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

I4e2xdx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) e +c B) 2e2*+c
D) 6e®+c E) 8e>*+c
‘ soru 2
J-6>2(+3 dx
X +X

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A)In|x2+x]| +c B) 2In|x2+x| +¢c

D) 4In|x®+x|+c E) 6In|x2+x| +c

‘ soru 3

ISX2+5.xdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A)3° ¢ B) 3 *5.x24c
3x2+5

In3

3x2+5
2In3

+C

D)

+C E)

‘ soru 4

1
[—— o

x.In|x2|
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A)lln|x|+c B)lln|x2|+c
2 2

D)%In|ln|x2||+c E) |n||n|x2||+c

C) 4e%*+c

C)3In|x2+x|+c

C) 35 In3+c

C) 2.In|x2|+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

[ cos(3x® —4x) (3x~2)dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) cos(3x% —4x)+c B) %cos(3x2—4x)+c

C) 2sin(3x% —4x)+c D) sin(3x% —4x)+c

E) %sin(sz —4x)+C

soru 6

jsin(eax)e3"dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 7%cos(e3")+c C)%sin(esx)Jrc

D) —%sin(esx)w E) -3.cos(e® )+c

soru 7

.[ arctan2x

1+4x2
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

dx

A) l(arctan2x)2 +C

B) Jarctan2x® + ¢
2 2

D) l(arctan2x)2 +cC

C)larctan4x2 +cC
2 4

E) %arctan4x +cC

soru 8

_[ €0s 3x
1+sin2(3x)
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 3arctan(sin3x)+c B) %arctan(sinSx) +c

C) —%arctan(sinSx)+c D) %arctan(cos3><)+c

E) 3arctan(cos3x)+c

6-RB 7-0




JM Integral

Tlrevi verilen fonksiyonun asil fonksiyonunu bulma isleminin integral oldugunu 8grenmistik. ikinci, Ggiincl vs.
turevleri verilen fonksiyonlarin asil fonksiyonlarinida arka arkaya integral olarak bulabiliriz.

| kavrama sorusu ¢oztim

f(x)=2x+4 ve f(1)=8 f(x)=2x+4 ise f(x)=_[(2x+4)dx=x2+4x+c
olduguna gére, f(2) kactir bulunuz. f(1)=8 ise f(1)=12+4.1+c=8 ve c¢=3 bulunur.

Buna gore, f(x)=x2+4x+3 ve f(2)=22+4.2+3=15
Cevap: 15

| kavrama sorusu ¢oztim

f(x)=cosx+4 ve (0)=3 f(x)=cosx+4 ise f(x)= j (cosx+4)dx=sinx+4x+c
olduguna gore, f(%j kactir bulunuz. f(0)=3 ise f(0)=sin0+4.0+c=3 ve c=3 bulunur.

f(x) =sinx+4x+3 ise f(gj = sin%+ 4 %Jr 3=4+2n

Cevap: 4+2rn

‘| kavrama sorusu ¢o6ziim
f'(x)=6x+2 ve f(0)=f(0)=2 f'(x)=6x+2 ise f(x)= j (6x+2)dx=3x2+2x+c,
olduguna gére, f(1) kactir bulunuz. f(0)=2 ise f(0)=3.02+2.0+c,=2 ve c,=2

c,=2 ise f(x)=3x2+2x+2 dir

Buna gore, f(x)=3x2+2x+2 ise

f(x)= I(3x2+2x+2)dx=x3+x2+2x+02

f(0)=2 = f(0)=03+02+2.0+c,=2 ve c,=2

c,=2 ise f(X)=x3+x2+2x+2 ve f(1)=13+12+2.1+2=6

Cevap: 6
‘| kavrama sorusu ¢oziim
f'(x)=12x2—12x+4, f(1)=2 ve f(0)=3 ' =12x2—12x+4 ise f(x)= j (12-12x+4)dx=4x3-6x2+4x+C,
olduguna gére, f(x) fonksiyonunu bulunuz. f(0)=3 ise f(0)=4.08-6.02+4.0+c,=3 ve c,=3
c;=3 ve f(x)=4x3-6x2+4x+3
Buna gére,

f09= [ f(cx= [ (4x3-6x2+4x+3)dx=x*-2x3+2x2+3x+C,
f(1)=2 ise 14-2.13+2.124+3.1+c,=2 ve c,=-2
c,=-2 ise f(x)=x*-2x3+2x2+3x-2

Cevap: x*-2x3+2x2+3x-2

o 38




kartezyen

1ntegral

| soru 1
f(x)=3x2-1 ve f(1)=5
olduguna gore, f(-1) kactir?

A) 3 B) 4 C)5 D) 6 E)7
‘l soru 2
f(x)=x3+2x ve f(-2)=1
olduguna gére, f(2) kagtir?
A) 1 B) 2 C)3 D) 6 E)9
| soru 3
Ay
y=f(x)
1
0 3 »X

Yukarida grafigi verilen y=f(x) fonksiyonunun tiirevi
f(x)=2x2+1 olduguna gore, f(1) kagtir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

| soru 5
f'(x):l ve f(1)=5
X
olduguna gére, f(e?) kactir?

A) 8 B)7 C)6 D)5

| soru 6

y=f(x) fonksiyonunun egrisi x=1 noktasinda x eksenine tegettir.

f'(x)=x—m olduguna gére, f(3) kactir?

A)1 B) 2 C)3 D) 4 E)5

| soru 7

f'(x) =6x+18 olmak tizere, f(1)=3 ve f(1)=1 dir.

Buna gére, f(x) asagidakilerden hangisidir?

A) f(x)=x3+3x2+7x+9

C) f(x)=x3+9x2-20x+13 D) f(x)=x3+9x2+20x+9
E) f(x)=x3-9x2-18x-27

B) f(x)=x3+6x2+9x+18

N2 g R g2 gl gl
3 3 3 3 3
‘l soru 4 | soru 8
f)=1-sinx ve f(0)=0 012f(x):24x2—2x olmak iizere
dx? '
olduguna gére, f(r) kacgtir?
df(x)| _ B
Ayn+2  B)m+i C)n  D)n-1 E)n-2 o | 1 ve f=2
=
2
Buna gére, f(-1) kagtir?
5 8 11 13 17
A)— B) — C)— D) — E)—
)3 )3 ) 6 ) 6 ) 6
1-& 2-R 3-@A 4-B 5-R 6-B 7-C 8-D




JM Integral

Kismi Integral Alma Yontemi

Carpim seklinde olup, degisken degistirme yontemi ile gézllemeyen integrallerde kismi integral alma yéntemi uygulanir.

( Iu.dv:u.vf _[v.du ) formulu ile integrallerin basitlestiriimesine dayali bir ydntemdir.

o Uyan

Kismi integrasyon yontemi uygulanirken, integral icindeki hangi ifadeye "u" dénlisimu yapilacagi genellikle,

_ L A P T U ~_ iste
Logaritmik / \ fonksiyonlar

arc'li yani ters trigonometrik
trigonometrik  Polinom fonksiyonlar
fonksiyonlar

fonksiyonlar

fonksiyonlar
siralamasi gozetilerek yapilir.

integrali Alinacak | "u" ya atanacak | "dv" ye atanacak du v
ifade ifade ifade uv-fv.du
fx.e"dx X eXdx dx=du _[xdx=e" x.ex—jexdx
Ix.cosxdx X cosxadx dx=du Icosxdx:sinx x.sinx—_[sinxdx
1 2 2 2
Ix.arctanxdx arctanx xdx 5 dx=du J' XdX:X_ arctanx.x——jx—dx2
11x 2 2 7 2(1+x%)
X dx dx
.[ 5—adx X 3 dx=du I > —=tanx x.tanx—jtanxdx
cos“ x €os“ x Cos“ X
Ix.sinxdx X sinxdx dx=du jsinxdx:—cosx 7x.cosx+J.cosxdx
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
lenxdx lenxdx:jlgzx_% (u=Inx déndstimind LAPTU siralama-
- .. P u dv
integralinin esitini bulunuz. sinda logaritma polinomdan énce geldigi icin yapild.)

u=inx = du=%dx ve xdx=dv = X?=v
.[ u.dv=u.v—- .[v.du bagintisindan,

2
jxlnxdx:lnx-x——ji~idx
2 2 X
2 2 2
=Inx'X——lJ.xdx=Inx-X——X—+c
2 2 2 4

2

Cevap: LI TSI
2 4




1ntegral

kartezyen
soru 1

J' x sinxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) x.sinx+cosx+c  B)x.sinx+sinx+c  C)x.cosx+sinx+c

D) —x.cosx+sinx+c E) —x.cosx—sinx+c

| soru 2

.[xz.lnxdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3

A)lxslnx—lx +C B)lxa Inx——x3+¢
3 9 3 3

C)lxslnx—%x3+c

D)lx3 Inx—lx3+c
9 3 27

3

E)lxalnx—ix +C
9 27

soru 3

jx.esxdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A)xeP -e%+c B) xe> +e® +c

C) x.e%* f%esx +C D) %x.esx -e¥4c

soru 4

Ix.Sxdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

j'(x+1).cosxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A)

C) (x+1).sinx—cosx+c

(x+1).sinx+cosx+c B) (x+1).cosx+sinx+c
D) (x+1).cosx—sinx+c

E) (x+1).sinx—sinx+c

| soru 6
jx.e‘xdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A)x.e*+e™*+c B)x.e*-e™+c C)-x.e X+e*+c

D) -x.eX-e>*+c E) x2.e*+e*+c

soru 7

j(x+1).se02 xdx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) tanx-In|cosx|+c B) tanx+In|cosx|+c

C) tanx+(x+1).In|cosx|+c D) (x+1).tanx—In|cosx|+c

E) (x+1).tanx+In|cosx|+c

soru 8

J.x.sin3xdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

x8* 8 +c x3* 8 +c A) x.cos 3x+sin3x+c B)lx.cosx+lsin3x+c
2 2 3 9
N3 (In3) (in3)2 In3
1 1 1 1
X gX X C) ——x.cos3x+—sin3x+c D) -—x.cosx—-—sin3x+c
x3_ 39 D) X2 _3¢c )73 9 e 9
In3 In3 In3
E ! ! in3
E)x.3" —3%+¢ )—Ex.cosx—Esm X+C
1-B 2-B 3-E 4-R 5-A 6-B 7—E€ 8-D




1ntegral

‘l kavrama sorusu

| ¢o6ziim

jln xdx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

J'Inxdx déntsumlerini yapalim,

——
u dv

u=Inx ise du=ldx ve dv=dx ise x=v

X
J' u.dv=u.v— J'v.du bagintisindan,
IInxdx:Inx.x—IX-l-dx=x.|nx—jdx=x.|nx—x+c

X

Cevap: x.Inx-x+c¢

| coztim

jarctan xdx

integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

[arctanxdx  dénastimlerini yapalim,
v
u

u=arctanx ise du= dx ve dv=dx ise x=v

1+ x2

.[ u.dv=u.v— J.v.du bagintisindan,

J'arctanxdx:x.arctanx—h X >dx () ifadesi elde edilir.
+X
X
Simdi de u=1+x2 dénigiimu kullanarak I1 - dx integrali-
+X

ni ¢ézelim.

u=1+x2 ise du=2x.dx ve xdx=%

J.de=lfﬂ=lln|u|+c=lln|1+x2|+c
1+ x2 2°u 2 2
elde ettigimiz sonucu (l) integralinde yerine yazdigimizda,

1
'[arctan xdx :x.arctanx—EIn|1+ x2|+c

Cevap: x.arctanx —%In [1+x2|+c

| ¢o6ziim

j x2.e%dx

integralinin esitini bulunuz.

jx2.exdx doéndsumlerini yapalim,
o dv
u

u=x2 ise du=2xdx ve dv=e*dx ise v=e*

'[ u.dv=u.v— '[v.du bagintisindan,

j X2.eXdx=x2.e*— j ex.2xdx () ifadesi elde edilir.

J'x2.2xdx integraline tekrar kismi integrasyon uygulayalim.
*d

dv

u=x ise du=dx ve e*dx=dv ise e*=v
2jx.exdx:2(x.ex —j'e"dx)=2(x.eX —e¥)+c

2j x.e"dx dénlstmlerini yapalim,
u

elde ettigimiz sonucu (l) integralinde yerine yazdigimizda,
Ixz.exdx=x2.ex —2(x.e* —eX)+c=x%e* —2xe* +26* +¢

Cevap: x2e*-2xe*+2e*+c




1ntegral

kartezyen
soru 1

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

J'Iog xdx

A)x.logx+x+c B) x.logx—x+c C) x.logx—x.loge+c

D) x.logx—x.loge+c E) x.logx-x2+¢c

soru 2

jln|2x|dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) x.In|2x|—%+c B) x.In|2x|—-x+¢ C) x.In|2x|-2x+c¢

D) x.In|2x|-x2 +¢ E) In|2x|-2x+c

soru 3

Iln|x2|dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A)In|x2| -x+c B) In|x?| +x+c C)In|x?| +2x+c

D) x.In|x2| -2x+c E) 2.In|x2| -x+c

soru 4

jarcsin xdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) x.arcsinx +2v 1-x2 +c

C) x.arcsinx+ W 1-x2 +¢

B) x.arcsinx -2 1-x2 +¢
D) arcsinx—Inv1-x2 +¢

1-x

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

j'arctanzxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) x2arctan2x-In|1+4x2|+c B) 2x.arctan2x-In|1+4x2|+c
C) x.arctan2x-In|1+4x%|+c D) x.arctanzxféln|1+4x2|+c

E) x.arctan2x—%|n|1+4x2|+c

soru 6

jx4Jnxdx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

5

X
A)x5.Inx-x%+c B)x%.Inx+x°+¢c  C)x%.Inx+=—+c
25

5 5 5 5
D) X .Inx_x_JrC E) X .Inx_x_JrC
5 25 25 25

soru 7

j.x2.sin xdx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

) X2.c0SX +X.SiNX +COSX+C
) —X2.cOSX +2x.8iNX +2C0SX+C
) —X2.COSX— X.SiNX +COSX+C
) —X2.coSX— 2X.SiNX +2cosx+c
) —X2.cosx— 2X.COSX +2sinx+c

moow>

soru 8

Iarc cot xdx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) xarccotx+ % In(1+x3) +c
B) xarccotx+In(1+x3)  +c
) xarccotx+2.In(1+x3) +c

Q

E) arcsinx +In +c D) xarccotx+x.In(1+x2) +c
E) xarccotx+x2.In(1+x%) +c
1-& 2-B 3-0 4-RA 5-R 6-B 7-B 8-A

e E R




JM Integral 3

jf(x).g(x)dx integralinde f(x) polinom fonksiyon ve g(x) integrali kolay alinabilen bir fonksiyon ise

Ornegin; [ x.cosxdx integralinde Tirev integral
(+) x COSX
()1 sinx
(+)0 ™ — cosx

x.cosxdx=x.sinx+ (- 1).(-cosx) +c=x.sinx+cosx+c bulunabilir. Polinom fonksiyonun sifir olana kadar basina si-
rasiyla +, —, +, ... isaretleri konularak turevi alinir. Diger fonksiyonunda sirayla integrali alinir. Tirev ve integraller
ok yénunde carpilarak sonuclar toplanir.

‘l kavrama sorusu ¢6ziim
2 . 2x g
I x".e~dx Tlrev Integral
integralinin esitini bulunuz. (+) x2 e2x
(=) 2x e /2
(+) 2 e /4
)0 e /8
Turevler ve integraller ok yéniinde garpilip sonuglar topladigi-
mizda, s o ) )
X X X
J'xz.ezxdx= xX°.e 2x.e N 2e re
4 8
‘l kavrama sorusu | ¢o6zim
2 . N .
[ (1+x?).sin5xdx Tlrev integral
integralinin esitini bulunuz. (+) 1+x2\ sin5x

(_) 2X\ \_ cosz
(+) 2\ \_si;:x

\ Ccos5x
125

Ok yoninde carpilip, sonuglar toplandiginda,
x2 +1).cos5x 2x.sin5x 2cos5x

_[(1+x2).sin5xdx: ( : +
5 25 125
| kavrama sorusu | coziim
Iex.cosxdx u=cosx ise du=-sinxdx ve dv=eXdx ise v=e*
integralinin esitini bulunuz. .[u.dv=u.v— J.v.du bagintisindan,

| e*.cosxdx=e*.cosx+ [ e*sinxdx (I) bulunur.

Uyari J'ex.sinxdx integraline tekrar kismi integrasyon uygulanir.
u=sinx ise du=cosxdx ve dv=e*dx ise v=e*

i L =sinx.eX- J' e*.cosxdx sonucu (l) de yerine yazildiginda,
Bazi integral sorularinda ¢6zim adimlarini uygularken

" R X _aX i X _ X
baslangicta sorulan integral tekrar karsiniza cikabilir. Bu Ie .cosxdx=e".cosx +sinx.e _[e -|COVSthX|
T ST . . sorulanintegral
durumla ilgili verdigimiz bu kavrama sorusunu dikkatle in- ¢
celeyiniz. 2..|'ex.cosxdx:e".cosx+sinx.eX

X
e .
J'ex.cos xdx :?(cos x+sinx.e*)+c

T



1ntegral

kartezyen
soru 1

Ix.ezxdx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

2x 2x 2x 2x

R B X e ¢
2 4 2 2
2x 2x
C)xe>*-2 _1c D)XC e ¢

E)xe?-e+c

soru 2

j(xz +2x).e*dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A)e*x2-x.e*+c B) eX.x2-2.e*+cC

D) eXxx2+eX+c E) e*.x2+c

soru 3

J.(x2 +x+1).e*dx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) eX(x2+x)+C B) eX(x2+x-1)+c

D) eX(x2+x+2)+cC E) eX(x2—x+2)+c

soru 4

Isz.cos xdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

C)e*.x2—eX+c

C) e*(x2+x+1)+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

j'xs.sinxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
—x3.cosx +3x2.sinx + 6X.cosx—6sinx+c
x3.cosx —3x2.sinx — B6X.COSX—BSinX+c
—x3.c0sx +3x2.sinx — 6x.cosx—6sinx+c

x3.c08x +3x2.sinx + 6x.cosx—6sinx+¢c
—x3.c08X +3x2.sinX + 6X.c0sX—6SiNX+C

soru 6

sz.z".dx

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

x2.2X  2x.2% 22X x2.2x X 2%
A) - >+ T+C B) - >+ T+C
N2 (In2)= (In2) N2 (In2)= (In2)
X X X X
C) x.2% —ﬁ+ 2 F+C D) x.2% + 2 —2—2+
N2 (In2) N2 (In2)
X X
E) x.2% - 2 +2'—22+c
N2 (In2)
|soruz
f(x) = j 2x2.e%dx olmak Uzere, f(0)=0 dir.
Buna gére, f(1) kactir?
A)-e B) -2e C)3e-4 D)2e-4 E)5e-4
soru 8
j'e".sinxdx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) —-5x2.sinx+ 5x.cosx +10sinx+c 1 1

A) —e*(sinx+cosx)+c B) —e*(sinx—cosx)+c
B) 5x2.sinx + 10x.cosx —10sinx+c 2 2
C) —5x2.sinx+ x.cosx  +sinx+c 1 4 ) .
D) 5x2.sinx +5.cosx  +10sinx+c C)Ee (cosx—sinx)+c D) e”(sinx+cosx)+cC
E) 5x2.sinx -5.cosx +10sinx+c E) e¥(sinX—COs X)+ ¢
1-A 2-B 3-€ 4-B 5-A 6-B 7-0 8-B




JM Integral

Rasyonel (Kesirli) fonksiyonlarin integralini alma

P(x)

P(x) ve Q(x) polinom fonksiyonlar olmak Uzere, m bicimindeki fonksiyonlara rasyonel fonksiyon denir. Rasyonel fonksiyon-
X

larda payin derecesi paydanin derecesinden buyuk veya esit ise paydaki fonksiyon, paydaya bélunerek integral alinir.

P(x) | Q) K(x)
- B(x) = P(X)=B(x)+ ) seklinde yazilip integral alinr.

KK

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

Pay ve paydanin dereceleri esit oldugundan pay, paydaya
boltnar.

X+1 | x-1 X+1 2
= —=1+—
- x-111 x—1 x—1

2

x+1 . L T
I—1 dx integralinin esitini bulunuz.
X—

.'.X_-F:dxz_[(”%] dX=IdX+2 J.d—x1=x+2ln|x+1|+c
X- X+ .S

degisken dénlsimi
ile hesaplanir.

Cevap: x+2In|x+1|+c

‘l kavrama sorusu | coztim
_[2x_1 dx integralinin esitini bulunuz. Pay ve paydanin dereceleri esit oldugundan pay, paydaya
! boélundr.
2x—1 | x+1 2% -1 3
’— = o2
-2x+2 12 X+1 X+1
-3
IZX_11 dx=f(2—i1]dx=2jdx—3 _fd—x1=2x—3In|x+1|+c
X+ X+ %X;__J

degisken dénisimu
ile hesaplanir.

Cevap: 2x-3In|x+1|+c

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

2

1 i . — —

.[x *1 ax integralinin egitini bulunuz. Payin derecesi paydanin derecesinden blylk oldugu igin

X pay, paydaya bélunur.

x2+1 | x-1

- X2x Ix+1 5

x+1 = =X+1+——

- x1

2

I XX2_+11 dx=j‘(x+1+£]dx

=dex+ I1dx +2J'%=%x2+x+2ln|x—1|+c

degisken dénusimu
ile hesaplanr.

Cevap: %x2+x+21n|x—1|+c




1ntegral

kartezyen

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) x+In|x+1]+c B) x-In|x+1|+c

C) x-2Inlx+1l+c D) x+2In|x+1]+c

E) x2-2In|x+1|+c

‘ soru 2

3x+1
X+1

dx

f

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 3x-2In|x+1]+c B) 3x+2In|x+1|+c

C) 3x-Inlx+1]+c D) 3x+In|x+1]+c

E) x-2In|x+1|+c

‘ soru 3

5x -1
-[x+2

dx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

B) x+In|x+2]+c
D) 5x-11In|x+2]+c

A) xIn|x+2]+c
C) 5x-In|x+2]+c

E) 5x+11In|x+2|+c

‘ soru 4

dx

X2 +1
I X+1

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

2
A) X——x+2|n|x+1|+c B) x2+x+2ln|x+1|+c
2

2
D) ?+2In|x+1|+c

C) x2+x+ln|x+1|+c

<2
E) ?72In|x+1|+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
J

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

x2 -1

dx
x2 +1

A) x+arctanx+c B) x-arctanx+c

C) 2x-arctanx+c D) 2x+arctanx+c

E) x-2arctanx+c

soru 6

J~x22+4dx

X< +1

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 3x-arctanx+c B) x+arctanx+c

C) x-arctanx+c D) x-3arctanx+c

E) x+3arctanx+c

soru 7
J

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

2x3 +1
X+1

dx

3_,2 2x® 5

A) x®—x+2x-In|x+1]+c B) - +2x—In|x+1]+c
3 3

C) 2%—2x2+2x+ln|x+1|+c D) X?—x2+x—ln|x+1|+c

X3 2
E) ——+2x*—x—In|x+1+c
3

soru 8
f

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

4
X" +2x -1
Jrz—dx
X< +1

X 2 X3 2
A) ——2In|x +1|+c B) ——|n|x +1|+c
3 3
X3 2 X3 2
C) ?—x+ln|x +1|+c D) ?—x+2ln|x +1|+c

X3
E) ?+3In|x2+1|+c

1-&

A
B




JM Integral

Rasyonel fonksiyonlarda payin derecesinin, paydanin derecesinden kuligik oldugu durumlarda eger degisken degistirme islemi
yapllabiliyorsa degisken degistirme ile ¢6zime gidilir.
| kavrama sorusu | coziim

2x =x2 i =
I 5 dx integralinin egitini bulunuz. u=x°+10 ise du=2xdx
X“+10 J- 2x

x2+10

J.x 2+1de In|x +10|+c

dx='|'$=ln|u|+c ve u=x2+10 yerine yazidiginda,

Cevap: In|x2+10| +c
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim

3

2
[ *31 dx integralinin esitini bulunuz. u=x3+3x ise du=(3x2+3)dx ve d—3“=(x2+1)dx
X" +3X

+1 1
I ); x=—j$=—ln|u|+c ve u=x2+3x yerine yazidi-
X7 +3x u 3

ginda,
J~ X2+1
x3 +3x

dx=%|n|x2 +3x|+c
Cevap: %ln|x2 +3X|+C

Paydanin derecesi payin derecesinden buyik olan rasyonel fonksiyonlarda degisken degistirme metodu uygulanamiyor ve
payda carpanlarina ayrilabiliyorsa "basit kesirlere ayirma" yéntemi ile integral alinir. Basit kesirlere ayirma islemi rasyonel ifadeyi iki

ifadenin toplami veya farki bigimine dénistiirmektir. Ornegin; );H ifadesini basit kesirlerine ayiralim,
X

3 1
x+1 _ x+1 =L +——=>x+1=A(x+2)+B(x-2) polinom esitliginden A=— ve B=— bulunur.
x2—4 (X-2)(x+2) x-2 x+2 4 4
( +2) (x-2)
X+1 3
= + biciminde yazilabilir.
T4 2x-2) ax2) iciminde yazilabilir.
| kavrama sorusu ¢oztim
_[ dx integralinin esitini bulunuz. ! ifadesini basit kesirlere ayiralim,
x? -1 x2 -1
#:L i:ﬂ A(x+1)+B(x—1)
x2-1 x-1 x+1
(x+1) (x-1)
1 (_1)
1 1 1 2 2
A=— ve B=—— o =
> > bulunur. Buna gére, 21 %1 xid
1 1
d -—|d
I J( ) X+I[ 2] X_lfﬁ_ljd_x
x—1 x+1 29 x-1 2 7 x+1
=lln|x—1|—lln|x+1|+c:llnX—_1+c
2 2 2 |x+1
Cevap: —In X1l ¢
x+1
| kavrama sorusu | coziim
. S X+4 s .
I 2 dx integralinin esitini bulunuz. ———— ifadesini basit kesirlerine ayiralim,
+5x+6 X< +5x+6
X+4 = A f B = X+4=A(x+3)+B(x+2)
(x+2).(x+3) x+2 x+3
(x+3) (x+2)
x+4 2 -1

A=2 ve B=-1 bulunur. Buna gére, = +
¢ X2 +5x+6 X+2 X+3

2 | 1 1
j 2+5x+6 I +2dx+_[x+3dx:2j x+2dx7J‘ x+3dx

=2.In|x+2|-n|x+3|+c

eI

Cevap: 2.In |x+2|-In|x+3 | +c




JM Integral

‘ soru 1 soru 5
I 4:( dx Id—x
2x“+1 X.(x+1)
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) 4in|2x2+1]|+c B) 2In|2x2+1]+c A Inlx|+inlx+1]+c B) Inlx|-In|x+1]+c
C) Inl2x@+1]+c D) %In|2x2+1|+c C) Inlx+11-nlx|+c D) %In|x|féln|x+1|+c
1 1
E) Zln|2x2+1 [+c E) E|n|x.(x+1)|+c
‘ soru 2 soru 6
[0 g [
3% —x+1 X% +9x+20
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) Inl3x-1]+c B) In|3x+1]+c A) Inlx+4|-2In|x+5]+c B) 2In|x+4|+In|x+5]+c
C) Inlex-1]+c D) Inl3x@-x+1|+c
C) In|(x+5).(x+4) | +c D) In|—+c
E) Inl3x2—x+1|-In|6x-1]+c 4
E) In xt+4 +c
— +5
<
-
‘ soru 3 é soru7
>
2 s
J‘ZX—JrS E J'L
2x° +6x+10 2 x2-7x+12
P4
w
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? E integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
g
o
1 S A Inlx-4]+ B) Inlx-31+
A) FInl2¢+6ck10l 40 B) Inl2@+6x+10]+o ) Inlx-al+c ) Inlx-3]+c
x—4 x-3
C) 2Inl2x2+6x+10]+c D) Inl2x+3]+c C) Inl>—5|+c D) In|-— |+
E) %In|2x+3|+c E) In[x®-7x+12]+c
soru 8
dx
soru 4 _
‘l— J‘x2—8x+15
2
I : dx integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
X" +7
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir? A) Inl*=8]4 6 B) InlX=8
4 |x-5 2 -
A) 3In|x3+7 |+ B) 2In|x3+7|+
) 3In|x3+7|+c ) 2In|x3+7 | +c <3 1 Ixos
1 C) In +C D) —In +C
C) Inlx3+7|+c D) Eln|x3+7|+c X— 2 |x-83
1 1 |x-5
— 3 E) —In +C
E) 9|n|x +7]+c ) 273
1-& 2-B 3-A 4-D 5-B 6-B 7-C 8-D




JM Integral

Rasyonel fonksiyonlarin integralinde paydanin derecesi payin derecesinden daha buyuk ve paydanin kokleri yok ise, paydanin

bir kismi tam kare yapilarak, j1 dX2 integraline donusturulip ¢ézime ulagilir.
+X

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

> . . . -
.[ . dx integralinin esitini bulunuz. x?-2x+2 ifadesinde A<O dir. Yani paydanin kdkleri yoktur.
X©-2x+2
X2-2x+2=(x2-2x+1)+1=(x-1)2+1

dx
J‘ . =I >=arctan(x-1)+c bulunur.
X<=2x+2 ° 1+(x-1)
—
degigsken donlstimu
yapilarak

Cevap: arctan(x-1)+c

‘l kavrama sorusu | ¢o6zim

integralinin esitini bulunuz x2+4x+5 ifadesinde A<O0 dir. Yani paydanin kokleri yoktur.

I 2+4x
x2+4x+5=(x2+4x+4)+1 =(X+2)2+1

X
=arctan(x+2)+c bulunur.
I 2+4x+5 J1+(x+2)2

degisken dénlsimu
yapilarak
Cevap: arctan(x+2)+c

‘l kavrama sorusu | coztim

2 . . . o
integralinin esitini bulunuz. 4x=-4x+2 ifadesinde A<O dir. Yani paydanin kdkleri yoktur.

J 2
4x° -4x+2

ILz integralinde u=2x-1 ise du=2dx
1+(2 —1)

j =— j :larctanu+c_larctan(2x 1)+c

1+(2x - 1) 1+u? 2

Buna gore, I#:larctan(2x—1)+c bulunur.
4xX°—4x+2 2

Cevap: %arctan(Zx -1)+c

‘l kavrama sorusu | ¢oziim

.[ dx integralinin esitini bulunuz 25x2-10x+10 ifadesinde A<O0 dir. Yani paydanin kékleri yoktur.
25x2-10x+10

25x2-10x+10=(25x2—10x+1) +9=(5x-1)2+9

'[ dx :I dx :lj dx

9+(5x—1)2 9[1+(5x—1)2] 9 +(5x—1J2
9 3
5x -1

u= :du:idx ise dx:idu
3 3 5

1 dx 1 3, du 1
—j 3 =—~—j > =g arctanu+c
9 (5)(_1) 9 571+u® 15

1+ 3

1 [5x—1)
=—-arctan +C
15 3

Buna gore, IL=larctan[ 5x-

5 1J+c bulunur.
25x~-10x+10 15

_1J
+cC

Cevap: %arctan( 5x




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

I dx
X2 +2x+2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) arctan(x+2)+c B) arctan(x+1)+c

C) 2arctan(x+1)+c D) % arctan(x+1)+c

E) arctan(x-1)+c

‘ soru 2

J‘ dx
X2 —8x+17
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) 2arctan(x+4)+c B) arctan(x+4)+c

C) 4arctan(x-4)+c D) 2arctan(x-4)+c

E) arctan(x-4)+c

‘ soru 3

.[ dx

X2 +10x+26

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) arctan(x+5)+c B) 5arctan(x+5)+c

C) %arctan(x+5)+c D) arctan(x-5)+c

E) 5arctan(x-5)+c

‘ soru 4
J~ dx
4X +4x+2
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) 4arctan(2x+1)+c B) 2arctan(2x+1)+c

1 1
C) 2 arctan(2x+1)+c D) 7 arctan(2x+1)+c

E) %arctan(2x+ 1)+c

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
dx

ng2—6x+1o

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) L arctan &=V ¢ B) X arctan &=V ¢
9 3 3
C) arctan (3X371) +c D) 3.arctan (3X371) +c
E) 9.arctan (3)(3—_1) +c
soru 6
.[ dx
2
X——x+2
4

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 4arctan(%—1]+c B) 2arctan(%—1}+c

C) arctan| X-1]+c D) M arctanf XZ1)4c
2 2 2

E) larctan X qlte
4 2

soru 7

J- dx
x2 +6x+13

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

B) arctan(%sj+ c

Jre

A) arctan(x+3)+c

X+3

C) %arctan(x+3)+c D) %arctan(

E) larctan( x+3 j+c
3 3

soru 8

J‘ dx
16x% —4x+26

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

,1j
+C

C) %arctan[ ax-1

A) arctan( 4x B) %arctan( ax1 ]+c

5

D) larctan[ ax-1 J+c
5 5

8—B




1ntegral

Trigonometrik 6zdesliklerden yararlanarak integral alma

integrali alinacak ifade igerisinde trigonometrik fonksiyonlar bulunan integralleri, trigonometrik 6zdeslikler kullanarak ¢dzebiliriz.
Bu 6zdesliklerden bazilar;
sinx

o tanx= ® secx= e sin?x+cos?x=1 e COs2x=1-2sin?x e cOS2x=2C08%%~1
cosX COS X
CosX oy i D . .
® COtX= —; ® COSEeCX= — o tanx.cotx=1 ® COS2X=C0S“X-SiN“X ® SiN2x=2sinX.cosx
sinx
‘l kavrama sorusu | ¢6zlim
_[(sin24x+cosz4x)dx integralinin esitini bulunuz. sin24x+cos24x=1 oldugundan,
I(sin24x+cosz4x)dx=_[1.dx=x+c dir.
Cevap: x+c
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
_[Ztanx.cotxdx integralinin esitini bulunuz. tanx.cotx=1 oldugundan,
j2tanx.cotxdx=j2.dx=2x+c dir.
Cevap: 2x+c
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
SI!‘IZX x integralinin esitini bulunuz. sin2x=2.sinx.cosx oldugundan,
sinx sin2x 2.siAx.cosx . .
[ - dx=.|. - dx=2 jcosxdx=23|nx+c dir.
4 sinx siAx
Cevap: 2sinx+c
‘l kavrama sorusu | ¢ozim
_[sinx.cosxdx integralinin esitini bulunuz. Sin2x=2sinxcosx ise sinx.cosx:smzx dir.
2

J'sinxcosxdx :ljsin2xdx = l(fl.cosm] +C
2 2\ 2

= —l0032x +c dir.
4

Cevap: —%cost +c




1ntegral

kartezyen
soru 1

j.(23in2x +2cosx)dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

soru 5

I4sinx.cosx.dx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) 2x+c B) x2+c C) 2x2+c A) 2cos2x+c B) cos2x+c C) —cos2x+c
D) sin2x+c E) cos2x+c D) —2cos2x+c E) —4cos2x+c
soru 2 soru 6
J.(3+sin2x+coszx)dx Isin2x.cosecx.dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
A) x*+c B) 2x2+c¢ C) x2+c A) sinx+c B) cosx+c C) —cosx+c
D) 2x+c E) 4x+c D) 2sinx+c E) 2cosx+c
T
3
4
>
R
=
E
o}
soru 3 g soru 7
J- tanx..cosx dx E Jsin2x.0032x.dx
sinx
S integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
1 1
A) —cos2x+c B) —cos2x+c
A) x24c B) x+c C) sinx+c 2 4
D) cosx+c E) tanx+c C) 7%0032x+c D) 7%cos4x+c
1
E) ——cos4x+c
8
soru 4 soru 8
J.(seczxf 1).(cosec®x—1)dx J cotx.sinx.dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
1
(secx= Ve COSE= Ginx ) A) sinx+c B) cosx+c C) sin®x+c
A) sec2x+c B) cosec2x+c C) sinx+c D) sin2x+c E) cos2x+c
D) x+cosx+c E) x+c
1-A 2-B 3-8 4-B 5-@& 6-B 7-E€ 8-A




1ntegral

‘l kavrama sorusu

| ¢ozim

I cos2x+1

dx integralinin esitini bulunuz.
cosx

‘l kavrama sorusu

cos2x=2cos?x-1 esitligini kullanalim.

J~cos2x+1 dX:J~24::oszx—1+1 dx:fzgosz/x dX=2.ICOSXdX
cosx

COS X COS X
=2sinx+c bulunur.
Cevap: 2sinx+c

| ¢o6zim

.[ cos2x
cosx +sinx

‘l kavrama sorusu

dx integralinin esitini bulunuz.

cos2x=cosx-sin?x esitligini kullanalim.

2 2

C0oSs 2x €cos“ x—sin“ x
.[ - dx=_[ - dx
COS X +Ssinx COS X +SsinXx
COS X —sinXx).(COSX+SinX)
:.[( ) ' dx
COSX+sinX

=J.(cosxfsinx)dx=sinx+cosx+c bulunur.
Cevap: sinx+cosx+c

| coztim

_[sinzxdx integralinin esitini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

. . . 1-cos2x
cos2x=1-2sin?x ise sin®X = —

| (pcgst) dx:%(_f(FCOSZX)dX):%(.[1"" {costdx)

1 1. 1 1.
=—| X——s8in2X [+C=—X—-—sin2x+C
2 2 2 4

Cevap: %x —%sian +c

| ¢o6ziim

Icoszxdx integralinin egitini bulunuz.

. cos2x +1
cos2x=2c0sx-1 ise cos?x = —

(cos2x+1)
=

[ cos® xdx= dx:%_[(coszxﬂ)dx

101 . 1. 1
—| —sin2x+X |+Cc=—sin2X+—X+C
2\2 4 2

Cevap: %sian +% xX+c




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

,[ 1-cos2x
sinx

dx

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

soru 5

J (1-cos?x)dx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

A) £+sin2x+c B) 1_sin2x+c
A) —2cosx+c B) —2sinx+c C) 2sinx+c 2 4 2 4
D) 2cosx+c E) sin2x+c C) X sin2x ‘e D) X sin2x e
4 4 4 2
E) x— sin2x ‘e
4
‘ soru 2 soru 6
j.(sin2xfcoszx)dx I(1 +Cc0s4x)dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
A) cos2x+cC B) sin2x+c C) —cos2x+c A) sm4x+x+C B) sin4x +i+c
D Cos2x E sin2x 16 4
) —— ¢ ) =5 ¢ o) Sn4x o D) Cos4x X
[ 8
3 cos4
=z
= E) X Xic
> 4 2
=
E
g
@
[
E
‘ soru 3 € | soru7
i dx
,[ sin4x dx J-
1_2sin2X 1+cos2x
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
C0s2X
A) 5 *e B) —cos2x+c C) cos2x+c | A) %cotx+c B) cotx+c C) tanx+c
D) —sin2x+c E) sin2x+c D) itanx+c E) ltanx+c
2 4
‘ soru 4 soru 8
j.(4—85in2x)dx _[ COSX dx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? V2cos? x—cos 2x
. - - o . i
A) sin2x+c B) cos2x+cC C) 2sin2x+c integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
D) 4sin2x+c E) 4cos2x+c A) cosx+c B) sinx+c C) sin2x+c
D) cos2x+c E) sindx+c
1-A 2-B 3-8 4-0 5-B 6-8 7-0 8-B




1ntegral

Isinmx.cosnx.dx (m,neN) bi¢cimindeki integraller

Sinus ve Kosinus fonksiyonlarinin kuvvetlerinin carpiminin integralleri alinirken, izlenecek genel yéntem kuvveti cift olana u ata-
masi yaparak degisken degistirme ydntemini kullanmaktir. Kuvvetlerin her ikisinin de tek oldugu durumda kuvveti kigik olan

parcalanarak integral alinr.

Kuvvetlerin her ikisinin de ¢ift oldugu durumlarda sin

‘| kavrama sorusu

1-cos2x 2 1+ cos2x

veya COs X=T esitlikleri kullanilir.

| ¢o6ziim

jsin3x.cosx.dx integralinin esitini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

u=sinx = du=cosx.dx dénisimu yapilr.

4
Ius.du=uT+c, u=sinx yerine yazildiginda

X .
+c dir.

.4
. sin
J.sm3 X.COS X.dx= "

sin?x

Cevap: +c

| ¢oziim

_[sin4x.cos3x.dx integralinin esitini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

Kuvveti gift olan sinx oldugu igin, u=sinx ise du=cosxdx
jsin4x.cos2x.cosx.dx=_[sin4x(1—sin2x)cosxdx

:J.(sin“x—sinsx).cosx.dx:I(u4—u6)du
5 7 5 7

u u sin®x  sin’ x .
=?—7 Cc= 5 - +c dir.
Ceva sin®x sin7x+c
vap: -
P: 5 7
| ¢oziim

J.sin5x.cos3x.dx integralinin esitini bulunuz.

Kuvvetlerin ikisi de tek oldugundan derecesi kiigiik olan cos3x
parcalayalim,
Isin5xcoszxcosxdx = Isin5x(1 —sin?x)cosxdx
=_|.(sin5x—sin7x)cosxdx
u=sinx ise du=cosxdx
us U8

J.(us—u7).du=?—u?+c

_sin®x  sin®x

- +c dir. .6 . 8
6 8 Cevap: X _sin’x
: 6 8
‘| kavrama sorusu | ¢oziim
[cos*x.dx integralinin esitini bulunuz. cos2x = 1 Co82x
2
2
.[(cosz x)%dx =I(mj dx = lj.(1 +cos 2x)%dx
2 4

e

1
= ZJ'(1 +2C082X + cos? 2x)dx

1+ cos4x] dx

]
= —j 1+ 2C082x +
4

1 1
= Z[Idx + 2I cos2x.dx + Ejﬁ + cos4x).dx]

1( ) 1( sin4x)\
=—| X+SiN2xX + —| X+ +C
4L 2 4
X sin2x X sin4dx
=—+ +—+ +C
4 4 8 16 i i
Cevap: X + sin2x + X + sindx
P27 "4 T8 16




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

j.sinzx.cosxdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

soru 5

Isin3xdx

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 3 3
A B -
A) sin® x4c B) sn;3 X ‘o C) cos®x4c ) COSX+CO0S” X+C ) COSX—COS” X+C
cos® x cos® x
3 3 C) cosx+ +C D) —cosx+ +C
cos” X cos® x
D) +C E) +C
8 ° cos®x
E) —cosx— +C
‘ soru 2 soru 6
j.cos3x.sinxdx Isin3x.cos5xdx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
4 4 4 8 6 8 6
A) _cosTX B) cosX o 0) sin”x _ A) Cos"x COs"X B) Cos"x  COS°X
4 4 4 8 6 8 6
4 3 6 4 6 4
D) _sin"x E) cosTX o 0 Cos”X COs™X D) Cos”x A COsTX
4 3 6 4 6 4
8 4
z E) COs"Xx COS'X .
2 8 4
>
s
=
E
o]
‘ soru 3 g soru 7
N
j.sin5x.cosxdx E Isin2x.coszxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? S integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
6 6 X sin4dx X  sin4dx
6 _gcos'X cos X A) —— +C B) —+———+cC
A) cos®x+c B) 5 C) 5 tC ) 8 8 3t 18
in® in® X sindx x  sin*x
_sin®x sin® x c) 2_ ‘e D) 2— tc
D) 5 C E) 5 C ) 8 16 ) 8 a2
E) X sin4x ‘e
8 32
‘ soru 4 soru 8
J.sinzx.cos3xdx J cos25x.sin5xdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?
.3 4 2 3 3 3
A) sin”x _sin L B) sin®x _sin X e A) cos 5x+C B) _cos 5X+c
3 4 2 3 15 15
C) sin4x_sin5x+c D) sin3x_sin5x+c ) Sin35X+C D) 7sin3 5x ‘e
4 5 3 5 15 15
5 sin®x sin®x o B cos® 5x .
3 6 5
1-B 2-B 3-€ 4-D 5-R 6-B 77—E 8-B




1ntegral

kartezyen

Isinax.cosbx.dx, jsinax.sinbx.dx, Jcosax.cosbx.dx bicimindeki integraller

Bu tip integrallerin ¢6zimu asagidaki ters donlsim formdalleri kullanilarak yapilir.

e sina.sinb :% [cos(a—b)-cos(a+b)]
e sina.cosb =% [sin(a-b)+sin(a+b)]

e cosa.cosb = % [cos(a—b)+cos(a+Db)]

‘| kavrama sorusu

| coztim

jsin2x.sin4x.dx integralinin esitini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

sin2x.sindx= > [cos2x—cos6x] (Ters déntsum formaltinden)

1 1
— Ox— =— _
5 J.[cos Xx—COS6x]dx 5 Ucos2x.dx jcosz.dx}
u=2x ve u=6x doénusimleri yapildiginda,
1 (sin2x sinexj sin2x  sinBx
- +Cc= - +cC

2 2 6 4 12

. sin2x  sin6x

4 12

Cevap

| coztim

_[sinax.cosx.dx integralinin esitini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

1
sin3x.cosx= 2 [sin2x+sin4x] (Ters déntisim formulinden)

% J.[sin2x+sin4x]dx= % Usin2x.dx +J'sin4x.dx}

u=2x ve u=4x doénlUsumleri yapildiginda,

1[ cos 2x cos4xj COS2X  COs4x
=—- - +c= - +c

2 2 4 4 8
Cevap: — cos2x  cosdx +e
P 3

| ¢o6ziim

_[cost.cosx.dx integralinin esitini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

1
COS2X.COSX= 2 [cosx+cos3x] (Ters déntsim formuliinden)

% [Tcosx+cosax]ax= % U cosx.dx+| cos 3x.dx}

u=3x dénlsumu yapildiginda,

1( ) sin3xj sinx  sin3x
=—| sinx + +c= +
2 2 6

sinx  sin3x
Cevap: 2 & +c

| coztim

_[sin4x.cossx.dx integralinin esitini bulunuz.

1
sin4x.cos3x= 2 [sin7x+sinx] (Ters déntsum formulinden)

% J.[sin7x—sinx]dx= % Usin 7x.dx +.|‘ sin x.dx}

u=7x doénusimu yapildiginda,

1 COS7X COS7X COSX
=—| ————-C0SX |[+C=——————
2 7 14 2
Cevap: — cos7x  cosx +
P: =14 2




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

Icost.cosAxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

A) sm6x+sm2x+c B) sm6x+sm2x+c
6 2 6 4
C) S|n6x+sm2x+C D) sm6x+sm2xJrC
12 2 12 4
E) S|n6x+sm2x ‘e

12 8

‘ soru 2

_[cosz.cossxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

sin9x N sin3x sin9x N sin3x

A) +C B) +C
9 3 12 6
) S|n9x+sm3xJrc D) S|n9X+sm3X+c
18 6 18 9
E) Sin9x S|n3x+c
18 18

‘ soru 3

_fsin2x.cosBxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

cos10x cos6x cos10x cos6x
—————+C ——+——+C

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

JcosSx.sinzxdx
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

A) - COS7x . cos 3x ‘e B) - COS7x  CcOos3X
14 6 14 6
0 COS7X cos 3x ‘e D) Ccos7x N cos 3x ‘e
14 6 14 6
E) COS7x COs3X ‘o
7 6
soru 6
Icos4x.cosxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) sin5x . sin3x ‘e B) sin5x _ sin3x ‘o
5 3 5 3
C) _sm5x_sm3x+C D) sm5x_sm3x+c
10 6 10 6
E) sin5x N sin3x ‘e
10 6

soru 7

Isin2x.cos4xdx
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

COS2X COS6X
—_——————+C

+C

COS2X COSs6X
——+—+cC

A) B) A) B)
10 6 10 6 2 6 2 6
C) 7cos10x+cosex+c D) 7cos10x+cossx ve 0 cos2x_cos6x+c D) costJrCOSGX+C
10 6 20 6 4 12 4 12
cos10x cos6x CO0S2X COs6Xx
E) ———+—+c¢C E) ——+—+cC
20 12 12 24
‘ soru 4 soru 8
Isin4x.sin5xdx IsinSx.sinSxdx
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir? integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
A) _sm9x+smx+c B) _S|n9x+smx+C A) S|n2x+sm8x+c B) S|n2x_sm8x+c
18 2 18 4 4 16 4 16
) S|n9x_smerc D) sm9x_smerC C) sm2x+sm8x+c D) sm2x+sm8x+c
18 2 18 4 4 8 2 8
E) S|n9x+smx E) S|n2xis|n8x+c
9 2 2 8
1-B 2-B 3—-E 4-B 5-A 6-B 7-C 8-DB




1ntegral

kartezyen

Belirli Integral

f, [a, b] araliginda tanimli ve integrallenebilen bir fonksiyon olsun. .ff(x)dx=F(x)+c olacak sekilde bir F fonksiyonu varsa,

b
If(x)dx:F(b)—F(a) dir. Burada "b" integralin Ust siniri, "a" integralin alt sinindir.
a

Belirli integral alma isleminin belirsizden farkli olarak ¢éziminde su adimlar izlenir.

1. adim: Verilen fonksiyonun integrali bulunur.
2. adim: Ust sinir ve alt sinir igin integralin degerleri hesaplanir.

3. adim: Ust sinirin degerinden alt sininn degeri cikartilarak sonug elde edilir.

‘l kavrama sorusu | ¢oziim

3 3 X2 3 —>» Ust sinir
dex integralinin degerini bulunuz. jxdx:— |

2 2 2 2 —>altsinrr

5
Cevap: —
vap: -
| kavrama sorusu | ¢oztim
3 3 W3 3 3
j. 3x2dx integralinin degerini bulunuz. j3x2dx: — | =x3|
-1 = AL
=(3)3-(-1)%=27+1=28
Cevap: 28
‘l kavrama sorusu | ¢o6zim
-1 -1 4 4
X -1 -3
I x3dx integralinin degerini bulunuz. j.XSdX=— M )
% 4 4
-3 3
1. 8_8_ .
4 4 4
Cevap:-20
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
2 2 52 55 5
2° 0° 32 32
Ix“dx integralinin degerini bulunuz. Ix4dx= P N
o o 5 0 5 &5 § 5
32
Cevap: —
P 5




JM Integral )

| soru 1 | soru 5
4 1
jxdx J'xedx
3 0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
3 5 7 9 11 1 1 1 1
A)— B) — C)— D) — E)— A)1 B) — C)— D) — E)—
)5 )% )% )% )5 ) ) 3 ) 5 ) 5 )2
| soru 2 | soru 6
2 0
Ixzdx .f5x4dx
1 -1
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) -2 B) -1 C)o D) 1 E)2
A)l B)E C)i D)E E)Z ) ) ) ) )
3 3 3 3 3
T
3
4
>
s
=
E
i
z
o
ol
&
$
| soru 3 | soru 7
2 1y
_[2x2dx j_dx
e 4 2
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) 2 B) 3 C)4 D)5 E)6 A)O B) 1 C)2 D) 3 E) 4
‘l soru 4 | soru 8
- 3.2
_[ 4x3dx I de
-2 -3
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A)-15 B)-14 C)-13 D)-12 E)-11
) ) ) ) ) A)g B)2 C)9 D)18 E) 27
4 2
1-& 2-B 3-€ 4-B 5-A 6-B 7-& 8-B




kartezye Integral

"h? ™
‘l kavrama sorusu | ¢ozim
3 e e
dx N dx
_[— integralinin degerini bulunuz. —=Inx | =Ine-In1
1 X 1 X 1
=1-0=1
Cevap: 1
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
K L n
2 2 2 -
Icosxdx integralinin degerini bulunuz. J'cosxdx:sinx =Sin5—sin0
0 0 0
=1-0=1
Cevap: 1
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
K z z
3 3 3
dx . - . ax T T
I 5 — integralinin degerini bulunuz. I >—=tanx|=tan—-tan—
7 COS™X 7 COS“X H
vy 4 4
=v/3-1
Cevap: v3-1
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
V3 4 V3 4y V3
) ol integralinin degerini bulunuz. | —5=arctanx | =arctan~/3 —arctant
1 1¥X 1 1
r.rt_m
3 4 12
32
Cevap: —
P75




kartezyen

1ntegral

| soru 1 | soru 5
82 1 K2
[ o } d
X
. S o €08 x
integralinin degeri kagtir?
integralinin degeri kactir?
A) 0 B) 1 C)2 D)3 E) 4
A) -2 B) -1 C)0 D) 1 E) 2
| soru 2 | soru 6
< 4 2
I—dx J- dx
1X - sin®x
M B
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kagtir?
A) 4 B)5 C)6 D) 7 E)8 73
A1 B)~- C)V3 D)2J3 E)3V3
T
3
=z
>
R
=
E
g
P4
S
| soru 3 E | soru 7
3n § 1
2 V3
J. sinxdx .[ dX2
n o 1+x
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A) -1 B) 0 C) 1 D) 2 E) 3
AL B~ o)X D)~ E)n
6 4 3 2
| soru 4 | soru 8
EX )
2
| cosxax | dx
= 1 vV1-x2
2 2
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A) 2 B) 1 c)o D) -1 E) -2 - x x
A)2n B) Cc)=— D)= E)—
3 6 12
1-B 2-B 3-& 4-B 5-1A 6-B 7-& 8-D




kartezyen Integral > <
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
In3 In3
I eXdx integralinin degerini bulunuz. J eXdx=eX | =gin3_g0
0 0
-1
=3-1=2
Cevap: 2
‘l kavrama sorusu | ¢ozim
0 0
j.e"“dx integralinin degerini bulunuz. J.ex+1dx=ex+1 =g0+1_g1+1=g1_g0=g_1
-1 4 1
Cevap: e-1
| kavrama sorusu | coziim
}zxd integralinin degerini bulun J1'2de— 2" 1—2_1_£_L—|og e
! x integralini gerini bulunuz. ! in2| "2 n2 2 >
Cevap: log,e
‘l kavrama sorusu | ¢Ozlim
2 2 ] g+ 2 32+ g-M
3*+1dx integralinin degerini bulunuz. Fdx="—o [ = -
!1 9 J :.. In3 ', In3 In3
3 1 26
In3 In3 In3
26
Cevap: —
P In3




kartezyen

1ntegral

| soru 1 | soru 5
los 2 log2
(J) e*dx J. 5%dx
0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5 A)logze B) log;(2e) C)logs(3e) D) In5 E) 2In5
| soru 2 | soru 6
0 log5
[ exax [ 10%ax
In6 1
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A) -1 B) -2 C)-3 D) -4 E)-5 A)loge B)log5e C)-loge D)-2loge E)-5loge
T
3
4
>
s
=
E
g
z
¢
o
&
$
|| soru 3 | soru 7
3 3
je"*‘dx j.2X*2dx
1 2
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kactir?
A) e2-1 B) e3-1 C)ed-e D) e2-e E)e? | A)loge B) log,e C)log2e D) 2log,e E) In2
|| soru 4 | soru 8
0 -6
_[ e*+3dx .[ 7X+7dx
-3 7
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kactir?
A) ed B) e3+1 C)ed+2 D) e3-2 E) e3-1 A)log,e  B)7log,e  C)6log,e  D)logee  E)log,7e
1-B 2-B 3-& 4-B 5-A 6-B 7-8 8-D




kartezyen

1ntegral

Belirli integral isleminin Ozellikleri

b b
1) [kfdx=k [f)dx (k e R)
b b b
2) [[f(x)+g(]dx= [f(x)dx+ [ g(x)dx
b b b
[ 100 -g(1dx= [f(x)dx— [g(x)dx

b [ b
3) [tx)dx= [fdx+ [f(x)dx

Sabit carpim integralin basina alinabilir.

Fonksiyonlarin toplaminin integrali, integrallerinin toplamina esittir.

Fonksiyonlarin farkinin integrali, integrallerinin farkina esittir.

integralin sinirlarini parcalayip, ayri ayri integrallerin toplami biciminde yazabiliriz.

‘l kavrama sorusu | ¢oziim
2 2 2 X3 2
j5x2dx integralinin degerini bulunuz. .[5x2dx=5'|'x2dx=5?|
1 1 1 1
52 P 57 35
3 3 3 3 25
Cevap: —
P73
| kavrama sorusu | ozim
3 3 3 3 3 3 X2 3
[ (x2+x)dx integralinin degerini bulunuz. [0 +x)dx =] xPdx+[ xdx:—| +_|
1 1 1 1 3 1 2 1
(8% P (8% ) 26 8 14
3 3 2 2 3 2 3
Cevap: 14
P
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
2 2 2 2 X42 X2 2
I(x3—x)dx integralinin degerini bulunuz. I(x3—x)dx:jx3dxfj'xdx:7| 5 |
1 1 1 1 1 1

(28 ) (22 P, 1) (, 1115 3 9
14 4 2 2 a 2) 4 2 4

Cevap: —
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
Txdx integralinin degerini bulunuz J'xdx—ﬁzi—ﬂ—i—l—g veya
% ’ 2 2 2 2 2
2 0 2 20 22 2 42 2 a2
dex:jxdx+fxdx=x— | +X—|=(0——( L) ]+[2——0—]
Y, Y, 0 2l 2,02 2 2 2
1 4 3
=——+—=— veya,
S . . 2 2
Belirli bir integralin sinirlarini pargalayip, ayr ayr integralle- ) ; ) ; )
2 2
rin toplami bigciminde yazabiliriz demistik. Verilen integralin J‘dezj xdx + dX:X— | dx+X—|
sinirlarini farkh sekillerde parcalayarak ayni sonuca ulasabi- -1 -1 1 2 29
liriz. Bu kavrama sorusunda integrali farkh sekillerde parca- (12 (_1)2j (22 12j 11 4 1 3
layarak yapilan ¢oztimleri dikkatle inceleyeniz. T S e ) 2 2 e s

Gorildugu gibi tc sekilde de ayni sonucu bulabiliyoruz.

3
Cevap: Z




kartezyen

1ntegral

soru 1
2
4[%q
[z

integralinin degeri kactir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5
soru 2
3
[9x2dx
0
integralinin degeri kactir?
A) 243 B) 81 C) 27 D)9 E)3

soru 3

2
j (5x3+x2-1)dx
-3

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

2 2 2 2 2 2
A)5J.x3dx+jx2dx—jdx B)5_[x3dx+_[x2dx+.[dx
-3 -3 -3 -3 -3 -3

2 2 2
C)5.[ x3dx - J' x2dx - J' dx

2 2 2
D) _[ x3dx+5j x2dx— _[ dx
-3 -3 -3 -3

-3 -3

2 2 2
E) Ix3dx+ I x2dx — j dx
-3 -3 -3

soru 4
5 5 5
3'[x2—4 Ix— jdx
1 1 1
integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?
5

B) [(3x® —4x—1)dx

5
A) J'(3x2 —4x)dx
1 1

5 5
C) I(sz —4x+1)dx D) j (8x2 +4x +1)dx
1 1

E) [(3x2 +4x—1)dx

a—o

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
3 3 3 3
.[x4 -3 st +2 J.x2—4 Idx
1 1 1 1
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 3
(x4—x3+2x2—x)dx B) I(x4+3x3+2x2 —4x)dx
1

3
D) [ (x*-3x%+2x® ~4)dx
1

(x*—3x3 +2x2 —4x)dx

A) j
1
3
c)f
g

3
E) J.(x4 -3x3 +2x2 +4)dx

1

soru 6

0 3
_[ x2dx+jx2dx
-2 0
integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

3 3 3
A) [x2dx B) [ x®dx C) [ x?dx
0 - _2

0
D) j x2dx
-2

soru 7

5 5
.[xadx +I xdx
1 1

E) _JJXde
-2

integralinin esiti agsagidakilerden hangisidir?

2
C) j(xs +2x)dx

5
A) j (x3 +2x)dx
1 1

5
B) j (x3 +2x)dx
2

5
E) [ (x®+2x)dx
-1

D) [ (x® +2x)dx

a—w

soru 8

4 2 4
j xsdx+.[x2dx +I dx
-2 0 2

integralinin esiti asagidakilerden hangisidir?

4

4
A) J'(x3+x2+x)dx B) I(x3+x2+1)dx

-2 -2
4

C) j(x3+x2 1)dx D) j(x3+x+1)dx
-2 -2

1-&




kartezyen Integral 2 B @

‘l kavrama sorusu | ¢ozim
t ! x2 (1 0
f(x+e")dx integralinin degerini bulunuz. j(x+ex)dx= —+e¥ |:[—+e1)—(—+e°)
o 5 2 s L2 2
1 1
=—+e-1=e——
2 2
Cevap: e—l
T2
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
z z i
4 4 4
I(cosx—sinx)dx integralinin degerini bulunuz. j(cosx—sinx)dx:(sinx+cosx)|
o 0 0
:(sin£+cosﬁjf(sin0+cosO):[ﬁJrﬁj—(Oﬂ)
4 4 2 2
=21
Cevap: v2-1
| kavrama sorusu | coziim
e e 2 \e
1 . L N 1 X
I[——xjdx integralinin degerini bulunuz. j(——xjdx=[lnx——]|
A T\ X 2 b
2 2 2
=[Ine—e—]— |n1—1—]=[1—e—j—(0—l)
2 2 2 2
_1__2+__3—e2
2
2
Cevap: 3-e
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
d z kil
4 1 4 1 X2 4
.[(x+ 5 ]dx integralinin degerini bulunuz. '[(x+ . jdx: “—+tanx ||
o cos“x 0 Cos™ X 2 0

72
Cevap: —+1
32




kartezyen

1ntegral

| soru 1 | soru 5
i 2
2_
! (3x-1)ax [ (1 -sinx)dx
0
. - - ”
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kagtir?
A) 2 B) 3 C)4 D)5 E)6
A)% B) %—1 C)%+1 D) n—1 E) n+1
| soru 2 | soru 6
0 0 2
J'xzdx— ijdx j(sin2x+coszx)dx
-2 -2 0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) 6 B) 5 C)4 D)3 E) 2
A)E B)E C)1—7 D)1—4 E)E ) ) ) ) )
3 3 3 3 3
T
3
z
>
s
=
E
i
z
| soru 3 E | soru 7
1 E x
J.(ex+exf‘)dx g Jz_[ 1 _1jdx
0 - Usin®x
integralinin degeri kactir? 5
5 5 5 5 integralinin degeri kactir?
A)e+1 B) e -1 c e 2+1 D) e 2+e E) e 2—e
© A)N3 - B)\/E—% c)J3-Z
D)ﬁ_fE E)ﬁ_ﬂ
3 3 3
| soru 4 | soru 8
In2 n
| ee*~1)ax 4 1
0 J'(cosxf 5 jdx
integralinin degeri kagtir? 0 cos x
integralinin degeri kactir?
A) In4 B) In2 C)2-1n2 D) In2-1 E) 4-In2
gY22 giZie Nz VE1 VB
2 2 2 2 2
1-R 2-B 3-8 4-D 5-R 6-B 7-C 8-A




JM Integral

b a
F'x)=f(x) ise _[f(x)dx:F(x)|=F(b)—F(a) oldugunu biliyoruz.
a b

Eger integralin sinirlani birbirine esit olursa,
a

If(x)dx=F(x)| F(a)-F(a)=0 dur. Yani; If(x)dx=0

a

Eger integralin sinirlar yer degistirilirse,

b a
If(x)dx:F(b)—F(a) ve If(x)dx:F(a)—F(b) oldugundan,
a b

b a
[1x)dx=~ [fax |dir.
a b

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

5
Sinirlar ayni oldugundan,

I (x3+7x)dx integralinin sonucu kactir bulunuz. 5 v 9

5

[ (@+7%)dx=0
5

Cevap: 0
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
e Sinirlar ayni oldugundan, (2=v4)
J. (x*+7x)dx integralinin sonucu kagtir bulunuz. Ja
2 [ @+7x)dx=0
2 Cevap: 0
‘l kavrama sorusu | ¢ozim
2 1 2 1
I(x2+1)dx+ I (x2+1)dx integralinin sonucu kactir bulunuz. I(x2+1)dx=— j(x2+1)dx oldugundan,
1 2 1 2
2 1 2 2
[0+ 1)ax+ [+1)dx= [ (@+1)dx— [ (@+1)dx=0
1 2 1 1 Cevap: 0
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
b a b a
Iarctanxdx— j.arctanxdx=4 jarctanxdx= - J'arctanxdx oldugundan,
a b a b
b b a b b
olduguna gore, Iarctanxdx integralinin sonucu kactir bulu- jarctanxdx— J.arctanxdx= I arctanxdx+ Iarctanxdx
nuz. a a b a a
b
=2 jarctanxdx=4
a
b
= _farctanxdx=2
a Cevap: 2

70




kartezyen

1ntegral

soru 1

Asagidaki itegrallerden hangisinin sonucu sifirdan farkl-
dir?

3 1 3
A) [ (% +1dx B) [ x?dx C) [ (t-3)dx
3 -1 3
Ine 3
D) [ e*dx E) [ sinxdx
1 Jo

soru 2

Asagidaki itegrallerden hangisinin sonucu sifirdan farkli-
dir?

log100 cosn sin30
A) j (x+3)2dx B) j tanxdx C) j xdx
2 - 1
2
sinE ¥
D) j cos? xdx E) Ixsdx
0 2
soru 3
2
_[(xz—x)dx

-1
integrali ile asagidaki integrallerden hangisinin toplami
sifirdir?

-1
A) j (x2 —x)dx
2

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

b a
[x)dx-2 [ dx=24
a b

b
olduguna gore, _[f(x)dx integralinin sonucu kactir?
a

A) -8 B) -6 C)4 D) 6 E)8
soru 6
Ine?
[ fax

Ine
integrali ile asagidaki integrallerden hangisinin toplami
sifirdir?

A) }f(x)dx B) Tf(x)dx C) ej f(x)dx
2 1 e
D) .T. f(x)dx E) _T. f(x)dx
e2 2e
soru 7
[ fodt

integrali ile asagidaki integrallerden hangisinin toplami
sifirdir?

B) j (x2 —x)dx C) j (x% =x)dx 73
-1 -2 1 0 o
2 1 A) j f(t)dx B) j f(t)dt C) j f(t)dt
D) [ (x*-x)dx E) [ (x® —x)dx 0 1 0
1 2 J3
0 2
D) j f(t)dt E) j f(t)dt
1 1
2 2
soru 4 soru 8
3 a log1000 3 1
[ e+ ydx+ [ (x+1)dx=0 xedx+ [xax+ [xdx
2 3 Ine® 1 3
olduguna gore, a kactir? toplaminin sonucu kactir?
A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5 | A)3 B) 2 C) 1 D)0 E) -1
1-R 2-B 3-@& 4-B 5-A 6-R 7-8 8-D




kartezyen

1ntegral

_|.d(f(x))=f(x)+c oldugunu biliyoruz. Belirli integral iginde;
b

b
[ d())=F()| =f(b) - (@) dr.

a a

‘l kavrama sorusu

| coztim

2
Jd(xz) integralinin degerini bulunuz.
1

2 2
[do®)=x2| =22-12=4-1=3
1 1

Cevap: 3
‘l kavrama sorusu | coziim
1 1 1
J.d(xz—x) integralinin degerini bulunuz. fd(xz—x)=(x2—x) | =(12-1)=((-1)2=(-1))
-1 -1 -1
=(1-1)-(1+1)=0-2=-2
Cevap: -2
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
m E ™
0 2 2 i
Id(sinx) integralinin degerini bulunuz. Id(sinx)=sinx| =sinE—sinO =1-0=1
0 0 0 Cevap: 1
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
In2 In2 In2
Id(ex—e‘x) integralinin degerini bulunuz. _[ de*—e*)=(e*-e™) |
0 0 0
(an2_ 1 o 1
—(e T2 )—(e o0
(ol poy=3 03
2 2
3
Cevap: —
P 2




1ntegral

kartezyen
| soru 1

0
[ doe)
A

integralinin degeri kactir?

| soru 5
1 (x+2
Jo(3%)

0
integralinin degeri kagtir?

A) -2 B) -1 C)o D) 1 E) 2
) ) ) ) ) A)-2 B) _3 C) -1 D) 1 E)O
2 2
| soru 2 | soru 6
2 logs 3
[d@e+x) [ a9
1 0
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A) O B) 1 C)2 D) 3 E) 4 A)2 B) 3 C)4 D)5 E)6
T
3
4
>
s
=
E
i
z
¢
o
&
$
| soru 3 | soru 7
2 &3
[dp3+2%) [ danx)
0 e
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kagtir?
A) 8 B) 10 C)12 D) 14 E) 16 A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5
| soru 4 | soru 8
3 T
3
Jd(2X3+3X) jd(tan X)
1
integralinin degeri kactir? N
integralinin degeri kagtir?
A) 55 B) 58 C) 61 D) 63 E) 65
A)V3-1 B) V3 C)V/3+1 D) 23 E)3v3
1-B 2-B 3-C 4-B 5-A 6-R 7-6 8-A




1ntegral

Integral Hesabinin Birinci Temel Teoremi

A)  h(x) ve g(x) tirevlenebilen iki fonksiyon ve F(x) fonksiyonunun tirevi f(x) olmak tzere,

a(x)
F(x)= f f(t).dt = F'()=g'(x).f(gx)-h'(x).f(h(x)) dir.
h(x)
9

B) F(=] f).at = F(0=g'x)-f(g(x)

| kavrama sorusu | ¢oztim
X2 g()

F)= | e'dt olduguna gore, F'(x) ifadesinin esitini bulunuz. F= [ ft).dt ise F'(x)=g').f(a()) ~h'(x) f(h(x)) bagntisindan
2x h(x)

F'(x) = (x2) 1(x2) - (2x)' f(2x)

=(x2) e~ (2x) .6

=ox.eX—2.e2
Cevap: 2x.e—2.e2
‘l kavrama sorusu | ¢o6ziim
3x+1 g(x)
- . 1
F(x)= L t3dt olduguna gére, F (1) kagtir bulunuz. Fx)= | ft).dt ise F(x)=g').f(g(¥)) ~h'(x).f(h(x)) bagintisindan
x h(x)

‘l kavrama sorusu

F'(x) = (@x+1) f(3@x+1)— (x3) . f(x2)
=(3x+1).(3x+1)3-(x)".(x3)3
=3.(3x+1)3-2x.(x?)3
F'(1)=8.(3.1+1)3-2.1.(133=3.43-2=190
Cevap: 190

| ¢ozim

x3

F(x)= j(t2+1)dt olduguna gére, F'(2) kactir bulunuz.
1

‘l kavrama sorusu

9
F(x)= f f(t).dt ise F'(x)=g'(x).f(g(x)) bagintisindan

F(0) = (x3)".f(x3) = (x3) . (3)2+1) =3x2.((x%)2+1)
F'(2)=3.22.((23)2+1)=12.(64+1)=780
Cevap: 780

| cozim

X
F(x)= j(t3—t2)dt olduguna gére, F'(-1) kactir bulunuz.
2

e

F(x)= If(t).dt ise F'(x)=f(x) bagintisindan

F=x3-x2 = f(-1)=(-1)8-(-1)2=—1-1=-2
Cevap: -2




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

x2

F(x)= I(t+5)dt olduguna gére, F'(x) asagidakilerden han-

X

soru 5

x2

F(x)= _[(t—2)dt olduguna gore, F'(x) asagidakilerden han-

X

gisidir? gisidir?
A) 2x349x-5 B) 2x3+9 C)2x3-7x | A)x3 B) x3+x C)x3-x
D)2x3-5 E) 2x3+7x-2 D) 2x3-2x E) 2x3-5x+2
‘ soru 2 soru 6
2x x2
Icostdt jsintdt
X 2
ifadesinin tiirevi asagidakilerden hangisidir? ifadesinin tiirevi asagidakilerden hangisidir?
A) 2cosx B) 2cos2x C)2cos2x—cosx | A)2.sinx2 B) 2x.sinx C)2x.sinx2
D) cos2x—cosx E) cos2x+cosx D) 2x.sinx2+2 E) 2x.sinx2-2
[
3
Z
>
R
=
E
g
P4
y
b
&
<
‘ soru 3 soru 7
)(2 X
F(x)= _[ (t>-1)dt olduguna gére, F'(1) kagtir? F(x)= Ie‘adt olduguna gore, F'(O) kactir?
x+1 3
A) -3 B) -1 C)0 D) 1 E)2 | A)-2 B) -1 C)0 D) 1 E) 2
‘ soru 4 soru 8
x3
F(x)= Istdt olduguna gére, F'(-1) kagtir? f Inxdx
2
X
A) 3 B) 4 C)5 D) 6 E)7 ifadesinin tlirevi agagidakilerden hangisidir?
A - B C) Inx D) x.Inx gy nx
X X X
1-A 2-8 3-A 4-B 5-R 6-B 7-0 8-0O




kartezyen

1ntegral

Parcali Fonksiyonun Integrali

Pargali fonksiyonlarin integralleri alinirken; integrallerin sinir degerleri, fonksiyonun kritik noktalarina gore gerekirse alt araliklara

ayrilip integralleri alindiktan sonra sonuglari toplanir.

‘| kavrama sorusu

| ¢o6ziim

2X, x>1
f(x) =
4, x <1

parcali fonksiyonu veriliyor.

Buna gore,

a

a) [f(x)dx
1
1

b) [f(x)dx
0

4
o) [fx)dx
0

integrallerinin degerini hesaplayiniz.

‘| kavrama sorusu

4
a) If(x)dx igin, uygun fonksiyon 2x oldugundan,
1

4 4 4
jf(x)dx= _[2xdx=x2| =42-12=15
1 1 1 Cevap: 15
1
b) jf(x)dx igin, uygun fonksiyon 4 oldugundan,
0
1 1 1
[tx)dx= [4dx=4x| =4.1-4.0=4
0 0 0

Cevap: 4

4 1 4
©) [fdx= [f(x)dx+ [f(x)dx alt araliklarina aynir,
0 0 1

4 1 4
[fxdx= [fxdx+ [fxdx=4+15=19
0

0 1
Cevap: 19

| ¢o6zim

3x2+1, x>0
fx) =
2x-1, x<0

parcali fonksiyonu veriliyor.

4

Buna gore, jf(x)dx integrallerinin degerini bulunuz.
-2

Kritik nokta k=0 oldugu igin,

4 0 4
[fx)dx= [ f(x)dx+ [f(x) seklinde alt araliklara ayrir,
0

-2 )
0 0 0
[f9dx= [ (2x-1)dx=(2-x) | =(02-0)-(4+2)=-6
2 -2 -2

4 4 4
[fx)dx= [ (3x2+1)dx=(x3+x)| = (64+4) - (0+0)=68
0 0 0

4 0 4 0 4
[fxax= [ fxjax+ [fx)dx= [ @x-1)dx+ [(3x2+1)dx
-2 -2 0 -2 0
=—6+68=62

Cevap: 62

I




kartezyen

1ntegral

soru 1

x-1,
f(x) =
3x +5,

parcali fonksiyonu veriliyor.

6
Buna gore, jf(x)dx integralinin esiti asagidakilerden han-
gisidir?  —©

soru 5

x>0

parcali fonksiyonu veriliyor.

3
Buna gére, If(x)dx integralinin degeri kactir?
-1

A)19 B) 21 C) 25 D) 29 E) 30
-6 6 0 6
A) j (x2-Ndx B) j (3x+5)dx C) j (3x +5)dx+J' (X% =1)dx
6 -6 -6 0
- 6 -1 6
D) j (X2 =Ndx+ j (Bx+1)dx E) j (3x+5)dx + j (X% =1)dx
-6 -1 -6 -1
soru 2 soru 6
5, x> 2 2x-1, x> 1
f(x) = f(x) =
X, x<2 2x+1, x <1
parcall fonksiyonu veriliyor. pargali fonksiyonu veriliyor.
2
6 [ i . - _—
Buna gére, _[f(x)dx integralinin degeri kagtir? ; Buna gére, if(x)dx integralinin degeri kactir?
3 >
<
o7 67 = A4 B) 5 C)6 D)7 E) 8
A)12 B)15 C)— D) 30 BEl— &
2 2 m
P4
S
soru 3 E soru 7
<
2x+1, x> 1 1 x> 1
f(x) = f(x) = X’
X-2, X< eX, x<1
pargali fonksiyonu veriliyor. parcali fonksiyonu veriliyor.
3 e
Buna gore, j.f(x)dx integralinin degeri kactir? Buna gére, _[f(x)dx integralinin degeri kactir?
1 0
A)1 B) 2 C)6 D) 10 E)12 A) - e? B)-e C)1 D)e E) 2
soru 4 soru 8
3x-1, x>3 3%, X>2
f(x) =
3x%2, Xx<3 f(x) = X+1, 1<x<2
parcall fonksiyonu veriliyor. X2, x<1
3
Buna gére, J.f(x)dx integralinin degeri kagtir? parcali fonksiyonu veriliyor.
0 3
. . - - o
A) 13 B) 16 c) 27 D) 30 E) 81 Buna gére, lf(x)dx integralinin degeri kagtir?
A)ﬁ B)ﬂ C)E D)ﬁ E) 2
3 3 3 3 3
1-R 2-B 3-0O 4-0 5-B 6-RB 7-0O 8-B




JM Integral

Mutlak Deger Fonksiyonunun Integrali
b

_[| f(x)| dx bicimindeki integrallerde f(x) in [a,b] araliginda aldigi degerler incelenir. Ornegin; |f(x)| =0 icin x=c ise

a a<c<b
X| = a c b
| - t t + 0 oldugu durumda,
) - - + o+ o+
[f(x)l ; N
(%) f(x)

b c b
_[f(x)dx = J'ff(x)dx + _[f(x)dx biciminde yazilarak integral hesaplanir.
a a [}

‘l kavrama sorusu | ¢ozlim

2
j|x|dx integralinin sonucunu bulunuz.
-1

[x|=0 = x=0

X| -0 7.1 +

© oldugundan

0
X - - % + o+
x| X
0 2 20 22
j—x.dx+jx.dx - X | X |
- 0 2 4 2 0
0 1) (22 0%) 1 5
= ——+— —_——=—t2=—
2 2 2 2 2 2
Cevap: i
2
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
3 . . [ x-11 =0 = x=1
'[|x—1|dx integralinin sonucunu bulunuz. X|_o0 -2 1 3 4o )
-2 t t oldugundan,
x- - - % + + + +
[ x—1] | ——
—X+1 x=1
1 3 2 1 2 3
J'(—x+1)dx+f(x—1)dx: X ix | + X & |
) 1 2 2 |2 1
2 2 2
= —l+1— —( 2 =2 ||+ 3——3— 1——1
2 2 2 2
9,18
2 2
13
Cevap: —
P 2
| kavrama sorusu | coziim
3
2y o = _ - - -
[ 1x® -x~2| dx integralinin sonucunu bulunuz. x-21 =0 = (x-2).(x+1)=0 ve x;=—1 x,=2
-2 X |- -2 - 2 3
> | - t t +% oldugundan,
X‘X‘2‘+ + 4+ +%;—— —%+ + +
[ x2—x-2| x2—x-2 ' x24x+2! x2x-2

- 2 3
J.(xz—x—2)dx+I(—x2+x+2)dx+j.(x2—x—2)dx
-2 -1 2

3 2 | 3 2 2 3 2 3
S| XX oy | + XX Lo | + XX o |
3 2 2 3 2 - 3 2 2

191151141

=—t—F—=54+—=—

I



kartezyen

1ntegral

| soru 1

3
_[2|x|dx
1

integralinin degeri kagtir?

| soru 5

1
I|x+1|dx
-2

integralinin degeri kactir?

A) 2 B) 5 C)8 D)9 E) 11
) ) ) ) ) A)E B)E C)l D),l E),Z
2 2 2 2 2
| soru 2 | soru 6
4 2
I|2x+1|dx .[|x2—1|dx
0 0
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A) 12 B) 14 C) 16 D) 18 E) 20
) ) ) ) ) A)E B)—1—7 C)i D)2 E)E
3 3 3 3
T
3
4
>
s
=
E
i
z
¢
i
o
| soru 3 < | soru7
2 1
_[|x|dx j|x2—2x|dx
2 -2
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) 3 B) 4 C)5 D) 6 E)7
) ) ) ) ) A)E 3)1_7 C)Q D)E E)2—5
3 3 3 3 3
| soru 4 | soru 8
4 1
I|x—3|dx J.|x2—2x—15|dx
0 -1
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A)1 B) 2 C)3 D) 4 E) 5
) ) ) ) ) A)ﬁ B)ﬁ C)E D)ﬁ E)B
3 3 3 3 3
1-4& 2-B 3-8 4-B 5-A 6&-DB 7-0 8-B




kartezyen Integral :
efitim yayinlars !
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
2 . . |x-1|=0 = x=1, tablomuzu olusturalim
Ix |x-1]dx integralinin sonucunu bulunuz.
0 X | -0 c.) 1 I2 + 00
T — — — - | + + + +
— —
|X71 | —x+1 x-1

2 1 2
[ x|x=1bx =] x(=x+ fdx+ [ x(x - dx
0 0 1

f? T 2 x3  x2
:g(—x +x)dx+!(x —X)dX:[—?+?]

£ 2) (0% 02) (28 22) (# 7
R e [ e I | e B
3 2 3 2 3 2 3 2

Cevap: 1
‘l kavrama sorusu | ¢ozlim
3 1x-2] . . |x-2 | =0 = x=2, tablomuzu olusturalim
I ——+x | dx integralinin sonucunu bulunuz.
b x-2 X| - 0 2 3 +o0 .
t t oldugundan,
x72‘————(%++++
|
[x-2] —(x-2) x2)
2 (x—=2) 3 x—2"
J[— +x}dx+f{ +x}dx
0 X2 5 Lx—2

‘l kavrama sorusu

2 3 x2 )2 x2 3
:£(71+x)dx+j (1+x)dx—[x+?](|)+[x+?] l

2

2 2
—(—2+2—}—(0+0—)+[3+§]—[2+§]—Z
2 2 2 2 2

| coztim

(Ix-2]+x)dx integralinin sonucunu bulunuz.

O t—w

|x-2 | =0 = x=2, tablomuzu olusturalim

X|-00 O 2 3 t+o0 y
+ + oldugundan,
x-2 ————%++++
I x-2] Y Y
—X+2 X—2

3 2 3
j(|x—2|+x)dx :I(—x+2+x)dx+j(x—2+x) dx
0 0 2

2 3 2 3
:_[2dx+.|.(2x72) dx =2x | +(x2—2x)|
0 2 0 2

=[2.2-2.0]+[(3%-2.3)-(22-2.2)]=4+3=7

e Cevap: 7
‘l kavrama sorusu | coziim
2 . . [x|=0=x=0 ve |x-1|=0= x=1
£(|x|+|x—1|) dx integralinin sonucunu bulunuz. X1 oo 0 ] 2 o
S e + + + + + +
L e + + +
[ x| +| x-1] X+ (x+1)=1 X+x-1=2x1

2 1 2 1 2
I(|x|+|x—1|)dx I1dx+f(2x—1)dx=x|+(x —x)|
0 0 1 0 1

2 2
=[1-0]+[(2°-2)-(1*-1)]=1+2=3 Cevap: 3

O



kartezyen

1ntegral

| soru 1

0
j'(|x|+3x)dx

integralinin degeri kactir?

| soru 5

0
_[x.|x+2|dx
-3

integralinin degeri kactir?

A) -4 B) -2 C)2 D) 4 E)5
) ) ) ) ) A)—E B)—i c)o D)i E)E
3 3 3 3
| soru 2 | soru 6
-2 2 ™
I(|x+1|+x)dx I—dx
X
-4 4
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kactir?
A) -1 B) -2 C)-3 D) -4 E) -5 A)3 B) 2 C)1 D) -1 E) 2
T
3
4
>
s
=
E
g
z
¢
i
| soru 3 E | soru 7
4 4 Ix—1|
J.(|x+2|+x)dx _[ dx
x-1
2 0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kactir?
A) 16 B) 20 C) 24 D) 28 E) 32 A) 2 B) 3 C)4 D) 5 E)6
| soru 4 | soru 8
1 3,2
J.2x|x|dx I|X2+1|d
5 7 X°+1
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A) -2 B) -1 C)o D) 1 E) 2
no18 g1t g 18 g 1 0 A ) ) ) )
3 3 3 3 3
1-A 2-B 3-C 4-B 5-A 6-8 7-A& 8B




1ntegral

kartezyen

Belirli Integralde Degisken Degistirme

Belirsiz integral alinirken kullanilan deg@isken degistirme yéntemi, belirli integral sorulari igin de gegerli bir ydntemdir. Ancak sa-
dece integrali alinacak ifadenin degiskenlerini dénlstirmek yetmez, integralin sinir degerlerinin de dénistirilmesi gerekir.

‘| kavrama sorusu

¢o6zlim

2
j(x3+2x).(3x2+2)dx integralinde u=x3+2x dénisimii
-1

yapildiginda elde edilen integrali bulunuz.

‘| kavrama sorusu

u=x3+2x = du=(3x2+2)dx
x=2 igin u=2%+2.2=12
x=-1igin u=(-1)3+2.(-1)=-3

2 28422 12
J‘(XS +2x).(3x2 +2)dx = I udu=J' udu
LN a (-13+2.(-9 -3 12
Cevap: J udu
-3
¢o6zim

3
2
Iex +1 2xdx integralinde u=x2+1 déniisimi yapildigin-
0
da elde edilen integrali bulunuz.

‘| kavrama sorusu

u=x2+1 = du=2xdx
x=3 igin u=32+1=10
x=0 igin u=0%+1=1

3 3241 10
x2+1 u u
Ie .2xdx = _[ e du:je du
0 02 +1 1 10

Cevap: [ e“du
1

¢o6ziim

2 2x
'[ 249

1X

dx integralinde u=x2+9 déniisimii yapildiginda

elde edilen integrali bulunuz.

u=x2+9 = du=2xdx
x=2 igin u=22+9=13
x=1 igin u=124+9=10

2

2 ox 249 du 13 du

vcoraall Javad vy

X749 2l U o "3 du
Cevap: j—

u
10
‘| kavrama sorusu coztim
2 dx

e

J' InTxdx integralinde u=Inx déniisiimii yapildiginda elde
e

edilen integrali bulunuz.

u=Inx = du —

x=e2? icin u=Ine?=2
x=e igin u=Ine=1
e? Ine?=2 2
J-In_de: j udu=Iudu
X 2
e Ine=1 1
Cevap: Iudu

1




kartezyen

1ntegral

soru 1

1
_[(x2+x71).(2x+1)dx
0
integralinde u=x2+x-1 déniigiimii yapildiginda elde edi-
len integral asagidakilerden hangisidir?

1 2 0
A) Iu.du B) '[u.du C) J'u.du

0 0 -1

1 2

D) [udu E) [udu
soru 2 - B
2x +1 dx
o X2 +x+3

integralinde u=x2+x+3 déniisiimii yapildiginda elde edi-
len integral agsagidakilerden hangisidir?

3du 5du 4du
A) iT B) iT C) £T
3du 2du
D) {T E) lT
soru 3
ej 2.In)£x2)dx

integralinde u=In(x2) déniigiimii yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

3 6 4
A) Iu.du B) ju.du C) 'fu.du
- -2 -2
6 8
D) j u.du E) j u.du
-3 -3
soru 4
K
2
fsinz X.C0S xdx
0

integralinde u=sinx dénisiimi yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

1
[ 2%+ .3dx
-1
integralinde u=3x+1 doénisimi yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

4 3 2
A) [2du B) [2"du C) [2du
-2 -2 -2
4 1
D) j 2Y.du E) j 2Y.du
-1 -1
soru 6
z
3 _tanx
i 5 dx
7 COS™X
7

integralinde u=tanx déniisiimii yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

1 1 J3
A) [e“.du B) [e'.du C) [ e“.du
1 0 0
2
J3 J3
D) [ e“du E) [ e“.du
soru 7

™

3

chos3xdx

0

integralinde u=3x déniisiimi yapildiginda elde edilen in-
tegral asagidakilerden hangisidir?

I ks
2 n 6
A) Icosu.du B) jcosu.du C) Icosu.du
0 0 0
T
n 3
D) .[cosu.du E) jcosu.du
n n
3 6
soru 8
V3 arctanx
I - dx
7 1+x

integralinde u=arctanx déniisiimi yapildiginda elde edi-
len integral asagidakilerden hangisidir?

T 3n
1 RES 3 n 2
2 2 1 A) [u.du B) [u.du C u.du
A) ju2 du B) | u?.du C) juz.du ) l ) i ) {
0 0 0 y y
1 2 n n
D) ju.du E) ju.du 7 3
0 0 D) [u.du E) udu
n 3
4
1-B 2-R 3-@ 4-D 5-A 6-B 7-® 8D




1ntegral

kartezyen

‘l kavrama sorusu

¢oziim

4

J'\/;dx integralinde x=u? déniigiimii yapildiginda elde
1

edilen integrali bulunuz.

‘l kavrama sorusu

x=u2 = dx=2udu
x=4 icin u?=4 = u=2
x=1 igin u2=1= u=1
4 2 2
.[\/;dx =.[\/u72.2udu=2.'[u2du
1 1 1 2
Cevap: 2[u?du
1

¢o6ziim

7
J'3\/x+1 dx integralinde x+1=u3 déniigiimii yapildiginda
-1

elde edilen integrali bulunuz.

‘l kavrama sorusu

x+1=ud = dx=3u2.du

x=7 igin 7+1=ud = u=2

x=-1 igin -1+1=ud = u=0

7, 2, 2

j NVX+1 dx:_[ \/u3 .3u2du:3ju3du

- 0 0 2

Cevap: 3J'u3du
0

¢o6ziim

1
[V1-x? dx integralinde x=sint déniisiimii yapildiginda
0

elde edilen integrali bulunuz.

‘l kavrama sorusu

x=sint = dx=cost.dt
x=1 icin sint=1= t:%

x=0 igin sint=0=t=0

K K
Vi1-x2 dx = Jg \1-sin%t . costdt =T \ cos?t . costdt
0 0

oOt—

cos?tdt n

Il
o —N |3

2
Cevap: J' cos?tdt
0

¢o6ziim

J3
| V1+x? dx integralinde x=tant déniigiimii yapildiginda
1

elde edilen integrali bulunuz.

dt
cos?t

x=v3 igin tant=v3 = t=%

x=tant = dx=

x=1 igin tant=1= t=%

2

™

J3 3
I\/1+x2 dx=j\/1+tan2t. dt
1 T cos“t

4

1 dt
cost cos?t

cos3t

A|a—w|a
A —w|a
Q.
=3

w|a
Q
-~

INE]




kartezyen

1ntegral

soru 1

8
_[:’i/;dx
1
integralinde x=u® déniisiimii yapildiginda elde edilen in-

tegral asagidakilerden hangisidir?
8

A) Iusdu
1

2 8
B) SIusdu C) 3ju3du
1 1

2 2
D) 3[u’du E) 3[u’du
1 0

soru 2

64

J‘(%—&)dx

integralinde x=u® déniisiimii yapildiginda elde edilen in-
tegral asagidakilerden hangisidir?

2 2 64
A) 6fu’-u®)du  B) [ -u®)du C©) 6.[ (u"-u®)du
1 1 1
64 2
D) J' (u7 —u8)du E) j(uz —u3)du
1 1
soru 3
4
[(Vx+1) ax
1
integralinde vx=u déniisiimii yapildiginda elde edilen in-
tegral asagidakilerden hangisidir?
2 2 64
A) 2.J'(u2+u)du B) [du C) 6.j(u2+u)du
1 1 1
4 2
D) [udu E) 2[(u®+u)du
1 1
soru 4
64 3
x6+ Ux dx
o Ix

integralinde x=u® déniisiimii yapildiginda elde edilen in-
tegral asagidakilerden hangisidir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5
1= X2 dx

integralinde x=sint doniigiimi yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

O N | =

A) [ cos?tdt B) 3| sintdt C) [sintat

o— |3
o—h|3
o— |3

D) cos?tdt E) cos?tdt

o—o|3
o—w|a

soru 6
J2
_[ V4-x2 dx
0
integralinde x=2sint déniisiimii yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

T
J2 4 n
A) 2 cos?t.dt B) 2_|'coszt.dt C) Icoszt.dt

0 0 0

T T

2 )
D) 4Icoszt.dt E) 4'|'coszt.dt

0 0

soru 7
N4+ X2 dx

é“ NE— N

integralinde x=2tant doniisiimii yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

A) 2. sec3tdt B) sec3tdt C) 4. sec3tdt

A e—w|a
pae—w|a
ola—an|a

T

7
E) 2.[sec’tdt
™

soru 8 6

Si—m

integralinde x=tant déniisiimii yapildiginda elde edilen
integral asagidakilerden hangisidir?

2 2 2 L3 3n 3n
A j(u6+u5)du B) 3j(u6+u5)du C) sj(u7+u6)du 4 4 4 4
0 0 0 A) j cos?tdt B) jcos tdt C) j p—v
T[ T ™
4 4 3 3 3
D) 6(u” +u®)du E) 12[(u” +u®)du
T T
0 0 — —
4 5 4 t
D cos“tdt E) | —
) { ) iCOSt
3 3
1-B 2-R 3-@& 4-D 5-B 6B 7-C 8-




JM Integral

Belirli integralde degisken donustirme islemi yapildiginda dénustirme islemine bagl olarak sinirlar da degisir. Elde edilen do-
nismus integralin esiti bulunduktan sonra yeni sinirlar bu ifadede yerine yazilarak integralin sonucu bulunabilir.

Ancak, dénustirllen en bagtaki ifadeler tekrar yerine yazilirsa sinirlari da en bastaki sinirlar almak durumundayiz. Her iki sekilde
de ayni sonucu buluruz.

‘l kavrama sorusu coztim

u=x2-x = du=(2x-1)dx

x=2 igin u=2

x=1 igin u=0

2 2 22 52 2

[ 0% =x).(2x = udu = 200,
) o 2, 2 2

2
I(xz —X).(2x —1)dx integralinin sonucunu bulunuz.
1

veya

u2

2

(x2 —x)? T: @2-2% (-1 _,
1

2
(l) T2 2 2

Cevap: 2
Her iki ¢6zmde de ayni sonug bulunur.

‘l kavrama sorusu ¢ozlim

2

2x . - u=x2+2 = du=2xdx
I 5 dx integralinin sonucunu bulunuz.

1X°+2 Xx=2 igin u=22+2=6
x=1 igin u=12+2=3

2 6 6
[ 22X ax=[ iy | =in6-In3=1n& —in2
X +2 3 U 3

Cevap: 2

‘l kavrama sorusu | coztim

u=x2+x = du=(2x+1)dx
x=1 igin u=12+1=2
x=0 igin u=02+0=0

J'\/x +x .(2x +1)dx integralinin sonucunu bulunuz.

;

1 2 2 1

Ix/ x2+x.(2x+1)dx:Iﬁ.du:fu?du: u12 2: 2u
0

|
0 0 —+10
2

2
228 20 232
8 3 3 234

‘l kavrama sorusu ¢oziim

u=sinx = du=cosxdx

sin®

o —N |3

x.cosx.dx integralinin sonucunu bulunuz. x=L icin u= sin= =1
2 2
x=0 igin u=sin0=0

1 41 44 4

) u 1" 0
sin® x cos xdx :'[us.du:— | =—-—=
o 445 4

1
4 4

o—anN |3

1
Cevap: —
P 4




kartezyen

1ntegral

| soru 1

.1[ 3x2

dx
0x3+1

integralinin degeri kagtir?

| soru 5

]
2

_fex -1 2xdx

0

integralinin degeri kactir?

A)O B) 1 C) In2 D) In3 E) 2
) ) ) In )In ) Ae B~ o)1+ D)1-— B _1
e e e e
| soru 2 | soru 6
1 3
22)(—_1dx J.\/xz—x—Z.(Qx—1)dx
o X*—x+3 >
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
A)O B) 1 C) In2 D) In3 E) 2
) ) yin yin ) N B)2 02 D) 4 E) 16
3 3 3
T
3
4
>
s
=
E
i
z
w
‘l soru 3 E | soru 7
1 g n
j(x2+x)2.(2x+1)dx 2
0 jes'“x . cos xdx
integralinin degeri kactir? 0
integralinin degeri kactir?
8 10
A1 B)2 O3 D)3 B5 | Ae B) 2 C) e-1 D) e-2 E) e-3
| soru 4 | soru 8
1 T
_[(xz + 1)9 .xdx J'sins X.COs xdx
0 0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kagtir?
10 10 _ 10 1
A 2 B 2~ ol A)-2 B)O C)— D)1 E)2
5 5 10 6
10 _ 10 _
D) 2 1 E) 2 1
10 20
1-& 2-R 3-C 4-B 5-R 6-B 7-C 8-B




1ntegral

‘l kavrama sorusu

¢oziim

I Inx dx integralinin degeri kagtir?
X
1

dx
u=Inx = du=—
X

x=e igin u=Ine = u=1
x=1 i¢in u=In1 = u=0

3 3
/ 1 2 1 2 1
J~ Inx dX:I\/UdU:UT | 2 :3(1_0) 2
/ 0 3, 3 4 3 3
2
Cevap: 2
3
‘l kavrama sorusu ¢ozlim
3 cosx—1=u = —sinxdx=du
1\2 i . . o "
I(cosx 1).sinxdx integralinin degeri kactir? x== icin u:cos£f1:lf1:71
0 3 3 2 2
x=0 igin u=cos0-1 = u=1-1=0
I ()
2 375 Y
_[ u? du —u—|=— 2 -0 !
5 3 ) 3 24
Cevap: —
‘l kavrama sorusu ¢o6ziim
T . . u=cosx = du=-sinxdx
_[smx.cos(cosx)dx integralinin sonucunu bulunuz. .
. X=T icin u=cosmt=-1
2 x=Ligin u=cosZ=0
2 2
-1 -1
[ —cosu.du=—sinu [ =-sin(-1)-(-sin0)
0 0
=sin1
Cevap: sin1
‘l kavrama sorusu ¢o6ziim
0
. - u=e* = du=e*dx = ﬂ:dxaﬂzdx
_f ———— integralinin sonucunu bulunuz. X u
ot (ex+e x) e
ne x=0 icin u=e%=1
x=Ine! icin u=ehe'=—1
1 du 1 du 1
I = | 5 =arctanu |
71u.(u+l) -1 Ut -1
u
=arctani-arctan(-1)
_mn (= _TE+TE_2TE_7I
4 4) 4 4 4 2 .
Cevap: 2




kartezyen

1ntegral

| soru 1

Inx

_[—dx

7 X
integralinin degeri kagtir?

| soru 5

(sinx +2).cos xdx

o |3

integralinin degeri kactir?

1 3 5 7 9
A B~ C)— D)~ E)~
2 2 2 2 2 A)—l B)l C)E D)E E)l
2 2 2 2 2
| soru 2 | soru 6
3
ej dx %
1 XV 1+Inx J~cos(tanx)d
. L . 0 cos?x
integralinin degeri kagtir?
integralinin degeri kactir?
A) -1 B) O C)1 D) 2 E)3
A)siny3 B) sin[%] C) sin
T
3 D) cosv/3 E) cos[L3
=
s
=
E
g
z
¢
i
‘l soru 3 g | soru 7
z In4
ef X [ (" —e¥)e¥ax
£ x.sinZ(Inx) n2
e2 integralinin degeri kactir?
. . - s
integralinin degeri kagtir? A) I-In2 B) 6-In2 C) 1+In2
A) 2 B) 1 c)o D) -1 E) -2 D) 3+In2 E) 5+In2
| soru 4 | soru 8
e2 2 g
Inx >
I udx 2 sinx
1 X I—z dx
7 (1-cosx)
integralinin degeri kactir? 3
. - _— ”
A)l B)2 C)E D)3 E) n integralinin degeri kagtir?
3 3 3
1 1
A)3 B)2 C)1 D) — E)—
) ) ) )5 )3
1-A 2-B 3-@ 4-D 5-B 6-B 7-6 8-D




kartezyen

1ntegral

INTEGRALDE ALAN HESAPLAMA

Duzgun kapal geometrik sekillerin alanlan gesitli formaller yardimi ile hesaplanir.

A D a C D a C
0 . O o] L]
AIan(ABC):a—'h al 1a AIan(ABCD)=a2 b b Alan(ABCD)=a.b gibi.
2 i I o
o I O A a B
B———C A a B
a

Sinirlan belli olan diizgiin veya diizgiin olmayan sekillerin alanlari integral yardimi ile hesaplanabilir. Ornegin;

Ay b yex
1 B AIan(OAB)=w=u:l br2
2 2 2
Forml ile buldugumuz tg¢genin alani integral kullanilarak da bulunabilir.
1 2 2 2
[ . - X212 0% 1,
0 1A % AIan(OAB)—gxdx—?(L—?—?—Ebr
v

b

y=f(x) fonksiyonu x=a, x=b ve y=0 dogrulari ile sinirlanan bélgenin alani ise | Alan= J'f(x)dx dir.

a

| coztim

Alanini bulacagimiz bélge, x=0, x=2 ve y=0 dogrulari ile si-
nirlanan bélgedir.

b
Alan = _[f(x).dx bagintisindan
a
2 32 3
sz.dx:x— | :2——2:§br2
. , i ) . 0 39 3 3 3 g
Sekilde y=x* parabolii, x=2 dogrusu ve x ekseni ile sinir- Cevap: £ pr2
lanan tarali bélgenin alani kag br? dir? 3
‘l kavrama sorusu | ¢6zlim
y 3 3
9 9 1 29 o429
Y= Alan =| [ f(x)dx =j&.dx=jx2.dx=X_|=2L|
a 0 0 g 0 3 0
o, 2
0 9 x 3
= 2'(2) -0=18br?
Sekilde y=+x fonksiyonu, x=9 dogrusu ve x ekseni ile si- Cevap: 18 br?
nirlanan tarah bélgenin alani ka¢ br2 dir?
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
Ay b In3 In3
y=ex Alan = If(x)dx = I eXdx=e* | =eM®-e0=3-1=2pr?
a 0 0
/ Cevap: 2 br?
]
[ >
(0] In3 X

Sekilde y=e* fonksiyonu, x=In3 dogrusu, x ve y eksenleri

ile sinirlanan tarali bélgenin alani kag br? dir?

T




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

(0]

\ x
y=8-8x

Sekilde y=8-8x dogrusu, x ve y eksenleri ile sinirlanan
tarali bolgenin alani kag br? dir?

A)3 B) 4 C)5 D) 6 E)7
‘ soru 2
—

Sekilde y =%+1 dogrusu, x=4 dogrulari, x ve y eksenle-

ri ile sinirlanan taral bélgenin alani kag br? dir?

A) 4 B) 5 C)6 D) 7 E) 8
‘ soru 3
y=Xx2-4x+4

Sekilde y=x2-4x+4 fonksiyonu, x ve y eksenleri ile sinir-
lanan tarali bélgenin alani kag br? dir?

1 2 5 7 8
A)— B) — C)= D) — E)—
)3 )3 )3 )3 )3
‘soru4
Ay
/ 0 V X
y=-x2+1

Sekilde y=-x2+1 fonksiyonu, x ve y eksenleri ile sinirla-
nan tarah bélgenin alanmi kac br2 dir?
C)2

2 4
A)— B) —
)3 )3

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 5

ty )
/_ y:x3
o i x
$x=2

Sekilde y=x3 fonksiyonu, x=2 dogrusu ve x ekseni ile si-
nirlanan tarali bélgenin alani kag br? dir?

A)3 B) 4 C)5 D) 6 E) 8
soru 6
\Aj// o
I
(0] 3 X

Sekilde y=x2+1 fonksiyonu, x=3 dogrusu, x ve y eksenle-
ri ile sinirlanan tarali bdlgenin alani kag br? dir?

14 20 44

A) — B)6 C)— D)12 E) —

)3 ) )3 ) )3
soru 7

A
y y=92x
_—— é
(0] In2 T(

Sekilde y=e2* fonksiyonu, x=In2 dogrusu, x ve y eksenle-
ri ile sinirlanan taral bdlgenin alani kag br? dir?

1 3 5 7 8
A) — B) — Cc)=~ D) — E)—
) 2 ) 2 ) 2 ) 2 ) 2
soru 8
y=sinx

xV

3
2

Sekilde y=sinx fonksiyonu, x =% dogrusu ve x ekseni ile

sinirlanan taral bdlgenin alani kag br? dir?

A) E)V3

1 gt
3 2 2




JM Integral
Ay y=f(X) Ay Ay
Tr—t— N BN
a O b a O b\ a o b 'y
y=t(x)

b
Tarall Alan= I f(x)dx
a

b
Tarall Alan= j f(x)dx
a

b
Tarall Alan= [ f(x)dx
a

Yukarida verilen diizgiin olmayan egrilerin x ekseni ve x=a, x=b dogrulari ile sinirlanan x ekseni Gizerindeki tarali bélgelerin alan-

b
.[fxdx integrali ile hesaplanabilir.
a

larinin tma

kavrama sorusu

¢o6ziim

Alanini bulacagimiz bélge x=1, x=2 ve y=0 dogrulari ile sinir-
lanan bolgedir.

b
Tarali Alan= J'f(x)dx
a

3 X3 3
Tarall Alan = .[xzdx =Z_|
1 31
Yukarida y=x2 fonksiyonu, x=1 ve x=3 dogrulari x ekseni 27 1 26, »
ile sinirlanan taralh bélgenin alanini bulunuz. =3 3 3™ 26
Cevap: =2 pr?
3
‘l kavrama sorusu | ¢oztim
4

Yukarida y=x+1, x=1, x=4 dogrulan ve x ekseni ile sinir-
lanan tarali bélgenin alanini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

Tarali Alan = J'(x+1)dx =
’

2 2
[4_+4]_[1_+1
2

el
x|
2 1

2

Cevap: % br?

| ¢o6zim

A\

(0]

-2/

Yukarida y=-x2+4 fonksiyonu ve x ekseni ile sinirlanan
tarali bélgenin alanini bulunuz.

\2

y=-x2+4

‘l kavrama sorusu

2
Tarall Alan = _[ (—x2 +4)dx =

3 2
[—X—+4x] |
3 -2

y=sinx

¥

R

3
6

Yukarida y=sinx fonksiyonu, x=%, x=% dogrulari ve x

ekseni ile sinirlanan tarali boélgenin alanini bulunuz.

02

2
3 53
S G AT
3 3
Cevap: gbr2
3
| ¢6zim
n T
3 3
Tarali Alan = J'sinxdx=—cosx |
T T
5 6
=—cos£—(—cos£]= —l+£ = Va1 br?
6 2 2 2
Cevap: @br2




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

y=9(x)

V<

Yukarida y=g(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

Tarali bélgenin alani asagidakilerden hangisi ile
hesaplanabilir?

4 4 0
A) [ gtxdx B) [g(x)dx 0) [ g(xdx
] 0 -1

-1 0
D) [ g(x)dx E) [g(x)dx
4 4

soru 3

y=x2+1

¥

Yukarida y=x2+1 fonksiyonu, x=-3, x=3 dogrular ve x
ekseni ile sinirlanan tarali bélgenin alani kag br? dir?

A) 12 B) 18 C) 24 D) 30 E) 32
soru 4
Ay
X
1 o 3\
y=—x2+2x+3

Yukarida y=-x2+2x+3 fonksiyonu ve x ekseni ile sinirla-
nan taral bdlgenin alani kag br? dir?

s

T
3
4
g A)10 B) C) 11 D) E)12
> ==
= 3 3
‘ soru 2 &
w
3 Z || sorus
_[f(x)dx integrali asagidaki tarali bélgelerin hangilerinin E
2 &
alanlarinin hesaplamasinda kullanilabilir? =
) ) RS
-3 \3
Ay Ay y=9-x2
: = Yukarida y=9-x2 fonksiyonu, x=-1 dog kseni
\g\\'y_f(x) .u 1da y X ! |y- u, X grus.u ve x ekseni
2 3 ile sinirlanan taral bélgenin alani kag br? dir?
2 0 3 X o) x
y=f(x) A) 40 B) n 0) 80 D) 87 E) 92
3 3 3 3 3
)] Iv)
Ay Ay
-2 3 -2 3
o} X 0 ] X
=f(x
Y=t y=109
Yukarida y=e* fonksiyonu x=In2 ve x=In4 dogrularn, x
. . . 2 4
A) Ivell B) llve Ill C) Ivelll ekseni ile sinirlanan tarali bdlgenin alani kag br® dir?
D) I, 1lvelll E) I,lvelV A) 2 B) 3 C)4 D) 5 E) 6
1-A 2-B 2-D 3-C 3-€-D 5-A4-B 6-B 5-C 7-C 8-RA




kartezyen

1ntegral

L »
<
©
o
b3

b

Sekilde verilen y=f(x) fonksiyonu [a,b] araliginda negatif degerler almaktadir. _ff(X)dX integralinin

a

O "~ sonucu da bu nedenle negatiftir. Alan negatif olamayacag icin sekildeki gibi x ekseninin altinda
] kalan alanlar

y=f(x)

y=f(x)

b
Tarall Alan= - If(x)dx
a

‘l kavrama sorusu

b
Tarah Alan= — J'f(x)dx

Ay
y=f(x)
X \a b x
" O\AV

y=t(x)

b
Tarall Alan= - J'f(x)dx
a a

| ¢o6ziim

Yukarida y=x3 fonksiyonu, x=-2 dogrusu ve x ekseni ile
sinirlanan taral bélgenin alani kag br? dir?

‘l kavrama sorusu

Alanini bulacagimiz bélge y=x3 egrisi, x=—2 dogrusu ve x
ekseni ile sinirlanan, x ekseninin altinda kalan bélgedir.

0 X4 0
Tarall Alan = — I x3dx = —2—
Y 4 _

4
=O—[—2—]=4br2
4

| coztim

2

Cevap: 4 br?

y y= X2—4
\ |/,
2 (0] 2

Yukarida y=x3 fonksiyonu ve x ekseni ile sinirlanan taral
bélgenin alani ka¢ br? dir?

‘l kavrama sorusu

Tarall bélge x ekseninin altinda oldugundan,

2 X3 2
Taral Alan = — I(X2_4)dx=_ Z__ax ||
3

2 -2
3 53
=- 2——4.2 + i—4.(—2) :E+E
3 3 3 3
=%br2
2
Cevap: 3—br2
3
¢6zlim

y=—k

Yukarida y=-vx fonksiyonu, x=1, x=4 dogrulari ve x ekse-
ni ile sinirlanan taral bélgenin alani kag br? dir?

Tarall bélge x ekseninin altinda oldugundan,

4 4 4 1
Tarali Alan =_J(_*/;)dx =J'\/;dx = J'xzdx
1 1 1

3 3
x2 ‘l‘ 2x2‘|‘
31 34
2
3 3
_2.4)2 2()2 2y4® 2yP
3 3 3 3
_16 2 _ 14,02
3 3 3

Cevap: % br?




kartezyen

1ntegral

| soru 1

Ay

y=9(x)
ol 1 4

Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

\

Buna gore, tarali bélgenin alani asagidakilerden
hangisi ile hesaplanabilir?

4 4 4
A) - [g(xdx B) [g(x)dx C) - [g(x)dx
0 1 0
4 1
D) - [g(x)dx E) ~Jg(x)dx
1 0

| soru 2

3
—I f(x)dx integrali agagidaki tarali bélgelerin hangilerinin
-1

alanlarinin hesaplamasinda kullanilabilir?

1) Il

| soru 3

Yukarida y=-x2 fonksiyonu, x=1 dogrusu ve x ekseni ile
sinirlanan taral bdlgenin alani kag br? dir?

1 1 4
A) — B) — O)1 D) — E)3
)2 )3 ) )3 )
|soru4
y

Yukarida y=x-1, x=-1 dogrulari ve x ekseni ile sinirlanan

% taral bolgenin alani kag br? dir?

= A2 B) 3 C)4 D) 5 E) 6
s

=

) | soru 5

i —x3_ 2

E y y=X3 - X

&

<

/ x
;

A A
Yoy Y
. Yukarnida y=x3-x2 egrisi ve x ekseni ile sinirlanan tarali
bélgenin alam kag br? dir?
-1 N s o 3
0 3 x -1 Pox 1 1 1 1 1
I Mo P 9% P 93
y=f(x)
1)) V) | soru 6
Ay Ay by
y=f(x)
e e3
) -~ -1 |0 3 o ! >
> —> i i 1
—1 3 X Pox /— y=7?
y=f( ;
Yukarida y=—; egrisi, x=e, x=e® dogrulari ve x ekseni
A) lvell B) llve lll C) lll velV ile sinirlanan tarah bélgenin alani kag br? dir?
D) llvelV E) IvelV A5 B) 4 C) 3 D)2 E) 1
1-B 2-B 2-C 3-C 3-B-D 5-A-A 6-B 5-B 7-C 8-D




kartezyen

1ntegral

y=f(x)
£

s, b

—
[
9
o
- /1 0
(@] <

a C

® b
6+32 = [f(x) dx— [ F(x)

‘l kavrama sorusu

Sekilde y=f(x) fonksiyonu ve x ekseni tarafindan sinirlanmis S, ve S, tarali alanlari verilmigtir.

Cc
S, taral bélgesi x ekseninin Ustlinde oldugdu igin S1=jf(x)dx integrali ile, S, taral bélgesi

b a

ise x ekseninin altinda oldugu icin S, = 7_|'f(x)dx integrali ile hesaplanir.

Cc
cadir.

| coztim

y y=x2-1

- 14

Yukarida y=x2-1 egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gore, tarali bolgelerin alanlarini veren integral ifade-
lerini bulunuz.

‘l kavrama sorusu

A taral bolgesi x ekseninin altindadir

1
A= *J.(XZ —1)dx integrali ile hesaplanir.
0

B tarali bdlgesi x ekseninin Usttindedir

4
B= J'(xz —-1)dx integrali ile hesaplanir.
1

| ¢o6zim

\ 5

-4 A o 6

Vx

f(x)
Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

A=5br2 ve B=6 br2 bulunduklari tarali bélgelerin alanlari
6

olmak lizere, J' f(x)dx integralinin degeri kagtir?
-4

‘l kavrama sorusu

A tarall bélgesi x ekseninin alt tarafinda oldugundan,

0 0
A=—.[ f(x)dx=5 ve jf(x)dx=—5
-4 -4
B tarali bélgesi x ekseninin Ust tarafinda oldugundan,

6
B=[f(x)dx=6

0
6 0 6
[ 109dx = [ fdx + [f(x)dx = -5+6 =1
-4 -4 0
—
N 6 Cevap: 1
| coztim

y y=f(x)

—3\;\/—1 o 1

Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

/
w
Vx

1

A=6br? ve [f(x)dx=10 olduguna gére, B taral bélgesi-
3

nin alani kag br? dir?

A tarali bolgesi x ekseninin alt tarafinda oldugundan,
- -

A= —j f)dx =6 ve j f(x)dx = -6
-3 -3

B tarali bolgesi x ekseninin Ust tarafinda oldugundan,

1
B= [ f(x)dx
-1

1 -1 1
[ 19dx = [ fx)dx + [ f()dx=-6+B=10ise B=16
-3 -3 -1

—

© B Cevap: 16 br?




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.
A ve B bulunduklari bolgelerin alanlan olmak lizere, asa-
gidaki ifadelerden hangileri dogrudur?

0 5
) [fegdx=A ) - [f(x)dx=B
2 0
5 5
1)) jf(x)dx:A—B V) J'|f(x)|dx:A+B
2 -2
A) lvell B) lve lll C) L lvelll
D) I, lll ve IV E) Hepsi
‘ soru 2
y
(0] B X
-3 A 1 6\'
y=f(x)

Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

6
A=4 br2 ve B=6 br2 olduguna gére j f(x)dx integralinin

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 4

Yukarida y=f(x) fonksiyonunun grafidi verilmistir.
A=3 br2, B=5 br2, C=7 br? olduguna gore asagidaki ifade-
lerden hangileri dogrudur?

5 5
) [f)dx=-5 ) []f()|dx=15
2 -2
5 2
) [f)dx=-2 V) [ ]fe0]dx =8
0 -2
A) lvell B) lve lll C) L, Nvelll
D) 1, lllve IV E) Hepsi
soru 5
=—x3
y=-X y
1 X
-1 0 .

Yukarida y=-x3 e@risinin grafigi verilmigtir.

Buna gbre, tarali bélgelerin alanlari toplami kag br? dir?

degeri kagtir? -3
1 1 1
A) -2 B) 2 C) 4 D) 6 1o | Vg B Ry D)1 B2
‘ soru 3 soru 6
y y=f(x) y
\ 0 / X > X
2 A B 4 -3 s, /|0 4\
y=f(x)
Yukarida y=f(x) fonksiyonu ve x ekseni ile sinirlanan taral
Yukarida y=f(x) fonksiyo afigi verilmistir. S
ukarida y (X)4 nkslyonunun grafigi veriimigtr. bélgelerin alanlan S, ve S, arasinda Sy =?2 ba@intisi vardir.
A=4 br? ve j' f(x)dx =-7 olduguna gére, B tarali béige- 4
o _[ f(x)dx =12 olduguna goére, S, kag br? dir?
sinin alani kag br? dir? -3
A)3 B)4 C)5 D) 6 E) 7
A) -3 B) 2 C)3 D) 4 E) 11
1-R 2-B 2-B 3-C 3-€-D 5-A-E 6-B 5-C 7-C 86-RA




kartezyen

1ntegral

Yandaki sekilde oldugu gibi x=f(y) egrisi y=a, y=b dogrulan ve y ekseni ile sinirlanmis, y
ekseninin sag tarafinda kalan tarali bélgelerin alanlari;

Yandaki sekilde oldugu gibi x=f(y) egrisi y=a, y=b dogrulan ve y ekseni ile sinirlanmis, y
ekseninin sol tarafinda kalan tarali bélgelerin alanlari;

by
N x=f(y)
a b
o X Tarali Alan= Jf(y)dy integrali ile bulunur.
a
A
y
x=fy)\ | .
_______________ b
b X Taral Alan= —If(y)dy integrali ile bulunur.
0 . a

Egrinin bagintisi y=f(x) olarak verildiginde bu tip tarali bélgelerin alanini bulmak igin ilk adim ifadeyi x=f(y) bicimine dénustur-
mektir. Yani tarali bélgenin alanini bulmak igin fonksiyonun tersinin integralini almaliyiz.

‘| kavrama sorusu ¢oziim
i y=vx ise x=y2  (x=f(y) bigimine dénUstirild)
R y= Tarall bolge y ekseninin sag tarafinda oldugundan,
2 2 3 2 23 8
s Tarali Alan= [f(y)dy =[y2dy =Y— | =5——0==br2
5 [fo)dy =[y?dy == | -

Yukarida y=+x egrisi y=2 dogrusu ve y ekseni ile sinirla-
nan tarali bolgenin alanini bulunuz.

‘| kavrama sorusu

0 0

¢6zlim

Cevap: % br?

Ay | y=Inx ise x=e¥Y (x=f(y) bigimine dénusturilda)
S - y=inx Tarall bélge y ekseninin sag tarafinda oldugundan,
oy A— In5 In5 In5
n X Taral Alan= [ f(y)dy = [ eYdy=e" | =gnd_gn2
0 / In2 In2 In2
=5-2=3 br?
r Cevap: 3 br?
Yukarida y=Inx egrisi, y=In2, y=In5 dogrulari ve y ekseni
ile sinirlanan tarali bélgenin alanini bulunuz.
‘| kavrama sorusu ¢o6zim
X=R\@ 4y Tarali bolge y ekseninin sol tarafinda oldugundan,
"""""""" 4 4 4 4 1
Tarall Alan= —If(y)dy = —I(—\/V)dy = Iy 2dy
X 0 0 0
o 3
:ﬁTz 2|y’ T: 2y4° _0-16 p2
830 38 o 3 3
Yukarida x=-+y egrisi, y=4 dogrusu ve y ekseni ile sinir- 2
lanan taral bélgenin alanini bulunuz. Cevap: 16 br2
3




kartezyen

1ntegral

| soru 1

1
Yukarida X=; egrisinin grafigi verilmistir.

Buna gore, tarali bolgenin alanini veren ifade asagidaki-
lerden hangisidir?

1 4 4

1 1 1
A) [—dx B) [—dy C) |—dy
¥ ¥ ¥
D) —Tldy E) }ldx

1Y 1Y

| soru 2

LY

Yukarida x=y? egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gére, tarali bélgenin alani kag br? dir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

| soru 4

Ay

) / x=y2-2y

X
»>

Yukarida, x=y2-2y egrisinin grafigi veriimistir.
Buna gére, tarali bélgenin alanini veren ifade asagidaki-
lerden hangisidir?

A)

O —N

2 2
(y’-2y)dy  B) -[(y*-2y)dy  ©) [Vx+1dx
0 0

0 2
D) J x+1dx E) —_[ X+1dx
1 0
| soru 5
Ay
x=4y3
0 X
e 2

Yukarida x=4y3 egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gore, tarali bélgenin alani kag br? dir?

A) 3 B) 6 C)9 D) 15 E) 27 A) 8 B) 10 C) 12 D) 14 E) 16
‘l soru 3 | soru 6
y
x=y2(y-2)
0 P

Yukarida x=eVY egrisinin grafigi verilmistir. Yukarida x=y2(y—2) egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gore, tarali bélgenin alani kag br2 dir? Buna gére tarali bélgenin alani kag br? dir?
A)1 B) €2 C)e-2 D) e-1 E)e

) ) ) ) ) A) 2 B)i C)E D)2 E) r

3 3 3 3

1-& 2-B 2-C 3-C 3-D-D 5-A-B 6-B 5-E 7-C %-B




kartezyen

1ntegral

‘l kavrama sorusu

¢o6ziim

Ay

¥ x

(0]

Yukarida x=y2-y egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gore, tarali bélgenin alani kag br2 dir?

‘l kavrama sorusu

Tarali bolge y ekseninin solunda oldugundan,

;
Tarali Bolgenin Alani= —I(yz -y)dy
0

| ¢ozim

Cevap: — br

y

12

0]

xV

2> x=f(y)

Yukarida x=f(y) egrisinin grafigi verilmistir.

A=4 br2 ve B=7 br2 bulunduklari bélgelerin alanlari olmak

4
iizere, _[f(y)dy integralinin degeri kagtir?
-2

‘l kavrama sorusu

A tarall bélgesi y ekseninin sol tarafinda oldugundan,

0 0
A=-[fy)dy=4 ve [fly)dy=—4
-2 -2

B tarali bélgesi y ekseninin sag tarafinda oldugundan,

4
B=[f(y)dy=7
0

4 0 4
[ fty)dy = [ fy)dy + [f(y)dy
-2 -2 0

-4 7
=447

| ¢o6ziim

Cevap: 3

Yukarida x=f(y) egrisinin grafigi verilmigtir.

A=3 br2, B=6 br2 ve C=4 br2 bulunduklari bélgelerin alan-

5 5
lan olmak lizere, _[|f(y)|dy+ _[ f(y)dy toplami kagtir?

-4 -2

100 =

A ve C tarali bélgeleri y ekseninin sol tarafinda oldugundan,

-2 -2
A=-[fly)dy=3 ve [ f(y)dy=-3
-4 -4

5 5
C=-[flydy=4 ve [f(ydy=-4
2 2

B tarali bolgesi y ekseninin sag tarafinda oldugundan,

2
B= j f(y)dy =6
-2

5 -2 2 5
[ [f)]dy= [ [f)[dy+ [ [f(y)|dy+][f(y)|dy =A+BFC=3+6+4=13
—4 2

-4 -2
— — —
|-3l=A |6l=B [-4]=C

5 2 5
[ tydy = [ fy)dy + [f(y)dy=B-C=6-4=2
_2 _2 2
6=B -4=-C
5 5
[ |fy)]dy + [ fy)dy =13+2=15
—4 _2

Cevap: 15




kartezyen

1ntegral

‘ soru 1

Ay

3/X=y?—3y

X

Yukarida x=y?-3y egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gére, tarali bélgenin alani kag br? dir?

9 9 9
A)6 B) — C)3 D) — E) —
) ) 5 ) ) 2 ) 3
‘ soru 2
y
1 x=y4-y2
o) P
-
Yukarida x=y*-y2 egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gore, tarali bélgenin alani kag br2 dir?
a2 i o2 pi pi
3 5 15 15 15

‘ soru 3

Yukarida x=f(y) egrisinin grafigi verilmistir.
A ve B bulunduklari bélgelerin alanlari ve A=4 br2 ve B=6 br2
olduguna gére, asagidakilerden hangisi yanhstir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 4

<

19

0]

xV

-3/~ x=f(y)
Yukarida, x=f(y) egrisinin grafigi verilmistir.

A ve B bulunduklan bélgelerin alanlari olmak iizere, A=6 br2

ve I f(x)dx= 2 olduguna gére B kactir?

A) 2 B) 3 C)4 D) 6 E)8
soru 5
y
5 x=1y)
X

Yukarida, x=f(y) egrisinin grafigi verilmistir.

A ve B bulunduklari bélgelerin alanlari ve A=5 br2, B=3br?2

3
olduguna gére I f(y)dy integralinin sonucu kactir?
-2
A) 3 B) 2 C)1 D) -1 E) -2

Yukarida x=f(y) egrisinin grafigi verilmistir.

A, B ve C bulunduklari bélgenin alanlari ve A=3 br2,
B=4br2 ve C=6 br2 olduguna gére, agagidakilerden han-
gileri dogrudur?

0 3 3
A [fly)dy=4 B) [fly)dy=-6  ©) [fly)dy=-2 1 1
2 0 -2
. . ) [fy)dy=-4 ) [ fy)dy=2
D) [|fy)|dy=10 E) [fy)dy=10 ’L ’j
2 2 iy [ fy)dy=5 V) [ [f(y)|dy =13
-3 -3
A)lvell B) Il ve Ill C)lvelv
D)1, Il ve IV E) Hepsi
1-B 2-B 2-D  3-C 3-E-D 5-A-C 6-B 5-E 7-C $-B




kartezyen

1ntegral

Iki Egri Arasinda Kalan Tarali Bélgelerin Alanlar

y
v

oy

X

Ol a b

Ay x=g(y) x=f(y)
a ...................
) S
X
5 >

‘| kavrama sorusu

Yandaki sekilde verilen tarali bélgenin alanini bulmak igin, [a,b] araliginda daha

buylk degerler olan y=f(x) in integralinden, y=g(x) in integrali ¢ikarilr.

b

Tarali Alan= j[f(x)—

a

g(x)]dx

Yandaki sekilde verilen tarali bélgenin alanini bulmak igin, [a,b] araliginda daha
buylk degerler olan x=f(y) nin integralinden, x=g(y) nin integrali gikarilir.

b

Tarali Alan= j[f(y)—

a

y)]dy

¢oziim

A

Yukarida f(x)=§ve g(x)% egrileri x=2 ve x=4 dogrulan

arasinda kalan tarali bélgenin alani kag br? dir?

‘| kavrama sorusu

[2,4] araliginda f(x) fonksiyonu g(x) fonksiyonundan daha

blyuk degerler aldigi icin,

4 4 5
Tarall Alan= i[f(x)fg(x)]dx :j( ”

2
41 4
:.[— x=Inx| =In4-In2
2 X 2
=In ifln2 br?
2
¢o6zim

Cevap: In2 br?

Ly
In6
In3

(0]

X

Yukarida x = —i,x =1 egrileri ve y=In6, y=In3 dogrula-
y y

ri ile sinirlanan tarali bélgenin alani kag br? dir?

102

[In3,In6] araliginda x:—% ifadesi x:fg ifadesinden daha

blyik degerler aldigi igin

In6
1 4
Tarall Alan= I {———(——j:‘dy
y y

In3
In6
= I [——+—]dy
In3
In6
3 6
= [ Sdy=8in|y||
In3 y 3

:S(InG—InS):SIn[gj

w

=3In2 br?

Cevap: 3In2 br?




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

Yandaki y=f(x) ve y=g(x) Ay Y=t
egrileri arasinda kalan ta- \\//

rali bélgenin alanini ve- 2 y=9g(x)
ren ifade asagidakilerden \\_/
hangisidir? 1 ;

‘ soru 2

Yandaki y=f(x) ve 4y
y=g(x) egrileri arasin- \'\_/2/—-\ g
da kalan tarali bodlge- y=g
nin alanini veren ifade  ~ ~————1 | y=1()
asagidakilerden han- ;
gisidir? -3 0 2 X

2

2
A) [ [90)—f(x)] dx B) [ [f(x)-g(x)] dx
-3 -3

2

D) j [a(x) - f(x)] dx

2
C) j [9(x)—f(x)] dx
1 1

2
E) [ [f(y)-g(y)] dy
1

‘ soru 3

/y=x+1

//o; 3

Yukarida y=x+1 ve y=x dogrulari arasinda kalan tarali
bolgenin alani kag br? dir?

xV

A) 2 E)6

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 4

Yandaki x=f(y) ve x=g(y) y

‘y = =
egrileri arasinda kalan ta- x=1ly) x=g)
rali bolgenin alanini veren K
ifade agsagidakilerden han-
gisidir? o2 e
2 2

A) [ [a(x)- (9] dx B) [ [f()-g(x)] dx
1 1
2 3

C) [[fty)-g(y)] dy D) [[f(y)-g(y)] dy
1 0

3
E) [[a(y)-f(y)] dy
0

soru 5

Ay
Yandaki y=g(y) ve y=f(y) x=g(y) ~_|3
egrileri arasinda kalan ta- x=f(y) ~_
rali bdlgenin alanini ve- 2
ren ifade asagidakilerden
hangisidir? o R
1 x
_—
1 2
A) [ [ay)-f(y)] dy B) [[a(y)-f(y)] dy
0 0
2 3
C) [[fx)-gx)] dx D) [[aly)-f(y)] dy
0 0
3
E) [[f(y)-a(y)] dy
0
soru 6
Ay

0 2\ X
X=2-y

X=-y
Yukarida x=2-y ve x=-y dogrulan arasinda kalan tarali
bélgenin alam kag br? dir?

A6 B) 5 C)4

1-&

103

5-A-E 6-B




kartezyen

1ntegral

y=t(x)

* [a,b] araliginda y=g(x) Ustte oldugundan,

X
> * [b,c] araliginda y=f(x) Ustte oldugundan,

Yandaki sekilde y=f(x) ve y=g(x) edrileri arasinda kalan A, ve A, tarali bélgelerinin alanlar

b
A= j [a(x) - f(x)]dx
a

integralleri ile bulunur.

f(x)=g(x) denkleminin k&kleri integrallerin sinirlari olan a, b ve ¢ degerleridir.

o3

a

A1 = [[ay)-f(y)]dy
b

Yandaki sekilde x=f(y) ve x=g(y) egrileri arasinda kalan A, ve A, tarali bolgelerinin alanlari

b
A, = I[f(y)—g(y)]dy integralleri ile bulunur.
a

f(y)=g(y) denkleminin k&kleri integrallerin sinirlari olan a, b ve ¢ degerleridir.

‘| kavrama sorusu

¢o6ziim

Yukarida y=x2 egrisi ve y=x dogrusu arasinda kalan tara-
I bolgenin alanini veren ifadeyi bulunuz.

integralin sinirlarini yani egrilerin kesistikleri noktalari bul-
mak icin her iki egrinin bagintilar esitlenerek elde edilen
denklemin kokleri bulunur.

‘| kavrama sorusu

y=x2 ve y=x bagintiar birbirine esitlendiginde x2=x = x2x=0
X(x-1)=0 x=0 ve x=1

[0,1] araliginda y=x bagintisi y=x2 den daha biiyiik degerler
aldig igin,

1
Taral Alan= I(x - x2)dx
0

1
Cevap: j(x —x2)dx
0

¢6zlim

Ay

V<

Yukarida y=-/x egrisi ve y=x dogrusu arasinda kalan tara-
I bélgenin alanini veren ifadeyi bulunuz.

104

Jx=y = x=y2 ve x=y bagintilar birbirine esitlendiginde
y2=y ve y>-y=0
y(y-1)=0 y=0 ve y=1
[0,1] araliginda x=y bagintisi x=y? den daha blyiik degerler
aldig igin,
1
Taral Alan= I(y - y2)dy
0

1
Cevap: [(y-y?)dy
0




1ntegral

kartezyen
soru 1

Yanda y=f(x) ve y=g(x)
egrileri arasinda kalan ta-
rali bélgenin alanini veren
ifade asagidakilerden
hangisidir?

A) [ [f)-g(x)] dx

C) | [f(x)+g(x)] dx

R e L T %)

soru 2

Yanda y=g(x) ve y=h(x)
egrileri arasinda kalan ta-
rali bélgenin alanini veren
ifade asagidakilerden han-
gisidir?

Ay

¥

B)

j [9(x)~h(x)] dx
-2

2

D) [ [h()-g(x)] dx

E) [ [969-h(x)] dx

X

soru 3

Yanda y=x2 ve y=-x2+1
egrileri arasinda kalan ta-
rali boélgenin alanini veren
ifade asagidakilerden han-
gisidir?

-5

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 4

Yanda x=f(y) ve x=g(y)
egrileri arasinda kalan ta-
rali bolgenin alanini ve-
ren ifade asagidakilerden
hangisidir?

A) | [f(y)-gly)] dy

C) | [a(y)-f(y)] dy

—_—N O

2
E) [[fx)-
1

soru 5

Yanda y=f(y) ve y=g(y)
egrileri arasinda kalan ta-
rali bélgenin alanini veren
ifade asagidakilerden han-
gisidir?

soru 6

Yanda y=x dogrusu ve
x=y2-2y egrisi arasinda
kalan tarali bélgenin alani-
ni veren ifade asagidaki-
lerden hangisidir?

Vx

g(x)] dx

B)

D)

[a(y)-f(y)] dy

[f(y)-a(y)] dy

A—mN o

Vx

A) }[xz—(—xzﬂ)} dx B) \/J?[—XZH—(XZ)} dx A) ?[y—(yz—ZV)} dy B) ?[y2—2y—y)} dy
1 -1 0 0
V2 e o2
C) f[—xzn—(x?)} dx D) T [xz—(—x2+1)} dx ® i[y v 2y)} v ? i[y v 2y)} dy
o 7§ E) ?[VZ—ZV—V} dy
z 0
2
E) (-x2+1)-x2|d
\J;E[ X< +1)—-x } X
2
1-R 2-B 2-D  3-C 3-E-D 5-A—( 6-B 5-B 7-C 8-R




1ntegral

kartezyen

‘l kavrama sorusu

¢oziim

Yukarida y=x2 ve y=4x-x2 egrileri arasinda kalan tarali
bolgenin alan kag br? dir?

‘l kavrama sorusu

y=x2 ve y=4x-x2 oldugundan
X2=4x-x2 = 0=4x-2x2 = 0=2x(2-x) x=0 ve x=2

2 2
Tarall Alan= j[4x—x2 —x2]dx=.|.(4x—2x2)dx

0 0
42 22 16 8 o

2 3, 3 3
Cevap:ibrz
3

¢6zlim

y=x2+1 y
R
e o :
y=x+7

Yukarida y=x+7 dogrusu ve y=x2+1 egrisi arasinda kalan
tarali bélgenin alani kag br? dir?

‘l kavrama sorusu

y=x2+1 ve y=x+7 oldugundan
X2+1=x+7 = x>-x-6=0 x=3 ve x=-2

3
Tarali Alan= j [x+7—(x% +1)]dx
-2

3 3
= J'[x+7—x2—1]dx= j[x—x2+6]dx
-2 -2

2 3 3
= X_7X_+6X | :£+£:£ br2
2 3 L 23 6

Cevap: —1§5 br?

¢o6ziim

Yukarida y=x+7 dogrusu ve y=x2+1 egrisi arasinda kalan
tarali bélgenin alani kag br? dir?

y=e* ve y=9e™ oldugundan eX=9e™*

9
ex=—X:e2X=9:eX=33x:ln3

‘o In3
In3 In3
= j (9e™¥ —e¥)dx =(-9e % —¢&¥) |
0 0

9 In3 0__0
:(— n3 ¢ J7(79e -e")

e
=(-3-8)—(-9-1)=-6+10=4 br?

Cevap: 4 br?




kartezyen

1ntegral

| soru 1

Yukarida y=x? egrisi ve y=-x dogrusu arasinda kalan ta-
rali bdlgenin alani ka¢ br? dir?

1 1 1 1 1
A)— B) — C)— D) — E)—
) 12 ) 6 ) 4 ) 3 ) 2
| soru 2
A y y=X2
- / »y=2
R
o >
Yukarida y=x2 egrisi ve y=2 dogrusu arasinda kalan tara-
It bélgenin alani kag br? dir?
N 22 B) 42 o 8v2 D) 1072 B 112
3 3 3 3 3
| soru 3
y
yzxL4
X
0}
y=-x2+4

Yukarida y=x2-4 ve y=—x2+4 egrileri arasinda kalan tarali
bélgenin alani kag br? dir?

16

C)3

A)i B)E D)g E)6_4
3 3 3 3

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

| soru 4

X=2-y y
x=Yy?2

\ ¥

° N\

Yukarida x=y? egrisi ve x=2-y dogrusu arasinda kalan
taral bdlgenin alani kag br? dir?

5 5 5 3 4
A) = B) — C)— D) — E)—
)6 )3 )2 )2 )3
|soru5

y X=y+2
x=y?2

v x

Yukarida x=y? egrisi ve x=y+2 dogrusu arasinda kalan
taral bdlgenin alani kag br? dir?

9 7 5 3 1
A) — B) — C)— D) — E)—
)2 )2 )3 )2 )2
|soru6

x=-%y
X
o >

X=-y

Yukarida x=-3 y egrisi ve x=-y dogrusu arasinda kalan
tarali bélgenin alani kag br? dir?

1 1 1
A)— B)— C)—
)4 )3 )2

2-B 2-C 3-C

6-B




1ntegral

kartezyen

n
I v a? —x? dx integrali alan kavrami kullanilarak, kolay bir sekilde hesaplanabilir. Bunun i¢in gember denklemi bilgilerini hatirlayalim.

m

Ay
r

y2:r2—x2 ve y=i\}r2—X2

Ay

by
A

<V

irox —r 9 r

y=—Vr<-x

Yarim ¢ember denklemi yazarken karekéklu ifadenin énlindeki isarete dikkat edilmelidir.

‘l kavrama sorusu | ¢oziim

2 _ 2 . .
.[ ,4—x2dx integralinin degeri kagtir? y=v4-x“ egrisinin grafigi, yarim gemberdir.
Y y

(r yaricapl dairenin alani w2 dir) 2

2
IV 4-x2dx integralinin tarali bolgenin
0
alanina karsilik geldigine dikkat ediniz.

-2 O 2 X

2
Ceyrek dairenin alani= %
2 2
j 4-x2dx= r.2 =7
b 4
- Cevap: 1t
‘l kavrama sorusu I cozum
3 _ 2 . . .
J' lg_xz dx integralinin degeri kagtir? y=v9-x° egrisinin grafigi, yanm ¢emberdir.
-3 y 3
3 f V9-x2dx integralinin tarali bol-
-3
genin alanina karsilik geldigine dik-
i) o‘ 3 x katediniz.
2
Yarim dairenin alani= %
3 2
[Vo-xPax= ’T: :%
- Cevap: S
T2

‘l kavrama sorusu

| ¢o6ziim

1
I\/ 4-x2dx integralinin degeri kactir?
0

y= 4-x2 egrisinin grafigi, yanm cemberdir.

1
I\/ 4-x2dx integralinin karsilik geldigi
0
bélgenin alanin 30° lik daire dilimi ile

1 2 x dik G¢gen alani olduguna dikkat ediniz.

-

Daire diliminin al =712
aire diliminin alani T
OAB ticgeninin alani= W3 Vs
2 2
1 2
'[\/4—x2dx=%+@=%+g
° Cevap: £+£
3 2




kartezyen

1ntegral

| soru 1
1
I\/1—x2dx
0

integralinin degeri kagtir?

| soru 5
0
IV64—x2dx
-8

integralinin degeri kactir?

A) 16 B) 12 C)8 D) 6 E) 4
A= B) =~ 0 D)=~ E)n ) 16r ) 127 ) o ) o )4
16 8 4 2
| soru 2 | soru 6
2 5
j\/47x2dx J'\/257x2dx
-2 -5
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
A= B) = C)n D) 2n E) 4n s B) 27" C)2or  D)2" £) 25"
4 2 2 4 2 4
[
3
Z
>
s
=
E
HO)
soru 3 2 || soru 7
Lsorus " Looruz.
3 N 2
V9 -x?adx = [V16-x2dx
0 < 0
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
on 7 on 47 47 47
A= B = D) 4 i A= B) —+2 C)—+2y3
)= ) 3n 0 ) 4n )= )3 ) )5 NE)
D)™ 5 £) 2%, 2/3
9 9
‘l soru 4 | soru 8
0 J3
J' 16 —x2 dx 4—-x2dx
4 0
integralinin degeri kactir? integralinin degeri kactir?
A) 21 B) 3n C) 4n D) 6n E) 8n
m2ns L3 B 2", V3 Ons 3
2 3 2 2
D)%”Jr 3 E)n+v3
1-& 2-B 3-@& 4-0O 5-A 6-B 7-C 8-B




kartezyen

1ntegral

‘l kavrama sorusu

| ¢o6ziim

[\/1—x2 —x]dx integralinin degeri kactir?

o=

‘l kavrama sorusu

y=V1-x® = y?=1-x2 = x2+y?=1
M(0,0) ve r=1 yaricapli cember ve y=x dogrusu

1
x=V1x2 = x2=1-x2 = 2x2=1 = x=—

J2
|
j[v1—x2]dx integralinin
0

degeri tarali alana esittir.

Tarali alan 45° lik daire diliminin alanidir.
457 e
360° 8

Tarall Alan= - 12 -

Cevap: %

| coztim

3
j[\/Q—xz —(3—x)}dx integralinin degeri kactir?
0

‘l kavrama sorusu

y=v9-x2 = y2=9-x2 = x2+y2=9
M(0,0) ve r=3 yaricaph cember ve y=3-x dogrusu
3-x=v9-x%2 = 9-6x+x2=9-x2 = 2x2-6x=0 = x=0ve x=3

Y 3
3 j[vg—xz— (8-x)]dx integralinin
0
B degeri tarall bolgenin alana e-

sittir.

3
-3 o) A\ X
—X

y=3

Tarali Alan=Ceyrek dairenin alani—Alan(OAB)
n3° 33 9n-18
4 2 4

br?

Cevap: M

¢o6ziim

Yukarida r=4 yarigcapli gemberin igindeki tarali bolgenin
alanini veren integral ifadesini bulunuz.

110

Gemberin denklemi, x2+y?2=16 = x=+16-y?
(-2,0) ve (0,4) noktalarindan gegen dogru denklemi
x Y y-4

-—+—=1= x=
2 4

4
Taral Alan= j[y—;—\/m—yz }dy
0
4
Cevap: J‘[%—\Us—yz }dy

0




1ntegral

kartezyen

| soru 1 | soru 5
Jz 0
[ [Vase-x]dx [ [Voo-x+3)]dx
0 -3
integralinin degeri kagtir? integralinin degeri kactir?
9n 9n-3 9n-6 9n-9 9n-18
r T T T T AA— B C D E
A)2 B)3 0)4 D)6 E)8 )2 ) 5 ) 5 ) a ) 2
| soru 2
32 soru 6
T |: 4
V9-x2-x|d
'([ [Vo-x2-xlx J.[\/16—x2—(4—x)]dx
o 0
int linin d i kagtir?
iniegrafinin degerl kaghir integralinin degeri kactir?
A)187 B) 9 C)% D)%" E)%" A)4n-8 B)4n-6 C)4n-4 D)4n-2 E)dn-1
g
z
>
R
=
E
i
z
y
o
&
$
| soru 3
’ | soru 7
J[v1—x2—(1—x)]dx
0
integralinin degeri kactir?
A) n—1 B) n—-2 C) n—4 D) n—-8 E)n—_16
4 4 4 4
-2 x
Yukarida r=2 yarigapl gemberin igindeki tarali bélgenin
alanini veren ifade asagidakilerden hangisidir?
2 1- 2 o
A)I[\Mfyz {%ﬂdy B)j{«/4—y2 {Tyﬂdy
| soru 4 0 0
2 2
9 2-y [, 3 1y [, 2
[ [Vase- (x+2)]dx C)ﬂ 2 VA }dy D)(f)[ 5 V4 }dy
-2
integralinin degeri kactir? 2rq_
E)J[1Ty+ 47y2}dy
A)n-6 B)n-4 C)n-3 D)n-2 E)n-1 0
1-A 2-B-E 3-C 3-B 4-D 4-D 5-A 5-E 6-B 6-7A-C g-B




kartezyen

1ntegral

Hacim Hesaplamalari

ey =)

¥

y=f(x) edrisi x=a, x=b dogrulari ve x ekseni ile sinirlanan ta-
rali bélgenin x ekseni etrafinda 360° déndurulmesi ile olugsan
cismin hacmi:

b
V=r _[fz(x)dx integrali ile hesaplanir.
a

‘l kavrama sorusu

Vx

x=f(y)

x=f(y) edrisi y=c, y=d dogrular ve y ekseni ile sinirlanan ta-
rali bélgenin y ekseni etrafinda 360° déndurtimesi ile olugsan
cismin hacmi:

d
V=nIf2(y)dy integrali ile hesaplanir.
C

| ¢o6ziim

2
V=rn _[fz(x)dx bagintisindan,
0

2
V=r | (:®2dx
0
2
=1 J.x4dx
0
Yukarida y=x? egrisinin grafigi verilmistir. x5 2| (25 (5)
AT [ . A
Buna gére, tarali bolgenin x ekseni etrafinda 360° dondii- 5 L 5 5 J
riilmesi ile olusan cismin hacmi kag br? tiir? 32 br3
B o 327, 4
Cevap: —— br
5
‘l kavrama sorusu | ¢oziim
d
I V=n Ifz(y)dy bagintisindan, 1y
] S——— y=vx c y=x
y=vJx ise x=y2
Uiy 2
x V=r] (y?)2dy
0 - 1 X
5 o
=r [y4ay
1
Yukarida y=v/x egrisinin grafigi verilmistir. v 2| (25 5)
S A [ N
Buna goére, tarali bolgenin y ekseni etrafinda 360° dondii- 5 4 k 5 J
riilmesi ile olusan cismin hacmi kag br tiir? _3In s
5 Cevap: 3;—” br3




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

Yukarida y=x dogrusunun grafigi verilmistir.

Buna gore, tarali bélgenin x ekseni etrafinda 360° dondii-
riilmesi ile olugan cismin hacmi kag br3 tiir?

A) 2n B) 3n C)én D) 9n E)16n
‘ soru 2
Ay
/7
Eox
o) 1

Yukarida y=x3 egrisinin grafigi verilmistir.

Buna gore, tarali bélgenin x ekseni etrafinda 360° dondii-
riilmesi ile olugan cismin hacmi kag br3 tiir?

T T T T T
A)— B) — C)— D) — E)—
)4 )5 )6 )7 )8
‘soru3

AY
/yz&
] 2 4

Yukarida y=+/x egrisinin grafidi verilmistir.

Buna gére, tarali bolgenin x ekseni etrafinda 360° dondii-
riilmesi ile olugan cismin hacmi kag = br3 tiir?

A) 4 B) 6 c)8 D) 12 E) 16

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 4

AY

Vx

Yukarida x=2y dogrusunun grafidi verilmistir.

Buna goére, tarali bélgenin y ekseni etrafinda 360° dondii-
riilmesi ile olugan cismin hacmi kag br3 tiir?

A) 9n B) 18n C)27xn D) 36n E) 45n
soru 5
Y
e ......
e 1
X=—
Y
o X

1
Yukarida x= — egrisinin grafigi verilmistir.

y
Buna goére, tarali bélgenin y ekseni etrafinda 360° dondii-

riilmesi ile olugan cismin hacmi kag = br3 tir?

A) 1 B) 2 C)3 D) 4 E)5
soru 6
LY
[ ) S y=&
X
(¢}

Yukarida y=vx egrisinin grafigi verilmistir.
Buna gére, tarali bolgenin y ekseni etrafinda 360° dondii-

rilmesi ile olusan cismin hacmi kag = br3 tiir?

2 C)5 p) g2
5 5 5

2-B 2-D 3-C 3-8-D

6-B




kartezyen

1ntegral

y=f(x), y=g(x) egrileri ve x=a, x=b dogrulan arasinda kalan
taral bélgenin, x ekseni etrafinda 360° déndurtimesi ile olu-
san cismin hacmi; [a,b] araliginda f(x) fonksiyonu g(x) fonksi-
yonundan daha buytk degerler aldigi icin,

b
V=n J.[fz(x)fgz(x)]dx ile hesaplanr.
a

‘l kavrama sorusu

>
T

O X

y=f(y), y=g(y) edrileri ve y=d, y=c dogrular arasinda kalan
tarall bolgenin, y ekseni etrafinda 360° dondiriimesi ile olu-
san cismin hacmi; [c,d] araliginda f(y) fonksiyonu g(y) fonksi-

yonundan daha buyuk degerler aldidi igin,
d

V=r J.(fz(y)fgz(y))dy ile hesaplanir.

[o]

| coztim

Yukarida y=x2 egrisi ve y=2x dogrusunun grafikleri verilmigtir.

Buna gére, tarali bélgenin,

a) x ekseni etrafinda

b) y ekseni etrafinda

360° dondiiriilmesi ile olusan cisimlerin hacmi kag br tiir?

a) x2=2x ise x=0 veya x=2

2
V =r ] 12092~ (®)?1dx
0

2
=n .[(4x2—x4)dx
0

-
5 Cevap: 647 s
15

b) y=x2 ise x=vy ve x=0 ise y=0

y=2x ise x=% ve x=2 ise y=4

| o
T 2

b [y—yTj dy

\'

Cevap: BT” br?




1ntegral

kartezyen
‘ soru 1

Ay

Yukarida y=x2 egrisi ve y=x dogrusunun grafigi verilmistir.

Buna gore, asagidaki ifadelerden kag tanesi dogrudur?
1

I [xedx=A
0

1

Il [xdx=A+B
0
1

. [(Yy-y)dy=B

0

.
IV. nf(x2)2dx integrali A bélgesinin x ekseni etrafinda 360°
0

déndurtlmesi ile olusan cismin hacmini hesaplar.

]
V. nf(x2—x4)dx integrali B bdlgesinin x ekseni etrafinda
0

360° déndurtilmesi ile olusan cismin hacmini hesaplar.

.
VI nfy2dx integrali C boélgesinin y ekseni etrafinda 360°
0

doéndurulmesi ile olugsan cismin hacmini hesaplar.

)
VII.nI(y—y2)dy integrali B bdlgesinin y ekseni etrafinda
0

360° dondurtlmesi ile olusan cismin hacmini hesaplar.

E)7

Yukarida y=x ve y=2x dog@rularinin grafikleri verilmistir.

Buna gére, tarali bélgenin x ekseni etrafinda 360° déndii-
riilmesi ile olugan cismin hacmi kag br3 tiir?

KARTEZYEN EGITiM YAYINLARI

soru 3

Ay y=x2
X
(e}
y=-x2+8

Yukarida y=x? ve y=-x2+8 egrilerinin grafikleri verilmistir.

Buna goére, tarali bélgenin x ekseni etrafinda 360° dondii-
rilmesi ile olusan cismin hacmi asagidakilerden hangisi

ile hesaplanabilir?
2 2

A 7 | @ (x2+8)]dx B) = [ [(®)2-(x+8)]dx
2 -2
2 2

C) | [(-x2+8)2+x4dx D) = [ [(=®+8)2-x4]dx
-2 -2

2

E) = [ [x%-(52+8)]dx
-2

soru 4

x=1
y A X
2
1
1 \y=y
0 1 x
\

Yukarida y:% egrisinin grafigi verilmistir.

Taral bolgenin y ekseni etrafinda 360° déndiiriilmesi ile
olusan cismin hacmi kag br3 tiir?

A)Z B) n C)2n D)~ Pl
A) 167 B) 12n C)8n D) 4n E) 2n 2 2 2
1-R 2-B 3-C2-C 4-D 5-A 3-D 6-B 7-C a4-R




